IVCIIDIS  MEGARENSIS  MA, 

XtfEMATICI  CLARissiin  E L E ili  E N/ 

torum  Geometricorum.  Wb.XV, 


Bi*  udiettafunt  ?hxnomete,Citoptrici  zrOptici,dande  Protbeoria  Miritii  CfD iU, 
tutoris. 


Cum  privilegio  Ctftreo, 


Ledori  s.  d. 

nv  o n i a m inhumanum  eft  repugnar^iaud  in 
dia  rogantibus  amicis,  non  licuit  amplii*  editio 
tinam  huius  autoris  in  aliud  tempus  profere,  qn 
lacrius  fumus  perfecuti,ne  aditu  ad  oraries  dfcipl 
Plato  teftatur  fieri  negleda  Geometria,  latine  ta 
dicis  praeludere  uelle  uideamur.  Collatu  eft  ttac 
plarlacobiFabriStapulenfis  ductu  Parifns  ante  aliquot  annos  e 
ad  fidem  Graci  exemplaris  a dodifs.uiro  Chriftanno  Herlino  N* 
ricarum  difciplinarum  publico  apud  Argentinenfesprofeffore:a 
feras  quicquid  hic  aut  ad  Gracum  exemplar  aut  alioquidoderef 
deris . Adierimus  Phsnoraena,  Specularia,  Protheoria  Marini, 
argumetorum  fimilitudine  indudi:  cumqj  eo  ipfo  tepore,quc 
abfolueretur,  libellum,  fiue  potius  fragmentum  (nam  uidc 
effe  mutilus)  mihi  afferret  quidam  de  LeuiK  Pondero fc 
eum  etiam  addidimus,ut  fi  quid  hinc  poffit  effeemo 
' lumenti  boni  confulas,fin  minus,  ne  mea  fide 
in  ftudiofosdefiderata,tuo  commodo  ali/ 
cubi  uidear  non  ftuduiffe; 

Vale. 


EVCLIDIS  MEGAREN 

SIS  CLARISSIMI  PHILOSOPHI,  MATHEMATICO  KV  M 

facile  principis : primum  ex  Campano , deinde  ex  Theone  greco  com/ 
mentatore,  interprete  Bartholomso  Zamberto  Veneto, 
Geometricorum  elementorum  liber  primus. 

Ex  Campano:triplex  principiorum  genus. 

Primum  Diffinitiones. 

Vndus  eft , cuius  pars  non  eft.  z Linea , eft 
longitudo  fine  latitudine,  j Cuius  quidem 
extremitates , funt  duo  punda.  4.  Linea  re/ 
da , eft  ab  uno  pundo  ad  alium  breuifltma  ex/ 
tenfio , in  extremitates  fuas  eos  recipiens. 

S Superficies,eftquslonoitudincm  8datitu 
dinem  tantum  habet,  s Cuius  quidem  ter/ 
mini.funtline*.  7 Superficies  plana,  eft  ab 
fima  extenfio,  in  extremitates  fuas  eas  recipiens. 

su  per  fi  d rt 

ZJX 

s Angulus  planus,  eft  duarum  linearum  alternus  contadus,  quarum 
expanfio  eft  fuper  fuperfiriem , applicatioq?  non  direda.  9 Quando 
autem  angulu  concinent  duxlincxredsiredilineus  angulus  nominatur. 

io  Quando  reda  linea  fuper  redam  fteterit,duoqj  anguli  utrobiq;  fue 
rint  aiquales.eorum  uterque  redus  erit,  lineacp  line*  fuperftans,ei  cui  fu/ 
perftat,  perpendicularis  uocatur.  11  Angulus  uero  qui  redo  maior  eft, 
obtufus  dicitur,  n Angulus  uero  minor  redo.acutus  appellatur. 

Angulur  plunus  R eSilineut  Angulus  obliquus  a Acutus  b obtufus  Li.perpendic.  c Re  Sus 

AAA\  I. 

i)  Terminus, eft  quod  uniufcuiuiq;  finis  eft.  14.  Figura,  eft  qus  ter/ 
mino  uel  terminis  continetur.  iy  Circulus,  eft  figura  plana  una  qui/ 
dem  linea  contenta  quas  circu  ferenria  nomina  cur,  in  cuius  medio  punctus 
eft,  a quo  omnes  lines  redi  « ad  dreunferentiam  exeuntes , fibi  inuicem 

a fune 


i 


i _ geohet)  elehen.  evclidis 
funt  aquales.  15  Et  hic  quidem  pundus : centrum  circuli  dicitur. 

17  Diameter  circuli,  eft  linea  reda  qua  fuper  eius  centrum  tranfiens, 
extremitates^  fuas  circunferentia  appiicans,circulum  in  duo  media  diui' 
dit.  18  Semicirculus , eft  figura  plana  diametro  circuli  8i  medietate  cir/ 
cunferentia  contenta.  19  Portio  circuli , eft  figura  plana  reda  linea  Si 
parte  circunferentia  contenta, femicirculo  quidem  aut  maior  autroinor.' 


circulus  Triangulus  Quadrangulus  Diameter  Maior  portio 


Semicirculus  Minor  portio 

10  RediIineafigura,funtquaredislineisconnnentur.  ti  Quarum 
quadam  trilatera; : qua  tribus  redis  lineis,  tt  Quadam  quadrilatera*. 
qua  quatuor  redis  7rncter4  Quadrdatcra  Multilaiera  Aequilatcrus 
lineis,  tj  Quada 
multilaterf.quaplu 
ribuscpquatuorre 
dis  lineis  continen 
tur.  14.  Figuraru  trilateraru,alia  eft  triangulus.habestria  latera  aqualia. 

t*  Alia,  triangulus  duo  habens  aqualia  latera,  ts  Alia, triangulus 
trium  inaqualiu  lateru.  17  Harum  iterualia  eft  orthogoniu,unum,fci' 
licet,redum  angulu  habens,  ts  Alia  eft  amblygoniu , alique  obtufura 
angulum  habens.  19  Alia  eft  oxygonuUn  qua  tres  anguli  funt  acuti. 

Duum  aqualium  laterum  Trium  imequahu  lateru  orthogonii  oxygoniu  AntblygpnS 

. 

50  Figuraru  autem  quadrilateraru,alia  eft  quadratum,  quod  eft  aqui/ 
laterum  atq*  redangulu.  ji  Alia  eft  tetragonus  longus,  qua  eft  figura 
redangula.fedaquilateranoneft.  3i  Alia  eft  helm  uayn, qua  eft  aqui/ 
latera.fedredangulanon  eft.  jj  Alia  eft  fimilisheImuayn,quaoppo> 


Quadratum  Tetragonus  longus  Helmuayn  similis  helmuayn  Hclmuaripbe 


I 


LIBER.  PRI MVS  i 

Gta  latera  habet  aqualia  atque  oppofitos  angulos  aquales , idem  tamen 
nec  redtis  angulis  nec  aquis  lateribus  continetur.  34.  Prater  has  autem 
omnes, quadri!ater«  figur«,helmuariphe  nominantur. 

35  iEquidiftantes  lines,  funt  qua  in  eadem  fuperficie  colloca ta,atq;  in 
alterutram  partem  protradlsnon  conueniunt,etiam  fi  in  infinitu  protra/ 
hantur.  Secundum,  Petitiones. 

1 A quolibet  pundlo  in  quemlibet  pundtu,redlam  lineam  ducere:  atcg 
lineam  definitam , in  con/ 
tinuu  re&umq;  qnantum 
libet  prottahere. 

x Super  ccntru  quod' 
libet,quantulibet  occupan 
do  fpatium,  circulum  defi/ 
gnare.  3 Omnes  redlos 


angulos.fibtjnuicem  effe  squales.  4.  Si  linea  redta  fuper  duas  lineas  re 
&as  ceciderit,  duocp  anguli  ex  una  parte  duobus  redlis  angulis  minores 
fuerint,iftas  duas  lineas  in  eandem  partem  protrahas:  proculdubio  con/ 
iungium  iri  5 Duas  lineas  re-flas,fuperficiem  nullam  concludere. 

Tertium  Communes  animi  conceptiones. 

1 Qus  uni  & eidem  funt*qualia,&fibqnuicemfunta:qualia.  1 Etfi 
aqualibus  «qualia  addatur,  tota  quoq,  fient  aqualia.  3 Et  fi  ab  «qua/ 
Iibus«qualiaauferantur,qu«relinquuturerunt«qualia.  4.  Et  fi  ab  in/ 
«qualibus  «qualia  demas,qu«  relinquutur  erunt  in«qualia.  5 Et  fi  in/ 
«qualibus  «qualia  addas.ipfaquoq;  fient  in«qualia.  e Si  fuerint  du« 
res  uni  duplices,  ipf«fibnnuicem  erunt  «quales.  7 Si  fuerint  du«  res 
quarum  utraq;  unius  eiufdem  fueritdimidium,utraq$crit«qualisalteri. 

8 Si  aliqua  res  alicui  fuperponatur,  applicetur^  ei , nec  excedat  altera 
altera,iilefibijnuiceerunt«quales,  9 Om ne totu,cft maius fua parte. 


campanvs*  Sciendum  eft  autem,  quod  praeter  has  comunes  animi  conceptio/ 
nes,  fiue  comunes  fen tentias , multas  alias  quae  numero  funt  incoprehenfibiles,  prav 
termifit  Euclides:quarum,haeceftuna.  Siduae  quantitates  aequales,ad  quamlibet 
tertiam  ciufdem  generis  comparetunfimul  erunt  amba  illa  tertia,aut  aeque  maiores, 
aut  xqueminores^iutflmul  squales.  Itemalia.  Quanta  cft  aliqua  qua  natas  ad 
quamlibet  aliam  ciufdem  generis , tantam  eiTe  quamlibet  tertiam  ad  aliqua  quartam 
eiufdem  generis.  In  quantitatibus  continuis  hocuniucrfaliter  uerumeit,fiuean/ 
recedentes  maiores  fuerint  confequcntibus,(iue  minores : magnitudo  enimdecrcfcit 
in  infinitum : in  numeris  autem,  nonfic.  Sed  fi  fuerit  primus  fubmultiplcx  fecundi, 
erit  quilibet  tertius  aeque  fubmultiplcx  alicuius  quarti : quoniam  numerus  crefcit  in 
infinitum,  ficut  magnitudo  in  infinitum  minuitur. 


V. 


EVCL1DIS 


EVCLIDIS  MEGARENSIS  G R AE« 

CI  PHILOSOPHI,  BARTHOLOMAEO  ZAHBERTO 

Veneto  interprete : Triplex  principiorum  genus. 

Primum  Diffinitiones. 


Ignum.eft  cuius  pars  nulla.  i Linea  uerojon 
gitudo  illatabilis,  j Lines  au  te  limites,  funt 
figna.  4.  Reda  linea,  eft  qus  ex  squali,  fua 
interiacet  figna.  ? Superficies,eftqusIongi' 
tudinem  latitudinem^  tantum  habet. 

<r  Superficiei  extrema,  funt  lines.  7 Pia/ 
na  fuperficies,  eft  qus  ex  squali,  fuas  interiacet 
lineas.  8 Planus  angulus.eft  duarum  Iinearu 
in  plano  lele  tangentiu  Si  non  in  diredo  iacentiu,adalterutra  inclinatio. 


9 Quando  autem  qusangulum  continent,  reds lines  fuerint,  redi/ 
lineus  angulus  nuncupatur.  10  Cum  uero  reda  linea  fuper  redam  con 
Gftens  lineam,  utrobicg  angulos  squales  adinuice  fecerit,  reduseft  uterqj 
squaliu  anguloru : Si qus  fuperftat  reda  linea, perpendicularis  uocitatur, 
fuper  quam  fteterit.  h Obtufus  angulus,  maior  eft  redo.  n Acutus 
uero,minor  eft  redo.  13  Terminus, eft  quod  cuiufcj  finis  eft. 


Angulus  pUnus  Redilincus  Angulus  obliquus  a Acutus  b obtufus  U.perpcndic.  c Reflui 


14.  Figura  eft  qus  fub  aliquo,uel  aliquibus  terminis  comprehenditur, 
i*  Circulus, eft  figura  plana  una  linea  contenta  qus  circunferentiaap/ 
pellatur,  ad  quam  ab  uno  figno  introrfum  exiftente  omnes  prodeuntes 
lines, ipfiusc^  rirculi  circunferentiam  incidentes,adinuicem  funt  squales. 

1 e Centrum  uero  ipfiuscirculi  id  fignum  appellatur.  17  Dimetiens 
rirculi,eft  reda  qusdam  linea  per  centrum  ada,  di  ex  utraque  parte  in  cir/ 
culi  circuferentiam  terminata , qus  circulu  bifariam  difpefcit.  18  Semi/ 
circulus , eft  figura  qus  fub  dimetiente  8i  ea  qus  per  ipfam  circuli  circun/ 

ferentia 


UBER  PRIHTf.  * 

ferentfa  fublata  eft, continetur.  19  Sedio circuli.eft  figura qu*  fub  reda 
linea  & circuli  circuferenria  auc  maiore  aut  miriore  femicircuio  continetur. 


Semicirculus  Minor  portio 

10  Redilines  figura, fune  qua:  fub  redis  lineis  continentur,  11  Tri/ 
later*  figurs,  funt  qu*  fub  tribus  redis  continentur  lineis,  11  Quadri/ 
later*  figurs.funt  qu*  fub  quatuor  comprehenduntur  redis  lineis, 
xj  Multilaters  figurs,  funt  qu*  fub  pluribus  cp  quatuor  redis  lineis 

» . , Trilatera  Quadrilattra  Mukilaterd  AeauiUtcrus 

coprehenduntur.  1 

14.  Trilatcraru 
porro  figui 
quilateru  eft  trian/ 


2 A no 


gulum.quod  fub  tribus  squalibus  lateribus  continetur. 

xy  Ifofceles  autem,eft  quod  fub  binis  tantum  squalibus  lateribus  con 
tinetur.  1 s Scalenum  uero.eft  quod  fub  tribus  insqualibus  lateribus 
continetur.  17  Amplius  trilatcraru  figuraru.rcdangulum  triangulu  eft 
quod  redum  angulum  habet,  ts  Amblygoniuautcm.quodobtufum 
angulum  habet.  19  Oxygoniu  uero.quod  tres  habet  acutos  angulos. 

Duum  aqualium  laterum  Trium  inscpuliUteru  orthogonii  Oxygcmu  Amblygomi 


jo  Quadrilaterarum  autem  figurarum,  quadratum  quidem,  eft  quod 
&*quilateruacrcdangulum  eft.  31  Altera  parte  longius,  eft  quod  re/ 
dangulum  quidem, at  squilatcru  non  eft.  )i  Rhombus.eft  qu*  squi/ 
latera,  fed  rcdangula  non  eft.  33  Rhomboides  uero , eft  qu*  ex  oppo/ 
Cto  latera  8C  angulos  habens  squales, neq;  arquilatcraneq;  redangula  eft. 

34.  Pr*ter  h*c  autem, reliqua  quadrilatera, trapezia  appellantur. 

Qgidratum  Tetragonus  Icn  :us  R bombus  Rhomboides  Trapezium 

ni  ooq 


x 


a } 


f CE  O MET.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

3*  Parallela  reda linea  fun  t.qua  in  eodem  exiftentes  plano, & ex  utra/ 
que  pane  ia  infinitum  produda.in  nulla  parte  concurrunt. 

secundum.  Portulaca. 

i Ab  omni  figno  in  omne  fignum.redam  lineam  ducere,  i Redam 
lineam  terminatam,  in  continuum  redumcp  producere,  3 Omni  cen/ 
tro  Si  inceruallo , circulum 
deferibere.  4.  Omnes  an 
gulos  redos, adinuicem  X' 
quales  e(Te.  y Si  in  duas 
redas  lineas  reda  linea  in/ 
ridens,interiores  & in  eade 
parte  angulos  duobus  re/ 
itis  minores  fecerit,  redas  lineas  in  in  finitu  produdas  concurrere  neceffe 
cft  ad  eas  parces  in  quibus  anguli  duobus  redis  minores  exiftunt. 

Tertium  Communes  fen  tenti  se. 

1 Qua  eidem  aqualia,&ad  inuicem  funt  aequalia.  1 Et  fi  aqualibus 
qualia  adqciatur,totaeruntaqualia.  5 Et  fi  ab  aqualibus  aqualia  au/ 
ferantur,qua  relinquuntur  aqualia  erunt.  4.  Et  fi  inaqualibus  aqualia 
adiungantur,  tota  erunt  inaqualia.  y Et  fi  ab  inaqualibus  aqualia  au/ 
ferantur,  reliqua  inaqualia  erunt,  s Qua  eiufdem  duplicia  funt,  ad/ 
inuicem  funtaqualia.  7 Et  qua  eiufdem  funt  dimidium,  aqualia  funt 
adinuicem.  8 Et  qua  fibimetipfis  coucniunt,  aqualia  funt  adinuicem. 

9 Totum,  eftfiia  parte  maius.  10  Dua  reda  linea,*  fuperficiem 
oon  concludunt. 


EVCLIDIS 


S*EVCLIEIS  MEGARENSIS  GEO  7 

METRICA  ELEMENTA:  EX  CAMPANO. 

Primi  libri  propopiio  prima. 

Rianguluro  aquilaterum : fupra  datam  lineam  redam 
collocare. 

Efto  data  linea  recla:ab.uolo:fuperipfam,triangulam  squila/ 
terum  conftituere.Super  alteram  eius  extremitate,fcilicet;in  pun/ 

<fro  a,  ponam  pedem  circini  immobilem,  SC  alterum  pedem  mobi/ 
lem  extendam  ufq?  ad  mi  b : SCdefcribam  fecundum  quantitatem 
ipfius  linea:  data, per  fecundam  petitionem  circulum  c b d f.  Rurfus  altera  eius  extre/ 
mitatem.fcilicet,  puncrum  b faciam  cencrurmSC  per 
eandem  petitionem  8£  fecundum  eiufdem  quantita 
tem,Iineabo  circulu  c a d h . qui  circuli  interfecabut 
fe  in  duobus  punctis  qua:  flnt  c,d.Et  alteram  duaru 
fectionii  ficut  Tectionem  d,concinuabo  cum  amba/  f / 
bus  extremitatibus  data  linea:  protractis  lineis  d 
a>d  b per  primam  petitione.Quia  ergo  a puncto  a, 
quod  eft  centrum  circuli  c b d,pro  tracta:  funt  lines 
a d Kab  ufque  ad  eius  circunferentiam : ipfa erunt 
aquales,  per  diffinitionem  circuli.  Similiter  quoq?. 
quiaapunclob  quodefteentru  circulicadh,pro/ 
tradis  funt  lines  b a d ufqi  ad  eius  circunferen  tia,ipfa  erunt  etiam  squales.  Quia 

ergo  utraq?  d narum  linearum  a d,b  d,squalis  eft  lines  a b,ut  probatu  eft : ipfs  erunt 
squales  inter  fe,per  primam  co munem  animi  conceptionS.Ergo  fuper  datam  redtara 
lineam : collocauimus  triangulum  aquilatcrum,quod  eftpropofitum. 

campani  additio.  Si  aute  fuper  eandem  lineam  libeat  collocare  reliquas  duas 
trianguloru  fpecies,fcilicet  triangulum  d uum  squalium  laterum,  & triangulu  trium 
inaqualiu  laterumtprotrahatur  linea  a b,in  utrancp  partem,ufq?  quo  occurret  circu/ 
fercncijs  amborum  circulorum  fuper  duo  puncta  f Si  h.  Etpofito  centro  in  puncto  a: 
lineetur  circulus  e h g,  fecudum  quantitate  lines  a b.  Item  pofito  centro  in  pundto  fe 
lineetur  circulus  e f g,  fecundum  quan  rica  te  lines 
b f.  Hi  aute  circuli  interfecabunt  fe  in  duobus  pun 
diis  qus  funte,g.Coniungantur  igitur  extremita/ 
tesdats  lines  cum  altera  diclaru  feclionum:  per 
duas  lineas  redlas  qus  fint  a g,  b g.  Et  quia  hs  li/  y 
nes  a b.  Sia  f , exeunt  a centro  circuli  c <i  f ad  eius  I 
circuferencia:ipfs  erunt  aquales.  Similiter  quocp 
a b Sd6h  quia  exeunt  a centro  circuli  ca  d h ufque  \ 
ad  ipfius  circunfcrentiafipfa  erunt  aquales.Quia 
ergo  utraq?  duarum  linearu  a f 8i  b h squalis  eft 
linesab:ipfserunr  inter  fe  squales,  ergo  pofica 
a b comuni:  erit  b f squalis  a h.fed  b f squalis  ipfi 
b g : quia  ambsexefit  a centro  circuli efg,  ad  eius 
circunferen  tia.Similiterquoq?  a h:eft  aqualis  ipfi  a g.  Si  utraq?  earum  eft  maior  a b:eO 
quod  utraq?  duarum  linearum  b f Sia  h maior  eft  ab.  Quare  fuper  datam  lineam:col 
locauimus  triangulum  duorum  squalium  laterum  • Triangulum  etiam  trium  in/ 
squalium  laterum  fuper  eandem  lineam  collocabimus:!!  aliquod  punclum  exiftens 
in  circunferencia  alterutrius  duorum  maioru  circulorum  quod  non  fit  in  al  teradua/ 
rum  fedlionu,Si  cui  non  obuiet  f h,cum  in  ucramlibet  partem  produfla  fuerit  in  con/ 
tinuum  &direchim,coniunxerimus  per  duas  lineas  reclas  cum  ambabus  extremita/ 
tibus  dats  lines . Sit  enim  punclus  k fignatus  in  circunferen  tia  circuli  e f g : 8i  non  fit 
in  altera  feclionum.nec  occurrat  ei  f h,cuta  protraheretur  in  continuum  Stdiredlum 
eius  ufq?  ad  circunferen tia-protraham  ergo  lineas  a k 5£  b|k.&  fecabit  linea  a k : circu/ 
ferentia  circuli  e h gifecet  ergo  in  pundlo  1,  eritq?  b k per  < comunem  animi  conceptio/ 
nem  squalis  a I,  quia  b k per  diffinitione  circuli  eft  squalis  b g,SC  a 1 squalis  a g : qua/ 

a t rcak 


8 GE  OM  ET.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

re  a k^ftmaior  b k.  sed  Kb  k>eft  maior  a brtriangulirs  ergo  a b k,  eft  trinm  insqnaliS 

lareru.Sic  igitur  fuper  datam  linea  rectam,omnes  trianguloru  fpecies  collocanimus. 

Euclides  ex  Zamberto.  problema  i.  Propofltio  i. 

Superdata  refla  linea  terminata : triangulu  iquilateru  conftituere.  i 

THEONw  Zamberto.  sit  data  refia  terminata  linea:  * fi.  oportet  fuper  « fi : triangulum  aquilaterum 
cenjlitucrc.  centro  quidem  «,  [patio  uero  a fi,  circulus  deferibatur  » 

fiyd(peri  pofluLuii)  <f  rurfus (per idem ) centro  quidem  fi.fpatio 
uero  fi  a, alter  circulus  deferbatura  y i.E t(per  i pof!uUtS)d  jlgno 
y.in  quo  fe  crrodi  adinuicc  fecant.ad  *J,.figrta  conneOanturrefi* 
linei  t a.y  fi.St  quonia  x (Ignu.cemri  efl circuli  y fi  d, aqualis  efl  d j 
(pert^  diffmitione)tytpflal.Rttrfusquon:afiflgnumycentru(fl 
circuli  y a 1,1  qualis  ek  fi y ipfi  fi  a.  (peris  diffinitione) .At oflenft 
efl  linea  a y,  ipfi  a fi  aqualis : utraij;  igitur  ffy  a ff  y fi,  ipfi  « fi  e/l 
aqualis.  Qua  aut?  eidem  aqualia ,6 ad  inuicifunt  aqualia  (per  i 
tamitMem  fententia )ffy  a igitur.ipfl  y fi  efl  aaualis.  Tres  igitur  Iit 
ner  * a.a  fi, fi  y, aquales  adinuicc  funt.Acquilateru  igitur  efl  trione 

i a fi  y,€  confhtutum piper  data  reda  linea  terminata  a fi.quod  feciffe  oportuit. 

Euclides  ex  Campano.  propofltio  i. 

1 Dato  punflo : cuilibet  lines  refla  propoGta  aquam  reflans » 
1 lineam  ducere. 

am  panvs.  sit  a,punchisdatus:Sibc  linea  recfradata.uoloapun 
I cto  a,  ducere  lineam  unam  squalem  lineos  bc:in  quamcunq:  partem  con 
tingat.Coniungam  ergo  punctum  a,cum  altera  extremitate  lines  bc: cum  qua  uolue 
ro:8i  coniungam  ipfum  a,  cum  extremitate  c,  per  lineam  a c : fuper  quam  conftituam 
triangulum  squilateru  fecundum  doctrina  procedentis, 
qui  fit  a cd.  & in  illa  extremitate  lines  dats  cum  qua  con/ 
iunxi  punctum  datum , a fcilicetun  extremitate  c ponam 
pedem  circini  immobilem,defcribamq?  fuper  ipfumfper  i 
petitionem;  circulum  fecQdum  quantitatem  ipfius  dats  / 
line* : qui  fit  circulus  e b . 8i  latus  trianguli  squilateri  cjd  j 
opponitur  puncto  dato,  Icilicet  latus  dc  protraham  per  ; 
centrum  circulidefcripti  ufep  ad  eius  circuferentiam:&  fit  > 
tota  linea  fic  protracta  dee.  fecundum  cuius  quantitate,  ' 
lineabo  circulum,pofito  centro  in  d:qui  fit  circulas  e f.Po 
(tea  protraham  latus  d a ufque  ad  drcunfierentiatn  huius 
ultimi  circuli:  Si  occurrat  circunferenti*  ipfius  in  puncto 
f.  Dico  igitur  quod  a f:  eft  squalis  b c.  nam  b c,  8ice  funt 

aquales:  quia  exeunt  a centro  circuli  e b,ad  eius  circunfcrentiam.  Similiter  qucqidf 
6i  d e funt  squales:quiaexeunt  a centro  circuli  e f>ad  drcunferentia.fed  da&dc  fune 
squales : quia  funt  latera  trianguli  squilateri . ergo  fi  d a 8i  d c demantur  ded  e Sid  f 
qus  funt  squalesrerunt  refidua  qus  funt  a f Sic  e,squa!ia.Quia  ergo  u traqj  duaru  li 
ncary  a f Sic  b eft  squalis  c cipfs  per  > cdmunem  animi  conceptione.adinuicem  fune 
squales.  Quare  a puncto  a,prorraximus  lineam  a f squale  b c:quod  eftpropofitu. 

Euclt.  ex  Zatr.b.  problema  i.  propofltio  i. 

Ad  datum  fignum,data  refla  lineaaquam 
reflim  lineam  ponere. 

THEON  exZamb.  Sit  datum  fictum,*:  data  aute  reta  linea, 
fi  y oportet  ad  ipfum  ipfi  fi  yreSa  linea  aqua  TcSam  luteam  ponei 
Ducauiren  m ab  a.flgno  in  fi  flffium.rtSa  linea  * fi. (per  i populatum) 

«T confl, tuatur  fuper  ea  (peri  prope fltionem,)triangulum  aquilaurum: 
fuf  iluija  fi.ff producantur per  i poflulatum ) in  retum  ipfls.de.  f 
fi  linea  *,.fi{#  ( peri  poflulatum)  centro  fi.fpatio  ucro.fi  y circulus 
defer  ba-ur  yl.tf rurfus  (per  idem)  centro  d,  [patio  uero  d »,  arenti* 
dfcnbatur,  a k -Quoniam  igitur  fi  fignum.centru  efl  circuli  y , t .aqua/ 

Its  efl  (per  i*  diffinitionem)  fi  y ipfi  fi,:  Qr  quoniam  dfignum  centrum 
circuli  ,ak.  aqualis  cjl(p  er  eandemida  ipfi  d., quarum  daipftd  fi. 
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eft  aqualis  (per  pracedentem-J  reliqua  igitur  * x,  reliqua  p i (per  3 comunem  fententiam)  eft  aqualis,  cftenfum 
tft  autem, quod  £ y ipji  preft  aqualis, utra $ igitur  & c x cr  p y,  ipjl  P • eft  aqualis ■ Que  autem  eidem  equalia, 
(per  primam  comunem  fentendamjQT  aiinuicem  fur.t  equalia, S"  linea  a \ igitur.ipfl  Pyeft  aqualis.  Ad  datum 
igitur  fignum,x,data  reda  linee  p y aqua  reda  linea  collocata  ejl « >.,quod 'fecijje  oportuit. 

Eucli.  ex  Camp.  propofitio  5 

Ropofitis  duabus  lineis  insqualibus,de  longiori  earum, bre/ 
uiori  squalem  abfrindere. 

campanvs.  sint  dux  linea:  ab  X c d,  8£  fit  ab  minor  tuoloexcd 
abfeindere  nnam , qua:  fit  Ecqualis  a b . Duco 
primo  a puncto  c,unam  lineam  aqualem  a b, 
fecundum  quod  docuit  prsecedens» quzfitce:  pofito  ergo 
centro  in  puncto  c,  deferibam  circulum  fecundum  quanti/ 
tatem  ce,qui  fecabit  lineam  c d:fit  ergo  ut  fecet  eam  in  pun/ 

«fio  fieritq; linea cf, aqualis  linea: ce,  quia  ambse  exeunt  a 
centro  eiufdem  circuli  ad  circunfcren  tiam,  X quia  utraque 
duarum  lincarfi  a b & c f eft  aqualis  c e,ipfe  per  1 comunem 
animi  conceptionem  funt  inter  feaquales,quod  eftpropo 
fitum.  Eucli. ex  Zamb.  Problema  3.  Prope] Itio  j. 

Duabus  datis  redis  lineis  insqualibus,  a maiore,  minori  squalem  re/ 
dam  lineam  abfeindere. 

THEON  ex  zamberto.  sint  data  due  reda  linee  inequales,  a P,y,  qua' 
rum  maior  fit  * P ■■  oportet  ab  ipfa  a p maiore,  ipft  y minori  aqualem  redam  lineam 
abfeindere.  Ponatur  (per fecundam  propofiticite)  ad  fignum  x, linea  (utro)  reda  y, 
aqualis  a /,cr  centro  quidem  x.intcruallo  ucro  a /,  (per  1 poftulatum)  circulus  de- 
feribatur/i  f.  Et  quoniam  x fignum, centrum  efl  circuli  /» {.aqualis  eft  a » ipjl  f). 

At  linea  y.ipfl  «Jefl  aqualis : utracp,  igitur  C T x s,ep  y,  ipfl  x/tft  aqualis : quare 
CT  linea  xt.ipfiyeft  aqualis.  Duabus  igitur  datis  redis  lineis  inaqualbus  « p,y,ab 
ipfa  • P maiore, ipft  y minori  a qualis  -abfeifa  eft  a i.quod  facere  oportebat . 

Eucli.  ex  camp.  Propoftio  4. 

BMnium  duorum  trianguloru  quorum  duo 

latera  unius  duobus  lateribus  alterius  xqualia  fuerint,  duoqj 
anguli  eorum  illissquislateribuscontentisqualesfuerint  al/ 
ter  alteri.latera  auoq?  illorum  reliqua  fele  refpicientia  squalia, 
reliqui  ucro  anguli  unius  reliquis  angulis  alterius  squales  erunt , ac  totus 
triangulus  toti  triangulo  squalis. 

campanvs.  sintduo  trianguli  a b c,d  e fifitcp  latus  ab, Ecquale  lateri  d e,X  latus 
a c.  Ecquale  lateri  d f.  St  angulus  a,  sequalis  angulo  d . Tunc  dico,  quod  bafis  b c,  eft  se/ 
qualis  bafi  e f.  St  angulus  b,  tequalis  angulo  e.  Item 
angulus  c,sequalis  angulo  f.  St  totus  triangulus  a b 
c,toti  triangulo  d e fiquod  probatur. Superponam 
triangulu  a b c,  triangulo  d e f,  ita  quod  angulus  a, 
cadat  fuper  angulumd,  X latus  a b fuper  latus  d e, 

& latus  a c fuper  latus  d f.  Patet  autem  per  penulti/ 
mam  conceptione,  quod  nec  anguli,  nec  latera  fefe 
excedent,co  quod  angulus  a ,eft  a-qualis  angulo  d, 

& latera  fuperpofita:ijs, quibus  fuperponutur,per  1 
hypothefin:puricfia  ergo  b c,cadcnt  fuper  puncia  e i> 

£.  Si  ergo  linea  b c,  cadit  fuper  lineam  e f,  patet  propofitum , quia  cum  linea  b c fuper/ 
polita  lincse  e f,non  excedat  eam  nec  excedatur  ab  ea,eft  ei  sequalis  pcrconuerfionem 
penultimie  coceptionis.  Eadem  ranoneerit  angulus  b,sequalis  angulo  c£c  angulus  c 
aqualis  angulo  f.Si  autem  linea  b c non  cadit  fuper  lineam  e fifed  cadit  intra  triangu/ 
lum  ficut  linea  e g fiant  extra  ficut  linea  e h fitunc  duae  Irnea:  recte  concludunt  fuperfi/ 
dem,quod  eft  contra  ultimam  petitionem. 


Euclidis 


«0  GEOMET.  ElEHENT.  EVCLIDIS 

EucliexZamb.  Theorema  primum,  propo/ifio  4- 

Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  Iareribus  squalia  habuerint  alte>  4. 
rum  alteri,  & angulum  angulo  squalem  fub  squalibus  redis  lineis  con/ 
tentum,  & bafin  bafi  squalem  habebunt,  & triangulum  triangulo  squu 
erit,ac  reliqui  anguli  reliquis  angulis  squales  erunt  alter  alteri , fub  quibus 
squalia  latera  fubtenduntur. 

THEON  cxZamb.  smt bina triangula x£y,Jt i.iuo Utera uidelicet « g,« y.duobus latcribus.boc ejl, 

J «,/  {.aqualia  habentia  alterum  alteri,  falicet  xfr.ipflJs-ff  x s.ipfi  J f,<T angulum  g x y, angulo t / 1 aqualem. 
Dico  quod  ffbafis  g y.baft  > l-ejl  aqualis  .dT  triangula  x g y, triangulo  J 1 l.xquum  crit:& reliqui  unguli  reliquis 
angulis  aquales  erunt  alter  alteri  fub  quibus  ecqualia  latera  jubten/  j „ 

duntur,  hoccfl.xfiy  ipflJt  {, CT  xyfiipfl/l*.  Congruente namfy 
triangulo  xg,yip[U,i  triangulo.ac  p oflto  jlgno  x fuper  J,ff  x f re/ 

Sa  linea  fuper  J t.cor.gruit  er  /Ignun»  gpgno  t,ex  co  quia  linea  x g 
ipfl  J i ejl  x qualis  (per  hypotbefln) . Et  congruente  linea  x g ipft  li/ 
nex  J t.congruit  er  li-  ea  reta  xyipfi  linex  J i : quoniam  angulus 
g x y, angulo  Js  [ejl  xqualis  (per  bypotheftn).M  quoniam  linea  re/ 

S<txy,ipftJ{  ejl  xquaUs(pcrhypothcftr.):ftgr.um  igitur  y.ipftftgno  f 
i ccnzruit.r.urfus  quoniam  y flgnum  ipft  iftg no  congruit,«t  g flgnu  * ^ 
ipft  1 figno  congruit : bafls  igitur  g y,  bafttf  congruit.  sieniwcon/ 
gruente  g :p/7  s.ffy  ipfl i.  bafls  g y,  kafl  > { non  congruit : dux  reSx  linex fuperficiem  concludunt,  quod  (peri* 
communem  fententiam)  cfl  imp ofcbile . C ongruit  ergo  bafls  g y,  bafi  t { , er  ei  cfl  xqualis . Quare  totum  trian/ 
g ulum  xCy,  toti  triangulo  J 1 i congruit  (per  s communem  fenttentiam),cr  ei  ejl  aquale.  Et  reliqui  anguli  ( per 
eandem ) reliquis  angulis.congruent,  QT  eis  erunt  x quales,  hoc  ejl  angulus  xgy,  angulo  Jtf.cy  angulus  xyp 
angulo  Jis.  cum  igitur  bina  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  xqualia  habuerint  alterum  alteri,  er  angut 
lum  angulo  a quum  fub  aqualibus  retis  lineis  contentum : bafm  quoque  bafi  aqualem  habebunt, cy  triangulum 
triangulo  xq uum  erit , er  reliqui  anguli  reliquis  angulis  aquales  erum  alter  alteri , fub  quibus  xqualia  lauri 
fubtenduntur . Quod  oportuit  demonflrajfe, 

Eucli.ex  Cftmp.  Propofltio  5. 

BMnis  trianguli  duum  squaliu  lateru  angulos  qui  fuper  bafin  s 
funt,  squales  e (Te  necefie  eft.  Quod  G eius  duo  latera  direde 
protrahantur.fient  quoqj  fub  baG  duo  anguli  inuice  squales. 

campanvs.  Sic  triangulus  a b c, cuius  latus  ab  fit  Ecquale  lateri  ac. 
Dico  quod  angulus  ab  c,eft  Ecqualis  angulo  a cb. Quod  fi  protrahantur  ab  8£  acufqs 
ad  d & e,  fiet  angulus  d b c Ecqualis  angulo  e c b . Quod  fic  probatur.  Protractis  a b 8C 
a c,ponam  per  tertiam  propofitionem, lineam  a d squalem  lines  ae,& protraham  li/ 
neas  e b,d  c.  Et  intelligam  duos  triangulos  a b e & a 
cd,quos  probabo  efle  squales,S£adinuicem  squi/ 
laceros  3£  squiangulos.Sunt  enim  duo  latera  a b 8£ 
a c,triangu!i  a b e, squalia  duobus  lateribus  ac&a 
d. trianguli  a cd,3£ angulus a,comunis  utriqj : ergo 
per  prsmiflam,bafis  b e eft  squalis  bafi  d c,&  angu 
lus  e squalis  angulo  d,  81  angulus  a b e squalis  an/ 
gulo  a c d.lceiq  intelligo  duos  triangulos  dbcSIec 
b,quos  fimiliter  probabo  efle  squilateros  8£  squi/ 
angulos  . Nam  duo  latera  bd  5£dc  trianguli  bdc,<l  J 
funt  squalia  duobus  lateribus  e c 8£  e b trianguli  c e 
b,8£  angulus  d,  angulo  e : ergo  per  prsmillam  baiis  bafi,  8C  reliqui  anguli  reliquis  an/ 
gulis : ergo  angulus  d b c eft  squalis  angulo  e c b (Et  eft  fecundum  propoficum , fcili/ 
cet,quod  anguli  fub  bafi  fune  squales.)  8C  angulus  d c b,  eft  squalis  angulo  e b c . Sed 
totus  angulus  a b e,  eft  squalis  toti  a cd,  ut  probatum  fuit  fupra : ergo  angulus  a b c 
. refiduus , eft  per  > comunem  animi  conceptionem  squalis  angulo  a c b refiduo , quo/ 
rum  uter  que  eft  fupra  bafin.  Et  hoc  eft  primum  propofitum. 

evc  upis 


Eudi.  ex  Zamb,  Theorema  t.  Propofitio  s 

S Ifofceliutn  trianguloru  qui  ad  bafin  funtanguli.adinuicem  funtaiqua' 
ies . Et  produdis  squalibus  redis  lineis , qui  fub  bafi  funt  anguli , adin/ 
uicem  squales  erunt. 

THEON  ex  zamberto.  Sit  triangula  fofceles  * g y.tquum  bibens  latus  x g, lateri  x y , #producantwr, 
(per  j populatu)'.*  reSum  ipfls  x g.x  y.reSt  linet  g t.  Dico  quod  angulus  x g y.angulo  ay&efl  tqualis-.#  an/ 
gulus  y g .'.«ignio  g y i.Capiatur  m Unca g A contingens  flgri&.flfy  illud {,# auferaturCper  s propofitionc )ali- 
nex  x i maiore, ipfl  s l minori  tqualis.pt $ illa  x >.#  conneSantur  ty#t£.  Qjtoniam  x i, ipfl  x t,#x  g,  ipfi  x y > 
funt  tquales-.dut  igitur  j a,x  y, duabus/  x,x  g, funt tquales altera 
alteri,  & comunem  angulum  cocluiunt-.qui  fub  i x s.counetur.  Ba/i; 
igitur  ly. bafi » g(  per  4 propoptioneicfl  tqualis-.#  triangulu  x{y, 
triangulo  * « g,  erit  t quale , # reliqui  anguli  reliquis  angulis  «lier 
alteri  tquales  erunt, fub  quibus  latera  t qualia  explicantur:  hoc  efl 
angulus  x i i, angulo  x g i',#  angulus  x / y,  angulo  x > g.  Et  quonia 
tota  x /.toti  x i.eft  t qualis,  quarum  linea  x g.  linet  xycfi  tqualis: 
reliqua  igitur  $ircliquty»  (per  > comunem  fententiam)efl  t qua/ 
lis.  ojlenfum  ejl  autem, quod  {y  ipfl  fi  e ejl  tqualis.  D ut  autem  g {, 
t y, duabus  y n,  tquales  funt  altera  alteri:# angulus  g i r, angulo  y > 
g ( perapropoptionem ) efl  tqualis-.#fiy  baps  eo  rum.comunis  e/i. 

Triangulum  igitur  g / y.triangulo  y s fi.erit  t quale:  # reliqui  anguli  reliquis  angulis  alter  alteri  tquales  erunt, 
ftb  quibus  tqualia  Utera  fubtenduntur.cpcr  eandem).  Angulus  igitur  { g y, angulo  eyfi.#  angulus  fiy;  angulo 
y g a funt  tquales.  Quoniam  igitur  totus  angulus  x g y.toti angulo  x y { (ut  ojlenfum  ejl)  tqualis  e/?,  quoru  y fi  u, 
angulo  fiytefl  tqualis  :retiquus  igitur  angulus  x g?.  reliquo  angulo  xyfi,  cp er  j comunem  fenteniii)  efl  tqua/ 
lis,  # ad  baftn  fun:  trianguli  xfiy.  ojlenfum  efl  autem, quod  angulus  { g y.angulo  i y g,  e/i  tqualis,  # fub  bafl 
exiflunt.tfqfcclium  igitur  trianguloru  qui  ad  bafln  anguli  funt,  tquales  funt  adinuicem.  Et  producis  tqualibus 
reSis  lineis, anguli  qui  fub  bap  exijlunt, tquales  erunt  adinuicem.quod  dcmonflrandum  fuerat. 

^ e ucli.  ex  Camp.  propofitio  6. 

jj  I duo  anguli  alicuius  triangulisquales  fucrint,duo  quoqjlate 
* ra  eius  illos  angulos  refpicientia  squalia  erunt. 

campanvs.  HsceftconuerfaprsrrufTs-quantu  ad  prima  partem 
. ...  . Jipfius.Sicenimtriangulusab,cuiusduoangulib8ecfuncsquales.Di/ 

co  quod  lacus  a b>eft  aequale  lateri  a c.Si  enim  non  funt  aequalia, erit  alteru  maiusifitqj 
a b maius,qd  refecetur  ad  squalitatem  a c per  i propofitio 
nem.ut  fuperfluu  fit  ad,ad  parce  a>&refecccur  in  puncto  d,  *• 

ficqj  d b squalis  a c.  Inrelligo  ergo  duos  triangulos  acbSi 
b c,  quos  prob&bo  efle  squilateros  SC  squiangulos . Sunc 
enim  duo  latera  d b SI  b c trianguli  d b c,  squalia  duobus 
laceribus  a c & c b crianguli  a c b , Si  angulus  b squalis  an/ 
gulo  c totali  per  hypothefm:  ergo  bafis  d c eft  squalis  bafi 
a b per  4 propofitionem.se  angulus  d cb  squalis  angulo  a 
b c.  Sed  angulus  ac  bsft  squalis  angulo  a b c per  hypothe 
fimergo  angulus  d c b>eft  aqualis  angulo  a c b,pars  uideli/  ^ / 
cet  coti,quod  eft  impofiibile. 

E ucli.  ex  Zamb.  Theorema  j.  Propoptio  6. 

s Si  rrianguli  duo  anguli  aquales  adinuice  fuerint,squales  quoqj  angu/ 
los  fub  tendenda  latera  xqualia  adinuice  erunt.  9 

THEON  ex  Z amberto.  sit  triangubtm  xfiy,  tquum  habens 
angulum  x g y, angulo  xy  g.  Dico  quod  # latus  x g.  tquu  efl  lateri  x y. 

Si  enim  t quale  r.on  efl  latus  x g ipfl  lateri  x t,  alteru  eorum  erit  maius. 

Si  maius  • g.  Et  auferaturCper  > propofltiouem)  ab  ipfo  x fi.maiore.ipfl 
x y minori  linea  tqualis : fhlfi  illa,S  g . protrahatur  lixea  / y,(per  j po/ 
f datum  ) .Igitur  quoniam  latus  efl  t quale  lateri  m g . communis  «ero 

linea  g y : duo  igitur  /g  . t y,  latera  duobus  lateribus  xy&yfifunt  / 
tjuudia  alteram  alteri,  #angulzsS  fi  y^ngubx  fi y.(perbjpotbtfln\  4 i 
Baps 


Ii  6E0MET.  ELEMENT.  EVCLIDIS. 

Mafis igitur  f i,  (per  4 propefhionem)  bafi  u e,  efl  aqualis : cr  triangulum  / fi  r-(per  eandem  ) triangulo  a tfi 
equum  erit, minus  fcilicet  maiori  .quod  ejl  impofiibile.  Latus  igitur  « & -.latere  at  non  efl  inequale-.equale  igitur . 
Si  trianguli  ergo  duo  anguli  equales  adinuicem  fuerint : aquales  quoque  angulos  fubtendentia  latera  equalia 
ad  intdeem  erunt:  quod  fuerat  oflendendwm. 

Eucli.ex  cam.  Propofitio  7. 

BI  a duobus  pundis  aliquam  linea  terminantibus.duslineg  ad 
pundum  unu  concurrentes  exierint, ab  eifde  pundis  alias  du 
as  lineas  fingulas  fuis  con  terminalibus  squales  quiad  alium 
pundu  concurrant, in  eandem  partem  adduci  eft  impofiibile. 

campanvs.  Sit  linea  a b:a  cuius  extremicatibus  a 8i  b,protrafcan  turdus  lineat 
in  partem  unam  qus  concurrant  in  eodem  puncto.  Vt  fint  lines  a c 8C  b c:qus  cocur/ 
rant  in  puncto  c.Dico  quod  in  eandem  partem  non  pro 
trahentur  alis  dusab  extremitatibus  linesa  b,  qus  co/ 
currant  ad  alium  puelum : ita  quod  illa  qus  egredietur 
a puncto  a fit  squalis  ac, SC  qusegredietur  a puelo  b fit 
fimul  squalis  linesb  c.  quod  fi  fuerit  pofiibile,pro  traha 
tur  alis  dus  lines  in  eandem  partem , qus  concurrat  in 
putfto  d,3£  fit  a d squalis  lines  a c,3CfimuI  linea  b d squa 
Lis  lines  b c.  Aut  ergo  punctus  d cadet  intra  triangulum 
a b caut  extramam  in  alterum  laterum  non  cadet:  quia  a 
tunc  pars  eflet  squalis  fuo  toti.siergo  cadat  extra, aut 
altera  linearum  a d 8Cb  d fecabit  alteram  linearum  acSCb  e,aut  neutra  neutram.Et  fe/ 
cet  primo  altera  alteram^C  protrahatur  lineae  d . Quia  ergo  trianguli  a cd  duo  late/, 
ra  a cSCadfunt  squalia : erit  angulus  a c d squalis  angulo  a dc  C per  j propofitione.) 
Similiter  quia  in  triangulo  b cd  duo  latera  bc&bdfunt  squaliaterunt  anguli  bcdSC 
b d c per  eandem  squales.Et  quia  angulus  b d c eft  maior  an/ 
gulo  a d c,fequitur  angulum  b c d effe  maiorem  angulo  a c d, 
parte.f.toto,quod  eftimpoflibile.Siauted  cadatexcratriagu 
lu  a b c,  ita  quod  lines  fe  n5  fecet,pro  traha  lineam  dc&pro/ 
duca , b d & b c fub  bafi  ufep  ad  e Si  f.Et  quia  lines  ac&adiut 
squales, erut  anguli  acdSladc  squales  per,: , fimiliter  quia 
bcSCbdfunt  squales^runt  anguli  fub  bafi  quifuntcdf&e 
c d,  squales  per  2 partem  eiufde.  Quia  ergo  angulus  e c d mi/ 
nor  eft  angulo  acd:fequitur  angulum  fd  cefle  minorem  an/ 

fjulo  a d c,quod  eft  impofiibile-Eodem  modo  ducetur  aduer 
arius  ad  inconueniens:fi  d punctus  cadat  intra  triangulum  ab  c. 

Eucli.EXZamb  Theorema  4.  Propofitio  7, 

Super  eadem  refla  linea  duabus  eifde  redis  lineis  alia  du^redte  line* 
«quales  altera  alteri  non  conftituen  tur,ad  aliud  atep  aliud  fignum,  ad  eaf 
dem  partes.eofdem  fines  primis  redis  lineis  po didentes. 

THE  ON  ex  Zamb-Si  enim  efl  pofitbile.fuper  cadtm  rcSa  linea  a fi, 
duabus  reSis  lineis  « t.t  f *ke  due  refte  linee  a /,/  C.equales  altera  ab 
teri  conjlituantur  ad  aliud atq  aliud  fignum.lxx  efl,  t Aad  eafdtm  par/ 

tes  fcilicet  t f,  eofdem  fines  Stoc  efl , « fi.pofidentcs,  ut,  equalis.flt  t g.ipfl 
/ a.eundem  finem  habens, hoc  efl.u.cr  ,t  fi-ipfi/ 1. eundi  fine  habens,  boc 
tfl,ft:ccneOatur  t Jtper  1 poflulaum)  . Quoniam  igitur  « y equahscf:  ip' 
fi , x /:equaLs  erit  quoq  angulus  « t Aangulo  a / 7. Metor  igitur  efl  angu 
lus:t /.angulo  f,  i t-ntulto  minor  igitur  efl  angulus  fit /angulo  fi/ t-Rur 
fus  quonia  fi  t,'P fi  -f  fi  efl  e qualis -.equus  efl  igitur  & angulus  fi  t /jrgulo 
t/fi.  oUifum  ejl  aute  quod admodu  minor, quod  efl  impofiibilc.Supcr  igi  g 

tur  eadi  reSa  linea  duabus  eifde  reSis  lineis  alie  due  rette  Unce  e quales 
altera  alteri  nen  confUtuentur  ad  aliud  atq  aliud  fignum , ad  eafdem  partes.eofdem  fines  reSis  primis  lituis  pe fS 
dentes,  quod  demonftraf.c  oportuit. 

locfi. 
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Eucli.exCamp.  propofitio  *. 

dfvTniu  duoru  triaguloru  quoru  duo  latera  unius  duobus  lateri 
bus  alterius  fuerit  squalia.bafisc^  unius  bafi  alteri  squalis  du 
angulos  aquis  lateribus  contentos,  squales  effe neceffc  eft. 
cAMPANvs.  sintduo  criaguli  a b c,d e fcfitq? a c aqualis d f et  b c squ  alis  cf,5da 
b squalis  d e.  Dico  ergo  qd'an 
gulus  c eft  squalis  agulo  f >8C  an 
gulus  a , angulo  d , & angulus  b 
angulo  e. Superpona  bafinab, 
bafi  d e qus  cii  fint  squales  neu 
tra  excedit  alteram  per  conuer 
fionem  penultims  conceptio/ 
nis.  Aut  ergo  pun<ftus  c cadet 
fuper  punctum  f:  aut  no.  Si  fic, 
tunc  quia  angulus  cfuperpofi/ 
tus  eft  angulo  f,  8£  neuter  excedit  alteru  eo  quod  a c fuper  df&bc  fuper  efcaduntjp 
fi  funt  squales  per  eandem  conceptionem.  Similiter  argue  reliquos  angulos  effe  as/ 
quales. Si  autem  punctus  c non  cadat  fuper  f:cadat  fuper  quemlibet  aliu  qui  fitpun/ 
dius  g.  quia  e g eft  squalis  b c,imo  eade  :itemq?  quia  d g eft  squalis  a cerit  d g squalis 
f,8i  e g squalis  e fequod  eft  impoffibile  per  prscedente. 

Eucli.cxzam-  T beoremas.  Propofbios 

8 Si  bina  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  alterum  alteri  aqualia 
habuerint, Si  baGn  quoqj  bafi  sequaletangulum  quocg  angulo  fuo  xqua 
libus  redis  lineis  concentum  xqualem  habebunt. 

THEON  cxZamb.  Smtbina  triangula  x S y,J  t l.iuo  latera  xC.x.y  duobus  lateribus  J t,J'  { , xquali* 
habenti*  alterum  alteri, boc  e/l « g ipfi  f t d*  t ipfi  A i : habeant^  bafln  g y bafi  t t aquali. Dico  quod  angulus 
&xy:  angulo  tS/eJl  * qualis.  Co 

gruente  enim  triangulo  x 6y  ipfi  . 

triangulo  pojito  quidem  C * f 

ftgno, fuper  > fignum  & n da  linea 
(,  T fuper . {■■ congruit  quoty  fignS 
t ipfi  l figno,  quonia  g » 4 qualis 
eft  ipfi  t ftCogrueteucro  bcipft  • 

{ : congruat  quoq;  ff&x,«y  ipfis 
1 .Si  enim  bafis  g y bafi  1 f co 
gruit  ,at  S x,x  y latera.latcribus  t 

[,no  congrucnt.fed  different,  « 

fient  1 «,» {:co>:fi:tucntur  fuper  eadem  rcSa  linea  duabus  eifdem  redit  lineis  alia  dux  redx  linet  ecquales  alur< 
alteri, ad  aliud  & aliud  figniad  cafdcm  partcs.eofdem % fines  pofiidcntes.Non  confutuuntur  aut(per  s propofi 
tionem.)so  igitur  congruente  bafi  g>y  bafi  > {.non  cogruunt  quoque  & g x,x  y. latera. ipf  is  t AA{  lateribus, 
congruunt  igitur. Qture  & angu'us  g * y,a»gulo  > Af  cogrun-.eT eidem  xqualis  erit.  Sibinaigitur  triangula  duo 
latera  duobus  lateribus  alterum  alteri  aqualia  bakuermt.bjfiniy  bafi  aqualemianguhm  quoq;  angulo  fub  at 
qualibus  redis  lineis  contentum  aqualem  babebunt.quod  erat  ofiendendum. 

Eucli.exCamp.  Fropofuio  9.  , 

l^tum  angulum:per.Tqualia  fecare. 

3 campanvs.  Sit  datus  angulus  que  opor/ 

S retdiuidererangulusabc.  Lineas ipfumcodncn 

__  II  tes  qus  funta  b cib  c,ponam  squales, per  5 pro 

propofitionem  ,S£  produca  li  neam  a c.-fuper  qua  conftitu/ 
am  triangulum  squilateru,  a d c per  / propofitione,  SC pro 
traham  linea  bd.Dico  quod  ipfadiuidit  datum  angulu  per 
squalia. Intel  ligo  duos  triangulos  ab  d 3C cb  d ,duo  latera 
ab  8tbd  trianguli  a bdiunt  squalia  duobus  lateribus  cb  / 
et  b d trianguli  c b d : Si  bafisa  d bafi  c d.ergo  per  prsccden- ' 
b tem 
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tem  angulus  a b d cft  squalis  angulo  c b d,quod  oportebat  efficere. 

Eucli.ex  Zamb.  problema +.  Propoftio  9. 

^ Datum  angulum  redilineum,  bifariam  fecare. 

THEON,  re  zamberto  .sit  datas  reBilineus  angulus  fi  c y. oportet 
ipfum  bifariam  fecare . sufcipiatur  fuper  linea  a fi  cotingens  figmun.fitfy  il/ 
lui  /.&&  lima  xy(per  5 propofuoncm)  auferatur  x vipfi x / xquath.#(per 
tpofulatum  conneBatur  linea  / nconflituaturty  (peri  propofitionem)fupct 
/ 1.  triangulum  xquilatenm.fuip  illud  / i 1 coneBaiur (per  primum  po/ 
flulatumuinea  / !,  Dico  quod  angulus  fi  and  inea  c 1 bifanam  fecatur  quo 
niam  a /efl  aqualis  ipfi  a y , comunis  uero  x bime  igitur  /x,x{  funt  altera 
alteri  tequales.M  bafis  / {,bafi  i aper  1 propofitione)eft  xqualisiangulus  igi 


tur  / b l angulo ,(  x 1 (per  £ propofitionr)efl  aqualis.  D 
x yJsifariS  fetus  cf:  t reBa  linea  x f,i 

Euclucx  camp.  Propoftio 


Bilineusquifubfi' 


i fetus  efl  t reta  Irnea  x ( ,quod  fecijfe  oportuit • 


SRopofita  reda  lineaream  per  aqualia  diaidere. 

Wi  campanvs.  Sit  propofita  linea  qua  opor/ 

Stet  diuidere  per  *qualia:linea  a b,fuper  ipfam  co 
5'  ftituam  triangulum  aequiiaceru  abc,K  angulum 

Sfcdiuido  per  zqualia  fecundum  dodrina  prxee/ 

dentis,per  lineam  cd. Dico  quod  linea  c d:diuidit  datam  linea 
a b per  squalia.Intelligo  enim  duos  trianguios:a  c d &b  c d,8C 
argumentor  ficiduo  latera  a c & c d trianguli  a c d,  fune  ecqua/ 
lia  duobus  lateribus  b c & c d triaguli  b c d,&  angulus  c unius  * 
angulo  calterius:ergo  per^.bafis  ad,bafibdqo'eft,ppofitu. 

Euclidis  ex  Zamb.  Problema  s.Propofitio  10. 

5 Datam  redam  lineam  terminatamibifariatr.  fecare. 

THEON,  ex  Zamberto.  sii  data  linea  urr.mata  * fi  oportet  lima 
a fi  bifariam  fecare.conflituatur  (per  ipropofitiomm)  fuper  la/riangulum 
eequilatcrum xfi y.Et(per 9 propofiticnem)fecetur  ar.guiui tyfi  Hf xriamti 
reBa  linea  y A.Dico  quod  linea  reta  x fi-.bifariam  jtcamr  in  figno  / Quemam 
enim  (per  1 propoftionem)  a y ipfi  y fi  efl  «qKalis/commmiii  ueroy/-.  dux 
igitur  x y,\  /.duabus  fiy.y /funt  aquales  altera  alteri# angulus  xy/ar.gw 
kfiy/xquusefl.bafis  igitur  x /,(per  a prepofuionem)/  fi  efl  x qualis. Da> 
ta  igitur  reBa  linea  terminata  « fi, bifariam  feSa  efl  infigr.o  /.quod  faciendum  fuerat. 

Eucli.ex  Camp.  Propojhioit. 

I Ata  linea  reda, a'  pundo  in  ea  fignato  perpendicularem  extra/ 
I hereiduobus quidem  aogulissqualibus  ac  redis  utrinquefub 
gjnixam. 

campanvs.  Sit  data  linea  a b:in  qua  fit  datus  pundus  c,a  quo  0/ 

portet  perpendicularem  ext rahere.Faciam  ergo  per  > propo 
fitionemdineam  b c ecqualem  lineae  a c.8£  fuper  totam  a b con 
ftituo  triangulum  eequilaterum  a b d.dCpro  traho  lineam  c d. 
de  qua  dico  quodipfa  eft  perpendicularis  fuper  lineam  ab. 

, Incelligo  duos  triangulos  ac  d d£b  c d.  3i  quia  duo  latera 
ac  St  cd,  trianguli  aed  fune  aqualia  duobus  lateribus  cbSC 
cd,triangulic  bd,&ba(isadbafibd:eritper  s propofitione 
angulus  a c d ecqualis  angulo  b c d.quare  uterque  eorum  erit  ^ *- 
redus,per  diffinitionem  anguli  redi:&  linea  c b perpendicularis  fuper  lineam  a b,per 
diffinitionem  lines  perpendicularis.  Quod  eft  propofitum. 

Eucli.ex  Zamb.  problema  6.  Propoftio  11. 

u Data  reda  linea.a  figno  in  ca  dato  reda  linea  ad  angulos  redos  excitare. 

T H Ejo  N.re  Zamb.  Sit  data  reBa  linea  x fi  daii i uero  in  ea  jignum  ft  y Oportet  ab  ipfo  figno  y.ipfus  T * 
Bx  line  x x fiiad  angulos  reSos  reBa  lineam  excitare.  Sufcipiatur  in  ipfa  x y cotingens  fignu.fitif;  illud  J-.ffpcna 
tur  ipfi/ y.  (per  s propofitioncm)<equalis  liniar  s.C tuper  j t.  (peripropcfitione)coflmtur  triangulum  xqui 

laexm 
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Uterum  i f %,&come8ttim  linea  { r-Dieo  quod  dat*  reds  linet  x $,£  dato  m ipfa  figno  quod  cjl  y,ad redot  an/ 
gfdosjrrcda  linea  excitata  efi.  Quoniam  enim  ti  aqualis  efi  ipfl  T s, comitis  utro  linea  t {alitit  igitur 
duabus  ty&\}  altera  alteri  funt  aquales : eTbafis  (per  t propo 

fitioncm)bafi « / ej?  squalis-Angulus  igitur  {.angulo  tyf  (per  s _ - 


propofuione)  cjl  squalis,#" funt  * utrobiq;.  Cum  au 
fuper  reSa  linea  cofif.ens*  utrobiq;  angulos  adinuicem  squales  fe 
cerit.ulenf  aqualium  angulorum  redus  cjl.  (peri*  diffinitionem.) 

Jgitur  angulus  angulus  i y ufunt  redi . Data  igitur  reds, 

lines  x H,d  dato  in  ea  figno  y,ad  redos  angulos  reda  linea  t i exci/, 
tata  cjl, quod  feciffc  oportuit. 

1 Sucti,  ex  Camp.  fropofitio  n. 

Pundlo  extra  fignato,ad  datam  lineam  indefinita  quantitatis, 
perpendicularem  deducere. 

c a m p a n v s.  sit  a, punctus  fignatus  extra  linea  b c,  a quo  ad  ipfam 
oportet  deducere  perpendicularem. Protraham 
nb  cin  urranq;  partem»  quantum  libuerit:8£  fuper 
punctum  a,  deferiba  circulum  b c,  fic  ut  fecet  lineam  datam  in 
punctis  b,  c,  & protraham  lineas  a b 8£a  c,  SCdiuidam  angulu 
b a c per  aqua!ia,per  lineam  a d,per  9 propofitionem.  Dico  q>  i 
a d eft  perpendicularis  fuper  lineam  b c.lntelligo  duos  trian/  ! 
gulos,a  b d 8£  a c d,  & quia  d uo  latera  abSCad,  triangulia  b d, 
fiinr  aqualia  duobus  lateribus  ac  8£ad  trianguli  a cd,&an/  “ 
gulus  b a d aqualis  angulo  ca  d,  erit  per  4 propofitione  bafis 
b d aqualis  bafi  d c,S£angulus  a d b aqualis  angulo  a d c:qua/ 
re  uterqi  eorum  reiftusjK  linea  a d perpendicularis  fuper  lineam  b c,per  diffinitionem 
anguli  recti  8i  linea  perpendiculans.quod  eftpropofitum. 

Hucli.  ex  Zamb-  Problema  7.  Propo/kio  n, 

u Super  datam  redtam  lineam  infinita,  a dato  figno  quod  in  ea  non  eft, 
perpendicularem  redtam  lineam  deducere. 

THE  ON  ex  Zamb.  sit  data  rc8a  Irnea  tnf inita,  fit/p  ilia  a $,  datum  uerofignum  quod  in  ea  non  efi, fhy. 
Oportet  fuper  datam  redam  lineam  infinitam  u £.<t  dato  figno  y quod  in  ea  non  cfl, perpendiculare  redam  lineant 
ducere,  sufeipiatur  enim  in  altera  parte  ipfius  xgreds  lines  contingens  fignum.jhife  illud  antro  quidem  tt 

interuallo  uero  y J,  (per  s pofiulatum)  circulus  deferibatur  % f ».  sccrtur^-  (per  10  

propofitionem ) » n bifariam, in  figno  6,tf  connedantur  (per  1 pofiulatum  )rcds  It/  /'  J 

nes  y t,y  t,y  i.Dfco  quod  fuper  datam  redam  lineam  infinita  x $,d  dato  figno  quod 
in  ea  no  cfl,uide!icet,y, perpendicularis  duda  el } reda  linea  y s.Quonia  n S ipfi  e e efi  / 
ee qualis, comunis  uero  1 y.dus  igitur  « l,s  y.duabus  tl,ly,  funt  altera  alteri  squa/  j 
lcs,€"  bafis  y t.bafi  n(per  i » diffmwoneiefi  squalis -Angulus  igitur  y i u,angido  t l 
I y(per  s propofuione  )efi  squalis, funtf,  *utrobiq;.Cum  autem  reda  linea  fuper  re/  \ 

fiant  confifiens  lineam.angulos  * utrobiq;  adinuicem  squales  fccerit.uterq;  squa/ 

liumangulorurcduserit  (per  m diffinitionem)  crfiperllansredalinea  perpendi  K • p 

cularis  uocitatur.  superdatam 'giiur  redam  lineam  infinitam  xg,a  dato  figno  y j 

' quod  in  ea  non  eft, perpendicularis  duda  efi  y e, quod  fccifjc  oportuit. 

Euch.  cx  camp.  Fropofitio  ij. 

| Mnis  redbs  lines  fuper  redtam  lineam  flantis  duo  utrobiq? 
| anguli.auc  funt  redti.aut  duobus  redtis  squales. 

c a m p a n v s.  Sit  ut  linea  ab,fuperftet  linea  c d,qua  11  fuerit  fuper 
n perpendicuiaris,faciet  duos  angulos  rectos  per  conuerfione  diffi 
l1  nitionis  linea  perpendicularis.Siautem  non  # 

fuerit  fuper  eam  perpediculans.a  puncto  b ducatur  b e per/ 
pendicularis  fuper  cd  per  n,  eruntqsduo  anguli  e b cSCeb  d 
recti  per  conuerfione  dicta  diffinitionis . Q_ma  ergo  duo  an/ 
guli  d b a & a b e adaquatur  angulo  d b e,  ipfi  cum  angulo  c 
b c,erunt  aquales  duobus  rectis : quare  tres  anguli  qui  funt 
d b a,ab  e,dc  c b e,  fune  aquales  duobus  rectis.fed  angulus  c - 
b a^ft  aqualis  duobus  angulis  cbeSCeb  a, ergo  duo  anguli  cbaKabdfunc  aquales 

b 1 duobus 


®\ 


/ 
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duobus  rectis,  quod  eftpropofitum.  Ex  quo  patet  totum  fpatium  quodin  qualibet 

fuperfxcie  plana  punctum  quodlibet  circumftat,quatuor  rectis  angulis  efie  squale. 

Eucli.  cx  Zamb.  T fetorem#  6.  Propofhio  u. 

‘3  Cum  reda  linea  fuper  redam  confidens  lineam  angulos  fecerit,  aut 
duos  redos.aut  duobus  redis  squales  efficiet. 

THEON  ex  Zamb.  Reda  enim  linea  quadam  x fi,  fuper  redam  lineam  y / confjlens,  angulos  efficiat* 
fia/Tufi/.  Dico  quod  y fi  s ff  • fi  / anguli, aut  duo  redi  fum,  aut  duobus  reSis  aquales . Quod,  fi  angulus  yt«, 
eft  aqualis  angulo  # fi  Aiam  duo  redi  funt  At  [ non  excitetur  (per  n propc  flttonem)  a dato  figno  fi  linea  r />4 
angulos  reSos  linea  fi  i, anguli  igitur  yfit.ifi  /..(.per  i ° dijfmithne)funt  redi . 

At  quonia  angulus  y fi  e, duobus  y fi  «,«  fi  t angulis  efi  aqualis.comunis  ponar  --  K 

tur  angelus  • fi  /■. igitur  anguli  yfie.t  fi/.tribus  angulis, hoc  efi  y fi  *,*  fit,*  fi 
Aftnt  aquales.  R urfus  quonia  ar.guius  /fi  a duobus  angulis  / fi  t.»  fi  a efi  a/ 
qualis, ccmunis  ponatur  angulus  a fi  y.  igitur  *nguli  /fiu.xfiy,  tribus  angu/ 

lis /fi  s.t  fi  a,a  fi  yfunt  aquales,  oficnfum  efi  autem  quod  anguli  y fit,  t fi/,  : / 

eifd-.m  tribus  funi  aquales : qua  autem  eidem  funi  aqualia,  (per  i comunent  j / 

fententiam)#  fibi  initiem  fur.t  aquaha-.enguli  t gituryfi  m fi  /.angulis  o1  fi  a j 7 

afiy  funt  aquales.  M anguli  yfi,,tfi/funtduo  reduC  anguli  igitur  /fi*,*  * »j/  __  f _ 

fi  y,  duobus  redis  funt  aquales.  Cum  igitur  reda  line*  fuper  redam  confiflens  7*T 

' " ' M duos  redos.aut  duobus  redis  aquales  'efficiet.quod  demonflrafje  oportuit. 

X C#mp.  propofttio  i^, 

1 1 dus  lines  a putido  unius  lines  in  diuerfas  partes  exierint, 

* duosq?  circa  fe  angulos  redos.aut  duobus  redis  squales  fece/ 
| rint,ills  dus  lines  fibi direde  coninrds  func,&  linea  una. 

a n v s.  Sit  ut  a pumfto  b lines  a b,exeant  dus  lines  in  opp® 
fitas  partes , qus  fint  b c 8£  b d.  & faciant  duos  angulos  qui  Gnt  c b a c?  d b a,  squales 
duobus  retftis:  tunc  dico  quod  dus  lines  c b.5£  d b.fcnt  (ibi  inuicem  direifte  coiumfts 
K linea  una. Hsc eft  quafi  ccnuerfa prioris. Quod  fi  non  fuerint  linea  una,tuc  protra/ 
hatur  c b in  continuu  Kdireftu.qus  quia  non  eft  linea  una  cum  ! a 

d b,tranfibit  fuper  eam  ut  b e^autfub  eautb  f . Quia  ergo  fuper 
linea  redtam  qus  eft  c b e.cadic  linea  a b,  erik  anguli  cba&eba 
aquales  duobus  rectis  per  prsceder,te,& quia  omnes  recti  funt 
adinuice  squales  per  s petitione,-  anguli  quocn c b a & d b a funt  jfc 

squales  duobusangulisretftis  per  hypothefin.erutduoanguli  & - — — ■ 
cba8Cebasqualesduobusanguliscba3Cdba:ergodempto  e 1 
comuni  angulo  c b a, erit  angulus  e b a squahs  agulo  d b a-,pars  > 
to  ti,  qd  eft  lm  pofiibile . S imiiiter  linea  c b pro  tracta  .p  r obabis  angu  10  d b a effe  squ*/ 
lem  angulo  fb  a/i  forte  diceret  aduerfarius  lineam  c b protradtam  cadere  infra  b d. 

Eucli.  cx  zamb.  Theorema  7.  Fropofltio  14. 


14.  Si  ad  aliquam  redam  lineam  adi]?  in  ea  fignum  dus  reds  lines  non 
ad  eafde  partes  duda,*  utrobiq;  duobus  redis  angulos  aquales  fecerint, 
ipfs  in  diredum  reds lines admuicem  erunt. 

■ THEON  ex  Zamb.  /d  aliquam  enim  redam  lineam  a fi,  fli.nurr.lj;  in  ea  fi,  duarefia  line/  fiy.fi/noH 
ttd  eafdem  partes  duSa,  * «trcbi:p  angulos  a fi  y,*  fi/  duobus  retiis  aquos  efficiant . Dico  quod  ipj 1 r fi, rc6a.lv 
nca  fi  / ut  diredum  efi  confhtuU  .si  enim  ipfi  y fi  reda  li  ta  fi/  non  e[!  m dtndum, 
flttpfly  fi  reda  Unca  6%  in  diredum  conflituta  ■ Quoniam  ig itur.r.  da  linea  « fi  juper 
redam  lineam  y fi 1 fetit,  angftli  igitur  a fi  y,  a fi  \ duobus  redis  funt  aquales  (peris 
prepofitione.)  At  anguli  xfiy  fi/,  duobus  reSis  funt  aquales -.anguli  ergo  y fi  a, 

a fi  nangulis  yfix.xfi /funt  aquales . Communis  auferatur  angulus  ufiy,  reliquus 
igitur  angulus  « fi  • .reliquo  angulo  « fi  /eft  aqualis.minor  maiori.quod  eft  tmpof.ir 
bile.  Linea  igitur  fi  % ipfl  fi  y in  diredum  minime  cp.  similiter  quof  oftendemus.quod 
nec  aliqua  prater  lineam  fi/.  In  diredum  igitur  tft  ipfi  y fi.linca  fi/.  Si  ad  aliquam  “ 
igitur  redam  lineam , ad  fignum!};  eius  dua  reda  tinea  nen  id  eafdem  partes  duSa, 
utrobique  angulos  duobus  redis  aquales  fecerint , in  diredum  i?ft  i e da  linea  flbqnuiccm  erunt , quod  demon/ 
firafc  oportuit. 
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tucli.  ex  camp.  propofitio  «. 

Mnium  duarulinearu  feinuicefecantiu,omnesanguIi  cotra  fepo 
fiti  fant aquales. Vn de  manifeftu  efficum  dua linea rcdta fe  inui 
cem  fecat,quatuor  qui  fiunt  anguIos,quatuor  redis  efife  squales. 

campanvs.  Sint dus lines a b SC  c d.fe inuice fccan . / 

tes  in  pundo  e:dico  q>  angulus  d e b efi  squalis  angulo 
aec,8Cangu!usbeceft  squalis  angulo  a e d.  Erutenim  4 'v 
per  n duo  anguli  a e cSCceb  squales  duob.redis,iteqj 
duo  anguli  ce  b SCd  e b squales  duobus  redis  per  ean/ 
dem,quarc  duo  primi  funt  squales  duobus  pofiremis,  , 
eo  q>  omnes  redi  funtadinuice  squales  per  a petitione, 

dempto  ergo  comuni  angulo  qui  efi  ccb,erit  angulus  a v 
e c squalis  angulo  d e b.Eodem  modo  probabitur.angulu  c e b elfe  squaleangulo  a e d, 
quodeftpropofitu.  tucli-ex  zamb.  ibecrcma  s.  Propofitio  <j. 

Si  duareclf  line^feadinuicelecucrint.angulos 
qui  circa  uerticefuntaquosadinuice  efficient.  « 

THEON  ex  Zamb.  Dus  reds  lines  xfiffy  /,fe  inuicem  fecent  in  N.  yS 

ftgr.o  i.D  ico  quod  angulus  x « y,  squalis  cP  angulo  / t C.Qucnia  enim  reSa  tSs' 

linea  x i piper  reda  linea  y a'  fletit.ar.gulo:  efficies  yexcT  xt  /.igitur  angit/  N. 

Ii  yxi,xi  /.duobus  reUiipant  squales  (per  a proportione.  IRurpis  quonia  y/' 

reda  linea  / 1 fuper  reda  lineam  « e petit, angulos  efficiens  xt/./i  S, igitur  *y^  " 

anguli xt/,/ 1 ji.duobus rcSisfunt  aquales  (per eandem is  propofitione.)  y ^ 

Cpenfum  aute  efi, quod  anguli ytx.xt  /, duobus  redis  funt  squales-.anguh  igitur  ytx,x  t /.angulis  x t /,/  t£.funt 
■eequales.Comnis  auferatur  x i /.reliquus  igitur  angulus  y t x.reliquo  angulo  / 1 fi.ef  squalis. Similiter^  of.er.de/ 
tur  quod  & anguli  ytSy/t  x.funt  squales,  si  dus  igitur  rtSx  lines  fe  adinuice  fecucrint, angulos  qui  citca  ucrtice 
funi.adir.uics  squales  ifficient.quod  oportuit  demonfraffe.  Eucli.cxCatr.p.  Propofitio  16, 

BI  quodlibet  Iateru  trianguli  direde  protrahatur,  faciet  angulu  ex/ 
trinlecu  utroqj  angulo  trianguli  fibi  intrinfecus  oppofito  maiore, 

campanvs.  Sit  ut  trianguli  a b c,latus  ab  protrahatur  ufqs  ad  djdico  q* 
angulus  d b c,  maior  eft  utroqi  duoru  anguloru  intrinfecoru  fibi  oppofito/ 
rum,  qui  funt  b a c SC  b c a.  Diuidam  enim  per  i»  propofitione,  lineam  c b per  squalia  in 
pundo  e.SC  protraha  a e ufq?  ad  f,ita  ut  effiat  squalis  a e,SC  pro  traha  lineam  fb.  intelli/ 
go  duos  triangulos.ee  a SC  b c f.SCquia  duo  latera  acSCec  trian 
guli  a eefunt  squalia  duobus  lateribus  f e SC  e b trianguli  f e b,  ®/ 

SCangulus  e unius  efi:  squalis  angulo  e alterius  per  prsmiffam  / 

qu  ia  fu  n e anguli  co  tra  fe  p o (iti,erit  p er  4 p r o p oli  tio  ne  an  gulus . . 

c c a,squalis  angulo  e bf,3C  ideo  angulus  e bd>  maior  erit  angues,  y\  /f 

lo  bea.  Similiter  quocp  probabitur  qd  efi  maior  angulo  c a b.  \/y/  \e/ 

Kam  diuidam  ab  per  squalia  in  pundo  g,peri»  propofitione:  y/  V' 

SC  pro  traha  lineam  g h.squale  lines  c g per  i propofitione, po/  /\/\ 

ftea  protraha  h b k.erunttp  duoru  trianguloru  qui  funt  a g c SC  //\\ 

b gh,  duo  latera  a gerge  primi,  squalia  duobus  lateribus  bg  <\  !/  M c 
& b h fecundi,  SC  angulus  g unius,  angulo  g alterius  per  «s:  ergo 
per  4 angulus  g c a,eft  squalis  angui  o g b h,quare  per  u SC  angulo  k b d-  Et  quia  angulus 
c b d efi  maior  angulo  k b d,erit  etiam  maior  angulo  b a c,quod  efi  propofitum. 

Eucli.ex  Zamb.  T beorema  9.  Propofitio  16.  t> 

Omnis  trianguli  uno  Iatereprodudo,exterior  ^ 
angulus  utroc^interiore&exoppofito.maioreft.^- — * 

THE  ON.fxZaml?.  sittriar.gulux^y.ffproducaturipfluslatusioui,  r 

faty  illud  g,  r ufep  iri  /.Dico  quod  exterior  angulus  x y /jnaiorcft  utrotfc  in/  / \ 

teriorc&exoppoPnocojlttuto.bo.cepanguloyPx&txy.  Seatarlinea  xy 

bifsru(per  1 0 propof:;io»5)ii:pgKO  t.S" protrada  Unca  & i(per  i pofuatiO  ^ 

extendatur  in  pgnu  {icolloceturfy  ipji  & t (per  1 propofitione)  squalis  linea  / 

cdnedaturlper  1 populatu )f  y & extendaiurtper  1 populatu)linea  xyufyin  ».  Quoniam  igitur  x t squalis  cp 
‘pP  f /.  dus  igitur  xi&t  H,  duabus  n&itfunt  squales  altera  alteri,  & angulus  x . S (per  is  propo/1/ 

b ) tioxem) 


•8  GEO  MET.  EL EMENT.  EVCLIDTS 

tion?)aitguIo  / i r (/?  aqualis.circa  ucrticm  enim.  Bn/li  igitur  x fi.baft ; t(per  4 propofttione)ef.  aquatis,  ff  hiatu 
gulii  x fi  i,  triangulo  itrtjl  aquale,  ff  reliqui  angui  reliquis  angulis  alter  alteri  funt  aquales,  fub  quibus  aqualia 
latera  fubtenditur.AHgulus  igitur  £ « x.angulo  ty{cfi  aqualis.  At  angulus  , y /.angulo » y { maior  ejl-.maior  igitur 
efl  angulus  X y /singulo  £ x i.  similiter  quofflfccetur  bifaria  linea  £ y.ofendctur  (f  angulus  £ r t.boc  eflxr/.ma 
ior  angulo  xfiy.  Omnis  igitur  triaguli  uno  latere  p roduS o, exterior  angulus  utroq;  interiore  & ex  oppofuo  maior  efl, 
quod  fuerat  ofendendu.  Eueli.  ex  Camp.  Fropofitio  17. 

17  11^^1'Mnis  trianguli  duo  quilibet  anguli,duobus  redis  funt  minores. 

campanvs.  SittriaguIusabc,dico  q>duo  quilibet  eius  anguli,duobuS 
rectis  funt  minores^p  trahatur  enim  unu  latus  eiusjiit  b 
E&i&al;  c,ufcp  ad  d,  eritq?  per  prscedente, angulus  c extrinfecus, 
maior  a SC  maior  b,  fed  c ext  rin  fecus  cu  c intrinfeco,eft  squalis  duo 
bus  reens  per  ;s;ergo  anguli  b Sic  intrinfecMiue anguli  a &cintrmfe 
cijfuntminores  ducb.rechs.  Similiter  fi,ptrahatur  latus  b a,proba/ 
bitur  qued  duo  anguli  a & b funt  minores  duobus  rectis  , quod  eft 
propofitu.  Eucli.ex  zamb.  Theorema  t».  Fropofitio  17. 

17  Omnis  triaguli  duo  anguli  duob. redis  funt  minores, omnifaria  fumpti. 

Theon  ex  Zamb.  Sit  triangula  x £ y,  dico  quod  ipflus  x £ 7 trianguli  duo  anguli,  duobus  reSis  omnifdriZ 
fempti.Junt  minores.producatur  enimcperipofulata  )£  y.iify  in  /.  Et  quoniam  trian 
pili  x £ y(perpracedexte)cxrerior  angulus  qui  tflxy  /.maior  efl  angulo  x £ y.inte/ 
riore  ff  cxadutrfo  ccmunis  admittatur  angulus  x > C.  Anguli  igitur  xy/,xy  S.angulis 
xfiy.fiyx  funt  maiores,  fed  anguli  xy/,xyfi(pern  propoptione)duobus  reSis  funt 
aequales:  anguli  igitur  xfiy.fi  r x,  duobus  reSis  funt  miwres.similiter  quoji  opende/ 
mus  quod  anguli  fixy.x?  £,  duobus  reSis  funt  minores,  ty  edam  anguli  xy  fi,  xfiy.  / 

O mnis  igitur  trianguli  duo  anguli  duobus  reSis  funt  mmorcs.quomodocutyaffumpti. 

Qaoa  icmonflraffe  oportuit.  Eucli.ex  camp.  Fropofitio  1*. 

IS  mm  Mnis  trianguli  longius  latus.maiori  angulo  oppofitum  eft. 

[^1|  campanvs.  Sit  ut  in  triagulo  a bc,anguius  a fit  maior  angulo  c,dico<f 
&S§!^fMgl  latus  c b,maius  erit  latere  a b.  Sienim  fit  squale, erit  per  s 
C-53§i§8  angulus  a squalis  angulo  c,  quod  eft  contra  hvpothefin. 

Siaute  a b fit  maius  refecetur  ad  squalitate  a b,per  1,  fitq?  d b squale 
c b5erit  ergo  per  singulus  d c b, squalis  angulo  b d c,fed  b d c eft  ma/ 
ior  angulo  b a c per  is,  ergo  b c d,  eft  maior  b a c,  quare  multo  fortius 
maior  angulo  a c b,pars  toto,  quod  eft  impoffibile. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  11.  Prepofltio  is. 

iS  Omnis  trianguli  maius  latus, maiori  angulo  fubtenditur. 

THEoN  exzamb.  sit  enim  triangula  xfiy, habens  latus  x y, maius  latere  xfi.  Dico  quod  ^ angulus  xCf, 
angulo  fiyx  maior  eP.Quonia  x y maius  ep  x fi.pcnaturipfl  x fitper  1 propofuioni) 
ecqualis  linea  x /,tS~ conncSatur(per  1 popuLtii)li«ea  fi  /.  Et  quonia  trianguli  fi/y 
angulus  exterior  x /fi(pcr  16  propoptione ) maior  e/1  interiore  & oppofto  angulo  / 
y fi,  aqualis  ante  ep(per  s propofltioni)angulus  x/fi  angulo  a fi  /.quonia  latus  x fi 
ippx/eP  aquale, maior  c/t  igitur  attgului  x fi/  angulo  xy  fi,  multo  maior  ep  igitur 
angulus  xfiy  angulo  xyfi.  omnis  igitur  triaguli  maius  latus, maiori  fubteditur  angu 
lo.Quod  oportuit  demofiraffe.  Eucli.ex  Camp.  Fropofitio  19. 

19  Mnis  trianguli  maior  angulus, longiori  lateri  oppofitus  eft. 

rmm  campanvs.  Sit  ut  in  triangulo  a b c,latus  b c fit  maius  latere  ab,dico  q» 
angulus  a,erit  maior  angulo  c.  Hsc  eft  couerfa  prsceden/  u 
tis.Si  enim  fit  squalis,tu  nc  per  tf,latus  a b eft  squale  lateri 
b c,qd  eft  contra  hypothefin.  Siaute  c fit  maior,runcper  prscedente, 
latusab  eft  maius  latere  b c,qd  eft  cStra  hypothefin.  Quareaftruitur 
propofitu.  Eucli.ex  Zamb.  Theorema  u.  Fropofitio  19. 

19  Omnis  trianguli  fub  maiorem  angulum.maius  latus  fubtenditur. 

Theon  ex  zamb.  sit  trianguli  x fi  y, maiorem  habens  angulum  xfiy  angulo  fiyx 
D ico  quod  latus  x y, maius  ep  latere  x fi.  si  aute  non.auteP  tequale  latus  x y lateri  x fi,  aut  eo 
minus,  aquale  quidem  minime  efl  latus  * y,  ipfl  xfi : aqualis  nanq  cffet(per  5 propofltione) 
angulus  x fi  y.angulo  ty  fi,  non  e/1  aute:  latus  igitur  x y, lateri  xfi  minime  e f aquale.  At  latus 
* y, latere  xfiminus  non  if,  nam  angulus  xfi  y, angulo  xyfi  minor  effct^l  non  ef-.latus  igitur 

a y latere 


a i b 
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c r latere  t fi  mln tu  minime  efi.  Maius  igitur  efi  latus  a y, latere  « fi.  omnis  igitur  trianguli  maior  angulus  a maior » 
latere  fubtenditur -Quod  demon firajf e oportuit.  Eucli.ex  Camp.  Propofuio  i». 

3 Mnis  triaguli  duo  qudibet  Iarera  fimul  d j1 

iundta, reliquo  funt  longidra. 
campanvs.  Sic triagulus a b c,dico q> duo 
jfeafe^&^  latera  a b Sia  c, funt  Iogiora  latere  b c.Pro  traha 
tur  linea  b a ufcp  ad  d,  ita  ut  a d fit  aequalis  ac,  contrahatur 
cd,pers  propofitione  erit  angulus  a cd,a?qualis  angulo  d, 
quare  angulus  b c d eft  maior  agulo  d,  ergo  per  is  latus  b d,  ( 
eft  maius  latere  b c,fed  b d,eft  aequale  ab&ac,quarebaSca 
c fimul  iunc“ta,funt  maiora  b c.  Eucli.ex  zamb.  Theorema  u*  p ropofltio  i*. 

a Ocnnis  triaguliduolatera,reliquo  funtmaiora  quomodocuqjafTumpta. 

THEON  exZamb.  sit  triangulii  «fiy.  Aio  ipfius  «gy  trianguli  bina  Utera,  reliquo  efje  maiora  quomodo  ■ 
tunf  fufecpta.  hoc  efi  fi  «,«  y.ipfo  fi -r  S~ufi.fi  y.ipfo  «ygfiy.yaipfoafi.  producatur  nantp  (per  * pofiulatu)  fi  * 
ad  /,fignum:g  ponatur(peripropcfitione)ipfi  u y aqualis  u /.conneBatur^/y. 

Quonia  igitur /uipft  a y efi  aquale,  angulus  igitur  «/y  (per  s propofitione)  an/ 
gulo  «y  /efi  aqualis,  sed  angulus  fi  y /.angulo  «y/  maior  efi:  igitur  angulus  fi  y 
/.angulo  u/y  maior  efi.  Et  quonid  triangulii  tfi/y  fi.maiorem  habens  angulum  fi 
y / angulo  a / y.attp  maiorem  anguli  maius  latusfubtendit(per  ts  propofitionem) 
ergo  / fi  ipfo  S y maius  efi.  Aequale  autem  efi /fi  ipfis  «fi.xy.maiora  igiturfunt  la  ■ 
tcra  fitc&a  y, latere  fi  y, aquale  autem  efi  /a  ipfi  « y.maiora  igitur  funt  latera  S «, 

« y.ipfo  fi  y.stmiliter  uero  demojlrabimus  quod  etiam  Utera  fi  y.ipfo  y a funt 

tnaiora.sed  fiy.y  «.ipfo  «fi.  0 mnis  igitur  triaguli  bina  latera, reliquo  maiora  funt,  , 
quoquo  modo  af[umpta,quod  demonflrafje  oportuit.  Eucli.ex  Camp. 

1 1 de  duobus  pundhs  terminalibus  unius  lateris  trianguli  dua:  Ii/ 
| ne,x  exeuntes, intra  triangulum  ipfum  ad  pundtum  unum  conue/ 
jniant,  esdem  duabus  quidem  reliquis  trianguli  lineis  breuiores 
erunt,  & maiorem  angulum  continebunt,  * 

campanvs.  Situtin  triagulo  ab  c,afc  extremitatibus  lateris  b c 
concurrantdus  lines  bd  6icd,ad  pundhim  d, intra  triangulum  a b c. 

Dico  q>  ipfse  lineae  bdSicd  fimul  lumfts,  funt  breuiores  duabus  lineis 
a b Si  a ciimul  iundis,&  quod  angulus  d eft  maior  angulo  a.Pro  traha 


Propofuio 


f: 


tioneb  a & a e fimul  iunclae, maiores  b e,ergo  b a & a c,funt  maiores  b e 
&ec.  At  uero  d e & e c fimul  iuncnt,per  eandem  funt  maiores  d c,qua/ 
re  b e Si  e c funt  maiores  b d & d c,  * quia  b a & a c funt  maiores  b e S£  e > 
c,uc  probatu  eft  prius,erunt  multo  fortius  b a Sia  c maiores  b d Si  d c,  quod  eft  ■ propo 
litu.  At  quonia  angulus  b d c eft  maior  angulo  d e c per  t°  propofitione.  Si  angulus  d e c 
eft  maior  angulo  c a b per  eandem,  erit  angulusbdc  multo  fortius  maior  angulo  b a c» 
quod  eft » propofitu.  Euch.ex  Zamb.  Theorema  n.  propofuio  u. 

, Si  trianguli  a limitibus  unius  lateris  bina:  redte  linea:  introrfum  confli/ 
tuantur,  qua:  conflituuntur , reliquis  trianguli  binis  lateribus  minores  qui/ 
dem  erunt, maiorem  uero  angulum  continebunt.  « 

THEONK  Zamb.  Trianguli  enim  « fi  yfuper  Utere  fiy.i  terminis  ipftu : fi  y.dua 
reda  linea  interius  confiituatur  fi/gy/.  Dico  quod  fi  /gy  /.reliquis  trianguli  Utcribus 
fi  * S «y  funt  minores,  angulum  uero  fi/y  maiorem, ipfo  «fiy  comprehendunt.  Produco/ 
tur  cnim(per e pofiulatum)lima  fi /ad..  Et  (pereo  propofutonar.^quor.iam  omnis  trian/ 
g uli  bina  latera  reliquo  funt  maiora.trianguli,*  fi  t (pereo  propcfiticnf)duo  latera  «fig« 

« ipfo  fi  i funt  maiora.  Comunis  ponatur  linea  \ y, linea  igitur  fi«g«y,  lineis  fi.g.y  funt 
maiores.  Rurfus  quoniam  (per  eandem  )tnanguli  y « / bina  latera  > \g</ ipfo/y  funt  ma 
iora, comunis  ponatur  / fi.l  it ea  igitur  y.g.  fi.limis  y /S  /fi  funt  maiores. Sed  ofhnfum 
efi  quod  fi  «g«  y.funt  maiores  ipfis  fit#,  yJonge  igitur  maiores  funt  fi  «g«y  lir.ea.ipfis 
fi/g/y.  Rurfus  quonia  (per  iS  prvpcfkions)omnis  trianguli  exteror  angulus  inuriorc  g eppe/ho  nator  efi, trian 
g uli  ergo  y / 1 angulus  fi/y  exterior.mator  efi  angtilo  y . /.quare  g trianguli  * C ..angulus  y . C exterior.maior  efi 

b 4.  angulo- 
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angulo  /tuy.Sed  oflenfum  efl  quod  angulus  g f y,eo  quifubys  S.efl  maiordongc  igitur  maior  efl  angulus  g J y,an/ 
gulo  g « y.si  trianguli  ergo  i limitibus  unius  lateris  bina  rcSe  linea  introrfum  confutuantur,  qua  conjlituentur.re/ 
liquis  trianguli  duobus  lateribus  minores  quidem  erunt, maiore  uero angulum  continebunt.quod  ojlendere  oportuit • 
E udi.  ex  Camp.  . propojhio  u. 

■ Ropofitis  tribus  lineis  redis  quaru  dux  quxlibet  fimuliundx  re/ 
liqua  fint  longiores,  de  tribus  alqs  lineis  illis  xqualibus  triangulu 

conftituere.  campanvs.  sint  tres  lines  reclspropofits,a,b,c, 

8£  fint  quslibetdusfimuliunccs  longiores  re  ^ 

Iiqua,aliterem  ex  illis  tribus  datis  aqualibus, 

triangulusnonpoiretconititui,perio propofi  Z'  //\\  \ 

tione.  Cum  ergo  ex  illis  tribus  prsdictisuolo  / //  \\  , \ 

coiticuere  triangulfi,fumo  lineam  rectam  qu  s g °l  I I _J 

fit  d e,  cui  no  pono  a parte  edeterminatu  fine,  1 \ \ ~ j 

de  qua  fumo  per  i propofiticne;d  f aqualem  a \ \ ® / J 

&.  fg  aquale  b,&g  h squa!ec,factocppuncio  f.  J 

centro,defcribo fecudum  quantitate  linesfd,  j,  — i ^ — "''CT  / 

circulum  d k,itemqj  facto  g, centro, defcribo  fe  c , -t  ^ 

cundu  quantitate  linea  g h,  circulu  k h, qui  cir 

culi  interfecabut  fe  in  duobus  pun<ftis,quorfi  unum  fit  ksalioquin  fequeretur,unam  dis 
diarum  linearu  efie  aquale  alrjs  duabus  iundis,aut  maiore  eis, quod  eft  contrarii!  pofi/ 


tioni.Duco  ergo  linea  k f S£k  g,eritqj  triangulus  k fg,  conftitutus  ex  tribus  lineis  aqua/ 
libus  datis  lineis  a,b,c,funt  enim  f d 8tf  k aquales,quonia  funt  a centro  ad  circuferentia, 
quaref  k,  eft  aqualis  a.Similiterq5g  h8£gfefuntaqua!es,quia  exeunt  a centro  ad  circus 
ferentia, quare  g K,eft  aqualis  c-.&c  quia  g f fump  ta  fuit  aqualis  b,  patet  propofitu  mani/ 
fefte.  zucli.exZamb.  problema  s.  Propoftio  n. 

Ex  tribus  redis  lineis  qua:  funtrribusdatisredislineisxquales, triangulu 
conftruere.Oportet  aute  duas  lineas  reliqua  effe  maiores  quomodocucg  a(/ 
fumptas,  quonia  omnis  trianguli  bina  latera  quomodocunq;aflumpta,re/ 

Jiqu  o fun  t maiora,  THEON»  Zamb.  Sint  date  tres  reSe  lutee  a,£,y,quam  due  relique 

fint  maiores  quomodocunq;  affumpte.hoc  efl  x,S,ipfa  y,CT  «,y,  « _____ 

ipfa  .B,#, '$,y,ipfa  aioportet  iam  ex  tribus  lineis  redis , ipfis  x,S,y  g 

equalibus.trianpiiucoflruere.  proponatur  reSa  linea  finita  qui  ' ? ' 

dem  ex  parte  A, infinita  uero  ex  parte  >,  ponaturfy  (per  s propofl  -- — , 

tione)  ipfl  aequalis  linea  A{,ipfluerop,lineat ipflmoy.Us  / \* 

neant.  Et  centro  quidem  i, [patio  uero  { Aperi  populatu)  circu  f 

lusdefcrbatur  An/.:  rur jus  centro  quidem  i,fpatio  uero  s 6 (per  [ j /f  y.  \ 

idem)  circulus  deferebatur  k a t ,# coneSantunper  i poflulatuin /l  s'  I W“  * , * 

#ux.  Dico  quod  ex  tribus  redis  lineis  equahbus  ipflt  x,<Z,y,tri- 1 l J j 

angulun  («conflitutu  efl.  Qttonia  enim  iflgnu.centrucfl  circuli  \ V j J 

An\,  equulis  efl  (per  v diffinitione)  (A  ipfl  (n.  Scdx,ipfl(Aefl  \ y' 

equilis,# « f igitur  (per  i comunem  fententia ) efl  ipfl  * i e qualis.  S'  f 

Rurfus  quonia  nflgnu.ceatru  efl  circuli  xr.s.equalis  efl  (per  ean  

dem  diffinitione)  n * ipfl  n l,fed  y ipfl  st  efl  equulis,# n « igitureper  i comunem  fententL:)ipfl  y efl  equalis.At  { * ipfl 
g efl  equalmper  bypctkcfinitrcs  igitur  rc6e  linee  n {,}  *, n n, ipfis  tritas  ec,S,y,funt  equalcs-SX  tribus  igitur  rcSis 
lineis, hoc  efl  « »,s  t.que  tribus  datis  redis  lineis, boc  efl  «,g  ,y,funt  equales,  triangulu  *}«  conflrudu  cfl.qucd  fe 

ciife  oportuit.  Eucli.ex  camp.  Propoftio  «. 

Ata  reda  linea,  fuper  terminum  eius , cuilibet  angulo  propoGto 
xquum  angulum  defignare.  ^ 

campanvs.  Sitdatalineafe,quae(tin 
fupenori  figura,  & fint  linea  b,a,  continentes  / //  f\\ 

angu!udatum,cuifubtcndambafine.  Super  punctum  f f [/  e 

lines  c fiiubercm  facere  squalem  angulum  angulo  daro.  f f or-j — p * 

Ad  lineam  e fadiungofd  squalem  lines  a,er  ex  f e fumo  \ V ° j J > 

fgsqualemb,Kexgefumoghsqualec^dfupcrpunc'ta  V 

ffi£g defcribo  duos  circulos  dk3tkh fecundum  quanti/  / 1 J 

tatem. 
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tatem  duarum  linearu  f d er  g h.intcrfecantes  fe  in  punCco  k ficut  docuit  procedens, 
duclisqi  lineis  k fer  k g,  erunt  squalia  duo  lacera  k f or  f g trianguli  k gduobus  lare/ 
ribus  acr  b trianguli  a b c,  cr  bafis  g k squalis  bafi  c:ergo  per  s angulus  k f g,squalis 
erit  angulo  contento  fub  a er  b>  quod  eft  propofitum. 

Euclidis  ex  Zamb.  Problema  9.  Propofltio  u. 

zf  Ad  datam  redam  lineam, ad  datumcp  in  ea  fignuro.dato  angulo  recti/ 

lineo  squalem  angulum  redtilineum  conftituere. 

THEON  cx  2 amb.  sit  data  reSa  linea  x g,  datumip  in  ea  figmmfU  x:  datus  aatem  angulas  reSilineusp 
fltfy  1.  Oportet  ad  datam  rcSam  lineam  a $,  ad  datumip  in  ea  flgnum  a, 
dato  angulo  reSilmeo  J y i.xqualem  angulum  reSdmeum  collocare,  sint  1 

in  utrify  lineis  & yfffy  t, contingentia  fignaftnt^  illa/t.dT  conneSatur 
(per  i pofiu!atttm)/t.  Et  cx  tribus  rcBis  lineis  x s,*  x.qux  tribas  datis 
reSis  lineis, hoc  efi  y <P,J  i,y  i.fuiit  <t quales,  (per  prxcedentem ) triangulis 
confiruatur.flt ifc  illud  x / ».  ita  ut  linea  y t aqualis  fit  x y » ipfi  x »,  & 

infuper  ds  ipfi  in.  Et  quonia  dux  linex  Jyffys  duabus  lineis.boc  efi  i* 
ff x sfmt  aquales  altera  alteri.&bajls  <f  1 1 perbypothcfin ) bafi  { «utngu/ 
iuSigUttrJy  i,  angulo  f a ■ (per  s prope  fittonem)  efl  x qualis . ad  datam 
igitur  reBam  lineam  x $,ad  dasumtp  tn  ea  fignum  x.dato  angulo  reSilineo 
J y i, x qualis  angulus  reBiiimus  { x ■ collocatus  efi. Quod  fcctjje  oportuit. 

Eucli.  ex  Camp.  Propoftio  ia. 

j!  Mnium  duorum  trianguloru  quorum  duo  latera  unius  duo/ 
| bus  lateribus  alterius  fuerint  xqualia,  (i  fuerit  angulorum  fub 
I illis  arquis  lateribus  con tentoru  alter  altero  maior,  bafis  quoqj 
Idufdem.bafi  alterius  maiormt  _ , 

c a m p a n v s.  Sint  duo  trianguli  a b ccCed  fifintqj 
duo  latera  a b er  a cfsqualia  duobus  lateribus  des 
d fc&unumquodqi  fuo  correlatiuo.dextruimfcilicet, 
dextro,finiftrumcpfiniftro,fitqj  angulus  a,maior  an/ 
gulo  d dato. Dico  q>  bafis  bc,maior  erit  bafief.Faaa 
enim  iuxta  doctrina  prscedentiS.-  angulu  ed  g squa 
lem  angulo  a,  eritqi  angulus  e d f,  pars  anguli  ed  g,S  J 
ponam  d g squale  a c,  protraha  e g,  qus  aut  trafibit 


*4-  j 


fupra  e f,ut  fece t linea  d fiaut  fuper  e f,ut 
iit. fecum linea una,autmfra.  Tranfcac 
ergo  primo  fupra-Et  quia  a b & a elate/ 

■ ra  trianguli  a b c funt  squalia  ed  er  d g 
lateribus  trianguli  e dg,S  angulus  a an 
gulo  d totali ,erit  per  4 propofitionem. 
bafis  b c squalis  bafi  e g.  At  uero  quia  d 
g er  d f funt  squales  (nam  utracp  eft  s/' V 
qualis  ac)  erit per^  propofitione  angu 
lus  d fg  squalis  angulo  d gf.quared  fg,maior  erit  fge,ergo  e fg  multo  fortius  mafor 
cft  eodem  f g erergo  per  u propofitione  latus  e g maius  eft  latere  e fjquare  S b C maior 
elrc  f.quod  eftpropcfitu.  Si  uero  egtranfeatfuper  ef  SC  fit  fecum  linea  una,tunc  t i 
erit  pars  c g.pcr  ultima  ergo  conceptione  pateepropofitQ.  Si  uero  e g tranfeat  infra 
e (protrahatur  dus  lines  d f Sd  g qus  funt  squales  ut  probatu  eft.ufqi  ad  k S ad  h: 
fientqj  per  fecudam  parte , propofitionis  fub  bafi  f g,anguli  kfg&fgh  squales:  qua/ 
re  angulus  c f g maior  erit  angulo  f g e;  ergo  per  is  propofitione  latus  e g maius  cft  la/ 
tere  e f,  quare  b c maior  efte  (quod  eftpropcfitu.  Iftud  ultimu  membrfi  pofiet  etiam 
probari  per  « propofitione.peripfam  enim  erunt  indifpofitionc  tertia  dus  linesdg 
& e g,maiorcs  duabus  lineis  d f & f e£C  quia  d g eft  squalis  d f,  propter  hoc  quod  am/ 
bs  funt  squales  a c,erit  e g maior  e £>quare  SCbc  maiore  (quod  cft  propofitu.  Melius 
tamen  eft  demonftrare  priori  modo  ut  in  omni  difpofitione  arguatur  per  quintam. 

Eucli.  ex  Zamb.  Theorema  15.  fropofitio  14. 

ii?  Si  bina  triangula,  duo  latera  duobus  lateribus  xqualia  habuerint  ai/ 
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terum  alteri,  angulum  uero  angulo  maiorem  fub  aquis  redis  lineis  con/ 
tentum,bafin  quoqj  bafi  maiorem  habebunt. 

THEON  cx  zmbcrto.  Sint  bina  triangula  xfiy.ft  {.duo  latera,  hoc  efl  x fi,x  y,  duobus  lateribus, hoc 
tjl  f i ,f  {.equalia  habentia, alterum  alteri, hoc  eft  latus  x fi  lateri  f *,  «f  latus  x y lateri  f { : angulus  uero  qui  fub 
fi  x y, angulo  xf{eflo  maior. Dico  quod  <T bajls  fi  y.bap « { maior  efl.  Quoniam  enim  angulus  fi  xy  maior  ejl  an/ 
gulo , f\,  collocetur  (pera  propojltionem)  ad  redam  lineam  fi,  ad  datumefi  in  eafignumf,  dato  angulo  fi  xy 
equus  angulus  t f ».  Et  ponatur  alterutri.hoc  e/l  linee  xyuelf  {.aqualis  ip[aS«:&  comedantur  ( per  i poflu/ 
latum ) «x&{  ». Quoniam  igitur  x fi  equalis  eftipftSt.&x  yipfl  f *. 
bine  linee  fixffxy  duabus  lineis  \f&f  nfunt  equales  altera  alte/ 
ri,  er  angulus  fi«y  (per  » propojltionem)  angulo  ,fx  efl  equalis t 
bajls  igitur  fi  y,  (per  a propoptione)  bajl  t a ejl  equalis.  Rurfus  quo/ 
niam  equalis  efl  f » ipft  f i : angulus  igitur  Sxj,  angulo  f{y  eft  e/ 
qualis.  Angitlus  igitur  f{/, angulo  t x { maior  efl : longe  maior  igitur 
ejl  angulus » { *,  angulo  m { . At  quoniam  triangulum  eflti»  habens 
angulum  x{* maiorem  angulo  x * {.maiorem  autem  angulum  (per  is 
propoptione)latus  maius  fubtcndiUmaius  igitur  efl  latus  t » latere  x {. 

Aequale  aute  efl  latus  x /.lateri  fi  y:latus  igitur  fi  y, maius  efl  latere  t }.  si  bina  igitur  triangula  duo  later*  duobus 
lateribus  equalia  habuerint, & que  fequuntur  reliqua  ut  in  propoflticne.quod  oflenderc  oportuit, 

Eucli-  ex  Camp.  propojhio  25. 


|'  Mnium  duorum  trianguloru  quorum  duo  latera  unius  duo/ 
bus  lateribus  alterius  fuerint  aqualia, bafis  uero  unius  bafi  alte 
j;  rius  fuerit  maior, erit  quoqj  angulus  trianguli  maioris  bafis  illis 
'aquis  lateribus  con  tentus, angulo  alterius  fe  refpiciente  maior. 

campanvs.  Sint  duo  triaguli  a b c,d  e fifincqj  duo 
latera  a b SCa  c primi,  xqualia  duobus  lateribus  d c 6td  « i 

f fecundi,  unuquodq?  fuo  correlatiuoifitq;  bafis  b c,ma/ 
ior  baiie  fidico  ^d  angulus  a,  maior  erit  angulo  d.  Htec 
eitcouerfa  praecedentis . Aequalis  quidem  non  erit.  Sic 
enim  eflet  per  4 bafis,  b c aequalis  bafi  e f-.qucd  eft  cotra 
hypothefin.  Sed  nec  minor, qa  fic  eflet  d maiori&ita  per 
praecedente  bafis  e f,erit  maior  bafi  b c,  qd  eft  contrariu 
pofitioni,qtiaremaiorerit.Sicqs  propofitu  aftruitur. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  16,  Propoptio  25* 

Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  alteru  alteri  aqualia  ha/ 
buerint,  bafin  uero  bafi  maiorem , angulum  quoqj  fub  aqualibus  redis 
lineis  contentum, angulo  maiorem  habebunt. 

THEONtx  Zamb.  Sint  duo  triangula  fiyf,ft  {,  duo  latera  hoc  ejl  x fi,#  x y, duobus  lateribus, hoc  efl 
fyfff{  equalia  habentia  alterum  alteri, x fi,fcilicet,ipfl  f 1,  er  a y ipp  /j : bajls  autem  fi  y,  bafi » { maior  efloi 
dico  quod  angulus  fi  xy.maior  efl  angulo  xf{.  si  autem  non, aut 

ei  efl  equalis.aut  eo  minor.  Aequalis  autem  no  efl  angulus  fi  xy,  * i 

angulo  % epenim  equalis  ejjet, bajls  quoq ; fi  y (per  a propo/ 
ptione)  baP  1 1 ejjet  equalisiat  non  efl  -.  angulus  igitur  fi  x y,an/ 
gulo  1 f l equalis  minime  efi.Ncq;  etiam  minor  efl  angulus  fi  xy 
coqui  fub  tf  i-.nam  fi  bafis  y,  bafi  1 { minor  ejjet : at  non  efl, mi/ 
nor  igitur  non  efl  angulus  fi  x y,eo  qui  fub  xf{:  oflenjum  autem 
efl  quod  nctf  equalis : maior  igitur  efl  angulus  fi  xy,  angulo » f 
{■  Si  bina  igitur  triangula,duo  latera  duobus  lateribus,  cr  que  f 
fequuntur  reliqua, ut  theoremate.  Quod  c flendere  oportuit. 

EuclLex  camp.  propofltio  16. 


HMnium  duorum  triangulorum  quorum  duo  anguli  unius 
duobus  angulis  alterius  & uterque  fe  rcfpicienti  aquales  fue/ 
rint,  latus  quoque  unius  lateri  alterius  aquale , fueritqj  latus 

^ ~ ~ ~ illud 
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illud  aut  inter  duos  angulos  squales,  aut  uni  eorum  oppoRtum , erunt 
quoque  duo  unius  reliqua  latera  duobus  reliquis  alterius  trianguli  lateri/ 
bus,  unutnquodq;  fe  refpicienti  squalia,  angulusq?  reliquus  unius  angu/ 
lo  reliquo  alterius  squalis. 


campanvs.  Sintduo  trianguli  ab  c,d  e ffiitq;  angulus  b>squalis  angulo  e,SC  an  r 
gulus  c, squalis  angulo  fifitcp  latus  b c squale  lateri  e £ au  t alterum  duorum  laterum 
a b & a c, squale  alteri  duorum  laterum  d e Kd  ,fita  quod  a b fit  squale  d e-,aut  a c,d  f. 
Dico  quod  reliqua  duo  latera  unius , erunt  squalia  reliquis  duobus  lateribus  alteri/ 
us >8i  reliquus  angulus  reliquo  angulo  squalis:angulus,uiddicet,a  angulo  d. Ponam 
ergo  primo  ut  latus  b c,  fuper  quod  iaccnt  anguli  b,  c,  iit  squale  lateri  e f,  fuper  quod 
iacent  anguli  e,fiqui  politi  fiint  squales  angulis  b,c.Tunc  dico.qd  latus  a b eit  squale 
lateri  d e,5£  latus  a c lateri  d f,S£  angulus  a angulo  d.  Si  enim  latus  a b non  fit  squale  la 
teri  d e, alterum  erit  maius : fit  ergo  maiusd  e,quod  refecabo  ad  squalitatem  a b,fit<p 
ge  squale  a b.Producam  lineam  g f,  eritq;  per  4 propofitionem  angulus  g f e, squalis 
angulo  a cb,quare  SC  angulo  d f e,  pars  toti,  quod  eft  im/ 
poiTibile . Erit  ergo  d e,  squale  a b,ergo  per  4,d  f squale 
ac , & angulus  d squalis  angulo  atquod  eft  primu  mem/ 
brumdiuifionispropofits.  Sint  rurfus  ut  prius, duo 
anguli  b c,  squales  duobus  angulis  i & fifitqs  latus  a b 
quod  opponitur  angulo  c, squale  lateri  d e quod  oppo/ 
nitur  angulo  ficui  politus  eit  squalis  angulus  c.Dico,qd  , 
latus  b c erit  squale  lateri  e fi  & latus  a c lateri  d fi  Si  angu  / 
lus  a angulo  d.  Si  enim  latus  e f non  fuerit  squale  lateri  b ( 
c,erit  alterum  maius : fit  ergo  e fimaius:ponatur  itaqs  e g 
squale  b c,  producam  lineam  d g : eritq;  per  4 propofitionem  angulus  d gc,  squalis 
angulo  acb : quare  8C angulo  d f e,extrinfecus,uidelicet,intrinfeco,  quod  eftimpolTi/ 
bile  per  16  propofitionem . Erit  ergo  e f squale  bc:ergo  per  4 propofitionem,!atus  d f 
squale  lateri  ac , & angulus  d totalis  angulo  a:  quod  eft  fecundum  membrum  diui/ 
fionis  propofits.  Qtiare  totum  manifefte  patet, 

Eucli.Ex  Zamb.  Theorema  1 


Propofhio  16. 

Si  bina  triangula  duos  angulos  duobus  angulis  alterum  alteri  xqua/ 
ies  habuerint,unumqj  latus  uni  lateri  squale, aut  quod  xquis  adiacet  an/ 
gulis,  aut  quod  ab  uno  arqualium  angulorum  fubtenditur,  reliqua  quoqj 
latera  reliquis  lateribus  squalia  alterum  alteri , & reliquum  angulum  rei  i/ 
quo  angulo  squalem  habebunt. 

THEON  ex  Zamb.  sintlinatriangulaufiy,/,{:duosanptlos,boccjl,csfiy£fiyuaqualeshabentia 
duobus  angulis, hoctfl  /*{£,{/,  alarum  ahtri,  hoc  efl  angulum  k fi  y,  angulo  /,{,£ angulum:  fiy*  angulo 
• l /,  unumip  latus  uni  Uteri  aquurn : Cr  primum  id  quod  aquis  adiacet  angulis,  hoc  eft  latus  fi  y Uteri  t}.  Aio 
quod  £ reliqua  Utera  reliquis  lateribus  aquali*  b*bcbuxt:akirum  alteri,  hoc  ejl  Utut  a fi, lateri  / ,,£  latus « y, 
Uteri /pCT  reliquum  angulum  reliquo  angulo  aqualem.boc  ejlfiayipfl, /{.Si  enim  * fi  ipfl  /,ejl: 


duabus  /,£,{  funt  altera  alteri  aqualcs-.CT  angulus  quifubstfi  yatngulo  quifub  /t  {ejl  aqualis.  Bafls  igitur 
a y (per  ■e  propofitionem)  b*fl/{ejl  st  qualis:  CT  reliquus  angulus  fi  * y, reliquo  angulo  ,/feft  aqualis. 

Rurfus 


Is, e arum  altera  maior  ef-.efto  maior  *fi,£*  collocetur  (per  t propofitionem)  ipfi  / » aqualis  linea  ,fi,£  coit/  ponat 

ncSatur  e y.Quoniam  igitur  i/S  aqualis  ejl  ipfl /s.£^y  ipfl  t {-.duce  igitur  a f titr.fr- 

linea,  fi  £fiy, duabus /,£ t [.altera  alteri  funt  se  quales  :£  angulus  ufiy,  . 

angulo/,  f equus  efl : bafls  igitur  «»  (per  4 propofitionem)  bap  /{  efl  /\ 
e qualis, £. triangule  1 1 fi  triagulo  / , { aqua  efl : £ reliqui  anguli  reliquis  ’f\\\ 

angulis  erunt  aquales, fub  quibus  aqualia  latera  fubtendUtur:  a qualis  igi/ 
tur  efl  angulus  , > fi.angulo  /{,.  Sed  angulus  /{,ip fifiyu  fupponitur  a/ 
qualisiar.gulus  igitur  fiy,(per  primam  commem  [ementiam  longulo  fi  y a 
ejl  aqualis, mittor  maiori. Quod  efl  impojftbilc.lnaiualis  igitur  no  ejl  a fi, 
ipfi/  y,  aqualis  igitur.  Ejl  autem  £fiy,ipflt{  aqualis:  dua  iam  * fi  £ fi  y. 


1 4-  GEOMET.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

Rurfus  I Int  ad  angulo?  equos  latera  fubtenfa,  aqualia , fintip  xgf/t.  Dico  rurfus  quod  reliqua  lalera  n!i> 
quis  lateribus  aqualia  erunt,  boc  efl  latus  « 7 lateri  / },  flatus  g 7 latert  /ftCr  infuper  reliquus  angulus  gXy, 
reliquo  angulo » i \ aqualis  erit. Si  enim  & 7 ipfi  t i aquale  non  efl.alterum  eorum  maius  erit : fit  igitur  (fipofli/ 
bile  ejb  maius  latus  g y.cr  ponatur  (pers  prcpofitionem)  ipfl  t } aqualis  linea  $!:&•  comedatur  (per  1 pojlu/ 
latum ) * e.  it  quoniam  aqualis  ejl  g l ipfi  if,  fxgipfi/,:  dua  igitur  xgfgs,  duabus  St  fi}  funt  aquales 
altera  alteri, f angulos  aquos  continent.  Bajis  igitur  a t,  (per  4 propofitionem)  bafl  /}efl  aqualis :er  triar.gu/ 
lum  a fis,  triangulo  /c{efl  aquale:  er  reliqui  anguli  reliquis  angulis  funt  # j, 

aquales, ftb  quibus  aqualia  fuktenduntur  latera  ■■  angulus  igitur  g 1 a,  an/ 
gulo  i } / ejl  aqualis,  sed  angulus x}/, angulo  gyuefl  aqualis.  Angulus 
igitur  g t x,  angulo  gyxefl  aqualis-.trianguli  igitur  x e 7 angulus  exterior 
g 1 x.interiori  angulo  grxefl  aqualis  f oppofuo:quod(pcr  16  propofitio/ 
nem ) ejl  impofiibile.utus  igitur  t i.ipfi  g 7 inaquAc  no  efl.aquale  igitur. 
Eflautemxg,ipfl/xaqualis:duaigituragfgr,duabus/t  f x}funt 
aquales  altera  alteri,  er  angulos  aquos  continent . Ea  fis  igitur  x 7 (per  a ~ 
propofitioncm)bafiA}  efl  aqualis-.cr  triangtdum  x g r, triangulo  Se}  ejl 
aquale:  er  reliquus  angulus  g x y.reliquo  angulo  x/}efl  aqualis . st  duo  igitur  triangula  duos  angulos  duobus 
angulis,  f qua  jcquuntur  reliqua  ut  in  tbeoremaie.quod  offendere  oportebat. 

Eucli.  ex  c amp.  propofitio  17. 

I reda  linea  fuperduas  lineas  redas  ceciderit, duosqj  angu'  vj 
ios  coalternos  (ibi  inuicem  squales  fecerit, ilis  dus  lines  erunt 
xquidiftantes. 

campanvs.  Situtlineaab  cadat  fuper  duas  lineas  c d,  e f,  8C  fecec 
lineam  c d in  puncto  g,St  iineam  e f in  punifto  h : ficcp  angulus  d g h squalis  angulo  e 
h g : dico  quod  lines  c d 8£  e f,  funt  squidiftantes  • Si 
enim  non,  concurrant  aut  ad  partem  c,  e,  fuper  pun/ 
ftum  k,  aut  ad  partem  d,f,  fuper  punctum  1 : & quali/ 
tercunqs  fuerit,  accidet  impoiIibile,per  >6,uidelicet,an  c 

gulum  extrinfecum,efie  squalem  intrinfeco  Kcppo/ 
fito : nam  unus  dictorum  angulorum  ccalternorum\K- 
qui  politi  funt  squales,  erit  extrinfecus,S£  reliquus  - ~ 

intrinfecus  er  oppofitus . Quia  igitur  impoflibile  eft  • 

eas  cocurrere,  in  alterutram  partem  protractas,ipfs  , . 
per  ultimam  diffinitione  erunt  squidiftantes , quod  ° / 
eftpropofitum. 

Eucli.  ex  Zamb.  Theorema  it.  propofitio  v}. 

Si  in  binas  redlas lineas  reda  incidens  linea.altcrnatim  angulos  squos  vj 
adinuicem  fecerit, parallelx  adinuicem  ipfxredxlinex  erunt. 

THEON  ex  zamberto.  I n bir.as  enim  redas  lineas  eeg,y/  reda  irridens  linea  t f,  alternatim  angulos  m 
\}fc}/  aquales  adinuicem  efficiat, dicc  quod  parallelus  efl  x g.ipfi  7 /.si  au/  f 

tem  non , produda  concurrunt  aut  ad  partes  g ,/  aut  ad  x.r : producantur  igitur  ' / 

CT  concurrant  ad  partes  g,/,in  figito  *, fi  efl  pofobile.  Triangultcrgonfangu/ 

Ius  x i f exterior,  aqualis  efl  angulo  t \ * interiore  f oppojito : quod  (per  16  pro/  * 
pofitio  emi  efl  impoflibile.  ighurxgf  7/  produda, ad  partes  g,  /.minime  con 
currunt : fimiliter  quo#  oflcndctur.quod  ne%  ad  partes  x, 7.  Qua  autem  in  nulla  f ~ 
parte  concurrunt,  parallela  funt  (per  ultimam  diffinitionem. ) Parallelus  igitur  / 

efl  x g.ipfi  1 /.sim  binas  igitur  redas  lineas  f qua  fequuntur  nltqua  ut  in  thto/  / > 

xemate.  Quod  erat  oflendendum. 

Eucli.  ex  camp.  propofitio  is. 

I linea  reda  duabus  lineis  redis  fuperucncrit,  fucritqp  angu/  %% 
i lus  eius  intrinfecus  angulo  extrinfeco  fibi  oppofito  aqualis, 
aut  duo  anguli  intrinfedexunaparteduobusangulis  redis 
I xquales.illx  dux  linex  xquidiftantes  erunt. 

campanvs.  Sit  ut  linea  a b,fecct  duas  lineas  cd&efjn  punctis  g St  hifitqs  anga 

lusg 


> 


LIBER  PRIMVS.  1J 

Ius  g cxtrinfecus, squalis  angulo  h intrinfeco  ex  eadem  parte  fumpto,autduo  angu/ 

Ii  g 8£  h intrinfeci  ex  eadem  parte  fump  ti,  fint  xquales  duobus  angulis  reiftis : Dico 
duxlinexcdSCeffuntxquidiftantes.Sitergoprimoan  a 

gulusdg  a,  xqualis  angulo  fhgxritquocp  per  upropo  g 

fitione  angulus  cgh,  xqualis  eidem  angulo  fhg,  quare  c 

per  prsmifTam,c  d SC  e f,  funt  atquidiftantes . Sint  rurfus  c 

duo  angulidgh&fhg,  squales  duobus  rectis  :S£  quia  e b ' 

per  15  propofitioneduo  anguli  dghSicgh  funt  fimiliter  6\ 

squales  duobus  rectis,  erit  angulus  c g h squalis  angulo  f h g,  quare  per  prxmiffam 
c d Si  e f, erunt  xquidiftantes,  quod  eft  propofitum. 

tucli.cx  zamb.  Theorema  19.  Propof.uo  is. 

x$  Si  in  binas  redas  lineas  reda  incidens  linea,  exteriore  angulu  interiori 
&oppofito  ad  eafdem  partes  aquale  fecerit,  aut  interiores  & ad  eafde  par/ 
res  duobus  redis  squales, parallela:  erunt  adinuicem  ipfa  reda  lines. 

•THE  OS  exZamb.  Ir,  binas  enim  redas  lineas 'a  /S&y  /,reBa  linea  incidens  1 {.angulum  exteriorem  i » C. 
angulo  interiori  nt/ff  oppofico,  squalem  efficiat , aut  interiores  & ad  eafdem  partes,  bocefl  £ xt.it  /,  duobus 
reSis  squales.Dicp  quod  parallelus  eff  a g.ipfi  y J.QuonUm  angulus  1 « g(per 
hypothefln)  aqualis  eff  angulo  xS/,& angulus  ng  (per  is ) aqualis  eff  angulo  \ » 

« * t:angulus  igitur  « * a aqualis  eff  angulo  tt/,<T  funt  alterni,  (per  1 7 propo  ’ ’ \ 

ftionem  )parallelus  eff  igitur  a g ipfi  y /.Rurfus  quonia  anguli  g it.ff  1 1 /(per  4 >v f, 

bypotheffn)duobus  redis  funt  aquales,  & anguli  Jef  g«6  (per  is  propofi t,o-  \ 

nem)  duobus  redis  funt  aquales anguli  ergo  aulfftn  e, angulis  g * 6 er  * i f . A- / 

funt  a quales.  Coinunis  auferatur  angulus  g « i-.reliquus  igitur  a x e.reliquo  x t / i V 

eff  aqualis,  ff  funt  alterni.  Parallelus  igitur  eff  a fi.ipff  y/.s i reda  igitur  linea  { \ 

in  duas  incidcns,&  qua  fequuntur  reliqua. quod  offendendum  fuerat. 

, Pueli,  ex  Camp.  Propofltio  19. 

19  I duabus  lineis  squidiftantibuslinea  fuperuenerit,  duo  anguli 

coalterni  squales  erunt,  angulusq;  cxtrinfecus  angulo  intriti' 
feco  fibi  oppoiito  squalis, itemq;  duo  anguli  intrinfeci  ex  alter/ 
utra  parte  condituri  duobus  redis  angulis  squales. 

cawpanvs.  Sint  dux  linex  ab&cd  xquidiftan  tes:fuper  quas  cadat  linea  e f,  fe/ 
cans  eas  in  punctisg&h,dico  q>  anguli  g&h  coalterni  funt  xquales^C  quod  angulus 
g cxtrinfecus  cft  xqualis  angulo  h intrinfeco  fibioppofito  ex  eadem  parte  fumpto.  St 
qd  anguli  gS£  h intrinfeci  ex  eadem  parte  fumpti  funt  xquales  duobus  rectis . Et  hxc 
effeonuerfa  duarum  prxcedentium.  Primum  fic  patet.  Si  enim  angulus  b g h non  cft 
xqualis  angulo  c h g,alter  eorum  erit  maior,  fit  ergo  maior  angulus  c h g ,6C  quiaduo 
anguli  c h g 8£  g h d funt  xquales  duobus  reiftis,  ergo  per  u propofitionem  crunc  duo 
anguli  b g h 8C  d h g minores  duobus  reiftis,  ergo  per  quartam  petitionem,  dux  linex 
a.bSCcdfi  protrahantur , concurren  t in  parte  bSt  d,  ad  «, 

punctum  aliquem,ut  ad  lonon  ergo  funt  xquidiftantes  / , 

per  ultimam  diffinitione,  quod  eft  contra  hypothefin,  ff/  p 

8C  quia  hoc  eft  impofiibile,  eruntduo  anguli  coalterni  b * ~7  V. 

gh  6Cc  h gxquales.quod  eftprimum  propofitu.Ex  hoc  / 

patetfecundum.Eftenimpenspropofitioneangulusb  r , i;  ^ 

ghxqualisanguIoage,ergoangulusage,entxqualis  / 

angulo  c h g,extrinfecus,uidelicet,intrin feco, quod  eft  fe  'f 

eundum  propofirii.  Ex  hoc  rurfus  patet  tertium . Sunt  enim  per  » propofitionecuo 
anguli  a g e v a g h, xquales  duobus  rectis,  ergo  duo  anguli  a gh  er  ch  g,erunt  etiam 
xquales  duobus  rectis, qui  funt  duo  intrinfeci  ex  eadem  parte  fumpti,qucd  eft  s pro/ 
pofitum.  Elicii,  ex  Zamb.  Theorema  t».  Propoftiio  19. 

19  In  parallelos  retflas  lineas  reda  incidens  iinea,&  alternarim  angulcs  ad 
intricem  aquales,#  exteriore  interiori  & oppofito  8£ad  eafde  partes  aqua/ 
lem,&  interiores  8£  ad  eafdem  partes  duobus  redis  aquales  efficit. 


I*  GEOMET.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

THEON  cxZamb.  i«  parallelos  enim  reSas  linas  xts8y  AreSa  incidat  linea  , {Dico  quod  8 alternet 
ungulo;  x*$8  ks'  aquos  effieit,8  exteriore  angulum  i > $ interiori  8 oppoflto  8 ai  cafiem  partes, boc  ejl  ipfl 
1 1 aqualem,  8interiorcs  8 ai  cafiem  partes,boc  efl&ut8al/  iuobus  reSis  te  quales,  si  enim  aqualis  no  ejl 
a r.  I ipfl » e A alter  eoru  maior  ejl. sit  maior  x « I.  Quoniam  igitur  x « s,  maior  efl  ipjo  » e Ac emunis  ponatur  angu 
lus  0 * 3:angtdi  ergo  x*i8lt  I, maiores  funt  ipfis  £ h e A Sei  anguli  «*fl 

8s  i geper  » propofltione)duobus  reSis  funt  aqualcs-.anguli  igitur  (>tt8«/  V * 

I duobus  reSis  funt  minores:  qua  autem  d minoribus  duobus  reSis  producutur  \ « 

in  infinita, concurrunt(pcr  t poflulatii.  )ReSa  igitur  linea  xgt^rAin  infiniti  * V S 

produSa,concurrit:non  concurrunt  autem.quoniam  paralleli, per  hypothefln.  \ 

Angulus  igitur  x « 6, angulo  a t t inaqualis  no  efl:aqualis  igitur. sed  angulus  x t \ ~ * 

s 6, angulo » » {(per  is  propofltione)efl  aqualis  :angulus  igiturt  a £(p er  i com»  \ 

nem  fententiam)  angulo  a » t efl  aqualis,  comunis  ponatur  g,  a i,  anguli  ,*08  '' 

£ * e igitur. angulis  { a f fft  8 jiwt  a quales,  sed  anguli  t*p8i*  i,  iuobus  reSis  funt  squales  (per  tt  propofltio/ 
nem)  8 anguli  t>>i8nl  Aiuobus  reSis  funt  aquales. in  parallelos  igitur  reSas  I ineas  e?" qu<r  fequuntur  reliqua» 
Quod  oflcnderc  oportebat.  Eucli.ex  Camp.  Propofltio  »». 

I fuerint dus  lines  uni  squidiftantes,esdem  fibiinuicem  squi' 
diftantes erunt.  campanvs.  $intduslinesab8£cd,quarum- 
ucracp  squidiftet  lines  e f.  Dico  illas  duas,  uidelicet,  a b S£  c d,  eiTe  squidi/ 
ftantes.  Hoc  autem  eft  uniuerfaliter  uerum,  fiue  dus  lines  a b & c d fint  in 
una  fuperficie  cum  linea  e f,fiue  nomhic  tamen  non  incelli 
gitur,nifi  fecudum  quod  omnes  funt  in  fuperficie  una,  fe/ 
eundum  enim  quod  funt  in  diuerfis  fuperficiebus,  proba 
cur  in  9 undecimi  libri.quod  funt  squidlftantes.  Sint  ergo 
omnes  in  fuperficie  unaipro  traham  autem  lineam  gh»fe/ 
cante  lineas  a b,e  f,St  c d,in  punctis  k,l,m.Et  quia  ab  aequi' 
diftat  e f,  erit  angulus  b k 1 squalis  angulo  e 1 k per  prima 
parte  prscedentis,cum  illi  fint  co alterni: at  quiacdsqui/ 
difiat  e f,erit  angulus  k 1 e extrinfecus  squalis  angulo  1 m 
c intrinfeco,per  fecunda  partem  prscedentis,  ergo  angulus  b k 1,  eft  squalis  angulo  c 
m 1, qui  cum  fint  coalterni,erunc  per  »7, lines  ab  &cd  squidiftantes. Quod  eftpropo/ 
fitum.  Eucli.cxZamb.  Theorema  «.  propofltio  i». 

jo  Qus  eidem  redis  lines  paralleli,  & adinuicem  funt  paralleli. 

THE  ON  ex  zamb.  Sintxg&y  Aipfi  i f paralleli.dico  quod  x g,  > 

ipfl  rd  efl  parallelus,  incidat  enim  in  eas  rcSa  linea  a t t,8 quor.id  in  parol'  • f 

Mos  reSas  lineas  xt>8»  i,rc8a  linea  « t » incidit-.aqualis  eft  igitur  angulus  * / ^ 

* s a ipfl » e i (per  19  propofltion ?.)  Rurfus  quor.ia  m parallelos  reSas  lineat  t — — . / .... j 

t / 8r  t rcSa  linea  I « incidit, (per  eandl)  aqualis  efl  angulus  u i {.ipflxn  A J 

patuit  aut'  quod  s ipfl  i«/ efl  aqualis, &quod » * / aqualis  efl  ipfl » e 1,  t / t 

ffxtn  igitur,ipfl  xnJefl  a qualis, & funt  altemi.parallelus  igitur  < jl « g ipfl  / 

r A Quod  offendendi!  erat.  Eucli.ex  Camp.  Propofitio  ti.  ' 

ji  Pundlo  extra  lineam  dato, lines  propofits  squidiftant?  rs. 

campanvs.  Punctus  extra  linea  datus  intelligitur,cum  linea  u ti  .r.cj 
protra(fia,peripfum  non  tranfit-Sitergo  pun 
llsSSaai  cius  a,datus  extra  linea  b c,ab  eodem  pueto  a, 

a quo oportetprotraherelineasquidiftanteipfibc,pro/  A . 

traho  lineam  a d lines  b c fuperftantem  qualitercucp  con  c 

tingat,8(fuper  punc'tu  a qui  eft  extremitas  lines  ad,  con/  L 
ftituoangulumeadperdocirinaMpropofitionis,squa/ b r 

lem  angulo  b d a fibicoalterno^ritqi  aesquidiftans  b eper  »7  propofidonS,  quod  eft 
propofltu.  Eucli.ex  zamb.  problema  io.  propofltio  11. 

31  Per  datum  (ignum,dats  redis  lines  parallelum  redlam  lineam  ducere. 

THE  ON  exZamb.  Sit  quidem  datum  flgnu  x.data  utro  reSa  linea  fit  £ ?.  Oportet  iam  per  datum  pgna  *. 
ipfl  gtreSalinea.parallelu  reOam  linea  ducere.  Sufcipiatur  in  ipfafir,  j m , 

contingens  flgnum.fltcfc  illud  d,8comtcBatur(per  ipoflulxtu)aA8  con  *•"  ■ " / -- — — 

flituatur (peris  propofhione)ad  datam  reSam  lineam  x A ad  datumty  in  / 

ea  flgnu  x.daio  angulo  x f t, aqualis  angulo  /as,  8 producatur  (pena-  ~~  ' ....  — 

propofltio/  1 d } 


2 


pTOpoJltionejk  ttSa  ipfi  x ijinea  * f.  E t tjuonia  in  redas  lineas  t{, 
reda  linea  incidens  a Mtemos  angulos  ex  J&xJy  aquales  adiniucefe 
cit.paralleks  cfi  igitur  t } ipfl  t y(pem  propofmonc.)  Per  datum  ergo  fl 
gnum  x,  dat x reda  lincee  £ y parallelus  reda  linea  ex!  ducta  cfi,  quod  fe 

ciffe  oportuit.  UUcli.exCamp.  p ropofitio  st.  ' • p 

Mnis  trianguli  angulus  extrinfecus  .duobus  intrinfecis  fibi  op/ 
pofiris  eft  squalis.  Omnes  autem  tres  angulos  cius, duobus  re/ 
dis  angulis  xquos  c(Te  necciTe  eft.  A <• 

campanvs.  Sittriagulusabc.cuiuslatusbcpro/ 
trahatur  ufep  ad  d,dico  quod  angulus  c extrinfecus , eft 
aqualis  duobus  angulis  a er  b intrinfecis  fibi  oppofitis 
fimul  iunctis : & q>  tres  anguli  triaguli  a b c fimul  iunifei, 
funt  aquales  duobus  rectis- A puelo  c pro  traha  c f sequi 
diftance  a b,  fecudum  doctrina  pracedentis,  eritqi  angu 

lus  fca  aqualis  angulo  a,  quia  funt  coalteVni  per  prima  . . 

partem  i9opofitionts>&  angulus  fc  d extrinfecus.xqua 

lis  angulo  b intrinfeco  per  fecunda  partem  eiufdem , quare  totus  a c d extrinfecus,  eft 
aqualis  duobus  angulis  aer  b intrinfecis  fibi  oppofitis,  quod  eft  primu.  Et  quiaduo 
anguli  a cb  er  a cd  funt  aquales  duobus  rectis  per  « propofitione,  erunt  tres  anguli 
a,b,5£cintrinfeci  aquales  duobus  redis.quod  eftfccundumpropofitum. 

campani  additio.  Ex  hac  aute  patet,qucd  omnis  figura  polygonia  omnes  an/ 
guli  fimul  fump  ti  to  t redis  angulis  funt  aquales,quo  tus  eft  numerus  quo  a prima  de 
ftiterit,  duplicatus  - Verbi  gratia, polygoniaru  figurarum,  eft  triangula  prima,  quia  fi 
cfiet  duarum  Iinearu , cum  figura  fit 
daufio  Iinearu,tuncdualineareda 
incl  uderent  fuperficiem,quod  eft  im 
poflibile  per  ultima  petitione . Qua/ 
dnlatera,fecunda,pentagona, tertia. 

Similiter  autem  qualibet  tota  erit  in 
ordine,  quotus  erit  numerus  Iareru 
autanguloru eius, inde  dempto  bi/ 
nario-Dico  ergo  q>  triagulafquaeft 
prima)  omnes  anguli  funt  aquales 
duobus  rectis.quadrilateracquaeft 
fecudaierut  aquales  quatuor  rectis: 

& pentagona  (qua  eft  tertia)  erunt 
aquales  fex  redis.  Hoc  aute  inde  ma 
nifeftum  eft,  quoniam  cum  qualibet 
talis  figura  fit  in  tot  triagulos  refolubilis,  quota  ipla  ftierit  a prima  ductis  redis  lineis 
a quouis  angulorii  eius  ad  omnes  angulos  oppofitos.fintqi  omes  anguli  omnis  trian 
guli  duobus  rectis  aquales , erunt  omnis  laterata  figura  omnes  anguli  bis  tot  rectis 
aquales, quota  ipfa  fuerit  a prima,  quod  eft  propofitu.  sit  enim  exempli  gratia,  pen/ 
tagonus  a b c d e,  a cuius  angulo  a , ducam  lineas  ad  angulos  c,  d ,ipfi  oppofitos , erit 
totus  pencagonus  refolutus  in  tres  triangulos  a b c,  a cd,& a d e,  quorum  cum  cuiuf/ 
libet  fint  anguli  aquales  duobus  redis, erunt  pentagoni  anguli  aquales  fex  redis, 
quod  eft  duplum  eius  numeri  quo  a prima  diftat , fiue  duplum  numeri  angulcru  aut 
laterum  eiusjnde  dempto  binario.  PoiTumus  quoqi&ficidem  proponere,  dicetes 
qued  omnis  figura  polygonia  omnes  anguli  pariter  accepti  funt  tot  rectis  angulis  a/ 
qualcs.quantus  eft  numerus  quem  eius  anguli  duplicat, inde  demptis  quatuor.pun/ 
do  enim  quouis  intra  figuram  fignato,&  ab  eo  ad  fingulos  angulos  lineis  protradis, 
erit  ipfa  figura  in  tot  triangulos  refoluta  quoti  fuerint  eius  anguli,  ideocp  omnes  an/ 
guli  omniu  llloru  trianguloru  pariter  accepti.tot  redis  angulis  erunt  aquales,  quan/ 
tus  eftnumerus  quem  duplicat  anguli  propofita  figura.Cum  itaqi  fint  emnes  anguli 
trianguloru  in  quos  ipfa  refoluta  dhpunctum  medium  circur,ftantes,quatuor  rectis 
aquales  per  u propofitione, mamfcftum  confiat propoficu.  Similiter  qucqipatec, 
quod  omnis  figura  polygonia  anguli  omnes  extrinfeci,  quatuor  redis  angulis  funt 

c t aquales 


1 
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squales : funt  enim  intrinfeci  8C  extrinfeci  bis  tot  rectis  squales,quot  habuerit  angu/ 
los,  per  i!  propofitionem . intrinfeci  autem  funt  bis  tot  rectis  squales,quot  habuerit 
angulos  demptis  inde  quatuonergo  extrinfeci  funt  quatuor  redis  squales, quod  eft 
propofitum.  Exempli  gratia,propo 
fiti  pentagoni  latera  protrahantur,  r 
ut  fiat  anguli  extrinfeci , a b quidem 
protrahatur  ufqj  ad  f,  b cufcp  ad  g,  c 
d ufcp  ad  h,  d e ufqj  ad  k,e  a ufqj  ad  1: 
eruntq»  per  <j  propofitione  duo  an/ 
guli,a  intrinfecus  8C  a extrinfecus,  s/ 
quales  duobus  redis:  eadem  autem 
ratione,  duo  anguli  b intrinfecus  8C 
b extrinfecusrfic  dd  exteri:  quare  a,b, 
c,  d,  e,  anguli  intrinfeci  «extrinfeci, 
decem  redis  a?quantur,demptis  igi' 
tur  intrinfeds  qui  funt  squales  fex 
redis,eruntextrinfeci,uidelicec,b  a 1, 
c b f,d  cg,e  d h,  « a e k,  squales  qua/ 
tuor  rectis.  Patet  etiam  quod  omnis  pentagonus  cuius  unuqiiodqi  latus  duo  fecat 
ex  reliquis  habet  quincp  angulos  duobus  redis  squales.  Sit  qualis  proponitur  pen/ 
tagonus  a b c d e,  8i  fecet  latus  a c,  latus  b e in  puncto  g,  «latus  a d idem  latus  b e in 
pundo  f,  erit  angulus  a fgarqualis  duobus  angulis  b SC  d>cum  fit  extrinfecus  ad  ipfos 
in  tranigulo  f d b . Itemqj  angulus  f g a erit  squalis  duobus  angulis  c«  e , cum  fit  ex/ 
trinfecus  ad  ipfos  in  triangulo  g ce, fed  duo  anguliafgerfgacum  angulo  a, funt  s/ 
quales  duobus  redis:ergo  quatuor  anguli  b d 8C  c e,func  cum  angulo  a squales  duo/ 
bus  rectis,  quod  eft  propofitum. 

E udi.  ex  zamb.  Theorema  a.  Propofkio  »». 

1 Omnis  trianguli  uno  latere  producto,  exterior  angulus  binis  interiori/ 
bus  ex  oppofito  eft  squalis . Et  trianguli  tres  interiores  anguli,  binis  funt 
retftis  squales.  „ 4 

The  on  ex  Z4im&.  sii  triangidu  *fi?,ff  producatur  unum  illius 
latus  (fu^  fi?)  uff  iit  Ad  ico  quod  exterior  angulus  a r /Upfls 
« fi  r duobus  interioribus  ex  oppoflto.efl  aqualis,  S"  trianguli  tres  anguli 
interiores,  hocef}*fi?,fi?*,S' ?*  fi, duobus  redis  funt  aquales.  Excite/ 
tur  enim  (per  procedentem)  perfgnum  t,ipfl  k fi  reda  linea  parallelus 
? ».  Et  quoniam  parallelus  eflxfi  ipfl  er  in  ipfos  incidit  linea  x?,al/ 
terni  anguli  fi*?  cr*ru  aquales  funt  adinuicem . R urfus  quoniam  pa/ 
rallelus  ejixfi  ipfi  ? t,&.in  eas  incidit  reda  linea  fi  A exterior  angulus  < ? 

A (peruiceflmamfeptimam , uicefimamcdauam , er  uicefimamnonam  pr  _ 
interiori  er  oppofito : patuit  autem  quod  x?iippfix?efl  aqualis.  Totus  igitur  exterior  angulus  * ? A aqualis 
ej!  duobus  interioribus  er  oppofiiis.hoc  eflipfis  fi  *?<?  * fi?,  communis  ponatur,*  ? fi  angulus-.igitur  * ? J S 
* ? fi,  tribus  angulis  afir.fi?  *&■  fi*?,  funt  aquales  .Se d *?*&•*?  fi, duobus  redis  (per  is  propofitionem) 
funt  aquales,  anguli  x?ficr?xfity?fix  iguar  duobus  redis  funt  aquales,  cerni;  igitur  trianguli  er  qua 
fequuntur  reliqua  ut  in  theoremate.  Qgoil  oportuit  ojlendcrc. 

Eucli.  ex  camp.  propofkio  ii. 

f I in  fummitatibus  duarum  linearum  squidiftantium  & squa/ 
I lis  quantitatis, alis  dus  lines  coniungantur,  ipfs  quoq$  aqua/ 
||;les&  squidiftantes  erunt.  a 

Mj  campanvs.  Sint  dus  lines  ab  er  cd,  squales 
8C  squidiftantes , quarum  extremitates  coniungam  per  lineas  a c 
SC  b d.  Quas  dico  efTe  squales  « squidiftantes : protraham  enim 
lineam  a d.Et  quia  lines  a b 8C  c d funt  squidiftantes,erit  angulus 
b a d squalis  angulo  a d c , per  primam  partem  uicefimsnons  propofitionis . Quare 
erunt  duo  latera  a b er  a d trianguli  a b d , squalia  duobus  lateribus  d c er  d a trian/ 
guhd  ca,«  angulus  a primi, squalis  angulo  d fecundi,  ergo  per  quartam  propofiao/ 

nem  bafit 


Jualisip  angulo*  fi ? 
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nembafisbdprimi,eftsqualisbafiacfecundi,&anguliadbpri  ^ y 

mi, squalis  angulo  d a c fecundi . At  quia  ipfi  anguli  adberdac 
funtcoal  terni,  eruntlinesb  d SCac  squidiftantes,per  uicefimam 
feptimam . Et  quia  prius  probatum  eftipfas  efie  squales, patet 
propofitum  utrumque. 

E ucli.  ex  Zamb.  Theorema  *i.  Propoptio  «. 

3$  Aequas  & parallelos  ad  eafdem  partes, redis  lines  coiungentes,&  ipfs 
squales  & parallels  funt. 

THEON  ex  Zamb.  smt  aquales  reda  Tbiea.O"  paralleli,* fi.CT  -et, 

# ipfas  coniungant ad eafdem  partes, reda  linea *y  V fi  /,dico  quod *yCT 
fi  /, aquales  # paralleli  funt.  Conncdatur  enim  (per  primum  populatum)  fi  y. 

Quoniam  parallelus  ep  * fiippy/,#m  eas  incidit  fi  tollenti  anguli  “fiyCT 
fiy/ddmuicem  funt  aquales,  (peruiceflmamnonam  propoptionem.)  Et  quo/ 
tiiam  aqualis  e flafi  ipfi  y/,  communis  autem  fiy.dua  igitur  *ficr  fi  ?m& 

busfiy#y/fm  aquales,#  angulus  a fi  y,  angulo  fiy/cf  aqualis. Eaps  igitur  fi  / (per  quartam  prcpeptionc) 
bafi  *yef  aqualis,# triangulum  * fi  y.triengulo  (ei  qucdfubjfiy  J-.aquum  ep,# reliqui  anguli  rchquis  angulis 
funt  aquales  alter  alteri, fub  quibus  aqualia  latera  fubtenduntur.  At  gtlus  igitur  * y fi, aqualis  t/1  ei  quifub  yS/, 

# angulus  fi  * y,ei  qui  fubfi/y.Et  quoniam  in  duas  redas  lineas  a?#  fi  /,rida  linea  incidit  fi  y,  alternos  angu/ 
los,  boc  cf.  * y fi  cr  y fi  / aquales  adinuiccm  efficiens,  parallelus  igitur  ep*  yipfi  fi /,  (per  uicefimamfeptimam 
propoftionem .)  oflenfum  autem  cft.qucd#  ei  aqualis  ep. Aequales  igitur  £r  parallelos  ai  eafdem  partes  co m 
iungcnies  linea  reda,#  ipfa  aquales  # paralleli  funi.  Quod  oportuit  demonfraffe. 

Eucli.ex  camp.  Propoptio  »41 

43  Mnis  fupcrficies  squidifiantibus  contenta  lateribus,  lineas  at/ 

|f§J!  que  angulos  ex  aduerfo  collocatos  habet  squales,  diametro  di' 
jgfcilloli  uidente  eam  per  medium, 
c a m p a n V s.  Sit  fuperficies  a b cd  squidiftantiu  laterum, 
ita  quod  linea  a b aquidiftet  c d,SC  a c ipfi  b d.  Dico  duas  lineas 
a b & c d,item  duas  lineas  a c 8i  b d.  efie  squales : fimiliter  dico 
angulum  a efie squalem  angulo  d, 8£  angulu  b angulo  c.  Pro/ 
traham  diametrS a d,qus  etiam;diuidet  fuperficiem  illam  per 
medium . Cum  a b 8C  c d fint  squidiftan  tes , erunt  anguli  b a d 
& cd  a,qui  funt  coalterni,squales  per  uicefimamnonam.  At  quiaetiam  ac&db  funt 
sqmdiftantes^runc  anguli  c a d & b d a,qui  funt  coalterni  squales  per  eandem.  Intel 
ligo  enim  duos  triangulos  adbeydac,8£  quia  duo  anguli  a 8C  d trianguli  a d b , funt 
aquales  duobus  angulis  d 6C  a trianguli  d a c , 8£  latus  a d fuper  quod  iacent  illi  anguli 
in  utrocp  triangulo,eftcommune,  erit  per  uicefimamfextampropofitionem  latus  ab 
squale  lateri  c d,  8t  latus  a c laterib  d,  8C  angulus  b angulo  c.  Et  quia  angulum  a tota/ 
lem  patet  efie  squalem  angulo  d totali  per  fecundam  communem  animi  conceptio/ 
nem, totum  propofitum  cum  correlario  liquet. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  14,  Propoptio  »4, 

54  Parallelogrammoru  * locorum  latera  qus  ex  oppofito,8i  anguli, squa  *•//•? 
lia  funt  adinuicem,8£  dimetiens  ea  bifariam  fecar. 

THEON  ex Z amber.  Sit parallelogrammus locus *?/fi, dimetiens 'tfi illius  * 
epo  fi  y.  Dico  quod  parallclogrammi  *yJfi  latera  # anguli  ex  oppofito,  adinuiccm 
funt  aqualia,#  illud  fi  y dimetiens  bifariam  fecat.  Quoniam  enim  parallelus  eflafi 
ipfi  y /,#  in  eas  incidit  reda  linea  fi  y ( per  29  propoptionem ) alterni  anguli  *fi?ff 
fi  y /funt  adinuiccm  aquales.  Rurfus  quoniam  parallelus  cf  ayipp  fi  S,  #m  eas  nv 
cidit  reda  linea  fi  y,  anguli  alterni,  hocefayfiCryfi/ aquales  funt  adinuiccm. 

Biua  igitur  triangula  funt  * fiygr  fi?/ ,duos  angulos  quijub  *fi?(T  *?fi,  duo/ 
bus  angulis  fiy/CTyfi/  aquales  habentia  alterum  alteri  C?  unum  latus  uni  lateri  aquale  ad  angulos  aquos, 

£ commune  eorum  fiy.Qr  reliqua  latera  igitur  (per  26  prepefitiomm)  reliquis  lateribus  aqualia  erunt  alterum 
alteri,  # reliquus  angulus  reliquo  angulo  aqualis : latus  igitur  *ficf  aquale  lateri  y fi,#  « r ippfi/,#angulus 
fiey  angulo  fi/ytf  a qualis. Et  quoniam  angulus  a fi?  aqualis  cf  angulo  fi?/,# angulus  y fi/ ei  quijub « y fi. 
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toturigitur  angulus  a $ /toti  anguloar  Mperx  cSmunemfententiam)  efl  aqua/  *” 
t lis.oflenfum  ejl  autem.quod  ungulus  £ a r angulo  r/£  cfl  aqualis. Parallelogram  * -v  ■ \B 

murti  igitur*  locorum  anguli  blatera  ex  oppoflto,  adinuiccm  funt  aqualia.  Dico  N. 
etiam, quod  dimetiens  ea  bifariam  fccat.  Quoniam  enim  k £ aquum  cjl  ipfl  if,&  n. 

fi  y comtmmis  efl.lua  igitur  «£ff£r,  duabus  £yS"r  /funt  altera  alteri  squales:  \ } 

efangulus  x £r  angulo  £yJefl  aqualis : bafis  igitur  « y (per  4 propoptione)  bafl  I 

p J cjl  aqualis,#  triangulu  «£y  triangulo  £y/eft  aquale.  Dimetiens  igitur  £ ?,  > nJ  j 

bifariamfecat  pallelogrammum  a £ y /.Quod  erat  oflendendum. 

Eucli.  ex  Camp.  . Propofbio  jj. 


c a m p a n v s.  Sint  dux  lineat  a b & c d xquidiftantcs, inter  quas  fiata 
cfcfuperficies  xquidiftantiii  laterum  Cupcr  bafin  cc,8£fupcr  eandem  ba/ 
fin,  81  inter  eafdem  iireas  fiat  alia  fuperficics  gehe, fimiliter  xquidiflantium  laterum: 
dico  duas  prxdictas  fuperficics.efie  xqualcs.Quod  fic  probatu  r.  Aut  enim  linea  c gfe 
cabic  linea  a b in  alique  puncTo  linex  a fjaut  in  puncto  f, 

aut  in  aliquo  puncto  iincxb  f.  Sccet  ergo  primo  in  ali/  c , f <*■ 

quo  puncto  linexafait  in  prima  figuratione  apparct.Ht  \ | | 

quiautraq?  duarum  l:ncarum  a f er  g h eft  xqualis  linex  \ ! \ j 

c c per  prxccdcntcm,una  earum  erit  xqualis  alteri,dcm/  \ j \ J 

pta  ergo  linea  f g communi,remanebit  a g xqualis  f h.  Et  ..  Ai  , _ _M 

quia  per  prxcedcntcm  iterum  eftac  xqualis  fc,Kangu/  b c r 

lushfeangulogacperfecudampartcmi^uideliectcx/  * f b l> 
Crinfeeus  mtrinfeco,  erit  per  4- triagulus  a cg  xqualis  tri/  ~7 

anguIofeh.Ergoirregularifiguraquadrilateraquxeit  / / 

g cfe,  addkautnq^crit  fuperficies  acte  xqualis  fupcrfi/  / / 


.?  Parallelograrama  in  eadem  bafi  & in  eifdem  parallelis  cxiftemia.aditv 
uicem  funt  aqualia.  « / * i 

THEON  ex Zatr.b.  sint parallelogratma  «£y/Qri£y?,m eadem 
bafi  exiflcntia,(.boc  efl)  £ y.  ff  in  eifdem  parallelis  (.hoc  efl)  a i&gy.D  ico  quod 
pdMUelogrammm  u£y/,  aquale  efl  parallelogratma  i £ r {■  Quoniam  enim 
parallelogramm  ejl  «£y/,  aqualis  cfl  a /ipfl$r  (per  s+  prepeptienem,)  «T 
id  propte  re.i  etiam  1 {ipfl  fi  y efl  aqualis  -.quare  tfa/ipPifef  aqualis,  ff  ccm 
•.nuitis  /%:tota  igitur « i,toti/{  efl  aqualis . At « f-  ipfl  / y cfl  aqualis,  dua  igif 
*•<?•  > uZ?«£,  duabus  {/Qy/  yfunt  altera  alteri  aquales,  angulus  {/y,am 

s «fi  ejl  aqualis.cxtciior  interiori.  Bafis  igitur  1 £,  (per  quartam  propoptienem)  bap i yifl  aqualis,  € tri/ 
,<■.  :gtkm  i a £,  triangulo  { /.y  ejl  aquale.  cSmune  auferatur  triangulum  J n 1 , reliquum  igitur  trapezium  a £ a/, 
imtpezio  1 uri  efl  aquale . commune  autem  ponatur  triangulum  «£y.  totum  igitur  par aflelegrammum  m£y/, 
( ■isparallelogramoifitfeflaquale.  parallclograma igitur 0" quafequuntur reliqua, quod ojlatdercoportutt, 
Eucli.  ex  camp.  Propoptio  s 6. 

Mnia  parallelogramma  in  bafibus  aqualibus  atque  in  eifdem 
lineis  conftituta, «qualia  efle  necefle  cft. 

campanvs.  Parallclogrammum , dicitur  fuperficics  xquidiftatv 
- riura 
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ttum  laterum.  Sint  dus  fuperficies  abed  erefg  h,squidi(tan 
tium  laterum,  conihtuts  inter  duas  lineas  squidifrances  qus 
funt  a f cr  c h , S£  fuper  squales  bafes  qusfunt  edergh,  dico 
eas  effe  squales,  nam  protraham  duas  lineas  eeerd/,ericqj 
per  »»,  fuperficies  c d e f,  squidiitantium  Iaterum,propter  hoc 
quod  c f eft  squalis  8£  squidiftans  c d,nam  utraque  earum  eft  j 
squalis  gh . Quiaergo  per prsmiffam  utraqsduarum  fuper/ 
ficierum  a b cddiefgh  eft  squalis  fuperficieicd  e fiipfserunt  c ^ 6 H 

fibi  inuicem  squales , quod  dlpropofitum. 

E nc!i.  ex  2 amb.  Theorema  »«.  propofitio  ss. 

Parallelogramma  in  aqualibus  bafibus  & in  eifdem  parallelis  exiften/ 
tia,  adinuicem  funtsqualia.  " * 

Theon  ex  z amb.  sint  parallelogramma  x (,  y f i > hin  aqua 

libas  bafibus conjlituta,  hoc  ejl  $y^" {i  ,dT  in  eifdem  parallelis,  hoc  ejl  x i 
fftn.  Dico  quod  parallelogrammum  x f>  y «*  ejf  aquale  parallelogramma 
« J a s.  Conr.eSdniur  cniml>i&yt.  Quoniam  aqualis  ejl  fi  y ipjl  f n,fed{n 
aqualis  eft  ipflit.fffiy  igitur  ipfl  1 t ejl  aqualisfunt  autem  paralleli ,& co  n 
itmgunt  eas  fiedfiy  kaquales  autem  & parallelos,  coniungetes  linea, aqua  % y ' f * 

l es  & paralleli  funt  (per  St  proditionem.)  igitur  < fiff-,  i, aquales  & paralleli  funt.  parallelogrammum  igitur 
elhfiy  s.ff  ejt  aquale  parallclogrammo  xfiy/:  bafm  enim  eandem  babet,hoc  'ejl  fi  y,£T  in  eifdem  ejl  parallelis, 
hoc  cfi  fiycT\(:  ac  per  boc  etiam  ijxl.ipfiefiyicjl  aquale.  Quare  paralielogrammii  x fi  yJ1  parallelogramma 
s fi:  e ejl  aquale.Partdlelogramma  igitur  ffquafcquumr  reliqua  ut  theoremate.  Qyod  erat  ojtendendm. 

E udi.  ex  C amp.  Propofitio  17, 


Equales  funt  fibi  cunfli  trianguli,qui  fuper  eandem  bafin,atqj 
inter  duasiineas  squidiftantes  funt  confli  tuti. 

campanvs.  Sintduotr/anguliabc  ^ ^ 

£Cd  b c,confticuti  fuper  bafm  b c,interdu  „ u 
as  lineas  acSCb  f,qus  fint  squidiftantes,  dico  eos  effe  ] 
squalcs.Pro traham  enim  c g squidift.uitem  ab,& c h j 
«equidiftantem  d b per  «,  eruntqs  dus  fuperficies  a b c ; 
g cr  d b c h,  squales  peris.  Et  quia  difti  trianguli  funt 
earum  dimidia  per  correlariums+propofitioniSjipfi  5 c 
erunt  squales  per  comunem  fcier.tiam  qus  eft,  quo/  0 
rura  to  ta  funt  squaiia,&  dimidia,ficqs  patet  propofitum. 

E udi.  ex  Z amb.  Theorema  17.  propofltio  si. 


T riangula  in  eadem  bafi  & in  eifdem  parallelis  conftituta , adinuicem 
funt  aqualia.  t . J { 

THEON  exzamb.  Sint  triangula  efird"  dfiy.in  eadem  bafl  fi  y, 
ff  in  eifdem  parallelis  af&fiy  conjlituta . Dico  quod  triangulum  xfi  y.cjl 
aquale  triangulo  Jfi  y. Producatur  (peri  populatum)  x</ ex  utraq ■ parte, 
ittiS"  i,(f  per  fi,  ipftyx  (per  y prooofitionem  ) excitetur  parallelus  /St,f 
per  y.ipl i fi  J'  (per  eandem)  parallelus  excitetur » /.  P arallelograma  igitur 
fuKtifryx&Jfiyi.ff  parallelogrammum  1 1>  yx,(per>s  propofitionem) 
aquale  ejl  ipfl  Jfiy}  parallclogrammo : m eadem  enim  funt  bafl  fiy,  & in 
eifdem  parallelis  fi  y CT » f.  Ai  parallelogrammi  tfiyx,  triangulum  xfiy, 
dimidium  ejl  (pcrsa-propofhioncm)  nam  x & dimetiens,  illud  bifariam  fecat,  parallelogrammi  utro  J fiy  t (pet 
eandem)  triangulum  Hy  dimidium  ejl, nam  fi  e dimetiens  illud  bifariam  fecat-.at  qua  aqualium  fur.t  dimidium, 
adinuicem  Jitnt  aqualiaiperfcptimam  comunem  fcntentiam:)triangulum  igitur  xfi  y, triangulo  J 0 yefi  aquale. 
Triangula  igitur  f qua  fequuntur  reliqua  ut  in  tbcoremate.quod  erat  ojlendendum. 

Eucli  .ex  Camp.  propofitio  st. 

Iduo  trianguli  fuper  bafes  squales  atq?  inter  duas  lineas  squi/ 
diftantes  ceciderint,  squales  eos  effe  neceffe  eft. 
campanvs.  Sint  duo  trianguli  ab  c cr  d e f,  conftituti  fuper  bafes 
c 4.  bcae 
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b cCT  e fsquales,3£  inter  lineas  a g er  b h squidiftantes,dico  ^ ^ ^ f » 

cos  e(Te  squales . Protraham  enim  c k squidiftanrem  a b,e r r * — w 

f 1 squidiftanrem e d , eruntqi  dus fuperficies a bc k er  def 
squales  per  s6,&  quia  dicli  trianguli  funt  earum  dimidia  per 
correlarium  5+  propofitionis  ,ipfi  erunt  squales  per  ante/ 
dictam  communem  feientiam.  I „ , 

Eucli.ex  zamb.  Theorema  is.  propofltio  is.  b C C f O 

?8  Triangula  in  squalibus  bafibus  & in  eifdem  parallelis  conftituta , ad/ 
inuicem  funtsqualia.  , t « • 

theon  ex  zmb . siat  triangula  a g r d » /,  i»  xqual&ut  r — ■ 

bafibus  conflituta.boc  ejl  A y dT , & m ci/dm  parallelis.boc  ejl&{cr  \ 
c A Dico  quo  d triangulum  « g r,  xquum  efl  triangulo  i 1 1.  producatur 
enim  (per  fecundum  poftulalum)  a -f,ex  utratp  parte  in  «,  f,  & perg.ip/I 
7 « (per  ii  propofltionm)  parallelusexcittturfs,  CT  perf.ipflJipa/ 
rallclus  excitetur  1 1 (per  eandem.)  Parallclogrammum  igitur  efl, 6"  > g 
TzCr<ti{S.At  parallclogrammu  nAyx,  (per  ss)  xquum  e[i  ipfi  jtfs 
parallelogrammo-.in  xqualibus  enim  funt  bafibus,  hoc  efl 5 y er  t j,&tn 
eifdem  parallelis,  hoccji £ (Zr  *t . At parallelogra  nmi *g?a  (per  1 4 
propofltionem)  triangulum  x t>  y, medietas  efl,x  gei « dimetiens,  illud  bifariam  fecal : ©■  triangulum  fi  {,pi> 
rallelogrammi  f t } t, medietas  efl  (per  eandem), nam  dimetiens  i/,  illud  fecat  bifariam.  Aequalium  uero  ea  qux 
funt  dimtdium.flbi  inuicem  funt  xqualia,  (per  7 comunemfententiam.)  Triangulum  igitur  xAy,  triangulo  t 1 ; 
efl  xquale . Triangula  igitur  in  xqualibus  bafibus  er  in  eifdem  parallelis  conflituta  ,fibi  inuicem  funt  xqualia. 
Quod  oportuit  demonflrajfe,  Eucli.ex  camp.  eropofltb  5?. 

J9  Mnes  duo  trianguli  squales , G in  eandem  bafin  8C  ex  eadem 

f parte  ceciderint,inter duaslineas  squidiftantcs  erunt. 

1 campanvs.  Sint  duo  trianguli  a b c 8£d  b c,  conftituti  fuper  bafin 
teS  b cex  una  eademqi  parte,  (intqj  squales : dico  eos  efle  inter  lineas  squ u 
diftantes.  Ethsceftconuerfas?.  A pundto  a,pro traham  lineam squidiftantem lines 
b c,qus  fi  pertranfierit  per  pundtum  djiquet  propofitum.  Sin 
autem,  pertranlibitfupra  aut  infra.  Tranfeatprimo  fupra,er 
fit  a e.producam  b d ,ufquequo  fecet  lineam  a e in  puncto  e,  er 
protraham  lineam  e c.  Et  quia  triangulus  e b c eft  squalis  tri/ 
angulo  a b c per  57, 8t  triangulus  d b c politus  eft  squalis  trian 
gulo  a b c,erit  triagulus  d b c squalis  triangulo  e b c,pars  toti, 
quod  eftimpoffibile.  Non  igitur  pertranlibit  linea  qus  a pun/ 
cto  a ducitur  squediftanter  b c,fupra  d.  Tranfeat  ergo  infra,8t 
fit  a f,fecans  lineam  d b in  puncto  f.  Pro  traham  ergo  lineam  (c, 

8C  quia  per  57,  trangulus  f b ceftsqualis  triangulo  a b c,  ipfe  etiam  erit  squalis  trian/ 
gulo  d b c.pars  toti,  quod  eft  impoflibile . Quia  ergo  a puncto  a,  squidiftans b c non 
tranfit  nifi  perpunctum  d,  patet  propofitum. 

campani  additio.  Ex  hac  autem  &prsmifia , nota  quod  fi  ali- 
qua linea  recta  duo  alicuius  trianguli  latera  per  squafecetuel  fecue/ 
rit,ipfa  erit  tertio  squidiftans,  quod  fic  probatur . Sit  triangulus  a b 
c,  cuius  duo  latera  qus  funt  ab  er  b c,  fecet  linea  d e per  squalia,  a b 
quidem  in  puelo  d,8£bcinpun<Tto  e,  dico  quod  linea  de  eft  squidi/ 
ftans  a c.Pro  traham  enim  in  quadrilatero  ace  d,diametros  a e & d c. 

Ductaqj  per  si  a puncto  e ipfi  a b squidiftante , erit  per  ss  triangulus 
aed  squalis  triangulo  d eb, propter  id  quod  linea  ad  bafis  triaguli 
a e d polita  eft  squalis  lines  d b bafi  triaguli  d e b.  Rurfus  quia  duifta 
a puncto  d per  si  ipfi  b c squidiftante,  per  eandem  triagulus  c e d erit 
squalis  eidem  triangulo  d e b , propter  id  quod  lineae  epofita  eft  s/ 
qualis  lines  e b,  triangulus  a e d eft  squalis  triangulo  c e d.Quia  ergo 
ipfi  funt  conftituti  fuper  eandem  bafin,uidelicet,lineam  ed£t  ex  eade  1 
par  te,ipfi  erun  c per  hanc  59  inter  lineas  squediftantes,ergo  linea  d e,eft  squidiftans  It 
nesa  c.Quod  quidem  propofitum, ad  quintam  quarti  tibiualebit. 
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Eucli  ex  Zatnb.  Theorema  19.  propofitio  j 9. 

$9  Triangula  aqualia  in  eadem  bafi  &ad  eafdem  parces  conftituta.in  eif- 
dem  fune  parallelis- 

THE  o N cxZamb-  S int  bina  triangula  xbyQf/y  t.conflituta  in  eadem 
bafi  p r.ef  ai  eafdem  paries,  dico,  (faci  «Tirt  eifdefunt  parallelis.conneflatur  « /. 

Dico  quod  x/tpflgy  efl  parallelus,  s i autem  non, excitetur  (persi  propofitione) 
per  a flgnum.ipfl  p-  refla  linea  parallelus  xt.ff conneflatur  1 y.  Triangulum  igi 
turtSy  (per  5 7 propofitione)  aquale  efl  triangulo  xSy.in  eadem  enim  funt  bafi  p 
P 7.  i»  eifdem 'cp  parallelis  a t 3 £ y.  At  trianguli  ig:tur  / £ y.ipfi  triagulo  xgyefl 
aqualeCperhypctbefin.Triangulu  igitur  / p y.triangula  tSyefl  aquale, maius.uidehcct, minori, quod  efl  impofr 
flbile:parallclus  igitur  minime  efl  at  ipfi  p 7.  Similiter % oflcndmeus  quod  nulla  alia  p roter  x /: parallelus  igitur 
tflu/  ipfi  p y. Triangula  igitur  aqualia,&  qua  fequuntur  reliqua.  Quod  erat  oflendendum. 

Eucli.  ex  Camp.  Propofitio  40. 

| Iduo  trianguli  ecquales  fuper  squales  baies  unius  eiufdemqjli 
I nes  ex  eade  parte  fuerint  conftituti,  eos  inter  duas  lineas  sque/ 
jj  diftantes  necefle  eft  contineri. 

• Sint  duo  trianguli  abc,d  e f squales, 
conftituti  fuper  duas  bafes  qus  funt  b c 8C  e f,3C  ex  eadem 
partcdico  eos  e(Te  inter  duas  lineas  squidiftantes,&  hac 
eft  couerfa  !S.Et,pbatur  per  ipfam.ficut  procedens  per  57. 

A puncto  a, ducatur  linea  squidiftas  lines  b f, qus  fi  tran 
fierit  per  punctum  d,patet  propofittbfin  autem,pertran/ 
feat  fupra  ut  a g ,5C  producatur  e d ufep  ad  ipfum  g,ut  fit  e 1 
g,5 C ducatur  linea  g f.Erit  per  n triagulus  a b c,squalis  tri  1 
angulo  g c fjquare  5C  triangulus  d e f,erit  squalis  triangulo  g e f,pars  to  ti,quod  eft  irrt 
pftffibileinon  ergo  tranfibit  fupra.  Tran  feat  ergo  infra,  fccetq-,  lineam  de  in  pumfto  h» 
Kducatur  linea?  h,  erit  per  is  triagulus  h c f, squalis  triangulo  a b c, quare  SC  triagulo 
de  f,pars  toti, quod  eft impoffibile. Quia  ergo  non  tranfibit  nifi  per  punctum  d, pates 
jppofitu.  Eucli.exZamb.  Theorema  50.  Propofitio  4.0. 

Triangula  squalia  in  squalibus  bafibus  & ad  eafdem  partes  conftitu/ 
ta,  in  eifdem  funt  parallelis. 

theon  ex  Z amb.  s int  triangula  aqualia  xSy  y/s,in  aqualibus  bafibus 
eonflituta.hoc  cflgy&yt.&ad  eafdem  partes  x.Dico  quod  <S"m  eifdem  funt  parallelis. 

Conne(latur(per  1 poflu!atu)x  /.Dico  quod  x/ipfl  P » efl  parallelus. siautem  non.exr 
citctur(pcru  propofiiione)per  x ipfi  P t parallelus  x conneflatur  ( t . Triangulum 
igitur  x p y, triagulo  yftefl  aquale:  (per  1 s)in  aqualibus  enim  funt  bafibus  conflituta 
P y ffy  i.iT  in  eifdem  parallelis  p s&x{,fed  triangulu  x P y, triangulo  /yiefl  aquale. 

Trianguli  igitur  / y t, aqua  efl  triagulo  { y t, maius  minori, quod  efl  impojfibiletparal/  fit* 
lelus  igitur  minime  eflxi  ipfi  P *.  similiter oflendemus  quod  nulla  prater  x / . Parallelus  igitur  efl  x/ipfl  p u 
Quod  oflendereoportebat.  Eucli.  ex  Camp.  Propofitio  41. 

41  Hlflill  I parallelogrammu  triangulusq;  in  eadem  bafi  atef  in  eifdem  a! 
| ternis  lineis  fuerint  conftituta,  parallelogrammu  triangulo  du/ 
| pium  effe  conueniet. 

campanvs.  Sit  parallelogrammu  ab 
c d,i£  triagulus  e b d fuper  bafim  b d,8£  inter 
lineasaeStbd qusfintsquidiftantes.Dico  , 
parallelogrammu, duplum efle  triangulo. 

Protraham  in  parallelogramo  diametrum 
a d,crit  triangulus  a b ddimidium  parallelogrammi  per  correlarium  J4,&  quia  trian/ 
gulus  c b d eft  squalis  triangulo  a b d per  J7,patct  triangulu  c b d,e(Tc  dimidiu  paralie 
logrammi  a b c d,quod  eft  propofitum.  Similiter  quoqs  poteft  probari,  quod  fi  pa/ 
rallelogrammu  triangulusqj  in  squalibus  bafibus  atqj  inter  lineas  squidiftar.tes  tue 
rint  conftituta,parallelogrammu  duplum  erit  triagulo.  Quod  ideo  non  pofuit  EUdi/ 

des. 
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dcs,quialeuiter  patet  ex  hac  procedente  correlariu  3C  is,diiiifo  parailelogramrr  o per 
diametru  in  duo  triangulos, uel  fuper  bafm  parallelogrami  inter  eafdem  lineas  arque 
diltantes  triangulo  condi tuto,ad  quem  duplum  erit  parallclogrammu  per  hanc  pra 
cedentem,5£ iple  aqualis  alteri  dato  triangulo  perss. 

E ucli.ex  Zam b.  Theorema  st.  Propofttio  «. 

1 Si paraliclogrammu&triangulu  eandem  bafin  habuerintdn  eifdemqj 
fuerint  parallelis, trianguli  parallclogrammu  duplum  erit. 

THEON  ex  Z amb.  Parallclogrammu  enim  <c0y  triangulum  i f>  y,  eandem  habeant  bafbt  0y,in  eif 

demty  fint  paralleli s 0y&  it.  Dico  quod  parallclogrammu  x0y  d, trianguli 
0 i y duplum  efi.conneSatur  entmipet  i pofl.uIaaOx  y. Triangulu igitur  aty  * 

(per  57 ) aquale  ejl  triangulo  t&y.in  calem  enim  funt  bap0y.CT  in  eifdcm 
p*ralle'is  fry&xi.scd  parallclogrammu  a fit/.  duplum  eji  ipflus  trianguli 
u 0y(prr ia- propofuionem)etenim dimetiens  ay.iliud bifariam feeat.Quare 
parallclogrammu  «$y  J.ippKS  trianguli  1 0 y duplum  efl.  si  parallelogram/ 
mum  € triangulu  igitur, & quod  [equitur  reliquum.  Quod  erat  oflendendum. 

Eucli.  ex  C amp.  Propofttio  qa. 

| Equidiftantiu  laterum  fuperficiem  defignare , cuius  angulus  fit 
| angulo  aflignato  squalis , ipfa  ucro  fuperficies  triangulo  afli' 
| gnato  squalis. 

campanvs.  sit  afiignatus angulus a, & afiignatus tri/ 
angulus  b c d,  uolo  deferibere  fuperficiem  aiquidiftantiu  Ia/ 
terum  tequalem  triangulo  b cd,cuius  uterq;  duorum  angu 
loru  exaduerfo  pofitoru  fitoqualis  a.  Diuido  bafin  cd  per 
dimidium  in  puncto  c,8C  protraho  lineam  b e,8£  a puncto  b , 
duco  b f arquididante  c d,eritqi  per  ss  triangulus  b e d,oqua 
lis  triangulo  b e c,quare  triagulus  b ed,eftdimidiu  totalis  trianguli  b cd.  Igitur  fuper 
punctum  e lineo  d e,conftituo  per  a angulu  d eg, squalem  angulo  a ,8t  perficio  paral/ 
lelogrammuged  f,quod  etiam  quia  per  procedente edduplum  triangulu  b e d,  erit 
etiam  squale  triangulo  bcd.per  hanc  comunem  ftientiam,quoru  dimidia  funt  oqua 
lia,ipfa  quocp  funt  oqualiaieft  enim  triangulus  bed.utriufq;  dimidium.  Quaredefcri 
pfimus  parallelogrammu  ge  d f oquale  triangulo  b c d,cuius  utercj  duoru  angulorB 
ged&d  fgex  aduerfo  politorum  eft  oqualis  angulo  a,quod  fuitpropofitum. 

Euclidis  ex  Zamb.  ' Problema  n.  Propoptio  ae. 

* Dato  triangulo  squale  parallelogrammu  conftituere,  fn  dato  angulo 

redlilineo,  THEON  ex  zamb.  Sit  datum  triangula  * 0 yjatus  ucro  angulut  reSilineuspt/. 

oportet  iam  ipp  triangulo  *0y  aquale  paraUelogrammum  conflrut  re  in  angulo  refltlmeo  aquali  ipp  / . sccctur 
(per  io  propoptione)  linea  0 y bifariam, in  pgno  conncOatur  (peri  pcflw 

latum)  x ».  Conftituaturfycpcru  propofltione)ad  datam  rcftam  lineam  i y,ad 
datumty  in  ea  pgnum  i.ipp  angulo  /, aqualis  angulus  re  {.Et  (persi  propop/ 
tionem  )per  x.tpjl  e y excitetur  parallelus  a (per  eandi  m)peryippi  {,pai 

rallelus  excitetur  y > : parallelogrammu  igitur  efl  {eyt.Et  quonkm  aqualis 
efl  0 e ipp  e y,  triangulu  x0t  eper  is ) iriangulo  a e y efl  aquale : in  aqualibus 
enim  funt  bapbus0 1 i y,zr  in  eifdcm  parallelis  0 y « «. Duplum  igitur  efl 
triangulu  u 0 y, trianguli  n i y. Parallelogrammu  autem  {eyt{pera-°)duplum  ^ % 7 

efl  trianguli  a e y.bapn  enim  eandem  habct,in  eifdem 'q  parallelis  efl, parallelo 

grammu  igitur  [er*  aquu  efl  ipp  triagulo  * 0 y.ff  habet  angulu  y t { aqualem  dato  angulo  /.Dato  igitur  triagp 
Io  « 0 y, aquale  conflitutu  efl  parallelogrammu  { » y »,m  angulo  y t { qui  aqualis  efl  ipp  /,qucd  feci/fc  oportuit . 
Eucli.  ex  camp.  propofttio  «. 

!Mnis  parallelogrami  fpatq,  eorum  qus  circa  diametru  funt  pa' 
rallelogrammoru  fupplementa.squa  fibi  inuice  efle  necefle  eft. 
campanvs.  sit  parallelogrammu  a b c d,in  quo  pro  traha  diametru  b c,&pro/ 
traham  e f oquidiftante  utriq?  duoru  lateru  a b 8C  cd,quo  fecet  diametru  in  pumfto  k, 
a quo  ducam  k g oquidiftante  utricp  duoru  lateru  acfic  bd,C7  produca  eam  quoufcp 

fecet 
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fecet  utruncp fatns ab  & cdfitcp  tota g k h.Erit  totum  parallelogrammu  a b cd  diul/ 
fum  in  quatuor  parallelograma,  quoru  duo,fci!icet,ec  k hStgKb  f dicuntur  cofiftere 
circa  c b,eo  cp  diameter  tranfit  per  medium  eoru,3tideo 
fu  nt  circa  diametrSj  reliqua  duo,fcilicet,a  e g k St  k h f d: 
dicutur  fuppIemSta.  Hac  duo  fupplemeta,dicutur  effe 
aqualia, funt enim  duo  trianguli abcercd  b,aquales 
percorrel.54propofitionis,flmiliter  quocpduo  triagu 
Ii  g k b Si  f k b,  funt  aquales  per  idem  correlariu:at  duo 
triaguli  c e k 8t  k h c,iimiliter  funt  aquales  per  idem  cor 
relariu.  Demptis  igitur  duobus  triagulisbgK&Kcede  'i  /;k 
totali  triagulo  ab  c, ac  duobus  triagulis  reliquis  bfK  Si  ! 

kchdetotalitriagul6reliquocdb,eruntperscomune  c b 
animi  conceptione  refidua  qua  funt  duo  dicta  fupple/ 
mecaaqualia,qdeftppofitu.  Eucli.exzmb ■ Theorema  ti.  propofltio  4». 

45  Omnis  parallelogrami  eorum  circa  dimetientefuntparallelogra/ 
tnoru  fupplementa,fibi  inuicem  funtaiqualia.  t 

THEON  ex  zamb.  sii  parallelogrammu  afi?  A dimetiens  nero  * • 1 /I  * 

illius  Jk  e ?,  circa  uero  x parallelogrammu  »««?•  (.fuppkmcnta  ue 

rojiitt£n£'  * /.Dico  quodfupplemeniufig,  aquale  ejl  fupplemento  e/. 

Quoniam  enim  parallelogrammu  eftxfrt/,  dimetiens  ucro  illius  ejl  a y, 
triangulum  x £ yfpcr  54 propofitione)aquum  ejl  triangulo  xfy.  R urfus 
quoniam  parallclogrammu  ejlxtu  1,  dimetiens  uero  illius  ejl « a.triangu 
iim  igitur  xtu(pcr  eandem)  t 


n ejl  triangulo  x 1 1,  ac  per  boc  eti 


equum  ejl 

triangula  r.  { y,aqitu  ejl  triangulo  k « r.  At  quoniam  trianguli  x 1 
gulo  x tu  ejl  cequale , «f trianguli i k / y triangulo  nt}  ejl  aquale,  triagula 
igitur  xiK&e.uy,  triangulis  x t * ff<t  < y funt  aqualia-.ejt  aut:  totum  trianguli  toti  triangulo  « / y aquales 

reliqui  igitur  fupplemcntu  0 k (per  s comunem  fententiam ) reliquo  fupplemento  k/ ejl  aquale.  Omnis  parallelos 
grammi  ergo.QT  quod  [equitur  reliquum, quod  oportuit  dcmonjlrajfe. 

Eucli.  ex  Camp.  propojuio  44. 

Ropofita  linea  recta,fupeream,  fuperficiem  squidiftantiu  late/ 
rum  cuius  angulus  (itangulo  aflignato  aqualis, ipfa  uero  fuper 
fides  triangulo  aflignato  squalis  defignare. 

c a m p a n V s . Defignare  fuperficie  aqui 
diftantifi  lateru  fuper  lineam  aliqua,eft  li/ 
neam  ipfam  facere  latus  unu  ipfius  fuper/  / 
ficiei.  sitergo  data  linea  ab.  St  datus  angu  / 

Ius  c, St  datus  triagulusdef.  Super  lineam  / 

a b uolo  defignare  fuperficie  unam  aquidi  / 
ftanufi  lateru,ita  q>  linea  a b fit  unii  ex  late/  / 
ribus  eius,cuius  utercpduoruanguloru  ex  / 
aduerfo  politorum  fit  aqualis  angulo  c,St  F j 
ipfa  totalis  fuperficies  fit  aqualis  triagulo  / [ 

d e f.Differt  aute  hacau,  quia  hic  datur  la 
tus  unius  fuperficiei  defcribenda,fdlicet  Ji 
nea  a babi  aute  nullu.Cum  ergo  hoc  uolu/ 
cro  facere,  adiungo  lineam  a g linea  a b fe/ 
cundu  rectitudine.quam  pono  aquale  linea  e f bafi  triaguli  dati,fuper  quam  cSftituo 
triangulum  unum  dato  triangulo  aqualem , 8t eidem  aquilacerum,  quod  hocmodo 
facio . Conftituo  angulum  a k g aqualem  angulo  e.  St  angulii  g a k aqualem  angulo  f, 
per  :i.  St  quia  ga  pofita  fuerat  aqualis  e f,  erit  per  1«  triangulus  g a k aqualis  er  aqui/ 
laterus  triangulo  cfd.Diuidam  ergo  g a per  aqualia  in  puncto  h,St  protraham  k h,84 
producam  a puncto  k,lineammkn  aquidiftante  linea  gb,eritqi  perit  trtangulusa 
h k.aqualis  triangulo  g h k.Tunc  fuper  punctum  a linea  g a faciam  angulum  g a 1 per 
1 » aqualem  angulo  c dato,  8t  complebo  fuper  bafin  a h.  Si  inter  lineas  g b St  m n aqui/ 
diftantes,  fuperficiem  aquidiftantium  laterum  m I h a,  qua  per  4«  dupla  erit  ad  trian/ 
gulum  h k a : aqualis  igitur  totali  triangulo  k g a,  quare  St  triangulo  d e f propofito. 

Protraham 


1 
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Protraham  ergo  b n squidiftantem  al,8tproducam'diametru  na,  quam  protraham 
quoufcp  concurrat  cum  m h producta  in 
puncto  o,  er  complebo  fupcrficiem  squi/ 
diftantium  laterum  m o n q,&  pro  traham 
1 aufqs  ad  p punctum  lines  o q,  eritq?  per 
prscedentem.fupplementu  a b p q,squa/ 
lefupplemento  m I h a,quare&  triangulo 
d e f,8C  quia  per  « angulus  1 a h eft  squalis 
angulo  b a p ,er  ideo  angulus  b a p eft  s/ 
qualis  angulo  c, patet  fuper  datam  lineam  / 
a b defcriptam  efle  fuperficiem  squidiiian  / 
tium  laterum  a b p q squalem  dato  trian/  L 
gulo  d cf, cuius  uterque  duorum  angulo/ 
rum  ex  aduerfo  politorum  qui  funt  a S£  q, 
eft  squalis  dato  angulo  c,  quod  fuit  pro/ 
pofitum. 

Eudi.cx  Zamb-  Problema  n.  Propofltio  44- 

4.4.  Ad  datam  redam  lineam , dato  triangulo  aquale  parallelogrammum 
*v*  tMfr  * conftruere  in  dato  angulo  redii  i neo. 

Theon  exzamb.  sit  quidem  data  reda  linea  x p,  datum  uero  trianguli!, fit?, datus  nutem  angulus  redi/ 
lineus  fi t / : oportet  utm  ad  datam  redam  lineam  a fi,  dato  triangulo  7 aquale  parallebgrammum  * protendente 
in  angulo  qui  aqualis  A conflituaturCper  4 e)ipfl  7 triangulo  aquale  parallelogrammii  fi « 1 n,in  angulo  t St  qui 
ipfl  / efl  aqualis.  Etcper  1 poflulatu)ponatur  ut  fit  fit  in  redum  ipfl « fi,ffi extendatur  f » in  l,& per  a(pcr»t  pro/ 
pojltioneml  utrifquejr  fi  • { parallelus 


tumjefi.EtquoniaminparallcloscteS'  i; 
reda  linea  incidit  e {.anguli  ergo  a 1 ;,9  ? t,  1 
(per  t9  propofitionem)  duobus  redis  redis  j 
funt  aquales  :anguli  uero  filu&efi.duo/  \ 
bus  redis  funt  minores,  qua  autem  a mino/  i 
ribus  duobus  redis  in  infinitum  tsroiucun/  1 

, A/ 

\ 

«ur.  (g er»  populatum!  concurrunt,  unea  , 

igitur  e fi  er  ft.in  infinitum  produda  co  n/ 

7 

t 

currur.uproiucantur  igitur,  ff  concurrant 
in*.  Etcpern  propofitionem)per  nfignum 

utriff  t a dTi  t parallelus  excitetur  *x,&  producantur  ( per  1 poflulatum)  linea  ta^iadx,  n.flgnd-  Parallela 
g rammum  igitur  efl  ex*  li.llius ip  dimetiens  efl  e *,  circa  uero  ipfum  dimetientem  e n parallelogramma  [unt  u*& 
M ufitpplementa  uero  x fi  er  fi  f. igitur  (per  *>)  xfi  ipfl  fi  { efl  aquale,  fed  fi  f ( per  4a)ipfi  triangulo  7 efl  aquale, 
igivr  dTxfi.ipflrcfl  aqualc.Et  quoniam  angulus « fi  teper  1;  longulo  a fi  tt  efl  aqualis,  fed  angulus  t fi  t jpflfcfl 
aqualisatngulus  igitur  a fi  ti.ipfl  J1  efl  aqualis. Ad  datam  igitur  redam  lineam  a fi, dato  triangulo  7 aquale  parui 
xtfufilfiKuttu  lehgrammum  * pratenditurx  fi, in  angulo  ufift  qui  ipfl  J1  efl  aqualis, quod  feciffe  oportuit. 

Euclidis  ex  zamb.  Problema  u.  Propofltio  45- 

jl  Ato  redilineo , aquale  parallelogrammum  conftituere  in  dato 
j angulo  redilineo. 

jl  THEON  ex  Zamb.  sit  datum  * * ? * e 

21  redilineum  a fi  7 A datus  uero  angulus  | 
reddineus  fit  t.oportct  iam  ipfl ttfiyf  redilineo  aqua/  / I 


leconflraere  parallelogrammum  in  dato  angtdo  redi/  / I 
lineo.Conncdatnr  enimtper  1 poflulatumU  fi, 3" confli  / * | 
tuatur:per  4»)  triangulo  ufiJ  aquale  parallclogram/  'J 

nafuftfixsd»  mum  te, in  angulo  e*  i.qui  ipfl  > efl  aqualis,  ff^pra/ 
tendatureper  44)  ad  redam  lineam  » e,  triangulo  J-fir 

aquale  parallelogrammii  «fi,m  angulo » e u qui  ipfl  > efl  aqualis.  Et  quoniam  angftlo  e, angulus  e « p , ff angulus 
* eft  efl  aqualis, angulus  igitur  e * t,  angulo  * 1 ft  aqualis.Comunis  ponatur  angulus  * e s, anguli  ergo  t*e&*e  1. 
angulis  *«*<?««  ft  Junt  aquales,  sed  anguli  {n  effum  (per  19  propofltione ) duobus  redis  funt  aquales:  anguli 
igitur  iiifi  e /e,  duobus  redis  funt  aquales.  Ad  aliquam  igitur  redam  lineam « i(per  14  propofuionemlad  ali/ 

quodtjj 


te 
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quodlf  in  ei  flgniiw  8 ,bin*  reBa  linea  * s & Iu  non  in  eifdcm  partibus  cxijlentes,  * utrobty  a rguto?  binis  rcSis  Ijijj* 
<ri jualcs  efficiunt . :*  rcSum  igitur  cfl  > t ipft  i n . At  quoniam  in  parallelos  a nf  l ■'  reBa  linea  incidit  s r,  altem 
anguli  p t h & tt  f( per  19  propofttianemjflbi  inuicem 
funt  aquales.communis  ponatur  angulus  t ix.  Anguli 
ergo  ptnty  tix,  angulis  in{tyitxfant  cequalcs. 

Sed  anguli  pt  s ffit  x(per  eandent)duobus  reBis  funt 
aqualeSjOnguli  igitur  Igf&stx  duobus  reBis  f int  a. 
quales . in  retium  efl  igitur  linea  { s,  linet  1 1 
nim n(ipflt  /.(peis9.)  aqualis  efl  ff parallelus, <sr  t 
ipfi i h ipfa p x , igitur  ( per  i comuncm  fententiam ){k 
ipfl  r x tqualis  efl,& parallelus  (pene  propofltione. ) 

Sed  eas  coniungunt  reBce  linet  r.pff  i x , linet  igitur  r.p&ix  (qut  per  ss  propofltionem)  aquales  ff  paralleli 
funt : parallelogrammu  igitur  efl  k j x fi.  Ei  quoniam  (per  41)  triangulum  x fiiq>ardlelogrammo  1 s t fi  aquale, 
ff  triangulum  i fit  parallelogrammo  » p,  totum  igitur  xfiyi teBilineum.totix fx/t paralhlogrdmo  e/i  aquale. 

Dato  igitur  reBilineo  a 2 7 Aaquu  parallelogrammu  ccnflitutii  efl  ut  x p,in  angulo  / ip  ipfi  1 dato  aquali,  quod 
feciffe  oportuit.  E ucli.  ex  camp.  Propofiuo  45« 

X data  linea.quadratum  deferibere. 

campanvs.  Sit  data  linea  ab,  ex  qua  uolo  quadratum  deferibere. 

1 A punitis  a Si  b lines  ab  educo  per  n lineas  ac  Si  b d perpedicularcs  ad  li/ 

H neam  a b,qus  erunt  squidiftantes  per  ultima  partem  «,8i  pono  utram cp 
earu,eidcm  a b-per  s squalem>&  protraho  lineam  c d,critq;  ipfa  ecqualis  1 
Sisquidiftanslinexabpcr  jj.  Etquiauterqjduoru  anguloru  a er  b eft 
recfus,erit  ucerqj  duorum  c & d rectus  per  ultimam  partem  i$>,ergo  per 
diffinitionem  quadrati,  a b cd  eft  quadratum,  quod  eft  propofitum. 

Idem  aliter  offendere.  Sita  cperpendicularis  fuper  lineam  ab  per  u, 

& fit  ei  squalis  ut  prius, Si  a puncto  c per  »1  ducatur  cd  squidrftans  a b,  Si  ponatur  s/ 
qnalis  ei, Seducatur  linea  d b,qus  per  a erit  squalis  &-  squidiftas  a c,Si  omnes  anguli» 
recli,per  ultimam  partem  *?,quare  per  diffinitione  quadrati  habemus  propofitu. 

Buch.ex  Zamb.  Problema  14.  Propofiuo  46. 

a Ex  data  reda  linea, quadratum  deferibere. 

THEON  ex  zamb.  Sit  data  reBa  linea  x 2 , oportet  ex  a fi  reBa  linea.quadratum 
deferibere.  Excitetur  (perit  propofltionem)  ipfl.rcBt  linet  x fi, i dato  figito  x ad  angulos 
rcBos  x fi.ff  ponatur  (per  s propofltionem)  ipfi  x fi  aqualis  x i.  Et  (per  ji  propofuionem) 
per  fignumAipfl  a fi  parallelus  excitetur  ff  (aer  eandem)  pcrftgnumfi.ipflx  i exci 

tetur  parallelus  fi  uparaHelogrammu  igitur  ef  ipfum  xitfi,  aqualis  igitur  ef  xfiipf lit, 
ff  x i ipfi  fi ».  sed  x fi  ipfi  x i ef  aqualis-.quatuor  igitur  fix.xi.i  i,«T  • fi.flbi  inuicem  funt 
aquales:  aquilateru  igitur  cfl  xit  fi  parallelo  grammit.O  ico  quod  etiam  reSattgulum  efl.  I 
Quonia  enim  in  parallelos  afiffi  t.rcBa  linea  incidit  x i.anguli  igitur  fi  x i & x i t.cper  1 
19  propofltionem)  duobus  reBis  funt  aquales:angu!us  autem  fixi  cfl  reSus,  angulus  igitur  xiteft  etiam  reBus, 
parallelogrammoru  * locorum  autem  latera  ff angtdi  ex  oppoflto.flbi  inuicem  funt  aqualiatper  54  propoftione ) tofo 
Ex  Oppofito  igitur  ambo  & „fi,£T  fit  i anguli, funt  rcSi.  RcBangulum  igitur  efl  x' fi  t i.oflenjum  autem  cfl  quod 
aquilateru.  Quadratum  igitur  efl,at%  ex  data  reBa  bnea  x fi  defcriptum.quod  facere  oportebat. 

, Eucli.  ex  camp.  Propoftio  415. 

■”  N omni  triangulo  redangulo , quadratum  quod  a latere  redo 
angulo  oppofito  in  femetipfo  dudo  deferibitur , squu  efl:  duo' 
bus  quadratis  qux  ex  duobus  reliquis  la' 
teribus conicribuntur.  campanvs.  Sittriangu 
lus  a b c, cuius  angulus  a fit  rectus . Dico  quod  quadratum 
lateris  b c,zquu  eft  quadrato  lateris  ab  Si  quadrato  lateris  i 
a c ftmul  fumpds.  Quadrabo  ergo  hsc  tria  latera.fccudum 
dodrina  prscedentis,  (itqt  quadratu  b c,  fuperficies  b cd  e, 

S quadratum  b a.fuperficies  b fga,3i  quadratu  a c.fuperfi/ 
des  a c h k.  Ab  angulo  a,recco,ducam  ad  bafin  d e bafin  ma/ 
ximi  quadrati,tres  lineas, fcilicet>a  1 squidiftantem  utricp  la 
teri  b d Si  c e,qus  fecet  b c in  puncto  m,Si  hyp  0 thenufas  a d 
d Sia  e. 
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Si  a e.  rtemqj  a duobus  reliquis  angulis  trianguli, qui  fun  t b Si  c,ducam  ad  du 0 s angu 
los  duorum  quadratorum  minorum,  duas  lineas  feinterfecantes  intra ipfum  trian/ 
gulum,  qua:  funt  b k 8i  c f . Et  quia  utercp  duorum  angulorum  b a c 8i  b a g,  eft  reclusi, 
per  1+ erit  gc  linea  una : eadem  ratione  erit  b h,linea  una,qu,a  uterque  duorum  angu/ 
lorucabSicaheft  reiflus.QUia  ergo  fuper  bafin  b f,<5iincer 
duas  lineas  Kquidiftantes  qua:  funt  c g Si  b f,conftituta  fune 
parallelogrammum  b f g a 8i  triangulo  b f c,erit  per  4t  paral 
lelogrammu  b fgaduplum  triangulus  b fc,  fed  triangulus 
b f c eft  xqualis  triangulo  b a d per  4, quia  f b 8i  b c latera  pri 
mifunt  xqualiaab  crbd  lateribus  poftremi , er  angulus  b 
primi  eft  sqnalis  angulo  b poftremi,eo  quod  uterqj  condat 
ex  angulo  recto  Si  angulo  a b c c5muni:ergo  parallelogram 
mumbfga,eftduplumad  triangulum  a b d . Sed  parallelo 
grammubdlmeft  duplum  ad  eundem  triangulum  per  41, 
quia  conftituti  funt  fuper  eandem  bafin,  fdlicet,b  d.  Si  inter 
lineas  xquidifrantes  qua:  funtb  d Si  a l,ergo  per  comunem 
fcientiam  quadratum  a b f g.  Si  parallelogrammum  b d 1 m funt  tequalia , quia  eorum 
dimidia, uidelicet,pr<edidi  trianguli  funt  aqualia.  Eodem  modo  Si  per  eafdem  propo 
fitiones  mediantibus  triangulis  k b c Si  a e c probabimus  quadratu  achkeffe  aquale 
parallelogrammo  c ei  m.  Quare  patet  pr  op  ofitum. 

E «di.  ex  zamb.  Theorema  jj.  Propofltio  47. 

'4.7  In  redangulis  triangulis  quadratum  quod  a latere  redum  angulu  fub/ 
tendente  fit , arquum  eft  quadratis  qu$  fiunt  ex  lateribus  redum  angulu 
continentibus. 

The  QN  ex  Zmb.  sit  trianguli!  retanguhm  xfiy,  redum  habens 
quiftb  S « y anguhtm.  Dico  quod  quadratu  quod  fit  ex  S y,aquum  cfl  qua/ 

Jralis  qua  fiunt  ex  fi  « <T«  y.  Defcribatur  enim  (per  ai)  ex  S 7,  quadratum 
fi  A yt,&(per  eandem)  exfixQr*  7, quadrata  n S er  1 7.  Et  per  x.ipfts  fi  / 
ffyi,  (per  11  propofltior.em)  parallelus  excitetur  xx,<T comedantur  (peri 
pojhdatum)  x/ffy  i.  Etquoniam  anguli  fixyfffix*funt  redi, ad  aliquam 
igitur  redam  lineam  fi  a ad  datumfy  in  cafgnum  «,  dua  reda  linea  «?er 
IM«<  « « »0»  in  eafdem  partes proicBa.angulos  *utrobi$  duobus  redis  aquas  ef/ 
fidunt  (perii-  propojhionem)  in  reSum  igitur  cflxy  ipfl  xs.Acpcr  hoc  ff 
fi  xippxsefl  in  retium  .Et  quoniam  angulus  /fiy  aqualis  ejl  angulo  { fi  x, 
reBus  enim  uterque  ejl,  communis  ponatur  angulus  a fiy:  totus  igitur  /fix, 
toti  (fiy  ejl  aqualis. Et  quoniam  dua  /fifffix  duabus  fi  iff  fiy  funt  altera 
alteri  a quales,  & angulus  / fi  « angulo  ( fi  y eff  aqualis,  bafis  igitur  x/baflty  (per  4 propoptionem)  eft  aqua/ 
lis,  eTirian  gulum  xfi/  triangulo  i fi  tejl  aquale.  Trianguli  uero  xfi/ (per  41 ) parallelogrammum  fi  x dupiut» 
cfl : bajim  enim  habet  eandem, hoc  cfl  fi  /,m  eifdctr/q;  ejl  parallelis, hoc efifiJtTxX.Et  trianguli  quetp  ( fiy  (per 
eandem)  quadratum  » fi  duplum  ejl,  bafin  namq  eandem  habet, hoc  eft  fi  { , er  in  eifdem  ejl  parallelis, hoc  ejl  (fi 
«T*  7.  Que  autem  aqualium  dupla  funt  (per  s comunem  fententiam)  adinuicem  funt  aqualia-.parailelogrammu 
igitur  fi  x aquum  ejl  quadrato  s fi  ■ similiter % f conncBamir  (per  1 poflulatum)  xtfffin,  ojler.detuT  parallelo/ 
gramma  7 x,  aquale  ejfe  quadrato  1 7.  Toiuw  igitur  quadratum  fi  / 1 y, duobus  tfiffty  quadratis  aquum  ef.  E i 
quadratum  fi  At  y, ejl  deferiptum  ex  fi  yuU  quadrata  r.fiffl  y.funt  deferipta  exfix&x  y. Quadratum  igitur  quod 
ex  fiy  laicre.aquu  cfl  quadratis  qua  fiunt  ex  lateribus  fixffx  y.m  reBangulis  igitur  triangulis, quadratu  quod 
ex  reSum  angelum  fubtendente  latere  f it,& qua  fequuntur  reliqua  ut  in  theoranaie.Quad  erat  offendendum. 

E uclL  ex  camp.  propofltio  47. 

47  HjPsPKf  J ab  uno  trianguli  latere  in  feipfum  dudo  produntur , x/ 

{£501  quum  fuerit  duobus  quadratis  qua  a duobus  reliquis  lateribus 
lUOPi  defcribuntur,redus  eft  angulus  cui  latus  illud  opponitur. 

campanvs.  Lineam  infeipfam  ducere^ft  eius  quadra/ 
tum  deferibere.  Sit  triangulus  a b c,  fitqj  quadratu  lateris 
a c, squale  quadratis  duoru  laterum  ab  Si  b e fimul  iunclis, 
dico  angulum  b cui  latus  a c opponitur,  efle  reclum.  Et  haec 
eft  conuerfa  prioris . A puncto  b extraho  lineam  b d per  » 

perpen/  g 


Y 
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perpendicularem  fuper  lineam  b c,  qnam  pono  aqualem  a b produco  lineam  d c, 

erit  per  prscedentem, quadratum  d c,squale  duobus  quadratis  duarum  linearum  d 
b Si  b c,  & quiab  d pofita  eft  aqualis  b a,  erunt  per  commu/ 
nem  fcientiam  qua  eft  linearum  aqualium  aqualia  effe  qua 
drata,  quadrata  duarum  linearum  aberbd  aqualia : qua/ 
propter  erit  quadratum  d c, aquale  quadrato  ac,  ergo  pca 
aliam  comunem  fcientiam  qua  eft  conuerfa  pricris,fcilicct, 
lineas,quarum  quadrata  fune  aqualia,  e!Te  aquales,  erit  d c 

aqualis  a c,  quare  per  s angulus  b trianguli  ab  c,eftreccus,  - 

quod  eft  propofitum. 

Eudi.ex  Zamb.  Tbtorew4  14-  Propofitio  4S. 

48  Si  trianguli  quod  ab  uno  laterum  quadratum, aquale  fuerit  eis  qu«  ex 
reliquis  trianguli  lateribus  quadratis,  angulus  comprchenfus  fub  reliquis 
trianguli  duobus  lateribus.redus  erit. 

THEON  h Zamb,  Trianguli  nant#  x0y,  quod  ex  uno  latere  g y 
quadratum,  tequum  fit  eis  qua  ex0x,xy  lateribus, quadratis.  Dico  quod 
angulus  0 x y.rcdus  efl.  Excitetur  enim  (perii  propofltionem)  abx.figno, 
ipfl  xy  reda  linea  ad  angulos  redosx  A Et  (per;  propofltionem)ponaiur 
ipfl  x 0, aqualis  x A ff  (per  i poflulatum)  comedatur  Jy.  Et  quoniam  te/ 
qualis  efl/x  ipfl  x 0, quadratum  quod  ex  «*  x, aquam  efl  quadrato  quod  ex 
d g.  Commune  apponatur  quadratum  quod  ex  « y,  quadrata  igitur  qua  ex  . 
e*  * er  x y,  aqualia  Jient  cis  qua  ex  0*dTxy  quadratis.  At  (perpracedcn 
tem ) quadratis  qua  exfxQr  x y.aquum  efl  quadratum  quod  ex  / y.  Ridus  enim  eft  angulus  Jxy.  Quadratis 
autem  cxx0dT  uy  (per  bypothefk)  aquunt  efl  quadratum  qued  ex  0 y.nam  id  receptum  efl.  Quadratum  igitur 
quod  ex  /■  y,  aquum  efl  quadrato  quod  ex  g y.  Quare  latus  / y,  lateri  0 y efl  aquale  :<y  quoniam  x A ipfl  x 0 efl 
tequalc.communis  autem  xy.dua  igitur  f * V x y, duabus  g x cr  x y funt  aquales, & bafls  <f  y,baft  g y aqualis. 
Angulus  igitur  J uy  angulo  0xy  (per  t propofltionem)  efl  aqualis . M angulus  fxy,  rcGusefl : redus  igilur  efl 
CT  angulus  0xy.  Si  triangule  ergo  quod  ab  uno  laterum  quadratum  .aquurn  fuerit  eis  qua  i reliquis  trianguli 
duobus  lateribus,  quadratis, angulus  comprchenfus  fub  reliquis  duobus  trianguli  lateribus, redus  erit . Quod  erat 
oflendendum, 

Campani  additio. 

Propofitis  quibufcunq;  quadratis,  alteri  illorum  gnomonem  reliquo 
«qualem  deferibere. 

Proponantur  ergo  duo  quadrata,fcilicet,ab  & 
cd , 8i  fit  propofitum  producere  gnomonem  cir/ 
ca  quadratum  ab, squalem  c d quadrato.Pro  tra 
hatur  itacp  unum  latus  quadrati  a b ad  squalita/ 
tem  unius  lateris  quadrati  cd  in  continuum  Kdi  . 
recftum,&fitfe,ita  quod  f efit  squale  uni  laterum 
quadrati  cd,8£exe  ducam  lineam  rectam  ad  a: fit 
ergo  triangulus  orthogonius,quiaf  eft  angulus  rectus. Nedlatur  ergo  ficargumentu 
fecundum  penultimam  primi,  quadratum  e a eft  tantum,  quantum  quadratumefSJ 
quadratum  f a,fed  quadratum  e f eft  squale  quadratot  d,3£  quadratum  f a eft  squale 
quadrato  a b,ergo  quadratum  a e,eft  squale  quadratis  a b SC  c d.l  terne  f a.eft  triangu 
lus, ergo  e f 3i  fa  latera, funt  longiora  a e latere,fecunduiii  i°  primi,  fcd  f a eft  squale  f b 
ratione  quadraturs,ergo  efSifb  funt  longiora  a e.ergo  illa  totalis  linea,fcilicet,c  b,cfr 
maior  a e : refecetur  ergo  b e ad  squalitatem  a e,ad  punctum  c,ita  quod  b c fit  squale 
ae,crgo  quadratum  b c eft  squale  quadrato  a e,fed  quadracum  a e,  utprius  prebatu 
fuit, eft  squalequadratis  a b & c d,ergo  quadratum  b c eft  squale eifdem.  sed  quadra 
tum  b c addit  fupra  quadratum  a b , gnomonem  illum  quem  uides , ergo  gnomo  ille, 
eft  quadrato  cd  squalis, quod  erat  probandum. 
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Euclides  ex  cmpano. 

Mne  parallelogrammu  re&anguluro,fub  duabus  I v 
neis  angulu  re&um  ambientibus  dicitur  contineri. 

campanvs.  Parallelogrammum, eftfuperfides  squi/ 
diftantium  laterum.  Parallelogrammum  recfangulum,eit 
fuperfides  squidiftantium  laterum  habens  omnes  angulos 
_re<fi:os,8£  producitur  ex  uno  duorum  laterum  eius  ambren/ 
Sium  unum  ex  fuis  angulis,  dufto  in  reliquum,  & ideo  fub  it/ 
lis  dicitur  contineri. 

Omnis  paraiielogrammi  ipatq  ea  quidem  qua  diameter  fecat  per  me/ 
dium  paralleiograma.circa  eandem  diametru  confidere  dicuntur.  Eorum 
uero  parallelogrammoru  qua  circa  eandem  diametrum  confidunt,  quod/ 
libet  una  cum  fupplementis  duobus.gnomo  nominatur. 

campanvs.  Qus parallelograma dicuntur confiftere 
circa  diametru . Si  qusfunt  fupplementa,  expofitum  eii  fu/ 
praindemonftratione4«primi.  Sit  enim  parallelogram/ 
tnum  a b c d,  cuius  diametru  a d diuidant  dusefig  h,ductae 
lines  squidiftanter  lateribus  oppofitis  dicti  parallelogram 
mi  fecantes  fe  fuper  diametru  a d,in  puncto  k,eritipfum  pa 
rallelogrammum  diuifum  in  4 parallelogramma.Et  unum/ 
quodcp  duorum  parallelogrammoru  qusfuntagek&kf  . 
h d,qus  diameter  fecat  per  medium,  dicitur  confiftere  circa 
diametrum.Reliqua  duo  qus  diameter  non  fecatdicuntur 
fupplementa  cum  utroque  dictorum  parallelogrammoru 
confiftentium  circa  diametru  m componu  nt  figuram  quan/ 
dam  qui  gnomo  appellatur,cui  deeft  ad  complementum  paraiielogrammi, parallelo/ 
grammu  unum  reliquum  circa  diametrum  confidens , quod  fi  ac!  datur,  fupra  diame/ 
trum  totalis  compofiticonfiftet.eritqi  fimile  totali.  Vnde parallelogrammum  addito 
gnomone  quamuis  crefcat,  minime  tamen  alteratur , quemadmodum  dixit  Ariftote/ 
les  in  pradicamentis. 

Eucli.  ex  Zimb.  Parallelogummum  reSungulum. 

| Mne  parallelogrammu  re&angulutn,  fub  duabus  rc&um  an/ 
| gulum  comprehendentibus  redtis  lineis  dicituu  contineri. 

Quid  gnomon. 

1»  Omnis  paraiielogrammi  * loci  eorum  qua:  circa  dimetiente  illius  funt 
parallelogrammoru  unumquodeg  cum  binisfupplcmentisgnomon  uo/ 

CetUf.  E udi.  ex  Cump.  Propofkio  1. 

■ I fuerint  dus  linea  quarum  una  in  quotlibct  partes  diuidatur, 
illud  quod  ex  dudu  alterius  in  alteram  fiet , aquum  erit  qs  qua 
exdudlu  linea  indiuifa  in  unamquamq;  partem  linea  particu/ 
latim  diuifa  rcdtangula  producentur. 

campanvs.  Lineam  in  aliam  lineam  ducere,  eft  fupra  terminos  unius  earura 
duas  lineas  orthogonaliter  alij  squales  erigere,»  fuperficicm  squidiftantiu  laterum 
"" ' J — 1 — — -rontineri. 

Sint  duae 
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Sint  dus  lineae  a b 8£  c,quaru  una  fcilicet  a b,in  quo  tlibet  partes  diuidatur  qus  fin  t 
a d 8C  d e 8C  e b:dico  cp  illud  quod  fit  ex  ductu  cin  totum  a b,  squum  eft  illis  parallelo/ 
gramis  rectangulis  fimul  iunctis  qusfiuntex  cin  ad-Stin  de  g h f 

6£  in  e b.  Super  puncta  a,b, erigam  lineas  affiib  g perpendicu  ' 1 u 

lares  fuper  lineam  a b,quaru  ucracp  fit  squalis  lines  c,3£  com 
plebo  rectangula  fuperfide  a f b g,  ducta  linea  f g>qus  per  dif/ 
finitionem  producitur  ex  c in  a b , 8C  fub  illis  dicitur  co  tineri. 

Protraham  quocp  per  n primi  a punctis  dSCe,Iineas  dh££e  k 
«equidiftates  lateribus  a f & b g.  eritqi  utraqj  earum  squalis  c 
per  imprimi?  quonia  utracp  ear  u eft  squalis  a fiper  diffinitio/ 
nem  igitur  rectanguiu  a d f h producitur  ex  c in  a d,8£  fub  illis 
didtur  contineri;8i  reclaugulu  d h ek,cx  cin  d e,8Crectangulu 
e k b g,ex  c in  e b.Et  quia  hsc  rectangula  fimul  iuncta  funt  squalia  totali  redtagulo  at 
b g,patet  ueru  effe  propofitu.  Eucli.ex  zamb.  Theorema  1 propofttio  1 

t Si  fuerint  bins  redis  lineSjfeceturcp  ipfaru  altera  in  quotcunq,  fegmen 
ta.re&angulu  comprehenfum  fub  duabus  redlis  lineis,xquum  eft  eis  qux 
ab  infedta  81  quolibet  fegmen to  redangulis  comprehenduntur, 

THE  ON  ex  Z amb.  Sint  bine  rcSe  linee  «VI-  y.fecetur % earu  altera 
P t utcunf  in  /.fdlicet.S' i /Ignit. Dico  quo  d reSangulu  coprebenfumfub  x&Gy  ^ 
eequu  c/i  reSangulo  coprcbenfofub  «&$  f.ffei  quod  fub  xffft.ff  etiaei  quod 
fub  «3 » t. Excitetur  Mn$(per  u propofttione  primticx  g,ip/l  Syai  angulos  re 
dos  f.  (-.ponatur  quo  $ (per  1 primi)  ipft « equulis  gstTper  n.ipft  (,  y (per  si  pri/ 
rr. i /parallelus  excitetur  ni,dT (per  eandem) per  /st,?jipP  £ » excitemur  paralleli 
/ *,»  a,y  i.Aeqi dt  eft  iam  g t ipfts  g x,ff*  6,<?g  e ei  quod  fub  « <3p  y.coprchen 
ditur  enim  fubnfrdrgy,  equulis  aute  eft  Se  ipft  a.  At  S n ei  quod  exxffg  fu 
prehenditur  nantpfub « C «f  f f .equulis  aute  eji  £ » ipft  x.  At/xei  quod  fub  1 
f aequalis  nanq,  eft/*,boc  eft  fin  ipft  «.Et  infuperftmilitcr  t e ei  quod  fub  « a 
• y.Quod  igitur  fub  xffSy  ceprebenditur.equum  eft  eiquodfubxffg  f,ff  ei  quod  fub  « <JV  infuper  quod 

[ubi t&ty.Si  fuerint  ergo  bine  reSe  linee, fecctu/$  earii  altera ,& que  fequutur  reliqua, quod  erat  cftendendu. 
Eucli.  ex  camp.  Propofttio  u 

1 1 fuerit  linea  in  partes  diuifa.illud  quod  ex  ducftu  totius  lines  in 
| feipfam  fit,a:quu  erit  qs  qux  ex dutftu  eiufde in  omnes  fuas  gtes. 
3 campanvs.  Sitlineaabdiuifainac&cd&db,  „ 

Ii  dico  cp  illud  quod  fi  t ex  ductu  to  tius  a b in  fe  qd  fit  a — -- — 
e b fisquu  eft  tjs  qus  fiunt  ex  ipfa  tota  in  unamquamq?  diiftaru 
p artium,quod  palam  patebit.duclis  e g & d h squidiftanter  a c 
8tbf.  Aliter.  Sumatur  k squalis  ab, eritqi  per  prsmiflam  qd 
fit  ex  ductu  k in  tota  a b . squu  ei  quod  fit  ex  ductu  k in  omnes 
partes  a b.Et  quia  ex  k in  a b tantu  fit  quantu  ex  a b in  fe,«  ex  k 
in  omnes  partes  a b quantu  ex  a b in  omnes  parces  eiufd&pro/ 
pterid  q>  K£i  ab  funt  squales,patetuerum  effe  propofitu. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  1 Propofttio  1 


Tb 


1 Si  reda  linea  fecetur  utcuncp , qux  fub  tora  8C  quolibet  fegmentoru  re/ 
daugula  coprehenduntur.xqualia  funt  ei  quod  ex  toto  eft  quadrato. 

THEON  ex  Zamb,  ReSa  enim  linea  « $, fecetur  utcuniy  in  pgno  y.Dico 
quod  redangulu  comprehenfum  ptb«  e dr&y,  cum  reSangulo  ceprehenfo  fub  fi  * * * P , 

€"«  y,equu  eft  quadrato  quod  ex  « C.Defcnbatur  enim  (per  4«  primi)  ex  « f ,qua 
dratu  «fr/  i.excitcturfytpersi  primbper  r.Ktri-j  Sxfggi  parallelus  y (.equit 
eft  igitur  « 1 ipfts  x ( tfyi.eftauie  « , ex  « t quadratu.  Etxifabtx&xy  rcSan/ 
g ulii  contentu, comprehenditur  enim  fubfxffxy,  e qualis  aute  eft  «f  ipft  «e.  Et 
y « ei  quod  fubxSyi  y.equalis  enim  eft  C « ipft  x C.  Quod  igftur  fubSx&ay  eunt 
eo  quod  fub  x e&$y,  equit  eft  quadrato  quod  ex  x (.  si  reSa  igitur  linea, f qua 
f ctjunntur  reliqua  ut  in  theoremate,quod  offendere  oportuit.  * 

■ Eucli.  ex  Camp.  propofttio  5. 

[ fuerit  linea  in  duas  partes  diuifa  illud  quod  fiet  ex  dudu  totius 
h alterutra  partem,squu  erit  ijs  qux  ex  dudu  eiufdem  partis  in 
d i feipfam 
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feipfam  & alterius  in  alteram. 

campanvs.  Sit  linea  ab  diuifa  in  ac  Si  b c,dico  <jil/ 
lud  quod  fit  ex  tota  a b in  eius  partem  a c,squu  eft  qua/ 
drato  eiufdem  a c partis»3tei  quod  fit  ex  eadem  parte  a c 
in  b c.  Fiat  quadratu  lines  a c qd  fit  a c d f , 8t  p efficiatur 
fuperficies  a b d e,patebitqj  propofitu.  Aliter.  Suma/ 
tur  g squalis  a c.Et  quia  b a in  a c tantu  eft  quantu  a c in 
abde  ecouerfo,  St  a c in  a b,item  Si  in  c b St  in  feipfam  quantu  g in  eafdem,  a t g in  to  ta  a 
b quantu  in  a cStin  cb  per  prima  huius,patet  propofitu, fcilicet,q>  tantu  erit  ac  in  ab 
quantu  in  fe  St  in  c b.  Quare  ecouerfo  a b in  a c quantu  acinfcSiincb.  Quod  uolum9 
demoftrare.  BudLexzumb.  Theorema  j propofitio  s 

3 Si  reda  linea  fecetur  utcunqj,  redangulu  fub  tota  SC  uno  fegmentotu 
comprehenfum,  *quum  eft  ei  quod  fub  Tegmentis  coprehenditur  redan/ 
guIo,&  ei  quod  ex  prsdtdo  fegmento  fit  quadrato.  m 

Theon  ex  zamb.  R c&a  enim  linea  a g , fecetur  ulcm$  in /Jgno  7.  Dico  - , 

quod  reSangulu  comprehenfum  fub  x .8  & £ y,aquu  ejl  reSangulo  coprehenfo  fub 

ayffy  is.cum  quadrato  quod  ex  £ 7.  Defcribatur  enim  ( per  a6  primi)ex  g y,quai 

dratu  yJ%g,dT extendatur  t J-  in  /,  (.per  1 pojlulatu. ) Et  per  xjitriq;  yJ&frt  C per 

11  p rimiiparallelus  excitetur  x {.Aequu  iam  cfl x t ,ipfls  xJffy  t,eft%  x t reSxngu 

lum  coprebenfum  fub  a $ &gy,cdprebenditur  etenim  fubx  efffrt.O'  aqualis  eft 

g lipftgy.Etx /eft  quod  fub  xyS"y  g, aqualis  enim  eft  J1 7 ipfl  7 g,at  / g quadratu  I» 

eft  qdfttex  yg. ReSangulu  igitur  contentu  fub  x fidTgy,aquu  eft  reSangulo  copre  1 * 

hcnfofub  xydfyg  cum  quadrato  quod  ex  gy.si  reSa  igitur  linea  fecetur  & quafequutur  reliqua  ut  in  theoremate 

Quod demofraffe  oportuit.  EuclLexCamp.  Propofitio  a 

4 KB  ^ fuerit  h*nea  10  ^uas  Pa«es  diuife, illud  quod  ex  audu  totius  in 
feipfam  fit,£quu  eft  qsqua:  ex  dudu  utriufcg  partis  in  feipfam  8J 
PMM  alterius  in  altera  bis . Ex  hoc  manifeftu  eft  q?  in  omni  quadrato 
dus  fuperficies  quas  diameterfecat  per  mediu, funt  amba  qnadrat*. 

CAMPANVS.Sitlineaab  diuifa  in  a c Si  b c.dico  q>  qua 
dratu  totius  ab,squu  eftduob.quadratis  duaru  linearu 
a c 8i  b c St  duplo  eius  quod  fit  ex  ductu  unius  earu  in  al/ 
tera.Defcriba  quadratu  alterius  partium,fitqs  c d b e,qua 
dratu  lines  cbjcuiadiungam  gnomone  fecundududum 
direcHuu  lines  alterius, fcilicet  a c,quem  facia  hoc  modo. 

In  quadrato  deferipto  protraha  diametru  b d,8t  a puelo 
a e duca  perpendiculare  fuper  lineam  a b,qus  fit  a x,qua 
a k Si  diametru  b d,produca  ufquequo  per  penultima  pe 
titione  concurrant  in  puncto  f,8i  a punefto  f,  produca  f h 
squidiftante  lines  ab, quam  f h 8i  b e,produca  ufqjquo  concurrat  in  pundto  g^t  pro 
duca  c d ufep  ad  h,8t  e d ufqj  ad  k.Et  quia  du  o latera  d e 8t  e b,trianguli  d e b funt  squa 
!ia,erunt  per  s primi,duo  anguli  e d b St  eb  d squales.  St  quia  angulus  e eft  rectus,  erit 
per  n primi  uterqs  eoru  medietas  redi,  eadem  ratione  uterq?  duoru  anguloru  cd  b St 
cbd,erit  medietas  redi.Quare  per  fecudam  parte  19  primi,8t«  eiufde,  erit  unufquifqs 
quataor  anguloru  qui  funt  h fd  SthdfStxfd&Kd  fimedietas  recti:ergo'per  « primi, 
f g8i gh  funt  squales, fimiliter  quocp  f a<T  ab,pari  rationef  h er  h d,  idemcp  f k er  k d, 
quare  utraqi  duaru  fuperficieru  abgfStxdh  f,eft  quadrata.  Et  quia  totale  quadratu 
a b f g quod  eft  quadratu  lines  a b,  conftat  ex  duobus  quadratis  qus  confiftunt  circa 
diametruqus  funt  quadrata  duaru  linearu  ac  8t  cb,8tex  duobus  fupplemetis  quoru 
unumquodq?  producitur  ex  a c in  b c,patet  propofitO  noftru.  Aliter.  Sit  linea  a b, 
ut  prius  diuifa  in  a c Si  c b,  eritqs  per 1 huius  quod  fit  ex  tota  a b in  fe,  squu  ei  quod  fit 
ex  ipfa  in  a c Si  c b,fed  ex  ipfa  in  a c tantum  fit  quantu  ex  a c in  fe  8t  ex  a c in  b c,per  s hu 
ius.  itemqs  ex  ipfa  ab  tota  in  b c tantum  fit  quantum  ex  cb  in  fe  St  ex  c b in  a c per  ean 
demergo  quod  fit  ex  tota  a b in  fe.squum  eft  ei  quod  fit  ex  a c in  fe  8t  in  c b,St  ex  c b-in 
fe  Si  in  a c.quod  eft  propofitu-  Sed  hac  uia  non  patet  correlarium.ficu  t uia  prscedeyti 
patet,unde  prima  eft  autori  magis  confona. 

Eucli.  ex  zamb ■ Theorema  a-  propofitio  + 


Si  recta 
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+ Si  redta  linea  fecetur  utcunq;, quadratu  quod  fit  ex  tota,  squu  efl:  qua/ 
dratis  qus  fiunt  ex  fegmentis,&  ei  quod  bis  fub  fegmectis’  coprehendituc 

refftangulo.  THEONet  Z amb.  Reda  enim  linea  x frfecc, 
tur  utcunq  m figito  y.D ico  quod  quadratu  x frsquum  efi  quadratis  quee 
fiunt  cxxy  ffy.Z.erbisfub  xrdTyP  ciitento  reSagulo.  Defcribatur  enim 
(peras  primi)  cx x frquadraiu a/%frS • coneSotur  £ /,€ (per  si  primi) 
per  y.utrifq,-  x/dfSt  parallelus  excitetur  y },difpefcens  diametru  e/int 
fig no, (er  per eandem)per >,utrifq;  «ff/i parallelus  excitetur  Sn.Et 
quonia  parallelus  eftyt  ipfi  x/,ffin  eas  incidit  e / (per  »8  er  primi) 
angitlus  exterior « « f squalis  efi  interiori  ff oppofito  x/fi.Sed  angulus  x 
•te, ei  qui  fub  x£/(pcrs  primi)efi  squalis, quonii  latus  € xjateri  x J efi 
aquale.:  gitur  angulus  y * fangulo  tPyefi  cequalis:quare(per  6 primi) 

& latus  0 yjateri  ysefl  squale,  sed  y 0 ipfi  • k efi  squale,  & yiipfm  Stigitur  s x ipfi  nScfi  squale.  AequilaterS 
igitur  eft,y  i « 0 .Dico  etiam  quod  reSangulu.Quonix  parallelus  efin  ipfi  0 n,Hin  eas  incidit  linea  y "Anguli  igi 
tur  Hfiy&syfi  (per  19  primi) duobus  reSis  funt  squales,  angulus  aute  *ty  reSus  ejhreSus  igitur  efi  eT angulus 
t y t.Quare(per  sa  primi)  & ex  oppofito  anguli  ysr.S'  * * 0 funt  reSi.ReSangulu  igitur  efl  y ne  fr  ofienfum  autS 
tfi  quod  ffsqudateru.quadratum  igitur  cfi,efl%  exSy.acperhoc  etiam  e f quadratu  efl,&  efi  ex  $ t, hoc  efi  x y. 
Quadrata  igitur  tf&y  x,funt  ex  lineis  xy&sfrEt  quoniam  x 1 squu  efi  ipfi » t.efifa  x s id  quod  fub  xy&y  frs/ 
qualis  na%  efiiy  ipfi  y frigitur  * » (per  4J  primi)  squu  efi  ei  quod  fub  xy&yg.  igitur  Czt&i  t,squalia  funt  r- 
quod  biseftfubxy&y  fr  Quadrata  autti&y  nffunt  exxyffy  frQuatuor  igitur  Ai,yit,axSx  t.funt  eis  squalia 
qus  fiunt  ex  ay€"yS  quadratis ,& eiquodfitbisfubxyffyS  reSagulo.  s ed « /,r  *,#  »,£*  >,funt  tolua/ifrquod 
tfi  quadratu  quod  ex  x fr  Quadratu  igitur  quod  fit  ex  x frsquu  efi  eis  qus  fiunt  ex  x y,ff y /5  quadratis ,& ei  quod 
bis  fub  xyffy  e cSprebenditur  reSagulo.  si  reSa  igitur  linea  fecetur  utcuip  quadratu  quod  fit  ex  tota  squu  efi  eis 
qus  exfeSionibtts  fiunt  quadratis ,& ei  quod  bis  cSprebenditur  fub  feSionibus  reSagulo, qidemoflraffe  oportuit. 

aliter  idem  ofiendere.  Dico  quod  quadratu  a frsquu  efi  eis  qus  fiunt  ex  xy^yS  quadratis, Sei  quod 
bis  fub  xySyg  cSprebenditur  re ff angulo -in  eadl  enim  deferiptione, quonia  squale  efi  x 0 ipfi  x /.squalis  efi  ait 
gulus  a e /ei  qui  fubx/fr(pcrs  primi.  )Ef  quonia  omnis  trianguli  tres  anguli  duobus  reSis  funt  squales  (per  st 
primi)trianguli  xS/  tres  anguli  x/fr/Sx.ffSx  /.duobus  redis  funt  squales  (per  eande.)  ReSus  aute  efi  angit 
lusfr  x /,reliqui  ergo  anguli  x 0 /,S x / fruni  redo  funt  squales,  S funt  squales  alter  alteri, uter^  igitur  xe/ff 
m/frdimidtu  efi  redi.  Angulus  aute  £ y s.reSus  cfi,squus  enim  efi  ei  qui  ex  oppofito  ad  x(per  19  primi. )Reliquus 
igitur  angulus  y » friimidiu  efi  redi.  Angulus  igitur  y « A.angtlo  yfrieft  squalis, quare  Slatus  e y,squale  efi  ipfi 
y I,fed  S y ipfi  txeft  s quale, S y » ipfi  e it  efl  squale.Aequilateru  igitur  efi  y «Jiabet  aute  S angulu  y € n.redu-.qua 
irati  efi  igitur  y x,S efi  exSy ,S ob  id  etia  8 i quadratu  efi.S squu  efi  ei  quod  ex  x y.igitur  yxiTt  hfiint  quadra/ 
ta,&  squalia  funt  eis  qus  exxyffyt  fiunt  quadratis. Et  quonia  squu  efl  a 1 ipfi  1 t.efl^  xxidquodfubxy&ye 
aqualis  enim  eftiyipfiyfr^tn  igitur  squu  efi  ei  quod  fub  xyifrt  frigitur  * • er « b funt  squalia  ei  quod  bis  fit 
fub  x y <?>  e.  sunt  aute  ynCTi  l, squalia  eis  qus  fiunt  ex  x y ffy  ( quadratis,  igitur  y n,e  ;,x  u.ffx  t.funt  squalia 
cis  qus  exxyffy  frff  ei  quod  bisefifubxyCTy  frfcd  y r,s  \,x  t.QT  > i,  totum  funt  a t quadratu  quod  fit  ex  x fr 
Quadratu  igitur  quod  fit  cx  x frsquu  efi  quadratis  qus  fiunt  ex  x y er  y frZX  ei  redangulo  quod  bis  coprehen/ 
ditur  fub  xyCT  E y,  quod  ofiendere  oportuit. 

c o r r e l a r 1 v m.  Exboc  monifefiu  efi,  quod  in  quadratis  * arcis  parallelograma  qus  circa  dime/ 
liente,quadratafunt.  Euclides  ex  Campano.  Proppfitio  s 

I linea  re&a  per  duo  squalia  duoq?  insquafia  fecetur, quod  fub 
iusqualibus  totius  fedlionis  redtangulu  continetur  cum  eo  qua/ 
drato  quod  ab  ea  qus  inter  utrafeg  eft  fedtioes  defcribitur.squu 
eft  ei  quadrato  quod  a dimidio  totius  lines  in  fe  duflo  deferibitur. 


er  f 


c a m p a n v s.  Sic  linea  a b diuifa  per  squalia  in  pun 
fto  c,  er  per  inzequalia  in  puncto  d.  dico  quadratu  c b» 
effe  squale  ei  quod  fit  ex  ad  in  d b,8C  quadrato  c d.De/ 
feribam  quadratu  cb,quodfitcbfe,inquopro  traha 
diametru  e b,SCduca  d g squidiftante  b f,qus  fecet  dia/ 
metru  e b in  puntfro  h,  8t  a puncto  h educa  squidiftan 
tem  lines  a b.qus  fit  h K.fecans  linea  b f in  punito  m,8£ 
lineam  c e in  pun  flo  1,&  protraha  a k,  squidiftatite  c e. 

Eritqs  per  correlariu  prsmifls,utraq5  duaru  fupficieru 
1 g S£d  m,quadrata,Stper 45  primi^duo  fupplemeta ch S£h  f.squalia.Ergo  addito  qua 
drato  d m,  utriqberit  parallelogrammu  c m squale  parallelogramo  d f,  gc  quia  a 1 eft 

d 4.  squale 
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squale  c m per  primi , erit  ah  squale  gnomoni  quicircuftat  quadrato ! g,  ergo  ad/ 
dito  utricp,  quadrato  1 g,erit  a h cum  quadrato  1 g squale  quadrato  e f>  quod  eft  pro/ 
politu.  Eucli.exzamb.  ibnretn*  5 propofitio  $ 

S Si  reda  linea  fecetur  in  xqualia&  no  xqualia,  redangulu  comptehen/ 
futn  fub  squalibus  fegmetis  totius,una  cum  quadrato  eius  qux  media  eft 
fe<dionu,xquum  eft  ei  quod  a dimidia  fit  quadrato. 

THEON  cx  Ztmb.  Re8a  enim  linea  qusda  a A fecetur  qui  K 
dem  in  itandi*  in  y.S  in  non  squali*  in  t.  Dico  quod  reSangulu  ■ 
coprebenfum  fubxtS  tfiuna  cum  quadrato  quod  cxyt,  ttquiil 
efl  ei  quod  fit  ex  r A quadrato.  Defcribatur  enimcper  a-6  primi)ex  | 
r A>  quadratu  y » / $,S (per  primti  pojklats ) coneSatur  e %,S  (per  [_ 

31  primi) per  t.utrifq;  SysSc  1 parallelus  excitetur  t n,fecans  C*  , 
in  purgo  i,Srurfus(per  eande)per  tjttrify  «At T\j  pardlelus  ex 
citetur  » .u  squalis  ipjl x C:S  rurfus(per  eande)per  xjitrify  y a Se 
n parallelus  excitetur  « «.  Et  quonia(per  *s  primi)  fupplementu  y C 
squii  eflfupplemento  1 { , comune  ponatur  t totum  igitur  y u,  toti 
t i ejl  squate,  sed  y m ipfl  * a ejl  squale,  quoniam  x y ipfl  y fi  ejl  squalis,  S « a igitur  ipfl  f f efl  squale.  Comunt 
ponatur  y ijotum  igitur  « t ipfls  t\St(efl  squale.  Sed  ut  squu  eft  ei  quod  fub  xtS  t A,  squalis  enim  efits 
ipfttfi.cVl  txejlpyf  gnomon  ■ C nomon  igitur  p y f, squalis  ejl  ei  quod  fub  at  St  fi.  Commune  ponitur  a *, 
quod  squii  ejl  ei  quod  fujub  y tigpomon  igitur  n » f S a e.funt  squali a reSangulo  coprebenfo  fubxtStfi,Sei 
quod  fit  exyt  quadrato  (per  16  primi.Scd  gnomon  /x  r f S\ xjotum  funt  quadratu  ytlfi  quod  ejl  ex  fi  y.RcSant 
g dum  igitur  coprebenfum  fub  x t er  t fi  una  cum  quadrato  quod  exyt  fit,  squii  ejl  ei  quadrato  quod  fit  ex  y A. 
Si  re&a  igitur  linea  S qus  fequuntur  reliqua  ut  in  tbcoremate.quod  oportuit  demonflrujfe. 

.'"“  ■"W  Eucli.  cx Camp.  Propofitio  6 

jfl  reda  linea  in  duo  xqualia  diuidatur.alia  uero  ei  linea  in  longu 
jaddat^quodex  dudu  totius iam  copofitx  in  eam  qux  iam  ad/ 
jieda  eft, cum  eo  quod  ex  dudu  dimidia:  in  feiplam,  squu  eft  ei 
quadrato  quod  ab  ea  qus  conftat  ex  adieda  Si  dimidia  in  feipfam  duda 
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defcnbitur.  campanvs.  Sit  linea  ab  diuifa  per 
squalia  in  puncto  c,ciq5  addatur  lineabdtdico  q>  qua/ 
dracu  c d,quod  fit  c d ef.squaleeft  ei  quod  fit  ex  tota  a 
dinbd&I  quadrato  c b.  Producam  in  quadrato  pr  sdi 
cto  e d,diametru  d e,  St  ducam  lineam  b g squidiftante 
d fiqus  fecet  diametru  d e in  puncto  h,a  quo  h,produ/ 
cam  squidiftante  lines  a b,qus  fit  h kjfecans  d f in  pun  [ 
cto  m.Stcein  puncto  l,8t  producam  a k,  squidiftante  > 
eleritqjper  s«  primi,al,squale  ch.Atch,erit  squaleh 

primi,quareal,eft  squaleh  f.Ergo  addito  cm  utrobiq?>eritam  squale  toti  gno 
moni  circuftanti  1 g,  quare  1 g addito  utrobiqj,  erit  a m cu  1 g,squale  toti  quadrato  c f. 
Et  quia  utraqj  duaru  fuperficierfi  1 g St  b m eft  quadrata  per  correi.*  huius  patet  pro/ 
pofltu.  Eucli.exzamb.  Theorema  6.  Propofitio  6. 

Si  reda  linea  bifariam  fecetur.adtjciaturcp  ei  aliqua  reda  linea  in  redii, 
redangulu  comprehenfum  fub  tota  cum  appofita  Si  appoGta,  una  cum 
quadrato  quod  fit  a dimidia,xquu  eft  ei  quod  fit  ex  coniunda  cx  dimidia 
8C  appofita  tancp  ex  una  deferipto  quadrato. 

THEON  ex  zantb.  ReSa  enim  linea  « A jocetur  bifaria  in  flgno 
y, apponatur^;  ei  aliqua  rc8a  linea  in  riflitm  e /.D ico  qu od  rcSangdum 
coprebenfum  fub  x/ St  i.una  cum  quadrato  quod  fit  et  e y,squu  ejl  ei 
quod  fit  ex  t y, quadrato.  Dcfcribatur(pcr  *6  primi)  exyt  quadratu  T 
*(t,  S(per  1 pojlulatu)conr.e8atur  t t,S  (per  31  primi)per  e fignum, 
utriq;  earu  t y St  ^parallelus  excitetur  A y.fecans  e 1 in  punSo  e,S (pc  r 
eandem)  per  t fignu.utriq;  ipfaru  xtSt  f, parallelus  excitetur  * thS ot/ 
fuper(per  eandem)  per  xjuCricp  earum  ytS tM,pardlclus  excitetur  x ».  * » l 

Quoniam  igiturtper  16  primi)  squalis  ejl  xyipfly  C.squu  ejlx  a ipfiy  t.scd  (per  43  primi)y  l squu  ejl  ipfi  1 !. 
Igitur  Sx  a ipfl  1 { (per  eandem)  ejl  squale, commune  apponatur  t * totum  igitur « v,  gnomoni  >{tejl  squale. 

sedtH 
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SI  linea  in  duas  partes  diuidatur,quod  fit  ex  ductu  totius  in  fe' 
ipfam  cu  eo  quod  eft  ex  ductu  alterius  partis  in  feipfam,  squu 
eft  eis  qus  ex  dudu  totius  lines  in  eandem  partem  bis  SC  ex 
dudu  alterius  partis  in  feipfam.  g , i 

campanvs.  Sit  linea  a bdiuifa  in  duas  partes  in  I / 

puncto  c,  dico  quod  quadratu  totius  a b cu  quadrato  / 

b c,aquu  eft  ei  quod  fit  ex  a b in  b cbis  cum  quadrato  a / 

c.Dcfcribatur  quadratu  totius.quod  fit  ab  d e,8Cduca/  / 

tur  diameter  b d,S£  c f aquidiftans,  b c,  fecans  diametru  / 

in  puncto  ducatur  kghaquidiftas  ab.  Et  quia  qua  b — — fc 

dratuaecu  quadrato  ch  tantu  funtquantu  quadratu  / s 

k f cumduabus  fuperfidebus  a h Si  c e patet  propofitu.  y I/  I x 

Eudi.i-x  Zamb.  Theorema  7.  Propofltio  7.  c 

Si  reda  linea  fecetur  utcunq;„&  quod  ex  tota  SC  qd  ex  uno  fcgmentoru 
utraqj  quadrata, squalia  funt  redangulo  coprehenfo  bis  fub  tota  SC  dido 
fegmento,5Ceiquod  a reliquo  fegmeto  fit  quadrato.  > 

THEON  ex  zamb ■ Ri  Sa  enim  linea  « £, fecetur  ulcurup  in  flgno  t.Jico  It  n~"  >-7—-.' I * 


I linea  in  duas  partes  diuidatur,  eicp  in  longum  squalis  uni  di/ 
didentium  adiungatur.quod  exdudu  totius  iamcompofits  in 
feipfem  fiet,  squu  erit  fis  qus  ex  dudu  prioris  lines  in  eam  ad/ 
iedam  quater,8£  ei  quod  ex  dudu  alterius  diuidentis  in  feipfam. 

campanvs.  sit  a bdiuifa  in  puncfto  c,qua!itcrcucpcon  e fT  h C 

tingat,cui  addatur  b d aqualis  c bdico  cj>  quadratu  totius  a \~  1 

d quod  fi  t a d e f,eft  aquale  ei  quod  fit  ex  a b in  b d quater  cu  \. 

quadrato  a c.  Hoc  aute  patebit, ducta  diametro  d ed£  lineis  c 

gSCbhaquidiftantibuslineadf.&fecantibusdiametru  in  i \ K g p 

punctis  k,l,per  qua  punifta  ducantur  pqkr,8£mIno,atqui  \ 

diftantesad.Hrit  enim  per  correi,  a-  huius,unaquaqs  fuperft  n \ 1 ttt 

de.ru  r g,n  q,8i  b m,quadrata.Et  quia  c b pofita  eft  aqualis  b — \~ — 

d>erit  utracp  fuperficieru  c I SC  1 p,quadrata.Eruntcpquatuor  \ 

quadrata  diuidentia  quadratum  c p,  aqualia,  SC  quia  to  tus  — - ^ 

gnomo  circuftans  quadrato  rg^ft  per  S£  s+quadruplus  ei  * r b 0 


indidit 
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Encli.  cx  Zumb-  Theorema  S.  propo/Irio  s. 

3 Si  redla  linea  feceturutcunqj.reclangulum  comprehenfum  quater  fub 
tota  & uno  fegmentoru  cum  eo  quod  ex  reliquo  fegmento  eft  quadrato, 
squutn  eftci  quod  fit  ex  tota  &prsdicto  fegmento  tanquam  ab  una  de/ 
fcripto  quadrato. 

THEON  exZamh.  ReBa  exim  linea  queda  x £ fcceturut/ 
cun$  in ftg no  y.dico  quod  quater  fubxfi&fiy  coprehenfum  reSan' 
pilum,una  cum  eo  quod  exxy  quairato,equu  eft  ei  quod  fit  exxfi 
ff  fi  y tanquam  ab  una  dcfcripto  quadrato.  Froducatur  enim  (per  s 
fecundi)  in  reSam  lineam  ipft  * £ reSa  linea  fiA.ff  ponatur  ipft  yfi  ^ [_ 
equalisfi  A(pers  primi.)  Et  (per  96  primi',ex  x A defcribatur  qua  i 

iratum  x i f /,<T  dcfcribatur  dupla  figira.Quoniam  igitur  aqualis 
eftyfiipftfiA.fedyfi  ipft,  ,,efi  ‘a  qualis,  cr  fi  A (per  »4-  primi ) ipft 
x . eft  aqualis,  &• ,,  igitur  ipft*  i eft  e qualis, p erinde  xf  ipft  f a 
eft  aqualis.  Et  quoniam  ecqualis  eft  £ y ipft  £ A,€\ « * ipft  * >,equu  eft 
igitur  y,  ipftxAcr  ifipflfr,  (perss  primi.)  sed  (per  as  primi) 
r « ipft  ft  eft  equalefupplemer.ta  enim  funt  paralltlogrammi  ya.ff 
x A,  igitur  ipft  r f eft  aquale . igitur A,,yx,n  {,<?  f r.ftli  inuiccm  funt  aqualia : ipfa  quatitor  igitur  quadruplicata 
funt.ipftus  y «.  Rurfus  quoniam  te  qualis  eft  y £ ipftfi  A,  fcd  £ S quidem  ipf i £ x.hoc  eft  ipft  y teft  tequalis>&  y £ ipft 
« x.hoc  eft  ipft  txeft  aqualis y , igitur  ipft  ex  eft  aqualis.  Et  quonia  aqualis  eft  y,  ipft  , x,&  x f ipft  fo,equS 
eft  x e ipftfix.S"  x k ipft  f {.fed/txipft  x x (peras  primi)  eft  ecquale : fupplementa  enim  funt  pallclogratr.tni/iX: 
ffxe  igitur  ipft  f?  (per  « ciufdem)  eft  aquale.  Quatuor  igitur  x i,/i  t..x  f i.ftbi  muicem  funt  equalia-.qua/ 

tuor  igitur  quadruplicata  funt  ipftus  x x.  oftenfum  autem  eft  quod  quatuor  y x,  * A,  » /,  S [•  ipftus  y « quadrupli/ 
caUF-oBo  igitur  que  gnomonem  m complcBuntur.quadruphcata  funt  ipftus  xx.E  t quoniam  xxeft  quod  fub  x 6 
ff  £ Aequalis  enim  eft  fi  x ipft  fi  A.quod  igitur  quater  eft  fub  * fi  & fi  A quadruplicata  eft  ipftus  x x ; oftenfum  eft 
autem  quod  ipftus  x ■,  quadruplicatum,  e/i  gnomon  i rn,  igitur  id  qued  quater  eft  fub  x fi  C fi  A, gnomoni  xx  » 
equum  eft. Comme  apponatur  { e,  quod  equum  eft  quadrato  quod  exxy.  ReSangidu  igitur  quater  fub  xfi&fiA 
comprehenfum,  cum  quadrato  quod  ex  x y, equum  eft  gnomoni  * r • <f  (ei  quod  eft)  j e.S ed  1 1 e gnomon  € {«. 
totum  funt  xti  A quadratum  quod  eft  ex  « Aquod  igitur  quater  fub  a fi  & fi  A, una  cum  eo  quod  fit  cx  x y, equum 
eft  ei  quod  fit  ex  x A quadrato : e qualis  autem  eft  fi  A ipft  £ y.Reaangulu  igitur  comprehenfum  quater  fub  xfiZF 
fi  y,una  cum  eo  quod  fit  exxy  quadrato,  equum  eft  ei  quod  fit  ex  a A,  hoc  eft  ei  quodexxfi  & fi  y tanqua  ab  una 
deferiptum  eft  quadrato.si  rcBa  igitur  linea.&qu e fequuntur  reliqua, quod  erat  qftendendum. 

Eucii.  ex  Camp.  tropofmo  9, 

JI  linea  in  duo  aqualia  duoqj  inaqualia  diuiditur,  qua  fiunt  ex 
ducftu  utriufq?  inaqualiu  fcdlionum  in  feipfam  pariter  accepta» 
duplum  funt  utrifque  pariter  acceptis,  qua  quidem  ex  dimidia 
eacp  qua  utrique  fetftioni  interiacet  quadratis  deferibuntur» 

. campanvs.  Sic  linea  a b diuifa  p :r  squalia  in  c,Si 
per  insqualia  in  d.Dico  q>  quadratum  a d 3C  quadratu 
d b fimui  iuncta,dupla  funt  quadrato  a c X quadrato  c 
d fimui  tuntftis  .Super  lineam  a b,  erigo  lineam  ce,  per/ 
pendiculare 5£ squalem  utriqs earum  Iinearu acer  c b. 

Si  produco  ea&eb,  eritqs  per  si  primi,uterqs  anguloru 
a 8tb,8duterq5  anguloru  partialium  qui  funt  ad  e,  mc/ 
diecas  recti,  totusqj  e,rectus.Et  produco  d f,squidiftan  ^ 
tem  c e,St  perpendicularefuper  lineam  a b,  eritq?  u tercp  anguloru  d,rectus,S: angulu* 
d f b,mediecas  recti  per  » primi  fiueper  fecundam  partem  >9  primi.QUare  per  s primi 
d f SC  d b funt  xqualia.  A pumfio  f duco  fg,squidi(tan  tem  a b;critq3  per  fecundem  par 
tem  19  primi  St  per  k eiufdem,utercp  anguloru  g,rectus,St  angulus  e f g per  n medietas 
reifti, quare  per  s eiufdem,lareraeg8Cgf,funt  squalia.Et  quia  per  penultima  ciufdem 
quadratu  e f eft  squale  quadrato  cgSt  quadrato  gfjipfum  erit  duplum  ad  quadrati! 
g f.quare  ad  quadratum  c d.  Item  quia  per  eandem  quadratu  e a eft  squale  quadrato 
a cSi  quadrato  cejpfum  erit  duplum  ad  quadraum  a c £C  quia  quadratum  a f squale 
quadrato  efSC  a e per  eandem^pfum  erit  duplum  ad  quadratu  a cS£ad  quadratu  cd. 

Sed  quadra/ 
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Sed  quadratam  a f,e(t  iterum  squale  per  eandem  qua/ 
drato  a d quadraco  d f,  ergo  quadratu  a d & quadratS 
d f,  dupla  funt  ad  quadratum  acer  ad  quadratum  c d. 

Et  quia  quadratum  d f eft  squale  quadrato  d b , erunt 
quadrata  duarum  linearum  a d SC  d b,dupla  quadratis 
duarum  linearu  qus  funt  a c 8£cd,qu0d  eftpropofiu. 

Eudi.ex  Zamb.  theorema  9 . p ropofuio  9. 

9 Si  retfta  linea  fecetur  insqualia  & non  squalia.qus  ab  insquaiibus  t a' 
tius  (egmen  tis  fiu  n t quadrata,du  pia  funt  eius  quod  a dimidia  k cius  quod 
ab  ea  qus  media  eft  (ectionum  fit  quadratorum. 

THEON  ex  Zamb.  R c8x  enim  linea  quadam  « ?,  fecctur  in  aqualia  inflgno  v,  g in  non  aqualia  in  S. 
Dico  quod  quadrata  exi/ff  /js.dupla  funt  eorum  que  ex  a y € y/funt  quadratorum . Excitetur  enim  (per  u 
primi)  ex  r flgno  ipjluf.ad  angulos  reSos  yt.ZT  ponatur  (per  5 primi)  vernalis  utriq;  ipfarum  uyffy^.cr 
(per  1 pof.ulatu)  comeduntur  a » & ifi.Et  (perii  Primi)  pc r/ipjU  y.parailvlus  excitetur  f 1,6"  (per  eandem j 
per  { ipfiu  H, parallelus  excitetur  f t,ff  (per  1 pofluutum)  comedatur  u (. 

Et  quoniam  equulis  efluy  ipfl  y t , equulis  ejl  (per  5 primi)  angulus  tuy 
cingulo  y\x.  Et  quoniam  redus  ejl  angulus  qui  ad  y, reliqui  igitur  anguli  t 
tyeTxt  y.uni  redo  funt  aquales:uter$  igitur  eorum  quifub  usy&stty, 
redi  dimidius  eft.  ob  id  quoiy  & uterep  ipforum  1 ly&ytl.,  redi  dimidius 
ejl.  Totus  igitur  a i £,re8us  ejl.  Et  quoniam  qui  fub  st  } redi  dimidius  ejl, 

redus  autem  quifub  m /.aqualis  enim  interiori  efl  oppoftto(peri9  primi)  * t g> 

boe  ejl  ipfl  1 y p.reliquus  igitur  qui  fub  tu  l.redi  dimidius  ejl.  aequus  igitur 

ejl  (per  6 co  munem  fententiam)  qui  fub  1 1 i,ei  quifub  1 { > : quare  (per  6 primi)  fflatus  1 «» lateri  j » efl  e quale. 
Rurfus  quoniam  angulus  qui  ad  fr.reSt  dimidius  ejl, redus  autem  ejl  qui  fub  (J1  £, aqualis  enim  nrfus  efl  interiori 
ffoppojho  ipfl  t y A (per  19  primi)  reliquus  igitur  qui  jub  0 f /.redi  dimidius  ejl . Aequalis  igitur  ejl  angulus  qui 
ad  @ ipfl  / jfi.Qgarc  (per  6 primi)  & latus  / i.lateri  / (,  ejl  aquale.  Et  quoniam  uy  aqualis  ejl  ipft  ys,<o  a quum 
tfl  quod  exuy  ei  quod  exye:  quadrata  igitur  qua  funt  exuyVyt,  eius  funt  dupla  quodeflexuy.  ac  (per  47 
primi)  as  qua  funt  ex  uyffy  t.aquum  ejl  quod  ex  eu  fit  quadratu : angulus  enim  quifub  u y t, redus  ejl.  igitur 
quod  ex  a.  1 fit, eius  quod  ejl  ex  u y, duplum  ejL  Rurfus  quoniam  aqualis  ejl  ea  ipfl  c {,  equum  ejl  id  quod  ex  t a, ei 
quod  exa{:  quadrata  igitur  qua  funt  ex  * y er « /.dupla  funt  quadrati  quod  ex » 1 . Quadratis  autem  qua  fiunt 
tx  t i er  * (.aquum  ejl  id  quod  ex  1 { (per  47  primi)  quadratum  igitur  quod  ex  t f, duplum  ejl  cius  quod  ex«{. 
Aequalis  autem  efl  * (ipfl  y /-.igitur  quod  ex  i i, duplum  ejl  eius  quod  cxy/.  Ejl  autem  ffid  quod  ex  ut,  duplum 
cius  quod  fit  exuy.  Quadrata  igitur  quaexaity  t/ quadratarii  qua  fiunt  ex  u y er  y / dupla  funt.  E is  autem 
qua  i’iimi  ex  u t {,  aquum  efl  id  quod  ex  u (fit  quadratum  (per  4/  primi.)  R cSus  enim  ejl  angulus  qui  fub  a 
• /.Quadratu  igitur  ex  u l,  eorum  qua  cxuyffy  /fuent.duplumefl.Ei  autem  quod  fit  ex  u 1, aqualia  Juntea  qua 
finnt  cxu/S// (per  47  primi)  redus  enim  efl  angulus  qui  ad  /.  Ea  igitur  qua  exu/ff//,  dupla  funt  eorum 
qua  exuy  4 y /fiunt,  quadratoru . Aequalis  autem  efl  / 1 ipfl/$,  quadrata  igitur  qua  e xu/ff/b  fiunt.dupla 
funt  eorum  qua  ex  uyffy/  fiunt, quadratarii,  si  reda  igitur  linea  jeceiur  in  partes  aquales  ffinaquahs.qua  ab 
inaqualibus  totius  fegmentis  fiunt  quadrata , dupla  funt  tius  quod  ex  dimidia ,ff eius  quod  ex  medio  fegmentoru 
fit,  quadrgtoru.quoi  oportuit  demonjbaffe.  Sucli.  ex  Camp.  propofuio  m. 

" l linea  in  duo  squalia  diuidatur , eicp  in  longum  alia  addatur* 
quadratum  quod  deferibitur  a tota  cum  addita , & quadratum 
quod  ab  ea  qus  addita  eft  utraque  quadrata  pariter  accepta , ci 
quadrato  quod  a dimidia  eiq?  quod  ab  ea  producitur  qus  ex  dimidia  ad/ 
iedlacp  confiftit,utrifq3  quadratis  pariter  acceptis  dupla  efle  neccfle  eft. 

c a m p a n v s.  Sit  linea  a b diuifa  per  squalia  in  c, 

8£ addita  fibi  lineabd.dico  quod  duo  quadrata  dua/ 
rum  linearu  ad  SCb  d, pariter  accepta,dupla  funt  duo 
bus  quadratis  duarum  linearum  a c 8ic  d, pariter  aece 
ptis.Erigo  c e perpendicularem  fuper  lineam  a b,3£  s/  < 
qualem  utricplinearuacKcb^tperficio  triangulum 
a e b,ductis  lineis  a e St  eb.  eritep  ut  in  prsmifla  uterqs 
angulo  ruaStbjSC  uterqs  eorum  qui  funt  ad  e , medie/ 
tas  recti  per  » primi,  torusqi  e eft  rectus , A punito  e,produco  e £ squalem  SC  squidi/ 

itantem 
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ftantem  cd.  Si  produco  fd  8£eb,  quoufq?  concurrant  in  puncto  g,  Si  produco  lineam 
a g.  Eritcpper  ultima  partem  19  primi,  angulus  ce  f, rectus,  fed  angulus  ceb,eftmedie/ 
tas  recti,ergo  angulus  b e f,eft  fimiliter  medietas  recti,  Si  quia  per  1»  primi,  f d eft  a qui/ 
diftans  c e,erit  per  i~  eiufdem, angulus  f reifcus,ergo  per  « eiufde,eric  angulus  e gf  me/ 
dietas  recti:item  per  candcm,angulus  dbg  fimiliter  medietas  recfti,propter  id  q>  angu 
Ius  b d g eft  rectus , ergo  per  6 eiufde , duo  latera  e f Si  f 
gfuntsqualiajtcm  duo  laterad  b &d  gfunt  squalia. 

Ergo  per  penuitima  eiufdem,quadratam  e g,duplum 
eft  ad  quadratumef:quaread  quadratum  cd.ltemqi 
per  eandem,quad ratum  a e,  duplum  eft  ad  quadratu  ^ 
a c . Et  quia  quadratu  a g eft  per  eandem  squale  qua/ 
d ratis  acere  g,fimiliter  quoqs& quad  ratisaderdg, 
at  quia  quadratum  d g eft  squale  quadrato  b d,erunt 
duo  quadrata  duarum  linearum  a d er  b d pariter  accepta,  dupla  duobus  quadratis 
duarum  linearu  ac8£cd  pariter  acccptis,quod  eft  propofitum.  Hsc  autem  Si  omnes 
prsmi(Ts,ueritatem  habent  in  numeris  ficut  in  lineis. 

i.3c/i.  ex  Zamb.  ibeorema  1°.  Prcpoftio  10. 


Si  refla  linea  fecetur  bifariam  , apponatur  aute  ei  quapiam  refla  linea 
inreflum.quod  ex  tota  cumappofita  Si  quod  ex appofita  utraque  qua/ 
drata,dup!a  funt  eius  quod  ex  dimidia  Si  eius  quod  ex  compofita  ex  diroi/ 
dia  8i  adiunfla  tanquam  ex  una  deferiptorum  quadratorum. 

THEON  ex  Zamb.  ReSa  enim  quedam  linea  x fi, fecetur 
bifariam  in  y , apponatur % ei  quapiam  rcOa  linea  in  retium,  fi  A 
Dico  quod  quadrata  que  cxx/&/  fi, dupla  funt  quadratoru  que 
fiunt  ex  a r &y  A Excitetur  (per  11  primi)  ab  ipfo  y flg no,  ipfl  « fi 
ad  angulos  reSos  yt,6~ po  natur  (per  j primi ) equalis  utrif  ipja/ 
rum  xydTy  fi,€  (per  1 poflulatum)  conncBantur  > a cTi  g.F.l  (per 
st  primi)  per t.ipfl x /parallelus  excitetur  1 (per  eandem ) per 

A ipfl  S * parallelus  excitetur  J1  {.Et  quoniam  in  parallelos  redas 
lineas  yiS"  /{,reSa  quedam  linea  incidit  1 },  anguli  igtturyi  i C 
tf  A (per  29  primi)  duobus  redis  fuit  equales.  Anguli  igitur  \ \ fi 
ff » l A duobus  redis  funt  minores,  (per  eandem.)  Que  autem  d minoribus  duobus  redis  producuntur  (per  5 po/ 
Jlulatum)  coinciduntugitur  1 fiS' l / prodttSe  ad  panes  fi,/, cotncidunt, producantur, coincidaxt  in  x,ff (per  1 
poflulatum)connedatur  x ».E  t quoniam  equalis  eftay  ipfl  y >, angulus  quotp  x 1 y angulo  ixyefl  equalis  (per  5 
primi)  & redusefl  qui  ad  y,  dimidius  ergo  reSi.efl  uterq;  quifub  txycr  xiy.  Et  pr  opterea  uteriy  etiam  quifub 
r t fiQr  t fi  y.redi  dimidius  efhreSus  igitur  ejl  quifub  xifi.Et  quoniam  angulus  > fi  y redi  dimidius  ef-.eT  (per  tf 
primi)  angulus  igitur  /fit  redi  dimidius  ejl . Angulus  autem  fi/x,  redus  efl,  equalis  enim  efl  ei  qui  fub/y,,ab 
terni  enim.reliquus  igitur  angulus  /xfi.reHi  dimidius  efl.  Igiturtper  6 ccmunem  fententiam  primOanguIus /ut, 
ei  qui  fub/fixefl  equalis.  Quare  (per  6 primi)  fflatuSfi  A lateri  x / equum  efl.  Rurfus  quoniam  angulus  1 > /, 
redi  dimidius  efl.ri  dus  autem  qui  ad  /,  equalis  exim  (per  h primi)  ex  oppoflto  ei  qui  a J y, reliquus  igitur  angu 
lus  1 1 n.ridi  dimidius  efl.  Angulus  igitur  t x angulo  iit  efl  equalis. Quare  (per  6 primi)  fSlatus  ( t, lateri  {sejt 
equalc.  Et  quoniam  equalis  efli  y ipfl  y x,  quadratum  quoif  quod  ex » y,ei  quod  ejl  ex  x y, quadrato  equum  efl: 
qiidrata  igitur  que  funt  ex  y>S"y  x, dupla  fune  cius  quod  fit  ex  x y.quadrati.  Eis  autem  que  fiunt  cxiyQTyx 
(per  e-  primi)  equum  efl  idquodexix.  Quadratum  igBur  quod  ex  1 x,  duplum  efl  eius  quod  fit  ex  x y.  Rurfut 
quor.iam  equalis  rfltf  ipfl  i f,  quadratum  quod  fit  ex  x {.equum  efl  ei  quod  pt  ex  1 {, quadrato : quadrata  igitur 
que  ex » f ’d»  (fiunt.tius  quod  fit  ex  t {.dupla  funt.  Eis  autem  que  fiunt  ex  «T if  (per  97  primi)  equum  efl  id 
quadratum  quod  fit  ex  1 v.id  igitur  quod  fit  ex  1 x,  duplum  efl  eius  quod  fit  eia  {..  Aequalis  autem  efl  ij  ipfl  y A id 
igitur  quod  fit  ex  t >, duplum  efl  eius  quod  fit  exy/.  Patuit  autem  quod&id  quod  fit  ex  t x.duplum  efl  eius  quod 
fit  ex  X y.  Quadrata  igitur  que  fiunt  exxic T % x, eorum  que  fiunt  ex  a r CT  y * quadratorum.dupla  funt.Qua/ 
dratis  autem  que  fiunt  ex  «>i7u,  equum  efl  id  quod  fit  exxi  quadratum  (per  97  primi.)  Quadratum  igitur 
quod  fit  ex  xi,  eorum  que  fiunt  ex  x y er  y A duplum  efl . Ei  autem  quod  fitex  x x,  e qualia  funt  quadrata  que 
fiuntex  x/<y/x-  Quadrata  igitur  que  fiunt  exx/Qr/  x, dupla  funt  eorum  que  ex  x y er  y d fiunt,  quadro/ 
torum:  equalis  autem  efl  /x  ipfl/ fi.  Quadrata  igitur  que  fiunt  cxx/Qr/  fi.dupla  funt  eorum  que  fiunt  ex  a t 
er  >/ quadratoru.  Si  rcSa  igitur  linea  fecetur  bifariam,  cr  que  fequuntur  reliqua  ut  ut  theorcmate.quod  oflen/ 
iere  oportebat. 


Euclides 


+9 


LIBER  SECVNDVS.' 

E udi.  ex  camp.  propofkh  n. 

lAtam  lineam  fic  fecarc.ut  quod  fub  tota  & una  portione  redan 
m galgulum  cotinetut.squum  fit  ei  quod  fit  ex  reliqua  fcdionequa/ 
|yg|yfdratum. 

campanvs-  sic  linea  data  a b,qua  u olamus, 
ficdiuideretut quod  ex  tota 8C una eiusportione 
produci  tur,squufit  quadrato  alterius.  DefCribo 
quadratu  ipfius  a b,quod  fit  abcd.Latusbd  di/ 
uido  per squalia in c,SC produco  ae:S£ebprodu 
co  ufqjad  fiitaqcEef  fit  squalis  a e.  Et  ex  bfpor 
tione  extrin(eca,defcribo  quadratu  quod  ex  late 
re  ab  refecat  portionem  squale b f,qusficbh:& 
quadratu  deferiptu  (it  b f h g.Dico  quod  a b fic  eft 
aiuifa in  puncto  h:quod illud  quod  fit  ex  tota  ab 
in  eius  portionem  ha, eft  squale  quadrato  h b. 

Produco  gh  tifquead  k.-quSeritsquidiftans  a c.QUiaergo  linea  d b diuifa  eft  per  s/ 
qualia  in  e,SC  eft  fibi  addita  lihea  b fierit  per  e huius  quod  fit  ex  d f in  b f cum  quadra/ 
to  eb,  squale  quadrato  e fi  quare  & quadrato  ea;quareper  pehultimam  primi,  qua/, 
dratis  duarum  linearum  eb  &b  a.Ergo  dempto  ab  utrifque  quadrato  lines  eb : erit 
quod  fit  ex  d f in  b f SC  ipfum  eftfuperficies  d g,squale  quadrato  lines  a b.Ergo  dem/ 
pto  ab  utrifque  parallelogramo  h d:erit  quadratum  h f squale  paralleiogramc  h C. 
Et  quia  quadratum  h f eft  quadratum  lines  h b,&  parallelogrammum  h c pro/ 
ducitur  ex  c a qus  eft  squalis  a b,in  a h,patet  factum  efle  propofitum . ^TAdhocau 
tem  faciendum  in  numeris,  non  labores,  quia  impoflibile  eft  numerum  fic diuidi, ut 
hic  undecima  proponit,ficutfcies,fexti  te  docente. 

Eucli.  ex  zamb.  Problema  t.  Ptopofltio  u. 

n Datam  reda  linea  fecare:ut  quod  fub  tota  & altero  fegmeco  coprehcm 
funi  redangulum.squum  fit  ei  quod  fit  ex  reliquo  fegmento, quadrato. 

THHOMk  Zamb.  Sit  dola  reda  linea  * fi : oportet  autem  ipfum  x f ferare , ut  quod  , i 
fub  to  -a  «T  altero  fcgmenlo  comprebtnfum  reSangulum.eqttum  fi:  ei  quod  fit  ex  relquo  jegmi  , 
to,  quadrato. Deftribatur  (per  a*  pTimi)ex  x f .quadratum  xCy  /,&  fecctur(per  i = primi ) « t,  I 
bifariam jn  i,  fipto,<ST  coneSatur  fit.  Et  extendatur  (per  i poftuhtum)  r x,in  (.&p0 
natur(peri  primi)ipfi  fi  i,equalis » {.(  Et  per  ai  primOex  a i deferibotur  quadro/ 
tum  j a « J , <f extendatur  (per  i pofiulatum,) , «,in  x.Dico  quod  x fi.fccatur  ini.  Ut 
quod  ex  x fi,  & fi  hcomprcbrnfnm  reSar.gulum, equum  fit  ei  quod  fit  ex  x I,  quadra 
Io.  Quoniam  enim  reda  linea  a r feSa  eft  bifariam  in  i , adiacet  autem  ei  x {,  igitur 
(per  6 fccundi)reBangulum  compreber.fum  fub  r l x.una  cum  co  quod  ftt  exxt, 
quadrato.equum  eft  ei  quod  fit  ex  t (.  quadrato, equalis  autem  eftt  f.  reSangulum 
igitur  ccmprchenftm  fub  v i,€  f x,una  cum  eo  quod  fit  ex  xt, quadrato:  equum  eft 
riquodfitextfi,quadrato.Sedeiquodfitextfi,eqtulufunt(pcra7primQeaque  * r 

fiunt  cxfix.&x  i.quadrataxedus  enim  eft  angulus  qui  ad.x  Quoa  igitur  eft  fub  //.«57  x.cm  eo  quod  fit  ex  r i, 
equum  eft  eis  que  fiunt  exfix.ffx  t, Commune  auferatur  id  quod  ex  x t, reliquum  igitur  reSangulum  c omprebl 
benfum  fub  r x:equum  eft  ei  quod  fit  ex  x fi.quadratO.Et  :i  quidem  quod  fub  ? i.ff  { e, eft  ipfum  i u,  equa/ 

lis  enim  eft  } x.ipp  { g.id  autem  quod  fit  ex  x fi.eft  ipfum  x /.igitur  / « equum  eft  ipfl « J.ccmur.e  auferatur  x e. 
reliquum  igitur  { t,ip fi  I /,eft  equalc.Eft  autem  t/,  id  quod  fub  x fi,V  fit,  a qualis  er.imcft  x fi,  ipfi  fi/./t  { I , 
id  eft  quod  exat.  ReSangulum  igitur  comprebenfumfub  x fi  fffi  i,  equum  eft  ei  quod  fit  ex  t x , quadrato.  r>a/ 
14  igitur  riSa  linea  x fi.in  e, diffiSa  eft, ut  reSangulum  fub  x fi,&  fi  l,ccmprcbtnjum,equum  fu  ei  quod  ex  x I,  fit 
quadrato, quod fecifie oportuit.  Eucli.exCamp.  Prcpcfitio  n. 

\\  N bis  triangulis  qui  obtufum  habent  angulum,  tanto  ea  qua: 
aobtufumfubtenditangulum,ambobus  reliquis  lateribus  qus 
jobtufum  continent  angulum  amplius  poteft.quatum  eft  quod 
continetur  bis  fub  uno  eorum  atqueea  qus  ei  dircdeiuncla  ad  obtufum 
angulum, a perpendiculari  extra  deprehenditur. 

C Budis 
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campanvs.  Sic  triangulus  a b c,habens  angulum  a,obtufum.  A puelo  e,  duca/ 
tnr  linea  perpendicularis  ad  lineam  b a,quz  neceflario  cadet  extra  triangulum  abe: 
alioqui  angulus  obtufus  eflet  rectus  aut  minor  redo  per  16  primiific  ergo  c d perpen/ 
dicularis  fuper  lineam  a b productam  ufque  ad  d-Dico  q>  qua 
dratum  lateris  b c quod  fubtenditur  angulo  obeufo,tato  ma/ 
ius  eft  duobus  quadratis  duarum  linearum  a b 8£a  c ambien/ 
tibus  ipfum  angulum  obtufum,quantum  eft  illud  quod  fit  ex 
b a in  a d bis-  (Poteria  enim  linex;refpectu  quadrati  fui  eft,un/ 
detantumdiciturpofie  linea  qualibet:  qua  tum  in  feduifta  producit.)  Erit  enim  per 
4 huius, quadratum  b d,squale  duobus  quadratis  duarum  linearum  b a 8i  a d>8£  du/ 
pio  eius  quod  fit  ex  b a in  a d.Et  quia  quadratum  b c per  penultimam  primi  eft  arqua 
le  quadrato  b d & quadrato  d ciipfum  erit  aquale  quadratis  triulinearu  b a,a  d,8Cd  c. 
Si  duploeius  quod  fit  exbainad.Sed  per  eadem,quadratu  a c,eft  squale  quadratis 
a d Si  d c.ergo  quadratum  b c,eft  aquale  quadratis  duarum  linearum  ba&ca:&  du/ 
ploeius:quodfitexbainad.Quareb  ccanto  amplius  poteftduabus  lineisba.ac, 
quantum  eft  duplum  eius  quod  ficex  b ain  ad.Iam  enim  diximus  quod  tantum  did 
tur  poffe  linea  qualibenquantum  in  fedufta,producit,quod  eft  propofitum. 

Eucli.ex  Zamb.  ibeorema  u.  propoftio  a. 

& In  obtufiangulis  triangulis  quod  ab  obtufum  angulum  fubtendente 
latere  fit  quadratum,maiuseft  eis  qus  fiunt  ab  obtu  lum  angulum  com/ 
prehendentibus  lateribus, quadratis,  comprehenfo  bis  fub  uno  eorum 
qus  funt  circa  obtufum  angulum  in  quod  protratfum  cadit  perpendi/ 
cularis, & aftumpto  extrinlecus  fub  perpendiculari  ab  obtufum  angulum 

TH EON  w Zamb.  Sit  obtufi  anguli  triangdu*  fi  y, obtufum  habes  anguli  fi  fi 

a y.ff ducatur  ex  fi jignojn  y x.produfia  (per  npnmi)perpldicularis  fi/.Dico  quod 
quadratum  quod  ex  fi  y. maius  cjl  cis  que  fiunt  ex  fi  «,CT  « y.quadraiis.bis  jub  yx, 
ff  x /,comprebenfo  rcSangulo, Quoniam  enim  retia  linea  y /,fcSa  efi  utciqi  in  «,  fi/ 
gno:igitur(per  4 fecundi ) quod  fuexy/  cequum  tfleisque  (tum  cx  y x,ff x /, quadra 
tis,ffbis  fub  yxffx/comprcbenJoreSaKgulo.Conmune  ponatur  id  quod  cx  / fi.  Ea 
igitur  que  funt  ex  y /,ff J fi,equa  funt  cis  quee  f iun  cx  y «,<T * /,ff  / fi,quadratis,c 
bisfubyx&x/,comprehenjo  reitangulo.Sed  eis  que  funt  txy/CP"  /fi-equumejlta  t * * 

quod  ex  y fi,  (per  47  primi)  rifiui  enim  eft  angulus  qui  ad  /.Eis  autem  que  fiunt  exx/,ff  / fi,(per  eandem) 
tequum  efi  id  quod  fu  ex  a fi. Quadratum  igitur  quod  fit  cx  y fi,equum  efi  eis  que  funt  exyec  <y  a fi,  quadra/ 
tis  (per  eandem)  ffbis  fub  y x,ff  a /,comprtbcnjo  refianguio.  Quare  quadratum  quod  fit  cxy  fi,eii  que  fiunt 
tXyx,&  afi,maius  efi  iis  fub  y a,£T  x /,comprebenfc  reSangulo-ln  amklygonqs  igitur  triagulisquodab  cbiue 
fum  angulum  fubtendente  latere  fit  quadratu:maius  efi  ff quefequuntur  reliqua:  quod  ofltndtre  oportuit. 

EucliexCamp.  fropofitio  1». 

Mnis  oxygonp  tanto  ea  qu* acutum  refpicit  angulum  ambo/ 
bus lateribus  anguium  acutum  continentibus  minus  poteft: 
quantum  eft  quod  bis  continetur  fub  uno  eorum  cui  perpendi 
cularis  intra  fuperftat,ea<qj  fui  parte  qu*  perpendiculari  anguloqj  acuto 
inceriacer. 

campanvs.  Quod  hic  proponitur  de  latere  fubtenfo  ali/ 
cui  angulo  acuto , in  triangulo  oxygoniomeritatem  habet  de 
latere  fubtenfo  cuilibet  angulo  acuto  in  omni  triangulo , fiue 
fiat  orthogonius,  fiue  amblygonius,fiue  oxygonius.  Sit  er/ 
go  in  triangulo  ab  c,quicun"que  triangulus  "fuerit : angulus  c 
acucus,quifi  fuerit  oxygonius , ducatur  perpendicularis  ab 
quouis  angulorum  a uel  b,ad  quamuis  bafin  b cuel  a c:  quia 
cumfic  fueritifemper  cadet  perpendicularis  intra  triagulum. 

Si  autem  fit  amblygonius  aut  orthogoniusiab  angulo  obtufo  uel  recto  ducatur  per/ 
pendicularis  ad  latus  oppofisum,quam  manifeftum  eft  cadere  intra  triangulum.  Et» 
ut  fimpliciter  dicam, cum  in  omni  triagulo  Gntduo  acuti  anguli, neceflario  erit  alter 
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reliquorum  angulorum  qui  fune  a & b,acutus.Ducam  igitur  pe  rperdiccfarem.-ad  li 
neam  illam  quae  duobus  acutis  intenacet.Sit  ergo  ut  trianguli  a b cangulus  b etiam 
fit  acutus:ducam  ergo  ad  b operpendicularem  quae  fit  a d,qua:  (ut  dictum  eif)  cadet 
intra  tnangulum.Dico  itaque  quod  quadratum  lateris  ab  qued  fubteditur  angulo 
acuto  c,tanto  minus  eftduobus  quadratis  duarum  lincaru  acStcb,  quatu  duplum 
eius  quod  fit  ex  b cin  dc.  Vel  dico  quod  quadratum  a c quod  etiam  {obtenditur  angu 
lob  quem  pofuimus  acutumfquiCquid  fuerit  dc  angulo  a)  tanto  minus  eft  duc-bus 
quadratis  duaru  linearu  a b,S£  b c,quantum  eft  duplum  eius  quod  fitex  cbinbd  £/ 
ritenim  per  7 huius,quadratub  ccu  quadrato  d c:arqualeei  quod  fitex  b cin  d c bis» 
8d quadrato  alterius  partis  fciIicetab,addito  utrique.  quadrato  ad, erit  quadratum 
b c cum  quadratis  duarum  linearum  a d Si  d c,aequale  quadratis  duarum  linearum  a 
d &d  b,SC  duplo  eius  quod  fit  ex  c b in  c d.  At  quia  per  penultirnarn  primi , quadratu 
a c eft  aquale  quadratis  duarum  linearum  a d Si  d c:erit  quadratum  b eoum  quadra/ 
to  a c, aquale  quadratis  duarum  linearum  a d Si  b d,Si  duplo  eius  quod  fitex  b cin  C 
d.Sed  per  eandem  penultimam  primi, quadratum  a b,aquum  eft  quadratis  duarum 
linearumadKb  d:ergo  quadratum-bccum  quadrato  a c,aquum  eft  quadrato  abs 
Siduplo  eius  quod  fit  exbcincdiquare  tanto  minus  potcftab  duobus  latenbusb 
cS£  a c:quantum  eft  duplum  eius  quod  fit  ex  b cin  cd,  quod  eft  propofitum . Simili 
modo  probabiSjIarus  a c quod  fubtenditur  angulo  b acuto.poflc  tanto  minus  duo/ 
bus  lateribus  ab  Sib  c:quantum  eft  duplum  eius  quodfit  ex  c b in  b d.  ^[Notandum 
autem  per  hanc  Si  prscedetcm8i  penultimam  primi,qucd  cognitis  lateribus  omnis 
triangulitcognofcicur  area  ipfius.  & auxiliantibus  tabulis  de  chorda  c r arcu,  cogno/ 
fcitur  omnis  eiut  angulus. 

Eudi.cxZamb.  Theorema  u.  Propoflno  u. 

1}  In  oxygoniis  triangulis, quo  d ex  acutum  angulum  fubtendentefitqua 

dratum,  roinuseft  eisqus  ex  acutum  angulum  comprehendentibus  la/ 
tcribus  fiunt  quadratis:c6prehenfo  bis  fub  uno  eorum  qus  funt  circa  acu 
tum  angulum  quod  perpendicularis  cadit,&  fumpeo  intus  fub  perpeti 
diculari  ad  acutum  angulum. 

theon  ex  zamberto.  sit  oxy  conium  triangulum  d fiy,  acutum  ha> 
bens  angulum  qui  ai  fi .ff  (fer  u primi)  ducatur  ab  u.figno,  in  fi  r, perpendicula 
r is  * /■  Dico  quod  quadratum  cx  « r, minus  ejl  quadratis  qua  fiunt  exyfi.&fia 
„ comprchenfo  bis  rcSangttlo  fub  r /,&  fifi- Quoniam  enim  reda  liiiea  fi  y iifcfi* 
ejl  utcunque  in  / igitur  (per  7 fecundo  quadrata  quti  ex  y /, aqualia  funt 

bis  fub  r /.coprehenfo  redagulo ,<f  ei  quod  fit  cx  y t, quadrato,  cdmune  ap 

ponatur  quadratum  quod  cx/  *. igitur  quadrata  qua  <x  y f.eT 8 /&/  a,  (per  7 
fecundi)  aqualia  funt  rcSangttlo  comprchenfo  bis  fub  y fi.cr  fi  /i&eis  qua  fi/  f 
wtt  ex  a Aer  / y.quadratis.Sed  eis  qua  fiunt  exfi/,3 /x.aquunl  ef  id  quod  '• 
fit  ex  u 8.  angulus  enim  qui  ad  /.nfius  ef.Eis  auti  qita  fuit  ex  a/.ff/y.aquu  e * 

ejl  id  quod  cx  u y,  (per  47  primilea  igiturqua  fiunt  exy%,S(>  a, aqualia  funt  ei  quod  fit  ex  a y,  eiquodbis 
fb  y fi.CT  fi  /Quare  folum  quod  fitex  u y, minus  efl  eis  qua  fiunt  ex  yfi.fffi  *,quadratis:co  quodefl  bis  fub  y fi, 
&fi/,comprcbenforefiangulo.in  oxygomjs  igitur triangulis:(y  qua  fequuntur reliqua!  quod ofimdere  opor/ 
Eucli.excamp.  Prcpofuio 

|Ato  trigonoisquum  quadratum  deferibere. 

1 campanvs.  Sitdatus trigonus 
Saicui  nos  uolumus  aequum  quadra/ 

2;  tum  deferibere . Defignabo  fuperfi/ 

cicm  aequidiftantium  laterum  8i  rectoru  angu/ 
lorum  aequalem  trigono  dato,  fecudum  quod 
docet  primi:  fitque  fuperftcies  illa bcde:cu/ 
ius  ftlatera  fuerint  aequaliaffiabemus  q<f  quatri 
musupfa  enim  erit  quadrata  per  diffinitionem. 

Si  autem  latera  fint  inaequalia:  tunc  adiungam  ' 
minus  ipforum  laterum  maiori,  fecundum  re/ 
ctitudinem : ficqj  linea  c f,  aequalis  minori  duo/ 
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fum  laterum  quod  eft  c e,  adiuncta  maiori  quod  eft  b c,  fecundum  reftitudinetn. 
•Totam  b fdiuidam  per  aqualia, in  puncto  g>&  facto  g centro  ,fuper  lineam  bffecun 
dum  quantitate  lines  g brdefcribam  femicirculu  b h,& latus  e c produca:  ufquequo 
fecet  circuferentia  in  puelo  h.Dico  quod  quadratum  lines  c h:eft  squale  trigono  da/ 
to. Produca  lineag  h. Et  quia  linea  b f diuifa  eftper  squalia  in  g,8C  per  .insqualiainc: 
erit  per  s huius, qcP  iit  ex  ductu  bc  in  cfcu  quadrato  c g,  squale  quadrato  g f,  quare 
8i  quadrato  g h,  quare  per  penultima  primi,er  duobus  quadratis  duarum  linea/ 
rumgc&ch.fergo  dempto  utrinque  quadrato  cg.erit  quod  fit  ex  bc  in  c f,  q<f  eft  s/ 
quale  fuperfideibe>eo  quod  cfeft  aquale  quadrato  lineae  h,  quare  quadratu  lines 
ch,eftaquale  trigono  a,quod  eft  propofitum. 

Campani  additio.  Et  no  ta  quod  per  hoc iuuenitur  latus  tetragonicum  cuiuslibet 
altera  parte  logio/ 
ris.SC  (impliciter  o 
mnis  figurs  rectis  ^ 
lineis  cotets:  qus/ 
cunque  fuerit,quo 
niam  omne  figura  ^ 
talem  in  triagulos 

refoluemus:S£  cuiuslibet  illorum  crianguloru  inueniemus  tetragonicum  latus  fecun 
dum  doctrinam  iftius,8C  inueniemus  per  penultimam  primi, lineam  unam,qus  pofiit 
in  omnia  latera  tetragonica  inuenta.  Verbi  gratia,uolo  inuenire  latus  tetragonicu  re/ 
rtilines  figurs  irregularis  a b c d e f,Refoluo  ea  in  tres  triangulos  qui  funt  a b f,8C  c d 
e&fce-Inuenio  quoque  fecundum  doftrina  iftiUsitria  latera  tetragonica  iftoru  triu 
triangulorum, qus  funt  g h,h  k,8£  k 1,&  erigo  h k:  perpediculariter  luper  g h,8£produ 
co  g K,eritqs  per  penultimam  primi,quadratum  g K-squale  quadratis  duarum  linea/ 
rum  g h,&  h k,8£  tertium  latus  k Uerigo  perpendieuiariter  fuper  lineam|gK^e  produ/ 
co  lineam  g l,eritcp  per  penultimam  primi,g  1 latus  tetragonicum  totius  figurs  recti/ 
lines  propofits. 

Eucli.  ex  Zamb.  problema  x.  Propoftio  14. 

14.  Dato  redlilineo.xquum  quadratum  conftituere. 

THEoN  ex  Zamb.  Sit  datum  reSililineum  «. oportet  ei  rctiilineo  equum  quadratum  conpituere : confit 
tuatur  (per  45  primi) ip fi  x.rctiilmeo-.equum  parallclogram 
mum  redangulum fiy/t.si aqualis e[  fit, ipfl  yS:  faSii iam 
eft  problema.conflituiturenim  ipfl  a,  reSilineo : equum  qua/ 
d ratum  fi  Ast  autem  non,ipfarum  fi  t,# 1 A altera,maior  eft. 

Sit  maior  fi  t,# producatur  in  t, cr  ponatur  ipfl  , Aequabs.t 
l.tper  s primi,)# (per  10  primi)fecetur  fi  (bifaria  in  «.Et  c? 
tro  quide  a, [patio  uno  aut « fi, aut » {.fcmicirculus  deferibatur 
fi  1 f,#(p er  x populatu  producatur  t t,in  t,# (per  1 populatu) 
conedatur  * fi.  Quonia  igitur  reSa  linea  { e.JeSa  eft  m aqualia 
in*,#in  inxqualia  in  i,igitur(pers  fecundi)  reSanguliicom 
prebefum  fubfit.#i  l,cii  quadrato  quod  fit  ex  y a, equit  efl  ei 
quod  ex  » flquadrato.Acqualis  autem  efl  « t.ipfl  ■ i-.reSangulum  igitur  coprebenfum fubfi*,#ti,  (per  5 fecuii  c» 
co  quod  ex  1 i.fit  quadrato, equum  ep  ei  quod  fit  ex « e.ei  autem  quod  fu  ex  » I,  equalia  funt  ea  que  exit,#  «i, 
fiunt  quadrato, (per  a-7primi.)Oj!od  igitur  fit  fub  fi  t,efi{,cum  eo  quod  fit  ex  tt-.equum  eft  eis  que  fiunt  ex 
« (,*f « t, commune  auferatur  quadratum  quod  ex  1 1, reliquum  igitur  rcfiangulum  comprebenfum  fubfit,  V t{, 
equum  efl  ei  quod  fit  ex  t e,  quadrato,  sed  id  quod  fub  fi  t,#t  (efl  quod  ipfum  fi  Aequalis  enim  < P * lopfl  * /,f>< 
rallclogrammum  igitur  fi  Aequum  efl  ei  quod  fit  ex  0 i,quadrato.scd  fi  Aequum  ep  ipfl  *, reSilineo ,# a:  igitur 
reSilineum  equum  ep  quadrato  deferipto  ex  1 0 .Dato  igitur  reOibneo  m, equum  quadratum  conflitutum  efl,  ex  t 
I, defer iptum, quod  fecijfc  oportuit. 
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CI  PHILOSOPHI,  GEOHETRICORVM  ELE/ 
MENTORVH  LIBER  SECVNDVS. 

Ex  Campano.  Diffinitiones. 

Vorum  diametri  funt  squales,  ipfos  circulos  squa' 
les  ede.  Maiores  autem,  quorum  maiores.  Et  mino' 
res,  quorum  minores,  i Circulum  linea  contin' 
gere  dicitunqus  cum  circulum  tangat,  in  utrameppar 
temeieda  circulum  non  fecat.  j Circuli  fefecon/ 
tingere  dicuntunqui  fetagentes,feinuicem  non  fecant. 

Maior  Minor  unea  circulum  contingens 

©0  ee  ©© 


Circuli  te^udes 


4 Reds  lines  in  circulo  squaliterdidaredicutur  a centrosum  aceri' 
tro ad ipfasdudsperpendiculares,fuerint squales.  5 Plusuero  di  da' 
re  a'  centro  dicitur,in  quam  perpendicularis  longior  cadit.  6 Reda  li' 
nea  portionem  circuli  contines,chorda  nominatur.  7 Portio  uero  cir/ 
cunferentis.arcus nuncupatur,  s Angulusautem  portionis, dicitur 
quia  chorda &3rcu.continetur.  9 Supraarcum  angulus  confidere  di 
citur,  qui  a quolibet  pundo  arcus  ad  chords  terminos  duabus  redis 

lineis  exe»  circuli fe contingentes  Arcus  Ang.  portionis  Angulus fuper arcum  confijleru 

untibusco/ 
tinetur. 


c horda 

10  Sedor  circuli.ed  figura  qus  fub  duabus  acetro  dudis  lineis  & fub 
arcuqui  abeiscoprchenditurcotinetur.  u Angulus  aute  quiab  eis  Ii 
neisambitur,fupra centrum  confidere  dicitur,  u Similes  circulorum 
portiones  dicuntur.in  quibus  qui  fu pra  arcum  confidunt  anguli  fibi  inui' 
cem  funt  squales,  ij  Arcus  quoque  fimiles  funt  qui  squos  angulos 
prsdido  modo  fufeipiunt. 


SeSor  circuli.  Ang, fuper  centrum  ccfijltns 


Si*il«  cir.portiees  & fimiles  arcus 


* J 


Circuli  aquales 
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Ex  Zamberto.  Diffinitionis. 

Equales  circuli,  funt  quorum  dimetientes  funt  arquales, 
uelquorum  qua  ex  ccntrisfgntaquales.  i Reda  li/ 
nea  circulum  tangere  dicitur,  qua:  circulum  tangens  & e/ 
iccta, circulum  non  fecac,  j Circuli  fefe  tangere  adin 
uicedicutur,cuifefeinuice  tangentes  non  inuice  fecant. 

line*  tir. tangens.  circuli  fungentes 


G 


OO 


4 In  circulo  squaTiterdiflarea  centro  red*  linea:  dicuntur,cu  a centro  in 
eas  perpendiculares  dud*funt*quales.Magisautediflare  dicitur.inqua 
maior  perpendicularis  cadit:  y Segmentum  circuli.cft  figura  compre 
henfa  fub  reda  linea, & circuli  circunfcrentia.  6 Segmenti  angulus, 
eft  qui  fub  reda  linea  & circuli  circunfcrentia  comprehenditur:  7 In  fe 
gmeto  autem  angulus  eft.cum  in  circunfcrentia  fegmeti  futuitur  aliquod 
fignum,&  ab  eo  in  red*  linea:  fines  qua:  bafiscft  fegmenti  reda;  line* 
coniunguntur,  angulus  qui  continetur.fub  cpmundis  redis  lineis. 


8 Cum  uero  comprehendentes  angulum  reda  linea  aliquam  fufeipiut 
circunfcrenriam.in  illa  angulus efledicitur.  9 Stdor  autem  circuli,  eft 
cum  ad  centrum  circulifteteritangulus.comprchefa  figura  fub  angulum 
comprchendentibusrcdislineis,&  afiumpta  fub  eiscircunferentia. 

10  Similia  fegmenta  circuli,  funt  qua  angulos  aquosfufeipiunt;  ucl  in 
quibus  anguli  fibi  inuicem  funt  aquales, 

0 ©G 

_______  EucliexCamp.  _ Propofbio  r. 

p||§|||TrajIi  propofiri.cetru  inuenire.Vn  manifcftucft  q>  duabus  redis 
lineis  in code circulo  apud  circuferetia  terminatis, neutra  illaru  ai 
|||^5b]  cera  g aqualia  orthogonaliter  (ecannifi  ipfa  fuper  cetru  traficrit. 

campanvs.  Sit  circulus  propofitus  ab  c,cuiusuc!urouscentruinuenire.Duco 
in  ipfo  arculo  linea  a c,qualitercuqi  contingat, qua  diuido  per  aqualia  in  puncto  d a, 
quo  duco  perpendiculare  ad  linea  a c,qua  applico  circunferetlat  ex  utraqi  partetficqi 
ed  b,qua  rurfus  diuido  per  aqualia  in  puncto  f,  que  dico  effe  centrum  circuli-Si  enim 
no  eft, erit  auce  alibi  aut  in  linea  e b,auc  extra.in  linea  e b,no.Si  em  fuerit  in  ea  ut  in  pu 

dto 
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g,erit  linea  cf,maior  linea  e g.pars  uidelicet  coto,quod 
eft  impolTibile.Quod  fi  fuerit  extra  linea  e b,ut  in  puelo  h» 
ducatur  lines  h a,h  d,h  c.Et  quia  latera  h d,&:d  a triaguli  h 
d a funt xqualia lateribus hd&dc triaguli  hdc,& bafis h 
abalihc;eritpersprimUngulusadh  squalis  angulo  cd 
h,quare  utercp  rectus,3£quia  angulus  a d b fuit  etia  rectos, 
erit  ad  hxqualisadbpers  petitione  primi, pars  uidelicet 
toci,qu6deftimpoflibile.  Noeft  ergo  cenrru  dati  circuli 
alicubi  qs  in  puncto  fequod  eft  propoOtum. 

E aci.  ex  Zamb.  problema  i.  propcfiiio  i 

1 Daci  circuli, centrum  in uenire. 

THEON  ex  Zamb.  sit  datus  circulus  * 'p  r, oportet  ipfius  Circuli  xpt, 
centri  inuenire. Excitetur  in  eo  linea  quada  reSa  utcucp,  fitiy  xp.Et  (per  te  pri/ 
tni,)fecetur  biforia  in  A#  (per  ueiujdc)ab  ipfo  J.ipfl  a P.exatetur  <f?ad angu 
io?  rectos,# (per  pofiulatS  fecundi  extedatur  in  i.feceturty (per  io  primi , h i,  bi 
f tria  in  { Dico  quod  {.centri  ejl  circuli  xpy.  N \on  enim.fed  fi pofibile  ejl,fit  e,# 

(per  i poilu'atu)conc8antur ki,< <f,t  p.Etquonia  equulis  f * AipftJP, cornu 
His  aute  f i, duce  igitur  uA&"J  », duabus » P,[unt  aquales  altera  alteri,  ff 
(per  15  diffinitione  pnmi.bafls  s x.bafl » p,  ejl  aqualistex  cclro  enim  igitur  (pers 
primi,)angulus  « /», angulo  pSx.efi  aqualis. Cu  aut  n-Sa  linea fup er  reSa  cofi  • 
feslinca.uirobi.t  angulos aquos  adinuice  fecerit, eoriangulocu  uterq-tperm  pri 
mi  dfftni'.ion?,)re8us  erit.  Angulus  igitur  p/ e, reSus  cfr.at  angulus  (SP, fetius 
ejl.  Angulus  igitur  JJ/SatngulogJg,  (pera  pofuatu)  aqualis , maior  minori,  % 

quod  cfi  impoffibtle.  igitur « ,no  eft  cencru  cireuh  apy.  Similiter  oQcdrmus,  quod 
Hui -u  aliud  prater {,  igitur  [,  centrum  ejl  circuli « Py, quod  fecifie oportuit. 

C OR  R E L A R I V M Hinc  ejl  manifofla,quod  fi  in  circulo  reSa  linea  aliqua  aliqua  retia  linea  biforia»), 
ffad  angulos  reflos  dijpefcit  in  difpefcente ejl  centrum  circuli.  Eucli.ex  Camo.  Propofttio  i 

siVper  circuli  circunferentiam  duobus  puncte  fignatis, lineam  re 
Idam  dudam  ab  altero  ad  alterum  circulum  fecare  neccfte  eft. 
m campanvs  Sit  ut  in  circuferetia  circuli  ab, 

Si  cuius  centru  fit  c.fignata  funt  duo  puncta , qus  e 

funt  a 8i  b,Dico  quod  linea  recta  Coiunges  unii  cO  al  tero,  fe 
cabit  circulu.Alioqui  cadet  extra  circulu,:fitqi  a eb.hnea  re 
eia: fi  pofiibile  cft.Produca  lineas  c a 8t  c b,eruntq;  per  s pri/ 
mi,angulus  cabSCcba  xqua!es:ptotraha  ite  linea  c e,qus 
fecet  circuferentiain  puncto  d,eritqs  per  <6  pnmi,angulus  a a 
ecmaiorangulocbe,quaremaior  anguioca  e,quare  per 
per  is  eiufde, latus  a c,maius  latere  c e,3c  quia  eft  squalis  c a, 
eritcd,maiorce,pars  toto,quodeftimpofiibile-Quiaergo 
linea coniugens duo punctaab,non  tranfibit extra circu/ 
lum:  fecabit  ipfum  quod  eft  p opofitum. 

e ucli. ex  Zamb.  rheorema  i.  propofttio  i 

1 Si  in  circuli  circuferetia  duo  fuerit  figna  utcunqj 
fumpta , ea  figna  connedens  redalinea  intra  ipfum  circulum  cadit, 

THEON  ex  Zamb.  Sit  circulus  * p y.ffin  eius  circufercntia  fint  uteii^kina  fi 
g na  a e. Dico  quod  reSa  linea  applicata  ex  « i»  p.aura  ipfum  circula  « Pr, cadit. Mo 
enim.fed  fi  popibile  ejl, cadat  exira  utP.Et  cdtingat  fiue  accipiatur  cetra  circuli ,«  p 
t, fit.fi  illud  (per  przceditfft,#  (peri  populatu)  co  ncSStur  extedatur  f f, 

ad  i.Qaoit  a igitur  aqualis  efi( peris  dijfmition?  primi.S  a.ipfi  Sp,  aqualis  ejl  ai  ' 
gulu:  Sxt, angulo  SPt  EI  quoma  trianguli/ a %,unii  latus  producitur  x i p,  igitur  l 
(per  is  primi)  angulus  f i P.angulo  S * tjnaior  cfl.  Aequalis  autem  ejl  angulus  / ' 
at,  ei  quifubSP  y.  Maior  igitur  cfl  angulus  / 1 p.angulo  <t(t,  maiori  autem  a 
gu!o,maiuslatus  Jubtenditur  ( per  is  primi ,)  maior  igitur  ejl  / p,quam  eft.  ai 
qualis  autem  cfi  (per  15  diff.nitionem  primi)  f p , quam  / { , maior  igitur  eft  t 
l.quim  /»,  minor  maiore,  quod  eft  impoftbile.  RiSa  igitur  linea  ex  u,  in  P, 
extra  ipfum  circulum  non  cadit . similiter  etiam  demonjlrabimus  quod  neque  in 
1 4.  ipfam 
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i pfam  circunferentiam.intra  igitur,  si  iit  circuli  ctrcunfcrcntia  igitur, & qea  fcquumr  uliqua  ut  in  theoremata 
quod  dtmonftraffe  oportuit. 

Eucli.ex  Camp.  Propoptio  s. 

? lioeam  intra  circulum  prater  centrum  collocatam  aliaacen/ 

MPMtro  ueniens  per  aqua  fecet:orthogonaliter  fuper  eam  infiftere. 

fi  in  eam  orthogonaliter  fteterit,  eam  per  aqualia  diuidere 


i 


campanvs.  sir  ut  lineam  a b collocatam  intra  cir- 
culum a b, cuius  centr  u fit  c,linea  c d ueniens  a centro>diui 
dacper  aequalia.Dico  qcfdiuiditea  orthogonaliter.oiecS/ 
uerfo.uidelicet  fidiuiditeaorthogonaliter,diuidit  ea  per 
aqualia-Produca  lineas  c a &cb,5£pona  primo  quod  di/ 
uidat  ea  per  squalia.erunt  ergo  duo  latera  cd5£da,tria/ 
guli  c d atxqualia  duobus  lateribus  c d,&  d b,triaguli  cd 
b,8£bafis  cabaficb : ergo  per  s primi,angulus  d unius,eft 
aqualis  angulo  d alterius:  uterque  igitur  eft  rectus. Qua- 
re c d,eft  perpendicularis  fuper  a b quod  eft  propofitum. 

Ponam  iterum  quod  c d fit  perpediculatis  fuper  a b,8£ 
oftendamquod  ipfadiuidit  a b,per  aqualia, erit  enim  propter  hanc  pofitionem:  q/ 
terque  angulorum  qui  funt,  ad  d,redus:quare  unus  aqualis  alteri.  At  quia  per  5 pri 
mi  angulus  c a d,eft  aqualis  angulo  c bd,8i  latus  e a aquale  lateri  c b,per  primi  erit 
linea  a d,aqualis  linea  d b,quod  eft  propofitum. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  1 Propoptio  j 

Si  in  circulo  reda  linea  quadam  per  centrum  extenfa.quandam  non 
per  centrum  extenfam  redam  lineam  bifariam  fecuerit,& ad  angulos  re/ 
dos  ipfam  fecabit.Et  fi  ad  angulos  rectos  ipfam  feuerit,bi{ariam  quoque 
ipfam  fecabit. 

T H E o N ex  Zamberto . sit  circulut  x fi  y,  ©•  ia  eo  rcSa  quadam 
linea  per  centrum  exter.fa  y / , reSam  lineam  quondam  non  extenfam  per 
centrum  u $ , bifariam  fecet  in  pgno  { . Dico  quod  c r ad  angulos  reSos 
eam  fecat.  Contingat  flue  accipiatur  centrum  circuli  x fi  y,  (per  primam  ter/ 
tij, ) fitque  illud  1 , er  ( per primum  populatum  cormcBantur  1 « , er  t 5 • Et 
quoniam  aqualis  eft  x t.ipfi  { fi, communis  autem  ( i , dux  igitur  1 { , S { x, 
duabus  \{,W  t fi,  funt  aquales. Et  bafs  t x.bafi  t e.)  peris  diffinitio / 

«em  primi ) eft  aqualis . igitur  (per  s primi) angulus  x n, angulo  fi { s, eft 
aqualis.  Cum  autem  reSa  linea  fuper  reSam  lineam  conpfter.s  ,utrobique  an 
gulosfibi  inuicem  aquos  fecerit,  (per  10  diffinitionem  primi,)  uterque  ipfo/ 
tum  angulorum'  reSus  erit , uterque  igitur  eorum  qui  funt  fub  x 1 1 , er  fi  t t 
rcBus  eft . igitur  y /,  qua  per  centrum  fecans , ipfam  x fi , non  per  centrum 
extenfam  bifariam,  <T  ad  angulos  reSos  jecat.  Sed  fecet-y  * , ipfam  a fi,  ad 
angulos  reSos.  Aio  quod  bifariam  ipfam  fecat,  hoc  eft  quod  aqualis  eft  x t.ipfi 

l fi . Eifdenaty  dijpofttis  <T  conftruBis.quoniam  aqualis  eft  t x.ipft  t fi,  (peris  diffinitionem  primi,)  aqua' 
lis  eft  angulus  t x i.  angulo  > fi  (.  Et  angulus  x 1 i,rcBus : aqualis  eft  (per  quartum  poflulatum,)  angulo  reSo 
quieflfub  fi  (c.Duo  igitur  triangula  funt  ix{,&  i fi  {.duos  angulos  duobus  angulis  aquales  habentia  ,«T  unum 
latus  uni  lateri  aquale  1 {,  fcilicetquod  (per  16  primi, icomune  ipfis  eft  fubtendens  unum  aqualium  angulorum, 
e? reliqua  igitur  latera  reliquis  lateribus  habebunt  aqualia-.aqualis  igitur  eftx  { ipftifi.si  reBa  igitur  linea,  (T 
qua  fequuntur  reliqua  ut  in  t'oeoremate,quod  demonftrafic  oportuit. 

Eucli.ex  camp.  propojqio  a 

l^spsjat!  intra  circulum  dua  lines  fe  inuicem  fecen  t,&  fuper  centrum  no 
j crati fean  t, non  per  aqualia  eas  fecari  neceffe  eft. 

campanvs.  Situtin  circulo  ab  c d,  cuius  centrum  fit  e,dualinea: 
lEjgwffiRi  a c ,Sc  b d , fecen  t fe  in  puncto  f,&  utra  que  earu  uel  altera  notranfeatper 
ccntru.Dico  q ipfe  no  diuiduc  fefe  per  squaliaaca  q utracp  per  aqualia  diuidatur  ab 

utraque 
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ueraque.Qtiod  fi  fuerit  hoc  pofnbile/ponaum&fit  primo/ut  neutra  tranfeat  per  cen/ 
trum.A  centro  e producam  lineam  e ferit  que  per  primam 
partem  prsmiffcunufquifque  quatuor  anguloru  qui  funt 
a f e,e  f c,b  f e K e f d, rectus, quod  eft  impoffibiie,  fic  enim  re/ 
dtuseffet  minor  redto. Sit  igiturutaltera earum  trafeat  per 
centru>adhucdico  quod  no  diuidut  fefe  per  xqualia.Quod 
fi  ficrtunc  per  primam  partem  prxmiffie,cu  b d ducta  a ccn 
tro  diuidat  a c per  xqualia,diuidet  ea  orthogonaliter , qua/ 
reetiatnacdiuidetbd  orthogonaliter.Etquia  diuidita  ci/ 
pfam  b d per  xqualia  ut  ponit  aduerfariusiipfa  trafibit  per 
centrum.percorrelariumprimxhuius.Quare  ambs  tran/ 
feunt  per  ccncrum,quod  eftcontrahvpothefin. 

Lucii.  ex  Zamb.  Theorema  t.  Propofitio  4. 

4-  Si  ia  circulo  binxre&x lines  fefe  in uicem  fecue- 
rint  non  per  centum  extenfe.fde  inuicem  bifariam  nonfecabunt. 

THEON  exZamb.  sit  circulus  x frr/.&ut  eo  binx  rc8te  line*  * 
t /,fefe  inuicem  fecent  in  t,n:n  per  centium  extenfxs  Dico  quod  bifariam  non 
Jccdt.si  enim  cjl  pofiibiletfefe  muice  fetent  b faria  ita  ut  t qualis  ptippxt,&£i 
ipfi  t Afumatur  centrum  circuli  a S r t, fki/j  illud  (oer  primam  terti})  t.CT  (p er 
primum pcfiuiatum)conneSutnr  { Quoniam  igitur  rcSa  linea  quxdam  per 
centrum  cxtenfa  ( »,re Sam  aliquam  lineam  non  per  centrum  extenfam  * /,  hi/ 
fariamfecot ,&  ad  angulos .redosipfam  (per  i terti;)  fecat.  Igitur  angulus}**, 
redas  efl.Kurfas  quoniam  reda  linea  quxdam ; t.redam  quandam  lineam  non 
per  centrum  extenfam  S /.etiam  bifariam  fecat-.ff  (per»  terti})  ad  angulos  re/ 
dos  eam  fecat.Angulus  ig.iur  { i S.rcBus  cjl, patuit  antem  quod  angulus  i sit,  re 
Rus  e/?,  angulus  igitur  Itx.iperquartu  poflulatum) angulo  1 * aqualis, minor  maiori,  quod  ep  impofiibile- 

Kcdx  igitur  latet  x -r,&£J,fe  [e  inuicem  bifariam  minime  fecant.  si  in  circulo  igitur , € qua  fequuntur  reliquat 
quod  demonflraffe  oportuit. 

Eucli.ex  Camp.  propofitio  5. 

5 [PjSI^IrcuIorum  fe  inuiccm  fecantium.centradiuerfaefle. 
nTKSSjy  campanvs.  Sint  duo  circuli  a cb,  a d b,fecan/ 
tftwg^fljtescfuperduo  puncta  a 8ib:Dico  quod  eorum  funt 
gggP  diuerfa  centra.Si  enim  haberet  idem  centrutmipfum 
effet  per  diffinitionem,  in  portione  utrique  circulo  communi, 
fitque illud  e,&ducanturlinesea5Cefc,erutq»  per  diffinitione 
circuli  dux  lines  ea  8£e  f,xquales.l  temqi  per  eande  dirfimeione 
dux  lines  e a 8C e c,squales,quare  e f eft  squalis  e c,cu  utracp  ea/ 
ru  fit  squalis  e a, pars  uidelicet  toti,  quod  eft  impoffibiie. 
tucli.  ex  z ,amb.  Theorema  4.  Propofitio  5. 

? Si  bini  circuli  fefe  inuicem  fecucrint.non  eriteorum 
idem  centrum. 

THEON  ex  zamberto.  Duo  inquam  circuli  * S 1,  S t,fcfe  inui > 

c em  fccent  tr.  pgnis  y,3  g.  D ico  qued  eorum  roneft  idem  centrum.  Si  enim 
popbiletepo  *, cr  (per primum  pojlulatum)connc8atur  1 ducatur  1 / «, 

utcunque,  e i quantam  *, pgnum,  centrum  eft  circuli  a St,  x qualis  ep  tt.ipp 
* f>(per  ij  diffinitionem  primi.)  Rurfus  quoniam  t Pgnum,  centrum  ep  ctr/ 
culi  > S>  u,r  qualis  cjl  (per  eandem  diffinitionem)*  r.tpP  * «.  oPenfum  e/i  au/ 
tem-.quod*  t,ipP * i.ejl  x qualis, CT  1 (,igitur-.ipft  * *,ep  xqualis , maiori,  ‘ 
quodef:  tmpofibtlc.  igitur  t,  pgnum : centrum  non  ep  circulorum  a St. 

C T t S n.si  duo  igitur  circulitCr  reliqua  qtat  fequuntur  quod  demonfra/ 
re  oportebat. 

Eucli.  ex  Camp.  Propofitio  i 

[rculoru  fefe  contmgentium.non  idem  centrum  efie  necefle  eft. 

campanvs.  Sint  duo  circuli  a bS£a|c,  contingentes  fe  in  puncto  a. 

Cieo 
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Dico  quod  eorum  funtdiuerfacentra.Sienim  habuerint  ide  * 

ccntrum.erit  per  diffinitionem,inter  minorem  eorum  cu  mi/ 
nor pofitus  fuerit intra maiorem, fitcp lpfum d,5Cducantur  H/  /f  I 
nea  daXdb  c,er(tque  per  diffinitionem  circuli.utraquedua  //  v | 
rum db3£da,squalis a d,quod eft impoflibile.  f[De  circulis/  l 9 
autem  fe  cotingentibus  extra,quorumfcilicetuhus  eft  extra  I V 
a!terum,manifeftum  eft  per  diffinitionem  centri,quodipfi  no  \ 
habent  idem  centrum.  V 

Rudi  ex  zamb.  Theorema  j.  Propofitio  e. 

r Si  duo  circuli  fe  adinuicem  tetigerint.eorutn  non 

eft  idem  centrum.  7 


Theon  ex  Zamb.  Duo  enim  circuli  a fi  7 -fi  t.fefe  inuicem 
langam  in  tfignoi  Dico  quod  eorum  non  efi  idem  eentrum.  si  enim  pofiibi 
le,fit  {,&(per  primum  poflulatum)connefia!ur{t,&'  ducatur  utcunque  { 
t fi.Qgonim  Igitur  { figtum, centrum  efi  circuli « ii  r, squalis  efi  (p,  r is 
primi  diffinitionem )(  r ffi  /.  Rurfus  quoniam  t.figni, centri  efi  circuli  7 / 
i .aqualis  efi  { ?,ipfl{  e,  (per  eandem  diffinitionem.  ) Patuit  autem  quod  « 
l r.tpfi  i fi.efi  tequalit. igitur l f.ipfil fi.cfi  tequahs,  minor  maiori , quod 
tfi  tmpojlibtle.  igitur  i fignum,non  tfi  eentrum  « fi  /,«T  r<ft  .si  bini  igitur 
circuli  fc  adinuicem  uttgtrmi,df qua  fcquuntur  reliqua  ut  m theoremate, 
quod  erat  oficnder.ium. 

Bucli.  ex  Camp.  Propofitio  7. 


' in  diametro  circuli  pun&usprater  centrum  fignetcr.&ab  eo 
id  circunferentiam  linea:  p!urinra:ducaniur,qua:fuper  centrum 
ranfierit, omnium  erit  longiftitra.Quaucro  diametrum  perfi/ 
ciu,omi.ium  erit  breuiftima, Qua:  autem  centro  proxima,  ia  teris  longio 
res  Quanto  uero  a ct  n tto  rem  otioresuanto  breuiores  e fle  conucniet.  Dtl 
asquoqueaquidiftantcs  linea  brcuifi:n:a  collaterales  taqualcs  eflene/ 
ccflfe  eft. 


campanvs.  Jit  ut  in  diametro  a fjcirculi  a b 
c cuius  cen  trum  fith:  fit  Agnatus  punctus  k prster 
centrum,  a quo  ducatur  plurims  fines  qus  fune  k 
a,  k b,k  c,k  d,k  e,k  f,k  g,ad  circunferentiam^:  trafeat 
a k per  centrum  h : Si  k f fit  complementum  dia/ 
metri, fitque ut  k e&kgxquid litent  k f:  hoc  eft  di/ 
ccre,  ut  angulus  ek  f,fit  squalis  angulo  f kg.  Dico 
quod  k a,  eft  omnium  longilTima,8t  k f:  omnium 
breuiffima  . Alis  uero  tanto  longiores  : quanto 
centro  propinquiores, ut  k b:eft  longior  k c:SCk  c: 
eft  longior  k d.  Si  k d:  logior  r e.EC  k e SC  k g:  funts/ 
quales . Quia  enim  in  triangulo  b k h,duo  latera 
bh  & hx  per!»  primi  funt  maiora  IaterebK,&ipfa 
funt  squalia  linesakieritak  maior  b K,Keadera/ 
tione,  maior  cmnibus  aliis, & hoc  eft  primu.  Ite 
quia  in  trianguloeh  K,duoIaterahK  Si  k e per  eandem  funt  maicra  latere  h e quod 
eft  squale  lines  h fcipfa  erunt  maiora  linea  h ftergo  dempta  ccmmuni  linea  quseft: 
h Kireman  ebit  k e maior  k fjeadem  rationerquslibet  aliarum  erit  maior  ipfa,  & hoc 
eft  fecundum.  Ite'mque  quia  duo  latera  b h & h k,  trianguli  b h k funt  squalia 
duobus  latefibus  c h & h k, trianguli  c h k,  & angulus  b h k eft  maior  angulo  c h k* 
erit  per  uicefimam  quartam  prim;,bafis  b k maior  bafi  k c,eadcm  ratione:  k c,ma/ 
ior  erit  k d,&  R d,  maior  k e:&  hoc  eft  tertium . Qucd  fi  cus  lines  k g & k e 
non  funtsquales.erit  altera  maior,fitqi  r g,dequafumam  k l;squaicmKe:&  produ 
cam  h kqucufqj  fccec  circuferentiain puncto  m.Et  quia  per  hypothefuiar.gulus  g s 

fefti 
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fel?  squalis  angulo  f Kerericperdecimamterdam  primiarlgulus  k h squalis  langu 
lo  e x h,S£  duo  latera  1 k er  k h,crianguli  1 k g.funt  squalia  duobus  lateribus  e k &k  h, 
trianguli  e k h,ergo  per  * primi  bafis  h 1. eft  squalis  bafi  h e-K  quia  hmeit  squalis  h e, 
erit  h m squalis  h I,quod  eft  impoffibile.  Siit  ergo  dus  lines  k ger  k e, squales,  quod 
eft  noftrum  propofitum  quartti.  e ucli.  ex  zamb.  rbeorar.it  6.  propcfitio  7. 

y Si  in  diametro  circuli  aliquod  fumatur  fignumquod  minime  circuli 
centrum  (it.abeoque  ligno  in  circulum  quadam  reds  iinex  procidant: 
maxima  erit  in  qua  cen  trum.minima  ucro,  reliqua : aliarum  ucro  lemper 
propinquior  ei  qu*  per  centrum  extenditurremotiore  maior  eft.Dusau 
tem  foium  reda: linea:  a:quales:ab  eodem  figno  in  circulum  cadunt  ad 
utrafque  partes  minima:. 

THEON»  Zimb.  sit  circulus  « f 7 J.ciufy  dimetiens  fit  x J.&in  ipfx  x /.fufapiatur  fignum  aliquod, 
fbque  illud  (.quod  ipfius  circuli  centri  non  fit.ccwrd  aut?  circuli,fit(pcr  prima tertij  ) t.St  ab  ipfo  {.in  ipfuni 
x(y  /.circulu  procidant  quadam  rcBx  Unce  { (,{  7./  «,  Dico  quod  { x 
maxima  cjh  minima  uero  { f,  aliati  aute  { £ . quam  { r.maior  ejl.fflr, 
quam  i g.ConncBatur(per  primum  pofluiatum )(  »,7 1,  rf"»  ».F.t  quenia 
(peri*  primi) omnis trimguli  duo  latera  reliquo  funt  maiora-.igitur  « fi 
(y  , {.reliquo  {(.funt  maiora-  Aequalis  autem  tftxt.ipfifii,  (pera  dif 
finitionem  primi)  .igitur  ( s.Ci  [.ipfi  x ( funt  aquales. maior  igitur  eft 
x {.qukm ({.Rufis  quoniam  aqualis  eft (>ipfit\,(per  15  diffinitio 
nem  primi)  communis  autem  {t, dux  igitur  fi  (.duabus  7«, er  « (. 

funt  aquales.  Sed  angulus  fi  < {,  angulo  7 t {,  maior  eft,  bafis  igitur  fi  {, 

(per  1+ primi, bafi  t [ maior  eft, & ob  id  7 1,  maior  eft  quim  {a . Rufis 
quoniam  • (,&(  t.ipfa  * « (perio  primi  funt  maiores,# qualis  autem  eft 
(per  i!  diffinitione  primi)  1 * ipfi  t /.igitur  1 {dT{,,ipfa  1 / ,funt  maio / 
res,  communis  asiferat.tr  » /, reliqua  igitur  * /, reliqua  } /,  maior  eft.  Mu 
xima  igitur  eft  {x, minima  uero  t /.maior  eft  autem  { fi, quam  {t, 6 /7, 
quam  t nidico  etia  quod  d figno  [, dux  tonsu  reBx  linex  xqu  -.les.in  ipfitm  circulum  x (et  /,cadut  ad  utraftp  pat 
tesipfiui  { /.minimx.Conftituatur  enim  (peris  primi)  ad  datam  rcBam  linea  i[,addatum'q,  in  ca  ftgnu  t,  ci  qui 
fub  1 1 (, angulo  xqualis  angulus  [ , t.ff(per  primum  pofluiatum)  conneBatur  [ S.  Quoniam  igitur  xqualis  eft 
(peri  s diffinitionem  primi ) « t.ipfi  \ t, communis  autem  1 {.dux  igitur  ' t,<T»  (.duabus  e i.CT  1 {.funt  x quales  ,4t 
(per  s prtmi)angulus  * t {.angulo  t > {.eft  xqualis.  ig itunper  a primQbafis  { t.bafi [ l.eft  xqualis.  Dico  infut 

per.quod  ipfi  {x,alia  nulla  xqualis,  cadit  mipfum  circuli  a figno  (.  si erim  pofiiltlcicadat  { x.Et  quoniam  ( x. 

ipfi  l i.eft  xqua'i-,fed{t,  ipfi  { x.cft  xquais:igiiur{x,  ipfi  {e, eft  xqualis  Qux  igitur  propinquior  efi  ei  qux  per 
centri  extenduur.remotiori  eft  xqualis.quod  per  prius  ojlefum  eft  tmpofttbile.  V tl  etiam  fic,  (perprimu  poft.u 
latu)conc8atur  % i.CT  quona  (peris  diffinitione  pnmi)  xqualis  efi  m.ipf  1 t.comunis  tui.  ( s.S  bafis  k (.bafi  { k 
eft  x qualis  -.igitur  (per  s primi)augulus  • 1 {, ungulo  n t {.eft  xqualis.Sed  angulus  t i (,e  i qui  fub  tt(,cft  xqualis, 

I gitureper  prima  comtmefentetia) angulus  1 1 {,ei  qui  fub  1 1 lyefl  xqualisjninor  maiori--  quod  eft  impofiibile.  igl 
tur  ab  ipfi  (.figno, nulla  alia  cadit  in  ipfim  circuli  ipfi  ■ {, xqualisiuna  igitur  fila.  Si  in  dt  metute  igitur  circulis 
tTqur  [equitur  reliqua  ut  in  theoremate. Quod  erat  eft  indendum.  Eucli.ex  Camp.  tropo  filio  s. 

8 cxcra  circulum  pundo  fignato.ab  co  ad  circunfctentiam  line* 

£|^plurim*ducantur  circulum  fccando-.qusfuper  centrum  tranlie 
it.  omnium  erit longiffima. Centro  autem  propinquiores:  cartc 
ris  remotioribus  longiores.  Linearum  ucro  partialium  ad  circu  n ferenti/ 
am  extrinfecus  applicatarum.ea  quidem  qu*  diametro  in  diredum  adia/ 
cet.omniurn  eft  minima.  Eique  propinquiores:  remotioribus  breuiores. 
Du*  uero  qua:  line*  breuiffimae  utrinque  «que  propinquant , «qua/ 
les  funt. 

campanvs.  sit  ut  a punfto  a,affignato  extra  drculumbcd,  cuius  centrum  fit 
n.ducantur  plurimslines  ad  circunferenciam,(ecandocirculum,qusfint  a k n b» 
a h g d,er  a f e-Dico  qu  od  ab  tranfiensper  centrum,  omnium  erit  longiffima . Et 
quod  a c,eft  maior  a d&  a d,  maior  a e.Et  quod  a omniu  breuiffimaexcrinfecaru 
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Et  quod  a h,eft  minor  a a g,minor  a f.Et  dico  quod  fi  ducatur  a Ijra  quod  ipfa  Ka 

h squaliter  diitenc  ab  a k,hoc  eft  quod  angulus  k a h fit  squalis  angulo  1 a k,ipfs  erue 
squales.  Produca  enim  a cetro  n, lineas  n c,n  d,n  e,n  f,n  g,&  n h,  erutqj  per  « primi, 
duo  latera  a n Si  n c,  trianguli  a n c,  maiora  a c:S£ 
quia  ipfa  (ut  squalia  lines  a b,eric  a b,maior  a c, 
eade  ratione  erit  maior  omnibus  alrjs,  quod  eft 
primu.  Et  quia  duo  latera  an  Sin  c,triaguli  a n 
c funt  squalia  duobus  lateribus  a n St  n d , trian 
guiian  d,St  angulus  a n c eft  maior  angulo  a n d, 
erit  per i4primi,bafisacmaiorbafi  ad:  &.  eade 
ranene  erit  ad,  maior  a e,  quod  eft  fecundum. 

' tecp  quia  in  triagulo  a n h,duo  latera  ahSn 
hfurtmaioraan  per  n>  primi,  & hn  eft 'aequa/ 
lisnk-erit  per  commune  fcientia,ah  maiorak: 
eade  ratione  qualibet  extrinfecus  applicatu,ma 
ior  erit  a K,quod  eft  tertium.  Item  quia  per  a 
primi,dus  lines  a h Si  h n funt  minores  duabus 
lineis  a g Sig  n,Si  h n eft  squalis  g n,erie  per  com 
mune  fcientia,a  g maior  a h, eadem  ratioe  erit  a f, 
maior  a g,quod  eft  quartum.  Quod  fi  a 1 non 
fit  squalis  a h,cum  ipfs  fint  squaliter  diftantes 
ab  a K,erit  altera  maior,fitcp  al.Ponam  ergo  a m 
squalem  a h,oi  producam  n o m.Quia  ergo  duo 
latera  m a Si  a n,triaguli  m a n funt  squalia  duobus  lateribus  h a,  Si  a n,  triaguli  h a n. 
Si  angulus  m an  eft  squalis  angulo  h a n,erit  per  4 primi,bafismn  squalis bafi  n h» 
6i  quia  n o eft  squalis  n h,erit  n o squalis  n m,pars  uidelicet  to  ti,quod  eft  impofiibi/ 
le,&  hoc  eft  quintum.  Eudi.exZamb.  "Theorema  7.  Propcfaios. 

8 Si  extra  circulum  fufeipiatur  aliquod  fignum.ab  eoque  figno  ad  circa/ 
lum  deducantur  reda  lines  aliqua.quarum  quidem  una  per  centrum  e» 
tendatur,  reliqua:  uero  utcunque,  in  cauam  circunfercntiam  cadentium 
redarum  linearum  maxima  eft  qua  per  ccntru  duda  eft , aliarum  autem 
femper  ei  qua  per  centrum  tranfit  propinquior:  remotiore  maior  eft.  Ia 
conuexam  uero  circunferentiam  cadentium  redarum  linearum  minima 


eft.qus  inter  fignum  & dimetientem  iacet,  minima  ue 
ro  propinquior  femper  remotiore  minor  eft . Dua  au 
tem  tantum  reda  linea:  ab  eo  figno  cadunt  aqua' 
les  inipfum  circulum, ad  utrafque  partes  minima. 

theonk  z mberto.  sil  circulus  extra  tpfm 
* $ fujcipiatur  fgnu  /,ff  ab  c ode  ducatur  reS a linea  aliqua 
i»  ipfum  circula, pntfc  / «,/  >,/{,/}  fit  autem /a.pcr  citrum 
txtcfa-Dico  quod  in  at??  cauam  circunferentia  cadentia  rcBa 
tum  linearum  maxima  ejhqut  per  cer.trum  tranfu.boc  cjl  /a, 
minima  uero:qu<e  inter/ flgnum.dT  diametrum  a *,  iacet:  ma/ 
tot  uero  efl  /tquam/},d  /\  quim/y,  Cadentium  uero  re/ 

Satum  linearum  in  exui  connexa  circunfercnitam  femper  ipft 
/i minima propinquior,remotiore miror ejl.boc  ejl  /it  quam 
/>,Cr/xquim/  l.sufdpia-ur  (per  primam  terit) ) centrum 
circuli  afi7,fu<pilluifi,&(pcrt  poflulatum)conne3axtur  m u 
/i  {,,u  y,ft  i,u  x,CT  u *.  EI  quoniam(per  15  diffinitionem  primi) 
aqualis  ejf  a pjpfi  i /a,  communis  apponatur  p /.igitur  a /,i> 
pfis  t p,  CT  p/,  efl  aquahs.fcd  tp.CT  p/,ipftc/.(per  i° 
f rimi)  funt  maiores, & a /.igitur, maior  cjl  quam  t / - Rurfus 
quoniam  (per  r,  diffinitionem  primi)  aqualis  c] 1 p tjpf  pi.com 
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Wifflif  ipporutur  n d.  Igitur  i d-.ipfis  l ».  ffuS.funt  e quales,#  angulus  fub . * A 4Mg«b  quifublfc  d„m4 

iarefl. igitur  (pera- primi)  bafist/.bafi  { d.maiorefi.  similiter  qitoq  oficndemus: 
quod  ( /.maior  eft  quam  r d.Maxima  quide  igitur  cft /e.  naioraute  cp/tqudm  d 
{,# df.q uim  / y.  Et  quoni.i(per  ia  primi)  n*,6~ ud,(un-  maiores  quam  /id,  cequa 
lis  ausi  cft  (per  15  diffinitioni  primi) n »,ipfi m «.reliqua  igitur  « Aquam  reliqua  « A 
maior  e fi.  quare/  d .minor  efi  quam  « A E t quonia  trianguli  nxd,  in  uno  latere  u A 
due  reSe  line*  introrfum  cifiiteriit  /c  *,CT  « d, igitur (perit  pri 
mi) MH  # /d.iofls  m >■'  CT  xd.funt minores, quarum n /.equa 
lis  ejl  ipfiMX.reUqua  igitur d/,  minor  efi  quam  reliqua  dx.  si/ 
militer  iam  oftendemus-.quod  y dx.mtnor  ejl  quam  d s,  mini/ 
maigiturcjl  d/.ipfaucro  d/,quxmdx,tf d x.quam  de,  mi/ 
nor  efi.  Dico  etiam  quod  duce  tantum  cequales  a figito  / , in 
ipftm  circulum cqduntrad  utrafque  partes  ipfius  d/,  minima 
confutuatur  (per  ;s  primi)  ad  redam  lineam  m d,y  ad  fi/ 
grtum  in  ea  m,  angulo  « u A aqualis  angulus  d n fi,y  (per 
primum pOflulatum)comte3a!ur  / S.Et  quoniam  (peris  diffi' 
nitionem  primi) aqualis  efi m fi.ipfi  m /.communis  autem  n A 
duce  igitur  m /,&  M d, duabus  fi  /t,# a d,  funt  equales  altera 
alteri.#  angulus  e.  /td(pertsprimi)angulo  fi  n d.efi  cequalis. 

Igitur  (per  a pnmi)bafu  dn,bafid$,efl  aqualis  .Diro  ia  quod 
rede  linee  d fi.alia  cequalis  non  cadit  in  ipftm  circulum,  d fi/ 
gno/.  si  enim  pojf.bile:  cadat,  y fh  /1 . Quoniam  igitur  i/ 
pfi d u,  d i.cfi cequalis,  fed  ipfi //,/fi.efi  cequalis:  y / fi, igi/ 
tur(per  primam  communem  fentetiam  )ipfid  r,efi  cequalis:  pro 
pinquior  igitur  igitur  ipfi  d »minim*:rcmotiori  e fi  cequalis. quod  iam  ofienfum  efi  impcfiibilc.  Vcletiamali 
ter.Conneaaturt.per  primum  pofiulatum)  u i.Quoniam(per  1;  diffinitionem  primi)  e qualis  ejl  km,‘P fi  M',eom/ 
munis  aut  n /,#  bajls  dn.bafid  r.cfi  aqualis  (per  bypotbeflm):igitur(per  odaua  primi)  angulus  « m d,  angulo  d 
M '■‘fi  cequalis.  SfJ  angulus  qui  fub  km  A ei  qui  fub  fi  m d.efi  aqualis,# qui  fub  fitt  d.ei  qui  fub  > m A cft  aqualis, 
minor  fcilicet  mxiori.quod  ejl  impoJ?ibilc.lg:tur  plurcs  duabus  redis  lineis,  cequales  in  circulii  c fi  y.ub  ipfo  d.fl 
gno  ad  utrafque  partes  ipfius  d /.minime  non  cadunt.Si  extra  circula  igitur  fufeipiatur  fignu,# quee  jlquutur  re 
liqua  ut  in  tbeoremate,quod  ojlenderc  oportuit, 

E ucli.exCamp.  fropofitio  9. 

9 intra  circulum  pundto  fignato,  ab  eo  plures  quam  dus  lines 

ad  circuferentiam.fuerint  squales,pumftum  illud.centrfi 
j^^lcirculi  efle  nece  (Te  eft. 

CAMfANVs  sit  ut  k puncto  a.fignato  intra  eirculum  b c 
d, ductae  fint  tres  lineae  a b,a  c,ad,ad  circunfcrenciam;  quas  po 
no  eflcaequales.p.ico  punctum  a.effe  centrum  circuli.  Produ' 
cam  enim  duas  Tineas  c b Si  d c:Si  diuidam  utramqs  earum  per 
aequalia  c b quide  in  puncto  e:fi£  d c in  puncto  f.Et  producan 
e aSt  f a.quas  applico  circunfereriae ex  utraque  parte, eritqu* 
per  s primi, utercp  angulorum  qui  fun  c ad  e, aequalis  alccruigi' 
tur  per  diffinitionem  anguli  recci.ucercp  erit  rec'cus . Similiter 
quoqi  per  eadem  uterque  anguloru  qui  funtad  f: rectus:  ergo 
per  corrclarium  primae  huius, quia  a e diuidit  c b per  aequalia 
Si  orthogqnalitenipfa  tranfit  per  centrum.-fimiliter  quocp  a f tranfit  per  ccntru:  quia 
^luidit  d c per  aequalia  Si  orthogonali ter:  quare  a eft  centrum,quod  eft  propofitum. 
Euch.cx  Zamb.  Theorema  s.  Propcfuio  9. 

9 Si  in  circulo  fufeipiarur  fignum  aliquod,&  ab  eo  figno  ad  circulum  ca/ 
dant  plures  quam  dus  re&slines  squales  :fufceptum  fignum  centrum 
ipfius  eft  circuli, 

THEONRZ  amb-  sit  circulus  x fi  y.mtraipfum-.fignum  fit/,#  ab  ipfo/.inipfum  x fi  y,  circulum  ra/ 
dati  plures  quam  duce  reda,  linee  equales,  hoc  efi /x,/fi,/y.Aio  quod /fignum. cerarum cft  Circuit  a fi  y.zon/ 
iungantur  enim(per  primum  pofiulatum)a  fi,  # fi  y.fccentur  que  (pereo  primobifariam  infignis  ,.y  [judcLcet 

*fi,pcrt.3'fi7>ier{,0' conmtist/ A«ff d, (ftr fecundum pofiaUtHm)cxtenditurutrobi$ m, K,  & ix.flgna. 

f Qs°/ 


et 
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lixfir,&  nullu  aliud  habent  commune  **,&■  6 x,re8a  lineet  preter/.fiptumS 
Jgitur/fignum.centrum  cft  circuli  xfiy.Si  intra  circulum  igitur  fumatur  jignum\  / 

aliquod,  d ftgno  autem  ad  circulum  incidant  plures  qudm  duce  re8a  lineee  ecqua  \ / 
lestafiumptu  pgnu.centruejl  circuli,  quod  ojlcndere  oportebat. 

ALITER  idem  cjlendere.  1 ntra  circulum  enim  «fi  ■ r.fufcipiatur  jlg«u  / , 
cT  ab  ipfo  /,in  circuli  cadant  plures  quam  btnee  reSee  linea  aquales,/  a,/ fi.  -*>* 

Cr  /y.Otco  quod ajlumpium  figrum /.centrum ejl circuli xfir.tton cmm.fed  f 

Ppolfibilecflfot.&  connexa  /t. exundatur  in  / s,figna.lgitur  j *,dimetiens  / 

ejl  ipfhs  x fi  t.circuliQjeoniam  igitur  circuli  xfir.in  dimetiente  { «,  apum/  I j 

p tum  ,fi  fe  jnum  /,quod  tpfius  circuli  centrum  nor.  ejl . maxima  quidem  efi  / *,  L_ 

{ per  7 tertij,)  maior  autem  ejl  / r.ipfa  /fi.&  /fi.ipja /u.scd  S" aqualis  (per  l 
bypotb>fin)quod  ejl  tmpofiibile.  igitur  i,  non  cft  centrum  circuli  e*  fit-  Simili/  \ / 

ter  ojkndcmus  quod  aliud  nullum  prater  /.igitur  /.Jtgnum.centrum  ejl  circuli  \/' 
ee  fi  y.  Eucli.ex  Camp. . Propofltio  it.  \ 

BI  circulus  circulum  fecer,  in  duobus  tan 
cum  locis  fecare  neceflc  eft. 

campanvs  Sint  (ipoflibileeft,duocii7 
culi,  fecates  fe  in  pluribus  quam  in  duobus 
Iocis,fuper  tria  poncta  ab  c,producam  lineas  a b 3£  a c,  /7 
quas  diuidam  per  aqualia  in  p uftis  d 8C  e,Si  producam  / [e 
apunifcoejineamefjperpendicularem  fuper  lineam  a \ T~ 
c,k  a puncto  d,linea  d f,perpendicularem  fuper  lineam  \\ 
a b,&  fecent  fe  dua  linea  e f,d  f,m  puncto  f,eritq?  per  cor 
relarium  prima  huius, puelum  f,centru  circuli  utriufq?  * 

quod  eft  impoflibile  per  s huius. 

Eucli.ex  Zamb.  Tbeor-ma  9.  P 

Circulus  circulum  in  pluribus  duobus  (ignis  non  fecat, 

THEON  « zamb-  Si  enim  pofiibile:  circulus  a 
fi  r, circulu /c},ir  pluribus  /Ignis  quam  duobus  fecetboc  * 

eft  in  finali,  cotunBa  fi  u%it,bifaria(per  io  primi)  s^~/ 

jecenturinax,flgnis.tt(periiprimi,)abtpP'itK,iplh  fi  4 — , — 

x-.Sfi i,-y  ad  angulos  rcBos  excitata «>,cr  x#j  t, ex/  — 

tendantur  in  ec,&{i,figna  QUoniam  igitur  in  circulo  «fi  / \ 
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■ P t . ewfrtflH  ef?  ipfum  *■  morum  igitur  circulorum  fefe  inuiccm  [ccimtam  idem  ejl  centrum  *.  quodfper 
t tcrtij)cjl  impofiibile-Circulus  igitur  circulum  iit  pluribus  quam  duobus  figitisnon  fccat , quod  fueratofien / 
iendum. 

Eucli.ex  Camp.  Propofitio  a 


ii  circulus  arculam  contingat, Iineacp  per  centra  eorum  tranfeat, 
adpun&um  contactus  eorum  applicari  neceffeeft. 


anvs  Si  enim  linea  trarfiens  per  ccn/  e 

duorum  circulorum  cedi  de  fefe  contin/ 
genaum  intra uel  extra,non  uadit  ad  locum  contactus,  /y  \ 'N. 

fecet  circunferentiamutriufque.fltq?a,per  primam  huiusj  //  / \ \\ 

centrum  circuli  e d,&b,  centrum  circuli  e c,&  ducatur  li'  /(  / W r)\\ 

nea reda  abcd,fccans  eircunferentia  utriufque,&duca/  f \ — -i — j ' 

tur  linea:  a puncto  e qui  fit  locus  contactus,adcentra,qus  V 'v  / J 
fint  e a,eb,erutque  in  contactu  interiori , per  i»  primi  dus  \ ^ / 

lines  e b Siba, longiores  e,a,  quarelogiores  ad,eftcnim 
a, centrum  circuli  c d,SC  quoniam  b ccftsqualis  eb,quoni/  ^ ^ 

am  b eft  centrum  circuli  e c,erit  c a longior  a d , quod  eft  

impoffibile.  In  contactu  uero  exteriori  erut  dus  lines  Z'  t/' 

a e.  Si  e b,logiores  a b.-quare  a d & c b.maius  erut  quam  tof  * \f  ° \ 
taa  b, quod  eft  falfum.  i J 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  io.  Propofitio  it.  \ A J 

Si  bini  circuli  fe  introrfum  adinuicem  tetigerint  ^ / e 

fufcipiaturqj  eorum  centra.redta  liuea  coniugens  eorum  centra  & eieda, 
in  conta&um  circulorum  cadit. 


THEON  ex  Zamberto.  Bmi  inquam  circuli  xfiy,(T  « A.fefe  adinuicem  tangant  introrfum  iit  flgtto  a, 
fufcipriturque(per  prirran  terti))  centrum  circuli « Cy.fitly  illud  l, circuli  autem  x/t,fit  x.Dico  quod  reBa  linea 
duBa  ex  [,u  ‘,'y  delta  in  ipfum  x,fi  gnum  cadit. Son  enim.fed  fi  pofftbilc  ejl,  cadat  fient  (*tt,€  comeBantur  a 
{ i. Quoniam  igitur  x *,$ * (,ipfa  / x.hoc  efi  ipfit  { t,  (perit  primi)funt  maioresicommunis  auferatur  * {,  reliqua 
igitur  x*,maiorefl,qudm  reliqua  xe.Aequalts  autem  efi  Jx.ipfi  *x,(per  is  diffinitionem  primi. ) y tJ.ipfa 
tl,  igitur  maior  ejl,  minor  'maiore,  quod  efi  impoffibile.  RiBa  igitur  linea  auBa 
ex  e.tn  t.fignum.cxtra  ipfum  contaSus  non  cadifin  ipfum  contaBum  igitur,  si  Uni 
circuli  igitur  fifc  inuiccm  introrfum  tetigerintfumantur '<p  eorum  centra,  reBa  linea 
torum  centra  coniungens  ZT  m eorum  cadit  contaBum, quod  demonfiraffe  oportuit 
ALITER  idem  ofiendere.  sed  iam  cadat  ficui *(y.CT  extendatur  iit  reBas 
direOum  linea,  1 1 i.in  e.fignum.dT  contingantur  a «,c?  x (.Quoniam  igitur  x *,ff * J 1 
maior  funt  ipfa  x(,(pcri,  primi.) fed  x (.aqualis  efi  ipfi  r i, hoc  efi  ipfi  ( t,  commu/ 
nis  auferatur  ( ,, reliqua  igitur  x (, reliqua  * i, maior  efi,  hoc  efi  * Aquam  > t,  maiore 
minor, quod  ejl  impojhbile.Similitcr  y fi  extra  circulum  paritum  fuerit  centrum 
maioris  circuH,ofiendcmus  impofiibile.  ? 

Eucli.cx  Zamb.  Theorema  it.  propofitio  tu 


11  Si  duo  circuli  fefe  adinuicem  exterius  tetigerint,  centra  eorum  coniuiv 
gens  rciita  iinea.per  contactum  tranfibit. 

THEON  ex  zamberto.  duo  enim  circuli x fi  y,€" x J i.fefe  adin 
uicem  exterius  tangunt  in  figno  x.  sumaturip  ( per  primam  terti) ) ccn/  ^ 

trum  circuli  x fi  y,fit‘rp  illud  (,& circuli  x t i.fit  i.Dico  quod  ex  ( , in  *,  A 'v  f \ 

duBa.rcba  linea,per  ipfitm  x contaBum  tranfit.tlon  enim.fed  fi  pofibih  [ « V J 

efi tranfeat  ficui (y.ff^t.Et coniunganturxf  xe.QJiontam  igitur (,fi\ 

ffum.centntm  efi  circuli  x f y.aquahs  efi  ( x,ipfi  ( r- HurJus  quoniam , V } e /V  J»  * J 
fignum.ee itruni  efi  circuli  xJ «,  aqualis  efi  x i.ipfi  J*.  oficnjum  autem  y ^ 

efi  quod  t x.ipft  { y.cH  equahs.igitur  (x.iTxt.ipflsiy.ff,  Afunt  aqua 

les.qitar: tota ( e.ipfis (x,&x*. nwor rfi.fed  &minor,(pcri<>  primi) quod efiimpofiibile.Jgtur  quaxint.du 
citur,rc3a  linea.yr  ipfum  x.contaBu  tranfit.si  duo  circuli  igitur  fefe  adimdeem  exterius  tctigcrait,eoram  centra 
(cniur.gns  nfu  linea  per  contaSum  ueniet. 
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HucliexCamp.  propofltio  n 

a l circulus  arculam  cotingat,  fiueintrinfecus  Gue  extriti  fecus, in 

uno  tantum  l°co  contingere  necefleeft. 

campanys.  Si  enim  fuerit  poflibile,ut  circnlns  circulu  cotingat  in 
!SgSSj^y*l  duobus  locis  intra  uel  extra, cotingat  circulu  a b cd,  circulus  a b e interi/ 
us in  duobus  piletis  ab, uel  c 

exterius,circuluscdf,tduo/  * r / — s_c/<~v 

buspuctiscdCilergoduce  Tx,  -^\  f \ 

mus  linea  rectam  ab  a,  ad  b,  „ / \ IU  e j)  U n\  A 

fi  ipfa  cadat  extra  circulu  a V~  je  Jj  \V  JJ  l I JJ  ' J 

be,  interiore,accidet  contra  V J/  ^ J 

riufecunds  huius.  Quod  fi  > ^ /5V S 

ipfa  cadat  intra  ipfum.cum  diuiferimus  ipfam  per  squalia, & eduxerimus  a pumfto  di 
uifionis  perpendicularem  ad  ipfam.fueritq»  applicata  circunferentis  ex  utraque  par 
te,ipfa  tranfibitpercentru  amborum  circu!orum,quare  accidet  contrariu  prsmiiTs. 

in  circulo  uero  contingere  exterius  in  punccis  cd,fi  ducamus  lineam  rectam  apun 
etocad  punctu  d,necefle  eft  accidere  contrariu  fecuds  huius. Quafe  utruque  impoffi/ 
bile.  Eucli.ex  zamb.  Theorema  u.  rropojho  n 

>3  Circulus  circulum  non  tangit  in  pluribus  fignis  uno,  etfi  extra,  etfi  in/ 
tus  tangat, 

T H E O N ex  Zamb.  Si  enim  poffibile, circulus  xfir  /, circulu  t fi  •'s. 

I J,  tangat  primu  introrfum  in  pluribus  quam  uno  fignis, hoc  cjl  f < 

fumatur  quidem  centrum  ipfius  circuli  xfiy  /Jhtfc  illud »,  ( perprimant  f \ 

tertij,)  circuli  autem  e fi  j/,jltl.lgitur  (per  ti  ciufdcm)re&a  lutea  duda  | j 

exs.ini.caditinpgnafiAcadatffcutfini  /.Et  quoniam  t.fignum  cen/  V J 

trum  ejl  circuli  xfiy  Aqualis  (per  diffinitionem  i;  primi)  ejt  fi  {,ipfl  / « 

a.Maior  igitur  efl  fi  e.qudmt/,  multo  maior  igitur  e e,  quam  e /.  Rur/  s'  n. 

fus  quoniam  t,(lgnum,ccntru  ejl  circuli  1 0 { /,  aqualis  cjl  (per  eande,)  / • \ 

fi  t.ipflt /.patuit  autem  quod  ea  multo  maior.qucdeftimpojlibileugitur  / \ 

circulus  circulum  introrfum  non  tangit,  in  pluribus  qudm  uno  fignis.  f y'  'v  ' 

Dico  etiam  quod  nec  exterius,  si  enim  efl  pojhbile-.circulus  * r «,c.r  f/P  * • 

culum  x fi  y /, tangat  exterius  in  pluribus  qu.im  uno  fignis, uidelicet  mk.  ’ ' J\  t 

«>,  cr  coniugatur(per  primum  pojlulatum.ix  -,,Quomam  igitur  iit  cit/  \ N.  / J 

cunferentia  utrorumque  circulorum  xfir/.CT  *>*,  [ujcepta  funt  duo  \ J 

contingentia Pgnax.er  t,coniungers  ea  [ignarefia  linea, (peri  terttj)  \ ^ / 

bura  utrunquecadit.scd  cadit  intra  ipfum  circulum  x fi  r/ dextra  cir/  y/ 

culum  x re, quod  abfurdum  ejl.  circulus  igitur  circulum  exterius  non  ^ 

tangct.in  pluribus  fignis  qudm  uno.o/lenfum  autem  ejl  quod  neque  mtrorjum.circulus  igaur  circulum  «en  tatv 
g«  in  pluribus  Pgnis  quam  uno.etfi  exterius.etfi  interius  tangat, quod  dcmonjlrafie  oportuit. 

Eucli.ex  camp.  Propcfitio  » 


n linece  in  circulo  fi  fuerint  *quales,eas  a'  centro  aquidifta/ 

||y  §|0k§re5&  fi  3 centro squidiftiterint, squales  effe  necefleeft. 
i||  campanvs  Situtincirculoabcd,cuiuscentrum,(it  e,dus  lines  a 

mWmdSibc  fintsquales,dico  quodipfs  squidiftant  a centro, 8£  econuerfc. 
ifJbiz£gli£producantur  enim  a centro  ejines  e f 8ie  g,perpendi 
culares  ad  a d 8C  b c,eritque  per  a parte  tertiae  huius,a  d,  diuifa  per 
aqualia  in  f,SC  b c in  g.  Quia  ergo  duo  latera  e d,8C  d a trianguli  e d 
a funt  aequalia  duobus  lateribus  e c 8i  c b trianguli  e c b,8i  balis  e a 
bafieb,eritper  s primi  angulus  d aequalis  angulo  c.  Et  quia  duo 
latera,e  d Si  d f,trianguli  e d f funt  aequalia  duobus  lateribus  e c ,8£ 
c g,  triaguli  e c g,nam  d f,eft  squalis  c g,eo  quod  to  ta  a d p ofita  eft 
squalis  b c,zr  angulus  d eft  squalis  angulo  c,  erit  per  * primi, ba. 
fisef.squalisbafleg.Et  quia  ifts  funt  perpendiculares  uenientes 
ad  eas  d centro, pacet  per  4-  diffinitionem  fiue  + propoflcionemhuius.ipfas  squali  ter 

diftare 
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diftare  k centro.  Aliter  idem. Quadratum  enimed,per  penultima  primi, ualec  qua/ 
drataduarumlincarumefS£fd,S£quadratumec, quadrata  duarum  linearum  qua 
funteg,crcg,3£  quia  quadratum  eeft  squale  quadrato  ec  ,8C  quadratum  d f.qua/ 
dratogc,emquadratumdf,squalequadratoeg,quareef,eft<equaIe  e g, ficcp  patet 
idem.  Sit  ergo  e f, squalis  e g, quod  efceas,a  d.fcilicet  6C b c,  aequaliter  diftare  a cen/ 
tro.Dico  tunc  quod  a d,eft  aqualis  b c-Quadratis  enim  duaru  linearum  e d,  SC  aequa/ 
fibus,demptifque  quadratis  duarfi  linearum  e (>sc  e g aqualibus. remanet  per  penul 
timam  primi,quadrata  duarum  linearum. fd,«gc, qua  per  tertiam  communem  fen/ 
centiam  necefledtefre'*qualia,quarefd,eft  squalis  gc,ergo  duplum  fd,  quod  eft  ad/ 
eft  squale  duplo  gc.quod  eft  bc.Et  hac  eft  fecunda  pars  propofiti. 

Euclt.ex  2 dmb.  Theorema  u,  Propofuio  i* 

*4*  In  drculo  reds  lines  funt  squales, qua:  squaliter  diftant  a cetro.Et  quS 
squaliter  didam  a centro, squales  adinuicem  futit 

TUEO  Nex  zamberto.  sit  circulus  xfiy  in  co,fint  aquales  rede  linea  x fi,& y Aoico  quod  at 

qualiter  diflant  a centro.  Sufcipiatur  enim  (perprimam  terHj,)centruM  circuli  xfiy  /.jhquc  illud  t.  Ei  4 b ipfo» 
iniffas  f.Cr  »/,  (per  duodecimam  primi  ) perpendiculares  excitentur  t (,  CT  i>< 

CT  contingantur  ( per  primum  poJluUtum;  cc  ucr  i y.  Quoniam  igilur(per  tertiam 
tertq)reda  Irnea  quadam  per  centrum  extenfu  (.redam  lineam  quandam  non  ex/ 
tenfam  per  centrum  * £,ai  angulos  Udos  & bifariam  dtfpefcit, aqualis  cfl  igitur  x (.  / I 
ipfl  i fi,dupkt  igitur  e!i  x fi  , ipfius  * f.crbbtd  etiam  tAipfiuS}»,  dupla  cfl. Et  cfl  f 
aquali  t xfi.ipfly  Aequalis  tgtiurefl  * (.tpfiy  «.Et  quoniam  tequalis  ejl  at, ipfl  ■ y,  , 
ex  centro  enim  in crcmfcr.n  iam.cequum  cfl  quadratum  quod  fit  ex  ty, ei  quod 
fit  ex  «t.  quadrato,  sedet  quod  fit  ex  a t, quadrato,  (per  4.7  primi), aqua  funt  ea 
qua  fiunt  ex  x(,<y  ?>,quadrata,rc6us  enim  eft  angulus  qui  ai  {.  Ei  autem  quod 
fit  cx  t r,(pereandein,)  aqua  funt  ea  qua1  fiunt  cx  i*,cr  ty.re Gusenim  cfl  ar.gur 
Ius  qui  ad  » E4  igitur  qua  fiunt  ex  x i.ZT  1 i,quadrata, aqualia  fumeis  qua  fiunt 

exye^T  't, quadratis,  quorum  id  quod  fit  ex  x (, equum  cfl  ct  quod  fu  cx  r*.  aquatis  enim  cfl  x (,ipp  y ».  Re/ 
liquum  igitur  quod  filex  f,.  reliquo  quod  fit  te,  (per  tertiam  communem  fwtemiamlefl  aquale.  Aequalis  igi/ 
tur  cfl  t {,ipfU*.m  circulo  autem  aquahter  reda  linea  difiare  dicuntur  i centro  quando  d centris  inipfas  per / 
pend.cutaris  duOt  funt  aquales  (per  diffinitionem  a tertij. ) igitur  xC,€yt.  equalitef  dtjlant  d centro,  sed 
tam  x fi.f  y /,reda  iinca  aquahter  dtjlent  d centro.boc  tfl  aqualis  fit  t (,ipfi  t «.Dico  quod  aqualis  cfl  a fi,  ipfl 
y A Ei/dem  enim  conflndisjlmiliter  oflcndimus  quod  x i, dupla  ifnpfius  x «,CT  rAipfiuS  y s.Et  quoniam  a/ 
tpuiiscfl  x ,,ipfiy  ,,tx  centro  er.im  in  ciratnferentiam, equum  tfl,  quadratum  quod  fit  exxt.ci  quod  fit  ex  t 
t,  quadrato,  sed  ei  quod  fu  ex  x ,, quadrato:  aqualia' funt  (per  primi, )qua  fiunt  cx  t {,&•  { xt  quadrata.  Ei 
autem  qiidd  fit  ex  y t,a  qualia  funt(percandem)ea  qua  funt  ex  »,.<T  «y.E  a igitur  qua  fiunt  extfi.ff  { x,  qua 
irata.*  qualia  funt  eis  qua  fiunt  ex  > »,(f « y, quadratis. Qiforum  quod  fit  ex  1 «,eiquodfitcxt(,efi  aquale,  at 
qualis  enim  ejl , i,ipf,  ( *.  Reliquum  igitur  quod  fit  ex  a.  (■  (per  s communem  fententiam  ) equum  efi  ei  quod  fit 
ex  y «iaqualis  igitur  cfl  x «.ipfl  y t.  a»  ipfius  x i, dupla  cfl  ipfa  x fi  .ipfius  uero  y 1, dupla  ejl  ipja  y A Aequalis  igitur 
tfl  x fifyfl  y A In  crculo  igitur  reda  linea  funt  aquales, qua  a qualiter  difaHt  i centro,  tTqua  a qualiter  difant  3 
uatroqibt  muicemfunt  aquales,  quod  erat  demonftrandum, 

Eucli.ex  Csrr.p. 

■[  intra  circulum  plurims  tedx  lines 
sciderint,  diametrum  eius  omnium 
ongiiTimam,  eiq?  propinquiores  re/ 
motioribuslongiorese{Tenece{Teeft  f/ 

c ampanvs  Situtin  circulo  a becuius  Centrum  e; 
cadant  plurimae  lines  quafinta  b^t  C.a  d.fg.hK,fitqj 
a ed/diametcr.Dico  rpfem  effe  longiffimam^Calias  tato 
maiores  quanto  funt ipd  propinquiores.  Ducantur  e/ 
ninia  centro  cjinesad  extremitates  omnium,qusfint 
eb,ec,e6eg:eh,SCc K,erunrqueper«« primi,duo  latera 
ef^Ceg,trianguiiefg,longiora  fg.SC  quia  ipfa  funt  ae/ 
qualia  a d.eric  a d,maior  fg.  Eadem  ratione  maior  erit 
quam  a c,qu«  a SCe  c,funt  maiora  a c,squalia  ad,  ergo 

• I a a 


eropofitio  ii 


PS  GEOMET.  BLEMENT.  E^LICDIS 

a d maior  eft  a c.Sic quoque  eftmaior h k,8£  maior  etia 
quam  ab.Qnodaucemfgfic  maior  hK,.#  ac, quam  a 
b,patct,quiacumduolaterafe#eg,trianguli  feg.finc  j 
squalia  duobus  laceribus  h e Si  e k trianguli  h e k#  an/ 
gulu  s f e gjtnaior  angulo  h e i,erit  per  primi  bafis  f g,  ^ 
maior  baO  h k.  similiter  quoque  quia  a e#  e c,  funt  se/  'f 
qualia  a e# e b# angulus  a ec,maiorangu!o  aeb.eritJ 
bafis  ac,  per  eandem  maior  bafiab#ikeft  propofitu 
Eueli.ex  Zamb.  Theorema  H»  PropofkiO  15 

^ In  circuIo,maxima,quidem  eft  dimetiens.alia 
rum  autem  femper  propinquior  centro,  remo/ 
dore  maior. 

THEON  ex  Zimbcrto.  Sit circulus xfir J 'dimetiens  ueroiUiUS 
/Ii  * /.centrum  mitem, fit  1 . e«  propinquior  ipfi  * /dimetienti fi  S 7. remo 
tior  autem  fit  t «.Dico  quod  < /.maxima  eji,  maior  autem  S r.quim  { 1.  Ex 
citetur  (per  a primi)  ab  t,  centro  in  ipfas  ty,f(  bperptndicuUret  * #,d\ 

Et  quoniam  propinquior  quidem  centro  ef  e 7, remotior  autem  { 1,  maior 
e{  (per  a dijpnittoncmligitur  1 o/pfa  1 f.  Ponatur  autem  (per + tenij  )aqua 
lis  t vpfi  1 l,<f  (per  undecimam  primi) per  x,ipfi  % a ad  retos angulos  t> 
citata  k a, extendatur  iit.  E ttper  primum  pofhtlatum)coniungantur  . ju,« 

1 quoniam  aqualis  efl  t i,  ipfit  k^equalis ejl  (per  quartam  ter/ j 

itj  &•  iiffmi.ionem  quartam  eiufdem)  S r/pfhu.Rurfus  qu eugii  aqua/ 1 , 

lis  ejl  a t.ipft  • m,<? * •'»'>/'  t ’jgitur c /jpfis  n i,# » 1, efl  aqualis. Sei  uA  \ 

&u, (per  10  primi)ipfaMi>maiores  funt.  igitur  a /.maior  efl  qudm  /u.  \ •( 

Et  quoniam  dua  /*  »>d*  1 r, duabus  t t.ft  1 funt  aquales  (peris  diffinitio/ 
nem  primi)ex  centro  enim  in  circunfermiam,#  angulus  quijtibtit  < ,an 
gulo  qui  Jub  f » 1,  maior  efl,  bafis  igitur  * r,(  per  1+  primi  bap  (t, 
maior  efl.scd/t  t.ipf  S r.openfa  ejl  a qualis,  &■  £ 7,igitur,quam  { 1, maior  * • r 

e/I.Maxima  igitur  efl  a/jdimeticns.maior  autem  fi  7iipft{‘.tn  circulo  igp 

tu  r dimetiens  maxima  efhaliarum  autem  femper  propinquior  antro ; remotiore  maior  efl,  quod  demanflrtfi» 
oportuit. 

Sucti,  ex  Camp < mpoftt»  » 

[I  ab  altero  terminorum  diametri  cuiuslibet  circuli  orthogonaft/ 
ter  linea  reda  ducatur,  extra  circulum  eam  cadere  necefle  ed. 

J Atque  inter  illam  Si  circulum.aliam  lineam  redam  capi  impofll 

bile  cft.  Angulum  autem  ab  illa  &drcunferemia  contentam , omnium 
acutorum  angulorum  efle  anguftiflimum.  Angulum  uero  intrinfecum  » 
diametro  SI  circunferentia contentum: omnium  angulorum  acutorum 
efle  amplifllmum  neceflecft.  Vnde  etiam  mamfertum  eft.omncmH/ 
neam  redam  a termino  diametri  cuiuslibet  circuli  orthogonaliter  da/ 
dam,  drculum  ipfum  contingere.  a 

campanvs  Sit  ut  a termiuo  a,diamecri  a c,  drculf  a' 
b c,cuius  centrum  d,ducatur  linea  orthogonaliter, dico 
quod  ipfa  cadit  extra  circulum#  quod  inter  bneam  illam 
K circunferentia, nulla  alia  reda  linea  intercipitur#  quod 
angulus  quem  ipfa  8i  circunferentia  continet.eft  minor  o/ 
mni  angulo  redilineo,qui  uidelicec  a duobus  redis  lineis 
continerer#  quod  angulus  contentus  a diametro  8i  cit/ 
cu n fe ren tia,eft  maio r omni  angulo  redilineo  acuto.  Si 


nim  linea  d uda  ab  a.orthogonaliter  fuper  a c lineam,  pti/ 
teit  cadere  intra drculum,fit  illa  linea  ab#  ducatur  linea 
d b,  erit  que  per;  primi, angulus  d a b, squalis  angulo  dba 
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Sqaia  angulos  d ab. eft  r-edus  per  hypothefin,habebit  triangulus  a b d,  du<5s  ahgu> 
fos  reetos.quod  eftimpoffibile  pernprimi.  Cadet  ergo  extra,fitquc  a c,quod  fi  intei* 
ipfam  SicirOinfcrentiam  poteft  linea  reda  iittefdipi.fi  t illa  a f.ad  quam  ducatur  perpe 
dicularis  d g,S t quia  angulus  d gajeft  redus.ertt  per  is  primi  linea  a d,l3gior  linea  d g* 
quod  eft  impofTibiie:quareinteripfam.S£circunferennam,;nuIla  linea  recta  interci/ 
pietur.  Propter  quod  patet  quod  angulus  contentus  ab  a c . St  circunferentia , qui 
dicitur  angulus  contingentis,eft  minor  omni  angulo  a duobus  rectis  lineis  conteri/ 
to.SienimaliquisrediiineusanguIusefletangulo  contingentis  squalis,  aut  eo  mi/ 
rioncum  omnis  talis  pofTit  per  squalia  diuidi  fecundum  doctrinam  9 prinu.incerline 
am  a e.&circunferentia>poflet linea  recta  intercipi,quod  mortitrauimus  efle non  pof/ 
fe-Per  quod  patet  angulum  contentum  a diametro  St  circunferentia.orrtniuri  acuto> 
rum  redilineorum efle  maioreni.quianori differt  a recto  :nifi  angulo  contingentia* 
quem  monftrauimus  effe  minorem  omni  redilineo.  Correlarium  patet  per  prima 
partem.  Cum  enim  linea  a e, in  utranque  partem  eiecta  non  fecet  circulum , St  tangat  it 
pfumih  puncto  a,ipfa  elt  contingens  per  diffinitionem. 

cAmpani  additio.  Exhocnotandum,quodnon  ualet 
iftaargamentatio,hoctranfitaminoriadniaius  &per  o' 
mniamedia:ergo  per  squale.  NeC  i ita:  Contingit  reperire 
maius  hocyX  minus  eodem:ergb  contingit  reperire  squa 
Ie.hoc  autem  fic  patet.Sit  circulas  a b,  fuper  centrum  c,cu'  I 
ius  diameter  a cb.  Seducatur  ab  eius  termino  ajinea  ador 
thogonaliter.eritquecondngenscirculum  per  correlariO  \ 
huius-Defcribatur  iterum  fuper  punctum  a fecttndu  quan  ' 
titatem  diametri  a b.&rcultisb  e d.6f  imaginetur  Iinda  a b. 
moueri  fuper  punctum  a,per  circunferentiam  arcus  b e d. 
ttaquod  punctum  b numeret  omnia  punda  arcus  b ed. 
quoufque  perueniat  ad  lineam  ad,&  cooperiat  ipfain. Et  quia  angufus  b a d.eftfe/ 
dusteritutnon  fit  fumcre aliquem  angulum  acutum  cui  squalem  noti  fecerit  linea 
a b.cum  diametro  a cb.minoriscireu!i.quia  tranfitiit  ad  angulum  redum : dinume' 
rans  fitum  omnium  angulorum  acutoruni.quorurti  martifeftuni  eft  qiiofdarh  e(Te  mi 
nores  angulo  femicircuiixontento  a fem ici rcutl ferintia  abyS  diametro  a c b,8£an> 
gulum  rechiffl  manlfeftumeft  c(Te  ffiaiorem  eodem.Dico  quod  nullus  ihtrahfitu  ab 
acutis  minoribus  ad  redum  maiorem  intermediusrfuit  ei  squalis.  Si  enim  fuerit  a!i> 
quis,fit  ut  illum  fecerit  linea  a b,cumpundusb,fUit  iri  pundo  e, arcus  b ed.  Quia  er» 
go  angulus  eab  eft  squalis  angulo  femicirculi  prsdido,  angulus  aUtein  femicirculi 
eft  amplilfiinus  omnium  acutorum  per  ultimam  partem 
huius,erit  angulus  c a b,ampliffimus  omnium  acutorum.  C- 
fciuidatur  ergo  angulus  ead.ficutpropofuits  primi, per  . 
squalia,  duda  linea  a f eritque  (per  9 conceptionem,)  an  / 
gulusfab, amplior  angulo  e a 6, quare  erit  aliquid  :am/ 1 
piius  ampliilimo.  quoa  eftimpoffibile.  Vel.  fic. .Cum  afl/  ' 
gulus  e a b,  fit  squalis  angulo  femicirculi  fieutponiniri 
at  angulus  femiarculi  cum  angulo  con  tingen  tis  eft  squalis  uni  redo.fimiliter  qud 
gueangulus  eabeum  angulo  c ad  eft  squalis  uni  redo,  erit  angulusea  d:  squalis 
«lgulo  contingentis:  de- quia  angulus  contingentis  eft  anguftiffimus  omnium  a/ 
«ferum  per  > partem  huius:erit‘fimiliter  angulus  e a d,  ei  squalis : anguftifiitniiS  o > 
mnium  acutorum. fed  angulus  ea  f eft  eo  angufcior;per  concepti  onemierit  ergo  ali> 
quid  anguftiusanguftiffimo:quod  eftimpo(?ibik.Non  ergo  erit  angulus  redilineus: 
squalis  angulo  femicirCuli.Et  quia  tranfitur  a minori  ad  maius  & non  per  squale: 
item  quia  eft  reperire  minorem  eo  Si  maiorem:patetinftantia  contra  utranque  argu/ 
mentationemprsdidam.Vndeper  interemptionem  ad  illud  eft  refpondendum. 

Poiftt  probari  quod  angulus  contingentis  cft  diuifibilis  fecundum  lineam  redam 
urcSftat  per  figurationem  hic  a latere  pofitam.  Certum  eft  quod  angulus  qui  caufa/ 
tur  ex  contadu  duorum  circulorum  uel  fphsrarum^ft  angulus  conti  rigentis : SC  X3> 
lis  dididatur  per  lineam  e g>quia  hic  habetur  triangulus  h g n>cuiasbafis  h k,diuida> 
tur  per  squalia  in  pundo  c:SC  protrahatur  uerfus  g,concac1urh:SI  arguitur  per  * pfl 
tni:drinde  per huius^i  patet  propoficutn. 

MduxaupK  ibtortm  it.  eropofib,e 

f + Qp# 
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Qusa  diametri  rirculi  extremitate  ad  angulos  rcdos  ducitur,  extra 
ipfum  circulum  cadit,&  in  locum  inter  ipfam  redam  lineam  & circunfe/ 
rentiam, altera  reda  linea  non  cadet, 8£  femirirculi  angulus, omni  angu 
lo acuto  redilineo  maior  eft, reliquus  autem  minor. 

THEONk  zambcrto.  sit  circulus  * f 7,0'  rea  centrum  /,<f  dimetiente m a fi.Dtco  quod  qutt  ex  tt,  ip/1 
« fi, ab  ungulos  redos  ducitur  .extra  ipfum  circulum  cadit.  Non  enim.fed 

fl  polfibde  efl, cadat  interius  peut * coniungaturAt-  Et  quoniam  cer  j , 

quaiis  efl  A *apP  A t.tper  a diffinitionem  primi)  ex  centro  enimm  cir/ 
cunferentiam.tqualis  efl  ZT  angulus  / * t, angulo  * 7 /.Angulus  autem 
/*  t,redusefl,redas  igitur  efl  & qui  fub  *t/.  Anguli  igitur  qui  fub  / * 

7>dT  * 7 S,duobus  redis  funt  a quales, quod  (per  17  primi,)ejt  impoflibi 
U.  igitur  ab  * Jlgno.ipfl  a &ad  anguios  redos  duda,  intra  ipfum  circus 
lum  non  cadit. similiter  quoque  oflendemus, quod  neque  in  ipfam  circun 
ferenfam  , extra  igitur  cadit  fleut *i.  Dico  quod  in  locum  inter  a i,re 
fiam  lineam ,& 7 fi  *,circunferentiam:alia  reda  linea  non  Cadit. si  enim 
popibileefl.cadatpcuti  «,cr  excitetur  (peraprimi)i  A.flgnojn  ipfam 
i *, perpendicularis  / >.Ei  quoniam  reSus  efl  angulus  ait,  minor  redo 
autem  qui  fubta  t.maior  igitur  efi  * t.qudm  i 1.  Aequalis  autem  efl  tu 
ipjl  t i,ex  centro  enim  in  circun  fcrentiamyiaior  ( per  19  primi,')  igitur 
efl  1 1,  ipft  t »,  minor  maiore.quod  efl  impofiibile . in  locum  igitur 

inter  redam  lineam  cr  circun  fcrcntiam^tltcra  reda  linea  non  cadet.  Dico  quod  ZT  fcmicirculi  angulus  eoa/ 
tentus  fub  a fi.rcda  linea  &rs  *,circunferentia,omni  angulo  acuto  redilineo  maior  efl.  Reliquat  autem  contentut 
fub  7 * *,eircunferen:ia  i a >,reda  Imea.omnt  acuto  angulo  redilinte  minor  cfl.si  enim  aliquis  efl  angulus  redi > 
lineus  maior  eo  qui  fub  £ *,reda  linea  ffr*  a,circunferemia  continetur, mtttor  uero  eo  qui  fub  74«,  circun  ferrer./ 
tia  «T a e, reda  linea  continetur  Jn  locum  inter  r 1 a^treunferentiam  & a t, redam  lineam  reda  linea  cadet, qua  effi 
ciet  maiorem  quidem  angulum  contentum  fub  r.dtt  lineis  eo  qui  fub  fi  a, reda  linea  & tt  *,circunferentia  contine 
tur, minorem  autem  eo  qui  fub  7 4 x.circunfcrcntia  «T > %.reda  linea  continetur,non  cadit  autem.lgitur  angulo  ci 
tento  fub  fi*  reda  linea  ,&tl  *,circunferentia,angulus  acutus  fub  redis  lineis  contentus  maior  non  efl,  neque  ttii 
minor  contento  fub  7 > *,  circun  ferentia  & *,,reda  linea. 

CORREURIVM.  Hinc  manifeflum  cfl,quod  a diametri  circuli  extremitate  ad  angulos  redos  dudai 
ipfum  circulum  tangit.S quod  reda  linea  circulum  in  uno  flgno  tantum  tan.it, quoniam  cflcnfum  efl  (peri  terti j,> 
quod  qua  in  duobus  illis  [Ignis  incidit, intra  ipfum  cadit, quod  dcmonflraffe oportuit. 

Eucli.cxCamp.  propofltio  16 

is  f|spfflDaco  pundo.ad  datum  circulum  lineam  contingentem  ducere. 

QP&wSS  campanvs.  Sit  circulus  datus  ab  cuius  centrum  c,  punctufque 

Kgiiiwadatusdjuol0  ergo  a puncto  d, ducere  lineam  contingentem  circulum  a 
Ryg^h-PrcHiim  linpam  d c,fecantem  circunfercntiam  circuli  ab,  in  puncto  a» 
uper  quam  defaibo  circulum  d e,  fecundum  quantitatem  lir 
ne®  dc,concentricum  circulo  ab,&apuncto  a.  produco  linee 
amae,perpendicularemadlineam  dc.qu®  f-ceic  drennferene 
nam  circuli  d e,in  puncto  e.SC  produco  lineam  e c,fecantem  cire 
cunferentiam  circuli  a b in  puncto  b.  Deinde  produco  lineam 
db,qux  erit  contingens  circulum  a b.Quia  enim  duo  latera  a 
cStce.triaguIi  a cefunc  aqualia  duobus  lateribus  bc&cd  trie 
anguli  bcd,8C angulus  ceftcommunis  utrique.erit  per  4 primi 
angulus  eae, aqualis  angulo  d b c,angulus  aute  ea  c.eiireflus, 
quare  angulus  d b c:eftrectus.Per  correlarium  ergo  prxceden 
ris  erit  linea  d b.condngens  circulum  a b,quod  eft  propofitum. 

EhcLcx  Zamb.  eroblema  1 Propofltio  17 

li&Uift/ 

gno  «,d«o  circulo  C 7 /.contingentem  rtfiam  lineam  ducere.  Sujcipiatur  enim  (peri  terti;,)  centrum  circuli,  fitefl 
illud e.ej comugat tr  (per primu populatum)  a/i.&t cenm>  quidem «, fp»tio uero  1 «,(per  tertium poflulotu)cir 
culus  describatur  * { i,dab  ipfo  /,ipfi  t «ytdangulos  riflos  exedetur  / f. (per  11  primi )d comigontur(perprimi 
poPuUwm) , fi  l,y  a*. Dica  quod  «b  «.Jigiw, circulo  fi  1 /.contingens  dufia  efl*  fi  Qyeniom  cnin  t,  fetum. 


,7  A dato  Ggno.dato  rirculo  contingentem  redam  lineam  ducere. 

THEON  exzomberto.  S it  quidem  dotum  lignum  a,datus  autem  circulus  fit  fi  tf, “portet  ion 
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centrum  ejt  circulorum  e y t,& > * / i,xqudlis cfl  , x,ipfi  , {,#" • Aip/h  Z:ex  c! 
tro  enim  itt  circunferentUm.  ouce  igitur  xt,#" 1 Z,  duabus  if.eT  i f.fiatt  aqua' 
les,& angulum  communem  habent  qui  ai  %J>afis  igitur  J l,C per  + proni)  ba 
flxZ.efi  aqualis,#" triangulum  / « }, triangulo  t Z x.cfl  aquale ,#" reliqui  an  ■ 
guli  reliqu  is  angulis,  aqualis  igitur  ejl  angulus , i {,  an  gulo  > Z x,rc8us  ejt  an 
tcm  qui jub  i f {,re8us  igitur  efi  #" quifub  i Z «,cr  ejl  t Z,ex  centro.  Qua  an 
tem  ex  diametri  Circuit  extremitate  ad  angulos  reSos  ducitur, tpfum  tangit  I 
circulum,(percorrelarium  ts  terti;  igitur  xZ.ipfum  circula  Z r f, tangit, a da  \ 
to igitur  figno « ,dato circulo ZtA cotinges teSa linea du8a ejl « Z,quod fecf  \ 
fcoporiwt.  Eucli.excamp.  Propofitio  17 

3|I  circulum  linea  redla  contingat,  a conta'  

1 diu  uero  ad  centrum  linea  rcdla  ducatur, necefle  efi  cam  fuper  fi 
I neam  contingentem  efTe  perpendicularem. 
campanvs.  Sir  linea  a b.cotingens  circulum  c e,cuius  cen  «v  t*  f t>- 
trum  fit  d,in  puncto  c,qui  iungatur  cum  centro  per  lineam  c d. 

Dico  hanc  efle  perpendicularem  fuper  lineam  contingentem.  Si 
enim  non  eli  perpendicularis  ad  ipfam.fit  ergo  d f perpendicu/ 
laris  ad  eandem,qux  fecet  circunierentiam  circuli  in  puncto  c, 
eritque uterqs  angulorum  qui  funt  ad  f,rec'cus jgitur  per  >s  pri' 
mijinea  c d,eft  maior  linea  d f>quod  eft  impoflibile,  Co  nftat  itacp 
d c efle  perpendicularem  fuper  a b:quod  eft  propofitufflv 

Euch,  ex  Z amb,  T btoremi  16.  Propofitio  is: 

‘S  Si  circulum  tetigeric aliqua  redla  linea, a cchtro  autem  in  contadlum  dii 
dia  fuerit  aliqua  redla  linea,  ipfadudla,perpendiculariscritcOGtingendi 

THEoN  ex  Zamb.  Circulum  enim  x Z r.tangat  re-8a  linea  quadam  i « 
in  y •figno,#"  fumatur  (per  i tertij)  centrum  circuli  x Z t.flquc  illud  {.Et  d?.  in  y 
ducatur(per  primum  populatum);  y Dico  quod  { y.pcrpcndieuLris  ejl  ipfi  aU.  S 
enim  non,aueatur(per  i!  primild  i.in  ipfam  f i,pcrpendicularis  (e.Qucnu  igitur  1 
angulus  i « y,re-8us  ejl, angulus  igitur  qui  Jub  »7  ?.f/i  acum, maior  igitur  ejl  angu/  j 
Ius  {e  rstngulo  (yi,  maiori  auti  angulo  (per  19  primi)  matus  latus  fitbtediiur.ma 
io  r igitur  ejl ; y,qudmll  s.  Aequalis  autem  ejl ; Z,ex  coitro  enim  in  circuferattiam, 
maior  tg  tur  ejl  {Z,  quam  ; tpr.inor  maiore,  quod  cfi  impoflibile. Igitur  j e, ipfi  /i 
nonejl  perpendicularis.  Similiter  quoque  ojlendcmus.quod  nulla  alia  prate-r  t y.~ 

Igitur  1 1, perpendicularis  ejl  ipfi  Jt.Si  circulem  igitur  tetigeritaliqua  reSa  Irnea,  *"  ' 1 

#" qua  fatuantur  reliqua,quod  demonfiraffe oportuit.  Eucli.excamp.  propofitio  is 

■[circulum  linea  redla  contingat, & a contadlu  in  circulum  linea 
auxdam  orthogonaliter  ducatur,  in  eadem  centrum  f fle  ne- 
cefleefl. 

campanvs.  Sit  ut  prius  linea  a b contingens  circulum  c e:ir  _ 
do  c,8£contadu  ducatur  linea  intra  circulum, ce,perpendicularis  ad  Ii  / 
neam  a b.Dico  quod  centrum  circuli  eft  in  linea  c e.  Hxc  eft  couerfa  pri  f 
oris-Sienim  non  fueriteentrum  in  linea  ce,  fit  alibi  ubicunque  contln/  y 
gac/itqj  d,8t  producatur  d c,critqs  d c,per  pr$mi(Tam  perpendicularis  ' 
ad  /ineam  a b,quod  eft  impoflibile, cum  e c,pofita  fit  perpedicularis  ad 
Ipfam.  Eucli.exZamb.  Theorema  17.  Propofitio  19- 

j Si  drculum  tetigerit  aliqua  rcdla  linea,  a contadlu  autem  ipfi  tangenti' 
ad  angulos  redtos  redla  linea  qusdam  excitetur, in  excitata  / 
erit  centrum  circuli.  f 

THEON  exZambcrta.  Circulu  enim  x i y.  tangat  reda  linea  quada  Ji.in  figno  Z 
y ,#" ab  ipfo  y,ipfi  i «,(per  11  primi) excitrtw  ai  angulos  reSos  y «.'Dico  quod  m ipfa y , 
ejl  centrum  circuli-Non  enim,fedfipojfibileeft,fitl,#"per  (per  primum  populatum)  co; 
iungatur  t l.Quonia  igitur  circula  x Z y,re8a  linea  ctuadtm  / e,tangit,a  cetro  aut ; in  cata  "j 
fii  iuSa  ejl  f y, igitur  { r, (pcrui  perpendicuUns)cfi  ipfi  / t.BxSus  igitur  ejl  angelus  {y  H 
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at  angulus  u y t,re8us  eP,  aqualis  igitur  eP  angulus  fyt^i  qui  fib  « ruminor  maiori,  quod  tjl  impofitlile.igl/ 
tur  i, centrum  circuli « $ y.nort  ep. similiter  quoque  oP.endemusrfuod  ncc  alibi  prtter  quim  m«r • Si  circulum 
igitur  aliqua  reBa  linea  tetigerit.i  contaBu  autem  ipfl  tangenti  ad  angulos  reBos  reda  linea  excitctur.in  excit aU 
erit  centrum  circuli  quod  demonprape  oportuit. 

Eucli.ex  Camp.  Propcfkio  19. 

1 1 intra  circulum  angulus  fupra  centrum  conGftat,aliusuero  an» 
7ulus  fupra  circunferentiam  confiftens  eadem  bafin  habeat:  in» 

jjcerior  fuperiori duplus  erit. 

campanvs  sit  ut  in  circulo  a b c,cuius  cerrum  d,fiat  angulus  a d c»  fupra  cetru, 
Kangnlus  a b c fuper  cirtunferentiam/itcp  utnufque  anguli  eadem  bafis  qux  fit  ar/ 
cus  a c-Dico  angulum  a d c,duplum  effe  ad  angulu  a b c.Quod  fic  probatur.  Aut  enim 
dux  lines  a b,S£c  b includunt  duas  lineas  a d,5Cd  c,aut  altera  earum  fit  linea  una  cum 
altera  reliquarum, aut  etiam  altera  prima/ 
rum fecat  alteram  poftremarum.  Sit  ergo 
primo  ut  includant  eas  ut  in  prima  figuratio 
ne  apparet, S C produeatut  linea  b d e,  eritque 
per  « primi,angulus  a d e,extrinfecus,xqua/ 

lisduobusintrinfecisquifuntbad  SC  ab  d,  

anguli.Et  quia  iplifunt  squales  per  quintam  eiufdem,  erit  angulusa  de, duplus  ad 
angulum  ab  d.Simili  quoque  modo  erit  angulus  ed  c,duplus  ad  angulum  d 6 c.qua/ 
re  totus  angulus  ad  c,  duplus  erit  ad  totum  angulum  ab  c, quod  eft  propofitum. 

Quod  fi  altera  duarum  linearum  a b 6£  b c.fuerit  linea  una  cum  altera  duarum  qua 
funtad8Cbd,utin  fecunda  figuratione apparet.pcreafdem  per  quas  prius  er  fimili 
modo  liquet  propofitum.  Quod  fi  altera  duarum  linearum  primarum  fecet  altera 
duarum  poftremarum.ut  interda  figuratione  apparet  ubi  linea  ab  fecat  lineam  d c, 
producatur  linea  bde.Erit  per  eafdem  quas  a principio  afiumpfimus  8Z fimili  modo 
e d a, duplus  ad  angulum  d b a,&  torus  angulus  ed  c, duplus  ad  totu  angulum  d b & 
quare  angulus  a d c,duplus  eft  ad  angulum  a b c.Quod  eft  propofitum. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  1 s.  Propofitio  u 

0 In  circulo  angulus  qui  ad  centrum, duplus  efl:  eius  qui  ad  circunferen» 

tiam.quando  anguli  eandem  circunferentiam  habuerint  baGn. 
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f 8ib  f,  eritqi  perprsmiffam  angulus  f confiftens  fupra  centrum,ad  unumquecf  coru 
duplus.Quare  ipfi  funt  squales,  quod  eft  propofitum. 

EKcIi.rx  Zamb.  Theorema  19,  Piopofitio  it, 

11  In  circulo , qui  in  eodem  fegmento  funt  anguli,  fibi  inuicem  funE 
aquales. 

THEON'  ex  Zamberto.  Sint  in  fegmento  g « t J, circuli  x$y  A anguli  qui 
fub  ^x  ACTU  iA Dico  quod  anguli g x A&fiiAfibi  inuice  funt  aquales. sufcipia 
tur  enim  (per  primam  tempcentrum  circuli « g r Afitque  illud  !■  Et  ducantur  (per 
primum  populatum)?  i,l  A Et  quoniam  angulus  fit  Aejl  ni  centrum,  angulus  au/ 
tem  qui  fub C * Aad circunferentiam,C!r  caiembabent bifin  circuferentiam {«, 

Aanguhs  igitur S i A(p-r prxcedentem)duplusejl  cius  qui fub&x  A ZT  per  boc  I 
«ngubts  e'l  J, duplus  efl  etiam  eius  qui  fub  g t Aequalis  igitur  (effer  communem 
feruentiam  dicentem  qua  eutfdem  funt  dmidium.adinuicem  funt  aqualia,) angulus 
fi,  xAangulo  fi, 'Am  circulo  igitur.qui  in  eodem  fegmento  funt  anguli;  fM  inuice  1 
funt  aquales, quod  demonfrajie  oportuit, 

Eucli.cx  C amp.  Propoptid  it. 

I|I  intra  circulu  quadrilatcrum  defcribatur.quoslibet  eius  duos 
3 angulos  ex  aduerfo  collocatos, duobus  redis  angulis  aquos 
l|efie  necefle  eft. 

campanvs.  SitquadrilaterOabcdjnfcriptum  circulo  abed.Di/ 


o quofq;  eius  duos  angulos  oppofitos,efie  squales  duobus : 
diis.  Pro  trahantur  m quadnlatero,diamecri  a c,b  d,  eritque  per  «' 
prsmiflam, angulus  c b d squalis  angulo  c a d.<3C  angulus  a b d / 
squalisanguloacd,quarecotusabc,squalisericduobus  an/  / 
gulis  qui  funtacdj&cad.Etquiaipficum  angulo  ad  C furit  sr  ‘ 
quales  duobus  redtiS  per  n prlmi,erunt  5£ anguli  b totalis  SC  d, 
totalis, squales  duobus  redtis,quod  eft  propofitum.  Similiter  , 
quoque  probabo  angulos  a 8d  c totales,efle  squales  duobus  rc 
diis.  Ettelt.«5  Zamb.  Theorema  u propqjitto  u. 

,1  In  circulis  quadrilaterorum  exiftentium  anguli  qui  ex  oppofito,duo^ 
Bus  redis  funt sequates. 

‘ T".H  E OS  et  zamberto.  sit  circulus  x fiyfi  & iit  eo  quadrilaterum  fit-a  i y 
An  ico- quod  anguli  qui  ex  oppofuo,duobus  redis  funt  xqaa!es.coniu:igantur(pet 
primum  poflulalum.x  y.ZT  g J. Quoniam  igitur  (per  j.  primi, omnis  trianguli  tres 
anguli  yxS.xfi  y,Q r g r x.duobus  retiis  funt  aquales.Angulus  autem  r * C, angulo 
e t yefi  aqualis  (fiPr  u tertij)  m eodem  enim  funt  fegmento  ZxJ1  y.Angubis  ueto  x 
yfi ,(per  eandem)  angulo  «Y e,  iit  eodem  enim  funt  fegmito  xJyg.  Totus  igitur  qui 
fubxtfy  ,eisquifu£gr*y,&  xyfiejl  aqualis. Communis  apponatur  angulus  xS  y. 

Anguli  igitur  quiftb  x fi  y£x  y,QT  * y fi,eis  qui  funt  fub  « ff  y,CT  x Y y/unt  a qua/ 

UsiSed  qui  fub  x fi  y.fi  xy.^xyC.duobus  redi;  funt  aquales.Anguli  igitur  «g  x / y,  duobus  redis  funt  ap 

qualcs.simihter  iam  'ofendemus,quod  etiam  anguli  g x y g.  duobus  rcSts  funi  aquales . Ut  circulis  igititf 

quadrilaterorum  exiji entium  anguli  ex  oppofuo.duobus  redis  jitnt  aquales, quod  demenfrare  oportebat.  ■ 
Eucli.excamp.  Propopho  a. 

JVas  fimiles  circuli  portiones  insquales , fupra  unam  redam  It' 
neam  aflignatam  ex  eadem  parte  cadere  im  pofTibile  eft. 

campanvs.  sitrecla  linea  a b,fuper  quam  fiatportio  circuli, a cb» 
Dico  quod  fuper  eadem  lineam  ex  eadem  parte  non  fiet  alia  portio  qua 
lit  umilis  nuiCjSdea  maior  aut  minor.  Quod  fi  fudit  poffibile,fiat  ergo  portio  ad  b,ma 
ior  ea.qus  eu  iit  fimilis  ei,ftat  ergo  angulus  a c b in  portioe  minon^t  angulus  a d b in 
maiorr.Erit  ergo  ut  linesa  d,5£dbdndudat  lineas  a cfldcb,ut  infiguratioe  priaappa 
rec.Auca/rera  pnmarutuna  fiat  cu  altera  poftremaru.urm  fecuda . Aut  ut  altera  fecet 
altera,ut  in  tertia.cy  Afuerit  primo  modo  erit  per  apruni  anguluscmaior  angulo 
i"  dmoa 
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d,non  ergo  portiones  fimiles  per  diffinitione.Qucd  fifecurdo  medo, eritadhuc  an/ 


gulusc,maior  angulo  d d, per  ded  mamfextam  pruni,non  igitur  erut portiones  fimi 
les.  Si  autem  ter 

tiomodotfitutli  °\xx  %/^  r 

neabd,fecet  line  //x/c^vX  //~JkT/'7^XT\A 

am  a c,3£  fecet  cir  /77/  Xx-\  /V/  ^\\\\ 

cunferentia  por  _X1  vs 

tionisminorisinjX  b «v d a b 

puncto  e,SC  ducatur  linea  e a.Eritqiper  eandem  decimamfextam  primi,angulus  ae 
b,confiftens  in  portione  a cb,maior  angulo  d,quare  nullo  modo  funt  portiones  fimi 
les.  ^[Simili  quoque  modo  probabis,quod  fuper  eandem  lineam  non  fiet  portio  fimi 
iis  portioni  a cb,  minor  ea:  polito  c,inloco  d,6£  d in  loco  c,in  figura cu  omnibus  prae 
dictis, erit  enim  per  pratmifias  K per  u primi,8i  per  eiufde  dc  pramifio  modo  ango/ 
Ius  d omnium  figurationum,  maior  angulo  c,  quare  portiones  non  erunt  fimiles. 

Et  no ta,qucd  licet  propoiiatur  fuper  lineam  unam  non  poffe  fieri  portiones  fimi 
ies  insquales  ex  eadem  parte:uerum  eft  tame  quod  neqt  ex  diuerfis  partibus.  Quod 
libet  probare, minore  qutreft  ex  una  parte  fuperpofita  maiori  quscftex  altera.  Ne/ 
cefie  enim  erit  per  communem  fcientiam,ipfam  a maiori  excedi, non  ergo  funt  fimiles 
per  hanc  a. 

Eucli.cxZamh,  'theorema  u.  Propoptio  »5. 

Super  eadem  redalinea.duo  fegmeta  circulorum  fimilia,  & inaqualia 
uon  conftitucnturad  eafdem  partes. 

THEON  ex  Z4 mb.  s i enim  pofiibilnjuptr  eandem  reSa  Jmea  « h 

iuo  circulorum  fegmenta  prndia  &■  inaqualia  confluantur  ad  eafdem  par/  f 

tes  a y g,{?«  <?£,cr  ducatur  (per  primi  populatum)*  y Aer  con. ungantur 

■(per  i populatu)  y£  /0.  Q uontd  igiturfegmmu  * y fi,fimile  ep  fegmeto  « y' 

J ifimili-tp  ciradoru  fegmeta  funt  qua  aquales  angulos Jufcipiia,  (per  dijfi  f /y' 

nitione  io  terti j)  angulus  igitur  tyfi.  angulo  aJfacP  equulis, exterior  iit  i/s'  ^'x\\ 

teriori.quod  (pene  pnm  )ep  impofibile-  super eade  igitur  reSa  linet-.iuo  — 

circulari  fegmeta  fimilia  ‘ff  inaqualia  nd  conflituer.tur  ad  cafde  partes,  que  d * _ V 

oportuit  demonpraffe.  Euch.ex  camp.  Propoptio  «. 

circdlorum  fimiles  portiones  fupra  lineas  aquas  fuerint,  ipfas 
Si  portiones  aquas  efle  oportet. 

campanvs.  Sint  diia:  linete'ab6£cd<equales,fuper  quas  funt  duat 
portiones  circulorum  a c b,c  f d,qus  funt  fimiles.Dico  quod  ipfe  funt  x/ 
quales,Si  enim  hon  funt  sequales>altera  earum  fu/  ■ 

perpofitaaiteri,excedecmaiorminorem.sed  linea  y — pv 

a b,  non  excedet  linea  cb,nec  excedetur  ab  eateu  y 'n  / ’ 'v 

fine  xquales.Quare  acadec  contrarium  praimiflk,  u le  >S 

quod  eft  impoffibile.Eritenimab&cdlineauna.  ‘ * — ‘ ' ,m  • — " * 


Superaqualibus  redis  lineis  fimilia  circuloru  fegmenta  conftituta  Gbi 
**  inuicem  funraqualia. 

THEON  ex  Zambirto.  super  aqualibus,inquam,rcGis  lineis  ul.ffyf,  fimi 
lia  circulorum  fegmenta  » B.tf- y{  S.conpituanmr.Dico  quod  a quum  cfi  fegmentum 
* 1 S.fegmento  y ( <?. Congruente  namquefegmenio  a > fi.  pfit  [ S,[egnicnto,  ff  pcfito  f \ 

Pgno  a.fuperpgno  y.rcSa  uero  linea  * t.ipfi  rtS, t linea  y J‘,.ongrucnte,dT  fafignum  l \ 

congruet  tp fi  /, fiffto, quoniam  aqualis  ep  ag.tpfiy /.congruente  autcn«£,rc6ali/  * t> 

nec  ipfi  y /icor  gruit  cu  g,fegmen6mipfiyf/.s>  enim  a £,  reSa  linea  ipfiy/.con/ 
gruit.jegmentum  autem  « i Pjpfiy}  f , ron  congruit, fd  differt  fisutyn/,  circulus  aut 
tem  circulum  (per  uicefimam  terty  )nonfeeat  in  plurilusjignis  duc-bus.Sril-y  > /,ipfum 
y f Ai#  pluribus  quam  duobus  fignis  hcciftyt  J.fctat.quod  (per  eandem)  ef  impof/ 
fibile  . Non  igitur, congruente  «P.rcGa  hnra  ipfi  y J.non  congruit  quoque  cr  fegmen  > f 

tum  * t S.fcgmento ytfr.  Congruit  igitur  tf ei  cp  aquate.supir  aqualibus  igitur  rcSis  lituis  fimilia  circulorum 
fegmenta  conpitutafibi  imtiam  funt  aqualia, quod  erat  demonfrandum. 
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Pueli,  ex  eam p.  rropofhio  h- 

| Ati  (emicirculi.Gue  fetnicirculo  maioris  fiue  minoris  portionis: 
«circulum  perficere. 

a campanvs.  Intentio  per  hanc  conclufi0nem,cft  ex  omni  arcu  dato 
gfiuc  cx  omni  circuli  portione  data,circulum  perficere,  sit  ergo  a b quilibet 
"arcus : ex  quo  uolo  perficere 
circulum  . Procrabam  in  eo 
duas  lineas  qualitercunque 
contingat, qua  finta  c.Sibd:  *j 
quas  diuida  per  aqualia , a 
quideminpun<ftoe:SCbd..,  . 
puncto  f.  Et  protraham  e g b 
perpendiculare  ad  a c,&fh  perpendicularem  ad  b d : qu a?  fecent  fe  in  puncto  K.Eritqj 
per  correllarium  prima  huius,centrum  circuli  in  utraq?  linearum  e g Si  f h.  Quare  cf/ 
trum  eft  punctum  k.Si  autem  egnon  fecetfhjed  fint  linea  una,  quemadmodum  erit 
fidua  lineaacSC  bdfint  aquidiftantes:  tunc  i pfa  applicabitur  circunferentia  dati 
arcus  ex  utraq;  parte,ipfa  igitur  diuifa  per  medium  i n puncto  K:erit  ibi  centrum  cir/ 
culi  per  idemcorrcllarium . Aequidiftantesaute 
non  erunt  e g&fh.quiacuminutraqj  fiteentru 
circuli  per  dictum  correllarium  eflenteiufdecir/ 
culi  duo  centra.  Sic  pdteft  de  omni  arcu  fiuede  / 

. omni  portione  communiter  demon(trari:quaIi/  I 
ter  inde  circulus  perficiatur.  Quia  tame  auiftor  ' 
uidetur  hancconclufionem  uariare  fecundudi/ 
uerfas  fpecies  arcuum,omnium  portionum  enumerando  fpcciesidemoftrabimuS  di 
uifim  per  fpecies, qualiter  ex  omni  portione  data  circulus  perficiatur.  Sit  ergo  prim  5 
ab  portio  data:femicirculus,eritque  per  diffinitionem  femicirculijineaa  b diameter, 
ea  igitur  diuifa  per  medium  in  puncto  c:eritc  centrum  circuli.  Sitrurfus  portio  a c 
b femicirculo  maior,cuius  chorda  fit  a b,quam  diuido  per  aqualia  in  puelo  d,  a quo 
duco  d c perpendicularem  ad  ipfam:qua  tranfibit  per  centrum,pcr  correllarium  pri 
mahuius:8£protraholineamac.Etquialineaabeftminor  diametro,cum  fitac  b 
porcio  maior  femicirculo:  erit  ad  mino  r femidiametro , fed  d cefi  maior  femidiame/ 
tro,ergo  d c eft  maior  quam  a dtergo  per  19  primi  angulus  e a d e(t  maior  angulo  a c d. 
Fiat  itaqj  per  u primi,angulus  ca  e aqualis  angulo  a c d:producta  linea  a e qua  fecet 
lineam  cd  in  puncto  e,  eritq;  per  fexta  primi,  linea  a c aqualis  linea  ec:  producatur 
igitur  linea  e b,ericqi  peri-  primi,linea  e b aqualis  linea  a e.quare  tres  linea  e a,e  b,e  c 
fune  aquales,ergo  per  (■  huius  e eft  centrum  circuli.  Sititerum  a cb  portio  minor 
femicirculoxuius  chorda  fit  a c quam  diuido  per  aqualia  in  puncto  d,a  quo  produ/ 
Co  lineam  ede  perpendicularem  ad  lineam  a b:  qua  fecet  circunferenciam  in  puncto 
c,hanc  mamfeltum  eft  tranfire  per  centrum  per  correllarium  prima  huius.  Produco 
iterum  lineam  a cericqi  angulus  a cd  maior  angulo  c a d.  Si  eft  aqualis:erit  portio  a 
c b femicirculus,S:  fi  minor, erit  maior  femicirculo  :pofitum  eft  autem  quod  fit  mi > 
hor.  Produco  igitur  lineam  a e.  qua  cum  linea  a c faciat:  angulum  aqualem  angulo 
c,5c  fecet  lineam  c f in  puncto  e,8i  manifeftum  eft  quod  punctum  e.cadat  extra  datam 
portionem , & produco  lineam  eb  Si  quia  angulus  a totalis  eft  aqualis  angulo  c,  erit 
per  6 primi.linea  ea  aqualis  linea  e c,&  quia  per  * primUinea  e b eft  aqualis  linea  c a: 
erit  per  9 huius  punctum  e,centrum  circuli,quare  patet  propofitum : fecundum  om/ 
nes  fpecies  portionum  circuli. 

Eudi.cx  Zamb.  Problema.  Propefitio 

ty  Circuli  Tegmento  dato,  deferibere  circulum  cuius  eft  Tegmentum. 

THEONst  Zamberto.  Sit  Jutum  fegmetttum  circuli 
«?*.  Oportet  Um  fegmatti  * g,  ? , circulum  cuius  eft  fegntentunt 
defcribere.secetur  enim  (per  10  primi)»  tjrifarivn  ht  t, Excite 
turejut  (peru  ciuflcm)i  jlgno  /jafl « ,,  ad  angulos  teSosS  /, 
cf comungatur  (per  primum  pofluLtum)*  p. Angulus  igitur  « C 
/.angulo  e a/,  comparatus  aut  eo  eft  metior,  aut  ri 
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«tuito  wm»,Sit prius  maior.ff  conftituatur  (peris  eiufdem)ad ipfam g x.rcSam  lineum adftgnumtp  in M«,ipfl 
ungulo  * g f.  squalis  angulus  g«i.Ei  «tr»  datur  (per 2 poflulatum)t/jn  ,.Et  comuxgijlur  ( peri  populatum) 

» y,quoniam  igitur  angulus « g t.squal  is  eft  angulo#  g s, squalis  igitur  eft  (per  6 primi, reSa  linea  t g,  ip/1  <*  t. 
Et  quoniam  squalis  eft  a /,ipfl/}, communis  ausem/t,dus  igitur  */,cr/t,duabus  y/,  f/ i,  funt  squales 

altera  alteri.Et  angulus  «/t,  (per  quarium  poflulatum)angulo  y/i,eft  squalis, rcBus  enim  utcrque.Et  bafls  igi 
tur  * i, (per  quartam  primi,) baft  yi.efl  squalis. sed  a i.ipfi  e t.oflcnfa  squalis  eft.sgitur  g uip/J  r >,ejl  squalis. 
Tres  igitur  x 1,1  g.CT  ty.pbi  micem  funt  squales.  Centro  igitur  t, [patio  autem  (per  s 
poftulatum)aut « i^Kt  * g,««  t y.  circulus  dejeriptus  per  reliqua  flgna  ueniet  er  deferi/  b 

p tus  erit.  Circuli  igitur  fegmento  dato, circulus  deferiptus  eft.S' manifeflum  eft.quod  fe/ 
gmentum  xfcy.mmus  eft  femicirculo, quoniam  c.centrum  extra  ipfum  cadit.  Simili / / 

«er  quoque  oftcndemus,CT  /1  «tgidw  « g /.squalis  fuerit  angulo  g « /jpfa  a /,  squali  j 
exiftente  utrique  ipfarum  g /,ff  •*  r , (res  igitur  /a,/  g,<J"  g 7,  fibi  inuicem  junt  squa/  \ 
les.  Et  erit  ipfum  centrum /.completi  circuli,  ipfum  erit  quoque  fcmicirculus  a $r.  t,  / > 

Si  autem  ■ g /,minor  fuerit  $ « /,conj{ituemus(per  u primilad  g x.reSam  lineam  <?" 
ddflgnum  in  ea  *,angulo* /i /.squalem  intra  *$y,fegmentum.  Segmenti  centrum  cadet  fup  er/ g,er  erit,  ui/ 
delicct,fegmentum  a g y, maius  femicircido.Dato  igitur  fegmento, deferibitur  circulus  cuius  ejl  jtgmentum.  Qitoi 
fecifie  oportuit.  Eucli.cx  camp.  propofitio  25. 

jllinsquis  circulis  feu  fuper  centra,  fcu  fuper  circunferentias.s/ 
Iqualcs  anguli  confiftant , fuper  squos  arcus  eos  cadere  ne/ 
fcefleeft. 

cam  panvs  Sin  t duo  circuli  squaleS 
a b c cuius  centrum  d,3C  e f g, cuius  centrum 
h,&  fiant  fupra  centra  eorum, duo  anguli  a 
:dc&ehg,qui  ponantur  squales.  Dico  du 
os  arcus  ab  c,8£ef  g,efie  squales, Protraha 
curduslinesac8Ceg,6C  fiant  duo  anguli 
In  cir  unferentqs  ipfo  rum,confiftentes,fu/  ^ 
pra  prsdictos  arcus,qui  fint  angulus  a b c 
& anguluse  f g.Quia  ergo  circuli  funt  squa 
les, erunt  per  diffinitionem  squalium  circulorumfemidiametri  squales, & quia  duo 
anguli  d 8C  h funt  squales  per  4 primijinea  a c squalis  lines  e g,  8C  per  19  huius,erit  an 
gulus,b, squalis  angulo  f,cum  d angulus  fit  squalis  angulo  h.Ergo  per  diffinitionem 
fimilium  portionum  dus  portiones  a b c & e f g,funt  fimiles,  & quia  ipfs  funt  fuper 
lineas  a c6£  e gsqualesapfs  erunt  squales  per  « huius,quare  arcus  a bc  S e fg,funt 
squales. Quod  fi  anguli  b&f  qui  funt  in  circunferentia,  ponantur  squales,  erutper 
diffinitionem,portiones  fimiles,8C  anguli  d&  h squales  per  19  huius . Et  quia  circuli 
funt  squales  per  pofitionem, erunt  per  4 primi,dus  lines  a c &eg  squales,  quare  u t 
prius,portiones  squales  per  «huius:cum  fint  fimiles  8C  fuper  squales  linea,s  igitur 
& arcus  squales.Quod  eft  propofitum. 

Eucli.cx  Zamb.  Theorema  ».  Propofitio  2«. 

s In  squalibus  circulis  squales  anguli  squalibus  circanferemrjs  infiftut 
fiue  fi  ad  centra  fiue  fi  ad  circunferentias  confiftunt, 

theon  ex  zamb.  Sint  squales  circulita  g y.c r / » {■&•  m eis  fint  anguli  squales  ad  centra  quidem, 
qui fub£iy,Cr  s/ ;,ad circunferentias  autem , qui  fub  * ^ 

g « y.ff t /{.Dico  quod  circunferentia  $*y,  squalis  eft 
circunferentis  1 a (.  Coniungantur(pcr  primum  poflula/ 
tum)  g y,S  • (.Et  quoniam  circuli  * g t er  / * l,  funt  s 1 
quales, etiam  qus  ex  centris,funt  squales  ( per  primam 
diffinitionem  tertij). Dus  igitur  g *,er  * y,duabus  1 1,  & 
e ifur.t  squales.  Et  angulus  qui  ad  c,  angulo  qui  ad  t cfl 
squalis, Bafls  igitur  g r(per  4 primi)baft  t i,  eft  squalis 
Et  quoniam  angulus  qui  ad  «. squalis  eft  angulo  qui  ad  * 

/.  figmentum  igitur  g«r»  (per  24  tertij  pniile  eft  fegmento  1 / t,  V funt  in  squalibus  retiis  lineis  t*  y.f  * 
i- super  squalibus  autem  retiis  lineis  (per  24  eandem)  ftmilia  circulorum  fegmenta  exiflcntia , imiccm  funt 
squalia.  segmentii  igitur  g g y.  squale  ejl  ip fit/  {.fegmeto.Eft  ante  totus  circulus « g r, squalis  toti  circulo /*l~ 
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Reliqui  igitur  finy  circutifcrcnUaipcr » tomunem  fententiamireliqux  tx(:  circunfertnlii  tjf  a qualis,  tn  aqua 
h bus  igitur  circulis  aquiles  anguli  aqualibus  circunferentij:  injfjlunt  :[tucflai  circunferentias,  fuit  fl  ai  cem 
tra  confijlant.quod  dcmonjlrajje  oportuit. 

EucliexCamp.  Fropofuio  16. 

§lin  squis  circulis  squi  fumatur  arcus,  infra  illos, formatos  an/ 
figulos  qui  fupra  centra  eorum  feu  fupra  circunferentias  confli' 
stuantur,2quosc{Te  neceffeeft. 

81  campanvs.  Sint  ut  prius  duo  dr/ 
culi  squales:a  b ccuius  centrum  d,<T  e fg  cuius  centru 
h : fintcp  duo  arcus  a b c dC  e f g squales : fiantqj  fuper 
ipfos  arcus,duo  anguli  in  centro  qui  fintd  S£h:ductis 
ad,cd,eh,gh.  Itemcp  fuper  eofde  arcus  fiantduo  ali) 
anguli  in  circunferentia,qui  fintb  Si  fiduciis  lineis  a b,  < 
c b,  e f Si  g f.  Dico  duos  angulos  d Si  h,  ad  inuicem  effe 
squalesutemqs  duos  b 6C  fiadinuicem  efle  squales.  Et  eft  hxc  couerfa  prioris.  Si  enim 
non  funt  d Si  h anguli  ad  inuicem  squales : fit  ergo  h maior,a  quo  abfcindatur  angu/ 
Ius  k h g,qui  fit  squalis  angulo  d,eritqs  per  prsmiflam,arcuskefg,  squalis  arcui 
a b c.  Sed  duo  arcus  a b c 8i  e f g,pofiti  funt  squales:accidet  ergo  partem  efle  squalem 
toti: quod  eftimpoflibile. Quare  anguli  d Sih  totales,funt  squales.  Simili  quoqs  mo 
do  probabis  angulos  b Si  fiefle  squales : uel  fi  mauis, probato  quod  anguli  d Si  h fint 
squales:fequitur  b Si  f efle  squales  per  huius,8i  e conuerfo. 

_ Eucli.cx  zamb.  lbeorema.it.  propofttio.16.  conuerfa  prxcedcntis. 

In  squalibus  circulis  anguli  qui  squalibus  circunferentijs  infiflunr, 
fibi  inuicem  funt  squales : fiue  fi  ad  centra, fiue  fi  ad  circunferetias  fuerint 
conflit  uti. 

T H e o N f*  zamberto.  i»  aqualibus  enim  circulis « e y.ff  / « (.fuper  aqualibus  « 

circunferetijs  £yfft{,ad  centra  y * f.anguli  confljlant  Bnyd"  et  {-.ad  circunferentias  aiU 
$ a y er » / ; .Dico  quod  angulus  £*y  aqualis  efi  angulo  upcr  angulus  £*y  aquus  ejl  . 
angulo  t /}.  siquidem  angulus  B*  y aquus  eft  angulo  ,t{:  manifejlum  ejl  quod  angulus  f 
etiam  £ay  aquus  ejl  angulo  i/fpcrio  terti).  Si  utro  ncn.alter  eorum  maior  ejl:  fit  mi ' 
angulus  £ h y-€~  conjlituatur  peris  primi, ad  leOam  lineam  £t,  ad  datumly  in  ea  flgnun 
angulo  1 1 1 aqualis  angulus  £hk.  Angilli  autem  aquxlcs  fuper  aqualibus  circumferet: 
confiJ!unt,pcr  is  tertij.quando  ad  centra  fuerint-.aqualis  igitur  ejl  circunferetia  £n:dn 
ferentia  t \.  Sed  > { ,ipfl Byejl  aqualis:  ZT  fu  igitur.ipfi fyejl  aqualis-.minor  maiori, 
quod  ejl  impofihile . Angulus  igitur  A * y, angulo  1 1 * inaquatis  non  ejl-.aqualis  igitur. 

Et  ejl  ipjlus  quidem  anguli  £iy  dimidius  angulus  qui  ad  *,per  1°  tertij.  ipflus  aute » 1 1 
dimidius  angulus  qui  ad  t per  eandem.Aequalis  igitur  ejl  angulus  qui  ad  a, angulo  qui 
qdJ,  in  aqualibus  igitur  circulis  anguli  fuper  aqualibus  circunferentijs  conjljlentcs, 
fibi  inuicem  funt  aquales : flue  f,  ad  centra,  flue  fi  ad  circunferentias  fuerint  eonjlituti, 
quod  demor.jlrajfe  oportuit. 

Eucli.cx  Camp.  propofitio  .17 . f 

Iin  circulis  squalibus  squs  lines  arcus  refecent,  arcus  quoqj 
- squos  effe:  fi  autem  lines  insquales  fuerint,arcus  quoq;  in» 
' squales, 81  a maiore  linea  maiorem  arcum,a‘  minore  ucro  mi/ 
norem  abfeindi  neceffarium  eft. 


c am  p a x v s.  sintduo  circuli  squales,abccu/ 
Ius  centrum  d,Si  e fg  cuius  centrum  h:fitqj  corda  a c 
squalis  chordxcg.  Dicoduos  arcus  a b c & e f g, 
quos  prxdtctxchordx  ex  prsdictis  circulis  refecat. 
efle  squales.  Quod  fi  chorda  e g ponatur  maior 
chorda  a c : dico  arcum  e f g efle  maiorem  arcu  a b c. 

Primum  quidem  fic  probatur.Ducantur  a centris 


lines 
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lines  ad  extremitates  chordarum  s quz  fint  d a,  d c,h  e,h  g : 8C  quia  circuli  pofiti  fune 
fore  zquales:erunt  hz  femidiametri  zquales:  8£  quia  linea  a c pofita  eft  zqualis  linez 
e g,eric  per  s primi,angulus  d zqualis  angulo  h totali: quare  per  « huius, erit  arcus  a b 
c,zqualis  arcui  e fg:ficcp  patet  primum.  Secundumfic.  Sit  e g maior  a c:eritq!  per  v 
primi^ngulus  h, maior  angulo  d.Fiat  ergo  angulus  f h g zqualis  angulo  d : eritcp  per 
» h uius.  arcus  f g,  zqualis  arcui  a b c . Quare  arcus  e f g,eft  maior  arcu  ab  c,  quod  eft 
fecundum  propofitum. 

Eucli.  ex  z amb.  Theorema  iu  propofliio  i$. 

zS  Ia  squalibus  circulis  squales  redis  lines  squales  circunferenrias  aufe/ 
runt, maiorem  maiori,  minorem  aurem  minori. 


THEON  ex Zamberto.  s int aquales circuli « g 7 s?"  «• « g, 

£7  it  eis  /Iwt  aquales  reda  line a £?CT  > ftdrcunferentias 
»«*/ maiores  auferentes,  circunfercntias  autem  g » 7 g / minores. 

Dico  quod  circunferentia  g a 7 maior, aqualis  ejl  circunferentia « / ; 
maiori: circunferentia  uero  g » 7 minor, aqualis  ejl  circunferHia » f t ' ■ 
minori,  sitfcipianiur  enim  circulorum  centra(per  prima  tertij):flntip  * 

■ *,er  co,:iunganturitp  ,1  y.ixS'  x l-  Et  quoniam  circuli  funt  aqua  * • 

les,  aquales  quoq;  funt  qua  ex  centris  (per  primam  diffinitionem  tertij).Dua  igitur  g « er  * y, duabus  txtfxf 
funt  aquales. Et  bafis  g 7 (per  bypotbe[bi)bafi  et  ejl  aqualis-.angulus  igitur  E h 7 (per  $ primi)anguh « x (ejl  a/ 
qualis:  a quales  autem  anguli  (pn  16  terti))in  aqualubus  circunferentijs  inpjlunt-.etiam  quando  ad  centra  fuerint 
conjlituti . circunferentia  igitur  g » 7.  aqualis  ejl  circunferentia  t s \ : ejl  autem  totus  circulus « g 7,  toti  circu/ 
lo/if  aqualis.Seliqut  igitur  circunferentia  g #7  (per  i communem  fenteriiam)  reliqua  circunferentia  t^fejl 
aqualis.m  circulis  aqualibus  igitur  aqttales  reda  Unca, aquales  circmferentias  auferunumatorem  maiori.mi/ 
norem  autem  minori, quod  demonjlrajje  oportuit. 

Eucli.ex  camp  propojhion. 

Irculorum  squalium  squos  arcus, squas  chordas  habere  av 
ceffeeft. 

campanvs*  Sintduocir 

culi  zquales  a b c,  cuius  centrum  d,  8£  e f g 
cuius  centrum  h : fitep  arcus  a b c zqualis 
arcuiefg.Dico  quod  chorda  ac,  eft  zqua/ 

Iis  chordz  e g.  Et  eft  eft  hzc  couerfa  primz 
partis  przmiftz.Ducantur  linez  d a,d  c,  h 
e,h  g : eruntqj  per  huius,  anguli  d & h z'  « 
quales.  Quare  per  quartam  primi,erit  a c,  - _ 

zqualis  eg,quod  eft  propofitu.Quzcuuqs  1 

autem  probatz  funt  pafliones  de  diuerfis  circulis  zqualibus : intellige  multo  fortius 
uerds  efle de  eodem. 

Eucli.ex  Zamb.  TheoremaiS.  Propofitio  »9.  conuerfapracldentis. 

19  In  squalibus  circulis,  fub  squalibus  circunferentijs  squales  redis  lines 
fubtchduntur. 

THEON  ex  Zamberto.  Sint  aquales  circuli  «g  7 <SV  i f. 

Cr  in  eis  aquales  fumantur  circumferentia  CxyeTii  !,coniungan' 
tur'%  g 7 <fi  l reda  linea . Dico  quod  aqualis  eft  reda  linea  g 7 ipfl 
% } reda  linea,  sumantur  eaimeper  1 tertipcirculorum  centra : flntfy 
*Z3"x,ff coniungantur  SH&ity.tx#  x{.ztquoniamcircunfcrentia 
C ■ 7 squalis  ejl  :pft  1 1 { circunferentia:aqualis  eft  angulus  fer  an/ 
gulo  t x f (per  i»  diffinitionem  tertij).  Et  quoitia  circuli  a g 7 ffj  t i 
funt  aquales :& qua  ex  centris  quof  funt  aquales  (peri  eiufdemdif 

fiaitonem.  dux  igitur  e n r, duabus  t xffx  (funt  aquales,  (y  angulos  comprehendunt  aquales,  na  fis  igitur 
e r(peraprimi)bafl » { ejl  aqualis,  ut  aqualibus  igitur  arculis,  aqualibus  circunfcrenffs  aquales  reda  linea 
[obtenduntur, quod  danor.jlraffe  oportuit.  - 
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lucii,  ex  camp.  Propofbioi 9. 

*9  Atum  arcum  per  aqualia  diuidere, 

jigB  gpjjvvj'  campanvs.  Sicdatus  arcus  ab  c cui  fubtenda/ 
yjg  H tur  chorda  ac»  qua:  diuidatur  persqualia  in  pun/ 
in  ctod.a  quo  ducatur  perpendicularis  ad  ipfam.qus 

IrwrHBKlfejl  fit  d b : fecans  circunferentiam  dati  arcus  in  puncto 
b:quam  dico  diuidere  datum  arcum  per  squalia.Ducantur  enim 
lines  b a,  b c,  qus  erunt  squales  per  4 primi . Quare  per  p rimam 
partem  17  huius, arcus  ab,  erit  squalis  arcui bc, quod  eft  propo/ 
ficum. 

Eucli.ex  Tamb.  Problema.  Propofttiou. 

Datam  circunferentiam,  bifariam  fecare. 

THE  0 Nex Zambeno.  sit data circunferentia * *$, oportet iam ipftm circu» 
ferentiam  bifarium  fecare . c orti  ungatur  a e.fcceturtp  (oeri»  primi)  bifariam 

iit  y flgno:& ab  ipfo  y.ipf 1 a C reSa  linea  (per  11  primi)ad  angulos  rtBos  excitetur  y •*, 

€ coniungantur  *Jfy  *£.  Et  quoniam  aqualis  efl  a y ipfi  r communis  autem  r *: 
dua  igitur  a y ZT  y A duabus  Cy  & y*funt  aqu*ies:(T  angulus  a r Aper  4 poflula/ 
tumianguloCy*  eft  aqualir.reftus  enim  uterci;  eft.  lafis  igitur**  (per*  primi)  bafl  * 1 C 

*S  eft  aqualis. Aequales  autem  reSa  linea : aquales  circunferentias  au  ferunt, maiore 
maiori.minorem  autem  minori  (per  istert).  Et  utra<£  ipfarum  circunferentiarum  x*€"  *e:  femicirculo  minor 
eft : aqualis  igitur  eft  circun ferentia  * *,  ipfl  * C circunferentia . Data  igitur  circunferentia,  bifariam  feBa  eft, 
quod  fecijfe  oportuit. 

Eucli.ex  Camp.  Propofltio  50. 


I redilineus  angulus  in  femicirculo  fupra  arcum  confiftat,  re/ 
(flus  eft.Si  uero  in  portione  femicirculo  minore, redto  maior. 
Si  autem  in  portione  femicirculo  maiore, redo  minor.Itemqj 
omnis  portionis  angulus  femicirculo  maioris,  redo  maior, 
minoris  uero.redo  minor  de  neccffitate  erit, 

CAMPA/  , I 

Nvs.  sitin  * — — 

circulo  a b c 
cuius  centru 
d3C  diameter 
adc.femicir/ 
culusabc.in 

cuius  femicirculi  circunferentia  fiat  angulus  a b c.ductis  lineis  a b 8Cb  c.Dico  illum  an 
gulum  e (Te  rectum.  Pro  trahatur  ab  ipfo  angulo  in  centrum,linea  b d : eritqj  per  t pri/ 
mi, angulus  a b d,  squalis  angulo  a:8£  angulus  d b c,  squalis  angulo  c.  Et  quia  angu/ 
!us  cd  b eft  squalis  duobus  angulis  d b a,&  a per  »■  primi : ipfe  erit  duplus  ad  angulu 
d b a.  Eade  ratione  angulus  ad  b,duplus  erit  ad  angulum  d b cergo  duo  anguli  cd  b 
& a d b:  dupli  funt  ad  to  talem  angulum  a b c : fed  ipfi  funt  squales  duobus  rectis  per 
h primi : erit  igitur  angulus  a b c totalis  .medietas  duorum  rectorum,  quare  rectus: 
quodeftprimum  propofitum. 

idem  aliter.  Protrahatur  c b ufep  ad  e,  eritq?  per  51  primi,  angulus  a b e,  squalis 
duobus  augulis  a 6£  c,  SC  quia  angulus  a eft  squalis  angulo  a b d,  SC  angulus  c angulo 
c b d : erit  angulus  a b e squalis  totali  angulo  a b c : ergo  uterqj  eorum  eft  rectus  per 
diffinitionem.  Secundum  fic  patet.  Sit  m circulo  a b ccuius  centrum  d.portio  a b c 
cuius  chorda  a c.maior  femicirculo:  8C  fiat  fuper  eius  circunferentia  angulus  a b c.du/ 
<ftis  lineis  b a Si  b c . Dico  illum  angulum  efle  minorem  recto.  Producantur  enim  dia/ 
meter  a d e S£  linea  e b.eritqj  per  prima  partem  huius  b totalis : rectus.quare  angulus 
a b c,  erit  minor  recto  per communem  fcien  tiam,  cum  (It  pars  eius.ficqi  patet  fecun/ 
dum.  Tertium  fic.  Sit  rurfus  in  circulo  a b e cuius  centru  d,portio  a b c cuius  chor/ 
da  a c,  qus  fit  femicirculo  minor.  oC  fiat  fuper  eius  circunferentiam  angulus  a b c,du/ 
ftis  lineis  b aSibc.Bice  hunc  angulum  effe  maiorem  refto.Producacur  enim  diame/ 
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ter  a d e & linea  be,eritq5 'per  prima  parte  huius,  angulus  a b e rectus,  quare  angulus 
ab  cerit  maior  recto,quod  eft  terdupropofitu.  Quartum  di  quintum  fic.Sint  in  cir 
culo  ab  cd  cuius  centru  e,portio  ab  c,cuius  chordaacmaior  femicirculo : SCportio/ 
a d c cuius  eadem  chorda  a e minor  femicirculo . Dico  angulu  contentu  ab  arcu  c b a 

chorda  a c,efle  maiore  recto :8£  angulum  contentu  ab  arcu  c d a S£  chorda  a c,e(Te  mi 
norem  recto. Producatur  diameter  c e b.SC  linea  b a,ufq?  ad  f,  eritq»  per  prima  partem 
tiuius,angulus  b a c,rectus,  quare  g <s  primi,angulus  f a c,eft  fimiliter  rectus . Quia  igi/ 
tur  angulus  rectus  eft  pars  primi, & fecundus  pars  recti:euidenter  patet  utruncp, qua 
re  tota  liquet  hsc  pentamembris  condufio. 

campani  additio.  Ex  iftis  duabus  ultimis  partibus,nota initandam  contraillas 
duas  argumetationes:ad  quas  tulimus  initanda  in  is  huius.  Tranfitur  em  ab  angulo 
pordonis  femicirculo  minoris  qui  eft  minor  retfto  per  ultima  partem  huius,adangu 
Ium  pordonis  femicirculo  maioris  qui  eft  maior  recto  per  penuldmam  partem  hu/ 
ius,  non  tamen  per  squale.  Cum  enim  omnis  portio  circuli  fit  aut  femicirculus>aut 
maior  femicirculo  aut  minor,  fit  autem  tam  angulus  femicirculi  per  fecundam  par/ 
tem  is  qua  angulus  pordonis  minoris  per  ultima  partem  huius  minor  recto,  portio/ 
nis  liero  maioris  fit  maior  rectomon  tame  erit  alicuius  pordonis  angulus,  nec  fimpli 
citer  aliquis  contentus  a circunferentia  S£  linea  recta,  aut  rectus  aut  squalis  redo. 
Quod  ut  clarius  pateatifit  in  circulo  ab  c cuius  centri»  d, 
linea  a b cui  non  fit  determinatus  finis  ex  parte  b,  fecas  ex 
ipfo  b portionefemicirculominoreieritqjper  ultima  par/ 
tem  huius,minor  recto . Huius  circuli  fit  diameter  a d c,SC 
imaginetur  linea  abimoueri  ad  parte  c fuper  punctum  a: 
qus  quadiu  fuerit  citra  c,uel  in  ipfo  c,  cooperies  diametru 
a d cifadet  cum  arcu  angulum  minore  recto.ln  omni  aute 
puncto  ultra  c,uelut  in  e:  faciet  per  penultima  partem  hu/ 
ius,angnlum  maiorem  recto . Tranfitur  ergo  a minori  ad 
maius, non  per  squale.  Et  ficut  in  rectilineis  angulis  eft  re/ 
perire  maiore  angulo  femicirculi  8£  minore, non  tame  squalem  ut  demonftratueftin 
is  huiusific  in  angulis  pordonis  eft  reperire  maiore  recto  Si  minore, non  tn  squalejut 
patet  ex  ifta  demonftratione. 

Eucli.cx  Zamb.  'Tbcorema.ij.  Ptopofiiio.ir. 

},  In  circulo  angulus  qui  in  femicirculo  eft,redus  eft:qui  aut  in  maiore  feg 
mento, minor  reclo:qui  uero  in  minore  fegmento,  maior  eft  redo.  Et  in» 
fuper  angulus  maioris  fegmenti,  redo  quidem  maior  eft:  minoris  autem 
fegmenti  angulus,  minor  eft  redo. 

THEONk  Zamberto.  sil  circulus  xfiy  Jidimeticns  aut  eius  ftt  fi  y.centru  nero  1.  sumatur^  in  femicirt. 
calo  figitu  utcSf,P4  illud  f & coniungatur  fi  a, a 7, a f & /7.  Dico  <J«od  angulus  in  fi  at  femicirculo, retias  eft. 

• Angulus  aut  in  a fi  y fegmento  maiore  femicirculo,  qui  ejlfubafi  t.retio  minor  eft.  Angulus  uero  ina/y  minore  fe 
snicirculo  fegmento, qui  eft  fub  a J t.retio  maior  ejl.  Coniungantur  a i>&  extendatur  fi  * in  f.Et  quonia  equa/ 
lis  eft  fi  e ipfl  t «,  ex  centro  enim  in  circunferentia:equalis  eft  angulus « a fi  angulo  « f «(per  5 primi', Rurfts  quo 
1 sium  equulis  efl  at  ipfl  1 1 > equulis  eft  per  eande, angui  us  qui  fub  xysti  qui  fub  t « t.ToIus  igitur  angulus  e ut 
duobus  angulis  xfiy&xy  Ceft  equalis.  Angulus  ait  quijub  {xy  extra  ipfum  triangulum  a fi  y -.duobus  angulis  x 
Cy&xyG  eft  equalis, per  11  primi.  Aequalis  igitur  eft  angulus  S x y, angulo  f a y.retius  igitur  utcrq;  eft.m  femieir 
culo  igitur  fi  a y,  angulus  qui  fub  fi  a y.retius  eft.  Et  quonia  trianguli  xCy.duo  anguli  xfiy&fix  jC  per  17  pri/ 
mi)duobus  retiis  funt  minores, angulus  autSxy  retius  ejl-.angulus  igitur  qui  fub  a fi  y.retio  minor  efl,&  eft  in  feg 
mento  a c y.maiore  femicirculo.  Et  quonia  in  circulo  ineft  quadrilaterS  afiy  i, in  circulis  aut  quadrilateroru  co 
flflentia (per  u terdfjangdi  qui-ex  oppoftto  duobus  retiis  fuut  equales-.anguli  igiiur  xfiy&xJ  t.per  eandem  duo 
hus  retiis  funt  equales.At  angulus  xfiy  redo  minor  cft.Reliquus  igitur  angulus  a <t  fi,mai or  eft  retio, ff  mfcg/nl 
to  minore  femicirculo  efl:  Dico  iam  ctia  quod  angulus  fegmeti  maioris.caprcbenfis  fub  xfiy  circa  ferentia  ef-a 
y retia  linea, retio  maior  eft  angulus  aute  minoris  fegmenti  comprcbcnfusfub  x<Py  circunferentia &xy  retia  Ut 
nea , retio  eft  minor,  manifcftumtfc  illinc  eft.  Qjjo niam  enim  angulus  comprebenfus  fub  fi  a er  a y retiis  lineis, 
retius  eft-.angulus  igitur  coprebcnfus  fub  x fit  circu  ferentia  ff  xy  retia  linca.maior  eft  retio-.quonia  tem  fua  parte 
maius  eft  (per  9 comuunc  fententid).Rurfus  quonia  angulus  coprebenfus  fub  x 7 & x}  retiis  lineis.retius  eft:angil 
lus  igitur  y x retia  linea  <fa  fy  circiiferetia  coprebenfus.ntio  minor  eft.  1 n circulo  igitur  angulus  in  femicirculo 
txift  ens, retius  cfl-.qui  uero  in  maiore  fegmento, retio  eft  minor, in  minori  autem,  retio  eft  maior..  Et  infuperangu/ 
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Ius  maioris  fegmenS.nusior  efl  redoiminoris  autem  fegmcnti,  redo  minor.quod  Jemonflfdjje  oportuit. 

alia  oflenpio,  quod  angulus  qui  fub  fixy  redus  efl.  Qisonia  angulus  x t y.eius  / i 

<{ui  fub  Ii' a i duplus  efhper  n primi ) squalis  nattf  efl  duobus  interioribus  ex  oppo 
fllto.  interiores  autl  (per  s ) funt  squalesiangulus  autxiS  eius  qui  fub  t x y dupius 
tft:  anguli  igitur  xififf  xi  y.ipfks  fixy  dupli  fun  t.  Sed  anguli  xrfiS’  x t y : duo 
bus  reSis  funt  squales*  Angulus  igitur  qfubfix  y.redus  ejl  qierat  demonflradum. 

CORRELARIVM.  Hinc  ntanifeflum  cfl, quod  fi  trianguli  angulus  unus, 
aliquis  duobus  squalis  fuerit.reSus  efheo  quod  illi  contiguus  ( qui  fcilicet  produ/ 
fio  latere  extra  triangulum  fitieifdem  efl  squalts,  fed  quado  utrobiq;  squales  fue/ 
rint.reSi  funt.  Eucli.ex  camp.  propofitio  n. 

1 1 circulum  linea  reda  contingat, & a cotadu  in  circulum  qua:'  ^ 
£ dam  circulum  fecans  reda  linea,  prster  centrum  ducatur,quo 
l ufqj  duos  angulos  cu  cotingete  facit, duobus  angulis  quiin  al/ 
ternatis  circuli  fuper  arcus  cofiftut  portionibus, squales  funt. 

' s.  si  recta  linea  a b,contingens  circulum  c d e f,  cu 
n g,in  puncto  d:  a quo  ducatur  in  circulum  prscer  cen 1 
trum,ljnead  f:fecans  ipfum:  fiantq;  angulus,  d cfconfiftens  fuper 
arcum  p ortionis  d c f,  ductis  lineis  c d 8C  c f : 8C  angulus  d e f conii/ 
ftens  fuper  arcum  portionis  d c fiduciis  lineis  e d 8£  e f.  Dico  angu 
lo  c,e(Te  squalem  angulum  b d f:8C angulo  e,angulum  a d f.Ducan 
tur  enim,diameter  d g h&  linea  fhieritqj  per  17  huius, d h.perpen/ 
dicularis  fuper  ab:SC  per  prima  partem  prsmiffs,  angulus  d f h, 
reccus. Quare  duo  anguli  a d h Si  d f h,  funt  squales.  Pofito  ergo 
communi  angulo  hdf:erit  angulus  a df,squahs  duobus  angulis  qui  funt  d f h,8thd 
f.Ced  hi  duo  cum  angulo  h,funt  squales  duobus  rectis  per  n primiiergo  angulus  ad  f 
cum  angulo  h,squales  duobus  rectis . Sed  angulus  a d fcum  angulo  b d f : squiualec 
duobus  rectis  peni  primi:  ergo  angulus  b d f,  eft  squalis  angulo  h : ergo  S£ angulo  c, 
per  »«huius:Si  hoc  eft  primum.  Et  quia  duo  anguli  c & e funt  squales  duobus  rectis 
per  ti  huius:erit  angulus  e squalis  angulo  a d ftquod  eft  fecundum.  Vel  illud  fecundu 
fic.  Angulus  a d fcum  angulo  h squiualet  duobus  reStis,u  t prsmonftratum  eifcfed 
angulus  c cu  angulo  h, squiualet  duobus  rectis  per  21  huius: ergo  angulus  e eft  squa/ 
lis  angulo  ad  f,quod  eftpropofitum. 

Eucli.ex  zamb.  Tbeorcmais.  propofitio  st. 

1 Si  circulum  tetigerit  aliqua  reda  lines,  a'  contadu  autem  duda  fuerit 
qusdam  reda  !iuea,circulum  fccansianguli  quos  efficit  ad  tangente,squa 
les  funt  eis  qui  in  alternis  circuli  fegmentis  confidunt  angulis. 

Theon  ex  zambtrio.  circulum  enim  xfiy/,  tangat  reda  linea  quadam  t f 
■ in  S ftgnotzr  aflgno  S, ducatur  riSa  linea  qusdam  in  circulum  xfiy  Acum  fecSs,  fit<f 
fi  / .Aio  quod  anguli  quos  t / Pimul  cum  1 f tangente  conficit : anguis  qui  funt  in  alter/ 
nis  fegmentis  circulifunt  squales:  hoc  efi  quod  angulus  {fi/:  squalis  ef  angulo  exi/  ' 
flenti  1 it  e # /fegmento:^  angulus  • f A squalis  ejl  angulo  exifenti  in  fit/  fegmento. 

Excitetur  cnim(pcr  11  primilab  ipfo  S.ipfl  1 \ ad  reSos  angulos  fi  x-Sumafurf  in  e / cir 
cunferentia.fignum  utcunf-.fi 'f  illud  y,ff connedatur  x y,/  yffyfi.Et  quoniam  circu/_ 
lum  x fi  y A qusdam  reda  linea  tangit  1 ! in  e,  CT  ex  e contadu  duda  cfl  ipfl  cotin genti 
ad  angulos  reflo;  fi  xtin  ipft  e x igitur  centrum  cfl  circuli  xCy  Aper  19  tertii).  Angulus  igitur  x/t  irifcmicirado 
exiflens  (perii  terti j ) redus  efl.  Reliqui  igitur  anguli  fix/ff  xC  Aum  redo  funt  squales.Angulus  autem  « S/. 
redus  cfl.Angulns  igitur  qui  fub  x S i, cfl  squalis  eis  qui  funt  fubSxS  cr  xS / angulis.  Communis  auferatur  an/ 
gulus  xCA  Reliquus  igitur  angulus  /C  {.squalis  efl  angulo  S x / exiflenti  tn  alterno  fegmento  circuli.  Et  quonii 
i»  circulo  quadrilatcrum  efl  x S y Atius  anguli  ex  oppoflto  duobus  redit  funt  squalestper  21  tertij ) anguli  igitur 
/S(C r /fi  «,ei;  qui  funt  fubSx/6'Cy/  anguli  funt  squales.  Quoru  angulus  S x /.oflenfum  efl  qi squalis  efl 
ipfl/fif  angulo . Reliquus  igitur  angulus  qui  fub /fi  1. angulo  /y  fi.  in  alterno  fegmento  /yfi  exiflenti  efl  squa 
lis.  si  circulum  igitur  tetigerit  aliqua  reda  linea,  d contadu  autem  in  circulum  duda  fuerit  aliqua  reda  Unca  cir 
culum  fccans , anguli  quos  efficit  ad  tangentem,  ijs  qui  in  alternis  circuli  fegmentis  conftflum  angulis  squalet  1 
quod  erat  demonfirandum. 

Eucli.ex  camp.  propofkion. 

g 4-  Super 


GEOMET.  ELEMENT.  EVCL1DIS 

§Vper  data  linea, circuli  portionem  defcribere:capienteangulu 
Idaeo  angulo  zquale.feu  redlu,feu  maiore, feu  minore  redo. 

jy  CAMPANVS-Sitab  linea  data,5£  c datus  an 
Jfgulus.  Super  linea  a b uolo  defcribere  una  cir 
culi  portione,  recipiente  in  circuferetia  reclili 
neu  angulu  squale  angulo  c.  si  igitur  fuerit  angulus  c,re  / 
c'cus:diuifaabpcr  mediu,defcriba  fup  eam  femicirculu,fa/  L 
ctumqt  erit propofitum, per  primam  partem»»  huius. 

Si  autem  fit  obtufus:  ducam  lineam  d a cum  linea  b a, 
continentem  squalem  angulum  angulo  c : S£  a puncto 
a ducam  lineam  a e,  perpendicularem  fuper  lineam  a i 
d . Et  fuper  punctum  b faciam  angulum  per  w primi  \ 
squalem  angulo  eab,in  quo  obtufus  excedit  rectum, 
ducla  lineab  f ufq?  ad  perpendicularem  a eieruntqs  per  & 
primi,  lines  f a SC  f b squales-Facto  itaq;  puncto  f centro 
circuli, defcribam  fecundum  quantitatem  lines  f a circu/ 
lum  a h b : eritcp  per  correlarium  <s  huius,  linea  a d,  con/ 
tingens  circulum:  quare  per  prsmillam, angulus  qui  fit  in  portione  a hb,  eft  squalis 
d a b, quare  8C  angulo  c,quod  eft  propofitum.  Si  aut  angulus  c fit  acutus : produca 
linea  a g,cotinentem  cum  linea  a b,  continente  angulu  squale  angulo  c,&  a punclo  a 
ducam  a e,perpendicularem  ad  lineam  a g : 8i  fuper  punctum  b faciam  angulu  squa' 
lem  angulo  ea  b, in  quo  redtus  excedit  acutum, ducta  linea  b fufcp  ad  perpendiculare 
a e,erutqi  per  6 primi,lines  f a 8£  f b squales-Facto  itaqi  puncto  f,centro  circuli, defcri/ 
bam  fecundum  quantitatem  lines  f a,circulum  a k b : eritqj  per  correlarium  is  huius, 
linea  a g cotingens  circulu:  quare  per  prsmiflam, angulus  qui  fit  in  portione  a k b,eft 
squalis  angulo  g a b,quare  & angulo  c,quod  eft  propofitum. 

Euclt.ex  Zamb.  Problema 5.  Propofkion, 

tf  Super  data  reda  Iinea5defcribere  fegmentum  circuli  capiens  angulum 
squalem  dato  angulo  redilineo. 


THE  0 Nex  Z m/ 
lerto.  sit  data  reda 
linea  ec  g danit  ucro  an/ 


Angulus  igitur  qui  ad  y, 

aut  eft  acutus,Mt  redus.aut  obtufus, sit  primum  acutus,  flcut  in  prima  deferiptione,  ff  conftituatur  ( per  u pri/ 
mi)  ai  ab  rcBam  lineam  ad  in  ea  ftgnum  a.ipf,  angulo  y aqualis  angulus  /ab.  Angulus  igitur  /ab,  acutus 
eft.  Exciteturcpcr  11  eiufdem  :igitur  ipft  a /ad  angulos  redos  a t.fecetur 'f  per  1 0 primi.bifaria  ab  ,in  ftgno  1.  Et 
b ftgno  f, ipft  ab  ad  angulos  rcSos  exc  itetur  /»  (perii  eiufdcm)cr  comedatur  u g.  Et  quoniam  aqualis  cfta[ 
ipft  i b.communis  autem  \»:dua  igitur  u{fft  t, duabus /b  ffi*  funt  aquales,  (S  angulus  qui  fubx{t(pera- 
-primi ) aqualis  eft  ei  qui  fub » f - Bafts  igitur  au  (peri-  eiufdem  ) baft  * b eft  aqualis  . Centro  igitur  *,  [patio 
ucro  na  (peri  poftulatum,cirailus  defcriptus-.ucniat  etiam  per  b.defcribatur.dTftt  agt.tF  connedatur  1 b ■ Quo/ 
niam  igitur  ab  ex-.remitite  ipftusat  diametri.ab  a ftgno  ipft  a t ad  angulos  rcSos  eft  a /:igitur  a / tangit  circulu 
a bi(per  corrdariu  is  terttj.Et  quoniam  circulu  «St  tangit  quadam  reda  linea  « /,ff ab  * contaBu  in  ipfum  cir 
culum  a S t duffa  eft  reda  linea  quadam  « b-.angulus  igitur  / * 6 (per  n eiufdem) angulo  « t b\extftenli  in  alterno 
circuli  fegmento  eft  aqualis.  Sed  angulus /x  b,ei  qui  eft  ad  y angulo  eft  aqualis.Angulus  igitur  qui  ad  y.aqualis 
eft  ei  qui  fub  xib  eft  angulo  .super  data  igitur  rc8a  linea  * b-fegmentii  circuli  deferiptii  eft  fufpicicns  anguli  « t b 
aqualem  dato  angulo  qui  ad  y.  Sed  iam  redus  fit  angulus  qui  ad  y,Qf  t opportunum  ftt:rurfus  fuper  xb  defcri 
bcre  fegmetum  circuli  fufeipiens  augulu  aqualem  ci  qui  eft  ai  y reSo.Ccnftituatur  enim  rurfus  ad  ipfam  « g reda 
lineii, ad  ftgnumlp  in  ea  x-.dato  angulo  redilineo  y aqualis  angulus  qui  fub  Cx  /(per  u prtmOficut  infecuda  habe 
tur  defcripboe.  s cceturfy  i per  1,  primi)x  b.btfaria  in  t >(T  centro  (.(patio  ucro  ixauii  b-drculus  deferibatur  « t 
f (per  > poftulatu)  Tangi  igitur  reda  linea  t.  /.circuli  « t (-.quanta  angelus  qui  ad  x.rcdus  eft.  Et  angulus  bx/ 


gulus  redilineus  ft t y.  0/ 
portet  iam  fuper  datare 
da  linea  « g : defcribere 
fegmentum  circuli  fufei/ 

E' ens  angulum  aqua/ 
ipft  angulo  qui  ady. 


TE  KTlVS 


rtpatis  efl  tot&ih  qui  e]l  B E R 

in  jcgwwsfo  xe  fi:  reSus 
etenim  er  ipfe  ejl  qui  in 
femicirulo  exijlit  ( perit 
tertij.  sed  ungulus  fi  « /,  T 
ei  qui  ad  y eji  angulo  a/  | 
qualis  ejl.  Defcriptum  ejl  j 
igitur  iterum  fuper  x 
fegmentum circuli  « i fi, 
capiens  angulum  aquale 

ei  qui  ad  y ejl  angulo,  s ed  iam  ejlo  angulus  qui  ai  y.obtufus,#  conjlitudtur' ei  iterum  adx  fi  reSam  lineam  CP 
ad  x Pgnumiaqualis angulus  fi  xJ’ (per  a primi)  flcut babet tertia  defcriptio.CT  ipft a f-.ad angulos  rcSos  ( per 
ii  tiufdem ) excitetur  x i .fcceturfy  rurfus «t  fi  bifariam  in pgno  j (per  io  eiufdem)# ipft  gfiad angulos  reSos  ex 
citetur  t «(per  n eiufdem)# conneSatur  » fi. Et  rurfus  quoniam  aqualis  e px  t ipft  (fi,#  communis  t *:  dux  ig 0 
tur*?&i  n,  duabus  Sit?  i»  funt  aquales:#  angulus  « / * ( per  4 pojlulatumiangulo  fi(*cf  aqualis:baps  igi/ 
tura ‘(peri.  eiufdem)baP  fi  «ejl  aqualis,  centro  igitur  t.fpatio  autem  u(ftri  poflulatumXircuIus  deferiptus. 
tranpbit  per  fi,  tranfeat  flcut  gfii.  Et  quoniam  ab  extremitate  x » dimetientis,  ad  angulos  reSos  excitata  elix  A 
igiturtper  corrclarium  is  tertiju  / tangit  ipfum  circulum  xefi#a  contaSu  x extenditur  x fi.  Angulus  igitur  Sx-J 
(per  sieiufdem) aqualis  r/i  angulo  x t fi  extenti  in  alterno  fegmaito  circuli. Sed  angulus  fixt,  ei  qui  eft  ad  y ep 
aqualis.lgitur  angulus  qui  e p in  xe  fi  fegmeto  aqualis  e/i  ei  qui  eflady  angulo,  super  data  igitur  reSa  linea  x fi, 
defcriptum  efi  fegmentum  circuli  x t fi  capiens  angulum  aqualem  ei  qui  adycP  angulo.quod  fecijfe  oportuit. 

H Eacli.  cx  Camp.  Propofkio  st. 

Bdato  circulo.dato  angulo  squum  angulum  capientem  portione 
abfeindere. 

campanvs.  Sit  ab  daras  drcu!us,&c  datus  an/1, 
gulus,  uolo  ergo  a circulo  a b,  abfeindere  portione  unam  capien- 
tem squalem  angulum  angulo  c.  Produco  lineam  d a e,cotingen/ 
tem  datum  circulum  in  pumfto  a,  a quo  duco  in  circulum  lineam 
a b,continentem  cum  linea  a e,angulum  squalem  angulo  c : eritq? 
per  n huius.portio  a b exiftens  a parte  lines  a d:recipiens  angulu 
squalem  angulo  c.quoa  eftpropofitum. 

Eucli.  ex  zamb.  Problema,  s.  Propoptio.  »4 

A dato  circulo,  fegmentum  abfeindere  capiens  angulum  squalem  da/ 
to  angulo  redtilineo. 

-THEON  cx  z amberto.  E flo  datus  circulus  x fi  y.datus  uero  angulus  n Si/ 
lineus  qui  ad  /: oportet  iam  ab  x fi  y circulo, fegmetum  abfeindere  capiens  angulum 
aqualem  ei  qui  ad /eft  angulo.  Excitetur  enim(  per  17  tertij,  linea  Ungens  circuli 
pty  illa  t {,  # tangat  in  fi  Pgno.  Et  conpituatur  (peris  primi)  ipp  t / reSa  linea  # 
in  ea  pgno  fi, an  gulo  qui  ad  J,  aqualis  angulus  s fi  y. Quoniam  igitur  circulum  xfiy 
tangitquadamrcSalmeat{#ine,#dcontaSufiduSaepfiy:angjlusigitur(fiy~‘  . . 

(per  n tertij)  aqualis  eftangalo  fi  xyconppentiinaltemofegmcnto.  sed  angulus  * p 

(fiy.ei  qui  tflad/cfl  aqualis. igitur  angulus  txiflcns  in  fi  * y fcgmento.aqualis  ejl  ei  qui  ejl  ad  f angulo.  A dato 
igitur  circulo  xfiy  fegmentum  abfeiffum  effixy,  capiens  angulum  aqualem  dato  angulo  reQilineo.quod  fecijfc 
^ oportuit.  Eucli.ex  Camp.  rropopiio.sa-. 

|I  intra  circulum  dusrcdtslinesfefeinuiccm  fecent,quodfub 
duabus  partibus  unius  carum  procedit.squum  eft  ei  redtan 

Jgulo  quod  fub  duabus  alcerius  lines  partibus  continetur. 
campanvs.  Sint  duslinesac  3t  b d,fecates  fe  in  circulo  a b cd, 
fuper  punctum  c . Dico  quod  illud  rectangulum  quod  fit  ex  a e in  e c: 
squii  eft  ei  quod  fit  ex  b e in  cd.  Aut  enim  ambs  lines  a cfit  b d tranfibunt  per  centrQ 
circuli:aut  altera  tantu:aut  neutra.  Quod  fi  ambs  tranfeat  per  centru,erit  e centru  cir 
culi,omnesqs  quatuor  Unes  squales.quare  liquet  propofitu.  Quod  fi  altera  earu  tan 
tu  trafit  per  centru,  fit  illab  d.ccncruqs  circuli  fit  f.  Aut  ergo  b d fecabita  eper  squalia 


G-EOMET.  ELEMENT. 
aut  per  insqualia.  Secet  ergo  primo 
per  a;qualia:eritqi  per  primam  partem 
terti)  huius,  fecas  cam  orthogonaliter. 

D ucatur  itacp  linea  fceritq*  per  s fecun 
di,  quod  fit  ex  b e in  e deum  quadrato  <*>l 
e fisquale  quadrato  lines  f d : quare  SC 
quadrato  lines  fc:  ergo  per  penultima 
primi,  SC  quadratis  duarum  linearum 
fe  Kec.Dempto  ergo  utrinq?  quadrato  e fierit  quod  fit  ex  b e in  e d, squale  quadrato 
linese  c:SC  quia  e c eft  squalis  a c,per  46  primi  patet  propofitum.  Qpod  fi  b d tran/ 
fiens  per  centrum,  fecat  ac  per  insqualia,  a centro  f ducatur  f g perpendicularis  ad 
a ceritqj  per  fecundam  partem  terttj  huius,a  g,  squalis  gc:  8C  ducatur  linea  f c . Eritqj 
per  5 fecundi,quod  fit  ex  b e in  e d cum  quadrato  e f (SC  ideo  per  penultima  primi  cum 
quadratis  duarum  linearum  fg£"  ge.prop  ter  id  quod  angulu  s f g e eft  rectus)  squale 
quadrato  lines  d f,fi£  ideo  linesfc,propter  quod  per  penultimam  primi  8i  quadratis 
duarum  linear  u f g SC  g c.  Dempto  ergo  utrinqj  quadrato  lines  f g,  erit  quod  fit  ex  b c 
in  e d cum  quadrato  lines  g e,squale  quadrato  lines  g c:fed  per  ? fecundi, quod  fit  ex 
a e in  e c cum  quad  rato  lines  g e:eft  squu  ei  quod  fit  ex  g c quadrato . Demp  to  igitur 
utrinq!  quadrato  lines  g e,  erit  quod  fit  ex  b e in  e d,  squale  ei  quod  fit  ex  a e in  e c,  qd 
eft  propofitum.  Quod  fi  neutra  earutranfit  per  cen/  « „ 

trum,  fiue  altera  diuidat  alteram  per  squalia  fiue  per  — p. 

insqualia:  producam  lineam  gfeh  diametrum  circuli  f 
tranfeuntemperpunctumfechonisearum.Etfialtera  ( c /\ 
diuidat  alteram  per  squalia  ut  bd  ipfam  ac,  tunc  gh  \ e/  / 
diuidit  etiam  a c per  squalia:  ergo  orthogonaliter  per  *\~7  ~~~/  r , 
tertiam  huius:ergo  per  fecundum  modumhuius  con/ 
clufionis,quodfitexgeineh:squumefteiquodfitex  ^ 
a e in  e c : SC  per  tertium  modum  huius  quod  fit  ex  g e in  eh,  squum  eft  ei  quod  fit  ex 
b e in  e d:ergo  quod  fit  ex  a e in  e c,squum  eft  ci  quod  fit  ex  b e in  e d,  quod  eft  prop  0/ 
fitum.  At  fi  neutra  diuidat  alteram  per  squalia,erit  per  tertium  modum  huius  con 
clufionis,  quod  fit  ex  g e in  e h,  squale  u triq?  eorum  qus  fiunt  ex  a e in  e c 8£  b e in  e d. 
Quare  unum  eo  rum  erit  squale  alteri, quod  eft  propofitum. 


EHcli.ex  Zamb. 


Theorcma.y 


propoptio.su 


Si  in  circulo  dus  redis  line*  fe  ad  inuicem  fecuerinfcre&angulum  com 
prchenfum  fub  fegmentis  unius,squum  eft  ei  quod  fub  fegmetis  alterius 
comprehenditur  redlangulo. 

THEON»  zambcrto.  ln circulo  enim 
« |5  r / : dux  rcSe  linee  xyff  &Jfefe  inuicem  fe/ 
ccnt  inftgno  t.  Dico  quod  rcSangulum  compreben/ 
fum  fub  xt&iy:  equum  eft  reSangulo  compreben  / 
fofubAiCT*  g. Si  enim  « ? C rfr/per  centru  funt,  I 
ut » centrum  ftt  circuli  x£yJ:  manifeftum  eft  quod  [ 
cum  $ funt  equula,  reSangulu  com/  \ 

prebenfum  fub  x t ff  et  equum  eft  ci  quod  compre  \ 
benditurfub  f 1 S % g reSangtlo . sint  Um  xy.Cf 
/jt-.non  extenfe  per  centrum:  sr  fumatur  centrum 
circuli  xl>yf:  ftt<p  illud  f C per  primam  terti) } CT 
«gfmardVg redas  lineas-.ducanturc  per  a pri/ 
mi)  perpendiculares  [ * cr  1 9 : S" conncSantur  1 g, 

..E  t quoniam  (perstertij)  reSa  linea  quedam  per  centrum  extenfa  liquandam  reSam  lineXmxonper 
centrum  tranfeuntcm  xyad  angulos  rc&os  fecat:etiam  bifariam  eam  fecabihequalis  igitur  eftxtippet.  Et  quo/ 
niam  reSa  linea  x y dilfeSa  eft  in  equalia  in  »,  w inequalia  autem  in  t:  redangulum  igitur  comprebenfumfub  x t 
& > » una  cum  eo  quod  fit  exu(  per  sfecundi)quadrato,equum  eft  ei  quod  fibex  k y.  Comune  apponatur  id  q£ 
. ftex  1 [.  Qgoti  igitur  fubxt&iyunacum  ys  que  fiunt  ex  \*€i  [.equum  eft  eis  que  fiunt  exu&U-Sedeis 


* ' TERTIVy.  s? 

'Ijfte  pwit '« i fgquu  eft  ii  <{uodfit  ex}t,(per  4.7  primi.eitaute  qu<e  fmleXytCrt  i.equiicjldquod 
fit  ex  {y,  (per  candent  ) Quod  igitur  continetur  fubx\,ff\y,ima  cum  eo  quodfitexii.tequumcjl  ei  quod  fit  ex 
■ { y.  Aequali*  autem  eft  l y.ipfi  {fi.  Ex  centro  enim  m circimfercntiam.Quod  continetur  igitur  fub  * •.,  <5"i  una 
tumeo  quod  fit  ex  t j,  equum  eftei  quod  fit  ex  { fi.  Ei  per  hoc  quod  continetur  fub  St,CP  i fi, una  cum  co 
quod  fit  ex  { i, e quum  eft  ei  quod  fitex  { fi.oftenfum  autem  continetur  fub  n.tfi  y,una  cum  eo  quod  fit  cx  ji, 
cequum  efi  ei  quod  ft tex  { fi.Ootod  cotinetur  igitur  fub  et  i,& s y.una  cii  eo  quod  fit  ex  f t,*quu  eft  ci  quod  contine 
tur.fubJ^dTtfi.unacumeoquodfitexli.Cornmuneauferaturidquodfitcxfi.  Reliquum  igitur  reSangulunt 
tomprehcnfumfub  «<>£t  y,equum  c ft  reSangulo  comprehenfo  fub  t fi.  si  in  circulo  igitur  dux  reSte  linee 

■fe  adinuicem fecucrint,reSangulum  ccmprebenfm  fub  fegmentis  unius,tequum  eft  reSangulo  comprehenfo  fub 
fegmentis  alicms.qaod  ianonftrafte  oportuit. 

Endi.exCamp.  Fropofitioif 


HI  extra  circulum  pun&us  (ignetur,ab  eo  autem  ad  circulum  a' 
!ia  linea  fecans,alia  contingens  dus  redts  lines  ducatur,  quod 
fub  tota  fecante  atque  parce  fui  extrinfeca  continetur,  squu  eft 
ei  quadrato  quod  ex  contingente  linea  deferibitur. 
campanvs.  Sic  a punctus  fignatus  extra  circulum  bcd.cuias  cetrume,a  quO 

ducantur  ad  circulum,  dua  recta  1 i/  

neat  a b contingens  ® ad  c,  fecans.  r t \ 

Dico  quod  illud  quod  fit  ex  $c  in  da,  A 

aquumeftquadracolineaab.Aute/  1 1 

nim  ad  c,crafit  per  centrum,  aut  no.  I \~~/\.  J ( f\.  I 

. Tranfeat  ergo  primo  per  centrum  \ e\  V c7 

quod  efte,®  ducaturlinea  eb,qua  \.  ./ 

per  17  huius  perpendicularis  erit  fu/  <5 

per  lineam  a b.Et  quia  linea  d c diuifa eft  per  aqualia  in  puncto  e,®  eft  ei  addita  li/ 
nea  d a,erit  per  fextam  fecundi,  quod  fit  ex  c a ® a d cum  quadrato  linea  e d , Si  ideo 
cum  quadrato  linea  e b,aquale  quadrato  linea  e a, SI  ideo  per  penultimam  primi,  a/ 
quale  quadratis  duarum  linearum  e b,®  ba,propter  id  quodangulusb,eft  rccftuS. 
Dempto  ergo  utrinqs  quadrato  e b,erit  quod  fit  ex  ca,in  a d.  aquale  linea  a b,  quod 
eftpropofmxm.  Quod  fi  linea  ad  c non  tranfit  per  centrum:fumatur  af  e g,  tranfi/ 
ensper  centrum,®  ducantur  lineaed  ® eh,®fiteh,  perpendicularis  ad  adc,erit/ 
que  per  t huius,  dh,  aqualis  hc.  Quia  ergo  linea  dc  diuifa  eft  per  aqualia  in  pun/ 
-iftoh,®  additafibi  lineaad,erit  per  « fecundi,quod  fit  exc  a,in  ad, cum  quadra/ 
todh:aquale  quadrato  linea  a h . Ergo  addito  utrinque  quadrato  hc,erit  quod  fic 
excain  a d,cum  quadratis  duarum  lmearumdh&h  e,®  ideo  per  penultimam  pri/ 
mi  cum  quadrato  d e,p ro  p ter  id  quod  angulus  h,eft  rectus,®  ideo  cum  quadrato  e 
f,propteridquod  ed®e  f iunt  aquales,aquale  quadratis  duarum  linearu  ah,&h 
e,®  id  eo  per  penultimam  primi  quadrato  linea  a e.Sed  per  fextam  fecundi,  quod  fit 
ex  g a,  in  a ficum  quadrato  fe,aquale  eft  quadrato  linea  ac.  Quia  ergo  Utrumque  eo 
rum  qua  fiunt  ex  c a,in  a d®  ex  g a in  a ficum  quadrato  linea  f e,  eft  aqualejquadrato 
linea  a e,ipfa  erunt  inter  fe  aqualia.  Dempto  ergo  utrinque 
.quadrato  lineaefierit  quodfitexca  inad, aquale  ei  quod  fit 
ex  g in  a fi  eft  aquale  quadrato  linea  a b,per  pramifium  mo/  * 

dum  huius.Ergo  quod  fitexcajn  a deftaquale  quadrato  linea  /K 

ab.Quodeftpropofitum.  / \. 

campani  additio.  Et  ex  hac  nota,  quod  puncfto  extra  circu  g i 

lum  fignato,fi  ab ipfo  ad  circulum  quodlibecfecantcslineadu  " ~/\ 

cantur,  rectangula  qua  continentur  fub  totis  ® earum  por/  4 \.  / \ 

tionibus  extrinfecis,  adinuicem  funt  aqualia,  quoniam  om/ 1 N\jx  l 
nia  funt  aqualia  quadrato  linea  contingentis.  Nota  etiam  ( t J 

quod  fi  a quolibet  puncto  extra  circulum  lignato  dua  linea  \ J 

contingentes  ad  circulum ipfum  ducantur, ipfa  erunt  adinui/  \ / 

tem  aquales.  Erit  enim  quadratum  utriufque  earum,  aquale  ei  ' 

quod  fic  ex  linea  fecantc  ab  ipfo  puncto  ducta  in  circulu  in  parte 
eius  extrinfeca.  Hoc  aute  euidentius  patet  per  penultima  primi. 
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Sit  a punctus  lignatus  extra  circulum  bcd,cuius  centrum  c>K  ab  ipfo  a ducantur 
dus  lines  a b Si  a d,contingetes  circulum  in  pundtis  b,d.Dico  ipfas  effe  squales. Pro 
ducam  enim  lineasea,eb,8ied.ericqucper  17  huius  uterque  anguloru  b &d,reftus. 
Quare  per  penultimam  primi,quadracum  a e,erit  squale  duobus  quadraris  duaru 
linearum  a b,cr  b edimiliter  quoque  8i duobus  duaru  ad  Si  d e.Quare  quadrata  dua 
rum  linearum  a b Si  b e, fune  squalia  quad  ratis  duaru  a d Si  d e.Et  quia  quadrata  dua 
rum  qus  funt  b e Sie'd  funt  squalia^rur  t quadrata  duaru  qus  funt  a b Si  a d,squa' 
lia:ergo  <.ft  ab, squalis  ad. quod  eft  propofirum.  Aliter  etiam.Ducatur  linea  b d,e' 
ritq?  per  ?primi,angulusebd,squalisanguloebd, propter  id  quod  linea  eb,efts/ 
qualis  lines  e d.Et  quia  uterque  duorum  angulorum  b Sid  eft  reiftus,erit  per  comma 
nem  fcientia  angulus  a b d refiduus,squalis  angulo  a d b refiduo.  per  fexta  ergo  pri/ 
mi:eftlineaab,squalislinesad.  Eucli.ex  zamb.  Theorema  Propofitio  a- 

Si  extra  circulum  fumatur  fignum  aliquod.abeocp  in  drculum  cadant 
duxredtxlinex,&  earu  altera  drculum  difpefcat,altera  uero  tangat,  quod 
fub  tota  difpefcenteK  extrinfecus  fumpta  inter  fignum  &curuam  circum 
ferendam  comprehenditur  redtangulum.xquum  eft  ei  quod  fitex  tange 
te  quadrato. 

Theonk  zamb.  Extra  enim  circulum  « fi 


fifi.tyfiAcommuneaufcraturidquodftcxifi.RekquumigiturquodfutxAdSr.equumeflei  quod  ft  cx 
/ fi, tangente.  S ei  n&i  i.nea  t y x,non  fh  cxtenja  per  centrum  circuli  x fi  y.sitquc  (p tr  primam  terti])  centri 
circuli  x fi  y.ZT  ab  i, in  x 7,  (per  u primi)  perpendicularis  ducatur  tfi.dT canneGantur  t fi,,  y.fftA  rcSus  igitur 
eft angulus  1 1 AEt quoniam  reGaltnea  quedtm  per  centrum  cxtenja  t t,(per  1 terti])  rcGam  lineam  quondam 
non  'extenfam per  centrum  x y,ad angplos  rtBot  fecat, etiam  bifariam  eam  Jccat-tgitur  x t.ipfii y.tfi  aqualis.it 
quoniam  reda  linea  x y,  bifariam  diuii.tur  in  { fignOyidiacet  autem  ei  y Aquod  igitur  continetur  f-b  x A & / y, 
una  cum  eo  quod  fit  fub  f y.eqiuc  efi  ei  quod  fit  ex  1 A (per  6 fetiidi) . Commune  apponatur  quod  fitex  1 1 Quod 
igitur  cotmetur  fub  fa.Cf  y.una  cum  eis  qux  fiunt  cxt{,& aqualia  funt  eis  quefiuntcx{Aff{t.  Eisaute  que 
fiunt  cxit.&i  ,, equum  efi  id  quod  fit  ex  { A (ptr  +7  .primi)  angulus  namque  qui  efi  fub » f AreGus  efi. Eis  uero 
quie  fiunt  exy{,fffi\.  (per  eandem, equum  efi  id  quod  fit  ex  y t.Quod  igitur  continetur  fub  xJ.&f  yjtna  cum  eo 
quod  fit  ex,  1 1,  equum  efi  ci  quod  ex  1 1. Aequalis  autem  efi  t y,  ipfl « fi, ex  centro  enim  in  c iremferentiam.  Quod 
igtur  continetur  fub  x A& * y.una  cum  eo  quod  fit  ex  t fi,  equum  efi  1 1 quod  fu  exiAE  • autem  quod  /fit  ex  t A 
(per  4.7  primi)equaliafunt  que  fiunt  cx  , fi,Sfi  Aangulus  enim  qui  fub  4 fi  AreGus  efi.  Quod  igitur  continetur 
fiib  x A& Jy.una  aum  eo  quod  fu  ex  > ff, equum  efi  eis  que  fiunt  ex  4 fi,& fi /.commune  auferatur  quod  fitex  t fit 
reliquum  igitur  quod  continetur  fub  xf&J  y, equum  eft  et  quod  fit  ex  <f  e,  si  extra  circulum  igitur  fumatur  JlgnS 
ahquod,cr  quefequuntur  reliqua, quod  dtmonftrafie  oportuit. 

EucliexCamp.  Propofitio  >S 

3*  I fa-tit  pundus  extra  circulum  fignatusa  quo  dux  linexad  civ 

ggvj^lcunfercnriam  ducantur  altera  fecans,  altera  circunferendxappli' 
OislIJllcata.fueritcp  quod  exducftu  totius  fecantis  in  parte  fui  extnnfeca 
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»quum  ei  quod  ex  dudtu  applicata  in  feipfam  fit,erit  linea  applicata  ex  ne 
ceifitate  circulum  contingens. 

ca.mpanvs.  Sit  a punctus  fignatus  extra  circulum  b c d,cuius  cetrume.  a quo 
ducatur  ad  circulum  linea  a b d,fecans  ipfum.SC  linea  a c,  applicata  circunfercnux , SC 
efto  ut  quod  fit  ex  d a in  a b>fit  squale  quadrato  a c.Dico  lineam  a c,efle  contingente, 
-Etefthsc  conuerfa  prioris.Sienim  non  eftcontingens.fitergo  contingens  linea  a f,e/ 
ritqj  per  prsmiffam  quod  fit  ex  d a in  a b, squale  quadrato  lines  a f,  quare  quadratu 
lines  a f,eft  squale  quadrato  lines  a c,ergo  a c,eft  squalis  a fequod  eft  impombile  per 
s huius.Erit  ergo  a c,contingens,quod  eft  propofitum.  Idem  pftenfiue probabitur. 
Maneatpriordifpofitio  Sthypothefis.Etfl  linea  a bd.tranfit  per  centrum  ducatur  Ii/ 
nea  c e,erit  per  $ fecundi.quod  fit  cx  d a in  a b.cum  quadra 
to  e b,  8£  ideo  cum  quadrato  e c,squale  quadrato  a e.Sed  ' 
quod  fit  ex  d a in  a b,pofitu  eft  squale  quadrato  a c : ergo 
quadratum  a c,cum  quadrato  c e,eft  squale  quadrato  a e: 
ergo  per  ultimam  primi,angulusc  eft  rectus-Ergo  per  cor 
relarium >s  huius,lineaac,eft  contingens  cireulum,  quod 
eftpropofitum.  Siautemabd,non  tranfitper  centrum, 
ducatur  a puncto  a,linea  tranfiens  per  cetrum.  Et  quia  q<f 
fit  ex  hac  toca  in  eius  parte  extrinfecam,eft  squale  ei  quod 
fit  ex  d a,in  a b,per  p rsmiffam,ip fum  erit  squale  quadrato  lines  a c,quare  ut  prius  a 
c,erit  contingens  circulum. 

Eucliex  Zamb.  Theorema  si,  ttop optio  t7 . C onuerfa p rxcedcnti ■ . 

Si  extra  circulum  fumatur  fignum  aliquod,&  ab  eo  figno  in  circulum 
dus  reda  linea  inciderint,#  earum  altera  circulum  fecet,  altera  uero  inci-* 
dat,  fit  autem  quod  fit  fub  tota  fecate,#extrinfecusfumpta  inter  fignura 
Si  curuam  circunferentiam  squale  ei  quod  fit  ex  incidente,  incidens  circa/ 
Ium  tanget. 

Theon«  Zamberto.  Extra  circulum  igitur  x fi  r. fumatur  flgnS  fltfc 
illud  Jjz/r  ab  ipfo  /,in  circulum  x fi  y, incidant  dux  redx  linat  / ? x,& / fi.eS1 
/ r a, quidem  circula  fecet,<y/  0, incidat-  sit  aut!  quod  ectinetur  fub  x /,& / r 
cequum  ci  quod  fit  ex /fi.  Dico  quod/fi,ipfum  tangit  circulS  xfii.  excitetur, 
enim  (per  17  ftrtij )reSa  linea  contingens  circulum  x fi  r.fhty  illa  / t.sil%  (per 
primam  eiufiemn.cenirum  circuli x fi  r.CT  conneBantur  < ui  e.C r {/.  Angu 
lus  igitur  f,  /.redus  efl.  Et  quoniam  reda  linea  / t,ipfum  circulum  a fi  y/dgit, 

& reda  linea  / y x.fecattquod  cetinctur  igitur  fub  a /,& / y.xquum  efl  ei  quod 
fit  ex  / 1,  Ponitur  autem  quod  id  quod  continetur  fub  x /,CT  / r.xquumfit  ei 
quod  fit  ex /fi.Quod  igitur  fit  cx/t,x  quum  efl  ei  quod  fit  ex  / fi.  Aequalis  i/ 
gitur  efl /tdpft/fi.Ep  autem  eT  (t.xqualis  ipfll  fi,ex  centro  enim  htcircunfe  j 
rentiam.Dux  iam/\.<3,  (.duabus /fi,<T  fi  l.funt  xquales,V  bafis  commu/  /\ 
nis  efl  1 /. Angulus  igitur /t  i, (peri  primi)angulo/fi(,efl  xqualis.  Redus  au 
tem  efl  angulus  / » l, redus  igitur  e/l,«T qui  fub  /fif.Etf  fi.eieda  dimetiens  efl, 
qux  autem  ab  extremitate  diametri  circuli  ad  angulos  redos  ducitur t circulum 
tangit  (per  16  terti).  Reda  line a igitur  / fi,circulum  x e r.tangit.Smiliterly  ofle 
detur,fl  centrum  fuper  x r, fuerit. si  extra  circulum  igitur  fumatur  flgnum  aliquod ,3"  reliqua  qux  feduutur,quo4 
demor.flraf  e oportuit.  1 1 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS  GRAE5 

CI  PHILOSOPHI,  GEOHETRICORVH  E L E/ 
MENTORVH  liber,  q^vartvs 


Ex  Campano. 


los  contingit. 


Igura  intra  figuram  dicitur  infcribi , quando 
ea  quz  infcribitur  eius  in  qua 
infcribitur  latera  unoquo/ 
que  fuorum  angulorum  ab 
inreriore  parte  contingit, 
i Circunfcribi  uero  figu'  i 
rafigursperhibetur.quotiesea  quidem  figuri' 
eius  cui  circunfcribitur  omnibus  omnes  angu / 


X zmberto.  Diffinitiones. 

Igura  redilinea  in  figura  redilinea  dcfcribi  dicitur,  quati 
do  unufquifque  infcripts  figursangu' 

Ius, unumquodque  lacus  eius  in  qua  dc 
fcribiturtangit.  i Figura  autem  fimi 
liter  circa  figuram  defcribi  dicitur, quan 

do  unumquodque  latus  circunfcripts, 

unumquenq,angulumeius  circum  que  defcribitur  tan 
git.  j Figura  redilinea  in  circulo  defcribi  dicitur.qua/ 
ao  unulquifque  angulus  infcripts  circuli  circunferentiam  tangit. 

4.  Circulus  uero  circa  figu/ 
ram  redilineam  defcribi  dici  , 
tur, quando  circuli  drcunfere  i 
ria  unumquencp  eius  circum 
quam  defcribitur,  angulum 
tangit,  f Circulusaucem  in  figura  redilinea  defcribi  dicitur,  quando 
circuli circunferentiaunumquodquelatuseius  in  qua  defcribitur  tangit. 
6 Figura  uero  redilinea  circa  circulum  defcribi  dicitur,  quando  unum/ 
quodqj  latus  circufcriptx  circunferentia  tangit,  7 Reda  linea  in  circa 
lu  coaptari dicitur.quando  eius  extrema  in  circuli  circunferentiam  cadunt. 

Eucli.cx  Cmp.  Propofaio  i. 

9 N tra  datum  circulum.dat*  linea:  reda:  qua:  diametro  minime 
|maiorexiftat,squam  redam  lineam  coaptare. 

campa  nv  s.  Sit  linea  data  a b,circulufque  datus  cd  e, cuius  diame/ 
:r  c d.qua  non  eft  maior  linea  a b,uolo  intra  datum  circulum,  coaptare 
i lineam  squalem  a b.qus  11  fuerit  squalis  diametro,con(tat  propofitum 
Si  autem  minor.ex  diametro  fumatur  df,  ei  squalis,  Kfuper  punctum  d, fecundum 
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quantitatem  lines  dfdefcribatur  circulus  fe  g,fecans 
datum  circulum  in  punclisgSCe.ad  alteru  quorudu/ 
catur  linea  a puncfto  d,ut  d e,uel  d g.eritqi  utralibet  ea 
rum  squalis  lines  a b,co  quod  utraque  earum  eft  s/ 
qualis  lines  df, per  diffinitionem  circuli,  quare  habe' 
mus  propofitum. 

E ucli.ex  Z amb.  Problema  t.  Propefitio  i 

t In  datum  circulum.dusretflflinesquicfrcu 
li  diamerro  maior  non  eft,  squalem  redtamli/ 
neam  coaptare. 

T h e o N ex  zamb.  E flo  intus  circulus  * t r.&atx  ucro  rcBa  linei  nS 
rmior  circuli  dumetro.efto  /.oportet  itim  in  data  circulum  t f,  r.ipfi  f.rcdx 
linex  squalem  redam  lineum  coaptare.  Excitetur  circuli  x ( r.dimcticns.flt/ 
quefir.silr.xqualiscft  ip/l/.iamfaSum  eft  id  quod  proponitur, in  datum 
enim  circulum  x 0 1, coaptata  eft.reBa  linea  S 7, squalis  ipft/.  Si  autem  no; 
maior  eft  e y.quint  /,ponatur(pet  i primUpfl  /. squalis  j«.Ei  centro  qutde 
t.fpatio  ucro  7 t,  (per  > pojlulatum) circulus  defchbatur txf.tf conncBatur  t 
x.Quoniam  igitur  cetUrum  circuli  t x 7, eft  figrtum  7,)per  u diffinitione  pri/ 
mi) squalis  eft  7 a.ipft  r ‘-Sed  ipft  /, squalis  eft  ipfa  7 t.\gtur(per  primam 
communem  fert  tentum  ff t, squalis  eft  ipft  a f.in  datum  circulum  igitur  x S rJats  reis  lines  /,  squalis  aptatd 
eft  i x.quod  oportebit  facere. 

Eucti.cx  camp.  p ropofttio  i 

|tNtra  affignatum  circulum, triangulum  triangulo  affignatosqui 

|1  angulum  collocare. 

a m p an  v s .Sit  aflignatus  trangufus  a b c.afilgnatusqj  circulus  d e f. 

IJ  Volo  intra  hunc  circulum, collocare  unum  triangulum  squiangulum  tria 

gulo  a b c.squilaterum  enim  non  eft  necefiariuni 
■ dTc.fed  eftpoifibile-Produco  gd  h.contingetem 
circulum  in  puncto  d.fuper  quem  facio  angulum 
h d f.ducta  linea  d f,  squalem  angulo  c,8£  angu/ 
lum  g de,dudta  linea  de,squale  angulo  b.SCpro/ 

• traho  lineam  e f.eritque  per  n terrif.angulus  e,  s/ 
qualis  angulo  e, quia  uterque  eft  squalis  angulo 
h d f C,quidem:per  pofitionem.e  uero  per  n terdj. 

Eadem  ratione  erit  angulus  f,  squalis  angulo  b: 
quare  per  » pfimi.d  certius, erit  squalis  a , tertio» 
quare  habemus  propofitum. 

^ EucU.exZamb.  Ptoblemi  i Propefitio  i 

In  claro  circulo, dato  triangulo  a:quiangulum  triangulum  deferibere 

THEON  rxZamb.  Sit  datUs  circulus  a f t, datum  autem  triangulum  / . l.oportet  iam  in  dato  circulo  a f 
>,ipfi  f t {, triangulo  squiangulum  triangulum  deferibere . Excitetur  * 

enim(per  17  tertfaregalniea  tangens  ipfum  circulum  x etjtefrt  xlj  i * / 

fungat  in  x,<y  conftituatur  (peris  primi,)  ad  redam  luteam  xi,o“ 
aiflgnunt  m ea  «yoiga/o  qui  eft  fub/s  {.squalis  angulus  Ixt^td  re 
Bam  uero  lineam  x t,&  ad  fignum  iri  ea  x^i  qui  eft  fitbJ‘{  i^mguto,  s/ 
qualis  angulus  « x f,(per eandem,)  f coniunganfurf  r-Quoniam  igi/ 
fur  circulum  « f riangit  qusiam  reda  linea « x l,ey  ab  x contadu  in 
circulum  ducitur  reda  linea  x 7,  angulus  igitur  eft  fub  1«  7 , (per  n 
tertij,)  squalis  eft  angub  qui  in  alterno  efl  circuli  figmento,  x t r . s e d 
angulus  1 , 7 ,eiquifub  f 1 frft  s qualisutngulw  igitur  x C 7, ei  qui  fub 
f 1 l.eft  angulo  eft  squalis.  Et  per  hoc/utgulus  a 7 C^i  qui  eft  fub t/tngulo,eft  squalis.Et  reliqt 
gulus  f x 7,reliquo  t / fcft  squalis.  Aequiangulum  igitur  eft  triangulum  x t rjpfl  f » {,  triangulo,^  dejcrtpatm 
eft  in  dato  circulo  « C 7. 1 n dato  igitur  circulo,  dato  trUng/M  squiangulum  tnangpkm  defiriptum  cft^uod  face 
re  oportebat. 

Crfmp.  eropofuio  , 

r b t Circi 


is  igitur  an/ 
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IrcaalTignatum  circulum,  afiignato  triangulo  tria; 
‘angulum  deferibere. 


squu. 


campanvs.  Sintutprius:aflignatustriangulusabc:afiignatusqi 

W circulus  d e f, cuius  centrum  g.circa  hunc  circulum, uolo  defaibere  unum 

triangulum  squiangulum,triangulo  ab  c,  squilaterum 
enim  non  eft  neceflarium.fed  eft  poffibile, Producam  ba/ 
fin  b c:in  utramque  partem, ut  fiant  duo  anguli  extrinfe 
ci,3t  a centro  g producam  lineam  g d ad  tircunferentiam 
Si  confli  tuam  angulum  d g e,du<fta  linea  g e, squalem  an 
gulo  b,extrinfeco,8£  d g f,duda  linea  g f: squale  c extrin' 
feco,K  a pundis  d e f, producam  in  utraque  parte  lineas 
orthogonaliter,quspercorrelarium  i s tertij.erunt  con/ 
tingentes  circulum , quas  protraham  quoufque  con/ 

-currant  in  pundishxl.Neceffeeft  enim  ipfas  concurre/ 
re, cum  enim  utercp angulo ru  quifuntad  d^tucercp  eo/~ 
rum  qui  funt  ad  e.flt  reclus.fi  intelligatur  protrahi  linea 
d e, erunt  duo  anguli  qui  funt  ad  partem  h minores  duo 
bus  redis.quare per  penuitimam  petitione.in  parte  illa' 
pro  trads-concurrent  lines  ldh.  keh.Eadem  ratione  concurrent  dus  lineshdl,Kf 
,1:  cum  uterque  angulorum  qui  funt  adf: fit  etiam  rectus.  Quia  ergo  in  quadrilatero  h 
d e g duo  anguli  d SC  e,fune  redfierunt  duo  anguli  h squales  duobus  reclis:  cuiuf 

libet  enim  quadrilateri  quatuor  angu!i:funt  squales  quatuor  redis-.ut  monftratun* 
eftfupra  » primi.  Et  quia  duo  anguli  b intrinfecus  8i  extrinfecus  funt  fimiliter  squa 
les  duobus  redis  pero  primfatuero  b,extrinfecus  pofitus  eft  squalis  d ge.eritintrin 
fecus  b,  squalis  h-  Simili  quoque  ratioe  erit  c,intrin(ecus, squalis  l.Et  quia  duo  angu/ 
!ibS£c,intrinfeci  funt  minores  duobus  redis  pet  17  primi:erunt  fimiliter  duo  anguli 
h&l,  minores  duobus  redis:  quare  per  penultima  petitionem,dus  lines  he&l  fpro 
trads:concurrent  in  pundo  k,fietcp  triangulus  h k I:8t  quia  angulus  h eft  squalis  an 
gulo  b intrinfeco>&  angulus  l,angulo  c:intrinfeco,erit  per  n primi:angr,lus  k squali* 
angulo  a:quare  habemus  propofitum. 

3 EuclicxZamb.  rroblcmat.  prcpofltio  ?. 

Circa  datu  circulu, dato  triangulo  squiangulu  triangulum  defcriberr 

THEON  ex  Zamberto.  Sit  datus  circulus  « C?,  datum  Autem 
triangulum  /1 1 / 1 l, oportet  circa  a C r, circulu, ip/l  f t {,  triangulo  a/ 
quiangulum  triagulii  defcr.berc.Extedatur  t i, ex  tara <t  parte, itt  a S,fl 
git  a.  Et  fumatur  (per  1 terti])centrii  circuli  * C y.fulfc  illudit.  Et  duca' 
iur  utcii$  rcSa  linea  n C.  Et  confutuatur  (peris  primi,)ad  a Z.reSa  li/ 
neam, ad  figmttfi  in  ea  ningulo  quirflfubSi  qualis  angulus  C a «, 
angulo  autem  n.aqualis  angulus  fiar.Etper  jlgrta  u(-r,  (persi 
trrtifi excitentur  nda  linea  tangentes  circulu ■ fi  t,flnt%  x*  w Su 
»7 x.Etquoniare6a lincte x/e,/u,Cr  • Xytangwtt circulum x fi tjnfl' 
grnsttfiyS d centro  n,in  « t r.ftgna  coniunBafunt  k **e,  Su  7,  angu 
li  igitur  qui  funt  ad  flgna  « e r.rcBifunt.Et  quoniam  quadrilateri * m 
C ,,  quatuor  anguli  quatuor  retiis  funt  aquales  quomi  quadrilauru  * v Ce.in  duo  triangula  diuiditur  quernt  an> 
gu!i  itt/idTue  fi,duo  reSi  funt:  reliqui  igituranguii « « fi,& a y.  (.duobus  rcSis  funt  aquales.  Anguli  autem  1'  *» 
«T/ 1 ?,<-per  u primi,:duobus  redis  funt  aquales.  Anguli  igitur  a*(,€an  C^nguh  },funt  aquales, quo 

ru  angulus  # a (-.angulo  / 1 i.ef  tequalis-.reliquus  igitur  angulus  a u fi,  reliquo  angulo  / 1 (,efl  squalis,  simditet 
quoque  oflendctur.quod  i angulus  a m v.angulo /fi.e/l  aqualis ,& reliquus  igitur  angulus  /exi,  reliquo  angulo 
t J t.ejl  a qualis:  a quiangulum  igitur  ejl  triangulum  a h . ipfi/  • t.lriangulo-.Qr  deferiptum  circa  circulum  aCr, 
Circa  circulum  igitur  datum-.dato  triangulo  aquiangulum  deferiptum  cflrfuod  facere  oportebat. 

Eucli.tx  Camp.  . Propofhio  o 

SlNtra  datum  triangulum.circulum  deferibere. 

1 CAMPANV  s.  Sit  aflignatus  triangulus  a bc.  Volointraipfuto,  cir/ 
□.culum  deferibere.  Hsceftquaficonuerfafecunds-Diuidoenim  duos  eius 
jjangulos  a S£  b,per  squalia  a quide;ducta  linea  a d b.  uero  duda  linea  bd, 

qua» 
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qua;  concurrent  in  puncto d, a quo  ducam  perpendi/ 

culares  ad  tria  latera  ipfius  trianguli  d e.  quidem,  ad  j,  ^ * 

abdfcad  a bc,8£d  g.ad  ac. Et  quia  duorum  triangu/ 
Iorumead,8£gad,angulusaunius,eft  squalis  angulo 
a alterius,&utercp  anguloru  e & g.rec'tus,5£  latus  a d,c5/ 
mune.eric  pens  primi, linea  de  squalis  lines  dg.Eadem 
ratione cu duoru  trianguloru e b d,& f b d.angulus  b, u/ 
nius, fit  squalis  angulo  b alterius, 8C  uterque  anguloru 
e 8£  f,reiius, latus  quoqj  d b comune,erit  per  eande,  linea 
ed  squalis  linesd  f,  quare  tres  lines de,df,dg,funts/ 
quales.Pofito  ergo  cetro  in  d,defcriptus  circulus  fecudu 
quatitatem Unius earutrafibit  per9tertijper  reliquaru 
duaru  extremitates. Et  quia  per  correlarium  » tertii, unaquecp  linearum  a b,b  c,c  a,e/ 
ric  contingens  circulum:  patet  perfeitum  efle  propofitum. 

Eucli.ex  zamb.  Problema  4 Prope fuio  a- 

^ In  dato  triangulo.circulum  deferibere, 

The  ONexZdmb.  , Sit  datum  triangalum  « $ y. oportet  iam  in  triangulo  x f,  t. circulum  dcfcnbers.  Zc' 
centur  (per 9 primi, anguli  x e y.cr  a y &J>ifariam,per  retias  lineas  !S/,cry/,qtt£ 
concurrant adinuiccm in  flgno  /.Excitentur^;  (per  a primi)ab ipfo /,m ipfas it  e,  fi 
i,&  y x.retias  lineas:  perpendiculares  /s,/  l.cr  / e,  Et  quoniam  aqualis  efl  angu 
lus  a C/, angulo  y fi  /,&  angulus  e t /.rctius  aqualis  eji  angulo  fi  i /.rctiotduo  iam 
triangula  fuit  t fi /i/  ( fi,  duos  angulos  duobus  angttlis  babetia  a quales, 0" unu  latus 
uni  lateri  aquale  fi  'Afcilicet  quod  commilne  ipfls  e/i  aqualium  angulorum  [ubtendis 
Unu,#" reliqua  igitur  I4tera(peri0  primi)reliquis  lateribus  aqualia  habebunt,  aqud 
iis  igitut  eft  /i.ipflJ ij,&  per  hoc  etiam  / s.ipfi  / l.efl  aqualis, quare  ff  / 1 ,ipfl  / », 
efl  aqualis.tres  igitur  / 1,/  i,ZT  / x,flbi  inuUefiifmt  aquales  (per  i commem  fen' 
fentiam.)  cetro  igitur  /.[patio  ucro  aut  / s,aut  /i^tut/i, circulus  defcriptus,pcr  re/ 
liqua  flgna  tranfibit,dT tangit  retias  lineas  x S, fi  y,^  y x, quoniam  anguli  ad  t / r.figna  exiflentes.rctii [mt.sienini 
eas  Jecatjcrit  ab  extremitate  diametri  circuli  ad  angulos  retios  excitata, in  circulum  cadens, quod  efle  tmpolfibile, 
patuit  (per  ii  tertij  ■ ) Circulus  igitur  deferiptus  centro  /, [patio  uero aut /tj aut  /^aut/t .retias  lineas  x fi.fi  yt 
& y x, non  [eat, tanget  igitur,^"  erit  circulus  deferiptus  in  triangulo  xCy.m  dato  triagulo  igitur  x fi  y.eirtulus  dt 
feriptus  efl  s l g.Qjsod  [acere  oportebat. 

Eucli.ex  camp.  _ ptopofltios 

5 §Flirfrca  trigonum  affignatum.Gue  illud  Gt  orthogonium,  Gue  am > 
j|^^Hblygonium,Gueoxygonium:c{rculumdefcnbere. 

campanvs*  Sit  trigonus  afiignatus  a b c.  Volo  circa  ipfum  deferibd 
rccirculum.Hsc  eft  quaficonuerfa  terrs-Diuido  duo  eius  latera  ab  & a c* 
per  squaha  a b,quidem,in  puncto  d S£  a cjn  punito  e,a  quibus  productis  producd 
perpendiculares  ad  lineas  a b 8t  a c,  quas  pro/ 
traho  quoufquecocurrantin  punccof.fintqt 
d f,Kef. Concurrent enim,quoniamcu  uterqs 
angulorum  d & e,fit  rectus.fi  intelligatur -pro 
trahi  linea  de,ficnt  duo  anguli  ad  partem  iri 
qViarriprotrahuntur,minores  duobus  rectis, 
quare  concurrent  per  penultimam  petitione* 
igitur  a punito  f,  qui  eft  punitus  concurfus, 
que  dico  eflececrum  circuli  qusfiti  protraho 
lineas  ad  fingulos  angulos,qusfuntfa,fb,fc.Et  quiain  triangulo  a df.diio  lateraad 
£id  fefunt  aqualia  duobus  lateribus  bd&d  f, trianguli  b d f ,St  angulus  d unius  ar.gu 
lo  dalterius,quia uterque rectus:erit per  4 primi fa,squalis  f b.Eadem  rationeerit  f 
a, squalis  fc,comparatis  lateribus  angulis  duorum  triagulorum  acf.&cef.ergo  per 
9 tertij.punctuf, eriteentrum  circuli  quafiti.Hac  eft  uniuerfalisdeihonftratio  adem/ 
lies  ipecies  trigoni.  Quia  tamen  auctor  uidetur  uelle  medium  uariare  diftinguendo 
jntcrorchogonium,ambIyg0nium  SCoxygoniiim.de  quolibet  eoru  figillatim  eft  de/ 
ftionftradu.  Sit  ergo  trigonus  propofitusorthogonusditep  angulus  a, reccus.  Latu  si- 
be a, refpiciens  huncangulum  reitum^liuido  per  aequalia  in  f,a  quo.puncto  quem  di 

b j cd 
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co  efle  centrum  rirculi,ad  medium  punctum  utriufqueduoru  reliquorum  lateru  qui 
Ct  d,duco  linea  f d-Et  quia  linea  fd,diuiditduo  latera  ab  &b  c triaguli  a b c per  aqua/ 
lia  ipfa  erit  aquidiftans  tertio  Uidelicet  linea  a c,hoc  enim  demonftratu  eft>fupra  19  pri 
mi.  Et  quia  angulus  a politus  eft  resftus, erit  A, 

per  fecundam  partem  8C  per  tertia  »9  primi,  u/ 
terque  anguloru  quifunt  ad  d,  rectus . Duca/ 
tur  igitur  linea  f a,ericq3  per  4 primi,  linea  a f a j,  L 
qualis  linea  b f,comparatis  adinuicem  lateri/ 
bus&angulistriagulorum  adfibdf.Et  quia 
linea  b f eft  aqualis  linea  c ferunt  tres  linea  b 

f.af.cfadinuicem  aquales. quare  per  9 terdj,  

erit  fcentru  circuli  quafiti.  sit  rurfus  trigonus  a Kamblygonius/itqi angulus  a,ob 
tUfus-Latusb  crefpiciens  hunc  angulum  obtufum.diuido  per  aqualia  in  puncto  h,a 
quo  ad  media  puncta  duorum  reliquorum  latcrum,qua  funt  d 3£e,duco  lineas  h d 8£ 
h e,eritq»dh  aquidiftans  a c,8£eh  aquidiftans  ab.  propter  id  quod  demonftratutn 
eft.fupra  »9  primi,uidelicet  quod  linea  fecans  duo  lacera  alicuius  triaguli  per  aqualia 
tertio  eftaquidiftans, quare  per  fecundam  partem  19  primi,erit  uterque  duoru  ango 
lorubdh&ceh.aqualis  augulo  a,8t ideo  uterque obtufus.Ducftis  igitur  perpendi/ 
culari bus  d f:ad  lineam  a b,& e f,ad  lineam  a c,quoufque  concurrant  in  p ucto  f quertt 
dico  efle  centrum, circuli(manifeftu  eft  enim  eas  concurrere-,proptercaufam  prius  di 
ftamtfecabit  utraque  earum, lineam  b c qua  refpicit  obtufum,8£  concurrent  extra  tri 
angulumabc.lgiturapunctofquieftpundhisconcurfusearu,produco  lineas  f a,C 
b,f  c.qua  per  4 primi  bis  aflump  tam  erunt  aquales  comparatis  primo  lateribus  8£  an 
gulis  duorum  triangulorum  a d f.b  d fjdeinde  aliorum  duoru  a e f,c  e f, quare  per » ter 
tij  fieft  centrum  circuli  quafiti.  Efto  iterum  ut  trigonus  a b c,  fit  oxvgonius.  Diuilis 
omnibus  eius  lateribus  per  aqualia,uidelicet  latere  a b,in  puncto  d,  k latere  a cjn  pu 
cfta  e ,8C  b c in  pu&o  h,  pro  traho  lineasd  e.dh.cre  h.entq?  d h,aquidiftas  a c,8C  e b ip(i 
a b.propter  id  quod  demoftratum  eft  fuper  trigefimam  nonam  primi,quare  per  fecu 
dam  partem  »9  primi, uterque  anguloum  b d h.c  e h.erit  aqualis  angulo  a ,8i  ideo  acu 
rus.Dudhs  igitur  perpedicularibus  d f ad  linea  ab,  & e f,ad  lineam  a c,manifeftum  eft 
eas  concurrere  intra  triangulum  a b c,fitque  puntftus  concurfus  ftquem  dico  efle  cen 
trum  circuli,produco  enim  lineas  f a,f  b,f  c:qua  per  4 primi  bis  aflump  tam  ut  prius  e/ 
runt  aquales.quareper  9 terti)» eritf,centrum  circuli  quafiti. 

correlarivm  Per  pradicta  patet  quod  fi  triangulus  fuerit  orthogonius, ceti 
tru  circuli  dreunferibedi  cadet  in  medio  laterisquod  opponitur  angulo  recto  fi  fueris 
amblygonius.  centrum  cadet  extra  triangulum.  Si  autem  fuerit  oxygonius,  cadet  in/ 
tra  triangulum.  ekc1i.cx  Zamb.  Problema  > Propojua  j 


5 Circa  datum  triangulum, circulum  deferibere. 

THE0N«Z4w&.  sit  latum  triangulum  « C y, operta  iam  circa  datm  triagulum  x f y^irculutn  ieferit 
bere. secctur enim  (per  1 «pri 
mi)xC,€" x y.re&e  linee  bifa 
ria mjn/,& bfigsif,  ff  ab  i/ 
pjlc  / i,/lgnis,ipjls  xS.&xy, 

(per  11  primi)  ai  angulos  re/ 

Hos  excitentur  / i,ff  • /.Co  n/ 
currut  aut, aut  intra  ipfum  tri 
angulii  x e y.aut  in  ipfa  rcSa 
linea  & y.aut  extra  reSam  li 
neam  fi  7 . Concurrant  igitur 
primi  intra  ipfum  trianguluju  i,Pgno:coneSantur^(peri  pcfluktu  { f,,;  «.Et  quonix  equalis  e{l  « /,  ipjj 
/ l,comunis  aute  / t,<5 ai  angulcs  T.SosJtafls  igitur  x t,(per  4 primiibafi  t C,if  a qualis,Similiter  ia  ofiedemut 
quod  etia  7 l.ipfi  « t,eP  equalis.quare  i C,pft  {y.efl  a-qualis.Tres  igitur  { «,/ t,&lr,fbi  inuicem  funt  aquales, 
cetro  igitur  i.fpatio  uero  aut  { x,aut{(,aut  (y, circulus  defcriptus.trafibii  per  reliqua  figna  6 erit  circulus  deferi 
ptus  circa  triangulum  x fi  y.defcribatur  iam  ficut « /i  7.  sed  reSe  linee  /{,£  1 1,  cocurrant  fuper  fi  r.tStalit 
ne  a m flgno  {.ficut  fecunda  babet  deferiptio ,& ccneSatur  « {.flmilittr  quof  cflidimus  quod  i.flgnu  centri  rfl  cif 
culi  dejeripti  circa  x £ y, triaguli.  sed  iam /{,&  t l.rtSe  linee,  cocurrai  extra  ipfum  triaguli  x f y.in  j-gno  i» 
turfusfteut  babet  tertia  defcnptx^oniungantur « U fi.f ( 7>rt6e  lir.ee, quottia  nrjus  equalu  t fi  • A ‘p{i 
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/fi,comtnis  Atii  fui  angulos  reSos /t.bafis  igitur  *{,(pn  4 primi)bafi  fi  fcfl  aqualis-SMititer  fuoj;  cftcn/ 
. demus, quod C? y {jpfi  * ?,'ft  Aqualis. centro  rurfus  igitur {, /patio  uero aut (x.xuti  fati} y,c irctilus defcriptui 
tranfibit  per  reliqua  ftgna,&  erit  deferiptus  circa  a fi  y,triangulum,defcribaturficut  xfiy.  Circa  datum  igitur  l rii 
gulum  deferiptus  circulus  eft.quod  facere  oportebat. 

correlaRIVM.  Et  manifeftum  cfl  quod  quando  introrfum  trianguli.caiit  Centrum  cifculi,angului 
fi  x y.exijleus  in  maiore  circuli  fegmatto, redo  minor  eft.QUando  aute  in  fi  >,rcS:  lineam, in  femicirculo  exifies  ati 
gu!us,reSus  eft.Qudio  uero  extra  ipfam  e y.redd  linea  centra  cadit, angulus  C x y.exiftes  in  minore  circuli  fegmi 
to.reSo  maior  eft.Qsjared' quado  minor  reSo  fuerit  datus  angulus,introrfum  ipfius  trianguli  concurrit  f(,& tft 
reda  linet.  Qtfinao  aute  redus-.fupet  f y.  Quando  uero  maior  redotext  ra  ipfam  fi  y.quod  fecijfc  oportuit. 

Eucli.ex  Camp.  Propofitio  6. 

$ S&ffrjXjl  Sera  datum  circulum  quadratum  deferibere. 

campanvs  Sic  datus  circulus  a b cd,  cuius  cecru  eiuolointra  ipfuni 
|a^  deferibere  quadratu-Protraho  inipfo  duas  diametros  a c SC  b d,  fecantes 
ffH^SSlre  orthogonaliter fupracentru  e,quaru  extremitates  coiungo,  protractis 
lineisab.bc.cd,&da, quas  dico  continere  quadratu  quslitu,ipfs  enim  erunt  squa' 
les  adinuicem  per  a primi  ter  aflumpta,  propter  id  quod  quatuor 
lines  e a:e  b,ec>S£e  d.func  aequales, & quatuor  anguli  qui  funt  ad  t , 
re&iifed  unufquifcp  quatuor  angulortl  a b c 8i d,  eft  rectus,per  pri 
mam  partem terrij,propter  id  quod  quilibet  eorurn  eft  in  femi/ 
circulo  eritigitur  ab cdtquadratu  per diffinitione.Quod eft  pro/ 
politu.  Eucli.ex  Zamb.  Problema  6 propofitio  t 

6 In  dato  drculo.quadratum  deferibere. 


THHONR  z amberto.  Sit  datus  circulus  xfiy/  oportet  iam  in  circulo  xty 
/ quadratum  deferibere.  Excitentur  enim  ipftus  circuli  xfiy  A diametri  ad  a g ulos 
n-Sos  adinuicem, fmtfy  xySfi/.ff  coniungdtur  x e£y,y/dT, ei  quonid  aquae 
lis  eft  S i,ipf  1 1 A (per  diffinitioni  i;  primi)  centru  enim  eft  >,comums  aut i ff ad  angu 
los  reSos  t x.bafis  igitur  x C,(per  4 primi)baf  x /eft  aqualis :& per  hocetia  utraep 
ipfarum  fiy.&y  /,t ttrique  ipfarum  xfi&x/eft  aqualisiaquilatentm  igitur  eft  qua 
drilaterum  xfiy  A Dico  quod  etiam  redangulum  quonid  enim  reSa  linea  S A dime/ 
tiens  eft  circuli  xfiy  /tjemicif culus  igitur  eft  fi  x/  redus  igitur  eft  angulus  Cx/tper 
Sttertif)€' per  faoc  etiam  unufquifque  angulorum  contentorum  fub  xSy£y/:&y  / x.rcOus  eft.  ReSangulum  igt> 
tar  eft  quadri  laterum  xfiy  A oftenfum  autem  cfl  quod  & aquilateruequadratum  igitur  eft  (per  s » diff mutonem  pri 
tni)6~iefcriptum  in  circulo  at  y/  quod  fccifie  oportuit. 

Eucli.ex  carnp.  propofitio  7 

■irca  propofitum  circulum  quadratum  deferibere. 

campanvs  sitpropofituscirculusabcd: cuius cehtru  e,tiolo  circa 
ipfum.defcribere  quadratum.Protraho  in  ipfo  duas  diametros  a C&bdffd 
cantes  fe  orthogonaliter  fuper  centrum  e, a quarum  extremitatibus  duco 
in  utraqjparte  lineas  orthogonaliter.quoufqj  quslibet  earu  concurrat  cu  duabus  la 
teralibusffintq? puncta cocurfus earu  fgh  K.eritcp per  correlariu  <t  tertijiuterquean 
guloruqtiifuntad  unuquecp  quatuor  punctorubcd, re/ 
cftusiquia  ergo  in  quadrilatero  a fb  e tresaguli  a h SCe  fune  * 

recci.erit  quartus  angulus  qui  eft  f.rechis  -habet  em  quod/  f 
libet  quadrilateru.quaeuor  angulos  squales  quatuor  re 
«ftis  ut  demohftratum  eft  fupra « primi. Eade  ratione  quili 
bet  angulorum  g h k>eric  recftu$:ergo  per  fecundam  parte  | 

*sprimi  dus  lines  f g & k h.iteqi  du  s f k & gh,  (unt  squi/ 
diftantes,ergb  pet^  primi  fx  eft  squalis  gh^C  fg,ipfik  h. 

Et  quia  per  eandem  fx  eft  squalis  b.d.SCfg  ipfi  a c:  at 
uero  a b d eft  squalis  a cierunt  quatuor  lines  f K.cdg  h . 

K h.squaies-Sed  & quatuor  angulif  g k h funt  rectirut  pto  * 

batum  eftpnus.ergo  fg  Kh,eft  quadratum  per  diffinitione.Quod  eftpropofituthi 

Eucli  ex  Zambe  Problema  7.  propofitio  7. 


7 Circa  datum  circulum.quadratum  deferibere. 

THE  ON  ex  zamb  eno.  sit  datus  circulus  xSy  /.Oportet  iam  circa  ipfum  xfiy/  ciradu-.  quadratum  it/ 
[crbeTc.ExcitentuT  ‘pfuu  circuli  xfiy/dut  diametri  ad  anados  redos  aimuicef '/uque  xyffi/.S  per  figna 

h 4.  at 


rr 
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« J,rS,exeiterMtr(per  17  tertij yreds  lines  ungentes  circulum  xfir  A,fmt^  1 «,« i,cr  e (.qiuhuOH  IgiiKf  fe8d 
linei  {i.ipfum circulum  a fi  f Atangit in  flgno  x,ff abt.centro  in ipfum  x.ccntaBum 

coniungjtur  reda  linea  tx.anguliigitur.qji  funt  ad  x,  funt  redi  (per  is  tertij)  cr  ob  t — — ^ 
iietiam  anguli  qui  ad  fi  rAflgnaifint  redi.  Et  quoniam  angulus  x , fi, redus  efl,  ©•  Z' 

angulus  quiftbt  fi  e.quoquc  r.cdus  efltparallelus  igitur,  efl  r.  s.ipfl x >,  (peris  primi, ) ' 

Crobid  quoque,*  t.ipfl  i 1, parallelus  efl. similiter  quoque  iam  oflendemus.quod  6 

utraque  ipfarum  uj,ff  li.ipfifi,  Aparallelus  eft.parallclogramma  igitur  funt*  As » V 

xi.ifi.QT  fi*,equalisigitureflKi,ipfitK,g-ul,ipfliK(pcrsaprimi.F.tquoniam  a,  ^ — 

qualis  efl  x r.ipfifi  Afed  x r, utrique  ipfarum  s e ffi  i.efl  s qualis, & fi  Autrifquc  ipfa/ 
rumi  fer  e e,  efl  squalis  utraque  igitur  ipfarum  1 e,  er  f 1,  utrique  ipfarum 

*l,  er  t *,tfl  squalis,*  quilatcrum  igitur  effuti,  quadri  laterum.  Dico  que  d sT rcdangulum.  Quoniam  enim 
parallelogrammum  efl  1 fi,  x.&angfdus  x\  fi,redus  igitur  efl  (T  qui  fub  x s fi.efl  angulus,  (per  14  primi,  fimiliter 
quoque  oftendcmits  quod  & qui  ad  t r.  galguli  confiflunt  redi  funt.RiBangulum  igitur  efl,ip[um  litu  quadrilate 
rum,iemonf.ratum  ucro  quod  & scuiaterum, quadratum  igitur  efl,# circa  xfiy  «*,  circulum  -.deferiptum  efl.  Cir/ 
ca  datum  igitur  circZum, quadratum  defcnptum  efl, quod  oportebat  facere. 

8 Eucli.ex  Camp.  propofltio  S 

■Ntra  quadratum  afiignatum  circulum  deferibere 

campanvs  Sit  quadratum  aflignatum  ab  , * 

cd.yolointra  ipfum: deCcribere  circulum.  Hac 
eftquaficonuerfa/.  Diuido  unuquodque  latus 
eius  per  aqualiara  d quidem  in  punsfto  f,b.ain  pufifto  g.c  b 
in  puncto  h,&  d c in  puncto  e.8C  produco  lineas  e g dC  fh,fe' 
cantes  fe  in  pun<fto  Krquem dico  efle centrum drculuerit  v i 
nimfh  aquidiftans  Si  aqualis  a b.per!*primi,propter  id 
quod  a £,&b  h funt  aquales  & aquidiftantes . Similiter  per 
eandem  8i  d c,ipfi  a b,&  quia  omnes  medietates  quatuor  la 
terum  ipfius  quadrati  funt  adinuicem  aquales,erunt  per  14- 
primi  quatuorlineake,kf,kg.S£Kh:aquales:ergopers  ter  w 
tij  K:eft  centrum  circuli  quafiti. 

Eucli.ex  zamb.  Problema  S.  Propofitb  i 

8 In  dato  quadrato.circulum  deferibere. 

the  ON  ex  Zamb.  Epo  datum  quadratum  * fi  t Aoportetiam  in*e  t Aquadrato, circulum  defertert, 
fecctur(peric  primi)utraque  ipfarum  xfi  ST  a /.bifariam  in  > {.ftgnis.cr  per,,  utrique  - 
ipfarum*  fi, dT/y  (persi  p rinu)parallelus  excitetur  ,a,£  per  {utrique  ipfarum  «A& fi  , » / 

t.(per  si  primi)  parallelus  excitetur  i n.Parallelogrammum  igitur  efl  unumquodque  i/ 
p forum  a k ,nfi,x  6,6  A*  >,*  r,fi  ’><? *A6  eorum  latera.uidelicet  qux  ex  oppoflto,funt  x/  ■ 
qualia  (per  h primi,)  & quonid  squalis  efl  « Atpfl  « fi, dfi ipfius  x Adimidiii  efl  et  ,,&ipft  \f 
tts  x fi.dimidium  efl  x t, squalis  igitur  efl  « ,,ipfi  x f.quare  ff qux  ex  oppoflto(per  eande 1 
funt  xquales.xquahs  igitur  efl  ( i.ipfi  1 u.stmiliter  quoep  oflendemus  quod  eS’ utraq;  ipfa 
rii  1 6,0 « n,utrique  ipfarutu.&n.efl  squalis. Quatuor  igitur  » «,  ul,«  t,&  1 i-.fibi  inuice 
funt  squales, (peri  communem  fcicntiam.)Centro  igitur  r,fpatiouero  aut  u, aut  i{,aut  g / t 

e M ut  e «.circulus  defcriptus.trafikit  etiam  per  reliqua  fgna,&tangetx  SJ,  y,yf,SJx, 
redas  lineas:  quoniam  anguli  qui  funt  ad  ftgna  ,it*  redi  funt.  Si  enim  circulus  redas  lineas  x fiJS  y,t  Aff  Jx.p, 
cat-.qus  ab  diametri  circuli  extremitate  ducitur  ad  angulos  reSos.introrfum  ipfius  circuli  cadit.quod  efl  impoffi/ 
bile  (per  16  tertij.)  Centro  igitur  i.fpatio  autem  aut  ■ s.aut » i,  aut ; 6, aut  \ k circulus  defcriptus.ipfas  redas  lineas 
x fiji  y.y  A& « fnon  fecat:  tangit  igitur  ea:  (Tin  quaduato  x S rAdefcriptus  efl. !n  dato  quadrato  igitur ,& reliquat 
qux  fequutur.quod  facereoportebat, 

Eucli.ex  Camp.  propofltio  9 

jtlrca  a (lignatum  quadratu  circulu  deferibere. 

% campanvs.  Sit  quadratum  ab  cd.  Volo  cir/  * 

i r ca  ipfum  circulum  defcribere,Hac  eft  quafi  conuer/ 
prf. la  7.  Protraho  inipfo  duas  diametros  ac&bd.fe/ 
cantes fein  puncto  e,  quem  dico  efle  centrum  cir/  • 
culi  • Cum  enim  linea  ad,&a  bjOnt  aquales  : erunt  per?  pri/ 
mi  anguli  adb>S£  a b d,  aquales  = 8i  quia  angulus  totalis  eft 
rectus  : erit  ( per  n primi)  uterque  eorum  medietas  recti : fimili 

quocj 


r 
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quoq)  modo  probabitur  quelibcc  partialiu  anguloru  a prodictis  diametris  H lateri/ 
bus  quadrati  propofiti  contentoru.elTe  medietate  recti-Quia  igitur  angulus  e a d , eft 
aequalis  angulo  e d a.erit  per  6 primi,linea  e a, squalis  lines  e d.Eadem  ratione  erit  e a 
aqualis  e b.&e  c.squalis  e d,quaretquia  quatuor  lines  e a,e  b,e  c,c  d/unt  squales, erit 
per?  tertij.e  centrum  circuli  qusfiti,quod  eftpropofitum. 

Eucli.cx  'z.umb.  Problema  9 Propofitio  9 

9 s Circa  datum  quadratum.circulum  deferibere. 

THE  ON  ex  Zamberto.  s it  datum  quadratum*  fi  y /.oportet  iam  circa  xSt/, 
quadratum, circulum  defcriberc.ConiunSa  reSa  linea  xy.zr  /fi,fefe  inuiccm  feceitt 
in  Et  quonam  aqualis  cft/x  ipfl  x fi, communis  autem  x y,dua  igitur  x y,dua 

bus  fi  *,& * tjunt  aquales^tkera  alteri,cr  bafts/  ?,  (per  4.  primijtafl  fi  y.efl  aqualis 
angulus  igitur /«r, (per 8 primOei  qui fubfix  y,efl angulo  aqualis efi. Angulus  igitur  j 
/ * fi, bifariam  diuifus  ejl.per  lineam  xy-Simibier  iam  oflendemus  quod  e?  unufquifo 
angulorum  quijuntfub  xly.ey  /,&  y f trifariam  diuifus  eft  per  xy,(?  <f  fi,re8as  Ii/ 
neas . Et  quoniam  angulus  / x fi,  aqualis  eft  angulo  x C r,e?"  anguli  Jx  fi , angulus 
« k S, dimidium  efi,& anguli x fi  y, dimidium  eft  angulus  t exanguius  igitur , x C#n?u/ 
lotfi  a, eft  aqualis,quare(per  t primi,) alatus . xjateri  t e, eft  aqualeSimilitcr  iam  efhndtmus  quod  & utraque 
ipfarum  iyff>  J,reSarum linearum.utriqueipfarum  t x.tS" i fi,eft  aqualis. Quatuor igitur  tx.cC.ty.&t  J.ftbt  in 
uicem  funt  aquales. Citro  igitur  ufpatio  uero  aut  1 a^tut  t fi  aut  t y.aut » /,  circulus  dcfcriptus,trafibit  per  reliqua 
ftgna  ff erit  deferiptus  circa  a fit  Jt,  quadratum,  dcfcribaturflcut  xSy  /.Circa  datum  igitur  quadratum.circulus 
deferiptus  ef,quod  fecifie  oportuit.  Eucli.cx  Camp.  propofuio  10 

*o  squalium  laterum  triangulum  defignare  cuiusuterque 

K^^JduQrum  angulofumquosbafis  obtinet 
reliquo  duplus  exiftat. 

campanvs  Intentio  eft  deferibere  unum  triangulu 
duum  sqiialium  lateru  Si  tertij  insqualis , cuius  uterque 
angulorum  qui  fuperlatus  quod  eft  reliquis  inequale.exi/ 
ftunt.ad  tertium  duplus  exiftat.Ad  bocautem  faciendum 
fumatur  linea quslibet  qusfitab, qus  diuidatur  fecun 
dum  quod  docet  u fecundijn  puelo  c.ita  quod  illud  quod 
fit  ex  a b.in  b c fit  squale  quadrato  a c.Factoque  puncfo  a 
centro/ecundum  ipftus  quantitatem  deferibatur  circulus 
b d e,intra  quem  per  primam  huius  coaptetur  linea  b d,  s/ 
qualis  lines  a c.er  producantur  dus  lines  d a.d  c,Dico  tri 
angulum  a bd^fiequalis  proponitur- Circunfcribatur  circulus  qui  fit  dc  a, per  h hu 
iusttriangulo  d c a. Quia  ergo  linea  d b,eft  squalis  lines  a c.erit  quod  fit  ex  a b.in  b c. 
squale  quadrato  lines  b d. quare  per  ultimam  tertijb  d,linea,eft  contingens  circulum 
d c a>8£  per  n eiufdem,angulus  c d b,eft  squalis  angulo  c a d.Pofito  ergo  communi  an 
gulo  cd  3>erit  totus  angulus  b d a,squalisduobus  angulis  c ad,c  d a,fed  per  » primi, 
angulus  b cd  eft  squalis  eifdem.quia  cxtrinfccus  ad  ipfos^rgo  b d a,eft  squalis  angu 
Io  b c d,8C  quia  angulus  a d b.eft  squalis  angulo  a b d,  per  5 primiso  quod  lacera  a b. 
c f ad  fune  squaliasnt  angulus  b c d,squalis  angulo  cb  d,ergo  per  4 primi, lineae  d. 
eft  squalis  lines  bd,quare3£ lines  ca,  ergo  per  s primi. 


angulus  c a d.eft  squalis  angulo  c d a-Quia  ergo  uterque 
.angulorum  c d b,5C  c d a, eft  squalis  angulo  c ad,  erit  to  / 
tus  angulus  b d a.duplus  ad  angulum  d a b.St  ideo  angu 
!usabd,fibi  squalis,duplus  eft  etiam  ad  angulum  b a d, 
quod  eftpropofitum. 

campani  additio.  Forfan  dicet  aduerfarius  circulum  j 
d ca.citcunfcnptum  crigono  partiali.fecare  circulum  bdj 
e in  aliquo  puc'to  arcus  b d:ita  q>  fimul  fecabic  lineam  b d 1 
unde  ipfa  n5  erit  circulo  applicata  ficut  in  demoftradone  ' 
fupponitur.fed  ipfum  fecas.Sit  ergo  fi  pofiibile  eft,uc  po/ 
nit  aduerfarius, Si  a pumfto  b, ducatur  ad  ipfum  circu/ 
Iu  minore,co  tingens  bf,S:  ducatur  lines  f a,fd,eritq)per 
pcnultimaterrij.quod fit exab,inbc, squale  quadrato , 
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bf,ergobf,eft  squalis  bd.quare  per  s primi  .angulus  b f 
d,cft  squalis  angulo  b d f,SJ  quia  per  « tertij.angulus  b fa 
eft  squalis  angulo  a dfierit  angulus  bd  f,  maior  angulo 
ad  f.quodeftimpofiibiletcum  ipfe  fit  pars  eius.  Aliter 
pofiumus  illud  refelleret  o frendere  quod  ille  minor  cir/ 
culus  nullo  modo  fecabit  lineam  bd.Forfan enim  diceret, 
quod  fecareteam.nonfecando  arcu  d b,  maioris  circuli. 

Si  enim  poiribile,eft  quod  fccet  eam,fit  hoc  in  puncto  h.e/ 
ritque  quod  fit  ex  a b in  b csquale  ei  quod  fit  ex  d b,in  b 
h.Monftratumeftenim  fuprapenultimam  terttj  quod  fi 
ab  aliquo  puncto  extra  circulum  lignato  quotlibet  line* 
fecantes  ad  circulum  ducancur.qu*  fub  totis  3iearu  por/ 
rionibus  extrinfecis  continetur:squa/ 
lia funtadinuicet  quia  quod  fitex  a 
b.in  b c.efr  squale  quadrato  d b.quod 
eftimpolTibile.per  2 fecundi.quare  con  / /U 
ftat  propofitu.  Et  nota  quod  minor  // ' 1 
circulus  necefiario  fecabit  maiorem,  8i  ^ 
abfeindet  ab  eo  arcum  unu  squale  ar/ 
cui  b d,  maior  abfeindet  fimiliter  ab 
eodem  unu  arcum  squalem  arcui  d c. 

Quod  (ic  probatur.  Si  enim  minor  nS 
fecatmaiorem,contingitergo  ipfuminpuntftod  Et  quia  per  u terti)  circuloru  fecon 
tingentium  centra  Si  punctus  contactus  funt  in  linea  una.erit  centrum  minoris  circa 
liirJineaad.propterhoc  quod  in  ea  eft  centrum  maioristpunftus  contactus,  ergo 
per  i®  tertfi  angulus  a cd.efrreclus,quare  & angulus  ad  b,eft 
rectus.fimiliter&angulusabd.fibi  squalissft  rectus,quod  eft 
impolfibile  per  n primi.  Secet  ergo  ipfum  in  punftis  e d.  dico 
arcumedmaioris.efTesqualemarcuidb.&arcu  ed  minoris, 
efle  squalem  arcui  dc.Produco  lineas  de,ce,3£  e a,  eritque  per  / 
ifi  terefi, unufquifquequatuor  angulorum  quifuntd  ec,cea,d  ( 
a c,&a  d c.squalis  alrj^ppter  id  quod  duo  arcus  dc^d  ca,func( 
squales  peru  eiufdem.quare  totalis  angulusae  g,duplus  eft:  \ 
ad  angulum  b a d,Si ideo  squalis  utricp  angutoru ab  d&adb  ' 

Et  quia  angulus  a e d eft  squalis  angulo  ad  e,  per  s primi,  pro/ 
pterid  qfta  e Siad.funt  squales, a cetro  enim  ad  circuferentia, 
eru t duo  anguli  e d,criaguli  a e d squales  duobusangulisdoi  b.triaguli  a d b:ergo  per 
»2  p-imi, reliquus  angulus  a unius, eftsqualis  reliquo  angulo  a>alterius.Ergo  per  25  ter 
cij,arcused,maioris,eftsqualisarcuidb>8£pereade,arcused>minoris,eftsquaUsar/ 
cui  dc,3ihoceft  quod  propofuimus.  EucUcxZamb.  Problema  10  PropoJitio  >• 

> Ifofceles  triangulum  conftituere,habensunumquenqj  eorum  qui  ad 
bafin  funt  angulorum  duplum  reliqui, 

THE  OW  exZamb.  eonatur  queda  retia  linea  a e, feceturfy  (perii  fecSdiy 
in  yflgnoutfub  a fi.Sfi  y.ccprchcnfum  reSdgulu  equit  pt  ei  quod  fitex  y a, quadra 
to,& chro  a.fpotio  uero  a fi, (peri  poftulatu)circuLsdefaibotur  S / ,.*pp'ketur^  I 
in  circuli  fi  / t.ipft  * y.rcfie  linee  que  dumi  (ro  ip/1  us  fi  /innator  no  eft  circuli  t f 
,,  e qualis  rcSa  lineafi/,(per  1 quarti, coneSatur  a /,<S  t y,dcfcr.batur!f  (per  5 1 
quarti )circa « y //riangulii, circulus ay/i.st quomd cotineturfub « fi,&  fi.r.Te/  \ 
iangili  equu  eft  ei  quod  fitex  xy,quadrato,equahs  autc  eft  a y/pft  fi  /.quod  igiy 
tur  continetur  fub  a fi.&  fi  r,equum  eft  ei  quod  fit  ex  fi /.Et  quoniam  exiret  circu/ 
tum x y /'l.jujcipitur pgnu aliquod fi,&  ab ipfo e,m circulu ay/f, ceciderint  due 
T1S1  linee  fi  ya.&fi  /,& euru  unafecot  & altera  incidit 1 d quod  cotineturfub  ■ fi.&fi  eft  ei  quod  fitex 

C/Jgitur  ( per  s 7 tertij.) fi  /.tagit  circulii a y/{.  Qkoku  igitur  fi  //angit  in  /.ftgrto.ab  tpfo  4H(?  /,c ontafiu  duSd 
eft  /y,angulus  igitur  fi  / r,(ptr  n te rtifequalis  eft  ei  qui  in  alterno  eft  circuli  fegmcto^ngulo  quifub/*?  .Olfit 
niam  igitur  e qualis  eft  angulus  fi  /X  angulo/  ar,  comunis  apponatur  angulus  y/ a.  Totus  igitur  angulus  ut 
qualis  eft  duobus  qui  fuby/  a,&- / a y, funt  angulis.  Sed  eis  qui  funt  fub  y / x,€/  • y, aqualis  eft  angulus  exter 
rior  fiy/,  (per  sijrimi,  C angulus  igitur  fi  / *,  equus  eft  angulo  fi y/.Std  angulus  fi  / t,  ei  qui  fub  t fi  & 

per* 
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{prf  5 prlmtjcft  *qtulis,quonum  latus  x A (per  es  diffinitionem  primi)lateri  ac  f.cft  «fufe»  cJWft  OT  jngeckj 
/g  x,(peri  comm  mem  fententiam,  Ungulo  fiyA.eft  equulis.  Tres  igitur  anguli  g A ac/  g x,"jr  g ?■  A /&i  imicS 
funt  squales.  Et  quoniam  squalis  cfl  angulus  A g y,  angulo  % y <f,squale  eji  er  laxus  (.f,  lateri  A y.  Sed  g A ipfl 
t x.eft  rfejcalif  per  bypotbefin.QT  x y,igitur,ipfi  y A, e/1  squali:. Quare  & angulus yfx, (per  j primi ) ««gulo  2 
« y.efi  squalis. igitur  anguli  qui  funt  [ab  yJxcT  tu  y.cius  qui  funtfub  y x t,dupli  funt.MgJus  autem  fub  (y  Si 
Angulis  qui  funt  fub  ySx.fff  xy, eft  squalis-  Et  angulus  igitur  g y t,e;us  qui  eft  fub  yect,anguli  duplus  cfl.  Ac/ 
qualis  autem  cfl  angulus  g y t, utrique  ipforumfub  g t cc.ef  t e x,angulor%.  Et  uterque  igitur  eori  qui  funt  fub  it  t 
ae.dVg  x,angulorum,eius  qui  eji  fub  t x t, duplus  eft.lfofceles  igitur  triangulum  conflitutum  eftxp  /, habens  uni 
quemque  eorum  qui  ad  bafln  t (,funtangulorum,duplicem  reliqui,quod  feciftc  oportuit. 

Eucli.cXCamp.  Propofuio  ii 

|jNtra  datum  drculum:xquilaterum  atque  gquiangulum  penta/ 
ligonum  deferibere, 

__  campanvs  Sit  datus  circulus  a b c.  Volo  intra  ipfum  deferibere  peri 

tagonum  unum  squilaterum  atque  squianguium.  Defigno 
triangulum  unum  qualem  prasmiffa  proponit,  qui  fle  »,cui  i 

alium  eequiangulum  intra  datum  circulum  deferibo  fleut 
docet»  huius;quifitabc.fitque  uterque angulpru  a bc  Sia 
cb,duplus  ad  angulum  c ab.  Vtrumque  eorum  diuido  per 
squaiia.dudis lineis  be,&c  d,eruntque  per»!  terti),  quin/ 
que  puncta  a d b c e,diuidunt  circulum,  adinui.em  atqua/  ‘ 
les, propter  id  quod  quinque  anguli  qui  indictos  arcus 
cadunt , funt  adinuicem  squales . Continuatis  igitur  illis 
quinque  pundis  per  lineas  redas  qua  funt  a d,d  b.b  c.c  e,8i  e a,erit  pentagonusa  d 
bce,inlcriptus  dato  circulo  qualis  proponitur.  Eft  enim  aquilaterus  per  »s  terti}* 
cum  quinque  arcus  quorum  eius  quinque  latera  funt  chorda.fint  adinuicem  aqua 
les. Et  etiam  aquiangulus  per  »5  eiufdem.eo  quod  quinque  areus  d a e,  a e c.e  c b,c  b d 
Sibda.in  quos  anguli  ipfius  pentagoni  cadunt,fuht  adinuicem  squales.  Sicquecon^ 
flat  propofitum. 

Eucli.ex  zamL  hoblma  <i  Prcpoptio  it 

h In  dato  circulo.pcnragorturti  xquilaterum  Sisquiangulum  deferibere* 

THE  OM  ex  Zambertd.  Sit  datus  citcldus  xfiy/ti  S 

oportet iam in  xfryS t,circulo,pentagoHu  squilaieru &*/ 
quiangulii  deferibere.  sumatur,  (per  ta)  trianguli  ifofceles 
fkque  illud  (st, duplum  habens  unumquenq;  eoru  qui  funt 
ad  ■ l.anguloTUm.rehquitbac  ep  eius  qut  eft  ad  (.Et  deferir 
batur  ( per  » quarti) in  circulo  * g * A tjriangulo  / » t.squi 
anguli  trianguli  ayJ.itaut  angulo  qui  ad  (,  angulus  qui 
fub  y x S.fiat  squalis,€userq  eoru  qui [u'oarJ/$yJ a, funt 
angulorli,u:riq;  eori  angulori  qui  ad  s,<?  e fiat  squalis ,<T 
Uter $ igitu  ■ co.u  qui  funt  fub  xy  J,G y A x,etus  qui  eft  fub  y 
ac  A duplus  eft  ■ secetur  c per  9 pr  mi,  uterque  eoru  qui  funt 
fub  xy  A.CT  r A x.angulorum.bifariam  per  y »,A  S,re8as  lineas, V coniunganiur  x C ,g  y,y  /,/  i,d  i x.Quoniani 
igitur  uterque  angulorum  qui  funt  fub  xy^y/x.eius  qui  fub  y x Aeft  angui:  duplus  cft,& difjeSifunt  bifariam 
per  TtOas  lineas  y »,sf  A fi.quimt  igitur  anguli  qui  funtfub  fxy.syuty/, yfe.fc/  x.fibi  inuiccm  funt  squar 
les. sed  anguli  squalcs.in  squalibus  circunferentijs  conftftunt  (peras  terti;)  quinque  igitur  circun ferentis  *g,3 
y,y  AA  s,ff . x.fibi  inuicem  junt  squales. ied  squalibus  circii ferentijs,  (per  19  eiufdem)  squales  rcSs  Unes  fub 
tenduntur.quinquc  igitur  rcBs  lines  x iJS  r.j-A.A i.tfi  x.pbi  inuicem  funt  squales. squilatcrum  igitur  cfl  penta 

Emm  x g y A a Dico  iam  quod  <T squiangulum.Quoniam  enim  circw.fercntia  x facircurtferentis  A e, eft  squt 
.communis  apponatur  g y A,  tota  igitur  circunferentia  « g y/,toti  circunferemis  1 A yf,eft  s qualis. dcor.fift* 
quidem  faper  xfry  /.circimferen.ia.angulus  x 1 t,S\uptr  \fy%  .circunferentia,  confilht  angulus  g ac  1,  angu/ 
lus  igitur  qui  fub  g ac  u qui  fub  x t S.eft  angulo, squalis  eft.dT ob  idunufquijq;  eoru  qui  funt  fub  x g ?,<Tg  , Atf- y * 
i&ngulorum,unicuique  eorum  qui  funt  fub  g ac  a,dac  > A,  angulorum  eft  ± qualis,  aequiangulum  igirur  eft  peniago 
tiumxfSyf  c:oftenfum  autem  e'l  quod  & squilaterum.tn  dato  circulo  igitur  pcr.ugcnum  squiUaenur.  & squit 
tngulum  deferiptum  eft,  quod  facere  oportebat. 

BHcU.ex  camp,  propofuio  u 

Circi 


geomet.  elehent,  evclidis 
ircapropofitum  circulum, pentagonum  ®quilaterum  atque®/ 
quiangulum  defignare. 

campanvs.  Sic  propofitus  circulus  a b c, cuius  centrum  f.volo  circa 
defignare pentagonum,squilaterum  atque  squiangulum-  Supra 

u ipfius  circuli  (quafi  fecundum  doctrina  pramiiffs  fibi  infcripfifFem 

pencagonum)quinque  puncta  angularia  notabo, qus  fine  a d b c e,  ad  qus  a centro 
ducam  lineas  f a,fd,fb,fc,fe,3£ab  eifdem  punctis  educam  perpendiculares  ad  iftas  li/ 
neas  in  utranque  partem,quoufque  concurrant  in  pumftis  g h k 1 m,eruntcp  hs  linea: 
contingentes  circulum,per  correiarium  u tertfj.Etad  ifta  pundta  concurfus,ducam  a 
centro  lineas  f g,f  h,f  K,fl,f  m-Et  quia  monftratum  eftfuper  penultimam  terctj,quodfi 
ab  aliquo  puncto  extra  circulum  fignato  dus  lines  contingentes  ad  ipfum  circulujn 
ducantur,  quod  ipfe  erunt  squales,erit  linea  g a.squalis  lines  g d,6C  h dapfl  h b,  8ifiC 
decsceris-At  quoniam  quinque  arcus  in  quos  quinque 
puncta  a d b c e,diuidunt  circulu,funt  adinuice  squales.e/ 
ruc  per terttj,quinque  anguli  a f d,d  f b,b  fc,  c f e,e  f a.con 
fiftentesfuper  hos  arcus  in  centro  f,fibi  inuicem  squales. 

S uc  aut  duo  latera  a g ,8£  f a,triaguli  f g a,squalia  duobus  la 
teribusdg&fd.triagulifgd,  St  latus  gfccomune  ergo  per 
* primi, duo  anguli  eorum  qui  funt  ad  f»  itemqs  duo  anguli  ‘ N 
qui  funt  ad  g,funtadinuicem  squales:  eadem  ratione  duo  ® 
anguli  qui  funt  ad  f,in  triagulis  d f h,3£  h f b.itemqj  duo  qui 
funt  ad  h,funt  adinuicem  squales.Similitcr  quoque  fingu  / 
li  trium  reliquoru  angulorum  qui  funt  b f c,  c f e, e f a:3C  fin/  K 

guli  trium  qui  funt  k 1 m,diuidantur  per  squalia,primi  quidemtper  lineam  f k.fec5di 
per  lineam  fl,terti}  uero  per  linea  fm.Et  quia  hi  tres  anguli  qui  funt  b f c.c  f e,  e f a,funt 
fibi  inuicem  squales,8t  alijs  duobus  qui  funt  a f d£i  d f b,squales:erunt  eorum  dimi 
dia  qus  funt  decem  anguli  facti  in  centro  f, adinuicem  squalia.Quia  igitur  duo  angu 
li  a,  8£f, trianguli  g a f.funt  squales  duobus  angulis  a er  f,  trianguli  m a f ,81  latus  a f.co 
mune, erit  per  primi  angulus  g,unius  squalis  angulo  m.alterius,S£  latus  g a,squale 
lateri  a m.Eadem  ratione  erit  angulus  g m.  triangulo  g fd. squalis  angulo  h,in  trian/ 
gulo  d f h,&  latus  gd.squalelaterid  h.Quare,quiag  a , eft  dimidium  g m.&gd.dimi/ 
diumb  h-Kga,cr  gd,funtsqualia,eruntper  communem  fcietiamgm,8Cgh,  eorum 
dupla,squalia.Simxliterquoqueprobabimusgm,efleequaleml.  8iml,ipfilK,8i  1 k, 
ipfi  k h,quare  pentagonus  g h k 1 m eft  squilaterus.  Sed  8C  squiangulus . Gum  enim 
duo  anguli  qui  funt  ad  g,fint  adinuicem  squales, cr  duo  qui  funtadm.fimiliter  adin/ 
uicem  squales,8£  g,partialis,fit  squalis  m,partiali(utrunque  enim  probatum  eft  pri/ 
us)erit  per  eandem  communem  fcientiam  g, totalis  squalis  m,totali,S£  eadem  ratio/ 
ne  probabis  squalitateminesteris  angulis,  quare  eft  squiangulus.  Sicque  conftac 
propofltum. 

Eucli.ex  •zamb.  Problema  » Propofttio  n 

ir  Circa  datum  circulum , pentagonum  ®quilaterum  & squiangulum 
deferibere. 

theonr  z amb.  s it  datus  circulus  xfiy/  i,oportet  iam  circa  xfiy/ 
t,circulum,pentagonum  xquilaterum  & xquiangulum  deferibere.  lntelhgan/ 
turdeferipti  (perit  quarti.)  pentagoni  angulorum  flgna  xCy/  >>itaut(perprx 
cedentem  x fi,  fi  y.y  /J  t x.circunferenrix  fint  xqualcs.iT  perxfiy/i.ex  • 

c itatxfintt  per  n tertij.ipfum  circulum  tangentes  reSx  linat * l.i *,*  x.x  y.,ZT  • 
ft  i. Sumatur  centrum  circuli  xfiy/  >.ftt%  (perprimam  tertij, ){,& conneSantur 
reSr  linat  (/.Et  quoniam  xx.reUa  linea  circulum  ipfum  xfi  & 

j / i/angit  in  figito  y£?  d centro  {.in  ipfum  y^ontaSu  duSa  efl  f y, igitur,  (per 
is  tertij,)  {y.fupert  x.perpedicularis  eft.reSus  igitur  eft  uterque  eorum  qui  ad  y 
funt  angulorii.Etptr  boc^mguli  qui  funt  ai  /$,fgpa,rc8ifunt.Et  quoniam  an  * 7 *• 

g udus  qui  fubfy  x.rcSus  efl,  quod  fit  igitur  extume  quum  efl  eis  qux  fiunt  ex  (y,cr  r *•  (per  4.7  primi,  & per  hoc 
eis  etiam  qut  fiunt  ex{  fi, fi  r.,xquu  efl  id  quod  fit  ex  {k,  (per  cade.)  Qux  funt  ifftur  ex  ( y.QT  y n,eis  qux  fmt 
ex  i fi.f  fi  >,funt  xqualia,quorum  quod  fit  ex  ( y,xquum  eft  ei  quod  fit  ex  {fi.  Reliquum  igitur  quod  fit  ex  y *,re 
liquo  quod  fit  ex  fi*  eft  aquale,  aqualis  igitur  eft  fi  *,ipft  y*.E  t quoniam  xqualis  eft  i fiftpft  { y,& ammnisi** 
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du*igltitrfiK#  («.duabus  i{#(«funtsquales.Etbafisfi«,bajlt«ejlsquaVs.Angulusig!turfij«(  per  sprii 
uti)  angulo  «l?cjl  squalis:# angulus  fia{ip  era-  primi)angulo  ! ■ y.  Duplus  igitur  ejl  angulus  fi  { y.eius  qui  fub 
n(ycfianguli,  # angulus  fi  «y, eius  quiefijub{«y.  Etobidetu # angulus  t(/.tius  qui  cfifabyfx  duplus  ejl; 
#ptngulus  yx  Atius  qui[ubyx{  .Et  quoniam  circunferentia  fi  y aqualis  ejl  circunfermiis  y J1, aqualis  ejl  (per 
»7  terti/)  angulus  fi  { r angulo  r { /:#  angulus  quid?  fi  { y,e:us  qui  ejl  fub  «(r  duplus  ejl:#  qui  fubJty,  eius  g«i 
fub  x l y.anguhts  igitur  « (y. angulo  x>yefi  squalis. duo  igitur  iam  triagula  fum(ty#(xy.  duos  angulos  duo 
bus  angulis  squales  habentia,#  unum  latus  uni  lateri  squale  (per  16  primi)#  eorum  comune  ! y.fcilicet  quod 
commune  ipfis  ejl:#  reliqua  igitur  Utera, reliquis  lateribus  aqualia  habebunt,# reliquum  angulum  reliquo  angit 
lo.  Aequalis  igitur  efi«y  reda  linea  ipfl  y x,#  angulus  («y,angitlo  (xy.  Et  quoniam  squabs  ejl  «y  ipfi  yx-.dus 
fla  igitur  ejlux  ipftus«  y:#  per  hoc  etiam  ojlendetur.quod  t «.ipflus  fi  « dupla  ejl.  Et  quoniam  ofienfum  ejl, quod 
fi  « ipfl  «y  ejl  squalis, #«x  ipfius  fi  y dupla  ejl,#t « ipflus  fi  «-.igitur  e « ip fi  «xcfi  squalis,  similiter  iam  ojlende* 
tur.quod  unaqusq,-  ipfarum  ui,«  m,#m  x.unicuif  ipfarum  t«#  «xejl  squalis:  squilaterum  igitur  ejl  pentago/ 
Hum  itnx/u.  Aio  etiam  quod  # squiangulum-.quonid  squalis  ep  angulus  («  y angulo  ( x y,#  ojlenfum  ejl  ipfius 
quidem  anguli  (« y duplS  eum  effc  qui  ejl  fub  1«  x.tius  autem  qui  ejl  jub  ixy  duplum  eum  ejjc  qui  ejl  fubn  x y.an/ 
gulus  igitur  qui  ejl  fub  t«  x,  angulo  quiejfubtXMcfi  squalis.Si/nilitcr  iam  oftendetur  etiam  quod  unufquife  eo 
rum  qui  funt  fub  « t »,Z?  t«ti,#«n  x.unicuif,  eoru  qui  funt  fub  1 « x,# « x/tefi  squalis.Qumq;  igitur  anguli  qui 
funtfub  «l«,l« x,«  x n.x n «,#n » t.flbi  inuice  funt  s quales. AtqmmgulS  igitur  ejl  pmiagonum  itnx/i:  ofienfum 
autem  efi  quod  #squdatentm:#  dcfcnptum  ejl  circa  circulum  « C y/  nquod  fecijfe  oportuit. 

Eucli.ex  Camp.  Fropofiuo.n. 

INtra  squilaterum  atq?  squiangulum  pentagonum  aflignatu, 
circulum  deferibere. 

campanvs.  Sic  aftignacus  pentagonus  <v 

8 squilaterus  atqs  squiangulus  ( quia  de  alrjs 
non  eftnecefiarium  hoce(Tepo(Tibile.)a  b cd  e.  Volo  ei  in/ 
feribere  circulum.  Haic  eft  quafi  couerfa  «.Duos  eius  pro/  e, 
pinquos  angulos  quifunta8£cdiuidoper  squalia  :du/ 
ctis  lineis  a f X e f, donec  cocurrant  in  puncto  f intra  ipfum 
pentagonum,  quem  dico  centrum  effecirculi.  Concurret 
enim  propterid  quod  dimidium  totalis  anguli  a & fimili/ 
ter  totalis  anguli  c,  minus  eft  angulo  recto . Sienim  intra 
pentagonum  non  cucurrent,autextraipfum  pentagonu, 
aut  in  latere  pentagoni,  aut  in  eius  angulo  qui  utricp  angulorum  diuerforum  oppo/ 
nitur.  Concurrant  ergo  primo  extra  in  puncto  f:& ducatur  linea  b f.  Et  quia  duo  late 
ra  c a,S£af,  trianguli  ea  f funt  squalia  duobus  lateribus  b a & af  trianguli  b a f, &an/ 
gulus  a unius  angulo  a alterius, erit  per  a-  primi,bafis  e f squalis  bafi  f b,  8i  quia  angu/ 
lus  a partialis  eft  squalis  angulo  e partiali,  propter  id  quod  a totalis  e totali:  erit  per 
< primi,fa  squalis  f e:quare  f a eft  squalis  f b:ergo  per  6 primi,  duo  anguli  b totalis  cC 
a partialis,funt  squales.  Quare  a partialis  eft  squalis  uel  maior  a totali,quod  eft  im/ 
pofiibile . Cocurrant  ergo  in  puncto  ffupcr  latus  b cericcp  arguendo  per  prsmifias, 
KprsmilTo  modo>angulus  apartialis,  squalis  angulo  a totali,  quod  eftimpofTibile. 
QcPfi  forfan  cocurrat  in  angulo  c:erit  per  eafde  SCeodem  modo  c b squalis  c a,&  ideo 
adhuc  ut  prius  angulus  a parrialisisqualis  angulo  a totali.  Quod  quia  efieno  po/ 
teifcfit  ergo  pumftus  concurfus  qui  eft  f, intra  pentagonu: 
a quo  duco  quincp  perpendiculares  ad  eius  quincp  latera 
qus  flne  f g,  f h,f  K-f  l,f  m : 8£ad  duos  eius  angulos  propin/ 
quos  altrinfecus  angulis  per  squalia  diuifis,  qui  funt  b & 
diduco  lineas  f b.f  d.  Et  quia  duo  anguli  a 6C  m,trianguli  a 
f m funt  squales  duobus  angulis  aSCg  trianguli  afg,8C  la 
tus  a f commune:erit  per  primi,f  m squalis  f g.  Per  ean/ 
dem  quocp  probabis  f I squale  f mifumptis  duobis  trian 
gulis  e f m Si  e f 1.  Quia  iterum  duo  latera  a f & a b triangu/ 
li  a f b funt  squalia  duobus  lateribus  a f Si  ae  trianguli  a f 
e Si  angulus  a unius  angulo  a alcerius:  erit  per  + primi, 
angulus  b partialis,squalis  angulo  e partiali:5£  quia  b to 
talis  squalis  eft  e totali , er  e totalis  diuifus  eft  per  squa. 

lia  erit  eri!  b totalis  diuifus  per  squalia . Eode  modo  probabis  d totali  diuifum  per 
squalia,  propter  squalitate  d partialis  Si  a partialis:  fumpeis  triangulis  e a f & e d f. 

i Quia  ergo 
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Qtiia  ergo  duo  anguli  g & b trianguli  g f b funt  squales  duobus  angulis  h 8£  b trian/ 
guli  h f b,5C  latus  f b commune, erit  per  i«  primi,f  h squalis  f g.  Eodem  modo  proba/ 
bis  f k, squalem  f 1 : fumptis  triangulis  lfd,Kfd.Quonia igitur  quinqi  lines  fg,f  h,f  k» 
f 1,&  f m funt  squalesterit  f, centrum  circuli  per  9 tertij . Quem  circulum  defcribemus 
fecundum  quantitatem  unius  earum : ££  tanget  omnia  latera  pentagoni , propter  s/ 
qualitatem  linearum:#  nullum  eorum  fecabit:  per  primam  partem  is  certfj:Qc<^  con/ 
ftat  propofitum. 

Eucli.ex  Zamb.  problema  u.  propo/ltio  1?. 


f 'In  dato  pentagono  squilatero  &squianguIo, circulum  defcribere. 

T H E O N ex  zmberto.  sii  diUum  pentagonum  aquilaterum  ff aqui 
angulum  *.Eyf  uoportet  iam  bt  pentagono  tSy/  r.circulum  defcribcrc.se/  * 

cetur  (per  9 primi ) Kt er$  coram  qui  ftntfib  Cy/C Ty*s  angulorum  bifa/ 
riam,  per  redas  lineas  y{# {J:#  ab  (figno  in  quo  concurrunt  ad  inuiccm 
ipfa  reOs  linex  y i ff  / (-.coniungantur  reSx  linex  !e,(x.Z7  ( s.EtquoniS 
aqualis  eft  E y ipfl  y f,  communis  autem  y {:dux  iam  fi  y CT » ( .duabus  / y «T 
y { funt  aquales:# angulus  £ > 1, angelo /yieft  aqualis-.bafis  igitur  S ((per 
4 primi)baflS{cjl  xqualiszzr  triangulum  £ y f triangulo  Jy  (aquale : c?* 
reliqui  anguli  reliquis  angulis  funt  aquales : fub  quibus  aqualia  latera  fub/ 
tenduntur.  Aequalis  igitur  ejl  angulus  y g,  f, angulo  yJt.Et  quoniam  angulus 
y / qui  fubyJiejl  anguli.duplus  ejl:  aqualis  autem  ejl  angulus  yjeci 

qui  fub  aSyefl  angulo,# angulus  yS{  angulo  y g/iangulus  igitur  yga-.an/  •>  / - 

guliyfi(  duplus  ejl:  aqualis  igilur  ejl  angulus « S (.angulo  { f y.  Angulus  igi/ 
tur  « E y, bifariam  diuijits  ejl  per  C ( redam  lineam,  similiter  quof  ojlendetur 

quod  # uter^eorum  qui  funt  fub  E cti#xe  / angulorum  joifariam  diuifusejl  perutratj;  redarum  linearum  [*# 
{ t.  Excitentur  (per  a primi)  ab  (figno  in  x fi,&  y,y  t.t  i.cr  1 a redas  lineasper  pcndiculares  ( \,CT 

tu.  Etqu  onia^xqualiscjl  angulus  t y { angulo  it  y (:efi  init  angulus  ily  rcdus,angulo  (ty  redo  aqualis:duo  iam 
funt  triangula  {ly#l*y  duos  angulos  duobus  angulis  aquales  habentia  alterum  altercer  unum  latus  uni  lateri 
aquum : commune  enim  eorum  {yfubterfum  fub  uno  aqualium  angulorum:# reliqua  igitur  latera  reliquisiate / 
nbus  (per  16  primi)  aqualia  kabebunl.aqualis  igitur  ejl  perpendicularis  ( t : ipP(*  perpendiculari,  similiter, 
quoq;  ojlendetur.quod  # unaquxep  ipjarum  ! >,unicui$  ipfarum  lety  lueji  aqualis. Quinip  igitur 

reda  linea  t t,t  n,(xj&  l n.ftbijnuicem  funt  aquales.Cenero  igitur  l.fpatio  uero  aut  { u aut  ( t aut } u aut } * 
«ut  {(^circulus  dcfcriptusipcr  reliqua  quo 'cp  ueniet  figna.Et  tanget  n Sas  lineas  a e,  E y,y*J e,# ixCper  corre/ 
larium  is  tertij.quoniam  anguli  qui  funt  ad  i,l,x.x^.flgna  redi  funt.  si  enim  non  tanget  eas.fed  feccabit-.contin/ 
g et  quod  i diametri  circuli  extremitate  ad  angulos  rcSos  dut-a  intra  1 pfum  circulum  cadet:  quod  cjfc  impojlibile 
cjlenfum  ejl  (per  16  tenij.  igitur  centro  (, [patio  uero  uno  ipforum  n,e,K,>.,/t,flgnorum  defcnptus  circulus,  redas  li/ 
neas  x E, E y,y  <V  b# t a minime  fecdbit-.tinget  igitur  eas  (per  corrdanum  16  tertij) dcfcribatur  flcut  «(,Up.Ill 
dato  igitur  pentagono  aquilatcro  «T xquiangtelo-.circulus  defcnptus  ejl, quod  facere  oportebat. 

Eucli.ex  Camp.  tropofitio  14. 

|Irca  datum  pentagonum  quod  (itatquilaterum  atq^quiangu/ 
j lum.circulum  defcribere. 

3 campanvs.  sit  ut  prius  datus  pentago/ 

P nusjsquilaterus  atq;  squiangulus  Cquia  de  alijs 
non  eft  neceflTarium  hoc  e(Te  poflibile)  ab  cd  emolo  circa  i/ 
pfum, defcribere  circulum.  Hsc  eft  quafi  conuerfa  u.Duos 
eius  propinquos  angulos  qui  funt  a#e,diuido  per  squa/ 
lia, ductis  lineis  a f # f c quoufcp  concurrit  intra  ipfum  pen 
tagonum  in  puncto  f : cocurrent  enim  & intra  pencagonu,  ' > 
ut  probatum  eft  in  p rsmifla.  Et  a puncto  co  ncurfus,  duco  ® 
ad  reliquos  angulos,  lineas  qusfintf  b,f  c,  fd : 8C  quia  duo 
latera  af&ab  triaguli  a f b funt  squalia  duobus  lateribus . 
a f & a e trianguli  a f e.  Si  angulus  a unius  angulo  a alterius: 
erit  per + primi,  f a squalis  f e,  & angulus  b partialis  angulo  e partiali.  Et  quia  b tota > 
lis  eft  squalis  a tota!i,&e  totalis  diuifus  eftper  squalia:  erit  fimiliterb  to  talis  diuifus 
per  squalia.  Hoc  quoqi  modo  probabis  utrunq;  angulorum  cSt  d,  diuifum  efle  per 
squalia:  Si  quinqi  lineas  f a,  f b,f  c,fd/e,  effe  squales:quare  per  9 tertij  erit  ccncru  cir/ 
culi.sicqi  patet  propofitum.-  • 

E ucli. 
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Eucli.ex  Zamb.  Problema  14»  pnpofhio  i+» 

1+  Circa  datum  pentagonum  «quilateram  Stequiangulum, circulum  de 
fcribere. 

THEONf*  Zamberto.  s tt  datum  pentagogonum  equilaterum  ff e quia */ 

g u!um  *Pyt  t:oportet  iamcircajpextagonum  ayy-f  t, circulum  defcnbtresecetur 
iam  (per  9 primi)  uter  % eorum quifuntfubfiy/(jry/t angulorum bifariam.per 
utram $ ipfarm  Ef  A { pgno  in  quo  concurrunt  ipfte  reSe  Inee,  adpgna  ^ 

£>  *,  y.  coniungantnr  re 9e  linee  / C, ; * cr  1 1.  Similiter  precedenti oflendetur , 
quod  «T  unufquiff  cora  qui funt  fub  y « «,5  * i <T  * 1 ^ angulorum, bifariam  fecatur 
per  unamquanq-  ipfarum  i i.t  x,& 1 1 reQarum  linearum . Etquonimm  squalis  efl 
angulus  £y/ angulo  y/t,  S anguli  S r / dimidium  ejl  angulus  ty/- anguli  autem 
dimidii  ejl  angulus  y/f.ff angulus  iyf igitur  angulo  ?/yefl  squalis. Quae 
re  er  latus  t y, laten  {Seji  squale.smiliter  iam  ojiendetur,  quod  6 unaqus/y  ipfa 
rum (C ,{a,{ t.utriq • ipfarum trCT  iSefl squalis.  Quiney igitur reOs lines flbijnuicem 
funt  squales.cnttro  igitur  i.ty  fpatio  aut  t « aut  1 (,  aut } y aut  1 / aut  1 t.drculus  deferiptus:  ucniet  per  reliqua 
Pgna.tTdefcriptus  erit  circa  a£/«*i  pentagonum  quod  equilaterum  <T squiangulum  ejl.  Defcribatur  crfk*£ 
y o*  i.  circa  datum  igitur  pentagouum  quod  cfl  squiangulum  C equilaterum, circulus  deferiptus  efl,  quod  fatere 
oportebat. 

Eucli.ex  camp.  Propoftio  15. 


Ntrapropofitum  circulum,  hexagonum  equilaterum  atque 
squiangulum  deferibere. 

Ex  hoc  itaqj  manifeftum  eft  quod  latus  hexagoni,  equu 
eft  dimidio  diametri  circuli  qui  inferibitur. 


campanvs.  Sit  propofitus  circulus  a b c dtcuius  cen 
trum  e : uolo  fibi  inferibere  hexagonum  .equilaterum  atep 
squiangulum. Produco  diametru  a e c,&  fecundum  quan/ 
titatem  femidiametri  e c,facto  centro  puncto  c,defcribo  cir 
culum  eb  d,fecante  priorem  in  duobus  pun<ftis  b,d:  a qui/ 
bus  produco  duas  diametros  in  circulo  primo,qus  fintb 
e g,d  e f.Trium  ergo  diametrorum  extremitates  coniungo 
fex  lineis  qus  funt  a f,f  b,b  c,ed,d  g,8C  g a : quas  dico  conti- 
nere hexagonum  qusfitum . Erit  enim  utdemonftratpri/ 
ma  primi, uterqj  triangulorum  b e c,c  e d,squilaterus:  qua 
re  8i  squiangulus  per  s eiufdem : ergo  per  a primi,duo  an/ 
gulih  ec3£ced,cumuno  squali  uni  eorum,  funt  squales 
duobus  redis:  propter  id  quod  quifqs  eoru  eft  tertia  duo/ 
rum  rectorti : fed  ipfi  per  is  eiufdem,cum  angulo  d e g,  funt 
squales  duobus  rectis:ergo  angulus  d e g.  eft  squalis  utriqj  eorum,  quare  pet  15  efuC- 
dem,fex  anguli  qui  funt  ad  e funt  adinuicem  squales:  ergo  per  15  terrij,  arcus  in  quos 
cadunt, funt  squales:  quare  Si  eoru  chords  per  ts  eiufdem,  qus  funt  latera  ipfius  he/ 
xagoni.  Aequilaterus  igitur  eft.  Sed  SC  squiangulus  per  ‘6  terttj,propter  id  quod  fex 
arcus  in  quosangularis  puncta  hexagonidiuiduntcirculum:bini8£  bini  fumpti  funt 
adinuice  squales,ut  arcus  a f b,arcui  fbc:& ideo  angulus  f qui  confiftit,  in  primo,eft 
squalisangulo  b qui  confiftit  in  fecundo,idemin  csteris,quareconftatpropofitu. 
Correlar  um  ex  hocpaeet,  quod  dimidiu  diametri  8i latus  hexagoni, funt  latera  eiut/ 
denftrianguli  squilateri.u  tec8£cb8Ccd. 

caampani  additio.  Et  nota  quod  non  proponicur  cicca  propofttum  circulum 
hexagonum  squilaterum  Si  squiangulum  defignare.Nec  intra  talem  hexagonu  aut 
circa  talem  circulum  deferibere  quemadmodum  fecit  de  trianguIo,quadrato,&  pen/ 
tagono : non  quia  non  fit  necefiarium  hoc  effe  poffibile:fed  quia  hsc  tria  per  eadem 
prscepta  fiunt  in  pentagono  squilatero  Si  squiangulo,Si  in  omni  figura  squilatera 
atej  squiangula  quscunqj  fuerit.  V nde  quamcunqj  figuram  squilateram  Si  squian/ 
gulam  fcimus  circulo  infcribere:eandem  circulo, extra  Si  circulum  fibi  intra  & extra, 
ijfdem  medijs,per  qus  hocin  pentagono  fecimus : deferibemus.  Nota  edam  quod 
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omnis  figura  arquilatera  circulo  infcrip ta  aut  circunfcripta  eft  etiam  necefTario  sqni/ 
angula : de  infcripta  patet  per  17  8C  6 tertij  fumptis  arcubus  circuli : quibus  latera  in/ 
Icripta?  figur*  chordx  funt,  binis  Si  binis . In  hos  enim  arcus  ipfius  figura?  anguli  ca/ 
dunt-Decircumfcripta  autem  ductis  a circuli  centro  lineis  ad  omnes  eius  angulos,  8£ 
ad  loca  contactus,facile  probabis,  fi  plene  intellecta?  demonftrationi  ■>  huius  diligens 
intellectus  acceflerit:erit  enim,  ut  omnes  ipfius  figurs  angulos, linea  a centro  uemen 
tes  per  aqualia  diuidant : fumptis  itacj?  quibuslibet  duobus  eius  proximis  lateribus 
cum  linea  ad  angulum  ab  eis  contentu,  & cum  duobus  ad  eorum  extremitates  a cen/ 
tro  uenientibusiduos  trianguios  ab  eis  contentos,  aquiangulos  adinuicem  per  4 pri 
mi  efle  probabis . Siccp  faciendo  de  omnibus,  patebit  eos  efle  aquiangulos  per  hanc 
communem  fcientiam.quorum  dimidia  funt  aqualia  tota  quoqj  efle  aqualia- 
(£  Eucli.cx  Zamb.  Problema  is.  propofttio.ij. 

In  dato  circulo,  hexagonum  aquilaterum  & aquiangulum  defcribere. 

T H E o N ex  zamberto.  sit  datus  circulus  xgy/t{:  oportet  iam  indato  cir/ 

tulo  x0y/t}:  bexagoium  aquilaterum  aquiangulum^;  defcribere.  Eratetur  ipfius 
a0y/t  i circuli  dimetiens,  fit'q  x / • Sumatur 'q  c per  1 tertij  ) centrum  circuli:  fltiq 
illud  ■,  ff  centro  / , [patio  uero  /*  (per  tertium  poftulatS)  circulus  deferibatur  t a t 4:  . 

<?■  conunBa  reBa  s*#y«  extendantur  in  0,[,flgita,#  conr.cBanUr  x0,0  7,7  /,/ «,  . 
t{.!x.oico  quod  xSy/s  ^hexagonum aquilaterum sp<y  aquiangulum.  Quoniam  j 
enim  a fignum, centrum  efi  circuli  xCy/i  i.aquahs  eft  ( per  diffinitionem  15  primiti  1 % 
ipfl  a /.Uurfus  quoniam  /flgpum,  centrum  eft  circuli  {ny  r.aquahs  eft  (per  eandem) 

/npft/n.  Sed  « 1 ipfi , i ojienfum  eft  quod  eft  aqualis.  Igitur  a ,,ip  fi , / eft  aqualis  | 

(perprimam  communem  fententiam.  Aequilaterum  igitur  eft  t a /triangulum:#  tres  ' 
igitur  eius  anguli, 1 » /,fcilicet,u  •?*  # / 1 s.flbijnuict  mjunt  aquales.  Quoniam  pers 
primi  ifofcelium  triangulorum  anguli  qui  ad  bafin  fibijnuicem  funt  aquales , # triaw 
guh  tres  anguli  duobus  reBis  funt 'aquales  (per  11  prim. : angulus  igitur  ta  /.duorum 
reBorum  tertium  eft.  similiter  quoq ; oftendemus,quod  CT  angulus /n  7, duorum  rcBo 
1 1 ji|J{  rum  tertium  eft.  Et  quoniam  reBa  linea  7 a fuper  t S ftans  (perii  primi ) t utrobiq;  angulos  1 1 7 CT  7 * i*  duobus 
rcBis  equos  efficit:  # reliquus  igitur  angulus  7 a 0. ternum  eft  duorum  reSorumtanguli  igitur  tn/./uy#  7 a 0", 
fibijnuicem  funt  aquales.  Quare  anguli  qui  ad  uemce,boc  eft,0 1 a,a  /a»,  eiufdem  ta/./ny#  yxefuni 

aquales  (per  15  primi). sex  igituranguli  t a /,/  a 7,7  a S,0  a «,«  a f.cr  } a i.ftbqnu  cemfunt  aqnalcs.  Aequales 
autem anguli.fuptr  aqualibus  circun  ferentes  conjlf  untcper  16  tertij).  Sex  igitur circunferentia  x 7,7  /,/  1,1 

},#  1 x,  fibijnuicem  funt  aqux/es.Atfub  aqualibus  circunferentijs  aquales  retia  linea  fubtendunturtper  19  eiuf/ 
dem ),fex  igitur  rcBa  linea  x 0,e  7,7  /,/  i,i  ?,or  i a,  fibijnuicem  funt  aqualcs-.aquilaterum  igitur  eftx0y/tg 
hexagonum.  Aio  quoq  quod  # aquiangulum.  Quoniam  enim  circunferentia  x } aqualis  eft  circunferentia  1 /t 
commuhisapponatur  circunferentia  xgy/.  Tota  igitur  {*Cy/,iotit/y0xtft  aqualis.  Etfuper  circunferentia 
}u0y  Aconftflit  angulus  { 1 /:fuper  autem  \/y0x  circunferentia,  cor.ftpit  angulus  x0i.  Aequalis  igitur  eft  an/ 
guus  x i t, angulo  / « {.  simil.ter  quoq  oflendetur  quod  5 reliqui  anguli  ipfius  x0y/si  hcxagoni,boc  efl.unup 
quifq  eorum  qui  funt  fub  Ix0,x0  7 ,0  y/,#y/  uunicuiq  eorum  qui  funt  fub  x 1 { cr  t \ / angulorS.funt  aqua 
Us.Acquiangulum  igitur  eft  hexagonum  x0y/t  {.oftenfum  autem  eft  quod  # aquilaterum.cr  deferiptum  tfl  iit 
circulo  x 0 7 / t i . i»  dato  circulo  igitur  x0y/\  1 -.hexagonum  aquilaterum  eT aquiangulum  deferiptu  efi:  quod 
facere  oportebat. 

CORRELARIVM.  . Hic  monifefium  eft  quod  hexagoni  latus  ei  qui  * 

eft  ex  centrocirculi  eft  aquale  :crfl  per  flgnax.g.y, /,>,{,  circulum  tangentes 
ducamus  reBas  lineas:defcribetur  circa  circulum , hexagonum  aquilaterum  # 
aquiangulum  confequenter  ex  pradiBis  in  pentagono.  Et  infuper  per  eaqui  (l/ 
militer  in  pentagono  diBa  funt.in  dato  hexagono  circulum  deferibemus  Cr  ctr/ 
cnnfcnbemus.quod  facere  oportebat. 

Eucli.cx  C amp.  p ropoflt'0  tS. 

| Ntradatu  circulum,  quindecagonu  yqui/ 

| laterum  atq;  aquiangulum  defignare.  * 

Deindedrca  quemlibet  circulum  affignatum,  qui  dccagonu 
aquilaterum  atqjaquiangulum,  atque  intra  datum  quindccanonum.de 
culum  defcribere.  K 
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campa  vvs.  Sit  datus  circulus  a b cuolo  fibi  infcribere  quindecagonum  aquila/ 
terum  Kaquiangulum,  deinde  etiam  cfrcunfcribere.atqj  intra  talem  quindecagonu 
propofitum,circulumdefcribere. Non  proponit  aute 
circa  talem  quindecagonu,circulum  defcribere : quia 
hoc  fatis  dat  intelligere  per  alia  qua  proponit . In  da/ 
to  circulo  iuxta  doctrinam  fecunda  huius,  protraho 
latus  trianguli  aquilaterfiquod  fit  ac.  St  iuxta  doctri- 
nam n huius  latus  pentagoni  aquilateri  atq;  xquian/ 
gu!i,quod  fit  ab.  Et  quia  arcus  ac,  eft  totius  circunfe/ 
rentia  tertia,cuius  arcus  a b eft  quinta : erit  fuperfluft 
intCTeosquodeftarcusbc,dua tertia  arcusab,  uel 
dua  quinta  arcus  ac,fiuedua  quintadecima  totius 
circunferetia.  Nam  in  omni  toto  excedit  tertia  quinta 
in  duabus  tertrjs  ipfius  quinta,  uel  in  duabus  quin' 
tisipfius  tertia,  fiue  in  duabus  quintifdecimis  totius. 

Hocenim  patet  in  quinta  8 i tertia  primi  numeri  habentis  quintam  & tertiam  qui  eft 
«neius  enim  tertia  qua  eft  s , excedit  cius  quintam  qua  eft s in  duabus  unitatibus  qua 
funt  dua  tertia  ipfius  ternarij  qui  eft  quinta,  uel  dua  quinta  ipfius  quinarii  quieft 
tertia,fiue  dua  quintadecima  ipfius  n qui  eft  totu . Diuifo  igitur  arcu  b c per  aqualia 
in  d,patet  utrunqj  duorum  arcuu  c d,<f  d b,e(Te  tertia  arcus  a b,uel  quintam  arcus  a c, 
fiue  quintamdecimam  corius  circunferentia.  Subtenfis  igitur  eis,chordis  c d,S£  d b,co 
aptatisqi  cStinue  intra  datum  circulum  (ibi  aqualibus  per  primam  huius,complebi/ 
tur  figura  propofita.  Cateraueroduo  qua  proponit  cu  tertio  quod  dat  intelligere, 
uidelicet  quindecagonu  circulo  circunfcribere,ac  circulum  quindecagono  infcribere, 
ac  etiam  circuijfcribere:ex  iy  »8£i> huius  plene  intellectis  facile  perficies. 

campawt  additio.  Et  nota  quod  quamcunqi  figuram  aquilateram  circulo  fc it 
mus  infcribere:  duplo  plurium  laterum  circulo  fcimus  infcribere  Si  circunfcriberc,cr' 
ipfi  circulum.  Diuifis  enim  arcubus  quibus  latera  eius  quafciturinfcribi  fubtendun/ 
tur,per  aqualia,5C  a punctis  medijs  ad  extremitates  lateru  ipfius  figura  ductis  lineis, 
fiet  intra  circulu  figura  duplo  pluriu  lateru  qua  erit  aquilatera  per  tertfj:ergo  8C  a/ 
quiangula.  Hoc  eih  demonftratu  eft,fupra  is  huius, qcfomnis  figura  aquilatera  circu/ 
lo  infcripta  eft  etiam  aquiangula.Et  quia  hanc  circulo  fcimus  infcribere:fciemus  cate 
ra  tria  per  ty»  14 huius.  Quia  igitur  fcimus  infcribere  triangulum  aquilaterum:fcie/ 
mus  per  hoc  8i  hexagonum,  Si  per  hexagonum,  dodecagonu,  ac  per  dodecagonum . 
figuram  latefum,8£  fic  in  infinitum  duplando.  Et  licet  per  triangulu  poflit , ut  dixi/  ■ 
mus,infcribi  hexagonusipofuit  tamen  huius  propriam  demonftrationem  ex  qua  fe/ 
quitur  potilfimum  perutile.Et  fimiliter  quia  fcimus  Si  infcribere  quadratum  fciemus 
per  hocinfcribere  omnem  figuram  cuius  laterum  numerus  eft  pariter  panper  penta 
gonum  quocp  fciemus  decagonum  Si  . figuram  i»  laterum  :fic^  continue  duplando. 
ldemquoqrintclligedequindecagono,peripfum  enimfcientur  figura  i«8i«-, fiiomni 
um  continueduplatorum  laterum.  Caterarum  autem  figurarum  de  quibus  ifta  no 
docet, uel  qua  per  has  non  habentur. -difficilis  eftfcicntiaSi  parum  utilis,ut  funthe/ 
ptagcna,ennagona,hendecagona.Quod  fifciemus  triangulum  duum  aqualium  late 
rum  defignarc,  cuius  utercp  angulorum  ad  bafin  triplus  effet  ad  reliquum : fciremus 
heptagonum,ut  fuprapentagonum  circulo  infcriberetquod  fi  uterqs  quadruplus  ef/ 
fetad  reliquum, fciremus  nonagonum:Sifi  quintuplus,hendecagonum.Idemcpin  ca 
teris  figuris  imparium  laterum,  p olito  utrocp  angulorum  ad  bafin  multiplici  ad  reli/ 
quum  per  eum  numerum  qui  eft  medietas  maximi  paris  fub  impari  numero  laterum 
ipfius  figura  contenti. 

Bucli.ex  zamb.  problema  is.  PropoptioiS.. 

IS  In  dato  circulo,  quintidecagonum  squilaterum  8£  squiangulum  de/ 
fcribere. 

THEOMw  zamberto.  sii  iulus  circulus  J:oportet  iam  in  « : 7 f circulo , quintiiccagona  xquilate 
rm  CT  xquitmgulum  defcnbere-Defcribatur  i*  circulo  a fit  trianguli  xquilateri  Intus « 7, pentagoni  utro  x/ 
quilateri  latus  et  Sin  arcu  a 7.  Qualium  igitur  efl  circulus  aSt  /, squalium  fegmentorum  quindecim : talium  qui/ 
dem  circunfcrcnua  > £ r, tertium  cxijlcns  ipfius  circuli: erit  quin$. Circunferentia  autem  a C,  extftens  quintum  cir 

i } culi 
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culi, erit  trlunureliqua  igitur  (r.duorum  tqualiu . secetur 
(per  so  tertij r.bifariam  in  i utraf  igitur  ipftrum  gi,«T 
* >,  circunferentiarum.  quintumdecimum  erit  ipfius  affr«> 
circuli.  Si  igitur  coniungentes  redas  lineas  0 i,er  ‘ r.  ipfis 
aquales  iit  cotinuum  redas  lineas  (per  i quarti) coaptemus 
in  circulum  uCyf-.eritiaco  dcfcriptum  quiittidecagonum 
, tquilaterum  er  tequiangulum.quod  facere  oportebat.  Si/ 
militer  autem  ut  in  pentagono  fi  per  circuli  diuifionem,  tan 
gentes  circulum  duccmus-.defcribetur  circa  circulm.quin/ 
tidecagonum  aquilaterum  & aquiangulum ; er  per  ojlen/ 
fio nem  fbniliter  in  pentagonis,  <y  in  dato  quintidecagono 
aquilatero  er  * quiangulo , circulum  deferibemus  er  cir/ 
cunferibemus. 
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ex  Campano.  Diffinitiones* 

Ars,eft  quantitas  quantitatis  minor  ma iot 
fis, cum  minor  maiorem  numerat. 

campanvs.  Pars,quandoq;  fumitur  propriet 
&haeceft  quat  aliquoties  fumpta,fuum  totum  prae/ 
cife  coniti  tuit:(ine  diminutione  uel  augmento:  Sidici 
tur  fuum  totum  numerare  per  illum  numeru,  fecun/ 
dum  quem  fumitur  ad  ipfius  totius  conftitutionem: 
talem  autem  partem  quam  multiplicatiuam  dici/ 
mus, hic  diffinit.  Quandoq?  fumitur  communiter:  8£ 
hecceftqurriibet  quatitas  minor,  quse  quotiefcunqj 
fumpta,  fuo  toto  minus  aut  maius  conftituit,  quani 
aggregatiuam  dicimus:eo  quod  cum  alia  quantitate  diuerfa  totum  fuum  confutuat» 
per  fe  autem  quotiescuncp  fumpta  fuerit,non  producat. 

* Multiplex, eft  maior  minoris  quando  eam  minor  metitur. 

campanvs.  Pars, relaeiue  dicitur  ad  totum,&:in  iftis  duobus  extremis, confiftit 
eorum  adinuicem  relatio : 8£  ideo  diffinito  minori  extremo  :diffinit  hic  maius : uocat 

autem 
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autem  ipfum,  multiplex : propter  hocquod  minus  aliquoties  fumptum,ipfum  con/ 
ftitiiat:crunr  igitur  relatiue  dicta  adinuicem,pars  Si  multiplex.Nam  omnis  pars.fub/- 
multiplex:ut  patet  per  cius  diffinitionem. 

Proportio, eft  habitudo  duarum  quantaxunq;  fint  eiufdem  generis 
quamitatum,certa  alterius  ad  alteram  habitudo. 

campanvs.  Proportio  efl  habitudo  duarum  rerum  eiufdem  generis  adinuice, 
in  eo  quod  carum  altera  maior  aut  minor  efl  reliqua  uel  fibi  squalis.  No  enim  folum 
in  quantitatibus  reperitur  pfoportio,fed  in  ponderibus, potenrijsSifonis- In  ponde 
sibus  quidem  & potenttjs,uult  Plato  in  Timso  effe  proportionem : ubielemetorum  pUto. 
numerum  oftendit . In  fonis  autem  effe  proportionem,  liquet  ex  mufica . Nam(ut 
uult  Boetius  in  quarto)  fi  quilibet  neruus  in  duas  insquales  partes  diuidatur : erit  Boetius. 
ipfarum  partium  fuorumqi  fonorum, eadem  conuerfo  modo  proportio . Sed  in  qui/ 
biilcunque  proportio  reperitur  : ea  participant  naturam  proprietatem^  quanti/ 
tatis : rion  enim  reperitur  in  aliquibus  rebus  duabus, nifi  in  eo  quod  earum  una eft 
reliqua  maior,aut  minor,  aut  ei  squalis.  Quantitatis  autem  proprium,  eft  fecun/ 

dum  ipfam  sqiialc  uel  insquale  dici,  ut  uult  Ariftoteles  in  prsdicamentis:  unde  li/  Arijlotdet, 
quet  proportionem  primo  in  quantitate  reperiri.  Si  per  ipfam  in  omnibus  altjs : nec 
effe  in  aliquibus  rebus  proportionem , cui  fimilis  non  fit  in  aliquibus  quantitatibus: 
propter  quod  benedixit  Euclides,  proportionem  fimpliciter  eflein  quantitate : cum 
eam  diffiniuit  per  habitudinem  duarum  quantitatum  eiufdem  generis  adinuicem. 

Cuius  diffinitionis  intellectus  eft,  quod  proportio  eft  habitudo  duarum  quatitatum 
adinuicem,qus  attenditur  in  eo  quod  una  earum  eft  maior  aut  minor  alia, uel  squa/ 
hs  ei:  per  quod  patet  quod  oportet  easefTe  eiufdem  generis,  ut  duos  numeros,  aut 
duas  lineas,  aut  duas  fupcrficies,autduocorpora,autduo  loca,autduo  tempora. 

Kon  enim  poteft dici  in  ea:  maior  aut  minor  fuperficie,autcorpore:nec  tempus,lo/ 
co:fed  linea, linea,8ifuperficies,fuperfide.Sola  enim  uniuoca,comparabilia  funt. 

Quod  autem  dicit  certa  habitudo,  non  fic  intelligas  quafi  nota  uel  fcita,fed  quafide/ 
terminata,  ut  fit  fenfus . Proportio  efl  determinata  habitudo  duarum  quantitatum : 

»ta, inquam, determinata:  quod  hsc&non  alia.  Non  enim  efl  neceffarium, ut  omnis 
habitudo  duarum  quantitatum  fit  fcita  a nobis, nec  etiam  a natura.  Nam  proportio 
qusdameftdifcretprum,ut  numerorum:qusdam  autem  continuorum.  In  numeris 
autem, minor:  efl  pars  aut  partes  maioris, ut  demonllrarur  in  feptimo : quare  & in  eis 
omnibus  efl  habitudo  certa  31  nota . At  uero  in  continuis,  efl  proportio  magis  larga: 
eitenimin  ea,ubiminorquantitasefl,parsaut  partes  maioris  :8C  talium  omnium: 
mediantibus  numeris  efl  proportio  no  ta,qux  Si  rationalis  dicitur.  Dicunturqs  om/ 
nes  tales  quantitates , commmunicantes , quia  eas  una  Si  eadem  neceffario  metitur : 
unde  Si  omnes  numeri  funt  communicantes:  omnes  enim  ipfos  metitur  unitas.  Eft 
etiam,  ubi  minor  non  eft  pars  aut  partes  maioris  :&in  talibus  non  eft  nota  propor/ 
tio  nec  nobis  nec  natune.  Diciturqs  hsc  proportio  irrationalis,  &hte  quantitates,  in/ 
comunicantes:  unde  fit  ut  quateunqj  portio  reperitur  in  uumeris,repenatur  in  omni 
genere  continuoru,ut  in  lineis, fuperficiebus,corporibus  Si  temporibus:no  au  t e con 
iierfoiinfinitie  em  funt  proportiones  in  cotinuis  reperts:  quas  numeroru  natura  no 
fuftinet-Sed  quacucp  proportio  reperitur  in  uno  genere  continuoru:  eade  reperitur 
in  omnibus  alijs.Nam  qualitercuq?  fe  habet  aliqua  linea  ad  quamlibet  aliam:  fic  feha 
bet  qualibet  fuperficies  ad  aliqua  alia.  Si  quodlibet  corpus  ad  aliquodaliud,  fimiliter 
6i  tepus:fed  no  fic:  quilibet  uumerus  ad  alique  alium:unde  magis  eft  larga  proportio 
tn  cotinuis, quam  in  difcrcds.  Ex  quo  manifeflumefrproportione  geometricam  effe 
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maioris  abftraiftionis,quam  proportionem  arithmetica:  omnis  enim  proportio  dr/ 
ca  quam  arithmetica  uerfatur, rationalis  eft:  geometria  uero,  rationales  & irrationa/ 
les  squilateras  confiderat. 


4.  ProportionaIuas,e(t(imiIitucIo  proportionum. 

campanvs.  vtfidicamusquodquareft  * 

proportio  a ad  b,ea  eft  etiam  c ad  d:propor/  1 ■ 1 

lio  qux  eft  inter  aSC  b,  fimiliseft  illi -cjuae  eft  b , , 1 

intere  S£d.H<ec  autem  fimilitudo  quxexiftis 


proportionibus  refultatidicitur  proporticsnalitas. 

T Quantitates  autem  qua:  dicuntur  continuam  habere  proportionalita 
tem,  lunt  quarum  xque  multiplicia  aut  xqua  funt,auta:que  fibi  fine  inter 
ruptione  addunt  aut  minuunt. 

campanvs.  Suppofitadiuifione  proportionalitatis 
per cotinuam K difcontinuamidiffinitmembradiuidentia,  ' i—— - ~f 

& primo  continuam,  immo  (ut  uerius  dicam)  fuppofita  di/  * b . - < 1 >'■** 
uifione  proportionalium  per  cotinue proporaonalia Si  in/  >■ 

continue:  diffinit  non  continuam  proportionalitatem  nec  . _■ 

continuam,fed  continue  proportionalia  &incontinue:dif/ 
finitio  autem  continuae  proportionalitatis  Si  incontinuai,fa 
tis  patet  per  diffinitionem  continue  prooortionaliumSCincontinue.  Continua  ao 

cemproporcionalitas,eft  cum  quo  tlibet  quantitatum  , ( 

ciufdemgeneriSjinquaproportionc  prima  antecedit  y , , 

fecundam,in  eadem  quxlibet  aliarum  anteceditproxi/  c , , ( 

moconfequentem:  ut  cum  dicimus,  licucfe  habet  a ad  ^ t { 

b,ita  b ad  c ,8C  c ad  d : eritqi  quarlibet  earum,antecedens 
Si  confeques:  excepta  prima  qua:  eftfolum  antecedes. 

Si  ultima  qua:  eft  tantum  confequens.  Et  in  hac  quidem  proportionalitate  necefle  eft 
omnes  quantitates effeciufdem  generis  proptcrcontinuationem  proportionum, eo 
qiion  non  fit  proportio  inter  quantitates  qux  funt  generum  diuerforum:SC  harcerit 
ad  minns  in  tribus  terminis  conftituta.  incontinua  autem  proportionalitas,eft 
eum  quatuor  quatitatum  fiue  omnes  fuerint  eiufdem  generis,  fiue  dux  primx  unius, 
Kduarpoftremx alterius, in  qua  proportione  prima  antecedit  fecundam  in  eadem 
tertia  antecedit  quartam:ut  cum  dicimus, ficutfe  habet  a ad  b:itac  ad  d : eritqi  earum 
quxlibet,aut  tantum  antecedens  aut  tantum  confeques:  nec  eft  necefle  ut  fint  omnes 
quatuor  eiufdem  generis  ficut  erat  in  proportionalitate  continua : eo  qcP  confeques 
primx  proportionis  non  cotinuatur  antecedenti  fccuda:,fed  p oflibile  eft  ut  fint  eiuf/ 
dem  generis:  Si  poffibileeft,ut  fmtdiuerforum . Sicut  enim  contingitlineam  reperiri 
duplam  ad  lineam,aut  criplam:ita  fuperficiem  ad  fuperficiem,&  corpus  ad  corpus,5C 
tempus  ad  tempus, 81  numerum  ad  numerum.  Vifo 
quid  fiteotinua  proportionalitas,&  quid  incontinua,  4 _ 
explanemus  diffinitionem  continue  proportionalium  j, 

prxmiffam.QuantitatesCinquic)  proportionales con/  (ti ( . ] 

tinue , funt  quaru  arque  multiplicia  aut  fibi  funt  aqua/  • 

lia, aut  atque  fibi  fine  interruptione  addutautminuut: 

uerbi  gratia.Sint  tres  quantitates  eiufdem  generis  a,b,c:  ad  quas  fumatur  d,e,fi  xque 
multiplicia, ut  ficut  d eft  multiplex  ad  a,ita  e fit  multiplex  ad  b,«f  ad  c.eruntcp  omnes 
in  eoe;  em  genere:multiplicia  enim  Si  fubmultiplida,in  eodem  funt  genere:  fitqi  ut  d,e» 
f aut  fint  xqualiaadinuicem:aut  fimikterfe  habeant  in  addendo  aut  minuendouta  q> 
ficutd  addit  fuper  e aut  minuit  ab  ipfo:ita  e addat  fuperf  aut  minuat  ab  ipfo.  Cuhxc, 
inquam.multipliciafic  fe  habuerint : erunt  tres  quantitates  a,  b,  c,  continue  propor/ 
nonales-  Multiplicia  alitem  non  intclligas  fimiliterfiefe  habere  in  addendo  aucmi/ 
nuendo,  quantum  ad  quantitatem  excernis,  fed  quantum  ad  proportionem  : aliter 
enim  diffinitio  effet  falfa.  Nam  quarumlibet  quantieatum  eiufdem  generis  arquis 
fe  differentijs  excedentium  : 2 que  multiplia  accepta  arquis  etiam  differentiis  fe 

exce/ 
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excedunt.  Vnde  fimiliter  fe  habent  in  addendo  diminuendo  quantum  ad  quantitate 
exceffus : nec  tamen  priores  quantitates  funtcontinne  proportionales:  immo  mino 
rum  eft  femper  maior  proportio.  Hocautemideoeuenit,  quoniam  earum  multipli/ 
cianonfimiliterfeexcedunt,quantumad  proportionem,fed  folum  quantfi  ad  quan 
titatem  exceffus,eft  enim  8C  ibi  in  minoribus  multiplicicibus  maior  proportio : uerbi 
gratia. Sumantur  tres  numeri  aquis  differentijs  fe  excedentes,  in  medietate  uidelicet 
arithmetica,  ut »,4- : horum  trium  omnes  aque  multiplices  aequaliter  fe  excedunt: 
dupli  quidem  binario, tripli  ternario>8£  fic  de  caterismon  tamen  fune  ;,  * continue 
proportionalia:  immo  minorum eft  maior  proportio  : eft  enim  iplorumpropor/ 
tio  fefquialtera  & maiorum  fefquiterda,  quia  ergo  inter  eos  non  eft  fimilitudop.ro/ 
portionum : non  erit  inter  eos  proportionalitas : Siideo  neque  contiuna  neqi  incon/ 
tinua.Patetergofimilitudinem  illam  additionis  autdiminutionis,  nonintelligi  quan 
tum  ad  quantitatem  exceffus, fed  quantum  ad  proportiooem:  erit  itaqt  fenfus  diffini 
tionis  pramifia. Continue  propo rtionalia,  funt  quorum  omnia multiplieia  aqualia 
font  continue  proportionalia.Sed  noluit  ipfam  diffinitionem  proponere  fubhaefor 
ma:quia  tunc  diffiniret  idem  per  idem,aperts  tamen  rei  eft  iftud  cum  fua  diffinitione 
conuertibile.Tres  autem  quantitates  a,b,c  oportet  effe  eiufdem  generis:  ad  hocut  ea 
rum  multiplicia  fibijnuicem  aqualia  fint,  aut  fimiliter  fe  habeant  in  addendo  au t mi/ 
nuendo,Si  enim  b edent  diuerforum  generu,effent  etiam  d Si  e ipfarum  a & b irful 
tiplicia, eorundem  diuerforum  generum,  propter  hoc  quod  multiplicia fubmulti/ 
plicia  eiufdem  funtgeneris:quared  non  edet  aqualis  e:  nec  ea  maior  aut  minor:  nam 
quantitates  diuerforum  generum, non  funt  adinuicem  comparabiles. 

e Quantitates  qus  dicuntureflfe  fecundum  proportionem  unam.ptv 
maad  fecundam  & tertia  ad  quartam,  funt  quarum  prima:  & tertia:  mul' 
tipltccs  squales,  multiplicibus  fecunds&  quartssqualibus  fuerint  fimi/1 
Ies.uet  additione, uel  diminutione,  uel  squalitate  eodem  ordine  fumpts. 

campanvs.  Pofitafuperius  diffinitione 
quantitatum . conitnue  proportio  nalium:  hic 
ponit  diffinitionem  incontinue  proportiona' 
lium : 8C  eft  quod  quarumlibet  i-  quantitatum 
quarum  prima  & tertis  aque  multiplicia  fum 
pta  fuerint,  icemcp  fecunda  & quarta  aque 
multiplicia, fueritep  multiplex  prima,ficfeha/ 
bens  ad  multiplex  fecunda  quantum  ad  additionem  au  t diminutionem  aut  aquali/ 
tatem  ficut  multiplex  tertis  ad  multiplex  quarts:erit  proportio  prima  earum  ad  fc' 
cundam,ficut  tertis  ad  quartam:uerbi  gratia.  Sint  quatuor  quantitates  a,  b,c,d : fu/ 
manturcp  ad  primam  8C  ad  tertiam  qua  funtaSCc:  aque  multipliciautpotc  dupla 
qualinteSCf.  Itemqi  ad  fecundam  St  quartam  quafuntb&  d:  fumantur  alia  aque 
multiplicia  utpo  te  tripla,  qua  fint  g SC  h : fitqs  ut  hac  4 multiplicia  fic  fumpta  compa' 
rata  adijnuicem  fecundum  ordinem  primarum  quatuor  quantitatum, ita,uidelicet, 
quod  e comparetur  ad  g,SC  f ad  h , non  autem  e ad  f aut  g ad  h : fint  fimilia  in  additio/ 
ne,  diminutione  & aqualitace.-uidelicec  quod  fie  addit  fupra  g 8t  fimiliter  f adddat  fu/ 
pra  h,  aut  ii  e minuit  a g,&  f fimiliter  minuat  ab  h : aut  fi  e eft  aqualis  g,  & fimiliter  f fit 
aqualis  h:tunc  proportio  a ad  b eft  ficut  c ad  d : Gmilitudo  autem  in  addendo  aut  di/ 
minuendojintelligatur  hic  ficut  in  diffinitione  continue  proportionaliu,  uidelicet  no 
quantum  ad  quantitatem  exceffus, fed  quantum  ad  proportionem.  Quod  autem  di/ 
cit  eodem  ordine  fumpta,intelligatur  ficut  expofitum  eft:  uidelicet  ut  multiplicia  no 
referanjur  adinuicem  fecundum  ordinem  carum  quantitatum,  quibus  aque  multi/ 
plicia  affumuntur,  ut  multiplex  prima  non  referatur  ad  multiplex  tertia,  aut  multi/ 
plex  fecunda  ad  multiplex  quarta,  fed  referatur  fecundum  primum  ordinem  ipfa / 
rnm  4 quantitatum,  uidelicet  multiplex  prima  ad  multiplex  fecuda,  K multiplex  tep 
tiaad  multiplex  quarta.  Brit  itaque  fenfus  iftius  diffinitionis.  Incontinue  proportio 
nales:funt  quatuor  quantitates,  SC proportio  prima  ad  fecundam  eft  ficut  tertia 
ad  quartam:  cum  fumptis  aque  multiplicibus  ad  primam  & ternam,  icemq-,  aque 

mul/ 
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multiplicibus  ad  fecundam  er  quartam : erit  proportio  multiplicis  prim*  ad  multi/ 
plex  fecundsjficut multiplicis  terti*  ad  multiplex  quart*.  Sed  non  diffiniuitfub  hac 
forma, propter  caufam  pr*dicftam:licet  a parte  rei  idem  fit . Non  eft  autem  necefiariu 
ut  quatuor  quatitates  a,b,c,d  fint  eiufdem  generis, eo  quod  b non  cStinuatur  in  pro/ 
pordone cum  c:fed  poffunt  effe du*  prim*  unius  generis,  8£  du*  fequentes  alterius. 
Per  quod  patet  quod  necelTe  eft  referri  multiplex  prim*  ad  multiplex  fecuds,&  mul- 
tiplex terti*  ad  multiplex  quart* : non  autem  multiplex  prim*ad  multiplex  terti*, 
aut  multiplex  fecundat  ad  multiplex  quare*:  quia  non  femper  funteiufdem  generis 
multiplex  prim*  Si  terti*,nec  multiplex  fecund*  Si  quart* : fuit  autem  necefle  fume/ 
re  *que  multiplices  ad  prima  Si  tertiaitemqs  sque  multiplices  ad  fecunda  Si  quarta. 
Si  non  *que  multiplices  ad  primam  & fecudam,  Si  item  non  *que  ad  tertiam  Si  quar/ 
tam:quia  nifi  per  multiplicium  fumptinnem  continuentur  termini  prim*  proportio 
nis  cum  terminis  fecund*, non  erit  per  quid  fit  proportio  a ad  b ficutcad  d. 

7 Quantitates  quarum  proportio  eft  una,  proportionales  nominantur, 
c a m p a n v s.  poftquam  diffiniuit  quantitates  continue  proportionales  StincS/ 
tinueidiffinit  quantitates  proportionales  funpliciter,8  patet  diffinitio. 

S Cum  fuerintprim*&  tertis  sque  multiplices.itetr.qj  fecund*  & quar/ 
xx sque  multiplices, addetep  multiplex  prim*  fuper  multiplicem  fecundf, 
non  addet  autem  multiplex  terti*  fuper  multiplicem  quarts,diceturprt' 
ma  maioris  proportionis  ad  fecundam, quam  tertia  ad  quartam. 


cimpanvs.  Diffinitis  quantitatibus  proportionaIibus,diffinit  quantitates  im 
proportionales.  Suntauteimproportionales,  inter  quas  noneftfimilitudopropor/ 
tionum,quod  contingit  dupliciter,  aut  quia  maior  eft  proportio  prim*  ad  fccun/ 
dam  quam  terti*  ad  quartam : aut  quia  minor: fiCideo  eius  funt  duafpecies . Prima, 
quando  maior  eft  proportio  primi  ad  fecundum,quam  tertij  ad  quartum : Si  dicitur 
hoc, maior  improportionalitas.  Secunda  uero,quado  minor  eft  proportio  primi  ad 
fecundum,quam  tertij  ad  quartum:3£  dicitur  minor  improportionalitas:  diffinit  er/ 
go  eas  inter  quas  eft  maior  proportio  prim*  ad  fecundam  quam  terti*  ad  quartam: 
qu*  eft  maior  improportionalitas:  diffinitionem  autem  earum  inter  quas  eft  minor 
proportio  prim*  ad  fecundam  quam  terti* ad  quartam,  non  ponit,  quiaipfa  patet 
ex  alia.  Cum  igitur  fuerint  quatuor  quantitates  ad  quarum  primam  Si  tertiam  fum/ 
pta  fint  sque  multiplicia,  Si  ad  fecundam  Si  quartam  *que  multiplicia.  Si  multiplicia 
prim*  Si  fecund*  relata  adinuicem  non  le  habebunt  fimiliter  multiplicibus  terti*  8C 


quart*  relatis  adinuicem  in  additione, diminu/ 
tione  Si  squalitate: ili*  quatuor  quantitates: 
erunt  improp  ort  ionales.Quod  fi  ita  fuerit  qdf 
multiplex  prim*  fit  squale  multiplici  fecundae, 
multiplex  uero  terti*  fit  minus  multiplici  quar 
t* : aut  quod  multiplex  prim*  fit  maius  multi/ 
plici  fecund*, SC  fimiliter  multiplex  tertis  mul/ 
tiplici  quart*:  ueruntamen  plus  excedit  quan/ 
tum  ad  proportionem  non  quantum  ad  quan/ 
titatem  exceffus  multiplex  prim*  multiplex 
fecund*,  quam  multiplex  terti*  multipilex 
quart*:  aut  quod  multiplex  prim*  fit  minus 
multiplici  fecund*.  Si  fimiliter  multiplex  terti* 
multiplici  quart*,  ueruntamen  minus  minuit 
quan  tu  ad  proportione  non  quantu  ad  quan/ 
titatem  exceffus,  multiplex  prim* multiplici  fecud*. 
qj  multiplex  terti*  a multiplici  quart* : erit  quolibet 
iftorum 


W" 
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Olorum  4 modorum  maior  proportio  prims  ad  fecundam,  quam  tertis  ad  quarta. 
Qjjatuor  aut  modis  iftis  oppofitis  erit  minor  proportio  prima:  ad  fecundam,  quam 
tertis  ad  quartam.ExcmpIa  autem  iftorum  omnium  euidenter  fumetur  ex  numeris. 
Additio  ergo  illa  multiplicis  prims  fuper  multiplex  fecunds , non  autem  multiplicis 
tertis  fuper  multiplex  quarta:,  de  qua  loquitur  auctor  in  diffinitione,  latitudine  ha' 
becad  iitos  4 modos  prsdictosj&ipfoscoprehendit.  Vndefenfus  iitius  diffinitionis 
efbcumfumptis  fic  multiplicibus  ut  proponit,  fuerit  maior  proportio  multiplicis 
prims  ad  multiplex  fecunds, quam  multiplicis  tertis  ad  multiplex  quarts:  erit  ma/ 
ior  proportio  prims  ad  fecudam  quam  tertis  ad  quartam,  non  diffiniuit  autem  fub 
hac forma.propter  communem  caufam  prius  didam.  Vel  poiTumus  dicere,quod  ad 
ditio  multiplicis  prims  fuper  multiplex  fecunds, Si  non  multiplicis  tertisfuper  mu! 
tiplex  quarts,  de  qua  loquitur  in  prsmifia  diffinitione  maioris  improportionalica/ 
tis,proprie  accipitur  prout  uerba  diffinitionis  fo nant: & non  fe  extendit  nifiad  fecun 
dum  quatuor  prsdidorummodorumrlicet  reuera  quolibet  illorum  quatuor  modo 
rum  fic  maior  proportio  prims  ad  fecundam  quam  tertisad  quartam:  unde  fenfus 
illius  diffinitionis  eft:  cum  fumptis  fic  multiplicibus  ut  proponit,  fi  multiplici  prims 
exiftente  maiori  multiplici  fecunds,non  fit  neceflarium  quod  multiplex  tertis  fit  ma 
ius  multiplici  quarts : tunc  erit  maior  proportio  primsad  fecudam  quam  tertis  ad 
quartam : propter  hoc  autem  no  pofuit  reliquos  tres  additionis  modos  in  prsdicta 
diffinitione,  quia  ifte  eft  illis  omnibus  magis  planus,  c r ad  didam  diffinitionem  fuffi/ 
ciens.Nufquam  enim  eft  maior  proportio  prims 
4 quatuor  quantitatu  ad  fecunda  quam  tertisad  * 
quartam : quin  c5 tingat  aliqua  sque  multiplicia 
ad  primam  Si  tertia  reperiri : qus  cum  relata  fuc/ 
rintad  aliqua  sque  multiplicia  fecunds 8i  quar/ 
ts,inuenictur  multiplex  prims  addere  fuper  mul 
tiplex  fecuds,  non  autem  multiplex  tertis  fuper 
multiplex  quarts.  Nec  ufquam  contingit  hoc  re/ 
perire,quin  fit  maior  proportio  primsad  fecun/ 
dam  quam  tertisad  quarta, ut demonftrabimus 
infrafupra  decimam  huius.Poffunt  autem  effe  hs  quantitates  improportionales  di/ 
uerforum  generum, ficut  & quantitates  incontinue  proportionales  fi  intra  eas  fuerit 
incontinua  improportionalitas , ut  fi  dicatur  maior  eft  proportio  a ad  b , quam  ead 
d.siautem  fuerit  continua  improportionalitas:erunt  omnes  eiufdem  generis  necefla 
rio  ficut  funt  in  continua  proportionalicate>utfi  dicatur  maior  eftproportio  a ad  b» 
quam  b ad  c. 

9 Eft  autem  proportionalitas, ad  minus  inter  tres  terminos  conftituta. 
campanvs.  Poftquam  audor  diffiniuit  proportionem,  proportionalitatem, 
& quantitates  proportionales  8£  improportionales:oftendit  quis  fit  minimus  nume 
rus  terminoruminter  quos  proportionalitaspoteftconfiftere:  maximum  autem  no 
ponit,quia illum  non  contingit  fumere : poteftenim  proportio  quslibet  conanuari 
in  terminis  infinitis,  flue  fuerit  rationalis  proportio  fiue  irrationalis.  Ad  proportio/ 
nalitatem  autem  exiguntur  ad  minus  dus  proportiones  fimiles,eo  quod  proportio 
ralitas  fit  fimilitudo  proportionum.  Quslibet  aute  proportio  habet  antecedens  c r 
confeques:ergo  quslibet  proportionalitas  habet  ad  minus  duo  antecedentia  Siduo 
confequetia:hoc  eft,impoffibile  fieri  in  paucioribus  quam  tribus  terminis,  in  quibus 
medius  eorum  anteedens  eft  &confequens,8i  ideo  proportionalitas  erit  continua: 
quare  in  tribus  terminis  ad  minus  erit  continua  proportionalitas  conftituta.lncon/ 
tinua  autem  nonerit  in  paucioribus  quam  in  4,  eo  quod  in  ipfa  quilibet  terminus  eft 
tantum  antecedens  aut  tantum  confcquens:  idem  imellige  de  minori  numero  eermi/ 
norum  improporrionalitatis . si  enim  fuerit  continuasnc  ad  minus  inter  tres  termi/ 
nos-Si  incontinua^d  minus  inter  quatuor. 

fo  Si  fuerint  tres  quancicates  continue  proportionales : dicetur  proportio 
prima:  ad  tertiam.proportto  primi  ad  fecundam  duplicatam. 

campanvs.  Diffinit  proportione  qus  eft  inter  extremos  terminos  cfitinus  pro 
portionalitatis  in  tribus  terminis  conftituts^f  dicit  q<f  fi  fuerit  proportio  primi  ad 

fecun/ 
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fecundum, ficut  fecundi  ad  tertium:  erit  proportio  primi  ad  tertium  (icut  primi  ad  fe 
eundum  duplicata,hoc  ef«x  duabus  talibus  compofita:fiue(quod  idem  efOerit  pro 
portio  primi  ad  tertium  ficut  primi  ad  fecudum  duplicata,  hoc  eftjn  fe  multiplicata: 
uerbi  gratia  in  numeris.  Sint  tres  numeri  contiuue  propor/ 
tionales,fintq)continuedupii,ut!,4,s:proportio  autem  primi  * 1 

ad  tertium,  eritficut  proportio  primi  ad  fecundum  in  femul/  * | - 

tiplicata:proportio  autem  primi  ad  fecunda  eft  dupla:  dupla 
ueroinfemultiplicata,produdtquadruplam:undepropor/  * 111 
tio  extremorum  eft  quadrupla,uidelicet  duplum  duplimel  fe/ 
eundum  prio  rem  expofitionem,  proportio  extremorueft  ficutproportio  primi  ad 
fecundum  duplicata.quia  quadrupla  conflat  ex  duabus  duplis. 

11  Cura  fuerint  quatuor  quantitates  continue  proportionales, proportio 
primsad  quartam.dicetur  proportio  prima; ad  fecundam  triplicata. 

campanvs.  Diffinit  proportionem  quat  eft  inter  extremos  continus  propor/ 
tionalitatis  in  quatuor  terminis  conftituts:  8i  dicit  (i  fuerint  quatuor  quatitates  con 
tinueproportionales:eritproportio  primsad  quarta, ficutproportio  primae adfe/ 
eundam  triplicata,hoceft,ex  tribus  talibus  compofita,  quoniam  tres  tales  inueniun/ 
tur  in  ea:fiue(quod  idem  eft)erit  proportio  prims  ad  quartam, ficut  primae  ad  fecun 
dam  tripiicata,hoc  eft  in  fe,  poftea  in  productu  multiplicata-.uerbi  gratia  in  numeris. 
Sint  quatuor  numeri  continue  proportiona/ 
les,fintqj  continue  tripli,utfint  1-5.9.17:  propor  17 

tio  primi  ad  quartum  erit  ficut  proportio  pri  9 * * 

miadfecunduminfe,pofteainprodu<ftumul/  j — • -• 

tiplicata:proportio  autem  primi  ad  fecudum,  1 1 — 1 

eft  tripla:tripla  uero  in  fe  multiplicata:  prpdu 

cit  noncuplam,8£  tripla  in  noncnplam-producit  uigincuplamfeptupla:erit  itaqspro' 
portio  extremorum  uigincuplafeptupla,quod  eft  triplum  tripli.  Vel  fecundum  prio 
rem  expofitionem.  proportio  extremorum  eft  ficut  proportio  primi  ad  fecudum  tri 
plicata,quia  uigincuplafeptupla  conflat  ex  tribus  tripIis.Non  diffinit  autem  propor 
tionem  extremorum  continua  proportionalitatis  inter  plurcs  quam  quatuor  termi 
nos  conftituta,propter  id  quod  dimenfiones  in  rebus  naturalibus  reperta.non  exce 
dunt  ternarium.Denominatio  autem  proportionis  duarum  quantitatu  quibus  nui 
lum  interponitur  medium,  habet  naturam  linea.  Harum  uero  quibus  interponitur 
unum  medium  in  continua  proportionali tateihabet  naturam  fuperficieteo  quod  fit 
ex  multiplicatione  denominationis  duarum  primarii  in  fe.  Omne  aute  quod  ex  mul/ 
tiplicatione  linea  in  linea  produci  tur,naturam  habet  fuperficiei:  fi  in  fe  quidem,qua/ 
drati:fi  uero  in  alteram, parte  altera  longioris . Sed  proportionis  earum  quatitatum 
denominatio  quibus  in  continua  proportione  duo  media  interponuntur:  naturam 
habet  folidi:  quia  prouenitex  multiplicatione  denominationis  duarum  primarii  pri 
mo  infe:ex  qua  multiplicatione  producitur  fuperficies.-deinde  in  produiftum,ex  qua 
multiplicatione  prouenit  folidum  fiue  corpus:omne  etenim  q<f  ex  multiplicatione  li 
nes  in  fuperficic  producitur,crefcit  in  folidu.  -Eft  ergo  ac  fi  diccret:proportio  dua/ 
rum  quantitatum,eft  fimplex  interuallum,  & habens  naturam  fimpiicis  dimenfionis 
ut  liues : proportionali  tas  antem  trium,  eft  duplex  interuallum,  S£  habens  naturam 
duplicis  dimenfionis  ut  fuperficiei:proportionalitas  autem  quatuor,eft  triplex  inter 
uallum^t  habens  naturam  trln<e dimenfionis  aut  folidi.Et  quia  dimenfiones  ulterius 
non  procedunt:ideo  non  diffiniuit  proportionem  contenta  inter  extremos  propor 
tionalitatis  in  quinqj  terminis,  aut  pluribus  conlrituts:uel  non  diffmiuitpoportio/ 
nem  in  his,quia  earum  proportio  habetur  ex  prardictis  diffinitionibus. Si  enim  in  tri 
bus  terminis  proportio  extremorum  conflat  ex  proportione  primorum  duplicata, 
6£in  quatuor  terminis  conflat,  ex  eadem  triplicata,  in  quinqi  terminis  conflat  ex  ea/ 
dem  quadruplicata.  Si  in  (ex  ex  eadem  quincuplicata:  unde  quemadmodu  in  tribus 
terminis  continueproportionalibus  proportio  extremorum  continetproportione 
primoru  bis,&in  ~ terminis  terificin  quincp  terminis  cotinebit  quater,  & in  fex  quiu 
quies,&itadeinceps:utfemper  proportio  extremorum  in  terminis  cotinue  propor/ 
tionalibus  toties  contineat  proportionem  primorum:quocfunt  omnes  termim,mi/ 

nus 
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fiusuno.Similitcr  quoquefi  proportio  ex  tremorum  continui  proportiottalitatisih 
tribus  terminis  conitituts.eftea  qu$  prdducitur  ex  proportione  primorum  in  fe 
femel  multiplicata,#  in  quaraor  in  fe  bis  multiplicata, in  quinqj  terminis  ea  qu<e  pro/ 
ducitur  ex  proportioneprimorumin  fe  ter  multiplicata,  er  in  fex  terminis  quater.  Si 
ficfemperterminifuerintduobus  plures  multiplicationibus,fiue  ut  multiplicationes 
Ont  squales  medfjs  extremis  interpofitis.Et  nota  quod  edam  in  proportionalitate  cS 
tinuaextremorii, proportio  producitur  ex  omnibusproportionibus  intermediis,  ut 
ex  prsdidtis  apparet, SCquod  propordo  extremorum  continua:  proportionalitadS 
in  tribus  terminis  confntuts  denominatur  a quadratojn  quatuor  uero  terminis  co/ 
fdtuts  denominatur  a cubo.quorum  quidem  quadrati  o£  cubi  latus  eftdenominado 
prop  ortionis  primi  ad  fecundum,uerbi  gratia  in  numeris. Sint  quatuor  numeri  cofi/ 
tinus  proportionales  qui  fint  condnue  tripli  1,9,17 ,si, propordo  primiad  fecundum» 
denominatur  a ternario.eft  enim  tripla,  primi 
uero  ad  tertium, a nouenario  qui eft  quadratus 
ternanj,naipfaeftnocupIa.At  uero  proportio 
primiad  quartuidenominatur  a»7  quieft  cubus 
denominationis  proportionis  primiad  fecudu 
uidelicet  ternarij.ipfa  enim  eft  uigincuplafeptu. 
pla.Et  proportio  extremorum  improportiona 
litatis  continua:  in  tribus  terminis  confotu ts, 
denominatur  a fuperficiali  no  quadrato,  cuius 
latera  funt denominationes  ipfar ii  propordo/ 
tium,in  quatuor  uero  terminis  cofiituts.-deno/  . 
minatur  a folido  n5 cubo,cuius  tria  latera  funt 
denomationes  trium  proportionum, quod  eti/ 
ampatetin  numeris.Sintquatuornumericon/ 
tinuie  impropordonalcs,qui  fint  i,4,ii,9S:in  qui/  1 ! 
bus  proportio  primi  ad  fecundum  eftdupla,fe/ 
cudi  ad  tertium  tripla, Si  ideo  primi  ad  terdum 
fexcupla,tertij  uero  ad  quartum  quadrupla, Si 
Senarius  ergo  qui  eftdenominado  propordo/ 
nis  primi  ad  terdum,eft  fuperficialis,  cuius  late/ 
rafunt  i&i  qus  funt  denominationes  duarum  primarum  proportionum.  >4-  ue/ 
ro  qui  eftdenominado  proportionis  p rimiad  quartum, eft  folidus  cuius  latera  funt 
v,8i  4,qus  funt  denominationes  trium  proportionum  inter  illos  quatuor  terminos 
exiftendum. 

> Quantitates  quas  futstin  proportione  una,  antecedens  ad  confequen/ 
tem  ^antecedens  ad confequentem, dicetur  econtrario ficut  confequcns 
ad  antecedentem, fic  confequens  ad  antecedentem. Itcmquc  permuta/ 
tim  ficut  antecedens  ad  antecedentem , fic  etiam  confequens  ad  con/ 
fequentem. 

■campanvs.  Diffinit fpedes proportionalitads,qu2E funt fex.uiddicet  cofiucr/ 
fa, permutata, difiuncta.euerfa^i  aqua.Sut  autem  harfpccies,quafi  quidam  modi  ar/ 
guendi. Diffinit  ergo  primo  conueriampropordonalitatem  Si  permutatam,  in  qui/ 
bus  manent  antecedenda  Si  confequenda  eadem  feeundum  fubftandam  ( quod  non 
eftindifiuntfta,coniuncla,auteuerfa)SCin  quibus  nihil  extra  fumituf  ut  inequa.  Vo/ 
cat  autem  antecedens.primu  extremum  proportionis: 
confequens  uero  uocatfecundum.Vultitaqueper  hanc  4 

diffinitione.quod  fi  fuerit  proportio  a ad  b ficut  c ad  d.  11  1 ' ' ' 

SCexhocergo  concludam  ergo  badaficutdadc,uideli/  )■■■  < i - « 

cet  ut  faciam  de  ancccedentibus  confequentia,#  de  con/  b i 

fequentibus  antecedentia:quod  ifte  modus  arguendi  uocetur  proportionalitas  ecS/ 
trario  fiue  conuerfa.  Si  autem  fic  arguam  a ad  b ficutc  ad  d.ergo  a ad  c ficut  b ad  d,ui/ 
delicerutambo  extrema  primse  proportionis  fiant  antecedenda,  ambo  extrema  fe/ 
eunda:, confequenaamult  quod  lftemodus  arguendi  uocecur  proportionalitas  per/ 

k mu  tau 
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mutata, 8iin  ifto  modo  arguendi  fit  antecedens  fecundae  proportionis,  confequens 

primte,Si  confequens  prims.antecedens  fecundae. 

,J  Coniunita  uero  proportionalitas  dicitur , quoties  ficut  antecedens  ca 
confequente ad  confequens, ficetiam  antecedens  cum  confequente ad  c« 
fequens. 

campanvs.  Diffinit  coniundtam.difiumftam,  8i  cuer'  » f, 

fam,in  quibus  etiam  nihil  extra  furmtur,fed  termini  non  ma  1 1 1 

nent  in  ipfis  tjdem  fecundum  fubftantiam,3iuultquod  fi  ita  c | < f 

fuerit  ut  fit  a ad  b,ficut  cadd,8i  ego  ex  hoc  cocludam  ergo 
totius  a b ad  d b ficut  totius  c d ad  d,quod  ille  modus  arguendi  dicatur  prop  ortiomi 
litas  coniundta. 

14.  Difiundla  uero  proportionalitas , dicitur  augmentorum  antecedentia 
fupra  confequentia  aqua  comparatio.  4 & 

campanvs.  . Vultquodfifuerit  proportio  to/  * ' 1 " . " 

tiusabadbficuetotiscdadd,8iexhoc  ego  conclu> 
dam  ergo  a aci  b ficut  C ad  d,quod  ifte  modus  arguen 
di  uocetur  difiunda  proportionalitas. 

Eueria  proportionalitas  .dicitur  quorumlibet  antecedentiu  adaugme 
ta  fui  fupra  confequentia  fua  fimilitudo  proportionu.  x j, 

campanvs  Vult  qucd  fi  fuerit  ab  ad  bjicut  c ad  d.Siex  1 1 

hocegoc5dudamergoabadaficutcdadc,quodifte  modus  1 ( ' 1 1 

arguendi  dicatur  euerfa proportionalitas. 

ts  Aequa  proportionalitas  dicitur.quantitatibus plurimis  propofitis,alrjf 
que  fecundum  eundem  numerum  in  una  proportione  applicatis  me/ 
diorum  squali  numero  remoto, utrorun^que  fummorum  fimilitudo 
proportionum. 

campanvs.  Diffinit  atquam  proportionalitatem;qUs  ad  probandum  propofl 
fitum  ad  extra  fumitur>8Cuulc  quod  fi  fumatur  quot/  4 1 4 t 

libet  quantitates. ut  a b c,iterncp  totidem  ali»,fiue  fine  , | . c t 

eiufdem  generis  cum  primisfiue  alterius  ut  d e f,  fue/  ' 1 ' * 

rintcp  fecunda  in  proportione  primarum  fiue  eodem  c “ ' f’  1 

ordine  ut  fi  dicatur  a ad  b ficut  d ad  e,&  b ad  c ficut  e ad  fifiue  ordine  co  nuerfo  ut  fi  da 
catur  a ad  b,  ficut  e ad  b , 8i  b ad  c ficut  d ad  e.  & ex.  hoc  concludatur  ergo  a ad  c fi/ 
cut  dad  f, quod  ifte  modus  arguendi  uocetur  aequa  proportionalitas.  Horum 
autem  fex  modorum  arguendi  qui  dicuntur  fpedes  proportionalitatis,quatuor  pro 
bat  autor  in  litera  infra  in  ifto  quinto. Permutatam  quidem  proportionalitate,  pro 
bat  in  16  huius.difiundlam  uero, in  i7,coniun<ftam  in  usaquam uero  proportioiialita/ 
tem,demonftratinu  8i»,fed  in  a.cum  quantitates  duorum  ordinum  eodem  ordine 
funt  propqrtionales.inu  uerotcum  SC  fiunt  proportionales  ordine  conuerfo.CCriuer 
fam  uero  proportionalitatem  aut  euerfam  non  demonftrat,eo  quod  conuerfa  patet 
ex  diffinitione  quantitatum  incontinue  proportionalium-Euerfa  autem  patet  ex  per 
mutata  adiuuante  19  ut  fuper  eandem  >-9  fumus  di/ 

cturi.  Qualiter  autem  couerfa  proportionalitas  e 1 ' ' “"j  — < 

ex  diuifione  quantitatum  incontinue.proportiona  * — — * 

liummanifeftafit,demonftremusnuc. Sit  ergo  pro  b V * — * 

portioaadb,ficutcadd,uoloergo  demoftrare  qcf  g , , , , , f 

erit  b a d a.ficut  d ad  c-  Sumatur  e ad  a ,8if  ad  c,aque  fa 

multiplicia, fimiliter  quoque  g ad  b,3C  h ad  d,  aque 

multipiicia,eritque  per  conuerfione  diffinitionis  quadratum  incontinue  proportio/ 
nalium.u  t e,6i  g itemque  f Si  b fimiliter  fe  habean  t in  addidone  diminutione  Si  ,'aqua/ 
litatedntelligo  tunc  b primum,a  fecund  u,d  terti  um,c  quartum,fumptaqi  funt  ad  pri/ 
mum  Si  terdu,g8ih  aque  multiplicia.  itemque  ad  fecunduSiquartu.eSif.aque  muU 
tiplicia.Ec  quia  multiplicia  primi  St  fecundi  qua  funt  g Si  e fimiliter  fe  habent  multi/ 

plici* 
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plicibas  ttrtftSC  quarti  qua  funt  h & f.adinuicem  in  additione, diminurione  & aquali 
cace,eric  per  dicftS  diffinitione  proportio  b primi  ad  a fecundu,ficutc  terti]  ad  d,quar> 
tum, quod  eft  propoficu-  CSftat  itacp  modus  arguendi  qui  dicitur  conuerfa  propor/ 
tionalitas.  Huius  autem  quinti  libri  principia  plurimis  difficillima  e(Te  uidentur,  S£ 
quibufdam  conclufionibus  quas  ex  ipfis  demonftrat,magis  ab  intellectu  diftantia.Ni/ 
hil  enim  uidecur  intellectui  immediatius  adharere,quam  quod  duarum  quarfiiibet 
quantitatum  squalium  fit  ad  tertiam  quamlibet  una  proportio,  quod  camen  huias 
quinti  feptima  demonftrat,ex  diffinitione  incontinua  proportionalitatis.qus  ab  m/ 

. tellechi  primo  uidetur  quamplurimum  effe  remota,quis  enim  no  facilius  duaru  qua 
..  titatu  aqualiu  ad  aliqua  tertia^adem  effe  proportione  cocedat:quam  quatuor  qua/ 
titatum  fi  multiplicia  prima  8i  tertia  aqualiter  fump  ta  multiplicibus  fecuda  Si  quar/ 
taaqualiter  fumptis  fimiliter  fe  habuerint  in  additione,diminutione  Si  aqualitate,ef' 
fe  proportione  pnma ad  fecunda  ficut  tettia ad  quartamCVeru  fi  fubtiliter  intuemur 
liquido  conftabicnonpoffe  uniri  intellectui  quod  proportio  duarum  quantitatum 
aqualiu  ad  tertia  fit  una,nifi  per  quid  c fi  effe  proportione  unam,fi  enim  quis  ignoret 
quid  eft  effe  proportione  unScande  proportione  alteri,quomodo  cognofcet  duaru 
quantitatu  aqualiu  effe  eande  proportione  ad  tertiaffndiget  igitur  proculdubio  in' 
telledus  antequam  illam  qua  uidebatur  cSceptibilis  propofitio, apprehendat, huius 
. rei  qua  per  ipfius  diffinitione  habebitur  cognitione.poftmodu  utru  ea  diffinitio  dua 
bus  quantitatibus  aqualibus  ad  tertiam  Comparatis  coueniat  pertractatione,  quod 
(i diffinitio  inuentafueritillis  quantitatibus  conuenire,concludetur  propofitum,  fin 
autem  oppoficum.No  eft  igitur  immediata  propofitio,quam  fuperftcialis  apprehen/ 
fio  immediata  iudicauit.  Similiter  quoque  immediatius  iudicat  prima  apprehenfio 
adharereintelleffuiquod duaru  quantitatu inaqualium maior effproportio  maio/ 
ris  earum  ad  alia  quam  minoris  ad  eandem,quam  demonftrat  s huius, quam  quod  + 
quantitatum  fit  maior  proportio  prima  ad  fecundam  quam  tertia  ad  quartam,cum 
multiplicibus  ad  primam  Si  tertia  aqualiter  fumptis,itemcpalijs  ad  fecunda  8 1 quar/ 
tam  aqualiter:  multiplex  prima  addit  fuper  multiplex  fecunda,  Si  muldplex  tertia 
non  addit  fuper  multiplex  quarta,ex  quo  qua  pradicta  eft  propofitio  demoftracur, 
fed  fimiliter  necipfapoteftintelligi  nifi  per  quidefteffe  proportionem  maiorem.  Igi 
tur  oportuit  Euclideiqus  quantitates  dicurut  proportionales, Si  qua  improportio/ 
nalesdiifinire.Proportionales  autem, funt  quaru  proportio  unadfiSC  improportio/ 
-nalcs,quarum  proportiones diuerfa-itaquediffiniuit quantitates  quaru  proportio 
.una  eft,S£eas  in  quibus  conneCcuntur  extrema  non  diffociatis  medtjs , quas  uocauit 
continue  proportionales.Sf  dixit  hanc  proportionalitatem,in  tribus  terminis  ad  mi/ 
nusexiftere, propter. hoc  quod  unum  faltem  bis  fumendum  eft  medium.cr  eas  in  quf 
bus  accidit  interruptio  inediorum,8£  haefunt  inc5  tinue  proportionales, Si  hacpro/ 
porrionalitas  ad  minus  exigit  quacuor  terminos, propter  alterius  medrj  fumptione. 
Etdiffiniuitetiaquatitates  qua  funt  improportionalcs.quaru  eft  maior  una  propor 
tio  qua  fit  alia.Et  fi  effet  omnis  propor  tio  fcita  fiue  rationalis,tuc  facile  effet  intellectu 
cognofcere  qua  proportiones  eficnt  una  8£  qua  diuerfa.Qua  enim  haberent  unam 
;denominatione,cffentuna:quaautediuerfas,diuerfa,hac  autem  facilitas  manifefta 
.eft  ex  arithmetica.quoniaomniu  numeroru  proportio  fata  Si  ratioalis  eft.  Vnde  ior 
.danusinfecudo  arithmetica  fua  diffiniens  qua  proportiones  funt  eadem  & qua  di 
.uerfa,dicit  eafdem  effe  qua  eandem  denominationem  recipiunt.Maiorcm  uero,qua 
maiorem , SC minore, qua minore.sed infinita  funrpropbrtiones  irrationales,qua/ 
rum  denominatio  fcibilis  non  eft,quare  cum  Eudidcs  confideret  in  hoc  libro  fuo  pro 
«portionalia  communiter  non  contrahendo  ad  rationales  uel  irrationales  quoniam 
confideratprpportionem  repertam  in  continuis  qua  communis  eft  ad  iftas,non  po/ 
tijit  diffinire  identitate  proportionfUdetitare  denominationi!.  Gene  arithmeticuS.eo 
quod  multaruproportionumfutdiclueftXunt  denominationes  fimplici ter  ignota^ 
diffinitione  autem  oportet  fieri  ex  notis, unde  malitia  proportionu  irrationaliu,coe/ 
git  Euclide  cales  diffinitiones  ponere.Quia  ergo  no  po  tuitfut  patet  ex  pramiffisjdif/ 
tfnire  proportionalicatem  fiueidencitatem  proportionum  per  identitatem  habitudl 
num  fiue  denominationum  ipforum  terminorum  propter  irrationalicacem  habitudi 
cum  Si  in  conuenietiam  terminorum:coachis  eft  refugere  ad  terminori!  mnltiplicia, 
ut  ex  illoru  habitudinibus  quantum  ad  exceffum  & aqualicaeem  confideratis  aquis 
tiumeroficatibus  fumpcoru.per  quod  ad  naturam  irrationalicatis  reducutur,propo/ 

k i fitani 
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fita  dtffinition?uenetur,  nihil  enim  in  quocucp  inaequalitatis  genere,  terminis  fflaglj 
ide,qjeoru  multiplicia,nec  terminoru  habitudinibus.qul  multiplici  fi  habitudo.  Ee 
quia  proportio  eftduaru  quatitatu  eiufde  generis  certa  habitudo  cSfiderata  in  eo  cj 
funcsquales>aut altera maiorjdeo  idetitas  proportionu  exiftentium  inter  primam 
* quantitatum  ad  fecundam, 8£  tertiam  ad  quartam>eft  fimilis  squalitas  prims  ad  fe/ 
eundam, 3£ tertis  ad  quartam  aut  fimilis maioritas, aut  fimilis  minoritas  hsc  au / 
tem  fimilis  squalitas,  aut  fimilis  maioritas,aut,fimiIis  minoritas  tunc  eft  inter  qua/ 
tuor  quaslibet  quantitates,  cum  eft  inter  omnes  earum  squaliter  multiplices. 

Quod  ergo  dteitin  quinta  diffinitione, quatitates  qus  dieuturcocinua  proportio/ 
nalitate  habere,funt  quaru  sque  multiplicia  aut  squa  funt  aut  sqne  fibi  fine  mterru 
ptione  addfit  aut  minuut:eft  acfidiceret,omnes  illas  quantitates  uoeo  continue  pro 
portionalestqdeft  eas  fimiliter effe squales  c5tinue,8i  fimiliter  cotinue  efte  maiores» 
6£  fimiliter  cStinue  effe  minores)  quaru  omnes  sque  multipiices,aut  fibi  inuice  funt, 
fimiliter  cStinue  squales,uel  fimiliter  cotinue  maiores.uel  fimiliter  cStinue  minores 
quod  eft  etia  ipfas  multiplices  effe  cotinue  proportionales, quod  fi  hoc  alicubi  in  mul 
ciplicibus  diffonat, eas  dico  nSeffecotinueproportiSales.  Quodautedicit  in  fexta 
diffiniti5e.Q.uatitatesqusdicutureffefecundu  proportione  una  prima  ad  fecunda 
ey  tertia  ad  quarta  3£c.eft  ac  fi  diceret  omnes  i-  quatiitates  uoco  incontinue  pfopor/ 
tionales,5£  fe  habere  prima  ad  fecunda,ficut  teriia  fe  habet  ad  quarta  (quod  eft  prima 
ad  fecunda,fi£  tertia  ?d  quarta  fimiliter  fe  habere  in  squandoautaddedo  autminuen 
do)quaru  omnes  sque  multiplices  prims  8C  tertis  ad  omnes  sque  multiplices  fecum 
ds  & quarts  fimiliter  fe  habent  aut  in  squando  aut  addendo  aut  minuedo,quod  eft 
etiam  multiplices  prims  in  eade  proportione  fe  habere  ad  multiplices  fecuds,  in  qua 
multiplices  tertis  fe  habet  ad  multiplices  quarts,quod  fi  boc  alicubi  diffonat  in  mul/ 
tiplicibus,dico  non  effe  proportione  prims  ad  fecunda  ficut  tertis  ad  quarta.  Quod 
autem  dicit  in  8 diffinitione,eftacfidiceret, maiore  proportione  uoco  4 quatitatu  prl 
ms  ad  fecunda  quam  tertis  ad  quartafquod  eft  prima  magis  excedere  fecudS  quam 
tertia  excedat  quarta)quaru  aliqua  ex  multiplicibus  prims  addit  fuper  aliquam  ex 
multiplicibus  fecuds,aliqua  ex  multiplicibus  tertis  fumpta  feeundu  numerationem 
multiplicis  prims,non  addente  fuper  ali  que  ex  multiplicibus  quarts  fumpta  fecud  3 
numerationem  multiplicis fecunds,quod  eft effemaiorem  proportioni  multiplicis 
prims  ad  multiplicem  fecuds.quam  multiplicis  tertis  ad  multiplicem  quarts. 

Diffinitiones  auteiftas  nififunt  aliquidemonftrare,quoru  Ametus  filius  Iofeph  tea 
tauit  eas  demoftrare  in  epiftola  fua  qua  de  proportiSe  Si  proportionalitate  cSpofuit, 
& accepit  eria  per  modu  politionis  tanqua  prindpia,qus  dicit  effe  per  fe  nota  6£  pro/ 
batioe  non  indigere-Quoru  primu  eft  qcPfi  fuerint  4 quantitates.quaru  fit  proportio 
prims  ad  fecunda  ficut  tertis  ad  quarta,erit  eccnuerfo  proportio  fecuds  ad  prima  fil 
cut  quarts  ad  tertil:8£  hic  eft  modus  arguedi, que  uocauit  fuperi9  Euclides  cSuerfam 
proportionalitate.Et  errauit,quonia  dixit  propofitione  effe  per  fe  nota:cuius  tamen 
antecedens  Si  confequens  funt  ignota.  Ignotum  eft  enim  quid  fit  effe  proportio# 
re  prims  quacitatis  ad  fecudam  ficut  tertis  ad  quartam,quare  hoc  ignoto  p ofitojm/ 
poffibilecftintelligere  quid  exipfo  fequatur-  Similiter  quoque  quia  confequens  eft 
ignotum.impoffibile  eft  intelligere  quid  ad  ipfam  antecedat.  Secundum  principium 
eius  fuinquod  fi  fuerint  4 quantitates  quarum  fit  proportio  prims  ad  fecundam  fi/ 
cut  tertis  ad  quartam,fi  prima  fit  maior  fecunda, erit  tertia  maior  quarta,  Si  fi  minor, 
minori  fi  squalis, squalis- Tertium  fuit  quod  fi  fuerint  4 quatitates  quarum  fit  pro 
portio  prims  ad  fecundam  ficut  tertis  ad  quarta, erit  prims  ad  quodlibet  multiplex 
fecunds,ficut  tertis  ad  sque  multiplex  ex  multiplicibus  quarts.Et  accidit  fibi  in  iftis 
duobus  prindpijs  idem  peccatum,quod  accide/  b e 

bat  in  primo^ccepit enim  in  omnibus  ignota  fi/  * * , , , * , 

militer  tanquam  nota: quare  non  demonftrauit, 

peccauic  etiam  in  fecunda  demonftratione  Si  in  f 1 4 1 

quinta,in  quarum  qualibet  arguit  ex  s uel  ex  t» 

huius  qus  probantur  ex  diffinitione  incStinusproportionalitatis.  Arguit  enim  fici 
fi  proportio  ab  ad  e eft  maior  quam  g ad  d.fit  ergo  ut  nb  partis  ab  ad  e,ficut  g ad  d. 
per  quod  apparet  ipfum  fupponere  quod  duarum  quantitatum  ab  8t  nb  insqualiS 
relatarum  ad  e maior  maiorem  Si minor  minorem  ad  ipfam  obtinet  proportionem» 
uel  quod  quantitas  qus  ad  e habebit  minorem  proportionem  qua  habeat  aberit  m» 

nor 
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fiorab, quorum primum  demonftrac  s huius, &fcCuridum  u.Nam cum  unit is  fume> 
rc  quantitatem  quxfe  habeat  adein  proportione  g ad  d,dabo  tibi  maiorem  aut  mi/ 

'inorem  aut  squalem  a b indifferencerficut  uolucro.quare  aut  rtOri  demonftrat  aut  ad 
ddit  fibi  drculus.Si  principia  eiTe  ignotiora  conclufiOriibus-  Supponen/ 
dafunt  igitur  cum  Euclide  principia  tantjuam  nota.SC  non 
ipfa  ex  conclufionibus.fed  coclufiones  exipfis 
demonftrandx  fuftt. 

EYCLIDIS  MEGARENSIS  GRAE* 

CI  PHILOSOPHI,  GEO  M.E  TKICORVH  ELE/ 

MENTORVM  LIBER  Q_VINTVS. 

Euclides  ex  zumberto-  Diffinitiones* 

Ars  eft  magnitudo  magnitudinis  minor  maio 
ris  quando  minor  metitur  maiore.  z-  Mub 
tiplex  aute,maior  minori.quado  ea  metitur  mi/ 
nor.  ? Ratio,eftduarumagnitudinueiufdcm 
generis*  aliquatenus  adinuicem  qu*da  habitu'  a d quantuateni 
do,  4.  Proportio uero eftrationu*identitas  i""'1 

n • 1 1 1 , . ..  titempettmeU 

1 Rationem  habere  adinuicem  magnitudi 
nes  dicutur.qu*  poffunt  multiplicat*  inuicem 
ratione  magnitudines  dicuntur  effoprima  ad  Ce/ 
eundam, & tertia  ad  quartam:quado  prim*  terti*  *que  multiplices,  fecuti 
d*Si quart**que  mulriplices.iuxta  quauis  multiplicatione  utraq; utraqj 
uel  una  excedut,ueluna  *quales  funt,uel  una  deficiut  fumpt*adinuicem. 

7 Eandeaute  habentes  rationem  magnitudines.proportionalcs  aoce/ 
tur,  s Quandouero*quemuItipliciumultiplcxprim*exceflrcritmiilu' 
plicem  fecund*, multiplex  autem  terti*  no  exceiferit  multiplicem  quart*, 
tunc  prima  ad  fecundam  maiorem  ratione  habere  dicetur,  quam  tertia  ad 
quarta.  9 Proportio  aute  in  tribusterminis,*minimaeft,  io  Qua  **d *■*>«■ 
do  tres  magnitudines  proportionales  fuerir.t,prima  ad  tertiam  duplicem 
ratione  habere  dicetur  quam  ad  fecundam.Quando  aute  quatuor  magni 
tudines  proportionales  fuerinr.prima ad  quartam  triplice  ratione  habere 
dicetur  quam  ad  fecunda.Eifemper  deinceps  unaplus.quoad  proportio 
fuerit.  11  *Similis  rationis  magnitudines  dicuntur.antccedentes  an  tece  *’</*»* 
dentibus Kconfequentesconfcquentibus.  iz  Permutataratio.cftacce 
ptio  antecedetis  ad  antecedes.Kcofequentisadconfequens,  13  *Coucr  **«»*?**»•* 
fa  ratio.eft  acceptio  cofequentistanqua  antecedens  ad  an  tecedes  tanquam  ^“,al“ru‘ 
ad  confeques.  14.  Copofitio  rationis.eft  acceptio  antecedetis  cu  cofeque 
te.ficut  unius,ad  ipfum  confeques.  i?  Diuifio  radonis.efl:  acceptio  ex/ 
ceflus  quo  excedit  antecedes  ipfotn  cofeques, ad  ipfum  cofeques.  1 s Co/ 
uerfio  rationis,  eft  acceptio  antecedentis  adexcefFum  quo  cxccditantece  *.  . , 

dens  ipfum  cofequens.  17  Aequa  rado,  eft  pluribus  exiftenribusma 


excedere.  <s  In  eadem 


«+ 
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^ *•%  /ii.llmit  gnitudinibus  82  alrjs  eis  squalibus  multirudine*  una  fumptis  82  in  eadem 

ratione  quando  fuerit  ficut  in  primis  magnitudinibus  prima  ad  ultimam, 
fic  in  fecundis  magnitudinibus  prima  ad  ultimam.  Vel  aliter.  Acceptio  ex/ 
tremarum  per  fubtradionem  mediarum,  is  Ordinata  proportio, eft 
cum  fuerit  antecedens  ad  confequens, ficutantecedesad  cofeques  82  confe 
qucnsadremaliam.ficut  cofequensad rem  alia.  19  Inordinata  propor 
tio,  eft  cu  fueritan  tecedes  ad  cofequens  ficut  an  tecedes  ad  cofeques,82  cofe 
quens  ad  rem  aliam  ficut  res  alia  ad  antecedes.  10  Extefa  proportio,eft 
uado  fuerir  ficut  antecedesad  cofequens  fic  antecedens  ad  confequens.fu' 
erit  autem  82  ficut  confequens  ad  rem  aliam,  fic  confequens  ad  rem  aliam. 

u Perturbata  autem  proportio.eft  quando  tribus  exiftentibuS  ma» 
gnitudinibus  82  alqs  eis  squalibus  multitudine, fit  ficut  quidem  in  primis 
magnitudinibus  antecedens  ad  confequens  fic  in  fecundis  magnitudini/ 
bus  antecedens  ad  confequens, ficut  autem  in  primis  magnitudinibus  co/ 
fequens  ad  rem  aliam,  fic  in  fecundis  res  alia  ad  antecedens. 

Bucli.tx  camp.  Propofttio  i 

|I  fuerint quotlibet  quantitates  aliarum  totidem  squs  mul/ 
Splices.aut  finguls  fingulis  squales,  neceffe  eft  quemadmo/ 
H dum  una  illarum  adfiri  comparem , totum  quoque  ex  his 
I aggregatum  ad  omnes  illas  pariter  acceptas  fimiliterie  ha/ 
bere. 

campanvs  Sint  quotlibet  quantitates  qus  fint  a b,c.aliar3  totidem  qus  fine 
d e fexque  multiplices, unaqusque  ad  fui  comparem,  - b c 

aut  finguls  fint  fingulis  squales,ita  uidelicet  quod  fi  ' 1 1 r 11  1 1 

cu  t a eft  multiplex  d,ita  b eft  multiplex  e,S£  c, multi/  • ■■■  1 .-.-i  . 

plex  f,uel  fi  a eft  squalis  d,  quod  fimiliter  b fit  squa/  * * » 

lis  e,8t  c squalis  fedico  quod  ficut  fe  habet  a ad  d,ita  fe  habet  aggregatum  ex  omnibu s 
qus  funt  a b c,ad  aggregatum  ex  omnibus  qus  funt  d e f.  Quod  fi  finguls  finguli* 
fint  squales,patetpropofitum  per  hanc commuuemfci  A t 

entiam,fi squalibus squaliaaddantur,tota  quoqs  erut  t—  ...  1 1 — ■■■  i >— < 

squalia.  Si  autem  fint  omnes  fuis  coparibus  sque  mul  i - t 

tipiices,diuifiseis  fecundum  quantitatem  fuarum  fub/ 

multiplicium,erit  aggregatum  ex  prima  parte  a & prima  b ,81  prima  c,  squale  aggre/ 
gato  ex  d efeper  prsd  ictam  communem  fcientiam  adiuuante  hac, qus  eidem  funt  s/ 
qualia  inter  fe  funt  squalia.Similiter  quoque  aggregatu  ex  fecundis  partibus  quanti 
ratum  a b,erit  squale  aggregato  ex  d e f.ficque  de  exteris, & quia  hoc  poterit  totiens 
fieri  quotiens  d continetur  in  a,erit  ut  squale  aggregatum  ex  d e f,totiens  cotineatur 
in  aggregato  ex  a b c,quotiens  d,continetur  in  a.Quia  ergo  quotiens  d numerat  a,  ta 
tiens  aggregatum  ex  d e f, numerat  aggregatum  ex  a b c, patet  quod  ficut  a eft  multi/ 
plex  ad  d,ita  aggregatum  ex  a b c, aggregati  ex  d e fequod  eft  propofitum. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  i Propofltio  i 

* Si  fuerint  quotcunque  magnitudines  quotcunque  magnitudinum  x/ 
qualium  numero  finguls  fingularum  sque  multiplices,  quotuplex  eft  W 
nius  una  magnitudo, totuplices  erunt  82  omnes  om nium. 

TH  e O Nex  Zamb.  sint quoicunque magnitudines a$,r  /.quotcunque magnitudini! i,  i.gqualm  mune 
ro.gque  muhipltccf.fingulg  flnguUn-Dieo  quod  quotuplex  */l « C.ipfku  ^otnplittf  erunt « A,ip[*r*  b t* 


I. 
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QgaitiS  enim  aque  muttiplex  eft  x t.ipftus  t,sT } /.ipfius  {.quot cuque  igitur  magnitudine;  fuit  in  a e.  % 
squales  ipft  ,,  totide  «fi*  r J-funt  aquales  ipfi  (Dirimaturquide  « /S.i»  magnitudines  aquales  ipft 
t.boceftx  i,dT > f,)cr  y /,  'pf  (.aquales  magnitudines. boc  eft  y j,er ! A Erit  nimiru  multitudo  tpfa  § 
rum  y l,«T  I //mltitudini  ipfarum  x fi.aqualis.  Et  quoniam  aqualis  eft  xy, ipfi  t,^yl,ipfi 

« «jtf" r t.ipfis « {Junt  aquales,  dfperboc  quoniam  aqualis  ejl , fi.ipft  S,tpfli,&y  i.ff  I /,ipf  is  fi 

• i.Quotcunquc  igitur  funt  in  x fi.  aquales  ipfi  >,tot  er  in  ipfis  x fi,ffy  S.funtaqualcs  ipfts  i /.iJaofK 
plex  igitur  eft  x C,ipfus  ijotuphces  funt  x £,<3' y f ,ipfaru  t (.si  fuerint  igitur  quotcunque  magnitudi  r 
nes  quotcuque  magnitudinum  aquali  numero  fkgula  fbtgularum  a que  multiplices, quotuplex  ijl 
una  magnuudo  unius, tctuplices  erunt  CT  omnes  omnium, quod  dcmonprafteoportuit.  / 

Eudi.ex  Camp.  Propoftio  » 

■I  fuerint  fex  quantitates  quarum  prima  ad  fecudam  atque  tertia 
ad  quartam  «que  multiplices, quinta  uero  ad  fecundam  atque  fe 
xtaadquartam  «que  multiplices,  totum  prim«&  quint«adfe/ 
eundam  totumque  terti«  &fext«ad  quartam  «que  multiplicia  effe  con/ 
ueniet. 

campanvs  Sint  fex  quantitates,a  p rima,b  fecunda,c  tertia,  d quarta  e quinta» 

ffexta-Sintqj  a St  c.sque  multiplices  ad  bjSCd-Ite'  

qu€  e,Sif.fint  seque  multiplices  ad  eafde.Oico  qcP  * — — — — " 

ficut  totum  aggregatu  ex  a St  e,eft  multiplex  ad  *-  11 

quantitatem  bdta  totum  aggregatum  ex  cStfjeft  **  *"  1 

multiplex  ad  quantitatem  d-Nam  quia  numerus  d *—i 

fecundum  quem  b continetur  in  a, eifoequalis  nu>  c *— »— i 

mero  fecundum  quem  d continetur  in  c.fimiliter  > *■“■■■ 1 

quoque  numerus  lecundu  quem  b continetur  in  e, eft  squalis  numero  fecundum  qu£ 
d continetur  in  f>erit  per  commune  fcienciam  quas  eft  fi  squalibus  squalia  addatur  St 
tota  quoque  erunt  squalia,numerus  fecudum  que  d continetur  in  aggregato  ex  a 8t 
e, squalis  numero  fecundum  quem  d continetur  in  aggregato  ex  c 3£  f,quare  ficut  ag/ 
gregatu  ex  a & e.eft  multiplex  ad  bata  aggregatum  excSC  f,eft  multiplex  ad  d , quod 
eftproppfitum. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  t Propofltio  i 

1 Si  prima  fecund«  «que  fuerit  multiplex , 8C  tertia  quart«,fuerit  autem 
& quinta  fecuds  «que  multiplex  8i  fexta  quart*,8i  copofita  prima  & quia 
ta,fecund««que  multiplex  erit, 8J  tertia  5i fexta  quart«. 

THEON»  zamb,  prima  enim  x fi, fecunda  y>aquc  multiplex  ejto.iy  tertia  / s.ipftus  (.quarta, fu  autU 
CT  quinta  S *, fecunda  y.aque  multiplex, Sfexta . t.ipfuts  (,quarta.Dico  quod  compofita  prima  8 quinta  ■ ijp 
(lus  y, fecunda  a que  multiplex  erit, cr  tertia  er  fexta  / i,ipfius  f,  quarta.  Quoniam  enim  X' 
que  multiplex  eft  x fi.ipfius  y,/  t,  ipfius  (,quot  magnitudines  igitur  funt  in  x fi,  aquales  ipfi  y, 
totidem  magnitudines  funt  <?  in  / i.  aquales  ipft  (.ac  per  boc,er  quot  funt  in  S ecquales  ipfi  • 
y,tot  etiam  funt  in  1 1, aquales  ipfi  [.Quot  igitur  funt  in  tota  x «,  aquales  ipfi  y.tot  funt  in  tota 
/ 1, aquales  ipfi  {,  Quotuplex  igitur  eft  x t, ipfius  y.totuplex  eft  / },ipftus  (.Etcompofitaigitur 
prima  & quinta  x y, ipfius  y.fccunda  aque  erit  multiplex  dT tertia  &fcxta  t wpftusl, quarta. 

Si  prima  igitur  fecunda  aque  fuerit  multiplex  & terta  quarta, fuerit  autem  cT quinta  fecuda  fi  | 
aque  multiplex  df  fexta  quarta,  etiam  compofita  prima  & quinta,fecunda  aque  multiplex  1 
erit,# tertia  dTfexta  quarta,  quod  demSflraffe  oportuit. 

EuclLexCamp.  Fropofaio  t 

3|I  fuerint  primum  fecundi  & tertiu  quarti  «quemul 
itiplicia,  ad  primum  uero  8i  tertium  multiplices  ' 

ijfumantur  «quales,  erunt  multiplex  primi  ad  fecundum.arque 

multiplex  tertii  ad  quartum  «que  multiplicia. 

t A M p.  Sit  fex  quatitates,a  priad>fccfa,c  tertia, d quartas  quita,fiexta,fintqi  a ad  bS£ 
cad  djteqf  e ad  a Si  f ad  c,sque  multiplices.Dico  ficut  c eft  multiplex  ad  b,ita  f ad  d 
h k + Diui 
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Diuidaturenim  efecundu  quantitatem  a fui  multiplicis, & f fefUhdUm  quantitatem 
c,  ertcqs  propter  squalitatem  partium  e ad  a ,8t  parti' 

umfadcjut  qualibet  partium  e fit  ita  multiplex  ad  b,  * 11  1 ' ■ 1 

ficut  qualibet  partium  fadd.  Quia  efgo  ficut  prima 
pars  ceftmultiplex  ad  b ita  prima  parSeftitiultiplex 
ad  d,ite'm  que  ficut  fecunda  pars  t eft  multiplex  ad  b, 
ita  fecunda  f ad  d, ergo  erit  per  prSmiflam  ut  aggrega 
tumexduabusprimispartibusefitita multiplexad  \ 1 1 — 1 

b.ficuc  aggregatum  ex  duabus  primis  partibus  e f ad  d.Et  quia  rurfus  tertia  pars  e (fi 
fit  aliqua  tertia  pars)eftita  multiplex  ad  b ficut  tertia  f ad  d,erit  per  eandem  ut  totuag 
gregatu  ex: tribus  primis  partibus  c fit  ita  multiplex  ad  Micut  to  tum  aggregatum  ex 
tribus  primis  partibus  f ad  d.Sicqs(fi  plures  fuerint  partes  e 8tficomponendo  femper 
lequentem  cum  aggregato  ex  prioribus,concludes  quod  ficut  e eft  multiplex  adb  ita 
f ad  d per  pramiffam  totiens  fumpta  quot  fuerint  partes  in  e aut  in  f,minus  una,ficqt 
patet  propofltum. 

£ udi  .ex  Zamh.  Theorema  s Propofitiot 

3 Si'  primum  fecundi  «que  fuerit  multiplex 8£  tertium  quarti,  fumantur 
autem  «que  multiplicia  primi  & terti), etiam  ex  «quo  eorum  qua*  fumpta 
funtutrunque  utriufque  asque  erit  multiplex,alterum  quidem  fecundi, al- 
terum autem  quarti. 

THE  ONex  zamb.  Primum  enim  « [ecudi  baque  ft  multiplex^  tertii  rdpftus  J, 

Quarti, fumantur!);  ipforu  ut, a que  multiplicia  > {,£ e (.Dico  quod  tequt  multiplex  tftt  {,'tpfl 
ut  hipfiut  <A  Qjtonia  enim  a que  multiplex  eft  t l.ipflus  «,<T»  i.ipfturt,  quot  igitur  funt  . 

magnitudines  a quales  in  • i,ip(l  *,to t etiafunt  magnitudines  in  » e, aquales  ipflr.&irimatur 
quide  i i. in  magnitudines  aquales  ipfi  *,boc  eft  t «.  ff*  l.in  aquales  ipfi  j.boc  eft  » a,  € 

xe,tritutiq  aqualis  multitudo  tpjoru  t «.tf*  {, multitudini  ipforii  * a , er  a t . E t qiior.id  a que 
multiplex  eft  a.ipftus  g,,ff  y.ipfms  /,aqualis  aulf  eft  t kMi  • »,ipf<  y.aque  igitur  eft  mttl 

tiplex  t H.ipflus  a jpflus  S.Acpcr  hoc  iamaque  multiplex  eft  * g, tpfius  l.ipjms  A < 

Quonia  igitur  primi  ee.ipftus  £, fecundi  aque  eft  multiplex  CT  tertii  s x,ip[lus  i,  quarti : eft 
autem  ff  quinti  r.  i.ipftus  kfccundi  aque  multiplex  &jexti  a (,  ipflus  tyuarti.CT  compofiti 
igitur  (per  i quinti)primum  cT quintu  s(,ipflus  C.jecundi  aque  eft  multipiex.cr  tertium  <7 
fextum » e.ipftus  J quarii.Si  primum  igitur  fecundi  aque  fittrit  multiplex  Cr  tertii  quarti,  « « > r / 

fumantur'#  primi  fterty  aque  multiplicia,  etia  ex  aquo  eorum  qua  fumpta  funt  utrum#  u.riuf#  aque  erttmidii 
plexarum  fecundi^dterum  autem  quarti, quod  oportebat  dcmonftrare. 

_________  Eucli.ex  camp.  propefuio  4 

+ fuerir  proportio  primi  ad  fecundum  ficut  terti)  ad  quartum, ad 

P‘primum  autem  Si  tertium  «que  multiplicia  affignetur  itemque 
j^ad  fecundum  SC  quartum  multiplices  «quales , erunt  afiignaoc 
multiplices  eodem  ordine  proportionales. 

campanvs.  Sitproportioaprimiadb  fecundu, 
ficut  c terti}  ad  d quartu,fumanturqjead  a>8ifad  c,a' 
que  multiplicia;  iteque  gadb.Sthad  d,aque  multipli' 
cia.Dico  quod  proportio  e ad  g,eft  ficut  f ad  h.Sumam 
k ad  e,&  1 ad  f,aquemul  tiplicia, item  que  m ad  g:8in  ad 
ad  h,aque  mul  tiplicia.Et  quia  e 3C  f,funt  aque  multipli  . 
cia  ad  a>St  c,itemcp  k St  1 aque  multiplicia  ad  e St  f>  erunt 
per  pramiframK8tl,aquemultipliciaada8tc,perean/ 
dem  quocp  erunt  m Si  n,aque  multiplicia  ad  b,8td.Qua 
re  per  couerfionem  diffinitionis  incStinua  proportio/ 
nalitatis.x  ad  m,5i  1 adin.fimiliter  fe  habebunt  in  adden 
do,diminuendo  St aquado.Quiaergok  Stl  funt  aque  . 
multiplicia  ad  e St  fjtemqi  m ct  n,aque  multiplicia  ad  g 0 , 

Si  h,erit  per  diffinitionem  incontinua  proportionalitatis  proportio  e ad  g.ficut  f ad 
h,quod  eft  propofitum.  tucli,cx  zamb,  licerem  4-  prepefute  4 
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LIBER  Q.VINTVS.  ivf 

* Si  primum  ad  fecundum  eandem  habuerit  ratione,#  tertium  adquaf/ 
tum.eciam  sque  mulcipliria  primi#tercfj  ad  sque  multiplicia  fecundi  82 
quaeri  iuxtaquamuismultipiicarionem.eandemhabebuntratione  fum/ 


.1] 


THBONrt  zamb.  P rimm  enim  *,ad  fecundum  e, eandem  habeat  rationem^uam  tertii  r*td  quaiiS  /i 
Et  f unantur  quide  ipforu  x y, teque  multiplicia.x  {,ff ipforu  fi  Statia  ut cuq  multiplicia  * (. 

Dico  quod  ficut  fe  habet  ,,ad  ipfum  x.flefe  habebit  i.ad  ipfum  t-sumanturenim  ipforu . t, 
teque  multiplicia  n er  ipforum  ■ t.alia  quomodocuq  teque  multiplicia J>oc  ejt  n.ff , 

Bt  quoniam  teque  multiplex  efl  uipfuis  K.dTldpfius  y.dtjumpta  funt  ipforu  i a que  multi 
plictan  «f  igitur x. (per ! quinti) teque multiplex efl  ipfius  *,&•  (.ipfius y.ff propterca, 
teque  multiplex  efl  quo/fc  y.ipfus  C,tS , .ipfius  /.Et  quoniam  efl  ut  c^ad  fi.fic  y^sd  /,& fum 
pta  funt  ipforu  « y, teque  multiplicia  n i.ip forum  autem  fi  A, alia  quomodocuq  a que  multi 

fliciajioc  ejl  a.r.fi  igitur  excedit  n,ipfum  p^xcedit  i ipfum  ,,cr  fi  aquale,  te  quale, f 
minus, minus,  (per  s diffinitionem  ter.ipsunt  autem  k ipforum  t {.eque  multiplicia,  G 
n f,ipjor3  > Syaha  quomodocuq;  teque  multiplicia.  Efl  igitur  ut  >,flc  i.ad  « .si  primum 

igitur  ad  fecundum  eandem  habuerit  rationem  er  tertiu  ad  quartum,etiam  teque  multipli 
fia  primi  <y  terti j ad  teque  multipliciafecundi  dT quarti  'utxta  quamuis  multiplicationem 
eandem  ratione  habebunt  fumpta  adinuiccm,(per  6 diffinitionem  quina.  Quod  oportebat 
demonflrare. . 

LEMMA  fiue affumptio.  Quonia  igiiur  demoflrati ejl  quodft  excedite, ipfum  fi exee 
iit  quoq  i x, ipfum  t,S  fi  tequale.ttquc-.f  fi  minus, minus.manifeflii  eft  quod  fi  ft, ipfum  ■ 

u^xcedit  S ¥,cxcedit  ipfum  x:0fi  aquale, equalci&fi  minus,ac  per  hoc  erit  ut  a, ad  tfic  e, ad  i. 

CORRELarivm  hwc  manifeflit  ejl  quod  fi  qi utitor  magutiudir.es  proportionales 
fuerint,  er  contra  quoque  proportionales  erunt. 

| Eucli.exCamp.  Propofttio  5 

f i fuerintdusquantitares  quarum  una  fit  pars  alteri  ! 

I us,  minuaturque ab  utraque  ipfarum  ipfa pars,  erit  ; 
fi  reliquu  reliquo  atque  totum  corisque  multiplex,  j j 
Veliic,minuaturc]j  ab  utraque  ipfarum  ipfa  pars  aliquot  a,  j j j 
erit  reliquum  reliqui  tota  pars.quota  totum  totius.  j j.  i t 

campanvs  SitquantitasabtotaparsquaHticatiscd>quotaefte  */  t * « » 
b ipfius  a b,minuacurqt  a b ex  quadrate  c d M fit  refiduu  f c.eritqj  fd, aequalis  a b,fimili 
tef  quocp  minuatur  e b ex  quadtace  a b.fitqi  refi-  c j _ 

nuum  e a-Dico  quod  quota  pars  eft  quatitas  a b > ■ ■■■■  ■ ■— — 5 

quandtadtcd  tota  eft  quantitas  a e quantitatis  , — , — , — 

c f-Cu  enim  fd  fit  squalis  a b,erit  fd.ita  multiplex  » e b 

e b.ficut  c d eft  multiplex  a b,pona  itaqi  d g ita  multiplici  a e.ficut  f d,eft  multiplex  e b 
critcj  ex  prima  buius  quatitasf  gjta  multiplex  a b,ficutfd,eft  multiplex  e b,S£  quia 
fiefuite  d,multiplex  a b, ficut  f d.fuit  multiplex  e b erit  utraque  duaru  quantitatu  c d 
f.g.xque  multiplex  quatitatis  ab.quarepercomunem  faentiam.cd  8Cfg  funtxqua/ 
les  adinuicem,d  empta  igitur  ab  utracp  earu,quatitate  f d,erit  c f aqualis  d g-Et  quiad 
g fuit  ita  multiplex  a e ficut  f d,e  b.St  ideo  ficut  a b,e  b .quare  di  ficut  c d>a  b,  erit  c f,  ita 
multiplex  a edicut  totacd  totius  a b,quod  eftpropofitum. 

Eucli.ex  zamb.  Theorema  s fropofltio  j 

f Si  magnitudo  magnitudinis  sque  fuerit  multiplex.  Si  ablata  a<  ‘ | 
blats.K  reliqua  reliqus,  ita  erit  multiplex  ut  tota  totius  eft. 

T H e O N ex  zamb.  M agnitudo  etenim  « fi,magnitud  nis  r /v eque  multiplex  efl ojtque  f dbla 
ta  « i,ablatx  y t.Dieo  quod  ff rthqua  • fi.relique  / l.aque  erit  multiplex  atq-  tota  a fi, totius  y /,ef  mul 
tiplex.Qttotuplex  ef  « t.ipfms y {Jotuplex pat  1 fijpfius ye.fU quoniai per  1 qumti,<eque  multiplex  ejl 
c tjpfius  yl.ffx  fi.ipfius  y Sfonitur  aute  teque  multiplex  x t,ipjius  y l,ff x fijpftus  « eque  igitur  efl 
multiplex  x C,  utria fq  ipforu  1 fjfy  S,  te  qualis  igitur  efl  • l.ipfi  y J. Commis  auferatur  rl.rclqua  igv 
turty,reliquirSi,efl  squalis,  et  quonia  teque  multiplex  eflxt,  ipfius  yi,t3~  % C,  ipfius « t . uqualu  fi . 
tutem  efl  1 y,ipfi/t, teque  igitur  efl  multiplex  « cppflus  y t,y  % Capfius  1 /.aeque  autem  ponitur  muU 
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tiplex.a  ijpflts  y f.ff*  fi.ipflus  y /,*i ju*  igitur  c/i  multiplex » e.ipfhts  { J,<&  « ejpfhs  y J.EtrdiqtU  igiiUY  i f, 
relique  {/,xque  multiplex  erit-.quotuplex  cji  tot*  a Pjtotiur  7 Asi  magnitudo  igitur  magnitudinis  xque  fuerit 
multiplex  & ablataablatx-.&rchqHxrcliqux  xque  multiplex  erit,quotuplex  ejl  tota  totius.  Quod  demcnfrajk 
oportuit.  Euch.ex  camp.  propcfkio  6 

■Ifuerintduatquantitates  ad  alias  duas  sque  multiplices  dusqj 
minores  a duabus  maioribus  utraque  a fua  multiplice  fubtra/ 
hantur,  erunr  duo  reliqua  earundem  partium  zque  multipli/ 
cia.aut  eis  aqualia. 

campanvs  sint  quantitates  a b ad  c.er  d e ad  f,zquemu!tiplices,fubtrahantur 
que  c ex  a bsS^c  f ex  d e,&  fin t refidua  ex  a b quidem  a g,ex  d e,d  h.eritcp  g b.  zqualis  c, 
& h c zqualis  Mico  quod  duo  refidua  a g St  d h erunt  zqualia  duabus  quantitatibus 
C f.aut  eis  zque  multiplicia.  Sit  ergo  primo  a g,  z/  d b e na  g b 
qualis  c.dico  quod  d h eft  zqualis  f.  Sumam  enim  , M . ..  L 

quantitateek.equalef.eritqucper  przmifiashy  . _ J 

pothefes.uttotiesfiit  inhK.quoticsc  inab.qua  1 ‘ 1 1 1 n 

reficuta  b eft  multiplexc,itahk,eftmultiplexf,  f e 

fed  fic  etiam  d e,erat  multiplex  ciufdem  f.cric  igitur  per  commune  fcientiam,h  k zqua 
lis  d e,depta-igitur  comuni  earum  quatitate  h e, erit  d h, zqualis  f,quod  eft  propofitu 
Si  aute  a g fit  multiplex  c,ponam  ut  ex  fit  a g b d b e k 

zque  multiplex  f,eritque  ut  priuSiUt  toties  *— ■ — — 1 1 — 1 — 1 1 - 1 t 

ffitinhx,quotiescinab,fed  toties  eratetia  1 < . 

in  de, erit  igitur  ut  prius.de  zqualis  hk,  8i  . 
dh,ek,quareficutageftmultiplexc,itadh  < f 

eft  multiplex  fquod  eft  propofitum.  Aliter  idem.Cum  fecundum  eundemnumerS 
contineat  quantitas  a b quantitatem  c.fecundu  quem  quantitas  d e quantitate  f.dem 
p taque  ab  eo  unitate  remaneat  unitas  uel  numerus  fecundum  quem  a g,continet  c,S£ 
fecundu  quem  d h, continet  f, patet  quantitates  a g,o£  d h,effe  zquales  aut  zque  multf 
_ plices  quantitatibus  c8if.  Eucli.cx  z*mb.  Theorema  6 Propcfuio  t 

6 Si  duz  magnitudines  duarum  magnitudinum  zque  fuerint  multipli/ 
ces,8£  ablatz  aliquz  earundem  zque  fuerint  multiplices,ctiam  reliqua  eiC* 
dem  uel  aquales»  funt,ucl  zqueipfarum  multiplices, ; 

T H E O N ex  2 umb.  Dux  enim  magnitudines  afiy  A duarum  magpitudiuu  t,f{,xque  multiplices, ff  abU 
tx  aliqux  a «jd’ r 1, earundem  \,Zf  {.xque  fmt  etiam  multipliccs.Dico  quod  d-  reliqn*  > fi.ty  e i.ttfdem  ^ h 
autfunt  xqualcs,aut  carum  xque  multiplices. sit  enim  primum, 1 fi, ipfit.xquale.Dico  quod  ff 
t Jl.ip/1  {.eftxqude.  ponatur  enim  ipft  {.aqualis  ya.Et  quoniam  xque  muUtpltx  ejl  a s.ipfius  * 1 
*>& r e.ipfhts  {.xqualts  autem  efi  ■ C.ipfl  1,6' a y.ipft  i^eque igitur  efl  multiplex  a e,ip  ftus  t.<f «, 
t.ipftus  {.Aeque  autem  ponitur  multiplex  *g,ipfius  c.dfy  S.ipflus  {.  A eque  igitur  ejl  multiplex 
* «jip/litf  {.ffy/.t ppus  {. Quoniam  igitur  utraque  ipfarit  ut.ffy  J,ipflus  {,xque  ejl  multiplex,* 
qualis  igitur  { per  1 comunem  jentent  A)  efl  k «,ip/«  y Ac Bmuuis  auferatur  y «.reliqua  igitur  « y,  1 
Teliqux e/, ejl xqualis.Sed  {, ipfl k y.efi x qualis. t <f, igitur, {.ejl xqualis.Quarefi « fi&qualis 
ejl  ipfi  t,sT / e.ipfi  {.erit  x qualis. Similiter  quof  ojlendemus  quod  d/i i multiplex  fuerit  * e.ipfi/ 
ut  utam  Multiplex  eriter  1 /,ip[iusf.Si  dux  igitur  magnitudines  duaru  magnitudinum  xque  E s , ; 
fuerint  multiplices dblatx  aliqux  earude  xque  fuerint  multiplices,^ reliqux  cifde  aut  xqualcs,aut  caru  xque 
multiplices  erunt. Qgod  demiifirare  oportebat. 

Eucli.ex  Camp.  Propoftio  7 

I I duz  quantitates  inaquales  ad  qualibet  cora  parer  ur,earu  ad  il/ 
lam  erit  una  proportio, itemq?  ad  illas  proportio  illius,una  eft» 

campanvs  Sintduz  quantitates  a b,zqua!es,quz  comparentur  ad 
qualibet  tertia  ut  ad  c,dico  q>  eadeeft  proportio  a ad  c£C  b ad  c,iteqs  eadem  c ad  a .SI  c 
a'd  b.Primu  fic  probatur.  Cum  enim  c fit  confequens  ad  a prima,er  ad  b tertiam,  ipfa 
erit  in  ratione  fecundzK  quartz.Sumam  igitur  d ada  primam, Sie  ad  b tertiam 
zque  multipliceSjK  fumam  f, quamlibet  cx  multiplicibus  c,quz  eft  fecunda  6C  quarta- 
EtquiaaSCb  quarum  funt  zque  multiplices  d e,  p oficz  func-aquai£S,eritut  fi  d diui 

datur 


Ii 


LIBER  CLVINTVS.  ut 

datur  fecundum  quantitatem  a, St  e fecundum  quandta  j t 

tem  b,quod  partes utrobiquefunt numero  fit  quantita  t 1 

te  squales,numero  quideimper  hypothefin  propter  s/  A 1 ' & ~ — * 

qualitatem  multiplicationis  utrobique:quantitatCaute  y c — > 

per  hanc  communem  fcientiam  quoties  oportuit  repeti  f- — « 

tam,qus  eidem  funt  squalia  fibiinuicem  fimt  aqualia. 

Quia  igitur  prima  ex  partibus  d eft  aqualis  prima  ex  partibus  e,8t  fecurid a fecunda, 
6 t catera  ceteris/untqj  tot  partes  in  d quo  t funt  in  e.erit  per  primani  huius,  d aqua/ 
lis  e.Quare per  communem  fcientiam,  (idua  quantitates  aquales  comparentur  ad 
aliam  tertiam  aut  ambs  quantitates  dS£e  funt  funditer  maiores  f,aut  fimilicer  mino/ 
res,autfibisquales,igitur  ex  diffinitione  continusproportionaIicatis,qus  eft  pro/ 
portio  a prima  ad  c fecundam,eadem  eft  tertia  ad  c,quartam.  quod  eft  propo  ficum. 
Secundum  eodem  modo  probabis  ordine  conuerfo,  ut  C ponatur  prima  c£  tertia:a 
uero  fecunda,  b quarta.  Cum  uero  quantitas  fiqua  eft  aque  multiplex  prima  Si  ter/ 
tia, fit  aut  fimilicer  maior  quantitatibus  dfit  e qua  funt  aque  multiplices  fecunda  di 
quarta,  aut  fimilicer  minor^ut  eis  squalis:eric  per  eandem  diffinitio  nem.  proportio 
c prima  ad  a fecundam  ficut  c tertia  ad  b,quartam.Qiiod  eftpropofitum. 

_ • Eucli.ex  zvmb.  Theorema  7 Propofuio  7 

Aequales, ad  eandem.eandem  habent  rationem,8ieadem;ad  squales 

TheoNcxZ  amb.  sint  aquales  nigritudines  x It.alia  autem  utcunque  mUgniudo  > 

Dico  quod  utraque  ipfarum  x $,xd  ipfam/, eandem  habet  rationem,^  y,ad  utramque  ipfam  . r . 

" x e7Sumantur(per  5 quinti, )ipftrnm  x b,xquc  multiplices,fintf  /.f  ipflus  autem  ?,aiia  mea 
que  multiplex, fltcf  frQyomam  igitur  aque  multiplex  ejl  <P ipflus  x,&{,ipfi<is  S,  aqualis  aut e 1 
e]l  x.ipjl  .3, aqualis  igitur  eft  (per  primam  comuncm  fententiam.)&J,ip(l  >,nha  autem  quacu 
que  f, multiplex  ipflus  t.fi  excedit  igitur  f ipfam  i, excedit  fft.ipjum  1,<T  /1  aqualis,  aqualis 
dTfi  minor,  m.nor.  Et  funt  quidem  f upfarum-x  Itaque  multiplicer, & * hipfius  r.aUa  quacu/  t 
que  multiplex. E f igitur  ut  x,ad-/,ftc$,ad  ydicoiam  quod  & yjtd  utram<£  ipjarum  x p.eandl 
habet  rationem,  Eifdem  namque  difpofuisjhniliter  ofiedemus  quod  aquatis  efi  f ipfi  ,,alia  au 
tew  quadam  ejl  {.Si  igitur  excedit  tjpfum  A excedit  quoque  ipfum  t,<y  fl  aqualis, aqualis, 
eT/i  mmor.minor.At  {.ipfius  /.multiplex  eft,(y/  ,,ipfarum  x E.aha  quauis  junt  aque' multi 
plices.Efl  igitur  fleut  r ad  fr(I c etiam  r,ad  f.  Aequales  igitur  ad  eandem  habent  rationem ,&  i-4 
dem, ad  aquales, quod  fuerat  demonfiratidum. 

Eucli.exCamp,  Propojitio  i 

fidus  quantitates  insquatesad  unam  quantitatem  proportio/ 
|netur,maiorquidemmaiorem,minoruero  minorem  obtinebit 

II  proportionem. Illius  autem  adillas.ad  minorem  quidepropos/ 

tio  maior,ad  maiorem  uero  minor  erit.  . 

CAMPANvs.  sintdua  quatitates  inaqualesa  f e 

8t  b c,fitque  maior  b c.St  proportionentur  ad  eande  1 , 

quatitate  qua  fi  t d,dico  qtfmaior  eft  proportio  b c 6 , , 

ad  d quam  a ad  d>ct  quod  ecotrario  maior  eft  d ad  a t y * c 

quamdadbc.Primuficprobatur.Ponacb,aquale  * ' 7'  * * ' 

a,8t  multiplicabo  toties  ec, quod  proueniat  quanti/  , 1 * 

tas  maior  d fitque  f g,5t  fumam  k f.ita  multiplice  b e,  1 ' ~ ' 1 1 ' ' 

fit  fimilicer  h ita  multiplice  a.ficutfg,  eft  multiplex  e m ■ * — ■■ 

c. entqj  per  prima  huius  h ita  multiplex  a:ficutkg,eft  multiplex  b c,eritetiah  squalis 
k fcpropter  hoc  quod  earum  fubmultiplices  que  funt  a&b  e,  pofits  funt  squalcs.Po 
na  quoqi  quod  h no  fit  minor  d.fcd  squalis  aut  maior,  toties  enim  multiplicabo  una 
quanqj  triu  quantitatu  e c,b  e,8t  a.squaliter.quod  f g multiplexe  c proueniat  maior 

d, 8tquod  h multiplex  a no  proueniat  minor  eade, deinde  to  tiesmultiphcabo  d.quod 
proueniat  quatitas  maior  h.fitqj  in  prima  quacicas  mulcipliciu  d qus  fit  maior  h,fub 
qua  funiam  maximam  multiplice  d^ut  fibi  squale  fi  m eft  prima  in  ordine  multipli/ 
ciu  d,que  fit  leritqi  ut  1,  no  fit  maior  h,8i  conftabit  m ex  d fit  h propter  id  quod  omne 
multiplex  coftac  ex  proximo  precedenti  multiplici  8t  iimplo.ut  triplum  ex  duplo  8 C 
(impio  excepto  primo  multiplici  quod  coftat  ex  bis  fimplo.Quia  ergo  h eft  equalis. 

-5  kf 
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K f,non  erit  K f minor  Utaque  k f St  d non  efficient  minus  quam  1 St  d,quare  non  effic  / 
ent  minus  quam  m,£t  quia  f g,eft  maior  d.erit  k g maior  quam  m.  intelligO  igitur  qua 
titatem  b c primam.d  fecundam, a tertiam,d  quartam, K quia  ad  primam  St  tertia  fum 
pta  funt  seque  multiplicia  uidelicet  k g8t  h.fimiliter  quoque  ad  feCu fidam  SC  quartam 
seque  multiplicia  ifflfflo  idemifi  rationeduoru  quod  eft  m;gt  addic  Kg, multiplex  pri/ 
m®  fuper  m multiplex  fecundx,non  addit  aute  B multiplex  tertia  fuper  m multiplex 
quarts>erit  per  diffinitionem  maioris  improportionalitatis,maior  proportio  bc  pri 
ma*  ad  d fecundam  quam  a tertia  ad  d quartani, quod  eft  primum.  Secundum  pro 
babis  per  eandem  diffinitionem  conuerfo  ordine,  ut  d fit  prima  St  tertia,  a fecutida 
b c quarta,addit  enim  m multiplex  prims, fuper  b multiplicem  fecunda,non  addit  aa 
cem  m multiplex  tertia  fuper  k g.multiplice  quarta,quare  maior  eft  proportio  d ad  a 
quam  d ad  b c quod  eft  fecundum.  EX  huius  autem  demonftrationis  modo,patet 
fuffidentia  diffinitionis  maioris  improportionalitatis,quampofuitauthorin  prinri/ 
pio  huius  quinti. NUfquam enim  eftmaior,proportio  prima quatuor  quantitatu  ad 
fecundam  quam  tertia  ad  quartamrquincotingat  aliqua  aque  multiplicia  ad  prima 
8C  terciair  reperiri,qua  cum  relata  fuerint  ad  aliqua  aque  multipliaa  fecunda  St  qua 
r ta,  inuenietur  multiplex  prima  addere  fuper  multiplex  fecuda,non  aute  multiplex 
tertia  fuper  multiplex  quarta.Hac  aute  mulcipiiaa  ftc  reperiemus,licut  demoftrabi/ 
tur  infra  fuprau  huius. 

tucli.ex  zamb.  Theorema  s p ropofttio  s 

8 In  squalium  magnitudinum  maior  ad  eandem , maiorem  rationem 
habet,quam  minor,  8{  eadem  ad  minorem , maiorem  rationem  habete 
quam  ad  maiorem. 

T H E 0 N ex  Zamt.  sintimequales  magnitudines^  fi,ffy,#ftt  maior  x6, quim  r.  Alia  autem  quauis,  fit 
Ut  /.Dico  quod  a fi, ad  /, maiorem  rationem  habet, quim  y dd/,ff/ ad  y,maiorem  rationem  habet,  quam  ai  a f. 
Qgoniam  enim  maior  ejl  a S.quam  y.ponatur  ipfi  y,it qualis  e eminor  iam  ipfarum  a t,ya  g,muitiplicata:maior 
aliquando  fiet  quim  f.  sit  primum  x ,, minor  quim  1 6.  Et  multiplicetur  * i, quoad  quod  fiet.maius  jh  ipfo  /,#  ftt 
illiut  multiplex  ( i.quod  maiut  ejl  quim  /. Et  quim  multiplex  e/i  {t, ipflus  x i,  tam  multiplex  eftoti,  ipflus  t 6, & 
b,  ipflus  y, &fumatur  ipflus  / duplum, fit#  illud  a .triplum  pcflmodu:fit%  illud  deinceps  uno  plus.quoad  fer» 

f tum  multiplex  fiat  ipfus  /,  primo  matus  quam  xfumaturcp,#  /It  t, quadruplum  quidem  ipflus  /,  primo  autem 
maius  quam  x.Quoniam  igitur  x,ipfo  r, primo  ejl  minor  t, igitur  ipfo  « ,non  eji  minorat  quoniam  eeque  multiplex 
ejl  i x.ipftus  x C,atque  eeque  multiplex  ejl  { x, ipflus  a t.equc  igitur eft  multiplex,  f 
(per  i quinti,)i  l ipflus  a e.  Sed  eeque  multiplex  eftfi  ipfus  a t,#  x ipfius  y , aque  m 

igitur  multiplex  ejl ; s, ipflus  x e,# tjpftus  y.tgiturft,# x, ipfarum  a 6,  #y,  x que 
funt  multiplices,  (per  cande.)  Ruspas quonia  aque  ejl  multiplex  t l,ipftus\  fi.ffxit  * 

p pus  y , aqualis  aut  ejl  i fi.ipfy, aqualis  igitur  eft  CT  n l.ipfix.At  e.jion  eft  minor  * 

quam  n ne%  ighur  » iffl  minor  quam  «.Maior  aut e eft  { i.qudm  /.tota  igitur  t «/i 
miti  ambabus  f #.u,maior  eft,  sed ambx  / «T «,ip/i t,  funt  aqualcsiqttandoquide  fi 

p.ipftus/ tripli  eft.amba  autey.,# /.ipfius /quadruplicer  funt,  eft  autem  i,ipfi/  . ■ 

us/,quadruplum:amba igitur  «d-  /,ipf 'r  funt aquales.  S:dfedpfts  « & / maior 
tft.igitur  f.ejpftm  * excedit.  Sed  u,ipfum  i.no  excedit, y funt  quide  i 8 er*  aque 
multiplices  ipfarum  a fi,# y,4 ' r, ipfius  Antlia  quauis  eft  multiplex.!  gitur  x6,ad/ 
maiorem  rationem  habet,quimy^td /.Dico  iam  quod  #/,ady, maiorem  rationi  B | j 

habet, quim  / ad  x fi.  Nam  illis  ftc  defcriptisfimiliier  oft  edemus  quod , .maior  qui 
dem  eft  quam  u.non  uero  maior  quam  ft:4eft  quide  r ipfius  /.multiplex,  ipfa  nero  te ,# t ipfarum  xfiCTy,  alie 
quauis  aque  multiplices.  Igitur  / ad  y.matorem  rationem  habeuquim /adxfi.  Sed  iam  x, -.major  eft  quim • 
e, iam  minor  t f multiplcata-.maior  aliquando  fiet  quim  /.  Multiplicetur, 6" efto  ■ e,multip!ex  quidem  ipfius  • fi, 
tam  multiplex  fiat  # { , ipfius  a t,#*, ipfius  yjimiliter  oftendemus  quod  ( e,# e ipfarum  x 6,4 y.aque  funt  multi/ 
plices.  Sumatur?/;  fimiliter , multiplex  quidem  ipfius  /.primo  auttm  maior  quim  fx  quare  rurfus  j* no eft  minor 
quam  «,  maior  autem  eft  ■ t.quam  /.  Tota  igitur  i t,ipfas  / M-hoc  e fl  ipfam ,, excedit,# h ipfam  t.non  excedit. quo 
niam  #t  ‘>q<*a  maior  ejl  quim  t e, hoc  eft  quim  e.  , ipfam  <*ob  excedit:paritcr%  fuperiora  ccnfequuti  demor.ftra/ 
tionrn  conficiemus,  ir.aqualium  igitur  magnitudinum  maior  ad  eandem, maiorem  rationem  habet.quim  minori 
€ eadem  ad  minorem, mnorem  rationem  habet  qudmad  maiorem-Q&oi  dtmonftrafte  oportuit. 

eucli.ex  Camp.  tropofitio  j* 


Si 


LIBER  <X_V  I N T V S ii| 

|I  fuerit  aliquarum  quantitatum  ad  unam  quaritatem  proper/ 

I do  una.ipfas  effe  squales,  fi  uero  unius  ad  eas  proportio  unai 
| ipfas  squales  effe  neceffe  eft. 

campanvs.  Sic  duarum  quantitatum  a 8Cb,proportio  una  ad  colico  eas  e(fes> 
quaks,8£  fi  econuerfo  fuerit  eadem  proportio  c ad  utraqj  a b 

earum, adhucdicpeasefiecequales,hceceftconuerfafepti/  — . i » ■ i — .• 

mathuius.Primumficpatet.Sienimnonfuncatquaks.fed  , , 

altera  earum  maior,utpotc  a,erit  per  primam  partem  prx 
mifla;,maior  proportio  a ad  c,quamb  ad  c,quod  eff  con/  e 

tra  hypothefin-Secundum  quoque  patet,  quiafi  a eft  maior  b,erit  per  fecundam  par> 
tem  pratmiflat, maior  proportio  c ad  b,quam  ad  a,quod  eft  etiam  contra  hypothefiri 
Eucli.ex  zamb,  Theorema  9 Propofttio  9 

9 Qus  ad  eandem.eandem  habent  rationem, squales  adinuicem  funt,8£ 
ad  quas  eadem.eandcm  habet  rationem,ip(s  funt  squales. 

T H E O N ex  Zamb.  Habeat  inquam  utraque  ipfarum  a e^td  y.eande  rationem. Dico  quod 
squalis  eft  x.ipfiC-Siautemnon  utraque  ipfarum  xS,adipfamy,eandem  non  haberet  rationem, 

(per  8 qumti,)habet  autem, squalis  igitur  eft  xjpfi  (t. Habeat  rurftts  y&d  utrSq;  ipfarum  xfi,ean 
dem  ratione.  Dico  quod  squalis  eft  xftpfi  fi.fi  autem  non,ipfa  r,ad  utramq;  ipfarum  s e, non  habe/ 
re t eandem  rationem, habet  autem,squalts  igitur  eft  x.ipft  e. Qus  ad  eandem  igitur,  cande  habet 
rationem,adinuiccm  funt  squales,# ad  quas  eadem, eandem  habet  rationemppfs  funt  squales. 

Quod  demonflrandum  fuerat. 

EuclLex  Camp,  Propofttio  <• 

I I fuerit  unius  quantitatis  ad  quantitatem  unam  pro- 
| portio  maior.quantitatem  maiorem  effe.Si  uero  uni  > 

| us  ad  eaudem  proportio  matof.minorem  effe  neceffe  eft. 

campanvs.  Quod  fi  fuerit  maior  proportio  a b 

a ad  c quam  b ad  c,dico  a efle  maiorem  b,6£  fi  fu  e/  - , - , ■ , , f 

rit  maior  cadb  quam  c ad  a, adhuc  dico  a efle  ma' 
idrem  b.Hsceft  conuerfa  ?.  Primum  patet  per  pri' 
mam  partem  7 SC  per  primam  s,  nam  per  primam  d 

partem  feptimx,non  erit  a xqualis  b,nec  eciam  mirtor,per  primam  Oiftauz.Secudum 
•uero;patet  ex  fecundis  partibus  earundem. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  1«  Propofttio  t» 

>0;  Ad  eandem , rationem  habentium , maiorem  rationem  habens,  illa 
maior  eft.ad  quam  autem  eadem  maiorem  ratione  habet, illa  minor  eft. 

T H E O N ex  zamb.  Habeat  enim  x,ad  y,maiorcm  rationem,qudm  fi, ad  y.Dico  quod  x.maior 
tft  quam  fi.  si  autem  non^tut  eft  x,ipfif,  squalis, aut  ea  minor.squalis  autem  minime  eft  xppfi  e, utra 
que  etenim  ipfarum  x fi^td  y, eandem  rationem  haberet : (per  9 quintQnon  habet  autem  jgitur  x.ipft  fi 
minime  squalis  eft.» eque  etiam  minor  eft  »,quim  fi.nam  a,  ad  ipfum  y.minonm  rationem  haberet, 
quam  fi.ad  t,  (per  8 quinti)non  habet  autem.igitur  x.quam  fi,  minor  non  eft.oftefum  autem  efl,quod 
neque  eft  squalis, maior  igitur  eft  d.quam  fi.  Habeat  rurftts  y ad  C, maior  em  rationem.quam  y ad  a.  Di 
co  quod  minor  eft  C.qudm  x.  si  autem  non&ut  eft  ei  squalis  aut  ea  minor,squahs  quidem  non  cftj, 
ipfi  x.Nam  y,ad  utramque  ipfarum  x fi.eandem  habent  rationem, (per  6 quinti,')  non  habet  autem, 
igiter  x.ipft  fi.minime  eft  squalis. seque  etiam  maior  eft  C.quim  xjtam  y.ad  fijniuorem  rationem  ha 
berei.qudmad  «i  (pers  quinti,)non  habes  autem.igitur  motor  no  eft  e quam  x-.patuit  autem  quodne 
que  squalis  eft, minor  igitur  eft  fi, quam  x. ad  eandem  igitur  rationem  babcntmm.maiorrm  rationem 
babensjnaioreft,cr  ad  quam  eadem  maiorem  rationem  habet,  ipfa  minor  tft.  Q^od  erat  demotu 
ftrar.dum. 

Eucli.ex  camp.  Propofttio  u 

i|l  Fuerint  quantitatum  proportiones  alicui  uni  squales , iplaS 
quoque  proportiones  Gbi  inuicem  squales  efle  neceffe  eft. 
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camp.anv  s propofitionem  hanc  quam  Euclides  in  principio  primi  annuniera« 
uit  inter  comunes  animi  concep  tiones,qu;£  eidem  funt  aqualia  fibi  quo  qjfunt  aqua/ 


b 


II 


lia3prout  de  quantitatibus  intelligitur,hic  demS 
ftrat  prout  proportionibus  accomodatur.  Sit 

ergo  utraque  duarum  proportionum  qua  funt  * f [ _ | ( 

a ad  b,84  c ad  d,aqualis  proportioui  qua  eft  e ad 

f.Dico  proportiones  qua  funt  a ad  bSCc  ad  d,fibi  & '“*  f *r*  1 ' 

inuicem  efle  aquales. Sumam  enim  g ad  a,  84  h ad  . 1 
c,84Kade,cequemultipIites,iteqjladb,54m  ad  d,  * n 0 

84  n ad  f.aque  multiplices.Et  quia  per  hypothefin  proportio  c ad  fieftficuc  a ad  b ,& fi 
militer.ficut  c ad  d,erit  per  conuerflonem  diffinitionis  incontinua  proportionalitatis 
bis  fumptam  ii  k addit  fuper  n,quod  g addat  fuper  1,84  h fuper  m,84  fi  k minuit  ab  n,q> 
g minuat  ab  1,S£  h ab  m,84 fi  k eft  aqualis  n. quod  g fit  aqualis  1,84  h aqualis  m- Quia  i/ 
gitur  g ad  1,84  h ad  m fimiliter  fe  habent  in  addendosdiminuendo  84  aquando, mediati 
bus  k n,64  erit  per  diffinitionem  incontinua  proportio nalitatis,a  ad  b ficutcad  d.Qj? 
eftpropofitum.  1 

Eucli.cxZamb.  theorema  n eropofltio  u 

«i  Qua  eidem  funtexdem  rationes, Kadinuicem  funtesdem. 

T H E o N Zamberto.  sintenimficuta^td  fi,fc^d /,fcut  uero  ^d/, fic  >, id  {.Dico  quod  cp  fient 
xe,fct, ad  {.sumantur  enim  ipfarum  xtt^tque  multiplices, fint^  » s *,ipfarum . 
ueto  g i {.ilis  qusuis  sque  multiplices, [mfy  x p r.  Et  quoniam  eftficut  dfi, 
fic  t.ad  A&fumptx  funt  ipjarum  x y.sque  multiplices  st.ipfarumaUte  g Adis 
qusuis  s que  multiplices  \ p,fi  igitur  excedit  s.ipfum  x.exceditO'  l.ipftm  p,  & 
fi  squale, squalete?  fi  deficit, deficit,  (per  comierfione  6 diffinitionis  quinti.) 

Rurfus  qucniafcutcjl  i,ad  {.ficefi  r,ad  A&fumpts  funt  ipjarum  yt.squemul 
tiplices  i n.&ipfarum  f \,dis  quxuis  sq ue  multiplices  p,Qr  ,,fi  igitur  excedit 
l.ipftm p, excedit  quoque u.ipjum  i,& fi squale.tequalet&fi minus, minus, (per 
cande,  ised f excedii  l.ipftm  p, excedit  *,ipftmx,&jl  squale, squale: 

S fi  minus, minus:  ( per  eandem  cotterfione. ) Quare  (i  excedit  e.ipftm  x.cxcedit  & 

*, ipftm  r, squqle,squale:cr  ft  minus, minus:  (per  eandem.)  sunt  autem  «n 
ipfarum  x,t,  sque  multiplices,ffx;,ipfaru{iS,alis  qusuis  sque  tr.ultiplices.Ep  . ...  . 

igitur  fiat  x,ad  S.ficef  f.Qua  igitur  eidem  esdemfuni  rationes,  & admuictm  funt  esdem  (per  6 diffinto» 

nemiquod  demonfrafie  oportuit. 

Eucli.ex  campi  • - rropofitio  n 

I fuerit  proportio  primi  ad  fecudum  ficut  terti)  ad  quartum^ 
i terti)  uero  ad  quartum  maior  quam  quinti  ad  fextum,erie 
proportio  primi  ad  fecundum  maior , quam  quinti  ad 
fextum. 

campanvs  Sicut  in  pracedenti,quod  hicdemoftrat  in  proportionibus, coceptl 
bileeftin  quantitatibus, uidelicet  quod  fiduaquan/  ,n  ^ 

cites  fiierintfibiinuicemaquales.quacunque  fiieric  £ — i — i n • i 

una  earum  maior,eademaioreritS4reliqua.in  pro/  r, — , , c , , , . , 

portionibus  tamen  hoc  demonftratur.utfifitpro/  <g  , . , _ f <— • 

por-tioa  ad  b ficut  c ad  d,c  uero  ad  d,fit  maior  quam  j , , , t 

e ad  f.  erit  quoq?  a ad  b,maior  $ e ad  f-Suma  enim  M n 

g ad  a,54  h ad  c,S4  k ad  e.aque  multiplices  Iteqi  1 ad  b, 

Smad  d,84  n ad  fiaque  multiplices-Et  quia  per  hypothefin  proportio  c ad  d eft  ficut 
a ad  b,S4  maior  quam  e,  ad  fierit  per  conuerfionem  diffinitionis  incontinua  propor 
tionalitatis  fi  h addit  fuper  m,ut  g addai  fuper  1,84  per  couerfione  diffinitiois  maioris 
improportionalitacis,  quod  non  fic  necefleK  addere  fuper  n-  Quia  igitur  medianti/ 
bus  h 84  m fi  g addit  fuper  l,no  eft  neceffe  k addere  fuper  merit  per  diffinitione  maio' 
ris  improportionalitacis, maiorproportio aadb quamead fiquod eftpropofitum. 

campani  additio.  Simili  quoque  modo  probabis.quod  fifit  aad  b ficutc  ad  d,8£ 
c ad  dvmino  r quam  e,  ab,f,erit.a  ad  b minor  quam  e ad  f-  Cum  enim  fit  c ad  d minor  $ 
e ad  fierit  e ad  fimaior  quam  c ad  d,per  conuerfionem  igitur  diffinitionis  maioris  im/ 

pro# 
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proporti5alicatis,fi  k addit  fupcr  n.no  eft necefle  qd'h  addat  fuper  m,  fed  fi  h n5  addic 
fuper  m,g  non  addit  fuper  I,ergo  fi  k addit  fuper  n,n5  eftneceffeuc  g addat  fuper  i, per 
diffinitione  igitur  maioris  improportioalitacis,ma/ 

for  erit  proportio  e ad  f,qi  a ad  b,  ergo  econuerfo  mi  » ' 

norerit  aadbquameadf,q<feftpropofitu.  Exnio  j,  > ^ 

doaute  demoftrationis  o<ftaushuius,&  hac  fiet  ma  „ > 1 

nifeftu  qdTi  fuerit  prims  quacuor  quatitacu  ad  fecu 
dam  maior  proportio  quam  tertis  ad  quartam, co/  • 
tingetreperirealiquasquemulripliciaprimsK  ter  b' — — * 3 *— f ■— 

tis,qus  cum  coparabutur  ad  aliqua  sque  multipli  j . 
cia  fecunds  Si  quarts,  inuenietur  multiplex  prims  ’ ' • 

addere  fuper  multiplex  fecunda?, non  autem  multi/  » *"—  ’ - ■ ■ — . — « 
plex  tertis  fuper  multiplex  quarts.Quod  fic  patet.  . — . — - - ■ , 

Sitenim  maior  proportio  ab  ad  c,quamd  ad  e.  Po/ 

nam  ergo  ut  fit  proportio  a Fad  c,ficut  d ad  e,eritque  per  hanc  u Siper  r o,a  f minor  a b 
Kfit  minor  in  quantitate  f b,quam  multiplicabo  toties,  quod  proueniat  quatitas  ma/ 
ior  c,qusfitg  h,hac  conditionem  d toties  multiplicata  producat  quantitatem  no  mi 
norem  e.qus  fit  k,  tunc  ponam  ut  1 g fit  ita  multiplex  a fjficut  g h eft  multiplex  f b,  aut 
k p.critqi  per  primam  huius’1  h,ita multiplex  a b,ficut  k d-Deindeponam  quod  m fit 
prima  quaqtas  multiplex  e,qus  fit  maior  k,8£  ponam  n ita  multiplicem  c,  licutm  eft 

multiplex  e, eritque  per  prsmifias  hypothefes  Stcon/  Kl , 

uerfionemdiffinitiois  incontinus  proportionalitatis  i 2 — ? 

quanticasnprima,multipliciuc,quseritmaiorlg,nec  f I & 

erit  1 g minor  c,s  urnam  ergo  fubmmaximam  multipli 
ciumc',aut  fiBi  squalem  fi  forfan  n fit  prima  multi/  m " ' 

plicium eius,qusfit  o,conftabitquc  n , ex  o \&i  c,  quia  t | ( . 

ergo  1 g non  eft  minor  o,Si  g h eft  maior  c,  erit  1 h,  0 , ■ ■ . , 

maior  n, quare  cum  k fit  minor  m,  patet  propofitum. 

Conuerfam  quoquehuiusdemonftrarepofiumus,uidelicet,quodficontingitrepe 
rire aliqua  sque  multiplicia  prinis  & tertis,quarum  multiplex  prims  addat  fuper  a 
liquod  multiplex  fecunds,er  multiplex  tertis  no  addat  fuper  multiplex  quarts.ma/ 
ior  erit  proportio  prims  ad  fecundam  quam  tertis  ad  quartam, quod  fic  probatur. 
Sint  quatuor  quantitates,a  prima,b  fecunda, c d rertia,e  quarta, fintqj  f ad  a,  & g ad  c 
d,sque  mul  tiplicia.fimiliter  h ad  b&k  ad  e,sque  mulciplicia.cr  addat  f fuper  h , non 
addat  auteg  fuper  K,dico  quod  maior  eftproportioa 
ad  b quam  c d ad  e.  Si  enim  squalis,  per  conuerfione  B 

diffinitionis  incontinus  proportionalitatis  addet  g,  „ " r~~4  * 1 

fuper k,quodeftcontrahypothefin.siautemminor.  f ' 1 A 

fit cladeficutaadb,eritqueperhuiusio,clminorcd  f ' j 1 

& fit  minor  in  quantitate  ld.Ponam  igitur  ut  m n (it  t>  • ■ J — -*  t 

ita  multiplex  c 1,  Si  ri  p multiplex  1 d,  ficuc  f eft  multi/  b , — , t 1 

plex  a,  eritque  per  primam  huius  m,  p ita  multiplex  j,  , 

c d . ficut  f eft  multiplex  a,  utraque  igitur  duarum  K , , 

quantitatum  m p & g,  eft  sque  multiplex  quantita/ 

tis  cd,ergo  ipfslunt  squales, nam  hscil!atio,demon 

ftrataeftfii7  huius.Et  quia  g non  eft  maior  x.non  erit 

m p maior  eadem.Sed  per  conuerfionem  diffinitionis  incotinus  proportionalitatis 
m n eft  maior  k,  eo  q<ff  eft  maior  h,ergo  m n,eft  maior  m p,quod  eft  imp  offibile.  Qua/ 
re  relinquitur  propofitum. 

Eucli.ex  Cainp.  PropojTtio  u 

1 1 fuerint  quotlibctquantitatum  ad  totidem  alias  proportio  una, 
J erit  quoque  qax  proportio  unius  ad  unam,  eadem  proportio 
fc-igiyPil  harum  omnium  pariter  acceptarum  ad  omnes  illas  pariter 
acceptas. 

c aM  panv  s.  Quod  prima  propofuit  de  multiplicibus,  hsc  proponitde  omni/ 
bus  proportionibus, unde  hsc  eft  comunior  illa, eo  quod  omnis  multiplicitas  eftpro 
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portio, nonantemeconucrfo-Sicigitura  adb^£cad  d,Ke  ad  f,una  proportio, dico 

quod  quae  e It  proportio  a ad  b,eadem  eft  compofiti  ex  a cc,ad  compotitum  ex  b d,f« 

Suma  g ad  a,  8i  h ad  c,6£  k ad  e, aeque  multiplicia,itemcp  1 ad  b, Si  m ad  d,8i  n ad  fequc 

multiplida,eritque  per  primam  huius,  compofi-  g b k. 

ficum  ex  ghk,ita  multiplex  compofiti  eX  a c,e,(i  i ■ ■ — — n i ■-■!)■'  1 1,1  i 

cutgeftmultipiexa,fimiliterpereandem,compo  * >-■■  , £ . i c h— — t 

ficum  exi  ni  n,eric  ita  multiplex  compofiti  ex  bd  b •—«  i • f i— < 
fcficeeleft multiplex b,S per conuerfionem  diffi'  . ■ , - , m,  , , , 

nitionis  incontinua  prop  ortionalitatis  bis  Tum/ 

ptamli  gaddit  fuper  m,Sih  addit  fuper  m,8i  k fuper  n,Si  fi  minuit, minuit,8dfi  aquae, 
aequat:  ergo  per  communem  fcientiaTi  g addit  fuper  1 >comp  ofitum  ex  g h k,  addit  fu/ 
percomgofitum  exlmn,Sifiminuit,minuit:8ifisquat,aequat:ergo  per  diffinitione 
incontinu*  propordon  alitatis,proportio  a ad  b,eft  ficut  compofiti  ex  a c e,  ad  com/ 
pofitum  ex  b d fiquod  eft  propofltum . 

H*  fequentes  duo  propofitiones  i»  fcilicet  8J  i j ex  Zamber/ 
to.duabus  procedentibus  ex  Campano.propoftero  ordine  re/ 
fpondent  u unius  i?  alterius. 

, Eucli.cxZamb.  Theorema  n Propoftio  n 

,a  Si  fueriut  quolibet  magnitudines  proportionem  habentes,  erit  ficut 
ana  antecedentium  ad  unam  confequentium.Gc  omnes  antecedetes  ad 
omnes  confequentes.  , 

The  O Nex  z amb.  Sint  quotcunque  mtgnittiiir.es  proportionem  bibentes  {,fcut  x,ad  C,(!c  y,ai 

Aer  t,id  /.Dico  quod  if!  Jlcut  x^tde.fl c eftxyt^idfi/ {.Sumantut  enim  <eque 
multiplices  i p furum  a y >,fnt^ » 9 *,  e r ipfarum  S i i, alite  quteuis  teque  multipli 
ca s.jlntlf  Xfir.Et  quoniam  efl  ficut  x^td  fi.fc  y,ad  /,cr  t,ad  {,QT  fumpta  funi, 
ipfarum  « y t,ieque  multiplices « 1 ipfarii  fi  / illite  quteuis  teque  multiplices 

hoc  efl  knt.fi  igitur  exccdtt  s.ipftm  a,  excedit  tft.ipfum  tjpfum  i.ffft  te  qua 

k^equale-.Sft  minus,minus:  (per  cSUerfoni  6 diffinitionis  quinti.)  Quare  4fi  ex 
Cedit  tt.ipfum  ^excedunt  <S « e n.ipfas  a m >,&f  aqualis.aqualer.&fi  Minor,  mi 
Mores,  (per  eddem.Etefi  n.quidem.ffs  9 tjpfus  a.ff  ipfarum  x r t.aque  multipli 
ccs.  Quoniam  (per  primam  quinti,)  fi  fuerint  qualibet  magnitudines  quarumli- 
bet magnitudinum  aqualium  numero, fngula  fngularu  aque  multiplices, quam 
multiplex  ejl  una  unius  magnitudinum  Jam  multiplices  erunt,#  omnes  omnium. 

per  boc, etiam  k.tSkp  i,ipfus  g>df e i-  {.aquefunt  multipltces.efl  tgiturficttt  a i ! . « ri|i  / i M' 
ad  fi, fle  X y t,ad  fi  J {.(.per  S diffmtionem  quinti.  )Si  fuerint  igitur  quotcunque  magnitudines  proportionem  babS 
tes.erit  ficut  una  antecedentium  ad  unam  confequcntium,fc  omnes  antecedentes  ad  omnes  ctnfeqm  ntes.quod  dee 
monfrandum  fuerat. 

Eucli.cxZamb,  Theorema  i»  propoftio  rs 

'j  Siprimaadfccundam  eandem  habuerit  rationem, & tertia  ad  cjaar/ 
tam,tertia  autem  ad  quattam  maiorem  rationem  habeatqua‘m  quintaad 
fextam, prima  quoque  ad  fecundam  maiorem  rationem  habebit  quam 
quintaad  fextam. 

THE  ONex  Zamb.  Prima  enim  x^td  fecundam  fi.eakdem  habeat  ratione 
C tertia,  y.ad  quartam  Spertia  uero  y,ad  quartam  /,  maiorem  habeat  rationem 
quam  quinta  t.ad  fextam  i.oico  quod  er  prima  x,ad  fecunda  e,  maiorem  ratio 
nem  habt  bit.qudm  quinta  i^td fextd  i.Quoma  y,  ad  t, maiorem  rationem  babet 
quimi  ad  {, funtenim  ipfarii  y >,quxda  aque  multiplices,  ff  ipfarii  /(.alia  qua 
Uisfunt  aque  multiplices^tc  multiplex  ipfus  y,  excedit  multiplici  ipfus/,  miti 
tiplex  autem  ipfus  ijton  excedit  multiplicem  ipfus  {.fumantur  igftur,€fint  ipfa 
rum  y t,aque  multiplices  « >, ipfarum  autem  / l.alia  quauts  aque  multiplices  n 
l.l ta  quidem  uts, excedat  ipfum  k,£T t.ipfttm  a, no»  excedat,  er  quam  multiplex 
quidem  ejl  ijpfius  y/am  multiplex  efo  <S’fhip[ius  x,quam  multiplex  autem  eft  «,  _ 
ipfus  /jam  multiplex  efo  z?  tjpfus  (,& quoniam  cf  fcut  x/td  e.fc  ytaA/,H' 
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fumptafunt  ipfara  * y,  multiplices  n i.ipfaruaute  fi'/,ali*  quauis  eque  multiplices , «t  JI  excedit  igitur  n. 
ipfam  i. excedit  CT  s, ipfam  «,cr  fi  aqualis.aqualis.S" fi  minorjninor.(per  couerjionem  fexta  diffinitionis  quin 
ti.  Excedit  nutem  (per  conflrufiionem ) ipftm  /..excedit  igitur  S~ fi, ipfam  i-fit  t, ipfam  x,  non  cxcedit,funt  autem  & 
e,  e que  multiplices  ipfarum  a >>&  t x, ipfarum  g>  (.alia  quauis  eque  multiphces.igitur  x^td  e, maiore  habet  ratio 
ni.qudm  >,ad  {.si  prima  igitur  ad  fecundam  eandem  habuerit  rationem  tertia  ad  quartam  Jertia  autem  ad  quar 
tam  maiore  ratione  habeat  quam  quinta  ad  fcxtam, prima  ad  fecundam  quoque  maiorem  rationem  habebit, quam 
quinta  adfextam,quod  demonjlrare  oportebit. 

E ucli, ex  Camp.  Propofitio  14. 

HI  fuerint  quatuor  quantitates  proportionales,fueritque  prima 
maior  tertia-neceffe  eft  fecundam  quarta  effe  maiorem.  Quod 
G minor,&  minorem.fi  uero  squalis, Si  squalem  effe. 
campanvs  Sit  proportio  a ad  b,ficut  c ad-Dico  quod  fi  a eft  maior 
c,b  erit  maior  d,S£  fi  minor,minor.ac  ii  squalis,squalis.Sienim  a fit  maior  c,erit  per 
primam  partem  8 huius.maior  proportio  a ad  d quam  c ad  d.Quare  maior  erit  a ad 
d.quam  ad  b,ergo  per  fecudam  partem  1»  huius, b erit  maior  d, quod  eftpropofitum. 
Quod  fi  a fit  minor  c, erit  per  primam  partem  s,  minor  a c 

proportio  a ad  d,quamc  ad  d-Quare  maior  erit  a ad  b,  * - 1 1 

quam  ad  d,per  fecundam  ergo  partem  r».b  erit  minor  d r ; , , 

Si  autem  a fit  squalis  c,erit  per  primam  partem  7>a  ad  d j,  j 

ficut  c ad  d Qjiare  a ad  d.ficut  ad  b, itaque  per  fecundam 
partem 9,b  erit  squalis  djficquepatetpropofitum. 

Eucli.ex  Zanib.  Theorema  1+  Prepoftio  14. 


Si  prima  ad  fecundam  eandem  habuerit  rationem  SC  tertia  quartam, 
prima  uero  tertia  maior  fuerit, & fecunda,quarta  maior  cric, 

SC  fi  squalis, squa!is.&  fi  minor,minor. 

TH  E o N cx  zamberto.  Primum  enim  x,  ad  fecundum  e,  eandem  habeat  ratio/ 
nem tertium  y.ad /.quartum.maius autem cfto  a, quam  y. Dico  quod&p.maius  efl  quam 
AQgoniam  enim  x,ejl  maior  quam  y.efi  autem  alia  quadam  magnitudo  figitur  (per  s qui» 
ti)  x,adp.  maiorem  rationem  habet  quam  y.ad  e,sicutquex,adg,flcy.  ad/, maiorem  ra/ 
tionem  hxbct.qudm  y.ad  0.Ad  quod  autem  idem  maiorem  rationem  baket.illud  minus  efl  (per 
is  quinti,  )minus  igitur  efl  Aquam  e, quare  maior  efl  0,quam  A similiter  quoque  ojlendemus 
quod  efi  aquale  fuerit  x.ipfi  y,  aquale  erit  quoque  dTfaipfi  /,&fi  minus  fuerit  x,quim  y,  mi 
nus  erit  quoque  e Aquam  As  i prima  igitur  ad  fecundam  eandem  habutrit  rationem  (y  ter 
tia  ai  quartam, prima  autem  tertia  maior  fuerit, e fecunda  quarta  maior  erit, £r  fi  aqualis , 
eqAalis-.ef  minor.mtnor.quod  demcnflrare  oportebat.  « £ y V 

Eucli.ex  Camp.  Propofitio  15 

fuerint  aliquibus  quantitatibus  sque  multiplices  afiignats, 
P^^^jerir  ipfarum  multiplicium  atque  fubmultiplicium  una  pro/ 

campanvs  Sint  c ad  a,&  d ad  b,sque  multiplices -Dico  quod  qus  efi  propor/ 
tio  a ad  b,eadem  eft  c ad  d.Diuidaturc  fecundum  c d 

quantitatem a.ordfecudum quantitatem b,funt  > ...  ■-  . ...  i — — 1 

que  tot  partes  e,  quot  d,K  quia  quslibet  pars  c 1— — « i — 1 

ad  quamlibet  partem  dfe  habet  ficut  a ad  b,erit  a b 

per  o huius,c  ad  d jicut  a acfb.quod  eft  propofitum. 

Eucli.ex  zawfc.  Theorema  is  propo/itfo  15 

*5  Parces  eodem  modo  multiplicium, eandem  rationem  ha- 
bent  (umpts  adinuicem. 

THEON»  zamberto.  sit  igitur  eque  multiplex  x g.ippus  y,& f i.ipfws  f .Dico  quod 
efl  ficut  y,ad  J,pc  efl  x S.adJ  i.Quoniam  enim  aque  efl  multiplex  x fi-.ipfius  y,  & / 1,  ip fias 
f.quot  igitur  magnitudines  funt  in  a e,ip f 1 y, aquales, tot  funt  in  / 1 .aquales  ipfi  l- Diuidatur 
a (,,in  magnitudines  aquales  ip  fi  y.hoc  ejl  x «, « s,«  e.ipfum  aute  As.in  magnitudines  aqua 
les  ipp  [Jtoc  eft  t m x,ey  a i,cr»  iam  magnitudo  ipforutu  • 1.«  i.fft  A*  qualis  multitudini 
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ipform  «•«,*  x,©*  x ».  Et  quoniam  x »,« t,ff  i C.ftbi  inuicem  funi  *quales,&"  t >,k  x,©-  a t.quoque  fiii  micem 
funi  tequales,eft  igjm  ficut  * n^td  / «,/ic  eft « e.ad  « x.tf’  $ e.itd  x ».crit  igilur(ptr  u quinti,)ficut  unum  aueccde/ 
tium  ad  unum  confequentium,fic  omnia  antecedentia  ad  omnia  confequentia-kfl  igitur  flcut x i,a<i  ^ *,  fic  eft  x fi, 
«i  «■  x.xqualis  autem  eji  x i.ipfi  y.ipfum  autem  {,eft  igitur  ficut  y,ad  f.flc  eft  x eM  •*  «.PArtrs  igitur  eodem 

modo  multipUcium,caudem  bibent  rationem  fumptt  adimicem,quod  demonflrafic  oportuit. 

Euclt.ex  camp.  propofttio  tS 


I fuerint  quatuor  quatitatesptoportioales,  permutatira  quoqj 
proportionales  erunt. 

campanvs.  SitproportioaadWicutcadd-Dicoquod  eritaadc 
ficut  b ad  d-Et  ifte  efr  modus  arguendi,qui  dicitur  proportionahtas  per/ 
mutata,cuius  demoftratio  fic . atet.Sumaead  a.SCf ad  b,xque  multiplicesdteqigad  c 
& h ad  d, aeque  multiplices, erttqi  per  praemifiam  e ad  fjficut  g ad  h,  quare  per  i*  fi  e ad 
dit  fuper  g,5£f  addit  fuper  h,Si  fi  minuit.minuit  8C  fi  * • , i r 

quat,aequat:perdifFinitione  igitur  incotinuspropor  6 
' tioalitalis  erit  a ad  c,ficut  b ad  d.Quod  eft  propofitu.  c ''  ' 1 

Nece(Ieeftautem,utin  permutata  proportionalita/ 
te  fint  omnes  quatuor  quantitates  ,eiufdem  generis. 

Eucli.ex  Zamb,  Theorema  16  Propofitto  tS 

[6  Si  quatuor  magnitudines  proportionales 
fuerint, SCuicifiim  proportionales  erunt. 


T<H  E 0 N ex  'zamberto.  sint  quatuor  magnitudines  proportionales  xfiyAfieut  x.ad  g, fic  y,ad  «'•Dico 
' quod  cr  uicijfim  proport.onaks  erunt, ficut  x.ad  y.fic  fi, ad  Asumantur  quidem  ipfarumxfi.itqui  multiplices  t 
l,ff  ipfarii  yAff alne  quzuis.itque  multiplices  x s,  ©•  quoniam  xque  multiplex  cjl 
t,  ipfius  t,  ff !,ipfius  fi, partes  aut  eodem  modo  mwtiplicm  cande  habent  ratione  fum 
ptxadinuiccm  (per pTzcedintcm,<jt igitur pcutx:ad g,fic s.ai (,  sicut  autem  x.ad 
fi, fic  ff y,ad  Aff  ficut  igitur  y,ad  Afi c s^td  { ,(per  n quinti.Rurfus  quoniam « i,ipfa/ 
rumyAxqucfunt  multiplices, partes  autem  eodem  modo  multiplicium  eandem  ha/ 
bent  rationem  fumptx  adinuicem  (peris  quinti,  )efi  igitur  {Icut  y,  ad  A fic  eft  x.ad  i. 

Sicut  autem  y, ad  Aftci,ad(,ffficut  igitur  t^tdi, fic  n,ad  e,  (per  u quinti.)  si  qua/ 
tuor  autem  magnitudines  proportionales  fucrint.pnma  uero  tertia  maior  fit,  <y  jecit 
da  quarta  maior  crit,fffi  xqualis^equalis:  ffft  minor jnincr:  (per  14  quinti. )si  igi/ 
fur  excedit  i,ipfum«,exceditff{,ipfum  e.fffi  equale,xqua'e:fffi  m:nus,minus:(per 
t diffinitionem  quinti. '.Sunt  autem  tl,tpfarumx  fi,  ceque  multiplices,  ©"  x I,  ipfa/ 
rumyAalie  quxuis  xque  multiplices.  Eft  igitur  ficut  a,  ad  y.fic  eft  e, ad  J.si  qua/  t * fi  l * y J u 

tuor  igitur  magnitudines  proportionales  fuerint , uicifiim  proportionales  erunt,  quod  demonflrafie  0/ 
portuit. 

Eucli.excamp.  Propofitio  17 

— * I fuerint  quantitates  coniudim  proportionales.eafdem  diOu 

.&im  quoque  proportionales  effe. 

campanvs.  Demonftrato  modo  arguendi  qui  dicitur  propor/ 
tionalitas  permutata,demonftrat  illum  qui  dicitur  proportionalitas 
difiuncta.  Sit  itaque  proportio  , K 

a b ad  bc.ficut  d e ad  e f.Dico  ^ . t_. 

quoderitacadcb,ficutdfad  fe-  Sumam  enim 
g h ad  a c,S£h  k ad  c b.itemque  1 m ad  d f,  SC.m  n 
ad  f e,acque  multiplices.  Eritque  per  primam  hu 
ius,g  k ita  multiplex  a bificut  g h eft  multiplex  a 
c ,SC  ln.ica  multiplexd  eficutlmeft  multiplex 
d f,S£  ideo  per  prxrmfTas  hvpcthefes.g  k,  eft  ita 
multiplex  a b.ficut  eft  ln,d  e-  Ponam  iterum  kp  ad  cb,5£  n q,adf  e,aeque  multipli/ 
ces,  erunt  que  per  fccundam,h  pad  cb,  &n  q ad  f e, aeque  multiplices,  per  conuer/ 
fionem  igitur  diffinitionis  mcontinus  proportionalitatis . fi  g k,  addit  fuper  h p> 
I n, addit  fuper  m q,S£fi  minuit,  minuit:  8C  fi  aquae,  aquat : demptis  itaque  com/ 

ni«/ 
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munibus  hK&mn:  erit  per  communem  fcienuam , ut  fi  g h addit  fuper  k p , quod  I 
m addit  fuper  n q:8£  fi  minuit,minuit:6£  fi  a:quat,xquat:ergo  per  diffinitionem  incon 
tinuse  proportionali  tatis,proportio  ac  ad  cb,eftficutdf  ad  fe,quodeftpropofitu. 

Eucli.exzamb.  Theorema  17.  Propofkio  17. 

17  Suompofit«magnitudinesproporcionalesfuerint:diui&  quoq?  pro 
portionales  erunt. 

THE  ONexzamberto.  sint  compofte  magnitudines  proportionales  x e,  fi  i,y  /,  j, 

/ l,[icut  «e  ad  g i.fic  y/ ad /{.Dico  quod  & diuife,proporttonales  ermt-.flcui  xiadfii, 
fle  i 1 ad  / {.Sumatur  enim  ipfarum  11,1  fi.rte  /,: rque  multiplices « 1,1  k.ap&p  r.ipfa 
rum  autem  1 {,  eT  { /,  alie  queuis  eque  multiplices, hoc  tjltKfdT  rir.  Et  quoniam  eque 
multiplex  ejl  » 1 ipfius  x 1,  W t « ipfius  1 S : eque  igitur  efl  multiplex  « t lpflus  « i,«f  s « 
ipfius  x fcpcr  primam  quinti).  Aeque  autem  ejl  multiplex  » t ipfius  x 1:  ff  a p ipfius  r { ■■  f 
eque  igitur  ejl  multiplex  * * ipfius  x0,dT  xp  ipfius  t {(per  11  eiufdem.  Rurfus  quoniam 
eque  ejl  multiplex  a p ipfius  t p p ipfius  / {:eque  igitur  ejl  multiplex  a p ipfius  r {,& 

a v ipfuis  t /(p  er  primam  eiufdem:  eque  autem  erat  multiplex  a p tpfus  y{:ff  *«  ipfius  x 
fi.Aeque  igitur  ejl  multiplex  e n ipfius  x a » ipfius  y /-.igitur  n<f  a >,  ipfarum  x&&  • 

y / equefunt  multiplices.  Rurfus  quoniam  eque  multiplex  ejl  en  ipfius  > $,  er  p < ipfius 
t /:ejl  autem  & « | ipfius  1 £ eque  multiplex,  . * ipfius  l/:Qr  compofitnm  igitur  (per 
11  eiufdem)!  f ipfius  t C eque  multiplex  eji,  CT  pxipjius  {/.  Et  quoniam  ejl  ficut  at  ad 
e t fic  ejl  t / ai /{.dTfumptefunt  ipfarum  quidem  x e &y/  eque  multiplices  »«£?■  a»:  »(,/  a 

ipfarum  autem  1 b QT  {/ ale  queuis  eque  multiplices  Jioc  cjl.lfdTpz-.f  igitur  excedit 
tu  ipfam  1 f, excedit  £T \ 1 ipfam  p x:(Tfi  equxlis,  e qualis  :(y  ft  minor.minor  ( per  conuerfionem  6 diffinitionis 
quinti).  Excedat  nempe  u u, ipfam ! f:  «f  igitur  comuni  ablata  t u.excedit  a I ipfam  uf.  Sed  fi  excedit  ■ « ipfam  S f: 
excedit  QT  A 1 ipfam  p xtcxcedat  igitur  A 1, ipfam  p ■*:€ communi  ablata  p t, excedit  ff  Ap  ipfam » ».  Quare  fi  ex/ 
cedit » I ipfam  * f:exccdit  & A p ipfam , x.  Similiter  iam  oflcndemut  quod  cr  fi  equalis  fuerit  u I ipfi  u f:  e qualis 
eritdT Apipfirmcr  fi  minor, minor-.funt autem u6&Ap,ipfarum  xi  &t{  eque muliphces.tir > xjpfarunt 
t t / / alie  queuis  eque  multiplices : ejl  igitur  ficut  x t ad  i g :fic  ejl  t { ad  { / (per  6 diffinitionem  quinti . 

Sicompofte  magnitudines  igitur  proportionales  fuerint  -.  diuife  quoq  proportionales  erunt : quod  demonjlraffe 


Eucli.excamp.  fropofith 

!'l  fuerint  quantitates  difiundim  proportionales, 
quoqj  proportionales  erunt. 


, coniunctim 


nvs.  Demonfiratmo  ,2 
l|  dumarguedi  quid  dicitur  propor 


tionalicascoliiunctaiSteft  modus  couerfus  prio/  * t- — 1 —t  b 

ris-Ad  cuius  demonftrationem,refumaturdifpo  . f e 
ficiopratmiffo&maneantomneseiushypothe/  ^ , 

fes:  excepto  quod  ponaturefieproportioacad  , . , , , . . " 

c b ficu  t d f adf  etdico  quod  erit  proportio  a b ad 

bc,f:cutd  ead  fetfequitur  enim  ex  hac  hypothefi  St  altfs  hypothefibus  pnemifiatde 
multiplicibus  tequaliter  fumptis,per  conuerfionem  diffinitionis  incontiuux  propor 
tionalitatis,fi  g h addit  fuper  k p,quod  1 m addat  fuper  n q:ST  fi  minuit,minuat:&  fi  x' 
quat,?equet : ergo  pofitis  comunibus  b K k & m n:  fequitur  per  comunem  fcientiam, 
fi  g k addit  fuper  h p,quod  1 n addat  fuper  m q:&fi  minuit, minuat:  8i(t  zquat.squet: 
quare  per  diffinitionem  incodnus  proportionalitatis,erit  proportio  a b ad  b c ficut 
d eadefiquodeftpropofitum.  Aliter  idem  indi/  , . , 

redte  fic.  Cu  fit  proportio  acadcbficutdfadfe,no  * g 1 b e 

eft  au  te  a b ad  b c ficut  d e ad  e f:  fit  ergo  pr  op  ortio  , 

d e ad  aliquam  aliam  quantitatem:  ficut  ab  ad  bc,  * c b 

quse  aut  erit  maior  e f,  aut  minor : fi  enim  ei  effet  s/ 

qualis,conilaret propofitum.  Sititaq;  primo  maior,8i fiteg : eritqs per prtemifiam  a 
c ad  c b,ficut  d g ad  e g:  quare  d g ad  e g,eft  ficut  d f ad  f e.Sequitur  igitur  per  ■■^qtf  cum 
d g prima  fit  minor  d f tertia:  erit  ergo  g e fecuda  minor  e f quarta : fed  erat  propolitQ 
cp  effet  maior  Sic  ergo  proportio  d e ad  minore  e f,qu<e  fit  e hdicut  a b ad  b c:eritq?  per 
praemifia  a c ad  c b ficut  d h ad  b e:  quare  per  u«d  h ad  b e,ficut  d f ad  f e:St  qa  d h prima 

1 4-  eftmaiordf 
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d f,  tertia  erit  per  14  e h fecunda, maior  e f, quarta,  quod  quia  eft  impc(TibiIe,fequitur 

propofitum. 

Eucli.exZmb.  Theorema  is  Propofiiio  is  Couerfapreecedentis. 

13  Si  diuife  magnitudines  proportionales  fuerint,compofitx  quocg  pro/ 
portionales  erunt. 

T h e o N ex  zamb.  s int  diJlmSt  magnitudines  proportionales  x r,t  ?,?  i.ffl  /,fi cut  « «, 
ad  % t.fic  y f.ad  f AD ico  quod  «T  compofitee  proportionales  erunt.ficut  a S.aci  £ s.fic  y /,  ad/  f. 

Si  «itw  »0«  efl.ficut  a t.ad  Si.ficy  / ,ad  i J.ent  ficui x e, ad  t i,jlcr  A«<1  miMorei»  ipfa  ( A «at 
«d  maiorem,  sit  prius  ad  minore  / «.Et  quoniam  cft  ficut  x e,ad  t t.fic  r /,ad S u.compofitee  na/ 
gnitudines  proportionales  funt,quare  etiam  diufce  proportionales  erat.  (per  17  quinti.  eJI  igitur  fi 
cutx  c.ad  tS.ficy  a, ad  n /.fupponitur  aut  fic  txt.ad.t.fic  t i,ad{  /.Et  ficut  igitur  (per  11  quin 
ti.)y  h,  ad  1 A fic  ri.adf  f, maior  aude  eft  prima  r h, tertia  t i, maior  igitur  cft  (per  14  quinti.) fecii/ 
da  » A ipfa  { A quarta . sed  Eminor, quod  eft  impoffibile.tgitur  non  eft  ficut  x t.ad  e i ,fic  t /,ad  mi 
rorem  ipfa  1 /.similiter  quoque  ojlcndmus  quod  neque  ad  maiorem.ad  eandem  igitur,  si  difiun/ 

St  igitur  magnitudines  proportionales  fuerint,^  compofitit  quoque  proportionales  erunt,quod  . 
demonflraRe  ooortuit.  Eucli.cx  Camp.  Propofiiio  19. 

1 1 a duobus  totis  dux  portiones  abfcindatur.fueritque  totum  ad 
JvOtum  quantum  abfafum  adabfcifum,erit  reliquum  ad  reliquu 
Jquantum  totum  ad  totum. 

a n vs  Quod  quinta  proponit  de  multiplicibus:htec  proponit  uniuerfali/ 
ter  de  omnibus  proportionibus, unde  eft  illa  tanto  communior,quanto  multiplicita 
ce  proportio- Stnt  igitur  dux  quantitates  a b,6tcd,  a quibus  abfeindanturdux  qux 
fint  b e <3£d  fificque  proportio  totiusa  b,ad  co  tam  c d,ficut  b e,  abfcife  ad  d f abfd' 
fam,dico quodeademeritaerefiduiadcfirefiduum:  a e b 

qux  efttotiusabad  totam cd.Cum enim  fitab  ad  c ---i-  « 

d ficut  b eaddfierit  permutatimabadbe.ficut  c d , . , . 

ad  d f,8£  difiunctim  a e ad  e b,ficu  t c f ad  f d,S£  iteru  per  c f d 

mutatim  a e ad  c f, ficut  e b,ad  f d- Si  quia  fic  erat  a b ad 
cd,  patet  propofitum. 

campani  additio,  ex  hac  autem  decimanona,6£  permutata  proportionalitate  de 
monftratur  modus  arguendi.qui  dicitur  proportionalitas  euerfa.ut  fi  fit  a b ad  b e,fi/ 
cutcdaddfjdico  quod  erit  b a ad  a e ficut  d c ad  c f,  quia  cum  fit  a b,ad  b e, ficut 
cd  ad  d feerit  permutatim  ab  ad  cd  ficut  b e ad  df,  quare  per  hanc 
is.b  a ad  d c,(icut  a e ad  c f,  igitur  permutatim  b a ad  a e,  ficut  c d ad  c f, 
quodeftpropofitum.  Coucrfa quoque proportionalitas, quam  ex  » 
diffinitione  incontiuux  proportionalitatis  demonftrauimus  in  expo/ 
nendis  principrjs  huius  quinti,potefthic  quoque  demonftrari  indire- 
cte  ex  permutata  proportio  nalitate  8i  9 huius. ut  fi  fit  proportio  a ad 
b ficut  c ad  d,dico  quod  erit  b ad  a ficut  d ad  c,fin  autem  fit  d ad  e.ficut  T 
b ad  a>ci  quia  a ad  b eft  ficut  c ad  d,erit  permutatim  a ad  c ficut  b ad  d,  J 
Kquiaiterumbada.ficutdadeieritquoquepermutatim  baddficut 
a ad  e>quare  erit  a ad  e.ficutdad  c,fiigiturcnon  fitxqualec.accidet  im  a b c d e 
pbffibiie  Si  contrarium  fecunda:  partis  9,fi  autem  xqualis,erit  b ad  a ficut  dad^ 
c,  quod  eft  propofitu.  Eucli.ex  zamb.  Theorema  19  propofiiio  19 

19  Si  fuerit  ficut  torum  ad  totum, fic  ablatum  ad  ablatum, 8£  reliquum 
ad  reliquum, erit  ficut  totum  ad  totum. 

THEONcx  Zab.  e flo  ficut  totu  x S ,<«i  lotii  y / .fic  ablatu  x t, ad  ablata  y {.  Dico  quod  ZT  reliquu 
es,  ad  reliquu  ( A erit /icat  tota  x e, ad  totu  y AQ uonid  enim  cft  ficut  totu  x t,ad  totiiy/.fic  x t,ad  i l.ff 
uicijfim  quocp;  (per  16  quinti)ficut  xS.adx  t.fic  eT / y,ad  y f.Ht  quanta  cSpofitt  magnitudines  propor/ 
tionales  funi,  (per  17  ffis  quinii)ctid  difiunSt  proportionales  erut,ficut  igitur  S t.ad  t x.fic  / (,ad  y {,€" 
ui  cijlim  igitur  ( per  16  quinti)  eft  ficut  S t.ad  / t.fic  t x :ad  i y.  sicut  aute  xt.ady  f fic  fupponitur  tota  etg^l 
ad  totu  y /,& reliquu  igitur  i fc.ai  reliquit  i /.erit  ficut  totu  x $ ,ad  totu  y /.  Si  fuerit  igitur  ficut  totu  ad  (o 
tu  fic  ablatu  ad  abUiit.ff rehquii  ad  reliquu  erit  ficut  totu  ai  totu.quod  demojlrandum  erat.  Et  q uonid  oftenfum  eft 
quod  ficut  eft  x £,ad  y /, fic  eft  1 S.ad  { /’,&~uicifiim  ficut  a t.ad  f t.fic  y/ad/  ijcopofitx  igitur  magnitudines  pro/ 
portionales  funi  (peris  propofidonem  quinti.ioftenfum  eft  autem  quod  ficut  t x^ai  x 1,  fic /ytfdy£,  & cft  cernuer/ 

tend». 
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trn Jo.Hiitc  mnifeJ!um,tjuod /1  compofiu  mxgnitodineipropof ittonales fuerint,  etiam  coiuterteitdo  proportioni 
ks  erunt, quod  demonjirandum  em. 

..  Eucli,  exCamp.  propofitio  u 

Ifuerintquotlibetquantitatesalisque  fecundum  earum  nume 
rum  quarum  qusquedus  priorum  fecundum  proportionem 
duarum  poftremarum  neceffe  eft  in  proporttonalitate  quide, 
squalitatis  ut  fi  fuerit  prima  priorum  ultima  maior,#  pofte/ 
riorum  primam  ultima  etfe  maiorem.Quod  G minor,#  minorem*  Si  ae' 
ro«qua!is,#  squalem. 

e Campanvs  Demonftraturus  Euclides  modum  arguendi  qui  dicitur  aqua  pro/ 
portionalitas/iue  quantitates  duorum  ordinum  directe  iiue  peruerfim  proportio-' 
nentur:  pradnittitduo  anteeedentiaad  demonftrandum  propofitum  neceffaria»  per 
cj[uorum  primum demoniiratur  <equa  proportionalitas  cutri  qiiantitates duoru  or/ 
dinum  directe  proportionantut.fccundum  autem  eum  proportionantur  peruerfim 
proponit  autem  hsc  duo  antecedentia  de  quantitatibus  duorum  ordinum  numero 
iequalibus:quscunque  fuerint.  Vniuerfaliter enim  fum  a e 

pus  utrobique  quantitatibus  fecundum  queeuep  nume  i >— — h — . ■■  ■ — — « 

rum  ueritatemhabenfcnoneltautemneceiTeutdemon- 1 i— — c i * , 

ftremus'ea,mfi  folumin  tribus,hoc  enim  omnino  fuffici  e i 1 t i i 

ens  eft  ad  propofttum.de  pluribus  autem  quibufep  pate  ’ 

bit pet sequam  proportionalitatem  cum ipfa demoftra/  « 1 — c t- — *■ — i 

tafuerit.  Sintigiturtres  quantitates  ab  e.fumariturqi  6 1 1 i < — > 

tres  aliae  quarfintcdf.St  fitproportio  a ad  b, ficut  caa * — _ , 

d,8Cb  ad  e.ftcut  d adf.dico quod  fiaeft  maior  e.cerit  e f 

maior  (-8C fi  minor,  minoriSC fi  squalis, aequalis. Si  enim 

eft  maior.erit  per  primam  partem  s.maior  proportio  ai  e 

ad  b.quamead  b.quare  per n;maior erit cad  d,quam  e1  1,1 1 1 l~~4 

ad  b,S£  quia  per  conuerfarri  proportionalitatem,  e ad  b * * ' * ' — ' 

eftficut  fad  dferit  cadd  maior  quam  f ad  d>  itaque  per*""1  •"  ■■■-■"  

primam  parte  n>  c eft  maior  f.quod  eft  propofitu-  Quod  * 

ii  a fit  minor  e.per  eafdem  8£  eodem  modo  probabitur  c ede  miriorem  ferit  etiim  mi' 
norproportioaad  b,quani  e ad  b.peir  primam  partem  f,ideo  per  n 8£  per  coriuerfam 
proportionalitatem,minoreritc  ad  d.quamfad  d, Si  ideo  per  primam  partem  i°.erit 
c minor  f,  quocfeft  prop  o ficum- Si  autem  a fit  squalis  e:erit  per  prima  f artem  7 pro/ 
portio  a ad  b ficut  e ad  b ficu  t e ad  b.  Si  ideo  per  fecundam  partem  n Siconuerfam  pro 
portionalitate.eritcad  d.ficutfadd,quare  perprimam  parte  ?,c  eft  squalis  f,  quod 
2ft  propofitum. 

Vj.  c a m p a n i additio.  Quidam  aute  hanc  conclufione  demSftrauerut  per  proportio 
nalitate, permutarim, hocmodo.proportio  a ad  b.eft  ficut  c ad  d,ergo  permu  tacim  a 
adeificutb  ad  d,8i  quia  rurfus  b ad  e ficut  dad  ferit  permutarim  b ad  d ficut  e ad  f.fed 
erat  h ad  d.ficut  a ad  c,ergo  per  « erit  a ad  c, ficut  ead  f.icacp  per  14.fi  a prima  eft  maior 
e tertia.eritc.fecudamaior  f,quarta.8ifi  minor.minor,Si  fi  squalis  aequalis, qut  d eft 
propofitum.  liti  autem  errauerunt  in  fua  demonftratione,  quia  fi  effet  intentio  Eu 
elidis ficdemonftrare,nonoporteret  ipfum  prsmittere hanc coclufionem  pro  ante 
cederite  ad  squam  proportionalitatem.fi  enim  rurfus  fiat  una  permutario  prdpor/ 
tionalitatis  ad  quam  deuetum  eft.qux  eft  eflfe  a ad  c ficut  e ad  ffequitur  quod  fit  a ad 
e ficutc  ad  fiSihoc  eft  squa  proportionalitas-Prseterea  eorum  cSdUfio  non  fequitur 
nifi  omnes  quantitates  amboru  ordinu  fuerint  gerieris  uniuS-  Si  enim  a b e.firit  lines 
SCcdf.fupefficies.autcorpora.autcempora.non  erit  tunc  permutare  proportiones, 
peccant  igitur  uniuerfaliterdictum.particulariterdemonftrantes. 

- Eucli.eX  Zamb,  Theorema  10  Propofltio  2» 

io  Si  fuerint  tres  magnitudines,#  alis  eifdetn  squales  numero,bin«fum 
pt«  # in  eadem  ratione, ex  squali  aute  prima  tertia  maior  fuerint,#  qua* 
ta  fextamaior  erit,#  fi  «qualis, «qualis*#  fi  minor,minor. 


t}0  GEOMET.  ELEMENT.  EVCLICIS 

TH  E 0 N cx  Za mb.  Sntt  tres  magnitudines « 0 y,ff  ali a eifdem  aquales 
numero  / 1 (,bina  fumpta  <?  in  eadem  ratione,ficut  quidem  u,ad  e, fle  / ai  t, 
fient ai  yfic i, ad  }.Ex  aquali  aute  fit  maior  a.qudm  y,D ico  quod  ff /,qudm 
ijnaior  erit  .Qrfiaeptalis, aqualis,# fiminor,mmor. Quoniam  enim  maiorejl 
a.qudm  y,  alia  autem  quadam  0,maict  autem  ad  eandem  (per  s tertij)  maiorem 
rationem  babet  qudm  minor, igitur  ujid  0, maiore  rationem  habet  quam  yyxd 0, 

Sed  flcut  efl  quidem  a, ad 0,fic  efl  /# d i-fliufy  t.ad  e.rurfus  fic i, ad  t.  Et/,  igi/ 
tur  ai  e -maiorem  rationem  babet  quam  },ad  ,,(per  correlanum  a-  quinti.  Ad  ean 
dem  autem  rationem  babtmtum,tnaioreratiottcm  habens, maior  efi (per  i ° quin 
ti-Jmaior  igitur  efl  <f,quim  {.similiter  quoque  ofiendemut,quod  f i aqualis  efl  «. 
ip fh,* qualis  erit  #/jpfl{,#fl  minor  jntnor.si  fuerint  igitur  tres  magnitudi/  a 0 t y y / > J [ 
nes,# alia  eifdem  aquales  numero  Joina  fumpta  #m  eadem  ratione, cx  aquali  autem  prima  tertia  maior  fuerit, 
G quarta  [exta  maior  enW fi  aqualis, aqualis:#  fl  minor, minor.quod  oportebat  demor, jlrare. 

Elicii, ex  Camp.  P ropofltio  u 

tI  js|pg§g®iITuerint  quotlibet  quantitates  ali*  que  fecundum  earum  nu' 
merum.quarum  qusque  dus  ex  prioribus quibufqueduabus 
cx poficrioribus peruerfim  comparat*  fecundum  proportio/ 
||||||||||  nem  earumfuerint,necefie  quoque  eft  ut  fi  fuerint  in  propos 
tionalitace  squalitatis  priorum  prima  ultima  maior, & pofteriorum  pri/ 
ma  ultima  efiemaiorem,G  autem  minor, SCminorem.Si  uero  squalis, 8£ 
■ squalem. 


cAmpanvs.  Secundum  antecedens,fint  tres  qua/  4 r 

titafes  a b e,fumaturqj  aliae  tres  quafuntfcd  & fit  pro 1 1 — — * 

portioaadb,ficutcadd;8Cbade,ficutfade,dico  quod  f>  i 1 — -<  c ■ — t 

(i  a eft  maior  e,f  erit  maior  d,8C  fi  minor,  minor:  St  fi  aj/  e, — , 1 

qiialis,aquaJis,hocaUtemprobatur  per  eafdem  & eo  _ , 

dem  mcdo,quo  prxcedens,fi  enim  a fit  maior  e, erit  ma  * 1 1 1 f ’ ' 

ior^po.rtio  a ad  b quam  eadb,quare  maior  cad,qua  l ' ' . * 1 — — — « 

e ad  d,&  ideo  maior  quam  c ad  fimaior  igitur  fiquamd,  ( i- ■ ■ . . ...  j 

per  fecundam  partem  i»  quod  eft  propofitum.  Qucd  fi 

afitminore,erittandemminorcaddquamadf,quare  <*  1 ' ' 1 1 f > 

pereande  parteeiufdef.eritminoird-  Si  aute  a fit  aqua  j i e » 

lise,fequiturutfitproportioedficutcadf,igiturperfe  f , - , , , , 

eundam  partem  s erit  f aqualis  d,quod  eft  propofitum 

. Eucli.examb.  ibeorema  u propofitio  u 

u Si  fuerint  tres  magnitudines  & alis  eifdem  squales  uumero,bins  (um 
pts  & in  eadem  ratione.fuerit autem  perturbata  earu  proportio, ex  squa/ 
li  uero  prima  tertia  maior  fucrit,&  quarta  fexta  maior  erit  Si  fi  squalis, » 
qualis:8i  fi  minor, minor. 

T H fi  0 N ex  zambe ito.  sint  tres  magnitudines  a 0 y,#atid  eifdem  numero  a/ 
quales  / « {,binafnmpta,#in  eade  ratione, fu  aute  eari  proportio  perturbata  ficui 
quidea.ad0,fiCi,ad{,ficutif;e,ady,fi<S,adi,cxaquaIiaute,a,quimy,(ltmaior, 
dico  quod  #/,qulm  f, maior  erit, Qr  fi  aqualis, equahs:#  fi  minor, minor.  Quo/ 
mam  enim  maior  efl  a,qudmy,ff  aha  quadam  0,igitur(pcr  squinti,)«,ade,maio 
rem  habet  rationem  quam  y,ad , Sed  flcut  quidem  a,  ad  0,fict,adj,ficutque  y, 
ad  e ,rurfus  fic  t,  ad  /,&•  saginer  ad  f,  maiorem  rationem  babet,  quam  %,  ad  /, 

(per  correlarium  quarta  quinti,)  Ad  qua  autem  eadem  maiorem  ratione  babet  il  t " f 

la:mmor  igitur  efl  {,quim /.maior  igitur  efl  f, quam  [.similiter  quoque  oflende/  t I i 

mus,quod  #ji  aqualis  fuerit  cejpft  y, aqualis  erit  # /,ipfi  {.#fi  mmcrjmnor  .si 

fuerint  igitur  tres  magnitudines  # alia  eifdem  aquales  numero  bina  fumpta  € w X-t-iJ-ililli 
eadem  r^icr.e.fueritque  perturbata  rarum  proportio,  < x aquali  auteShpr.ma  tertia  *0yyy///,  t 
maior  fuerit  .# quarta  [exta  maior  erit  ,#  fi  aqualis,  aqualis,  fffi  minor,  minoriqued  dttncnfirarecpornbaU 


LIBE  k QyiUTVS.  lj* 

fuerint  quotlibetquantitatcsaliacp  fecundum  catum  nume/ 
1 rum  quarum  quaque dua  fecudum  proportionem  duarum  ex 
| primis  in  aqua  proportionalitate,  proportionales  erunt. 

2 campanvs  Demonftracis antecedetibus ad squatn proportiona/ 

lirarem. hicdemonftrac  eam,SC  primo,cum.  qua 

titatesduorumordinumfuntdireifte  propor/  £ 1 ; 

tio nales- Non  eft  autem  neccffe  ut  demonftrare  V»  '~7~  * 

tur.nifi  cum  in  utroque  duoru  ordinii  funt  tan  K l—  1 ' 

tumtresquantitates-Perhocenimeuidenterfe  _ 1 ’ 1 ' * 

quirur  in  utroque  ordine  fuerint  quatuor  qua  w ' ' 1 1 

titates,3C  deinteps,8£  ideo  etiam  n5  oportuit  e/  5 ' 1 ' 

ius  antecedens  demonitrari,nonfolu  cum  in  u/  v * 1 — 1 c 1 — ' — * — 1 — 1 

troque  ordine  funt  ctia  tres  quatitates.  Sine  * ' 1 — ' — ' i ► — • — > 

igitur  tres  quantitates.a  b,e,fumanturcp  tres  a/  * ' 1 — “•  t — 1 — * 

h^qusfuntcdf.Sfitproportioa  adb.ficut  c p 1 — ‘ ^ r — • 

ad  djSC  b ad  e.ficuc  d ad  fjdico  quod  erit  a ad  e,fi 

cut  c ad  f.S urnam  enim  gad  a,8£  h ad  c.sque  multiplicia. Iteque  k ad  b,S£  1 ad  d,:eque 
& rurfus  m ad  e,eC  n ad  f.zeque  eritcp  per  4. gad  k. iicut  h ad  lySC  k ad  m.ficii t Iadm  qu a/ 
re  per  io,fige(t  maior  m, erit  h maiorn.fiC  fi  minor.minor:Cr  fi  xqualis.aiqualisagitur 
per  diffinitionem  ineo tiriuatproportionalitatis, proportio  a ad  e.eft  ficut  c ad  f.qcfeft 
propofitum.  Poteftquinquehocdeifioftrariperis  huius, fumptis  gk  m,adabe,5£ 
h 1 n,ad  c d f,xque  multiplicibus.erit  enim  per  o,g  ad  k,ficut  h ad  1,8£  k ad  m.ficut  1,  ad 
n.Gxtera  pertractant  prius.  Quod  fi  fuerint  quantitates  plures  tribus  In  utroque 
ordine  utpote  quatuor.additis  p St  q,ita  quod,  fit  e ad  p,ficut  fad  q, erit  iterum  a ad  p, 
ficucc  ad  q.erit  enim  a ad  e. (icut  adf;hocenim  demonfiratum  eft, fublatis igitur 
b SC  d,erunt  tres  quantitates  a e p,8talix  tres  c f q,iit  proponitur,  quare  a ad  p,  ficut  c 
adq.Sicutqi  demonftratur  de  quatuor  per  tres.fublato  uno  medio,eodem  modo  de/ 
monitrabis  de  quinque  per  quatuor/ublatis  duobus  medrjs.SCde  fex  per  quinque, 
fublatis  cribus,Stfic  de  asteris. 

Eucli.ex  Zamb.  theorema ».  Propofitio  n 

1 - Si  fuerint  qualibet  magnitudines  K alis  eifdem  squales  numero  bina 
fumpta  in  eadem  ratione.etiam  ex  aqualiin  eadem  ratione  erunt, 

THEONa  Zamb.  Sint  qualibet  magnitudines  x IS  y,tS ' alie  eifdem  aquales  numero  J\ j,  bine  fumpta 
in  eadem  rationeficuc  quidem  x^td  fi.fic  t,ad  i.ficutq;  fi  ad  r.fb  t ad  {.Dico  quod  etiam  ex  aquali  in  eadem  ratio 
ne  erunt, ficut  x,ad  y,fic  i, ad  {. sumantur  quidem  ip/arum  x Aeque  multi/ 
p lices  s t.ipfaru  aute  fi  t,a  ie  queuis  eque  multiplices  k x,<yinfupcr  ipfarii 
r fialie  queuis  multiplices  m r.  Et  quoniam  eft  ficut  x,ad  fi.fic  l,ad  t.fffum 
p te  funt  ipfarum  x Aeque  multiplices « 9, ipfarum  autem  fi ».  alie  queuis 
gque  multiplices  x \,efl  igitur  (per  a quinii)  ficut  »,ad  n-fic  tad\,ff per  hoc 
ficut  a, ad  fi,fic  \,ad  i. Quoniam  igitur  tres  magnitudines  funt , « /<,cr  alie 
eifdem  aquales  numero  Ski,b  ine  fumpta  tf  ineadem  ratione, ex  equali 
igitur  (per  i°  quinti)  fi  excedit  t.ipfam  v.excedit  gr  e,ipfam  x,cr  fi  equa 
lis,equalis:dTfiminor,minor.  Sunt  autem  > t,ipfarum  xJ.eque  multipli' 
ces.eT * ,, ipfarum  r {.alie  queuis  eque  multiplices:  eft  igitur  (per  6 diffini 
tionem  quinti)  ficr.t  x^td  r,fic  S*td{.  si  fuerint  igitur  qualibet  magnitudi/ 
nes  eT alie  aquales  numero  bine  fumpta  in  eadem  ratione  etiam  cx  equa/ 
li  in  eadem  erunt  ratione, quod  dcmonjlrafie  oportuit. 

Eucli.ex  camp.  propofitio  » 

ii  fuerint  quotlibet  quantitates  aliaq?  fecundum  earum  nume' 
|rum,quarum  ex  prioribus  quaque  dua  fecundum'  proportio/ 
jnem  duaru  ex  prioribus  indiredle  proportionata,in  aqua  prw 
jporrionalitate  proportionales  erunt. 
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GEO  MET.  ELEMENT.  EVCLIDTS 

campa vvs  Demonftrat aquam proportionaiicatcm  in  quantitatibnsduorS 
ordinum  indirecte  fiueperuerfimproportionatis.  Nec  eft  neceffe  quod  demonftre' 
tur.nificum  in  utroque  quorum  ordinum  funt  tantum  tres  quantitates , per  hoc  e/ 
nim  euidenter  fequitur  quacunque  ponantur  in  utroque  ordine,ficut  inprsmifia.de 
directe  proportionatisdemoftratum  eft.  Sint 

igitur  tres  quantitates  a b e,  fumantur^  alia  & “* 

tres  qua  fint  f c d,8i  fit  proportio  a ad  b.  ficut  k ~ 1 1 

c ad  d,er  b ad  e, ficu  t f ad  c.dico  quod  erit  a ad  * *"  * 1 

e,ficutfadd.Sumamenimgada.&had  c.&k  ’o  ’ — — 

ad  fisquemultiplicia.iceincpladb,  8i  m ad  e,  vft  ■ * 1 

8i  n ad  d,$que eritcp  per  4,d,ad  Uicu t h ad  n,8i  ” ■ -* 

per  2S>ladm,ficutkadhjquareperii5fig  addit  < , . , --  ■ e i — i , i ;■! 

fuper  m.SiK  cadit  fupern:8i  fi  minuit,minuit:  >g  | | ' t | f 

& fi  aquat,aquat:ergo  per  diffinitionem  ineo 

tinus  proportiona!itatis,proportio  aade.eft  * , — « ,j  — — t 

ficut  f ad  d,quod  eftpropofitum. 

Po teft quoque Si  hoc demonftrrari  per decimamtcrtia huius, fumptis  g 1 m ad  abe, 
6i  K,h,n,ad  f c d,aque  multiplicibus, erit  enim  per  decimamquintam  g ad  1, ficut  had  n 
cr  1 ad  m,ficut  k ad  h,catera  pertradta  ut  prius.  Couenientius  tamen  demonftrantur 
hacKpramifia,fecundum  primum  modum. 

Quod  ii  plures  tribus  fuerint  quantitates  in  utroque  ordine,utpote  quatuor  addi 
tis  p 3i  q.ita  quod  fi  t a ad  b ficut  d ad  q,8i  b ad  e, ficut  c ad  d,8i  e ad  p ficut  f ad  c,erit  ite 
rumaaa  p, ficut  f ad  q, erit  enim  per  p rsdemonftrata  a ad  e,ficu  t c ad  q.  Sublatis  igi/ 
turb  Sid, erunt  tres  quantitates  aep.Sf  aliae  tres  fcq.ut  proponitur,  quare  a ad  p,  (i/ 
cut  f ad  q.  Sic  igitur  demoftratur  de  quatuor  per  tres,fub!ato  uno  medio-  Eodem  mo 
do  demonftrabis  de  quinque  per  quatuor.fublatis  duobus  medijs,8i  de  fex  per  quin 
que,fublatis  tribus, Si  ficin  csteris» 

Eucli.ex  z.amb.  7heorma  »j  Propofttiois 

Si  fuerint  tres  magnitudines  alis  que  eifdem  squales  numero  bina: 
fumptxin  eadem  ratione,  fuerit  autem  perturbata  earum  proportio  ,etia 
ex  squali  in  eadem  ratione  erunt. 

T H E O N ex  Z amberto.  sint  tres  magnitudines  * f,  y,& alis  eifdem  squales  numero  binsfumptsineail 
ratione  / 1 (,fh  autem  perturbata  ipfarum  proportio.fkut  quidem  a ad  e,fic 
• ad  (.flcutep  g,ad  y,ftc  Aadt.Dico  quod  eft  ficut  «,a  d y,ft ceft  Aad  }■  s urna 
tur,  inquam  ,ip farti  a e Asque  multiplices  y t n.ipfaru  autcy * f.  alis  qus 
uis  sque  multiplices  xja,. Et  quoniam  sque  fitr.l  multiplices  «t,  ipfarum  a 
S, partes  autem  eodem  modo  multiplicium  eande  babet  ratione  (per  i;  quin 
ti, ) cfl  igitur  ficut  a, ad  b.ftc  «M  l.ec  per  boc.etiam  ficut  t*td  (,flc  uM 
cfl  ficut  x.ad  0,ftc  i,ad  (,cr  jicut  igitur  «ad  e,  fic/aytd,, (peni  quinti.)  Et 
quoniam  ejl  ficut  fi.ad  y.ftc.cfl  / ad  >,& fumptsfunt  ipfarum  quidem  e/, 
sque  multiplices  e «, ipfarum  aute  y t,ah*  qusuis  sque  multiplices  A «,  eft 
igitur  ftcut  «yui  x.ftc  «,ad/a,*S  uicijfim  (per  :6  quinti,) f cut  fi, ad  Aftc  y.ad 
t.  Et  quoniam  i «.ipfarum  S Asque  funt  multiplicesjartes  aute  sque  mula 
t tpbciii  eande  habent  ratione(per  i;  quinti) eft  igitur ftcut&ad  Aftc  i.ad«. 
sed  ficut  e ad  Afx  y.ad  c&ficut  igitur  l.ad  «,fi c «,ad «,  (per  u quinti ) Rur 
fus  quoniam  a /t.ipfaru  y i, sque  funt  multiplici  s.cfl  igitur  y.ad  t.jic  xad/a,  , I « a £ y t.  e Inna 
Sed  ficut  y ad  t,fici^d«,S'ficute,ady,fic?^ad  p,ty  uiciftmlper  i6  quin/ 

ti) ficut  e, ad  a ,cr«ad  /I.  oftenfum  autem  quod  ficut  «jtde,&  fic  n,ad  t.Quonia  igitur  tres  magnitudines  funt  pro 
portionales  «tx,ffalis  eifdem  squales  numero  « n,t,bins  fumpts  in  eade  ratione, eft  earu  perturbata  propor 
lio,ex  squali  igitur  (per  u quinti)fi  excedit  «,ipfum  a.sT excedit «. ipfum  r,t?f  squale.squale-.fffi  minus  jninus. 
Sunt  autem  « t, ipfarum  a Asque  multiplices, 6 a ,, ipfarum  y (.sque  fur.t  multiplices, eft  igitur  ficut  u.ad  y,fic  A 
ad  f,  )per  6 diffinitionem  quinti.  Si  fuerint  igitur  tres  magnitudines.^  alis  eifdem  squales  numero  bins  fumpts 
m eadem  ralione.fuent  autem  perturbata  ipfarum  proportio, etiam  ex  squali  in  eadem  ratione  erunt. Quod  demo 
ftrajfe  oportuit. 


LIBER  Q.V  IN  T V S 15J 

| Ifuerit  proportio  primi  ad  fecundam  tanquam  tertii  ad  quar 
| tum-,  proportio  uero  quinti  ad  fecudum  tanqua  fexti  ad  quar/ 
i tum , erit  proportio  primi  Si  quinti  pariter  acceptorum  ad  fe/ 

1 eundum, tanquam  fexti  & terti}  pariter  accepto  ra  ad  quartu. 

campaJnvs.  Quod  fecunda  propofuit  de 
multiplicibus, hsc proponit uniuerfaliter deo/  4 0 g d e b 

mnibus  proportionibus -.unde  hsc  eft  illa  tan/  > 1 

to  communior,  quato  multiplicitate  proportio  1 — .1 

8C  fe  habet  ad  iIlam,quemadmodum  n ad  prima,  t f 

Sit  igitur  proportio  ab  ad  c,ficut  d e ad  fc&item  b gad  c,ficut  eh  ad  f:  dico  quod  pro/ 
portio  a g ad  c,eft  ficut  d h ad  f.  Erit  enim  per  coueriam  proportionalitatem,c  ad  b g, 
ficut  f ad  e h:  quare  per  «.  erit  in  squa  p roportionalitate  a b ad  b g:  ficut  e d ad  e h:  er/ 
go  coiuncftim  per  is,a  g ad  g b, ficut  d h ad  h e:itacp  per  u.erit  in  aqua  proportionalita 
te  a g ad  c,ficut  d h ad  f,quod  eftprop  ofitum. 

tucli.ex  Camp.  Thcorcma.x+.  Propofhio.u-, 

*4-  Si  primum  ad  fecundum  eandem  habuerit  ratione  SI  tertium  ad  quar 
tum,  habuerit  autem  Si  quintum  ad  fecundum  eandem  rationem  Si  fex/ 
tum  ad  quartu:ctiam  compoGta  primum  6£  quintum  ad  fecundum,ean> 
dem  habebunt  rationem, Si  tertium  8i  fextum  ad  quartum. 

T H E O N ex  Zumberto.  primum  etim  « f,ai  fecundum  y eandem  habeat  rationem, 
ff  tertium  d 1 ad  quartum  f , habeat  autem  cr  quintum  fu, ad  fecundum  y : eandem  rationem 
«f  fextum  ts  ad  quartum  f.  Dico  quod  etiam  compofita  primum  & quintum  * n ad  fecundum 
y eandem  habebunt  rationemtac  tertium  <y  fextum  d 1 ad  ipfum  ( quartum . Quoniam  enim 
eft  ficut  ad  y,ftc  eft  e s ad  ftconuerflm  quo$  ficut  yxdf  »,fic  (ad  te.  Quoniam  igitur  eft  ft 
cut  xSady.ficdt  ad  (,  ficut  autem  y ad  e t,  fle  t ad  t e:  ex  cequali  igitur  ( per  ii  quinti ) eft 
ficut  s f ad  S t.ftc  J1 1 ad\  6.  Et  quoniam  difiunSce  magnitudines  proportionalesfunt,  compo' 
ftttte  quoef;  proportionales  erunt  (per  ts  quinti: ficut  igitur  xtadt  e, fle  d e ad  e t : eft  autem  ef 
ficut  f t ady.ftc  t e ad  fex  aquali  igitur  ( pemquinti)eft  ficut  at » ad  y.fic  de  ad  (.si  primu 
igitur  ad  fecundum  eandem  babucritrationcm  & tertium  ad  quartum,  habuerit  aitt  quinti  ad 
fecundum  eandem  rationem fextum  ad  quartum-.etiam  compofita  primum  cr  quintum  ad 
fccundii  cande  habebunt  ratione  «f  tertii  «T  fextum  ad  quartu:  quod  oportebat  dcmonflrare. 

Eucli.ex  Camp.  propofitio  15.  « y / / 

xy  l fuerint  quatuor  quantitates  proportionales, fueritep  prima  ea/ 

j|  rum  maxima,&  ultima  minima,primam  Si  ultimam  pariter  ac' 

| ceptas  exteris  duabus  maius  effe  neceflario  comprobatur. 

I camp  an  v s*  Quod  hicproponitur,nohabeclocum:nifi  cum  omnes 
quatuor  quantitates  fune  eiufdem  generis. Sine  A ^ c 

igitsir  quatuor  quantitatu  eiufdem  generis,pro 

porcioab  aded, ficut  eadf:fitcpab,maxima. 1 1 * ’ 1 1 1 1 1 

Neq?  oportet  ponere  quod  f fit  minima:  quia  1 — — 1 1 — • — 1 

ipfum  ex  hocfequitur.quodabpofitaeftma/  c h d f 
xirria:  unde  non  pofuit  hoc  auctor  in  conclufione  tanquam  pofitione-.fed  potius  tan/ 
quam  procedentis  pofitionis  conclufione.Dico  quod  cum  itafuerit,maius  erit  aggre 
gatum  ex  a b SC  f,quam  excdSCe.  Cumenimabfit  maior  e,  abfeinda  ex  a b,g  b squa/ 
lem  e:fimiliter  quocp  quia  c d eft  maior  f,abfcindam  ex  c d,h  d squalem  f.Eritqj  per  h y 
pothefin  a b ad  cb,ficutgb  ad  h d,quare  per  19, a g refiduum  ad  c h refiduum.-ficut  to/ 
tum  a b ad  to  tum  c d.  Cum  ergo  a g fe  habet  ad  c h ficut  a b ad  c d,  fed  a b eft  maior  cd. 
quare  a g maior  eft  c h : additis  igitur  utricp  duabus  quantitatibus  g b & h d,  erit  per 
comunem  fcientiam,  aggregatum  ex  a bSCh  d maius  aggregato  ex  cd8Cgb;& quia 
d h p 0 fita  eft  squalis  f,  8C  g,b  e : maius  erit  aggregatum  ex  a b SC  fjquam  aggregatu  ex 
c d SC  e:quod  eft  pr  op  ofitum. 

m Excii. 


>3+  GEOMET.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

Eucli.ex  Zamb.  Tbeorcmais.  Propofkioijt 

Si  quatuor  magnitudines  proportionales  fuerint.maxima  earum  fif 
minima.reliquis  maiores  erunt. 

THEONaZ  amberto.  Sint  quatuor  magnitudines  proportionales  x g.rAufcp/ 
cut  x i ii  r Afic  i ad  f.Sit  autem  maxima  earum  x g, minima  uero  {.  Dico  quod  ipf a « /3 
ZT  {.ipfbtJ1  & s maiores  funt.?onatur,inqua,(.per  tertia  primi) ip fi  t aqualis  x n.&ipfl 
( aqualis  7 «•  Quoniam  igitur  ejl  peut  xg  ad  7 Ape  cadi:  aqualis  autem  eflcipP  x *,cr 
ipp  { aquatis  ?i:efl  igiturpeut  xgad  A,pc  x » ad  *«,er  quoniam  ejl  ficut  totum  xead 
totum  7 Ape  ablatum  x*  ad  ablatum 7 !:  «T  reliquum  igitur « g (per  19  quinti)  ad  retiquu 
l Aerii  peut  totii  xg  ad  totum  r A Maior  autem  ejl  x e,quim  7 i -.maior  igitur  efi  » e,  ipf  a 
- 1 Att  quoniam  aqualis  eflxtipPn,&rt:.pPl:igiturx  * ifunt  aquales  ipps  7 tu  Et 
. quoniam  pinaquatibus  aqualia  addantur  tota  ina  qualia  fient  (per  quartam  commu/ 
nem  fententiam:  cum  igiwr » g € t v/Jitt  inaquales,  &*g  maior  fit,  ff  ipfi  quidem  x { ad/ 

■ dantur  * » er  i:ipp  uero « f addantur  7 1 & c.prod  ucentur  xg.Gr  f maiores  ipps  7 A eT 
».si  quatuor  igitur  magnitudines  proportionales  fuerint, maxima  & minima  earum,  reti/ 
quis  maiores  erunt, quod  dcmonjlrare  oportebat. 


Nouem  fequentes  propoGtiones  quas 
ad  adierit  Campanus.nihil  in  Zam/ 
bertoeisrefpondens  habent: nec  plu/ 
res  in  uetuftioribusEudidis  exempla 
ribus  reperiuntur : quare  ex  additione 
Campani  effe  uidentur. 


tc 


I fuerit  quatuor  quantitatum  proportio  prims  adfecudam 
maior  quam  terris  ad  quartam,  erit  conuerfim  e contrario  fe 
cunds  ad  primam  minor  quam  quarta:  ad  tertiam. 

campanvs.  sit  proportio  a ad  b,  4 e 

maior  quamcadd:dico  quod  eritecon  *■  ■ 1—  ■ n . -i--—- 

uerfo.modo  contrario  minor  proportio  b ad  a,  quam  b , r y , t 

d ad  c.  Si  enim  eft  eadem  b ad  a qua:  eft  d ad  c:  eritecon  e 1 t 
uerfo  a ad  b ut  c ad  d:fed  non  eftjmmo  maior.  At  uero 

fi  eft  b ad  a maior  quam  d ad  c,fit  e ad  a,  ut  d ad  c:eritcp  ex  duodecim,  e ad  a minorfp 
b ad  arquare  ex  prima  parte  decima:  e eft  minor  b.ldeoqi  ex  fecuda  parte  s, maior  erit 
proportio  aade,quamaadb:& quiaper  couerfamproportionalitatem, a ad  e,ficut 
c ad  d : erit  ex  duodecima,  proportio  c ad  d maior  quam  a ad  b,fed  erit  minor,  relin/ 
quiturergo  propofitum.  Poflumus  quoq;(fi  libet )aftruere propofitum  oftenfiue: 
manifeftum  enim  eft  ex  prima  parte  decima:,qu  od  illa  quantitas  cuius  ad  b eft  ead em 
proportio  qu?eeftcadd,eftminora:eo  quod  ponitur  maior  proportio  a ad  b quam 
c ad  ddlla  ergo  quantitas  iit  e: cum  fit  igitur  proportio  e ad  b ut  cad  d:erit  e conuerfo 
b ad  e,ut  d ad  c.  Conftat  autem  ex  fecunda  parte  oftaua?,  quod  proportio  b ad  a : mi/ 
nor  eft  quam  proportio  b ad  e.Ita<£  per  duodecimam,proportio  b ad  a:  eft  minor  qs 
d ad  c.Quod  uoluimus. 


17  Si  fueritquatuorquantitatummaiorproportioprimaiadfecundam 
quam  tertis  ad  quartam,  erit  permutarim  maior  proportio  prims  ad  ter/ 
tiam  quam  fecunds  ad  quartam. 


c a m p a n V s.  Sit  hic  quoqj  proportio  a ad  b maior,quam  c ad  d:dico  quod  erit 
permutarim  maior  proportio  a ad  c,  quam  b ad  d.  Eadem  enim  non  erit,  quia  tunc 
quoqi  eflet  permutarim  a ad  b, ficut  c ad  d-Neqj  minortnam  ft  hoc  ponatunfit  itaque 

eade. 
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e ad  c,utb  ad  d:eritqj  ex  duodecima,  maior  proportio  < e 

eadc,quamaadc:quareexprima  parte  decima?, e eft  1 : ' 1 

maior  a.  Jtaq;  per  primam  partem  octaua?,  proportio  e & i < d i i 

adb,eftmaiorquamaadb.  Etquiapofitumeft  utfite  , . 1 

ad  c,  ficut  b ad  d:  erit  permutatim  e ad  b,ficut  cad  d:  ex 
duodecima  igitur,  maior  erit  proportio  cad  d,  quam  a 

ad  b,fed  pofitum  erat  oppofitum,  uerum  ergo  eft  propofitum . Oftenfiue  quo <5 
idem,quemadmodum  in  prsmifla.Sumptaenim  ead  b,ut  c ad  d : erit  ex  prima  parte 
decimane  minor  a:quia  ex  prima  parte  octaua?,  maior  erit  aad  c,  quam  e ad  c.  Sed  ex 
permutata  proportionalitate,  eft  e ad  c,ut  b ad  d igitur  ex  duodecimaa  ad  ceft  ma/ 
ior  quam  b ad  d,quod  eft  propofitum. 

18  Si  fuerint  quatuor  quantitates  quarum  prims  ad  fecundam  fit  maior 
proportio  quam  tertis  ad  quartam:  erit  quocpconiun&im  maior  propor 
tio  prims  & fecunds  ad  fecundam  quam  tertis  8C  quarts  ad  quartam. 

campanvs.  sit  maior  proportio  a ad  b,  quam  cad 
d:dico  quod  maior  erit  totius  ab  ad  d,quam  totius  cd  ad 
d:quia  ipfa  rieqj  erit  a?qualis;neq!  minor . Si  enim  squalis  | * 
tunc  erit  difiunctim,aad  b ut  c ad  d.  Si  autem  eft  minor,fit 
e b ad  b,ut  c d ad  dreritcp  ex  duodecima  ,maior  prop  ortio 
e b ad  b,quam  a b ad  b.-itacpex  prima  parte  decims,e  b,eft  c 

maior  quam  ab:3£per  conceptionem,e  maior  quam  a, quare  ex  prima  parte  ocTcaus, 
maior  eft  proportio  e ad  b,  $ a ad  b:fed  e ad  b eft  ut  c ad  d per  difiunctam  proportio' 
nalitatem:eo  quod  erat  e b ad  b:ut  c d ad  d:ergo  per  duodecimam,c  ad  d,eft  maior  qj 
aadb:hocautemeftcontrahypothefin.  Idem  etiam  oftenfiue-CumenimpropoG/ 
tum  fit  quod  maior  fit  proportio  a ad  b,  quam  c ad  d : fit  proportio  e ad  b,  u t c ad  d: 
eritq?  ex  prima  parte  decims,e  minor  a.Ideoq?  ex  communi  fcientia,eb  erit  minor  qj 
a b:quare  ex  prima  parte  oftaus,maior  erit  proportio  a b ad  b,quam  e b ad  b.  At  ue 
ro  proportio  e b ad  b,eftperconiunctam  proportionalitatem,ficut  cd  ad  d:pofitum 
enim  eft, ut  fit  e ad  b,tanquam  c ad  d:igitur  ex  duodecima,  maior  eft  a b ad  b,  quam  c 
d ad  d:  quod  eft  propofitum. 

*9  Si  fuerintquacuor  quantitates  quarum  prims  8!  fecundsad  fecunda 
fit  maio  r proportio  qua  m tertis  8C  quarts  ad  quartam : erit  quocp  difiu  n/ 
&im  proportio  prims  ad  fecundam  maior  quam  tertis  ad  quartam. 

campanvs.  sit  proportio  ab  ad  b,maior  quam  t j 

c d ad  drdico  quod  erit  difiuctim, proportio  a ad  b,ma/  > - < 

ior  quam  cad  d:alioqui  erit  squalis  uel  minor.  Quod  ■.  , , . ,t 

fisqualissritperconiunctam  proportionalitatemab  e d 

adb,utcdadd.Siautminor,eritmaiorcad  d,quam  a 

ad  b:ergo  per  prsmifiam,  maior  erit  c d ad  d,qi  abadbqcf  eft  incoueniens,quia  p ofi 
tu  eft  quod  minonueru  eft  ergo  quod  dicitur.  Quod 

etiam  oftenfiueaftruemuSjhocmodO.  Ponemus  enim  * e «, 

ut  proportio  e b ad  b, fit  tanquam  proportio  cd  ad  d:  _ — , JL, 

eritq;  ex  prima  parte  i»:eb  minor  quam  ab:  quare  ex  , 

communi  fcientiaeeftminorquama-.minorigicureft  t d 

ex  prima  parte  s,  proportio  e ad  b,  quam  fit  a ad  b : fed 

proportio  e ad  b,eft  ficut  c ad  d,ex  difiuncla  proportionalitate:  itacp  ex  n,propordo 
a ad  b,eft  maior  quam  fit  c ad  d,quod  eft  propofitum. 

J0  Si  fuerint  quatuor  quantitates  quarum  prims& fecunds  ad  fecunda 
fit  maior  proportio  quam  tertis  & quarts  ad  quartam , erit  euerfim  mi/ 
nor  proportio  prims  Si  fecundsad  primam  quam  tertisK  quarts  ad 
tertiam. 


m * 


CAMPANVS 


GEOMET.  ELEHENT.  EVCLIDIS 
campanvs.  sit  maior  proportio  ab  ad  b,quam 
c d ad  d : dico  quod  euerfim  minor  erit  proportio  a b * b 

ad  a,  qi  c d ad  d.erit  enim  difiuclim  ex  prtemiffa,tnaior 
p ro  portio  a ad  b,quam  c ad  d.  Itaque  per  i6,erit  e con  1 'c  1 ^ 1 

uerfo  minor  b ad  a,  quam  d ad  c:quare  per  ante  prx/ 
miflamjconiunclim  minor  erit  b ad  a,qjcdad  c,quod  eftpropofitum. 

?I  Si  fuerint  tres  qua  titates  in  uno  ordine, itemqj  tres  in  alio,  fueritqj  pri' 

mx  priorum  ad  fecundam  maior  proportio  quam  prims  pofteriorum 
ad  fecundam , itemq?  fecunda:  priorum  ad  tertiam  maior  quam  fecund* 
pofteriorum  ad  tertiam:  erit  quoq,prim*  priorum  ad  ternam  maior  pro/ 
portio,quam  prime  pofteriorum  ad  tertiam. 


campamvs.  Sint  tres  quantitates,a,b,c,  itemqj  * & 

alis  tres,d  c fi  fitcp  maior  proportio  a ad  b , q?  d ad  e.  1 ' ' ' ' _ 

Itemqsmaiorbadc,quameadf:dicoquodmaiore/  b • — * — • — • e 1 — 1 — 1 

ritproportioaadc,quamdadf.Sitenimgadc,ute  e •— < f i < <- * 

adfieritqs ex  primaparteio,gminorb:  quareexfe/  t f 
cundapartes , proportio  a ad  g,eft  maior  qj  aad  b: 
inulto  maiorergoeftproportioaadg,quamdade:  b 1 

fit  itaqj  h ad  g,ut  d ad  eteritqj  ex  prima  parte  i9-a  ma/ 
ior  h:  quare  ex  prima  parte  s,proportio  a ad  c maior 
eftqj  proportio  h ad  c.  At  uero  proportio  h ad  c,eft 

per  squam  proportionalitatem,ficut  d ad  f:  eftenim  h ad  g,ut  d ad  e,  8Cgad  c,utcad 
fcigitur  ex  ^proportio  a ad  c,eft  maior  $ d ad  f, quare  confiat  propofitum. 


Si  fuerint  tres  quantitates  in  uno  ordine,  itemcj?  tres  in  alio,  fueritq? 
proportio  fecunda  priorum  ad  tertiam  maior  quam  prima  pofteriorum 
ad  fecundam , itemcp  prima  priorum  ad  fecundam  maior  quam  fecuda 
pofteriorum  ad  tertiam,  erit  maior  proportio  primaprforum  ad  tertiam, 
quam  prima  pofteriorum  ad  tertiam. 


campanvs.  sint  enim  tres  quantitates  in  uno  4 1 ■ » < <?  •-  - - — 1 

ordine, a, b,c : itemqs  tres  in  aho,d,e,f,quemadmodu  j g , , , 1 

in  prsmifla:  fitqj  maior  proportio  b ad  e:8i  maior  a ^ 

adb,q5eadfidicoquodmaioreritaadcjquamdad  c t 1 * 

f.  Sitenimgadc,utdade:eritq5gminorb,perpri/  i 
mam  partem  1 0 : quare  maior  erit  proportio  a ad  g,  b ■ — 1 

qj  a ad  b , per  fecundam  partem  f : igitur  multo  ma' 

ior  efta  ad  g,qs  e ad  f.Sit  itaque  h ad  g,ut  ead  fieritq?  amaior  h,  ex  prima  parte  ut  qua 
re  proportio  a ad  c, maior  eft  quam  h ad  c,ex  prima  parte  s.  At  uero  ex  h, proportio  h 
ad  c,  eft  tanqua  d ad  fieo  qu  od  eft  g ad  c,ut  d ad  e , 8C  h ad  g,ut  e ad  fi  igitur  ex  n maior 
eftproporcio  a ad  c,c$  d ad  f, quod  eftpropofitum. 

Si  fuerit  proportio  totius  ad  totu , maior  qua'm  abfcifi  ad  abfcifum,  erit 
refidui  ad  refiduum,maiorproportio  quam  totius  ad  totum. 

campanvs.  Sint  dus  quantitates  a,8Cb,a  qui/  c ut 

busabfcindaturc8£d:&refiduafunte&ftfitqjmaior  <■—  > ■■  ■ *- — — 1 

proportio  a ad  b,qj  cad  d:  dico  quod  maior  erit  pro/  ■ — 

portio  e ad  f,  quam  a ad  b : erit  enim  ex  17,  permuta/  d b f 

tim  maior  proportio  a ad  c,quam  b ad  diquare  ex  j», 

erit  euerfim  minor  proportio  a ad  e,q?  b ad  f, igitur  rurfus  ex  i7»permutatim  minor  e/ 
rit.a  ad  b;quam  e ad  fiquod  eftpropofitum. 

Siquotlibet 
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54-  Si  quotlibet  quantitates  ad  totidem  alias  coparenrur,fueritqj  cuiuflibet 
procedetis  ad  fua  relatiua  maior  proportio  q$  alicuius  fubfequetis  ad  fua, 
eritomniu  harum  pariter  acceptarum  ad  omnes  illas  pariter  acceptas  ma 
ior  proportio  cp  alicuius  fubfequentiu  ad  fu3pare,aut  etiam  cp  omniu  pa 
riter  acceptaru  ad  oes  pariter  acccptas.minor  aut  quam  primo  ad  primam. 

campanvs.  Sint  tres  quantitates  a,b,c,rela/  A , 
tatad  totidem  alias  quasfintd,e,f,fitqs  maior  pro  f 1 ' 1 1 

portio  a ad  d,  quam  b ad  e&Cb  ad  e fit  maior  cp  • ' — 1 e' — ‘ — 1 

c ad  f:  dico  qtf  proportio  a, bjC,  pariter  accepta/  e 1- f >—.■■■  ■ 

rum  ad  d,  e,  f,  pariter  acceptas, eft  maior  quam  b 

ad  e,uel  maior  quam  cad  f,S£  etiam  maior  quam  b SCc  pariter  acceptarum  adeSCfpa 
riter  acceptas:6£ipfa  eft  minor  quam  a ad  d.  Cu  enim  fit  a ad  d maior  quam  b ad  e:erit 
permutatimaadbmaior  quam  d ad  e : & co  niunclim  a b ad  b,  maior  quamdeadet 
iterum  permutatim  a b ad  d e,  maior  quam  b ad  e: quare  per  pr<emiffam  a ad  d : eft 
maior  quam  ab  ad  de.  Eodemqj  modo  probaturmaioremefTebade,quambcad 
e f : itaq?  maior  proportio  eft  a ad  d,  quam  b c ad  e f : quare  permutatim 
maior  eft  a ad  b c , quam  d ad  e f:  Si  coniunctim  maior  a b c 
ad  b c,quam  d e f ad  e f : 8C  iterum  permutatim 
maior  a b c ad  d e f,quam  c b ad  e f: 
quare  per  prsmiffam, 

maior  eft  a ad  d,quam  a b c ad  d e fjquod  eft  propofitum. 

SEXTI  LIBRI  FINIS. 


EVCLIDIS  MEGARENSIS  GRAE* 

ci  philosophi,  geometrico rv ai  ele/ 

MENTORVM  LIBER  SEXTVS. 


Aa 


Euclides  ex  Campano. 

Vperficies  fimiles  dicutur,  quaru  anguli  unius 
angulis  alterius  aquales, latera^  aquos  angu/ 
los  continentia  proportionalia. 

CAMPANVS.  vtfittri 
gonus  a b c fuerit  tequian 
gulus  trigono  d e f, fuerit/ 
cp  angulus  a squalis  an/ 
gulo  d,&  angulus  b squa 

lis  angulo  e,  8£  proportio 

a b ad  d e ficut  a c ad  d f,8i  b c ad  e fjipfi  erant  fimiles. 

*•  Superficies  mutuoru  laterum.funt  inter  quaru 
latera,  incontinua  proportionalitas  retranfi/ 
tiue  habetur. 

campanvs.  Vtfi  duoru  quadrilateroru  a b c, 
d e f,  proportio  a b laceris  primi  ad  d c latus  fecundi 
fuerit  ficut  proportio  e f lateris  fecundi  ad  b elatus 
primi,  illa  duo  quadrilatera  dicuntur  mortuorum 
laterum  flue  mutekefia. 

3 Linea  dicitur  diuidi  fecundu  proportione 
habente  medium  8i  duo  extrema,quando  ea 
de  eft  proportio  totius  ad  maiore  fuife&ionequs  eft  maioris  ad  minore. 


2-3S  GEOMEf.  ELEMENT.  EVCLIDI* 

e uc!i. ex  zamb.  Diffinitiones. 

Imiles  figura  rediline£,funt  qua  & angulos  aquales  ha 
bent+ad  unum,SCqua  circa  angulos  aquales|funt  lacera 
proportionalia,  i Reciprocaautetn  figura.funcquado 
in  utracg  figura  antecedentes  & confequetes  termini  ra / 
tionales  fuerinr.  j Extrema  & media  ratione,reda  linea 
diuidi  dicitur.quando  fuerit  ficut  tota  ad  maius  fegroen/ 
tum,fic  maius  ad  minus.  4.  Altitudo  uninfcuiufq?  figura, eft  a uertice  ad 
bafin  perpedicularis  deduda.  5 Ratio  ex  duabus  rationibus,aut  ex  plu 
ribus  conflare  dicitur.quandorationum  quantitates  multiplicata,  aliqua 
efficiuntquantitatem. 

T h E o N ex  zmb.  sit  enim  xfiady/  rationem  habens  datam, ueluti  duplam  aut  Iri  K K 

piam  aut  quamlibet  aliam . ffyt  ad  tfleandem  quo$  datam.  Dico  quod  ipflus  x fi  #>g  ratio, 
conflat  ex  a fi  ad  y /,#  exyJadtflvel  quod  ipflus  xfiady/  rationis  quantitas  multiplicata 
in  ipflus  yJ  ad  t i rationis  quantitatem,  efficit  ippus  x Cadi  i rationem,  sit  enim  primum  n C 
qudmy/  maior, # y J ipfa , g:  ©"  flt'quidex  S.ipfius  yJ dupla, t? yJ  ipflus  tg  tripla  omnia 
igitur  ySipfius  t g tripla  cfi, ippus  aute  y J,  dupla  e/i « lingitur  * fi  ippus  t ifexicupla  effquor 
ntamfi  triplum  alicuius  duplicamus, fitfexicuplum.boc  enim  efl  proprie  copoptio.  Velfic.  i 
Quoniam  x fi  dupla  e/i  ippus  y t, diuidatur  x C in  ipfi  y J1  cequalia.boc  efl  « r.,#  > fi.  Et  quo nia  . j 
yJipfius  t i tripla  effxqualis  autem  efl  a Kipfty  J:#x*igituripjiust{triplaefl.ldpropte/  1 1 
rea,# n e ipflus  tg  tripla  efl. Tota  igitur  x fi, ipflus  x g fexicupla  efl.  ipflus  igitur  xCadtgra/  i.  J 
Sio  conne&itur  per  y t medium  limitem, compoflta  ex  ipflus  xC  ady  J-#yfadi  g ratione.  g / fi 

Similiterautem  crfl  minor  fuerit  f/.utraqg  ipfarum  xC#  ig.idipfum  colligitur,  sit  enim  turpis  x g 

ipflus  y J1  tripla,  aty  J ipflus  I gflt[dimidia:#  quoniam  y/ ipflus  egdimidta  efl,  ipflus  au  t * & 
' tem  yS  tripla  eflx  Sugitur  xCfefquialtera  efl  ipflus,  t g:fl  enim  alicuius  dimidiu  triplicamus, habe 
bit  ipfumfemel  # dimidium.  At  quoniam  ab  ipflus  y<f  tripla  efl,# y <f  ipflus  t g dimidia  efl,  qualtS 
efl  a C eequalium  ipfl  y f trium.taliu  efl  i g duorum.  Q itare  fefqttiaktnm  eflxC  ippus , fligitur 
ratio  ipflus  x fi  ad  t flconneSitur  peryJ  medium  limitem-.compoflta  ex  ipflus  xSady/,#y/ad 
t g ratione,  s ed  iam  rurfusptyJ  utraep  ipfarum  xfi#%g  maior,# 

1 fit  quidem  x fi  ipflus  y * dimidium ,#  y t ipflus  s ! fequitertium.  Quo / 
niam  igitur  qualum  eflx  fi  duorum , talium  eflyJ1  quatitor , qualium 
autem  y J1  quatitor, talum  t g trium:# qualium  igitur  x C duorum, taliit 
t g trium:  comeditur  igitur  rurfus  ratio  ipflus  xSadtflpetyJ1  mediu  a 
limitem,  qu&  duorum  efl  ad  tria:flmiliter  quof  # in  pluribus ,#  in  rc  ■ 
liquis  caflbus.  Et  manifejlum  efl  quod  fl  i compoflta  ratione  qutuis 
una  compofltarum  auferatur : uno  flmplicium  eicdo.reliqua  compofi/ 
tarum  a fumetur. 

Eucli  excamp.  Propofltioi.  C A g fi  J g 

ll  I duarum  redilinearum  fuperficierumaquidiftantiumlateru 
j fiuetriagulorum,  fuerit  altitudo  una,  tanta  erit  alterutra  earu 
| adalteram,quanta  fua  bafis  ad  bafin  alterius. 

campanvs.  Sine  duo  parallelograrr.ma  a b c,d  efisqualis  altitudl 

nisidicoeffe  proportionem  eorum  ficutbck  lacf  dnK  ad  n 
ad  e f:  ponam  iliaduo  parailelogrammafug  — 
linea  una,qus  fit  g m:  erutcp  propter  hoc  q> 
funt  squalis  altitudinis,  inter  lineas  squidi 
ftantes,quaru  fit  al  tera  k n,deinde  ex  linea  g 
m,fumam  gc  multiplice  fecundu  quemcuqj 
numeru  uoluero,ad  b c ,# diuida  eam  in  par  | 
tes  squales  b c,in  punctis  h SI  b,  a quibus  Si  L. 
puncto  g.ducasquidiftanteslinesab,  qusg  hbcf  e m ghbcf  e m 
funt  g k Si  h l:Si  coplebo  fugficies  squidiftantiu  Iateru,K  hdClb:  critqi  unaquatqj  eariJ 

per 


1 
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per  s«  primiisqualis  a e:quare  ficut  linea  gceft  multiplex  lines  b cita  fuperfieies  c x,fu 
perficici  a c.Si  fimiliterquoqs  ad  linea  e f fuma  ex  linea  g m,linea  f m multiplice  fecundu 
quenciiqs  numeru  uoluero  ad  e f&coplebo, fuperficie  squidiftatiu  lateru  ducta  linea 
m n squidiftater  lines  d e,  eritqs  fupficies  n f ita  multiplex  fugficiei  d f, ficut  linea  m f 1£ 
nes  e f.  Et  qa  per  s«  primi  fi  linea  g c.eft  maior  linea  f m,fugficies  xceft  maior  fuperficie 
f,3£fi  minor,minor.8t  fi  squalis>squalis,erit  per  diffinitione  ineo  tinuspportio  alita/ 
tis,eade  proportio  bafisb  c ad  bafin  e f,qus  eft  fuperficiei  a c ad  fuperficie  d fjquod  eft 
propofitu.  De  triangulis  unius  altitudinis  ide  probabis  8C  eodem  modo  per  ss  pri/ 
mi:ductis  lineis  ab  ex  tremitatibus  earu  quas  ad  bafes  fumes  multiplices»  ad  uertices 
■triangulorum.  Eucli.ex  zamb.  Theorema.  propofttio  i. 

, Triangula  & paralleIogramma,qux  fub  eadem  funt  altitudine, ad  feinui/ 
cemfunt  ut  bafes. 


T H E O N ex  Zamberto.  sto  triangula  quidem  « fi  y,ZT  * y J.parallelogramma  ucro  ty.CTy  i.fub  es.it 
altitudine  exiflentia  perpendiculari  fcilicet  ab  « ,in  e J,du8a,Dico  quod  cfl  ficut  fi  y.bafls  adyAbs.fimfc  cfl  » e y, 
triangulu  ad  ar/,triangulum,& » y.parallelogrammuad  y i.parallelogrammu.producstur  inqua(pcri  poflula/ 
tum,}  fi.  ex  turaque  in  s /.,figna,<S"  ponantur  (peri  primi)ip{l  quidem  fi  y,bafi,  squales , quotemq,  S«,ey  k t,ipfl 

•*  " • 'k,GTu x-Connedanturty x ».« t,x r.,ty « A.Ef quoniam yfi,fi«,ff u 

tque  «(«,««  fi,&  « fi  y.fibijnuicem  funt  squalia(per  ss  primi,) Quod  multi / 
fis,tam  multiplex  cfl  ty  triangulum  « e y, trianguli  xfiy.id propterea,  quam 
is,tam  multiplex  cftcrxx  y.tr, angulum, ipfus  « i y,trianguli,cr  fi  squalis 
(per  ss  primi, tmgulum  « e y, triangulo  xyx,&  fi  bafls  e y,  excedit  baflm  y x, 
'umxyx.ff  minor:minus,(pcr  6 diffinitionem  quinti.)Quatuor  iam  exiflenti 
i bafibus  hoc  efl  fi  y,ff  y J,duobus  aute  triangulis  hoc  efl  « fi  y,  er  «y  /,  j um/ 
idem  fi  y,bafis,eipfius  x fi  rJriaguliJ>afis  ui  , « { 


plex  igitur  efl  ty 
multiplex  efl  >.  y, 
cflty,bafis,tpfi> 


lu  x x y,&fl  squalisisqualc.&jlminor.minus,  e/1  igitur  ficut  Imfis  fi  y,ad  bafnt  fj\  \ \ \ 

n \ \\ 

rationcmtefl  igitur  ficut  triattgulu  « fi  y,ad  triangula  x r S.flcparallelogrammu  e „ fi  y J « x 
. y,ad  parallclogrammum  y j.  Quoniam  igitur  patuit  ficut  quidem  bafis  fi  yM  bafny/fftc  triangula  xSyad  trii 
g ulum  « y Aficutque  triangulum  u fi  y,ad  triangulum  a y /,fic  parallclogrammum , y ad  parallelograiumum  f y. 
C T ficut  igitur(peru  quintQbafis  Sy,ad  bafiny  /.ficparallelogrammtm  i y^aparcdlejogrammum  jy.Triangur 

tebat.  ' Eucli.ex  cemp.  Propofitio  i 

HI  linea  reda  duo  triangulilaterafecans.reliquo  fuerit  arquicly 
ftans.eam  duo  illa  latera  proportionaliterfecare.Siuero  pro/ 
portionaliter  fecet,eam  reliquo  lateri  xquidiftare  neceffe  eft. 

campanvs.  sit  triangulus  a b c,cuius  duo  latera  a b,&  a c fecet 
linea  d e,  squidiftater  tertio  lateri  quod  eft  b c,dico  quod  erit  propor 
tio  a d ad  d b ficut  a e ad  e c.&econuerfo/i  fuerit  proportio  a d ad  a 

d b ficut  a e ad  e c,linea  d e erit  sque  diftas  lines  b c, protraham  e/  / / \ 

nimduaslineaseb8idc,eritquepers7  primi,triangulus  e db,s/  / \ 

qualis  triangulo  d e c,propter  id  quod  ipfi  funt  ambo  fuper  line/  , / \ e 

amde,inter  lineas  squidiftantcs.itaqueper  fecundam  partem  7 
quinti, proportio  trianguli  ad  e ad  utrumque  illorum , erit  una, 

fed  proportio  cius.perprsmifiam  ad  triangulum  e db,eft  ficut  li  r~ ~ 

nes  a d ad  lineam  d b,S£  ad  triagulfi  d e c. ficut  lines  a e ad  linea  e c 
Nam  ipfecu  utrocp  illoru  eft  squalis  altitudinis.quare  erit  proportio  a d ad  d b,ficut 
a e ad  e c,quod  eft  pritnu.  Etfi  hoc  fueritrerit  per  prsmiffam,ipfius  a d e ad  utrucp  il/ 
lorCiPportio  una.quare  per  fecunda  parte?  quinti,ipfifuntadinuice  squales,&  quia 
ipfi  funt  fuper  eandem  bafin, uidelicet  lineam  d e,S£  ex  eadem  parte:  erit  per  s?  primi. 
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linea  d e xquidiftans  lines  b c,quod  eft  fecundum. 

Eucli,txzamb.  Theorema  i Propofuio  t 

s.  Si  trianguli  ad  unum  laterum  duda  fuerit  aliqua  reda  linea  parallelus 
proportionaliter  fecat  ipfius  triaguli  latera, 8C  fi  trianguli  latera  proportio/ 
naliter  feda  fuerint,ipfas  fediones  connedes  recta  linea,  parallelus  ad  reli 
quum  erit  ipfius  trianguli  latus. 

theoNk  Zamberto.  Triangdi  enim  x fi  r -parallelus  ai  latos  fi  tegatur  A t.D  ieo  quod  efl  (Icui  e/, ai 
A x.flc  efl  r t, ad  > a.C  onedantor  enim  S t,#  y A,  aquale  igitur  efl  (per  57  primi)eriagulu  fi  A t,tridgulo  y A t,in[ea 
dem  enim  funt  bafi  A ,,«r  in  eifdem  parallelis  At.zr  fi  y. Aliud  autem  quoddam  triangu/ 

'lum  x A i.cequalia  autem(per7  quintiiad idem  eandem  habent  rationem.Efl  igitur  flcut  [\  m 
triangulum  fi  A t.ad  triangulum  « A t.fic  triangulum  x A t.ad  triangulum  x At.  sed  flcut  ' 
quidem  triangulum  & St, ad  triangulum  a A t.fic  efl  fi  S,ad  A x.fub  eadem  namque  alito/ 
dine  perpediculari  fcilicet  ab  t ,in  a S.duSa  ca  flnt.ad  feinuicefunt  flcut  bafes(pcr  1 fextU) 

Acpropterea  flcut  triangulum  y A t.ad  triangulum  x A t.fic  y i^ti  t x,(y  flcut  igiturfper 
II  quinti ) fi  A, ad  A x.fic  yt.adt  x.  Sed  iam  ipfius  a fi  y, trianguli, latera  x fi,  er  a 7, pro/  , 
portionaliterfecentur,flcut  e Aytd  A x ,flc  yt.ad  t x,# coneSatur  A t.Dico  quod  parallelus 
efl  A t,ipfl  Sy.Eifde  naq,  difpofltis.quonid  efl  flcut  fi  A, ad  A x.flc  yt.adt  x.fed  flcut  quide 


e /.ad  A x.flc  triagiilufi A t.ad  triangula  x A i,(per  1 fexti} flcut  aiit  y t.ad  t x ,flc  triangulu 
y A t.ad  triangulum  x A t,( per  eandem,)#  flcut  igitur  (per  11  quinti,)  triangulum  fi  A t, 
ad  triangula  x A t.fic  triangulu  y <f  t.ad  triangulu  «/1.  Vtriup  igitur  ipforu  fi  A > ,# y A t,t*iagfdoru,ad  xAt,eait 
dem  habet  ratione  (per  9 quinti.)  Aequale  igitur(per  eande)efl  triangulu  C / t.triagulo  y A *, # m eadem  funt  baf 1 
A t, aqualia  autem  triagula  S in  eadem  bafi  exiflentia.etid  in  eifdem  funt  parallelis  (per  !9primi)parallelus  igi/ 
tur  efl  A t.ipfi  fi  A.  si  trianguli  ad  unum  latus  ig  tur  aSa  fuerit  parallelus  aliqua  reda  linea,  proportionaliter  fecat 
triaguli  latera,# f triaguli  Utera  proportionaliter  feaafucrint,ipfasfctiiocs  coniugens  reda  linea, parallelus  erit 
ad  reliquu  trianguli  latus. Quod  demonflrajfe  oportuit.  Eucli.exCamp.  propofuio  1 

|Iab  aliquo  angulorum  trianguli  linea  reda  ad  bafin  duda,an 
Igulum  illum  per  sequalia  fecet , duas  partes  ipfius  bafis  re/ 
H liquiseiufdem  rrianguli  lateribus  proportionales  effe.Si  uero 

_ j|du:e  partes  bafis  quas  linea  ab  angulo  duda  diftinguit, reliquis 

triaguli  lateribus  proportionales  fuerint, lineam  illaangulum  per  aqualia 
diuidere  neceflario  comprobatur. 

campanvs  sit  trigo  nus  a b c, cuius  angulum  a diuidat  linea  a d per  aequalia, di' 
co  quod  proportio  b d ad  d c,  eft  flcut  b a ad  ac,5t  econuerfo, 
protraham  enim  b e,squidiftante  a d,8£  producam  ca,  quo- 
ufque  concurrat  cum  b e,in  punclo  e,eritque  per  primam 
partem  29  primi, angulus  e b c, aqualis  angulo  b a d.SC  per  fe/ 
eundam  partem  eiufdem, angulus  c, angulo  d a c,quare  angu 
lus  e.eft  squalis  angulo  e b a,ergo  per  fextam  primi , e a , eft 
squalis  a b,&  ideo  per  primam  partem  feptimi  quinti,  pro/ 
portio  e a ad  a ceftficut  b a ad  a c,fed  per  prsmiflam,e  a,  ad  a 
c,eftficut  b d ad  d c.  ergo  b a ad  a c,ficut  b d ad  d c,q(feft  pri' 
mum.  Secunda  pars  qus  eft  conuerfa  prims  partis, pro/  0 d c 

babiturconuerfomodo-Manenteenim  eadem  difpofitione, 
fi  fuerit  proportio  b a ad  a c,ficut  b d ad  d c.quia  per  prsmilTam  e a ad  aceftficutb  d 
ad  d c,erit  eade  proportio  e a ad  a c,qus  eft  b a ad  a c,ergo  per  prima  partem, 9 quinti 
e a 81  a b funt  squales-quare  per  s primi  duo  anguli  e&eb  a.funt  squales  .igitur  per 
primam  Si  fecundam  partem  29  primi  angulus  b ad,eft  squalis  angulo  d a c,quod  eft 
fecundum.  Eucli.cx  z amb.  Theorema  t Propofltio  1 

? St  trianguli  angulus  bifariam  fecctur , difpcfcens  autem  angulum  re/ 
da  linea  fecuerit8£  bafin, bafis  fegmenta  eandem  habebunt  rationem  re/ 
liquis  ipfius  trianguli  lateribus , di  fi  bafis  fegmenta  eandem  habue/ 
tint  rationem  reliquis  ipfius  trianguli  lateribus, a uertice  ad  fedionem  con 
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itin&a  reda  linea  bifariam  difpefcit  ipfius  trianguli  angulum* 

THE  onk  zambcrto.  sit  triangulum  a g y.fcceturque  (per  9 primi, longulus  g x y,  bifariam  per  reSS 
lineam  x /.Dico  quod  ejl  flcut  fi  /,ad  y /,ftceft  g x.ad x y-  Excitetur  enim(per  si  p rimi)per  y>ipft/  x, parallelus 
j >,CT  extenfa  fi  x,ei  concurrat  in  *,cr  quoniam  in  parallelos  x /.  eri  y,re/ 
fla  linea  x y,cccidit,angulus  igitur  xyt,  (per  19  primi,)  aqualis  ejl  angulo  y 
a/.  Sed  angulo  yx/,is  qui  eftfubfix  /, [apponitur  squalis, ^angulus  igitur 
6 x /,ci  qui  fubxy  >, ejl  angulo, ejl  aqualis.  R urfus  quoniam  in  parallelos  x /,& 

CT  i y,re8a  linea  cecidit  g i,  (peris  primi, ) angulus  exterior  g a /,  te  qua/ 
lis  ejl  angulo  interiori  x 1 y,oftcnfum  autem  ejl  quod  angulus  x yt.  angui 
IdSx  S.eft  squalis,#  angulus  x y ijgitur, angulo  x i y,ejl  squalis, quare  # la 
tus  x >, lateri  x y,(per  6 primi,) ejl  aquale.  Et  quonia  triaguli  Syt.ad  unii  latus 
• y, parallelus  aSa  ejl  x Aproportionaliter  igitur  ejl  (peri  fexd,cr  per  ir  quin/ 
ti-  )ftcut  e }',ad  / y.jk  «X, ad  x i .Aequalis  autem  efi,  x i,  ipjl  xy.cjl  igitur  peut 

fi/julSy.flcfixadxy.  Sedejlo  flcut  fi./, ad  / y.fic g xM x y,Grconne8atur * /.Dico  quod  bifariam  feca/  : 
tur  angulus  g « y.per  redam  lineam  x /.  Eifdem  namque  difpoptis , quoniam  ejl  ficut  g /,ad  / y,fic  ejl  fi  x,  ad  x 
y,fcd  flcut  g /,ad  / y.fic  g u,ad  x «,  (per  fecunda  fexti ,)  trianguli  enim  g yi,  ai  unii  latus  1 y , aSa  ejl  parallelus 
a / ,#  ficut  igitur  g x,adxy,pcfi  x,ad  x t,(per9  quinti,)  squalis  igitur  ejl  a y,ipft  x »,  quare  & angulus  qui  fub 
x * y,(per  quintdjprimi,)ei  qui  ejl  fub  x y t.eft  squalis. sed  qui  ejl  fub  xt  y,  (per  19  primi)  exteriori  qui ■ eflfub  x 
g S.eft  aqualis, angulus  aute  x y i,ei  qui  uicifiim  ejl  fub  yx  /,angulo  eft  squalis  tigiturg  x /. squalis  efl  angulo  y 
x /■  Angulus  igitur  g x y, bifariam  difeinditur  fub  x/,  re&a  linea  .Si  triangfili  angulus  igitur  bifariam  fecetur 
tum  autem  difpefcensreSa  linea  fecueritcrbafbttbapsfgmenta  eandem  habebunt  rationem  reliquis  triangu/ 
li lateribus,  & j;  bafts  fegmenta  eandem  habuerint  rationem  reliquis  trianguli  lateribus, duertice  ad  bafin  coniu / 

8a  reda  linea  bifariam  fecat  ipfius  trianguli  angulum.quod  erat  demonfirandum. 

E ucli.ex  Camp.  Propofitio  4 

Mnium  duorum  triangulorum  quorum  anguli  unius  angulis 
| alterius  funt  squales,  latera  aequos  angulos  continentia  funt 
| proportionalia, 

campanvs.  Sint  duo  trianguli  a b e,  d e f «quianguli : fitqi  angulus  a squa/ 

Is  a ngulo  d:K  angulus  b,anguIo  e:8C  angulus  cangu/ 
o fidico  quod  proportio  d e ad  a b,  Si  d f ad  a c : eftfi/ 
cutefadbcponamenimambostriangulosfuperli/  * 

neamuna  qusfitec:  ita  quod  duo  anguli  uniusqui  A 

erutfuper  hanc  lineam,  fint  squales  duobus  alterius  / \ 

qui  erunt  fuper  eandem:  non  quidem  medius  medio  / \ 

aut  extremus  extremo:fed  medius  unius, extremo  al/  / \ 

terius:  6i  ponam  duos  eorum  medios  angulos  in  eo/  b e 
dem  puncto  coire,  fitqs  a f c : ipfe  idem  triangulus  qui 
erat  a b c : Si  quia  angulus  a f ceft  squalis  angulo  e,  angulus  d f e angulo  c perhypo/ 
thefmteric  per  primam  partem  is  primi, linea  afsquidiftans  d e,8i  d f squidiftans  a c: 
complebo  igitur  fuperficiem  squidiftantium  laterum:qus  fit  g fteritq;  per  54  primi,g 
a sq  ualis  d f,Si  g d squalis  a f.  Quia  ergo  per  fecundam  huiusgaadac,  ficut  e f ad  f c. 

Si  per  eandem  e f ad  f c ficu  t e d ad  d g:erit  p er  7 quinti  d f ad  a c : Si  per  eandem  e d ad  f 
a, ficut  e fad  fc,quod  eft  propofitum. 

E ucli.ex  zamb.  Theorema  1.  Propofitio  4» 

4-  jEquiangulorum  triangulorum  proportionalia  funt  latera  tquscir 
cu  squales  angulos,  8i  fimilisfuncrationisqussquali  f 
bus  angulis  latera  fubtenduntur/ 

theoncxZ amberto.  Sint  triangula  squiangula  xfiy  er  /yi  squum 
habentia  angulum  qui  fub  xfiy  eiquifub/yt  efi  angulo,<y  angulum  qui  fub  fix  y 
ei  qui  fub  y Se,  #ittfupcr  angulum  qui  fub  x y fi  ci  qui  fub  / ty.Dico  quod  triangu/ 
lorum  xgycrSyt  latera  funt  proportionalia,qus  circum  squales  funt  angulose 
ciufdmj;  rationis,  qus  squalibus  angulis  latera ptbicnduutur.  Ducatur  enim  in 
redam  lineam  fiy.ipfiyi.  Et  quoniam  anguli  xgyffxyfi  duobus  reSis  funt  mino 
res  (per  dccunamfeptimam  primi ) squalis  autem  eft  angulus  x y fici  qui  eft  fub  f 


>+*  GEOMET.  EE  EMENT.  EVCLIDlS 

* > , angtloianguli  igitur  xCyiy/,  y,duobus  rcBis  funt  minores . Igitur  £ x er  ‘ A produBa.in  congrcffum 
ueniunt . Congrediantur  conueniantl};  «fffi Quoniam  per  hy  potbefin  angulus  / y i angulo  x£yefl  <rqu  alisipa/ 
rallelus  efl  (per  zS  primi  )£l  ipfl  t /.Rurfus  quoniam  per  bypotbefln.angulus  ut  e aqualis  efl  angulo  /typo/ 
rallelus  efl  (peris  primi)  xyipfl(t.  Parallelogrammum  igitur  efl,;  a /y. Aequalis  igitur  efl  i xppfl / 1 , CT  x y 
ipfl  (/.Et  quoniam  (per  e fexti)  trianguli  £ i t ad  latus  unum  j t parallelus  aBa  efl  x y : ejl  igitur  flcut  S x ad  x }, 
ficSyady  t- Aequalis  autem  efl  x { ipfl  y /.sicut  igitur  (per  n quinti, £ xady  /,flc  £yady,--Cr  uicifitm(per  16 
quinti)  ficut  xSadS  y,flc/y  ad  y t.  Rurfus  quoniam  parallelus  efty/  ipfl  £ (;efl  igitur  (per  2 fexti ) flcut  £ yadyt, 
fle (/ ad/ 1- Aequalis  autem  efl  } /ipfl  xy.sicut  igitur £y  ad  y i,  fle xy  ad /t-.uiciflim  igitur  (per  16  quinti)  flcut 
t y ad  y x,fl c y s ad  t /.Quoniam  igitur  demonflratum  efl  quod  flcut  x£  ad  e y.flc  / y ad  y 1: flcut  autem  £ y ad  y x, 
flicy  tadt/:ex  aquali  igitur  ( per  22  quinti) flcut  £xadx  y.fic  y/ ai/ 1 . proinde  aquiangulorum  triangulorS 
proportionalia  funt-.qute  circii  aquales  angulos  funt  latcrateiufdcmij;  rationis-.qua  aqualibus  angulis  latera  fub 
tenduntur, quod  fuit  demonflrandum. 

Euclucx  camp.  Propofltio). 

Mnium  duorum  triangulorum  quorum  cundlorum  laterum 
fele  refpicientium  eft  proportio  una,  anguli  lateribus  propor/ 
tionalibus  contenti, aqui  Gbqnuicem  efie  probantur. 

campanvs.  Hac  eft  conuerfa  prioris.Nec  fecit  ex  ea  & p ramifla  unam  conclu/ 
ftonem,ficut  fecit  in  fecunda  8£  tertia  huius:quia  nec  eadem  figuratione  nec  eifdem  me 
dtjs demonftratur  quibus  pracedes.Sintitaq; duo  triaguli  a b c,d  e fifitqj proportio 
a b ad  d e,& a c.ad  d fificu  t b c ad  e fidico  quod  angulus  a, eft  aqualis  angulo  d,  8C  an/ 
gulus  b,angulo  e,K  angulus  c,angulo  f.Conftituafuper  lineaef.in  oppofita  parte  tria 
gulidefiangulumfeg.aqualem angulo  b,8C  angulum  e fg. 
aquale  angulo  c.eritque  per  52  primi, angulus  g.aqualis  an/ 
gulo  a:ergo  per  pramiffam.proportio  ab  ad  e g,&  a c ad  f g 
flcutbcadef.quareab  ad  d e,  ficut  ad  e g.  8i  a c ad  df.ficut 
ad  f g.igitur  per  fecundam  partem  9 quinti,  d e,  eft  aqualis  e 
g.Stper  eandem  d fjaqualis  fg,quare  per  s primi, duo  trian 
guli  d e f,8£g  e f.funt  aquianguli,quia  ergo  triagulus  g e f,  eft 
eftetia  aquiangulus  triangulo  ab  c,conftatpiropofitum. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  s.  propofltio 

* Si  duo  triagulajatera  proportionalia  habucrint,a:quiangulaerut  trian 
gula, & «quales  habebut  angulos  fub  quibus  eiufdem  rationis  latera  fub/ 
tenduntur. 

THE  oSeXZamberto.  sint  bina  triangula  x £y  ff  / 1 (.latera  proportiona/ 
lia habentia-.flicut x£ad£ y.flc /,ad,  e.flcufy  tyady  x.flc ,(ad/(.  Et p raterea 
flcut  £ x ad  a y.flc  t / ad  / (.  Dico  quod  aquiangulum  efl  x e y triangulum,  triangulo 
/ 1 flaqualeslp  habebunt  angulos.fub  quibus  eiufdem  rationis  latera  fubtendmunboc 
efl, angulum  xgy  angulo  / , flff angulum  Syx  angulo  t } /:(?  infuper  angulum  £ x 
y,angulo  t / }.  confliiuatur  (per  15  p rimi)enim  ad  rcSam  lineam , , ad  flg natp  in  ea 
t,(:angulo  quidem  x£y  aqualis  angulus  ( 1 1,  angulo  autem  ay£  aqualis  qui  efl  fub 
t i ».  Reliquus  igitur  angulus  qui  fub  e x y -.reliquo  qui  fub  mi  efl  aqualis-.aqukngu/ 
lum  igitur  efl  triangulum  x £ y,  triangulo  (,s.  Triangulorum  igitur  x£y&  te  f pro 
portionalia  funt  latera, qua  circum  aquales  funt  angulos  (per  4.  fexti)eiufdem'q;  tria 
gttlis  latera  fubtenduntur . Eft  igitur  flcut  x e ad  £ y , fle  m ad  t { . sed  flcut  x£  ad  e y.flc  fupponitur/ , ad,{. 
igitur  flcut  / 1 ad  t (,fl c ut  ad,  iiutrunq;  igitur  ipforum /tfft  t,ad  » ( eandem  habet  rationem . Aequalis  igitur 
(per  9 qumti)efl  / t.ipfl  ,{.td  proptena.ff  / {.ipfl  } « efl  aqualis. Quoniam  igitur  aqualis  efl  /npfli  u.commue 
nis  autem  t (idua  igitur  /,&,  i duabus  tt » t i funt  aquales-.CT  bafls  / ( bafl  i , eft  aqualis.  Angulus  igitur  / • 
l(per  S primi)  angulo  u,  (efl  aqualis,  er  triangulum  /,{(per  4 pnmi)triangulo  uti  ejl  aquale.V  reliqui  an 
guli  reliquis  angulis  aquales  erunt, fub  quibus  aqualia  latera  fubtenduntur.  Aequalis  igitur  efl  angulus /{t  an/ 
gulo  t(,.e T angulus ,/{  angulo  1 * f.  Et  quoniam  angulus  ( t /angulo  «i,  efl  aqualis,  fed  angulus  m{  angulo 
x £ y-Cr  angulus  x£y  igitur  ei  qui  fub  { , /angulo  efl  aqualis.ld  propt  erea.dT  angulus  x£y,  angulo /(teflar 
quxlisity  injuper  angulus  qui  ad  x,ei  qui  ad  /.Aequiangulum  igitur  eft  triangulum  x y e, triangulo  /t(  si  bina 
triangula  igitur, latera  proportionalia  habuerint,  xquiangula  erunt  triangula,  S aquales  tabebunt  angulos.fub 
quipus  eiufdem  rationis  latera  fubtenduntur;  quod  erat  demonflrandum. 


• lib.br  jext.vs  '‘4* 

tucli.exCamp.  v Propoptio6. 

sjMnes  duo  trianguli  quorum  unus  angulus  unius  uni  anga 
ij  lo  alterius  £qualis,laterac£  illos  duos  gquos  angulos  contioen 
K&B*  tia  proportionaliajunt  inter  fe  inuicem  aquianguli. 

. campanvs.  Maneatpriordifpofitioj&fit 

lol5  angulus  b,atqualis  angulo  d e f , 6C  proportio  a b ad  d e,  A. 

ficu  t b c ad  e f : dico  adhuc  duos  triagulos  a b c,d  e f efle  atqui  / \ 

angulos.  Cu  fit  prima  per + huius  propter  hvpothefes  prat/  / \ 

rniffs  co  nelufionis,  a b ad  e g,  ficu  t b c ad  e f : erit  a b ad  d e,fi/  L \ f 

cut  a b ad  e g: quare  per  fecudam  partem  nona;  quinti  d c,eft  b c\  / 

squalis  e g.  Quia  ergo  duo  latera  d e & e f trigoni  deffunt 
atqualia  duobus  lateribus  eg&ef  trigoni  g e f,  Si  angulus  e 
unius  angulo  e alterius, quia  uterqj  eft  squalis  angulo  biipfi 
erunt  per  quarta  primi,  squianguli:  &C  quia  e g f eft  etia  squiangulus  a b c,  patet  pro/ 
politum.  Eucli.ex  zamb.  Theorema  6.  propofitio  6. 

Si  bina  triangula  unum  angulum  uni  angulo  aqualem  habuerint,  & 
rircu  squales  angulos  latera  proportionalia.squiangula  erut  triangula  di 
squales  habebut  angulos  fub  quibus  eiufde  rationis  latera  fubtendutur. 

THE  on  ex  zamberto.  sint  bina  triangula  x&r,&  /,  ^num  angulum  qui  fub  e xy,  uni  angulo  qui  fub 
t /{.squalem  b.-,bcntia,<y  qus  circum  squales  angulos  latera 
proportionalia-Jicutfr  x-.ad « y,fic « /,ad/{.Dico  quod  triagulum 
« ey,squiangukm  ejiipfi  triangulo  / , {,& squale  habebit  angu/ 
lum  x b }, angulo  / « {,& angulum  « y i, angulo  /},.  Coflituatur  e/ 
nim(per»  primi, )ai  reSam  lineam  •»  “t/  f,  utrif 

ipforum  f « y & , / {, squalis  angulus  i / », angulo  autem  xyg,s/ 

ty.tria 

gulo  /,  l proportionaliterigitur  cf.ficutb  x.ai  x y,fic , /*d/l  * 7 f 

(per  4-  fexti.  Receptum  autem  e fl,quod  Jient  (,  x*d  x y,fic  • /,ad  / (.fpcuHfftUr  (per  u quinti ).  /,ad  / },fic  t /, 
ad /{.Aequalis  igitur  r/1  (per  9 quinti),  /.ipfi / «.  Et  communis  / {.Dus  iam , /,ZT  / i, duabus  » /,& /{ :funt 
squales, <y  angulus , /{.(perbfpothefin  )angulo  ,/{,eft  squalis.Bafs  igitur  et, (per  *primi,)ba(i , {,cjl  s> 
qualis, CT  triangulum  / , t,  (per  candem)triangulo  ,/},ef  squale.&reliqui  anguli  reliquis  angulis  squales  e, 
runt  alter  alterifub  quibus  squalia  laterafubtenduntur.Aequalis  igitur  eft  angulus  /{ r, angulo /{,,cr  qui  ad 
u.eiquiad,.sedangulusquiJub/!,,eiquifubxylt,ellsqualis,S-angfllusxye  , igitur  ei  qui  fub  /{ uejl  aqua/ 
lis.Recepium  aut e eft.  quod  angulus  £ « y.ei  qui  fub  t / f.efl  angulo  squalis  eft,& reliquus  igitur  qui  ad  fi.reliquo 
qui  ad  ,,efl  squalis,  squiagulum  igitur  cfi  trianguli  x £ y,triangulo  /,{.$i  bina  triangula  igitur  unum  anguli 
uni  angulo  squalem  babuerint,circum  uero  squales  angulos  Latera  proportionalia:  squiangula  erunt  ipja  trian 
gula, e?  squales  habebunt  angulos  fub  quibus  eiufdem  rationis  latera fubtenduntur,  quod  demonfrajfe  oportuit. 

Eucli.ex  Camp.  Propofitio  7 

Bl  fuerint  duo  trianguli  quorum  unus  angulus  unius  uni  angulo 
alteriussqualis,dudquefuorumreliquorum  angulorum  lateri 
bus  proportionalibus  contenti  duorum  uero  demum  reliquoru 
uterque  aut  neuter  redo  angulo  minor,  necefle  eft  illos  duos  triangulos 
omnibus  fuis  angulis  inter  fe  inuicem  squiangulosefle. 

cam  panvs.  Sint  duo  trianguli  a bc.d  e fjfitqt  angulus 
a,atqualis  angulo  d,8C  proportio  a caddf.ficutc  badfe.SC 
uterque  duorum  angulorum  bSCe,autneuter,fit  minor  re/ 
cto,dico  eos  e(Te  tequiangulos-Si  enim  angulus  c unius  eft  at/  g 
qualis  angulo  falterius.patet  propolitum  perprsmiflam. 

Sin  autem,fit  c maior.fiatq;  angulus  a c g,arqualis  eidem,erft 
que  per  n primi,triangulus  a g c,asquiangulus  triangulo  d e 
fcquare  per  quartam  huius,  proportio  ac,addf:fieut  gc,ade  f,fed  fic  fuit  b c ad 

ef 


'A  A 


*4-4-  GEOMET.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

ef.ergo  per9  quinti,gc8£b  c,func  squales,ergo  per  quinta  primi  angulus  b.eftxqua 
lisangulob  gc.Siergoneuterduorumangulorumb8£e  fuerit  minor  recto:  accidec 
duos  angulos  unius  trianguli  non  efle  minores  duobus  rectis, quod  efle  non  poteft 
per  17  primi.  Quod  fi  uterqs  fuerit  minor  reclo:crit  angulus  age  maior  reclo  per  15  pri 
mi:  quare  Si  angulus  efibi  squalis>eft  etiam  recto  maior,quod  eft  contra  hypothefin: 
quare  deftruifto  oppofito  remanet propofitum.  oportetautemutruncpanguloru 
reliquorum, aut  neutrum,  efle  minorem  recto : poffibile  enim  eft  in  eodem  triangulo 
ut  in  triangulo  a b ejineam  g c effe  aequalem  b c:3C  ideo  erit  a c ad  ucramcp  earum  una 
proportio  per  7 quinti.  Nec  tamen  erunt  trianguli  a g c 8i  a b c aquianguii,  quamuis 
unus  angulus  unius  fit  aqualis  uno  angulo  alterius , imo  idem  ut  angulus  a : S£  pro/ 
portio  linea  ac  prout  eftlatus  magni  ad  acprout  eft  latus  parui  :ficutbc  latus  ma/ 
gni  ad  g c latus  paruirutraq?  enim  aqualis,&  hoc  eft,propter  hoc  qdangulus  g mino 
ris,  eft  maior  recto:Si  angulus  b maioris.minor:Nam  in  omni  triangulo  duum  aqua 
lium  laterum, utercp  angulorum  qui  funt  ad  bafin,eft  minor  recto. 


Eucli.ex  zamb  Theorema  7.  Propofttio7- 

7 Sibina  triangula  unum  angulum  uni  angulo  squalem  habuerint,  cir 
cum  autem  alios  angulos  latera  proportionalia, reliquorum  uero  utrunq; 
fimul  autminorem  autnon  minorem  redo,  squiangulaerut triangula, 
SC  squales  habebunt  angulos  circum  quos  proportionalia  funt  latera. 

f H E O N ex  Zamberto.  sint  bina  triangula  afir&St  { -.unum  angit 
lumuniangu!oaqualembabetia,eumfcilicetquifubgx  /ciquicftfubtJ{.  * j 

Circum  autem  alios  angulos  xfi/S A {Jatera  proportionalia  Jlcut  x fi  ad  fi  /\ 

7,  fle  /i  ait  {.Reliquorum  uero  qui  ad  ?,t,  primo  utrunq  fimul  maiorem  re/  f \ 

Ho.Dico  quod  aquiangulum  eft  x fi/  triangulu.ipfl  J 1 { triangulo-.#  aqua/ 
lis  erit  angulus  x fi  /jngulo  A f:  d-  reliquus  qui  ad  /.reliquo  qui  ad  1.  si  e/  , 
nim  inaqualis  efl  angulus  x e /ei  qui  fubJiicjl  angulo,  alter  eorum  maior £ 
ejhfit  maior  angulus  xfiy.ffi confliiuatur(per  /s  primilad  x fi  rcSam  lineam  ^ 
adftgmmty  in  ea  )Mpj)  A ? angulo  aqualis  angulus  xfiu.Et  quonia  aqua/ 
lis  efl  angulus  qui  ad  x ei  qui  efl  ad  a*,dT angulus  xfinei  quifub  J % {-.reliquus  igitur  angulus  x 1 
lo/iieft  aqualis.  Aequiangulum  igitur  eft  iriangulm  x fi  njriangulo  J' » { . Eft  igitur  (per  afexti)  flcut  x fi  ad  e 

* himsrxt  ‘fic  •fsadi  l.sicufy  Aad'/:*  rccipitur.fic  xSadC/.  Et  ficui  igitur  (per  11  quinti)  x fi  ad  S /,ftc  xCadfix.lgi/ 

tur  (per  9 quir.ti)x  fi, ad  utranf  ip forum  e / er  fi  k, eandem  habet  rationemiaqualis  igitur  eft  fi  y ipft  e ».  Quare 
per  quinta  primi.S ’ angulus  qui  ad  C » /.angulo  quifub  fit/ e ft  aqualis:  fed  minor  reflo  fubijcitur  angulus  qui  ad 

* »?*/**  /-.minor  igitur  reflo  eft  angulus  qui  fubfin/.  Q itare  (per  u primi)er  * altrinfccus  ipft  angulus  x e fi.maiorefl 

re8o:ff oftenftm  eft  quod  aqualis  eft  ei  qui  ad  (-.  qui  ad  1 igitur.maior  eft  reflo.  Subifcitur  autem  minor  reflo, 
quod  eft  aifurdum. igitur  inaqualis  minime  eft  angulus  x 5 /.angulo  J1 1 {.  Aequalis  autem  eft  & qui  ad  x ftgnum 
ei  qui  ad  f:€  reliquus  qui  ad  / igitur, reliquo  qui  ad  {eft  aqualis.Acquiangulum  igitur  eft  triangulum  x S y.trian 
10  A j.  Sed  rurfusfupponatur  utercp  eorum  qui  ad  / f,  non  minor  reflo. 

' 'S  ftc  eft  aquiongulum  triangulum 


Dico  rurfus  quod  <T  ftc  e 


m x fi  /, triangulo  f. 


ftc  eft  aqi  u 

E ifdcm  nempe  dtfpofitis , ftmiliter  demonftrabimus  quod  aqualis  eft  fi/,  ipft 
fi  tcquare  & angulus  qui  ad /■  ei  quifub  fi» /eft  aqualis.  At  non  minor  reSo 
eft  angulus  qui  ad  /-.  netft  igitur  minor  reSo  eft  angulus  qui  eftfub  f » y.Trian 
guli  igitur  fit  / (per  17  primi,duo  anguli  duobus  rcSis  no  funt  minores,  qd eft 
impopbile.  Non  igitur  rurfus  inaquahs  eft  angulus  x e y,angulo  J < f,  aqua/  . 
lis  igitur-.eftaute  angulus  qui  ad  x,ei  qui  ad  J aqualis.  Reliquus  igitur  qui  ad  / * i 

/, reliquo  qui  ad } eft  aqualis.Acquiangulum  igitur  eft  triangulum  x fi  /.triangulo  A f . Si  bina  igitur  triangula 
unum  angulum  uni  angulo  aqualem  habuerint, cir  cum  autem  alios  angulos  latera  proportionalia, reliquom  uero 
utrunq,-  fimul  uel  minorem  uti  non  minorem  rtSo-.aquiangula  erunt  triangula aquales  habebunt  angulos  cir/ 
cum  quos  proportionalia  funt  latera, quod  oportuit  demonftrajfc. 


Eucli.ex  Camp.  Propofitios. 

I ab  orthogonii  angulo  redo,ad  bafin  linea  perpendicularis  du 
cacur,  fient  duo  trianguli  partiales,  toti  triangulo  Si  fibqunicem 
Ifimilcs. 


CORRS/ 


i 
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CORRE  LAR ! V M 

Vndeetiam  manifeftum  eft.quia  in  omni  triangulo  reclangu!o,fi  ab 
eius  angulo  redlo  ad  bafin  perpendicularis  ducatur,  erit  ipfa  perpendicu/ 
laris  inter  duas  fedliones  ipfius  bafis  proportionalis. Item q;  utrumcglatus 
inter  totam  baiin  atque  Gbi  conterminalem  bafis  portionem. 

campanvs.  Sit  trigonus  a b c,orchogonus,eiufque  angulus  a,re<ftus,a  quo  du/ 
caturad  perpendicularis  ad  bafln,dico  quod  uterque 
duorum  triangulorum  partialium  qui  funt  abd,ad  c, 
fimilis  eft  totali  triangulo  ab  c,  St  unus  eorum  alteri:eft 
enim  uterque  ipforumaequiagulus  totali  per  n primi, 
eo  quod  u terque  eft  orthogonius  8C  in  uno  angulo  co/ 
municatcumtotali,quare8£fibiinuicem  funt  aequian/ 
gultita  quod  angulus  b eft  aequalis  angulo  d a c .8C  angulus  b a d,angulo  c,S£  duo  an/ 
guliquifunt  ad  d,flbijnuicem8£  angulo  a totali  aequales, quare  per  4huius  latera  ae/ 
quos  eorum  angulorum  angulos  refpicienriaafunt  proportioalia,ergo  per  diffinitio/ 
nem  funt  fimiles.quod  eft  propofitum.  Vtrumqi  correlarium  ex  his  euidenter  appa/ 
ret.  Eucli.ex  Zamb.  Theorema  s propofitio  s 

8 Si  in  triangulo  redtangulo  ab  angulo  redto  in  bafin  perpendicularis 
agatur, qua:  ad  perpendicularem  triangula,  fimilia  funt  toti  di  adinuicem. 

T H E O N ex  Zamb.  sit  triangulum  re&angulum  x fi  y,rcdum  habens  eum  cfui  fub  fi  x y.angulum.cr  exci 
tetur(per  <>  primi)  ab  x,in  C y, perpendicularis  x /.Dico  quod  flmile  eft  utrumque  ipjorum  xS/.&x/  y,triangulo 
rum.toti  x fi  y,& mfuper  adinuicem. Quoniam  enim(per  4 pojlulatum.)  aqualis  eft  angulus  e x y, angulo  x/fi.re/ 
Sus  enim  uterque  eft , communis  autem  eft  ipforum  duorum  triangulorum  x fi  y,8  x S /, angulus  qui  ad  f,  reliquus 
igitur  angulus  x y fi, reliquo  Sx/.eft  aqualis(per  n primi.  Aequtangulum  igitur  eft  triangulum  xfiy,  triangulo  x 
e /. Eft  igitur  (per  4 fcxti)ftcuty  fi, fubtendens  angulum  retium, a fi  y.trianguli  ad  fi  x,fubtendcntem  reBum  angui 
lum  ipftus  x fi  /.trianguli,  ftc  eadem  x fi.fubtcndens  angulum  qui  ad  yjriangftli  x e y.ad  fi  /.fubtendentem  equa/ 
lem  angulum  fi  x /.ipfius  x fi  /.trianguli, & infuperxy^tdx/, fubtendentem  an 
gulum  qui  ad  communem  duorum  triangulorum.Triangulum  igttur  x f ?,trian 
gulo  «fi/,  equiangulum  eft  (per  7 /exii)  ffque  circum  equales  an  gulos  funt,  lai 
teraproportionalia  habet,  simile  igitur  eft  triangulum  a fi  y,triangulo  xS/,  (per 
i diffinitionem  fexti.similitcriamoftendemus  quod  ff  triangulo  x / t,  flmile  eft 
triangulum  x fi  y,utrumque  igitur  ipforum  xfi/,ff  x/  y.triangulorum  fimile  eft 
toti  xfi  t.Dico  etiam  quod  «f  adinuice  funt  ftmiliattriangula  x fi  /,er  x / y,Quo  S / r 

KiamenimreBusangtlusfi/x,re3oangulox/y,eftit(iualis(perapoftulatum)fedff angulus.fix/  eiqui  ady 

oflenfum  eft  quod  eft  equalis-.reliquus  igitur  qui  ad  g,reliquo  qui  fub/x  y.eft  aqualis..  Aequiangulum  igitur  eft 
triangulum  x S /.triangulo  x / y.eft  igitur  ficut  f /, ipfius  x fi  /.triangiilifubtendcns  angulum  qui  fub  fi  x /*td  / u 
ipfius  x/  y.trianguli  fubtendente  angulu  qui  ad  y,  aqualem  ei  qui  fub  fi  x /,fic  ipfa  x /, trianguli  x C /.fubtendens 
angulum  qui  ad  fi.ad  / y.fubtindente  angulu  qui  fub/x  y,ipftus  trianguli  x / y, aqualem  ei  qui  ad  e,&infuper  fi  x 
ad  x y, fubtendens  redos  angulos.simile  igitur  eft  triangulum  x fi  /.triangulo  a /y. Si  in  rcdangulo  triangulo  igi 
tur  ab  angitlo  redo  in  bafn  perpendicularis  agatur, triangula  qua  circum  perpendicularem  fimilia  funt  (oti  S ad/ 
inuicem.quod  demonftraffe  oportuit. 

CORRELarivm.  Ex  hoc  tnanifeftum  eft,  quod  fi  in  reSangulo  triangulo  ab  angulo  redo  in  baftn 
perpendicularis  agatur:ada,ipfius  bafis  fegmentis  media  proportionalis  eft.  Et  infuper  ipfius  bafis  ff  uniufcuiufy 
fegmentorum, latus  quod  ad  fegmentum,medium  proportionale  eft, quod  erat  demonftranium. 

Eucli.ex  camp . Propofitio  9 

9 ii^PggVabus lineis propofitis  tertiam  inter  eas  fub  proportionalitate 
^Siconcinua  collocare. 

© campanvs-  Sint  duae  lineae  propofitae  a 

WsssSgsb  SCCjinter  quas  uojo  unam  lineam  in  propor/ 
tionalitate  continua  collocare.  Adiungam  unam  earum  al 
terijfitque  tota  ex  eis  compofita,ad,ita  quod  b d,(it  aqua/ 
lis  c,£C  fuper  totam  deferibo  femicir  culum  a ed,8C  produco 
beufqueadcircuferentiam,perpendicularemad  lineam  a 4 
d.dico  lineam  b e, effe  quam  quaerimus , produco  enim  !i/ 


neas 
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neas  e a Si  ed,eritque  pers»  certij, angulus  e totalis:re<ftus,quare  per  primam  partem 
, : Cprrelarij  prsmifis,proportio  a b ad  b e,ficut  b e ad  b d,quod.eft  propofitunr. r 

Euclijex  camp.  Propoftio  i»‘ 

I0  Duabus  lineis  dacis , tertiam  eis  in  continua  proportionalitate  fub/ 
' fungere. 

campanvs  Sintduslines  propofits  a b Si  c:qui' 
busuolo  tertiam  in  continua  proportionalitate  fubiurv 
gere.  Coniungo  lineam  c angulariterutcontingit,cumli/ 
nea  a b-fitqj  a d : ei  squalis . 8£  produco  linea  a b ufque 
ad  e .-donec  fiat  b e squalis  a d.  Si  protracta  linea  b d:  a 
puncto  e duco  lineam  fibi  squidiftantem  ■ quam  8t  linea  1 
a d :produco  quoufque  concurrant  in  puncto  f.dico  igi/  - 
tur  lineam  d f , elTe  quam  qusrimus.eft  enim  per  fecunda  ' 

. huius  , proportio  a b ad  b eificut  a d ad  df,ed  a ah  ad  b e : eft  ficut  a b ad  a d, 
, per » partem  7 quinti.quare  a b ad  a d .-ficut  a d ad  d f.quod  eftpropofitum. 
campani  additio.  Quod  ii  propofitis  tribus  lineis  uelimus  inuenire  quartam,ac 
quam  fit  proportio  tertis  ficut  prims  ad  fecundaiex  prima  Si  fecunda  fiat  linea  una 
Si  toti  compofits  tertia  angulariter  adiungatur.Si  a communi  termino  prims  Si feci 
. dsiducatur  linea  ad  extremitatem  tertis . Si  ab  altero  termino  fecunds  ducatur  huii 
' lines  squidiftans:  quoufque  concurrat  cum  tertia  in  cotinuum  reciuque  protracta 
eritque  per  fecundam  huius, linea  quahac  squidiftans  ab(cindet:qus  qusritur,  qui 
admodumfiinhacfigurafueritprima  a b , fecunda  b e, tertia  a d .-erit  quarta  d f*. 

Eucli.ex  camp.  propoftio  11. 

« affignata  linea, quotamcumque  iubearis,  partem  abfcindere. 

P^campanvs  sitab  linea  a(fignata,ab  ea  uolo  aliquotam  partem  utpo 
te  tertiam  abfcindere,  coniungo  ei  angulariter  ut  con/ 
fjgSfisal  cingit  lineam  indefinits  quantitatisiqus  fit  a c,aqua 
refeco  tres squas portionestqus  funt  a d,d  e, St  e c ,8i  produ/ 
co  lineas  c b 8tdf:fibisquidiftates,dico  a f eife  tertiam  a b,eft 
enimper  fecundam  huius,proportio  c d add  a.ficut  b f ad  f a, 
quare  coiunctim.c  a ad  d aificut  b a ad  f a.  Cum  igitur  c a fit 
tripla  ad^d  a:patet[a  f efletertiam  a b, quod  eftpropofitum. 

Eucli.ex  camp.  Propofitio  il. 

|Vabus  lineis  propofitis  altera  indiuifa  altera 
S per  partes  diuifa,  indiuifam  quide  ad  modum  diuifo  diuidere. 

campanvs.  Sint  dus  lines  quas  angulariter  ut  cotingeteoniungatn 
absta  c,fitquea  b diuifaintres  uel  qualefcuque  portiones : fignatis  in  ea 
jpunclis  d St  e ,uolo  fecundum  eafdem  portiones  diuidere  li: 
neam  a c, cum  igitur  ipfas  angulariter  coniunxero : protra/ 
ham  lineam  b c St  squidiftantes  ei  d f Si  e g ,dico  iftas  squi 
diftantes  diuidere  lineam  a c:  in  partes  proportionales  partii  { 

bus  a b,  protraham  enim  f a squidiftatem  a b.qus  fecet  e g 
in  puncto  tc,eritqueper  iecundahuius,proportio  g f ad  f a: 
ficut  e d ad  d a.Si  c g ad  g fifitut  h k ad  k f .quare  St  ficut  b 
cade  d per  54.  primi;8i  fecunda  partem  7 quinti,quod  eft  pro  & c b 

pofitum.  Oportet  aucemfecundji  huius  toties  repetere:  quoterunt  partes  linesa  b, 
jninus  una.  At  uero  i*  ptimi  8i  7 quinti, minus  duabus. 

Quinque-fequentes  ex  Zamberto  Euclidis propo 
fitiones,propoftero  ordine  quatuor  ex  Campano 
procedentibus  refpondent,nona  undecimo,  decima 
duodecimo.undecima&duodecima  decimo  cu  addi 
tione,derimatertia  nono. 


LIBER  JEXTVJ  **7 

EKCfi.ex  Z4M&.  problema  i tropofltio  9 

9 Data  retta  linea,imperatam  partem  abfeindere. 

T H H o N ex  Zamberto.  sit  data  reBa  linea  x g.oportit  iam  ex  ipfa  « g,  imperatam 
partem  abfeindere.  1 mperetur  tertia, & ducatur  ab  x reBa  linea  x y, faciens  angulum  cum  • 
i,G  fumatur  contingens  fictum  fuper  x y.fitque  iUud  S.&ponatur  ipf! « S,(pcri  primi.ai 
qualis  /t,Gsy,ff conneBatur  g y,V  per  Aipfl  ff  y,(per  > 1 primi, ) parallelus  excitetur  J 
t.  Quoniam  igitur  trianguli  xSy.ad  unum  latus  e y.aBa  efl  { Aparallelus.propordonalitcr 
igitur  ejl(pcri  fexti, ) flcut  yfjadf  x.flcS  {.ad  { «.dupla  autem  efl  y A ipfius  t «,dupla  efl 
igitur  & g {, ipfius  1 x.  Tripla  igitur  efl  g «,ipflus  « i-  Data  igitur  reBa  linea  « g,  imperata 
tertia  pars  ablata  efl  « i.quod  demonflrajje  oportuit. 
tQ  Eucli.ex  Zamb.  ' Problema  t Propcfltio  10 

Datam  re&am  lineam  no  feftam,dat£  recte  lineas 


uenire. 

THEONex  Z amberto.  sint  du te  data  reBa  linea, («.&•  «y,&"flta  fint 
angulum  comprehendentes  contingentem.oportet  ipfis  g «,C?* « yjertiam  proportiona / 
lem  inuenire.  Producantur  enim  xg&x  y.ad  figna  ts.G ponatur  (periprimi,)ipfi  « y, 
aqualis  g /,GcSne3atur  gy.Sper  f,(per  51  primi)  ipf  i e y,parallelus  excitetur  < f t.QKO 
niam  igitur  trianguli « J 1 M unum  latus  <t  t,  aSa  eflparallelus  g y,proportionaliter  efl 
(per  e fexti) fictu  u S.ad  g Afic  « y,ad  y 1,  a qualis  autem  efl  g J.ipfi « y.efl  igitur  flcut  « 
eM  « y,fic  a y,ad  y t. Duabus  igitur  datis  reBis  lineis  « g,<Ti x yjertia  proportionalis  eis 
inuenta  efl  y i^juod  oportebat  facere. 


Eucli.ex  Zamb.  Problema  4 Propoftio 

a Tribus  datis  redis  lineis,quartara  proportionalem  in  ^ 
uenire. 

Theon  ex  zamberto.  Sint  data  tres  reBa  linea  «fiy, oportet  Ipflsx  g y, 
quartam  proportionale  inuenire. Ponantur  dua  reBa  linea  /t.G/  {-.anguli  com 
tingentem  comprehendentes  eum  qui  eflfub » ponatur  (peripnmi)ipfi  qui 
dem  x,aqualis  / e,ipfi autem  g,aqualis  « \,ff  infuper  ipf  y,aqualis  / t,G  conisus 
Ba  n Sfarallclus  ei  excitetur  (per  u primi)pcr  i,fi tep  1 {.Quoniam igitur  trianguli 


i » i,ad  unum  latus  i^Baefl  parallelus  * legitur  c per  2 fexti, ) efl  flcut  J adi 
fic  i lutd  1 '.aqualis  autem  eflSi.ipfi x.crujpf  g,G  * t,ipfly:efl  igitur  flcut  « 
ad  t,  fler, ai  J t.  Tribus  igitur  datis  reBis  lineis  x c y,quarta  proportionalis  inuen / 
ta  efl  t {,quod  oportebat  facere. 

Eucli.ex  zamb.  Problema  s.  propofltiois. 

ij  Duabus  datis  redtis  lineis, mediam  proportionale 

inuenire. 

THEONcxZamberto.  sint  dua  reBa  linea  « g CT  £ y. oportet  iom  ipfaru 
n j- 


GEOMET.  ELEM  EST..  ETCtIDIS 

« fi,QT  ? y.mediam  proportionalem  inuenirc.DifponanturXperia,primi,)reBas  lineas.defcribaturque  fuper  a T 
femicirculus  xJ/.cr  excitetur  (per  u primi, )i [tgno  fi.ipfi a /,ad  angulos  rctios fiAitr  conruBamur  a t. 
Quon:am(pern  terti’,)  in  femicirculo  angulus  ejl.quifub  a / r.reflw  tjl.e?*  quoniam  in  reBangulo  triangulo  a J 
7, a rc8o  angulo  in  bafln  perpendicularis  deduBa  ejl  / fi.igitunper  correlariu  oBautt fexti)  i fi.ippus  bafls  fegml 
t is  * fi,  & fi  r,  media  proportionalis  cjl.Duabus  igitur  datis  reBis  lineis  « &cr  fi  f,media  proportionalis  ir.ueta  ejl 
■f  fi, Quod  fecifie  oportuit. 

Eucli.excamp.  Propojltio  u 

I dua  fuperficies aquidiftanrium  laterum  quarum  unus  an/ 
gulus  unius  uni  angulo  alterius  squalis, aquales  fuerint.  Ia/ 
tera  duos  aquos  angulos  corinentia  mutekefia  efle.  Si  uero 
latera  duos  aquos  angulos  continentia , mutekefia  fuerint, 
duas  luperficies  efle  nccefie  eft. 

camp  an  v s.  sintdus  fuperficies  bcd&cef  g,squidiftantium  laterum  8t  aequa 
l:s,fitque  angulus  c unius,squalis  angulo  c alterius.dico  proportionem  b c ad  e gief/ 
feikutecadcd>8£fiprpportiobcadcgfuerit  ficute  cad  cd,  4 . . 

8£prsdicH  anguli  fuerint  adhuc  squales,  dico  illas  duas  fu/ 

per  squidiftancium  laterum, efle  squales,  coniungatn  enim  I 
eas  angulariter,uidelicetangulumcunius  cum  angulo  c alte/ 1 
rius;ita  quod  duo  latera  earum  qusfuntb  c8C  cg  fiant  linea 
unaeruntquefimiliterduo reliqua laterajd c6£celineauna,a/ 1"' 
lioquifequeretur  per  prsfentem  hypothefin,qus  eft  angu/ 0 
lum  c unius  efle  squalem  angulo  c alterius,  SC  per  is  primi, 
partem  efle  squalem  toti, complebo  itaque  fuperficiem  squi 
diftantium  laterum,producftis  lineis  ad  8t  f g,quoufque  cocur 
rantinb,eritquej5er  primam  partem7  quinti,utriufcp  fuper/ 
ficiem  c h prop  ortio  una, St  quia  per  primam  huius,  propor/ 
tio  fuperficiei  a c ad  iuperficie  c h,ficut  linese  c ad  linea  c g,S  fu 
perficieicfad  eandem  fuperficiem  ch,  ficut  e cad  cd,manife/  e [ M 

fta  eft  prima  pars  propofitscondufionis-  Secunda  pars  fic 
patet, per  primam  enim  huius^ft  proportio  b cad  c g.ficut  a c ad  c h.&ecad  c d,  licut 
c f ad  eandem  c h» SC  quia  poficu  eft  quod  proportio  b c eft  ad  c g ficut  e c ad  d:erit  utri/ 
ufque  duarum  fuperficierum  a c 8C  e g ad  fuperficiem  c h una  proportio, ergo  per  pri/ 
mam partem  9 quin  ti,a  c,eft  squalis  cf:ficque  patet  fecunda  pars. 


Eucli.exzamb.  rheorema  s P ropojltio  u 

jj  ’ Aequalium, & unum  uni  squalem  habentium  angulum  parallelogra/ 

morum  reciproca  funt  latera, qua  circum  squales  angulos  5i  quorum  pa/ 
rallelogrammorum  unum  augulum  uni  angulo  squalem  habentium 
reciproca  funt  latera  qua  circum  aquales  angulos , ea  quoque  funt  a/ 
qualia.  • , 

T H E o N ex  zamberto.  sint  * qualia  parallelo  gramma  *fi,QT  e*,*/ 
quales  habentia  angulos  qui  ad  e,er  conftituantur(per  decimamquartam  primi 
in  redas  lineas,  J1  fi. S'  n.inreBas  lineas  igitur  funt  t fi,  v Ct.Dicoquoi  ipfo/ 
tum  * fi, or  e y, reciproca  funt  latera  qua  circum  aquales angulos.hoc  ejl  quod 
ficut  ejl  fi^dc ,, fic  ejl  gC,  ad  fii  .compleatur  namque  paraUelogrammum 
l uQmniarn  igitur  (pcrhypotbefin  aquum  ejl  a fi,parallclogrammum  ipfi  fi 
parallelogrammo.aliud  autem  quoddam  { t,efl  igitur  ( per  feptimam  quin/ 
ti.)pM*e,adfi,flcfir,*d!  s.Sed  ficut  quidem  « fi,  ad  is, fic  f fi,  ad  fis, fi/ 
cutquefi7#d{s,fici fi*d fi (.Sficutigitunper primam  quinti,) /findet, fic 
■ s,ad  fi  {jpforum  igitur  a fi,ff.<  r,parallAogrammorum  reciproca  funt  latera,qua  circum  aquales  angulos. 

Verifint  latera  reciproca,qua  circu  aquales  funt  angulosjfiotp  ficut  d fi.ad  C hfic  tfi.ade  /.Dico  quod  aqua 
le  ejl  parallclogrammu  * tjpfi  f r,parallclogrammo,Quoniam  enim  ejl  ficut  Jfi*d  S s.jic  n e Ad  fi  / ,fed  ficut  qui / 
dem  Jfijtde  s.ficcper  1 fexti)u  fi, paraUelogrammum  ad  t %,parallelogramm2,fiau  ait « S^dev-fic  e y.  paralie/ 
Jr  logranv 


kgrdtumm  adit,#  ut  igitur  (per  a quinti)*  £,ad  ( ,,fk  GyMf  t^quum  igitur  efl  * £,paraUelogrammum,ip,. 
£ r.pxrallelogrommo.Aequalium  igitur  ff  aquiongulorum  parolUlogrmmorum  reciproca  funt  latera-.qua  cir/ 
cum  tequalcs  angulos, ff  quorum  aquiongulorum  parallelogrammorum  reciproca  funt  latera, que  circum  aqua 
les  angulos, ea  quoque  funt  aqualia,  quod  demonflrafle  oportuit. 

Eucli.ex  Camp.  propofltio  14 

14.  fgggggm  Iduo  trianguli  quorum  «unus  angulus  unius  uni  angulo  alce 
2 nus  aqualis, aquales  fuerint.latera  duos  angulos  aquos conti 
nentiaeruntmutekefia.Siuerolateraduossquosangulosco 
tinentia  fuerint  mutekefia, duo  trianguli  aquales  effecompro 

bantur. 

c a m p a vs  Sint  duo  trianguli  a b e,c  d e, aequales, (itque  angulus  c,unius,$qua 
lis  angulo  c alterius, dico  proportionem  ac  ad  ce,  effeficut  dcadcb,8£fi  fueritpro/ 
portio  acadc  e,(icutdc  adcb,8£pra:dicti  anguli  fuerint  adhuc  aequales, dico  illos 
duos  triangulos  eflexquales.Coniungam  enimeos  angulari/  i 

ter  ita  quod  latera  acSCc  e,fiant  linea  una  eruntqj  fimiliter  b c, 

6 c d,linea  una,aliter  fequeretur  partem  e(Te  aequ  alem  toti  per 
is  primijK protraham  lineam  be.eritquepef  primam  partem 

7 quintUutriufque  dictorum  triangulorum  ad  triangulum  cb 

e, proportio  una, K quia  per  primam  huius,  primi  eorum  ad 
ipfum  eft,(icut'a  c ad  c e,8£  fecundi  eorum  ad  eundem  ficut  d c 
ad  cb.manifefraeft  prima  pars  propofitze  condufionis.  Se/ 
cnnda  pars  econuerfo  probatur.quia  acad  cceit  ficut  primi  triaguli  ad  triangulum 
b c e,SC  d c ad  c b, ficut  fecundi  ad  eudem  (per  prima  huius,  )c£  quia  pofitum  eit  ut  fit  a 
ead  C e,ficu  t d c ad  c b,ent  u triufque  dictorum  triangulorum  ad  triangulum  b ceuna 
proportio, quare  per  primam  partem9  quinti,ipfi  funt  squales,  ficque  patet  fecuda 
pars,  Eucli.ex  zamb.  Theorema  10  propofltio  is 

t*  JEqualium  Si  unum  uni  squalem  habentium  angulum  triangulorum 
reciproca  funt  latera,qus  circum  squales  angulos,8i  quorum  unum  uni 
angulum  squalem  habentium  rriangulorum  reciproca  funt  latera,  qus 
circum  squales  angulos. ea  quoque  funt  squalia. 

THEONE  zamberto.  sint  aqualia  triangula  * £ r,CT  «V  t,unum  uni  aqualem  habentia  angulum,  eu 
fcilicet  qui  fub  £ * rei  qui  fub/x  uD  ico  quod  ip forum  * £ ?,#  * / triangulorum  reciproca  funt  later atqua  cir/ 
cum  aquales  angulos,hoc  efl  ficut  ?x,ad  x /,flc  t « , ad  x e.conflituantur  enim  (per  14  primi)  in  retas  lineas,  ? ai 
ipfl  x Ai»  direSum  igitur  cf  t x.ipfi  a £,#  conncSatur  £ /.Quoniam  igitur  (per  hy/  f j, 

poibefln)  aquumeji  triangulum  xC?,  triangulo  « / t^liud  autem  quoddam  t*  /,efl  ^ 
igitur  (per  7 quinti)  ficut  triangulum  £xy,ad  ipfum  £ x /triangulum  fic  triangulum  1 
• x /,  ad  triangulum  £x/.sed  ficut  quidem  ? x £,ad  £ a / ,flc?  * ,ad  x /.ficut  autem  | 

(per  primam  fexti,) , x /,ad  £ x /,flcsx,ad  x £,#  ficut  igitur  (per  11  quinti)?  a ad  x 1 
/,fic  1 xM  * £■  Triangulorum  igitur  *£?,&■*/  t.reciproca  funt  latera:  qua  cir/  I 
cum  aquales  angulos.  Verum  reciproca flnt  latera  ipforumx£t,CT  a/  i.trian/  1 
gulorum.eftolp  ficut?  x,<id  x /,fc  1 x,ad  * £.D  ico  quod  aquum  efl  triangulum  x £ 
t triangulo  x / c. Connexa  enim  rurfus  e /.quoniam  efl  ficut  ? x,ad  * /,flc  t *,ad  x £,fed  ficut  quidem  ? x,ad  x /, 
fle  triangulum  x f r/td  triangulum  e x /.ficut  aute  > x.adx  C,fic  triaguli  t * /,ad  trianguli  £ x /.ficut  igitur  tridtt 
gulumxC  ?,  ad  triangulum  e x/,[c  triangulum  t x/,ad  triangulum  e x/.Vtrumque  igitur  ipforumx  S ?,& 1« 
/,ad  C x /pandem  habet  rationem,Aequum  igitur  cfttper  nonam  quinti,)triangulum  x £ rtriangulo  t x /.Aequa 
lium  igitur  ff  unum  uni  aqualem  habentium  angulum  triangulorum  reciprocafunt  latera:  qua  circum  aquales 
augulos.Et  quorum  unum  uni  aqualem  habentium  anguli  triangulorum  reciprocafunt  latera.qua  circum  aqua 
ra  quoque  funt  aqualia, quod  demonflrare  oportuit. 

Eucli.ex  Camp.  Propofltio  1; 

II  fuerintquatuor  lines  proportionales.quod  fub  prima  Si  ulri' 
ma  re&angulum  continetur,squum  erit  ei  quod  fubdnabusre/ 
liquis.S  iuero  quod  fub  prima  Si  ultima  continetur,squum  fue/ 
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tic  ei  quod  duabus  reliquis  continetur  redtangulum,  quatuor  lineas  pro/ 
portionales  efle  conuenit. 

CAMPANV  s.  Sint  quatuor  lines  ab  c d,  proportio 
nales.fitque  proportio  a ad  b.ficut  c ad  d,dico  quod  fu/ 
perficies  contenta  fub  a SCd.squalis  eft  fuperficiei  conte 
ts  fub  bKc.SC  fuperficies  co  teta  fub  a 8 d?eft  squalis  fu 
perficiei  contents  fub  b Kc.  Et  fi  fuperficies  c5 tenta  fub 
a SC  d eft  squalis  fuperficiei  co  tets,fub  b SC  c.dico  quod 
proportio  a ad  b eft  ficut  c ad  d.Fiat  enim  fuperficies  co 
' teta  fub  a SC  d,SC  fuperficies  co  tenta  fub  b SC  c.  Si  ergo  eft 
proportio  a ad  bficutc  ad  djateraillarufuperficierue/ 
rut  mutekefia.fed  SC  anguli  ab  eis  contenti  squales:quia 
utraqj  eft  rectorum  anguloru , quare  per  fecunda  parte 
i5;huius.ipfi  funt  squales:quod  eft  primum.  Secudu 
patet  per  prima  partem  eiufdem.fi  enim  ipfs  funt  squales.quia  omnes  anguli  ear5 
funt  rectulatera  earum  erut  mutekefia, quare  proportioa  ad  b3ficut  c ad  d.quod  eftfc 
cudu.  £ticli.ex  zamb.  T beorema  u propofitio  is 

Si  quatuor  rcdta  lines  proportionales  fuerint, quod  fub  extremis  com 
prehenfum  rectangulum, aquum  efl:  ei  quod  fub  medqscontinetur  refta 
gulo.EtG  fub  extremis  comprehenfum  redtangulu  aquum  fuerit  ei  quod 
fub  medijs  continetur  redtangulo,  quatuor  redis  lines  proportionales 
erunt. 

. theon»  Z mberto.  sint  quatitor  reSa  lineet  proportionales  a e y / ‘ f.peul « y Ap  c t.ad  {.Di 

co  quod  fub  ipfls « {^omprtbatfum  refiangttlum.aquum  eft  ei  quod  fub  y Aer  i> continetur  rcSangulo.Ex/ 

citetur  enim  C per  a primi,) ab  a y,fignis,ipfts  ut.ffy  /,redis  lineis, ad  angulos  reSos  * »,Cr  y poiwtiir  (per je 

eundam  primi,)  ipjl  {,a qualis « t.ipfi  autem  t,aqualis  y e, com 
pleanturlji  u g,ef  s <f,parallelogramma.Et  quoniam  eft  ficut  u e 
ad  y Ape  eft  e,ad  {,aqualis  autem  eft  t.ipfi  y t,Qr  f.ip/i  a »,  eft 
igitur  ficut  xS.ady  Ape  y e, ad  « «.igiisr  (per  tafexti  g »,c r / 
e, paraUelogrammorumreciproca funt  latera,  qua  circum  it/ 
quales  angulos. Quorum  autem  parallelogramtnorum  aquian 
gulorum  reciprocafunt  latera  qua  circum  aquales  angulos.ea 
quoque  funt  a qualia.  Aequum  igitur  eft  parallclogrammump 
t,  ipji  / e.parallelograiumo.cr  eft  g »,  id  quod  fub  * C,  er  {. 
aqualis  enim  eft  « t.ipfi  {.At  J e, id  eft  quod  fub  y 'ACT  t.aqua 
lis  enim  eft  y s.ipfi  i.tgiturquod  fub  x A.&  {.continetur  redangulum:  aquum  eft  ei  quod  fub  y f.ff «,  continetur  re 
Oangulo.  sed  iam  quod  fub  x comprehenditur  reSangulum,aquum  efto  ei  quod  fub  y i,  continetor 
reSanguIo.Dico  quod  quatuor  n 3a  linea  proportionales  crutficut  xfi.ady  Ape  t.ad  {.  zifdem  namque  conftftf 
Sis  quoniam  quod  fub  x {.aquum  eft  ei  quod  fub  y A«T eft  quidem  quod  fub  a C.&upfum  e, .aqualis  enim  eft 

« »,  ip/1  i.quoi  autem  fub  j-Ad"  t.eft  ipfum  / f,  aqualis  enim  eft  y t.ipfi  i,igiiur  g t,aquit  eft  ipfi  j aquian fftlc 
funt.Acqualiu  autem  aquianguloru  parallelogrammoru(per  iafexti)redprocafunt  lateratqua  circum  aquit 
les  angulos.  zfl  igimper  10  quinti.)  ficut  x ha  d y Ape  y i.adx  n,  aqualis  autem  eft  y e,ipfi  t.ff a tjpft  {eft  igitur 
ficut  xS.ady  A/lc  iM  {.si  quatuor  igitur  reSa  linea  proportionales  fuerint,quod  fub  extremis  coprebenfum  re' 
Sangulii, aquam  eft  ei  quod  fub  medijs  comprehenditur  rctiangulo.&fi  quod  fub  extremis  comprehenditur  rcSan 
galii  aquum  fuerit  ei  quod  fub  mediis  continetur  reSangulo.ipfe  quatuor  reSa  linea  proportionales  erunt  quod 
oportebat  dcmonftrare.  i 


Eucli.ex  catnp.  Propofitio  iS 

I fuerint  tres  lines  proportionales, quod  fub  prima , & tertia 
redtangulum  continetur, aquum  eritei  quod  a fecunda  qua/ 
dratodefcribitur.Siuero  quod  fub  prima  & tertia  continetur 
aquum  ei  quadrato  quod  a fecuda  producitur, ipfa  tres  lineas 
proportionales  erunt. 


CAM/ 


'ft 
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c amp-a  n VS;  Sic  proportio  linesa  ad  lineam  b,fi/ 

cut  lines  b ad  lineam  c.dico  quod  fuperiicies  contenta  <c  ' 

fub  a Si  c.  squalis  eft  quadrato  b,&  fi  fuperficies  conten  i 1 

ta  fub  a 8Cc  eft  squalis  quadrato  b,dico  quod  propor/  t - .... 
tioaadbeftficutbadc.hocautemefteuidens  per  prs/ 
cedentem,pofita  alia  linea  qua:  fit  squalis  b,ita  quod  b 
fit  in  tatione  fecunds  8£  tertis.  £ 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  a propofltio  tj  ~~~~— 

‘7  Si  tres  redis  lines  proportionales  fuerint, 
quod  fub  extremis  comprehenfura  redlangulu, 
squumeflei  quod  a media  quadrato.Et  fi  quod 
fub  extremis  continetur  rectangulum,squum  fuerit  ei  quod  a media  qua 
drato.ipfs  tres  redis  lines  proportionales  erunt. 


■ TH  E 0 Nex  Zamberto.  sint  tres  reSt  linet  proportionales  x g r,ficut  x,ad  g,fic  g,ad  y.Dico  quod  fub* 

r,comprehenfumreBangulum,tquumefleiquodexg,quadrato.Ponatur(pcriprimi,)ip[lg,tqualis  /■ Et  quo/ 
eUm  efl  (per  hypotbcfln,)flcut  x^.d  g,fic  C ad  y,tqua'ts  autem  efl  g,:pfl  /,efl  igitur(per  7 quinti,) ficutxytd  e,  fle 
/,ad  r.si  quatior  autem  reSt  linet  proportionales  fuerint, quod  fub  ex/ 
tremis' comprebenfum  rc8angulu,*quum  efl  ei  quodjub  mediis  continetur 
reBangulo)  per  16  fexti.i  gitur  quod  fub  t y,tquum  efl  ci  quod  fub  € f.  Sed 
quod  fub  6 /jd  efl  quod  fit  ex  g,tqualis  enim  efl  gjpfi  /.igitur  quod  fub  « 
y, comprehenditur  rc8angulum,*quum  efl  ei  quod  ex  g, quadrato,  sed 
iamquodftb  x?,eflo  tqualeeiquodexC.Dico  quodejl  ficut x,ad e,fc S, 
ad  y.Eifdem  namque  ccnftruSis, quoniam  quod  fub  x y,tquum  efl  ei  quod 
exg,fed  quod  ex  S, id  efl  quodjub  e / , equulis  enim  efl  gppfl  f, igitur  quod 
fub*  y,tqu um  efl  ei  quod  fub  ( /.Si  autem  quod  fub  extremis  tquum  fue/ 
rit  ei  quod  fub  mediis,quatuor  reSt  linet  proportionales  funttper  16  fexti. 

Efl  igitur  ficut  x^td  g,fic  /,ad  y.  Aequalis  autem  efl  gjpfi  / ,ficut  igitur  x ad 
ejicg^tdy.si  tres igiturreBt  linet  proportionales  fuerinttquod fub extre/  x t>  / r 
mis  comprehenditur  re8igulii,*quu  efl  ei  quod  d media  quadrato.Et  fl  quod  fub  extremis  comprehenditur  rcBS/ 
gulum  tquu  fuerit  ei  quod  k media  quadrato-.tres  reSt  linet  proportionales  e-  ut,qucd  oportebat  demonfirarc. 

Eucli.ex  Camp.  Propofltio  17. 


n 


I fuerint  duo  trianguli  fimiles, proportio  alteriusad  alterum  efl: 
tanquam  proportio  cuiuslibet  fuilateris  ad  fuum  relatiuum  Ia/ 
tus  alterius  duplicata. 

CORRELARIVM 

Manifeftum  etiam  ex  hoc, quia  omnium  trium  linearu  continue  pro/ 
portionalium  quanta  eft  prima  ad  tertiam,  tanta  erit  fuperficies  conditu' 
tafuper  primam  ad  fuperficiem  conftitutam  fuper  fecundam  cura  fuerit 
ei  fimilisin  lineatione  8C creatione. 


CAMpanv  s Sint  duo  trianguli  abcStdef  fimiles,eruntque  per  primam  diffini/ 
tio  nem.s  quianguli>&  laterfi  pro 
portionalium-  Sit  ergo  angulus 
a,squalis  angulo  d,8£  angulus  b 
angulo  e,5i  angulus  cingulo  f,e/ 
ritqj.pportio  a b ad  d c.  & a c ad 
d fificutb  c ad  c fjdico  quod  pro/ 
portio  trianguli  ab  c ad  tnangu  g b c e f b g e c f 
lum  d e fieit  ficut  proportio  b cad  e f.duplicata-Subiungatur  enim  fecudu  doctrinam 
«o  huius, duabus  lineis  b cSCc  f,tertia  in  cSrinua  proportionalitate:qus  fit  c g,protra/ 
tracta  aut  refecata  c b,fi  cg  fuerit  ea  maior  aut  minonSt  producatur  linea  g a.  eritque 
per  fecundam  parte  1*  huius, triangulus  a g c, squalis  triangulo  d e f.prop  ter  id  quod 

n 4.  propor 


/NA 


kA 
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proportio  a cad  d feftficutefad  cg,8£ angulus  c squalis  angulo  fcquareper  fecund? 
partem  7 quinti,trianguli  a b c ad  utrunq?  iIloru,erit  una  proportio,  fed  per  primam 
huius,proportio  tnanguliab  cad  triagulum  a g c,eft  ficucb  c ad  gc.Atuero  propor/ 
tio  bcad  cg, ficut  b cad  e f duplicata, per  lodefcriptionem  quinti:  ergo  proportio  tri/ 
anguli  a b c ad  triangulum  d e f , eft  ficut  proportio  b c ad  d f duplicata,  quod  eft  pro/ 
pofitum.  Si  autem  c g fit  squalis  b c,erit  per  fecundam  partem  i*  huius : triangulus 
a b c squalis  triangulo  d e f.  squalis  autem  proportio  componitur  ex  squali  duplica 
ta  uel  triplicata  uel  quotienfcunquefumpta.  Iftam  eandem  pailionem  pollemus  eo 
dem  modo  8C  per  eadem  media  demonftrare  de  fuperficiebus  aquidiftarium  laterum 
fimilibus/umpta  folum  13  prsfentis.Ioco  i4*Nondemonftrat autem  eam,quia  per  fe/ 
quentem  demonftratur  umuerfaliter  de  omnibus  fuperficiebus  fimilibus.  Quare  per 
correlarium  quod  uniuerfaliter  proponitur  deomnibus  fuperficiebus  fimilibus,non 
dum  patet  nifi  de  triangulisded  demonftrata  fequente, pates  erit  de  omnibus . Pofuit 
autem  ipfum  hic  & non  in  fequente:  quia  eft  correlarium  huius,  non  autem  fequentis, 
ex  modo  enim  demonftrationis  huius, fua  ueritas  manifeftata  eft:non  ex  modo  illius* 
Eucli.cx  c amp.  Propofitio  is 

| Mnes  dure  fu  perficies  fimiles  muitiangul*,funt  diuifibiles  in  tri 
| angulos  fimiles  atque  numero  aqualcs,eftc^  proportio  alterius 
I earum  ad  alteram,  ficut  cuiuslibet  fui  lateris  ad  fuurn  telatiuum 
latus  altcrius,proportio  duplicata. 

campanv  s sint  gratia  exepli,duo  pentagoni  a b c d e,f  g h k ,1  fimiIes,dico  quod 
ipfi  funt  diuifibiles  in  triangulos  fimiles  numero  squales, Si  quod  proportio  alterius 
eorum  ad  aiteru:eft  ficut  a b ad  f g proportio  duplicata,ducatur  enim  lines  dus  a c 8C 
a d,  ite'mque  f h Si  f k,erltque  per  prsfentem  hypothefin  8i  per  6 huius, triangulus  a b 

c, squiangulus  triangulo  f g h,8i  triangulus  a e d, triangulo  f 1 k.  Similiter  quoque  per 
hanc  communem  fcientiam.Si  ab  squalibus  squalia  demas  qus  relinquuntur  squa 
funt.erit  triangulus  a c d,squiangulus  triangulo  f h x.Nam  ipfi  petagoni,pofiti  fune 
»quianli,Si  laterum  proportionalium,8i  quia  trianguli  in  quos  diuiduntur  funt  adin 
aicem  squianguli,ut  probatum  eiherunt  etiam  Si  fimiles  per 4 huius.8idiffinitionem 
limiliumfuperficierum,quarecum  ipfi  fint 
numero  squales,  patet  primum.  Secun/ 
dum fic: protrahantur bd  qus  fecet  ac  in 
puncto  m,8ig  k qua  fecet  f h in  puncto  n,e/ 
ritqs  triangulus  b c d , squiagulus  triagulo 
ghxpers  huius  Si  prsfentem  hypothefin, 
quare  8i  triagulus  a b m triangulo  f g n,5C  a 
md^n  K,ergo  per  4 huius,proportio  b m ad 
gn;eft  ficut  ajm  ad  f n,Si  a m ad  f n, ficut  m d ad  n K:quare  pern  quinti, bm  ad  g n, ficut 
m d ad  n K,ergo  permutarim  b m ad  mdjficutgn  ad  nk.Sed  peri  huius,  ab  m adam 

d, 8ibcmadcmd,ficutbmadmd.Sipereademf  gnad  fnk,Signh  adh  nx, ficut  g 
n ad  n x,ergo  per  u quin  ti,ab  c ad  a c d,ficut  f g h ad  f h k,quare  permutarim  a b c ad  f g 
h, ficut  a c d ad  f h k.Eadem  ratioe  probabis  quod  Si  ficut  a c d ad  f 1 K,ergo  per  is  quin' 
ti  totius  pentagoni  ad  totum  pentagonu.ficutabcadfgh,  per  prsmiffam  igitur  eft 
proportio  pentagbniacd  ad  pentagonum  ftixVficut  proportio  ab  adf  g duplica'” 
ta:quod  eftpropofitum.Hx  quo  rurfus  patet  correlarium  prscedentis.  Aliter po/ 
teftdemonftrarifecundum,cum  enim  trianguli  in  quospentagoni  diuiduntur  fintad 
inuicem  fimiles, erit  per  prscedetem  proportio  a b c adf  g h ficut  b cad  ghduplicata, 
K a c d ad  f h K,ficut  c d ad  h x duplicata,  81  a e d ad  f 1 k:ficut  d e ad  kl  duplicata,quia 
igitur  omnes  hs  proportiones  duplicats  funtsqualespropterhoc  quod  pofitum 
eftfimplaseflesqua!es:eritperi3  quinti  totius  pentagoni  ad  totum  pentagonum, fi' 
cut  lateris  unius  ad  fuumrelatiuu  latus  alterius  proportio  duplicata. 

Eucli.cx  c amp.  Propofitio  19 


19  Suprafatam  lineam, f at*  fuperficieifimilem  fuperficiem  deferibere. 

campanvs  ?it  data  linea  a b,fupra  quam  uolo  conftituerefuperftciem  fimilem 
dats  fuperficiei  qus  fit  pentagona, & fit  cd  e f gtdiuido  hunc  pentagonum  in  triangu 

los 
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losdu<?tislineisdf,&dg,8£fuperpuctuma  conftituo  angulum  sqnale  angulo  c,du/ 
cta  linea  a h,S£  fuper  punctum  b,conftituo  alium  angulum. qui  fit  a b h,  squalem  an/ 
gulo  cd  g,protradla  linea  b h quoufque  concurrat  cu  a h in  puncto  h.eritqj  per  i'  pri 
“mi  angulus  a h b, squalis  angulo  c g d&  ideo  per + huius  latera  duorum  trianguloru 
gcd8£hab,proportionalia.  Facio  quoque 
angulum  h b k, ducta  linea  b k : aequalem  an/ 
gulo  gdf,3£  angulum  kbl:  ducta  linea  bl.s/  \ > 
qualem  angulo  d g f,8£  angulum  b k1  ducta  li 
nea  k 1, squale  angulo  d f e,eritque  perfectus 
pentagonusquiconftituenduseratfuper  li/ 
neam  ab, eft  enim  aequiangulus  dato  penta/ 
gono  propter  squalitatem  angulorum  tria/ 
gulorum,in  quos  eftuterquediuifus,fed5£laterum  proportionalium,  propter  pro/ 
portionalitatem  laterum  ipforum  triangulorum, qus  ex  a-  huius  euidenter  apparet, 
quare  per  diffinitionem  fimilium  fuperficierum,pentagonus  coftitutus  fuper  lineam 
a b,eftfimilis  pentagono  dato, quod  eft  propofitum. 

Tres  ex  Zamberto  fequentes  propofitiones.tribus  prscedencibus  ex  Ca 
pano.eonuerfo  ordine  refpondent  prima  ultims:media  prims  5£  ultima 
medis. 

Eucli.exZumb.  Problema  6 propofttio  it 

8 A data  reda  linea, dato  redilineo  fimile  fimiliterqj  pofitu  redilineum 
defcriberc. 

THEON«  Zamberto.  Sit  data  quidem  reSa  linea  x li, datum  «ero  reSilineum  y t. oportet  iam  d data  a $ 
rcBa  linea.ipf  y t,re8ilineo  fimile  fimiliterque  poptum  reSilmeum  defcribere.  ConneSantur  f /,  iy  eonjlttuatur 
(per  is  primi)  ad  xS,rc8amlmeam,adftgpdquein  ea  xfai  qui  ad  y,cft  angulo  aqualis  angulus  n x P,  ei  autem 
qui  eftfubyA  },  aqualis  angulus  x & », reliquus  igitur  qui  jub  y A !,ei  quifub  a a S,eft  aqualis,  tcquiangulu  igitut 
efliy  A.irianguhim.ipft » x $, triangulo  ( per  a fexti,)  pro/  " ' 

poriionalitcr  igitur  eft  ftcut  {A, ad « 6, fle  i y,ad « x,&  yA.ad 
xS.  Rurfus  conftituatur(per  15  primi) ad  fr  n,reSam  Irneam 
ad  fignaty  in  ea  & e, ei  quifub  A { i.eft  angulo  aqualis  angu/ 

lus$»  tjpftautemtJi,quieflfub*ei.Reliquusigaur  qui  1 — - 

ad  i,reliquo  quiad  i.eft  <tqualis,£quiangalum  igitur  eft  triangulum  f A\ .triangulo  iCs.proportionalitcr  igitur 
eft  (per  a fexti,)  ftcut  l A, ai  a g> ,ftc  { i,ad  < 8,eT  1 A, ad  1 i,o ftenfum  autem  eft  quod  ftcut  f A, ad  ■ $,f Ic  { y,ad  ■ «,C?* 
yA.iix  ftcut  igitur(per  1 1 quinti, )y  l,ad  x n,ftc  y A, ad  x &,C r 1 \,ai  > t,cr  in  fuper  t A#i  ip.Et  quoniam  */ 
qualis  eft  angulis  y ( A^tngulo  xuO.ar  angulus  A i >, angulo  e > t, totus  igitur  quifub  y f i.toti  quifub  x»l,eft  a/ 
qualis. id  prophrca.dTquifub  yAe.ei  quifubx£e  aqualis. E ft  aut  ff qui  ad  y,ei  qui  ad  a, equa’ is  qui  ad  f,ei  qui 
adi,  tquiangulum  igitur  eft  x i,ipf 1 yt,  crea  qus  arcum  aquales  angulos  funt  latcra.ei  proportionalia  habet. 
Simileigitur  eft  (per  primam  diffinitionem  fexti  x t,ri8ilineum,ipft  y t.reSilineo.A  data  igitur  reBa  linea  x£, dato 
retUlinco  y i,  fimile,  fimiltcrcp  pofttum  rcSilineZ  deferiptum  eft  x e, quod  facere  oportebat. 

• Eucli.ex  Zamb.  Theorema  n propoptio  19 

Similia  triangula,adinuicem  in  dupla  funt  ratione  laterum  fimilis  ra' 


J.  :s: 


*9 


THE  0 Nex  zamberto.  sint  fimilia  triangula  x$y,<J"  A e f, aqualem  habentia  eum  qui  ad  e,  angulum  rj 
qui  ad  t.flcutquc  x $,ad  e y.ftc  A t.ad  t {.ita  utGy.ef  1 {, fimilis  rationis  ftnt.Dico  quod  triangulum  x S yjtd  trian, 
gulum  A 1 1 duplicem  bibet  raiionent.qudm  fry.adt  {.sumatur  namque  (per  1 0 fexti,)ipfaru  g y,ff , {, tertia  pro 
portionalis  £ ».ul  fit  ftcut  ey,idt{,ftct(,ad£t,conne8aturqucx  ■-  Quoniam 
igitur  eft  ftcut  x$  ad  $ y.ftc  A t,adt{,uicifjim  igitur  (per  16  quinti,  ftcut  x$  ad 
A 1 ,ftc  f,  -„ad  t {.sed ftcut &yad\{,ftccftt  {,ad  e t,& ftcut  igittrcper  u 
x fad  A i.ftc e ;,ad £ H.lgitur  (per  u fexti,)  Ae{ , triangulorum  reci/ 

roca  latera:  qu*  circum  aquales  angulos.Quorum  autem  unum  uni  aqualem 
abentium  angulum  triangulorum  reciproca  funt  Utera  qua  circum  aquales 
angulos  ea  quoque  funt  aqualiatper  eandem  ) Aequale  igitur  eft  triangulum 
x tu,  triangulo  A\\,S  quoniam  eft  ftcut  £ y,ad  i (,ftc  t fcd  £ a,fl  autem  tres 
reSahnea  proportionales  fuerint, prima  ad  tertiam  duplicem  habebit  ratio/  t ■ » a ( 

ne,  quam  ad  fetida, igitur  P y/td  Si.duplice  ratione  babetiq  ai  t {,  (per  ■»  diffinitione  quintlsiau  ait  > fod  $ » 

f* 


If*.  geomet.  elbment.  evclidis 

flccperi  [exii)*  fi  y trucium  aidtt  triangulum.  Triangulum  igitur  * e y ad  « e »(per  eandem  diffinitionem) 
duplicem  rationem  babet.qudm  e radi  i.  Aequale  autem  efl  triangulum  a fi », triangulo  </ 1 }■  igitur  & triangulum 
• C y.ad  triangulum  f i / duplicem  rationem  habet, qudm  fi  y ad  t{.  similia  igitur  triangula,  adinuiccm  in  duplici 
rationefuntfimilis  rationis  laterum,quoi  oportebat  demonflrarc. 

Correlarivm.  Exhoc  utrif  manifcffum  efl, quod  fi  tres  rc&te  tinea  proportionales  fuerint : /Icat 
prima  ad  tertiam,fic  quod  k prima  triangulum  ad  id  quod  efl  a fecunda  [mile  pmilitcrty  defcriptum : quonid  ofiem 
fum  efl  quodficut  r fi  ad  fi  «,jic  triangulum  «fit  ad  triangulum  i t f.quod  oportebat  demonfl  rare. 

Eucli.ex  Zamb.  Theoremata»  Propoptioic. 

ona,in  fimilia  triangula  diuiduntur.&insqualia  numet 
one  totis,  8C  polygonum  ad  polygonum  duplicem  ratior 
nem  habet, quam  fimilis  rationis  latus  ad  fimilis  rationis  latus. 


Similia  polyg 
itu,»  ro,8J+xquaratii 


THE  ONex  Zamberto.sint  fimilia  polygona ,x  fit* 

» ©■  t s s * x : [mitis  autem  rationis,eflo  x fi  ipfl  t ».  Dico 
, , quodxfirJltS‘i  u s u x polygona,  in  fimilia  triangula  di/ 

e/utoyt i ujjuntur,(T  in  aqualia  numero, zr  * aqua  ratione  totis: 
tr  polygonum  xfiy  St  ad  polygonum  / * s u x,  duplam  ra 
tionem  habet, quam  xSadt  «.comedantur  fi  t,tfi,«  a,©* 
rs:$T  quoniam  polygonum  xSyJt  (per  bypothepn)  (Imi 
le  efl  polygono  t » s s a : aqualis  efl  angulus  fiat  ei  qui  fub 
• f A c/i  angulo,  er  efl  peut  fi  xadx  y.fic  »fad{\.  Quonid 

igitur  duo  triangula  funtxgicr  t « t.unum  angulum  uni  angulo  aqualem  habentia:  circum  autem  aquales  a» 
ptlos  latera  proportionalia:aquiangulum  igitur  efl  (per  fextam  fcxti)triangulum  x fi » triangulo  f » a:  quare  tff 
[mile.  Aequalis  aut  efl  & angulus  a fit,  angulo  lix.eff  autem  ff  totus  x fi  r.toti  lis  aqualis , propter  pmilitudini 
polygonorum.  Reliquus  igitur  angftks  t f y, reliquo  angulo  a • e efl  aqualis:  & quoniam  o b pmitiiudinem  ipforS 
« f * ©"  l a A trianguloru,  efl  /Icat  t fi  ad  fi  x,pcxi  ad  i «,  fedty  propter  fimilitudinem  polygonorum  eftpcut  x fi 
ad  fi  y.fic  1 1 ad « t:cx  aquali  igitur  (per  u quinti)  e fi  peut  t fi  ad  e y.pc  \*ad«i:&  circum  aquales  angulos  t fi 
yZTXt.  I, latera  proportionalia funttaquiangulum  igitur cfi  (per  6 fexti) triangulum  t Syjriangulo  a a l. Quare 
«T  triangulum  t fi  y.ipp  triangulo  xtl  tfffimile.id  propterca  etiameper  s fexti  diffinitionem, triangulum  ty^fl/ 
mile  efl  triangulo  x i «.polygona  igitur  «e  ? / • ©*  i a » a A,in  fimilia  triangula  diuifafunt.ff  aqualianumero. 

Dico  infuper  quod  fimilis  rationis  funttctis,bocejl,quodfunt  proportionalia,  S quidem  antecedentia  xGutfi 
y&t  y S-.fequentia  autem  illorum  liXAitCr  xi  *,&  quod  polygonum  xfiy  Jt,ad  polygonum  fiuBnx,  duplant 
rationem  babet.quam  fimilis  rationis  latus  ad  pmilis  rationis  latus,  hoc  efa  e ad  i «.Comedantur  enim  xyQ r i 
l:«f  quoniam  propter  fimilitudinem  polygoncrum.squalis  efl  angulus  xfiy  angulo  eflftcut  x fi  ad  Sy,f le 

(s  adn  l-.aquiangulum  eff  igitur  (per  fextam  fexti)triangulum  xfiy  triangulo  i a t:aqualts  igitur  eft  angulus  fi  x 
y, angulo  qui  fub  fiyx.ei  qui  fub  a t quoniam  aqualis  cfi  angulus  fixu  angulo  «(,:  patuit  autequod 

angulus  xfin  angulo  i «p  eff  aqualis:  tT  reliquus  igitur  angulus  x n S.reliquo  t>«cff  aqualis.  Aequiangulum 
igitur  cft(pcr6  fexti)triangulum  « fi  ufriangulo {t?.  similiter  quof  offendemus  quod  & triangulum  fi  u y.aqui 
angulum  efl  triangulo  « p e.proporticnatiter  igitur  effcptr  t fexti)pcut  quidem  xpadp  fificut  it  adit.  Sicut  ait 
temg/xad/iy,pctiad,6.  Quare  ex  aquoeper  u quinti)ficut  x p ad  p y,fic  i rad,e.sed  ficuta  padp  yfic  tri/ 
ang/ilum  xfipad  triangulum  u fi  y,&  x ut  ad  tu  y.adfeimticcm  enim  fmt:ficutbafes(pen  fexti)  .Et  peutunum 
antecedentium  ad  unum  fequentium(pcr  n quint^ffe  omnia  antecedentia  ad  omnia fequcntia.sicut  igiturfpercon/ 
uerfionem  prima  diffinitionis  fexti)triangulum  xpfiad  triangulum  fi  u-  y.fic  xfitadyfit.  scdpcutxpfiadt  p 
y.fic  xfiad/iy.cr  jieut  igitur)pern  quinti )»  uaduy-fie  triangulum  xStad  triangulum  tfiy.ld  propterca,©* 
flcut  i tadrS,  fic  triangulum  <txad  triangulum  «xe.  Efipficut  xuad/j  y.fic  f,  ad  1 6 , ©•  peut  igitur  (perii 
quinti^riangulum  xStad  triangulum  S t y,fic  triangulum  fsxad  triangulum  t xedT uicifiimeper  16  quinti)  peut 
triangulum  xgtad  triangulum  f a xtfic  triangulum  Styad  triangulum  « x i,  similiter  quo%  offendemus  connexis 
fiJff tr.. quod  <f  fient  triangulum  tfiyad  triangulum  x » e,Jic  triangulum  tyfad  triangulum  xin.Et  quoniam 
efl  ficui  triangulum  xfitad  triangulum  i • x,fc  triangulum  tfiyad  triangulum  *««>©■  etiam  triangulum  tyf 
ad  triangulum  x i *,©"  peut  igitur  cper  p qumti,unum  antecedentium  ad  unum  fequentium-.fic  omnia  antecedens 
tia  ad  omnia  fequentia.  Eff  igitur  triangulu  xfitad  triagulum  t a x,pc  polygonie  xCyJtad  polygonii  tisnx.sed 
triangulum  xfitad  triangulum  { a x,duplam  rattonekabnt.quam  x f fimilis  rationis  latus  ad  > «pmilis  rationis  la 
tus.similia  enim  tridgula  induptici  ratione  funtfimlis  ratiois  latera  (per  mfextiy&polygonu  igitur  xSftadpo 
lygoiw  i « x.duplam  habet  ratione, qua  x fi  fimilis  rationis  latus  ad  ; s pmilis  rationis  latus  ■ similia  igitur  p<v 


' i - i .1  ftrfBJgft.  SE-XTVS-  - ..tff 

fygoiM  m|imifi(Urk«gutt  diuidunlur,&*  imrqi salia  numero,& t qua  ratione  totis, (TpolygOHUM  ai  polygonum  tpfaiu 

• duplam  rationem  habet, quam  fmihs  rationis  latus  ad  fimilis  rationis  latus, quod  dmonjlrareoportcbat. 

PRIMVM  CORRELARIVM  Proinde  in  uniucrfum  manifefium  cjl.quod  fimiles  reSi  r 

linet  figura  adinuicem  in  dupla  funt  ratione, fimilis  rationis  laterum ,ff  fi  ipfarum  xfiff  i npropor 
tionalcm  accipiamus  f,  ipfa  a fi  ad  § duplam  babet  rationem  quam  a fi  ad  ia:  habet  autem  ff  poligonu  * 

fine  quadnlatcru  ad  quadrihttru  duplam  ratione, quam  fimilis  rationis  latus  ai  fimilis  rationis  latus, 
hoc  cjl.x  e ad  i mpatuit  autem  boc  in  triangulis,  similiter  autem  (y  in  flmilibus  quadratis  ojlcnde 
tur.quod  in  duplici  ratione  funt  fimilis  rationis  laterii.patuit  autem  er  in  triangulis.Proinde  etiam  in 

-i  uniuerfum  eft  manifcflum,  quod  fi  tres  retia  Unet  proportio 

nales  fuerinf-erit ficut  prima  ad  tertiam-.fic  qua  d prima  fpe 

cies  ad  cam.qut  d fecunda  fimilis  ff  fimiliter  deferipta  ejl. 

ALITER.  Dememonjlrabimus  aliter  cr  expc/  T 
- ditius,  fimilis  rationis  ejje  triangula,  ir.jlituantur  enim  rur/  J 
fus  xSyJ  i polygona-.ff  comedantur  fi  i,t  y,*  a,  x \ . Dico  quod  ejl  ficut  trinngulum  « c i , 

odq»  x:Jic  t fiy  ad  « « jitfV  / * ad  s « x.Quoniam  enim  fimile  ejl  triangulum  * C » triangulo  { » xiigitur 
(per  19  fexti, triangulum  xficad(*x  duplam  habet  rationem  quimS  i ad 

* x.ld  propterea  «f triangulumi  s y,  ad  triangulum * x t duplam  habet  ra/ 
tionem,  quam  fi  e ad  s a.  E/i  igitur  ficut  triangulum  xfiyai  triangulum 
l * x,fic  triangulum  fi  t y,ad  » x e. Rur  fu  s quoniam  triangulum  t fi  y, fimile 
ejl  triangulo  x*n  igitur  t fi  y ad  x a i duplam  babet  rationem  quam  y i re 
da  linea  ad  tx.id  propterea,  (y  triangulum  i y f duplam  rationem  habet 
ad  triangulum  x s s,  quimyxadsx,  sjl  igitur  f icut  triangulum  fi  ty  ad  x 
« 8, pe  y / i ad  x t *•  patuit  autem  zy  ficut » fi  y ad  x » t:fic  « fi » ad  t » x:  & 
ficut  igitur  ( per  ri  quinti  )xfiyadltx,fic  fisy  ad*  xi.&iyJ  ad  xtJ  ad 

x 6 n:Cr  ficut  igitur  Cpcrti  quinti)unm:  antecedentium  ad  unum  confcquS  y t t r.  . 

tiurn : fic  omnia  antecedentia  ad  omnia  confequentia:  zy  reliqua  ut  in  priore  dcmonflrationc-.quod  oportebat  dea 
tnonjrare. 

iucli.cxcamp.  Propofuio  i». 

I fuerint  uni  fuperficiei  fimiles.quaflibet  fuperfides  fibtjntii 
cem  fimiles  effe  eft. 

campa  nvs.  Sit  uterqj  pentagono'  i 

| rum ab  c.d  e f,(imilis  pentagono  g h k:  di 
| co  eos  effe  fimiles  ftbrjnuice-Eit  enim  uteir 
ii  q?  eorum  «equiangulus  pentagono  g h k : ^ / 
per  conuerfionem  diffinitionis  fimilium  fuperficierum : 
quare  funt  atquianguli  adinuicem.  Similiter  quoque  per 
conuerfionem eiufdem diffinitionis. proportio  ab  ad  g 
h.  ficut  a c ad  g k,Sc.  g h ad  d e,  ficut  g k ad  d f : ergo  per  tu 

quam  proportionaliitatem.a  b ad  d e.ficut  a c ad  d f.  Eodem  modo  probabis  reliqua 
latera  pentagonorum  a bc&def,continentiaxquos  angulos  : effe  proportionalia. 

Per  diffinitionem  itaque  fimilium  fuperficierum:ipfifunt  fimiles  adinuicem:  quod  eft 
propofitum. 

v Eucli.cx  Zamb.  Theorema  i;  propofitioit. 

u Qus eidem  -redfalineo  funt  fimilta.&adinuicetn  funt  fimilia. 

THEONf* Zamberto.  sit utrunq, ip forum x,b,reSilmeorum,fimile 
ipfi  j.Dico  quod  & x ipfi  fi  ejl  /Smile.  QKoniam  tnim  fimile  ejl  x ipfy.xqui/ 
angulum  ejl  <y  ei(per  conuerfionem  primi  di  finitionis  fexti ) ff  qua  cir/ 
cum  «quales  angulos  fur.tlatera, proportionalia  habet.  Rurfus  quoniam  fifi  . 

mile  t/1  ipfi  r:«quiangulum  igitur  e/1  (f  eip  er  eandem,  &qua  circum  aqua  /\ 

lesles  funt  angulos  latera  proportionalia  babet : uttawfa  igitur  ipforum  t 
ipfi  r irquiangulum  c/ 1 (per  6 fexti  :CT  quee  cirea  aquales  funt  angulos 
ter  a babet  proportionaba.quare  per  eandem  ffxipfi  fi  xqaiangulum  efl.zy 
qut  di  cum  aquales  funt  angulos  latera  babet  proportionaba.simile  igitur 
ejl  e ipfi  *,quod  oportebat  demonjlrart. 


m 


A 
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GEOMET.  ELEMMT.  EVCLIDIS 

Eucli.ex  camp . # PropofllioiK 

1 1 fuerint  quotlibet line®  proportionales, atque  fuper  bin&s& 
| binas  fimiles  fuperficiesaefignentur,  ipf®quoc£  fuperficies  e/ 
1 runt proportionales.  Si  uero  fuper  binas  & binas, fimiles  fu/ 
1 perficies  conftitut®  fuerint  proporrionales;ipfas  quoqj  lineas 
proportionales  effe  necefle  eft. 

campanvs.  si  quatuor  lines  proportionales, 
a,b,c,d,  fitqi  proportio  a ad  b,ficut  c ad  d : dico  quod 
fi  fuperficies  fimiles  conftituantur  fuper  a X b.utpote 
duo  pentagoni  fimiles,  8talis  fimiles  conftituatur  fu/ 
per  c8£d,utpoteduo  anguli  fimiles,erit,pportio  pen/ 
tagonorumficut  triangulorum.  Quod  fi  fuerint  pen 
tagoni  fimiles  8C fimiliter  triaguli  fimiles,  fueritcp  pro  ' 
portio  pentagoni  ad  pentagonum  ficut  trianguli  ad 
triangulu : dico  quod  erit  ^portio  a ad  b ficut  c ad  d. 

Subiungantur  enim  lineis  a 8C  b,e,&  lineis  c&d,  f,in 
cotinua  proporcionalitate,ficut  docet  huius:  eritqj 
per  quinti, ©"per  sequam  proportionalitatem,a 
ad  e,  ficut  c ad  f : quia  ergo  per  correlarium  17  huius, 
proportio  pentagonorum,eft  ficut  a ad  e 8£  triangulo  1 
rum  ficutcad  fceritpportio  pentagonoru  ficut  trian/. 
gulorum:&  hoc  eft  primfi.  Secundum  fic  patet.Sint 
duo  pentagoni  fimiles,  8t  duo  trianguli  fimiles,  fitq!  proportio  pentagonorum,  lunt 
criangulorum:dico  quod  proportio  a ad  b,eft  ficut  c ad  d.Sit  enim  c ad  g, ficut  a aci  b, 
hoc  enim  qualiter  fiat,  dictum  eft  fupra  1»  huius,  8i  fuper  g fiat  ficut  docet  19  huius,  fu/ 
perficies  fimilis  illi  quseftconftituta  fuper  linea c:eritqi  per  prsmiffam,fimilis  ei  quae 
conftituta  eft  fuper  lineam  d : ericqj  etiam  per  prima  partem  huius  u , qus  proportio 
pentagoniaad  pentagonumbteadem  trianguli  cad  triagulum  g : fed  eadem  erat  etia 
trianguli  c ad  triangulum  d:ergo  per  fecundam  parte  9 quinti,triangulus  d.eft  aqua/ 
lis  triangulo  g.Et  quia  fun  t fimiles, erit  linea  g aequalis  lineae  d,  per  primam  partem  17 
huius,cum  fuper  lineas  c d X g fint  trianguli:uel  fecundum  parte  is:  cum  fuerint  quae/ 
libet  alis  figurs  multiangulae:  squalitas  enim  no  producitur  ex  aliqua  proportione 
duplicata  uel  triplicata  uel  quo  tieslibet  fump  ta,  nifi  ex  squali : erit  itaqs  c ad  d ficut  a 
adb:quodeftpropofitum. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  15.  propofltiou, 

1 Si  quatuor  red®  line®  proportionales  fuerint  , 
etiam  qu®  ab  eis  redilinea  fimilia  fimiliterq?  de' 
fcripta,  proportionalia  erunt.  Et  fi  ab  ipfis  redili 
nea,  proportionalia  fuerint:  ipf®  quocg  red®  Ii/ 
ne®  proportionales  erunt. 

the  o N cx  zamberto.  sint  quatuor  reSa  linece  x t.tf.sf ■ t, 
fcut  x$adf  1 1 ad  » 1.  Defcribanturip  (per  is  fcxti ) « £ ipfis  ag&y  1 • 1 

Afimihafimilitcrtypofita  redilinea  napcy  xyj.ab  ipfis  autem  tiffseA  **  | t t 

per  eandem  fi  milia  fimiliter 'q,-  pofua  reSilinea  ni#  re- Dico  quod  eft  ficut  I 
tapadx?  J,fic  efi  n 1 ad , J.  sumatur  enim  in  f, (per  11  fexti)ipfaru 
f-. tertia  proportionalis  pipfarum  autem » / €" » t.tertia  proportionalis  e,i 
quoniam  efi  ficut  xSaiy  f.fic  t iad>  t, ficut  autem  yfad  f.fic  tladm  cx 
ce  quali  igitur  (peru  quinti, ficut  a e ad  ( ,/?c  t{  adi.  Sed  ficut  quidem  x$ 
adf.ficdT  uufiad  y / (per  correlarium  fecundum  ic  fexti.  Sicut  autem 
ad  c,Jicfciadr  e.  Sed  iam  cflo.ficutu  * S ad  xyAfic  /c  t ad , 1. Dico  quod 
efi  ficut  x£ady  /,fic  tiadil.  fiat  enim  ( per  nfexti) ficut  xfrady  S.fic 
tiadx  f.ff defcribatunper  s fexti)ex  x f,utri<$  ipforum  uffft  tfimile.fi/ 
nihttr'^  pofitm  r p.  Qyoniam  igitur  efi  ficut»  fiady/Jicitad  xp.gdc 

feripta 


*J7 


libeR  sextvs 

pta  funi,  ab  ipfis  quid?  xt.ZTy  /.fimilia  J 'militer'#  P°f‘a  k * fi,  & x y i,  A 
ipfis autem  .i.CT* f, fimilia  fimjUterip pofua ^ f.CT  o-^/f tgUur flcutu  « 
i.adxy  Afic  ^ i, ii  r f.pofttu  m eft  quod  ficut  k * x , ■ J<,fic  ut,  adi  9, 

&ftcut  igitur', per  n quinti)  u {,, td  <r  f,jlc  u fad  < (per  9 quinti) p f, 

ad  utru$  ipforu  1 I.Srf.eade  habet  ratione,aquale  igitur  eft  1 l.ipfi  „{.e  jl 
aut  ei  & fimile  fimiliter  pofituiaqualis  igitur  ejl » hipfi  n { ■ EI  quonia  ejl  jl 
cut  a t,ai  y J,fic  1 i, ad  t f. aqualis  autem  efl  n f,  ipfi « i,cft  igitur  [icut  x e, 

ady/tpcej,  ad  St.  Si  quatuor  igitur  retia  linea  proportionales  fuerint, 

€ dua  ab  ipfis  reSilinea  fimilia  [militer que  defcripta,propor;ionalia  erdt,  « 

& fi  ab  ipfis  retiilinea  fimilia fimilitcrfc  deferipta  proportionalia  fuerint,#^ 
ipfa  retia  linea  proportionales  erunt, quod  demonjlrafie  oportuit. 

LEMMA,  quod  autem  fi  retiilinea  aqualia  c?  fimilia  fuerint  fii 
lis  rationis  latera  ipforum  aqualia  inuicemfunt,fic  demonftrabimus,fmt , 
qualia  er  fimilia  reSilinea » t,&  a f,jh%  ficut  t *,adt  i,flc  f*ad  *a.Di 

Jjuod  aqualis  eftf  ipfi  e-Si  autem  inaquales  funt.earum  altera  maior  eft, 
it  maior  / x.qudm  e t,#  quoniam  eft  ficut  fx, ad  n <r,fic  e n, adit  uicifim 
quoque  (per  1 6 quinti,) f cut  fx.adl  i.fc  n <r,ad  « < , maior  autem  eft  f x.ipfa 
I H,maior  igitur  & na, quam  a Quare  er  f r,  maius  eft  ipfo  9 i,fed  & a/ 
qualc(prrhypothefn,quod  eft  impofiibilc,inaqualis  igitur  minime  eft  n f, 
ipfi  9 «, aqualis  igitur. Quod  demonftrajfe  oportuit. 

Eudi.ex  camp.  propoftio  u 

° &Vndte  fuperficies  squidiftantium  laterum.qux  circa  diametru 
M;confiftunt,toti  parallelograramo  atque  fibi  inuicemfunt  fi/ 

! miles. 

UsS'  campanvs.  Sicut  in  parallelogrammo  b d cuius  diameter  a c,con 
fiftanc  fuperficies  gh  Si  f k squidiftantium  laterum  circa 
diametrum  dico  eas  efle  fimiles  toti  parallelogrammo  51 
fibi inuicem.eft enim  per  fecuda huius, b gadgc&dhad 
h c, ficut  a e ad  e c.ergo  coniunctim  b c adcg&d  cadc  h. 
ficut  a c ad  ce,quareper  » quinti.be  ad  cg:ficut  d cad  c h. 
fed  etia  ficut  a b ad  e geu  a b fit  squalis  d c,&  e g.b  c,eode 
modo  erit  a d ad  e h,ficut  a b ad  e g,5l  d c ad  h c,quia  ergo 
iftaparallelogramafuntsquiangula.coftat  per  diffinitio 
nem  fimiiium  fuperficierum  g h efle  fimileb  d-Simili  quo 
que  modo-  probatur  f k efle  fimile  eidem, prop  ter  hoc  qc? 
b a ad  a k Si  d a ad  afceftficut  c a ad  a e per  fecundam  hu/ 
ius  8iconiuctam  proportionalitatem,quareper »»  huius 
f K.eft  etiam  fimile  g h,fitq>  pacet  totum. 

e ucli  .ex  Camp.  Propojltio  is 

**  Si  in  fuo  fpatio  paralleiogrammum  partiale diftin&um  toti  parallelo 
grammo  fimile  atque  fecundum  fuum  illiuseffe  fuerit, circa  eiufdem  dia 
metrum  confiftit. 

campanvs  Sit  ut  in  parallelogrammo  bd  fit  diftindtum  paralleiogrammum  f ~ 
g.quod  fit  ei  fimile  & fecudum  fuu  efle  id  eft  participas  cum  eo  in  angulo  c.dico,  quod 
paralleiogrammum  fgconfiftit  circa  diametrum  pa/ 
rallelogrami  b d,5C  eft  hxc  conuerfa  prscedenns,pro  * b 

ducam  enim  a e c,qus  fi  fuerit  diameter  parallelogra/ 
mi  b d,conftat  prop  oficu.  Sin  autem  fit  a h c diameter 
eius,8C  ducatur  h K.squidiftas  fc,eritque  perprsmif/ 
fam  paralleiogrammum  fx,  fimile  parallelogrammo 
bd.ergo  per conuerfionem diffinitionis  fimiiium  fu/ 
perficierum  proportio  b c ad  k c,eft  ficut  d c ad  f c:fed 
per  eandem  conuerfionedicts  diffinitionis,  propor/ 
tio  b c ad  g c eft  ficut  d c ad  f cprop  ter  id  quod  paral 
lelogrammum  f g.politum  eft  fimile  parallelogramo 

0 bd. 
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b <iergo  per  h quintiproportio  b c ad  g c,eft  ficut  b c ad  k c,utraque  enim  eft  fient  d e 
ad  f e.quare  per  fecunda  parte  non»  quinti,gc  eft  aequalis  k c pars  uidelicet  toti  quod 
eftimpoflibile.Eritigituraecdiameterparalellogrammibd.quodeftpropofitum. 

E ucli.ex  Csiwp.  Propofuio  14. 

W Omnium  duarum  fuperficierum  aquidiftantium  laterum  quarum  u/ 
nus  angulus  unius  uni  angulo  alterius  squalis  proportio  alterius  ad  alte> 
ram.eft  qus  producitur  ex  duabus  proportionibus  fuorum  lateru  duos 
sequos  angulos  continentiu. 

campanvs  Sint  dus  fuperficies squidiftatium  la/ 
terum,acSr e d,fitque angulus  b unius,  squalis  angulo 
b alterius, dico  quod  proportio  unius  ad  altera  produ/ 

«fla  ex  proportione  a b ad  b d.S  c b ad  e,difponam  enim 
has  duas  fuperfides  penitus  ficutdifpofuieas  in»  huius 
adiuridoadutranqueparallelogrammoc  d.8£pona  ut 
proportio  lines  f ad  lineam  g,fit  ficut  a b ad  b d,&  g ad  h 
ficut  cb  ad  b e, qualiter  enim  hoc  fiat,  dictum  eft  fupra 
1 0 huius,eritquc  per  primam  huius  SCit  quinti.acad  c d, 
ficut  f ad  g.8C  c d;ad  d e,ficut  g ad  h.quare  per  a quinti  e/ 
ritin  squa  proporcionalitate  ac  adde:ficutf  ad  h:8C 
quia  f ad  h producitur  ex  f ad  gS£  g ad  h,ut  diftum  eft  in 
fine  expolitionis  n diffinitionis  quintneritut  ac  ad  d e» 
producatur  ex  eifdem, quare conftat  propofitum. 

Euch.ex  eropofitio  25 

Data;  fuperficiei  (lmilem.alnc^propofits  squalem  defignare.' 

campanvs  Sint propofits dus  fuperficies re&ilines.  A.pentagona-B. hexago/ 
naruolo  facere  unam  fuperficiem  fimilem  A ,&  squalem  B.utramcp  propofitarum  fu/ 
perficierum  refoluo  in  triangulos.  A quidem  in  triangulos  a cd.B  uero>in  triangulos 
e b f g.  SC  fuper  bafin  trianguli  a, qus  fit  h K:coftitu  0 fe/ 
cudu  dodrina  +4  primi  fuperficie  squidiftatiu  lateru 
rectagula, squale  c:  qusfithl.Sflm  squale  d.ut  fit  to 
tafuperficies:squidiftatiu  lateru  h n,  coftituta  fuper 
bafin  k:squalis  pentagono  A.Eodem  modo  fuper  li/ 
neam  k n qus  eft  fecundu  latus  huius  fuperficiei  h n» 
conftituo  alia  fuperficiem  redangulam  squalem  he- . 
xagono  B:quia facio  k 0 squalem e:8Co  p:squalem  b:  V 
& p q, squalem  b f:K  q r, squale  g:ut  fit  to  ta  redangu 
la  fuperficiesn  r,$qualishexagono  B ,&  pono  per  9 hu 
jus,lineaft,proportionaleinterlineahK8Clinea  Kr»8d  . f 
fuper  eam  fecundu  dodrina  1»  huius.conftituo  fuper  “ I 
. ficiem  u fimilem  fuperficiei  A, dico  ipfam  efle  qua  qus 
rimus.8C  squale  fuperficiei  B.  Cum  enim  tres  lines  h k 
ft.SC  krfint  continue  proportionales, 8£  fuper  prima  m {. 

Si  fecundam  fint  conftituts  fuperficies  fundes  uideli/  r 
cetASeu,eritpercorrelafiui7huius,A  ad  u,  ficut  h k 
ad  fc  r.quare  (per  prima  huius)  ficuth  n ad  n r,8e  ideo 
per  primam  parte  7 quinti,ficut  A ad  nr,  8C  propter 
hoc  per  fecunda  parte  eiufde.ficut  A ad  B.itaque  per  fecunda  parte 
9 quintiu  eftsqualis  B:quod  eft  propofitum.  Hoc  etiam  pofiu/ 
mus  ex  permutata  proportionali  tace  facile  probare:  quia  cu  fit  A 
ad  u ficuth  nUd  n r:  erit  permutarim  A ad  h n ficut'  u ad  n r.8 1 quia  f 
A eft  squalis  h n:  erit  u squalis  n r:quare  u eft  etiam  squalis  B per 
hanc  cSmune  fcien  tia:quscuq?  uni  & eide  funt  squalia,in  ter  fe  funt 
aqualia-  N5  eft  autem  neceflarium  ut  fuperficies  h U m:8£  m n squi 
diftantium  lateru  squales  triangulis  c a d:aut  fuperficies  k 0,0  p.p 
qSC  q r squales  triangulis  e b fh/rnt  redanguls:fed  ut  angulus  ex 
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trinfeeus  fuperfidci ! m,flt  squalis  angulo  intrinfeco  fuperfidd  1 h :SL extrinfecus  m n 
incrinfeco  ml  Similiter  quoque  ut  extrinfecus  fuperfidd  Ko.fit  squalis  intrinfeco 
fuperfkiei  h n,8£  extrinfecus  o p.intrinfeco  k o.ficqj  de  csteris.  Cu  enim  fic  fuerit  erit 
unaquaque  linearum  k n 8£fibioppoficahm.itemquehr,S£  fibi  oppofita  n qjineau/ 
na  per  ultimam  partem  w primi  SC  per  14  dufdem  quoties  oportuerit  squaliter  repe 
titas.propter  id  quod  omnes  fuperfides  h 1,1  rn.SC  m n.itemqjKo.o  p,p  q,8£qr>funts 
quidiftantium  laterum,# angulus  extrinfecus  cuiufque fequentis  eft  squalis  intrin/ 
feco  eam  prscedentis.quare  dus  fuperfides  h n 8C  n r,erunt  squidiftantium  laterum 
Si  inter  lineas  squidiftates  S£  squalis  altitudinis.Cstera  ergo  argue  ut  prius. 

Quatuor  ex  Zamberto  fequentes  propofitioness  procedentibus  qua/ 
tuor  ex  Campano  ordine  peruerfo  refpondent, prima  tertio,fecunda  pri/ 
mo,tertia  quarto,quarta  fecundo. 

' Eucli.ex  Zamb.  Theorema  17  Propoftiio  u 

iEquianguIa  parallelogramma  rationem  adinuicem  habent  compoG/ 
tam  ex  lateribus. 

T H E 0 N ex  zamberto.  Sint  tequiangula  parallelogramma  a r,t3" 7 aqualem  habentia  angulum  S 7 S, 
angulo  t 7 ».  Dico  quod  parallelogramma  x y,ad  parallelogramma  7 {, ratione  habet  compofita  ex  lateribus, hoc 
eft  ex  ea,qudm  habet 2 7, ai  7 »><?"  ex  ea,f,  babct  <? y^td  7 t.ponatur enim, (per  14.  primi,)ut  ftt  in  retias  lineas 2 7, 
ipfiy  «jn  retias  lineas  igitur  eft  (per  eide)/  y,ipfi  yt.Copleatur^  parallelogrdm.u,,'  exponatur  quadi  retia  li 
nea,it,&fiat(per n fexti,)fteut quide Sy.ady  «,fic n,ad  x.ficutfySnadr  ft/ic* 
ad  f,,  proportioes  igitur  ipfius  r.,ad  ipfius  x^td  n,ead? funt  ipfis  ratioibus  Ia  “ 

terum  2 7, ad  7 >,€  ipfius  / y^td  yt.sed  ipfius  k ,ai  n,ratio,  componitur  ex  ra> 
tione  ipfius  u,ad  A,ef  ipfius  x,ad  p.  Quare  & k ai  m -ratione  habet  compofita  ex 
lateribus.  Et  quonia  eflficutSy.ad  7 «fic  « y.parallelogramum  ad  7 e (per  pri/ 
mam  fexti,  )fed  ficut  C 7, ad  7 H.ftc  u,ad  >.,€  ftcut  igiturcper  n quinti,)  upd  x,ftc 
a y-M  7 s.Rurfus  quonia  eft  ftcut  /7, ad.  7 i,fic  7 s.parallelogrammu  ad  7 },  pa/ 
rallelogramnwm,fed  ficut  / 7, ad  7 i, fic  \,adn.ff ficut  igitur  (per  ear.de)  a ad  n, 
fle  7 e,paralleIogrammum  ad  7 iparallelogrammii.Quonia  igitur  oftenfum  eft 
quod  ficut  quide  n ai  x.ficx  yparallelogrammu  ai  7 1,  parallclogrammufiicut 
aut  \ ad  p,fk  7 s,parallelogramu,ad  7 i,parallelogriimu:cx  equo  igitur  (per  a 
quinti)  ficut  n ad  p.fic  « 7 parallelogramma  ad  7 f.parallelogramu.  At  t ad  n,ra 
tionem  habet  compofitam  ex  lateribus, <y  « y,parallelogrammum  igitur  ad  rl 
rationem  babct  confetiam  ex  lateribus. Aequiangula  igitur  parallelogramma:  < 1 f 

adinuicem  rationem  habent  compofitam  ex  lateribus,quod  demonftrare  oportebat. 

Eucli.ex  zamb.  Theorema  is  Propoftiio  a 

2,4.  Omnis  parallelogrammi,  quo  circa  dimetientem  parallelogramma,  fi 
milia  funt  toti.SC adinuicem. 


T k E o N ex  zamberto.  sit  parallelogrammum  « e r •*,  dimetiens  uero  illius  x t , drcim  autem  x 7 , 
parallelogramma  fnt  t « , cr  4 «.  Dico  quod  utrumque  ipforum  t t t.paralUlogrammorum , ftmile  eft  to/ 
lix  e 7/,  ex  adinuicem.  Quoniam  enim  trianguli  «Cy.  ad  unum  latus  Sy, 

atia  eft  parallelus  t ? , proportionaliter  eft  ( per  1 fexti,)  ficut  7 i,adix,  • * ^ 

fic  / xuid  • x.Sedficuty},ad  { x,fic  oftenfa  eft  & fi  s,cd  t x.Et  ficut  igitur  (per  K ' 

" quinti)? ad  t x,fic  J‘t,adsx,&  componendo  igitur(per  11  quinti)  ftcut  Sx,  \ * 

ad  t,fic  Jx.ad*  t,€ pens  quinti) ficui  S*,adz  /,fic  t x,ad  * mparallelogram  l \ * 

inorum  igitur  xSy  f,ex  * Kproportionaliafunt latera.quce  circum  commune 

angulum  2 x Jfunt-.dT quoniam  parallelus  eft  > ;,ipft  / 7, aqualis  eft  (per  19  pri  \ 

mi)angulus  x 1 longulo  x t y,<S qui  fubxl  x,ci  quifubJy  x,& communis  duo  \ 

rum  tnlguLoru  x / y,ZT  « f mangulus  quifubJx  y.Aequiangulu  igitur  eft  tri. 

angulii  / x 7,triur.gulo  xx{.ld<f  propterea,ff  triangfdu  x 2 y^tquiagulum  eft  ' 

triangulo  x,{,&  totum  x 2 7 /parallelogrammum  ipfi » nparollelogramo  ter  * T 

quiangulum  eft, proportionaliter  igitur  eft  (per  7 fexti)  ficut  x/,ad/r,fk  m, 

ai  • hficutep  Sy^tdr  x,fic  , {#d  l x.Sicut  autem  xyytdy  t,fic  x{ytd  }t,CT  infuper  ficut  1 1,  ad  2 «,jic  t i^ldia 
eT  quoniam  oftenfum.eflfau  quidem /7  adyxjicn{*dl  *,fiau  uero  x rM  rt,ficaiad[  «ex  aquo  igitur  eft 
(per  u quinioficut  /yady^ic.^i  t.paraLUlorrammorum  igitur  a f 7 ♦ eproporuonahafunt  latera: 

O l qu* 
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qut  circum  a Quales  angulos.simile  igitur  efl(per  primam  diffinitione  [exti)  parallelogrammu  x (yf.paralleloi 
ortmmn  > ,.\i  propterea,^ paraJlelogramnum  « g r /, pardlelogramm « t^fl  flmilepurum<$  igitur  ipforum  % 
i pf r « f r ^parallelogrammo  flmile  efl.  Qua  autem  eidem  retiilineo  fmiha,ff fbi 


» £?■  6 K,parallkogrammorum,ipfi  % _ ( . . , 

inuicemfunt  fimilia  (per  n fexti)  igitur  g t e, parallelogrammum  ipfi  6 h, parallelogrammo  fimile  efl.  Omnis  ig it 
tur  parallelogrommi  qua  circa  dimetientem  parallelogram*,fimilia funt  toti  S adinuicem,quod  erat  demon ftran 
dum-  Eucli.ex  Zamb.  Problema  r eropofltio  y 

tf  Dato  re&ilineo  fimile,  8C  alrj  dato  squale  idem  conftituere. 

TH  f.  O Sex  zamberto.  sit  quidem  datum  re&ilineum  cui  oportet  fimile  confUtucre*  e y,cui  autem  opor 
tet  aquale./.oportet  iam  ipfi  a fi  y,fimile,ipfi autem  <f  <tquale,idem  conflituere,pr*tendatur(pcr  44  primi) igitur 
ad  S y.ipfi  triangulo  « f y,<e quale: parallclogrammum  C yjff  ad  y ejpfi  /, aquale  parallelogrmmum  y p.in  ange 
{0  quifub  in.  qui  aqualis  e/i  ei  quifub  ylS.ln  r eSam  lineam  igitur  cjliper  ia-primi,C  y,ipfi  r {tcy  y 1 ,ipfl « fi. 
Sumatur % (per  1 s fexti,)  ipfarum  fi  r i,media  proportionalis » t,dcfcribatur^(peril fcxti,cx  1 i.ipfl  x S y,flr 

milctflmilitertkpoftumiui  e.  Et  quoniam  eflficutgy, ad  ut, flo  i,ady{,  

fi  autem  tres  fuerintreS  e linea  proportionales  ficut  prima  ad  tertiam 
fle  qua  d prima  efl  fpcciesad  eam  qua  d fecuda  flmilis  flmilitcrty  deferi 
ptatcfl  igitur(per  correlariumfccur.dii  io  fexti)ficut  g y,ad  1 i,fic  trian 
gulam  x fi  7, ai  triangulum  em.  Sed  flent  e yjtd  r i. fle  f i,parallelogjra 
tnum  ad  1 fyarallclogrammum.  Et  fl cut  igitur  (per  primam  fexti)  trian  & 
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f>  r fimile,Dato  igitur  reBil  neo  a g y, fimile,  S alij  dato  Sjxqualc,  idem 
* « iyCtmft.  tutum  ejl, quod  facere  oportebat. 

Eucli.exz.amb,  Theorema  19 

^ Si  aparallelogramo  parallelogrammu  auferatur, fimile  toti&fimiliterpo 
fitum.communem  angulu  habes  ei,drcu  eunde  dimetientem  efl:  toti. 

THEONex  Zamberto.  a parallelogrammo  enim  x g y S,paraIlelogr2 
mum  auferatur  x i, fimile  ipfi  xfiy  AcrflmiliterpoftumyCcmuncmanguluba/  m g i 

hens  ei  qui  fub  Sx  fi.  Dico  quod  circum  eandem  diametrum  efl  x f y <f,ipfi  x {■ 

Non  enimtal  fi  pofo bile  efl, fit  eorum  dimetiens  x u y,& excitetur  (per  »1  primi, 
ab  9 utrique  ip furum.  x/.CT  i r, parallelus  t n.Quoma  igitur  circum  eandem  di 
me  tientem  ejl  x fit  /,ipf  u n.fmilc  ejl  (per  14  fexti,)  xSy  S,ipfi  x t,efl  igitur  fu  ' 
cutfx,ad  x S.fcu  x.ad  x u,(per  conuerfionem  1 diffinitionis  fexti.  Efl  aut  e pro  1 
p ter  [imilitudmem  ipforii  x fiySjGr  * xM  x fi,flc  u x.ad  x i.igturpir 

f -quinii,h  xM  utraque  ipfarum  x n,<y  x ..eandem  habet  rationem,xqualis  i/ 
gitur  efl  x x,ipfi  ai, minor  maiori.quod  abfurdum  efl. igitur  x(y  f,non  efl  cir/  ^ 
ea  eandem  dimetientem  ipfi  u n Circa  eandem  igitur  dimetientem  efl  ait  f,p  a/ 
rallelogrammum,;pf  x (,para'.le!ogrammo.Si  i parallelogrammo  igitur  parallelogrSmu  auferatur, fimile  toti  (T. 
fimiliter  pofitum  comunem  anguli  habens  ei, circa  eandem  dimetientem  ejl  toti.Quod  oflendere  oportebat. 

Eucli.ex  Camp.  Fropofltio  16 

■i  Vper  dimidium  dats  lines parallelogrammum  defignatum. 
| maius  cft  eo  parallelogrammo  cui  dats  lines  applicato  deeft 
| ad  completionem  lines  fimile  5C  fuper  diametrum  confiftens 
j|  fuper  dimidium  collocati. 

Sit  data  linea  a b,fuper  cuins  dimidium  cb,con(li tuatur  parallelo. 


p ropofltio  t S 


grammucd,  cuius  diameter  b e,8t  ad  lineam  ab  applice/ 
turparallelogramuaf.cuiusunulatus  fecececin  pudog 
ita  quod  ad  complementu  totiuslines  ab  defit  fuperficies 
fbqus  fitfimilis.fuperficiei  cd,3d  cofiftens  circa  diametru 
eius  dico  tuc  q>  parallelogramulcd  eft  maius  parallelogra^ 
moaf.Eftenim  per  1 huius,  a g:  arquale  gb,3t  per  4»  primi, 
c f squale  f d,ergo  per  hac  coffiune  fcietia  fi  squalibus  squalia  addas  tota  quodp  fient 

squa> 
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#qua!ia,erit  gnomo  conflans  ex  tribus  parallelogrammis 
qus  funt  c f.fb,SC  fd, squalis  parallelogramo  a f, quare  pa 
rallelogrammucd>cft  maius  parallelogramo  a f,in  paralie 
logrammo  ef>quodefcpropofkQ.  ideetiaefletfi  fuperfi 
cies  a f fieret  altiorfuperficiecdiutuidere  potes  in  fecuda  j 
figura  in  qua  etia  per  prima  huius  a greft:  squale  gb:dem/ 
ptis  itaqs  utrinq;  duobus  fupplemetis  fuperficrei  f b:  exce'  I 
det  parallelogrammumc  d,paralleIogrammu  a f in  paralleiogrammo  f e. 

Eucli.exZamb.  Theorema  i»  propofitib  17 

»7  Omnium  parallelogrammoru  ad  eandem  redam  linea*proie£orum  de 

fidetiumqj*  fpecie  parallelogrammis^milibus.fimilicercg  pofitis  ei  quod  lJ,r,,idefip' 
a dimidia  defcriptum  eft,  maximum  e (1  quod  a dimidia  proiedum  paral/  2«r« 
Iclogrammum  fimileexiftes*fumpto,  .Mil  ... 

THEonk  zSb.  sit  reda  linea  x fcceturcperio  primi, )bifariam  in  r^raienditur  quoque  (per  II  defeSui  ’ ^ 

fextiyti  x t>,re$am  lineam, parallelogrammu  x S,deficiens  fpecie  paralleiogrammo  J 0,fimili,fimiliterip  difcripto 
ei  quod  a dimidia  ipfius  xgjiocefi  rh.  Dico  quod  omnia  ad  x e,comparatorum  parallelogrammrum  QT  deficies 

x!,deficiensfpecieparalUbzramo(C,fim,Iifim^  poflto  ipfU 
e.Dico  quod  maius  efl  x /,ipfo  « t.Quonia  enim  flmile  ejl  J fi,  paralie 
logrammuip[i{fi,parallelogrxmo:circueande  igitur  funt  demetiente 
(per  36  fexti,excitetur  eoru  dimetiens  J defcribatur  figura.  Quo/ 

mam  igitur(per 4* primi)  aquu efl  ( tjpf,  n,comune  apponatur  (fi,  ' 
to  tu  igitur  re. toti « hefl  aquale.Sed  r l.ipfi  r *,efl,aquate(pcr36  p ru 
mOquonia  € reda  x r,reSa  x C * qualis. igitur » r.ipfi  <T,  n.efi  aqua 
le.Comune  apponatur  r «,iow  igitur  x Ijoti  x u r,  gnomoni  ejl  aquale. 

Quare  paralie  logramu  / g,boc  eft  x /,boc  efl  x /,ipfo  x f.paraOelgra 

que  pofitis  ei  quod  d dimidia  defcribiturtiMxim  efl  quod  i dimidiacomparatm  ejl. 


aliter  sit  cmiw  rarjKf « fi,d,peaa  bifariam  in  r,zr  comp 
ciens  fpecie  ipfo  a f.  completori  rurfus  ad  x fifarallelogrammu  x 

SSSsaft: ssssisfts® 


aliter  sit  enim  rurfus  x (.Meda  bifariam  in  y,W  comparatu  x x>defu 
' 7 x,. deficiens  ipfo 

:o  quod  ct  dimidia 
J.xC, circum  eadem 

■m  funt  (per  lo  fexti-Sit  eorum  demetiens  t g/eferibaiur^;  figura,  <T  quo / 
niS  aquu  efi a l.ipfi  a e.quonia  ffreda  t „,rcda  . e, eft  aqualis-.moius  igitur  efl  a (. 
ipfo  h t,aquu autem  efixi  ipfi  t x, maius  igitur  eflff/  x.ipfo  « t, commune  efio  x t, 
totum  igitur  x x,  toto  « t, maius  efi  quod  demonfirare  oportebat. 

Eucli.ex  camp.  Propofitio  17 

IRilatera  fu  perfide  .ppofita  squu 
lei  fuper  quilibet  affignata  lineam 

Iparallelogramudefignare.cui  de 

fitadcoplenda  linea  alq  fuperfidei  propofi 
t*fimile  parallelogrammu  quod  fecundum 
eiufdefuuefle  parallelogramo  fuper  dimi 
dium  dat*  lines  collocato  minime  maius 
exiftat. 

camp  an  v s Sit  alTignata  linea  a b,8T  propoli 
tus  triangulus  c,  propofitumqi  parallelogrammu 
d.  uolo  fuper  linearo  a brdefignare  parallelogram 
nium  squale  triangulo  cita  quod  delit  ad  coplen 
o f 
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dam  lineam  a b parallelogrammu  fimile  d;Kfic  ita  conditionarum  quod  triangulus  e 
non  fit  maior  parallelogramo  flmili  d.collato  fuper  dimidium  linea?  a b > alio  quin  ad 
impoffibilelaboraretur.per  prsemifiam.Diuido  igitur  linea  a b per  aqualia  in  pucto 
e St  fecududotftrina  19  huius  fuper  eius  eius  medietate  b e coftituo  parallelogrammu 
c f fimile  d,St  coplebo  fuper  tota  linea  a b:parallelogramu  b g-Qjiia  igitur  c no  eft  ma / 
ior  parallelogramo  e f,fed  aqualis  ei  aut  minor  ficut  pofitu  eft.fi  fuerit  ei  aqualis.eric 
parallelogramu  e g quale  inteditur  per  56  primi  coadiuuate  prima  parte  9,  St  per  diffi/ 
nitione  fimiliu  fuperficieru8ti°  huius-  Si  aut  minor,Gt  minor  in  fuperficie  aliqua,  cui 
«equalis  Si  fimilis  d fiat  fecudu  doctrina  « huius  qua  fit  h.entque  h fimilis  e f per  *■>  hu 
ius.quare  per  couerfionediffinitionis.aquiangula  fibi  Kproportionaliu  laterfi.pro/ 
. traha  igitur  in  parallelogramo  e f diametru  b K,8i  refecabo  latera  k f.  Si  e k fuperficiei 
c f,ad  mefura  lateru  fuperficiei  h,  protractis  lineis  1 m & n o aquidiftantibus  lateribus 
fuperficiei  e f.fecantibus  fe  in  pucto  p.ut  fuperficies  k p fit  aqualis  Si  fimilis  fuperficiei 
li  eritqj  per  ii, huius  puclu  p,in  diametro  k b:pro  tracta  ita q;  o n ufcp  ad  ad.dico  paral 
lelogramu  a p effe  quale  proponitur.Deeft  enim  fibi  ad  coplementu  linea  a b paralie/ 
logrammu  p b,quod  peruSiio  huius  eft  fimile  parallelogramo  d.Sedipfumetiaparal 
logramu  a p qft.aqualc  triagulo  c- Eft  enim  per  prima  huius,a  n aquale  n b,ergo  per  « 
primi, & hac  comune  fcientia  fi  aqualibus  aqualia  addas,tota  quoque  fient  aqualia, 
parallelogramu  ap:eft  aquale  gnomoni  n b I,8i  quia  ifte  gnomo  eft  aqualis  triagulo. 
c propter  id  quod  patallelogrammum  e f pofitum  fuit  efie  maius  triangulo  c in  pa/ 
rallelogrammo  h,quod  eft  aquale  parallelogrammu  k p,patet  propofitum. 

Eucli.ex  zamb.  problema  s Propofitio  is 

l8  Ad  data  reda  linea  dato  redilineo  squale  parallelogramu  coparare.defi 
»?Ai  cies  fpecie  paralellogramo  (imili  dato.Oportet  ia  datu  redilineu  cui*  expe 
W^r^ditsquucopararemomaius  elTeeo  qcf  a dimidia  coparatu  fimilibus  exi 
fletibus  fuptis  & eius  quod  a dimidia  8C  cui  expedit  fimile  deficere, 

THEONra  z ab.  Sit  quide  data  rcRa  liuea  * (.datu  utro  reSilmcu  cui  oportet  at j«a  p ratedere  ai  a S.fitfc 
illud  y.no  maius  exifles  eo  quod  d dimidia  coparatu  efl  fi/ 
milibus  exifletibus  fiptis.cui  ante  expedit  fimile  deficere, 

Aoportet  ia  ad  data  rc8a  linea  a S,dato  reSilineo  y aquale 
parallelogramu  pratedcre  deficies  fpecie  parallelogramo 
flmili  exiflete  ipfl  /.SetxiurCper  1 o primija  S bifaria  in  p 
gno  i.Defcribaturit;  (peris  fexti,ab  t (,ipfl  Aflmile  flmili/ 
iercp pofitu t(; n.Ccpkamcp « i.paraUclogramu.ia  « *, 
aut  aqim  efl  ipfl  y^tut  eo  maius  per  determinatione.si  qui 
de  igitur  aquu  efl  a i.ipfl  ?,quod  quierimus  faSu  iamefl. 

Coparatu  pqde  e flet  ad  datq  re8a  linea  a g,  dato  reSilineo 
t te  quit  parallelogramu  * « deficies  fpecie  parallelogramo 
> g, flmili  ipfl  A Si  aut  no  efl  maius  1 i,cfl  y, te  quale  aute  1 1, 
ipfl  n (.maius  igitur  # *0,quay.Quoaut  maius  efl  * e, qua 
t.tali  exceffuiCpert;  fexti ) te  quale,  ipfl  /,pmile  fimilitcrij; 
pofhu  ide  coflituatur  uxfir.Sed  ipfi  ■ fi,q>fum  f efl  flmile. 

S*  iuigitur,ipfi*  (.eflflmile.Eflo  igitur  fimilis  rationis  k 
A.ip/i » 1,  tTx  /*>ip[i  «/.Et  quonia  aquii  efl  1 (,ipfts  yu/t.ma  1 r b 

ius  igitur  efl*  (,qulm  e /t.Maior  igitur  efl»  t.quhmup.dr  »t,quam>.n,ponatur(perit  primifipfiqdeKX  aqua 
Iit * f,  ipfi  aut  x m,  aqualis*  i,# copleatur  parallelogramu  f»  0 z.Aequu  igitur  efl  tSfimile tx  ipji  * tt-Scd  «ftipji 
a t.  efl  fimile,#  * x igitur  ipfi  * (,efl  pmile.Circu  eade  dimetiente,  (.peni  fexti)  igitur, ea  a x.ipfi  • (.Siteorudimc/ 
tiesnzi,#  dcfcnbatur  figura.  Quonia  igitur  aquu  efl  ( «,tpjis  ? «T  * t*  quorit  * z ipfi  1 ft.efl  aquale  reliquus  igi/ 
fur  / f Xjgnomon  reliquo  y efl  tequalis.G quoniam  equum  efl  1 f.  Totum  igitur » (.toti  a C,e/1  tequalc.  sed  f g.ipfl 
r i,tfl  aquale:  quonia  & latus  a t, lateri . (,efl  aquale,#*  ,qgitur,ipfi « (.efl  aquale.  Comune  applicetur)  },totum 
igitur rv  toti  p x ".gnomoni  aquitefl.sedpx’  gnomon  ipfi y,oflefum  efl  quod  efl  aquahs.cr  T r igitur.ipfiy  a/ 
qw  efl.  ad  datam  re8a  linea  igitur  a (,dato  reSilineo  y aquu  parallelogramu  comparatum  efl  * tr  deficiens  fpecie 

■ oarallelogrdmo  z S.fimtli  extflett  ipfi  Aquoniam  x p,ipfi k x, fimile  efl. Quod  erat  propofitum. 

EuclLex  camp.  propofitio 

Vper  data  linea  dats  fuperficiei  trilatera  squu  parallelogram  u 
coflicuere,quod  addat  fuper  copletiooe  dats  lines  fuperficiem  se/ 

quid» 


□ 


f 


tlBER  SEXTVS 

quidiftantium  laterum  dat*  fu  per  fidei  squidiftantium  laterum  fimilem. 

campavvs,  sit  ut  prius  data  linea  ab,&  datus  triagulus  c,datuqs  parallelogra/ 
Dium  d,uolo  (uper  linea  a b coitituere  parallelogrammu  aquale  triagulo  c,quod  ad/ 
dat  fuper  tota  linea  a b.parallelogramu  fimile  d.Biuido  linea  a b per  aqualia  in  pun/ 
«fto  e.dC  fuper  eius  medietate  e b.facio  e f fimile  d,fecundu  quod  docet  19  huius,SCfecun 
dum  doctrinae  huius.facio  k1  cuius  diameter  gh,fimiled  & aquale  duabus  fuperfi/ 
ciebusef&c.eritqjper  20  huius  kI  fimilis  ef.  Superpofi/ 
taigitur fuperficie k 1 fuperficieiefita  quod  amba  cornu 
nicent  in  angulo  g:erit  per  « huius  fuperficies  e f,  cofiftes 
circa  diametru  fuperficiei  k hquare  punctu  b eft  in  diame 
iro  g h,coplebo  igitur  parallelogramu  a tuquod  dico  effe 
quale  proponitur.quod  coftat  protractis  linea  fb  ufque 
ad  m,&  linea  e b,  ufque  ad  n-Efrenim  per  prima  parte  hu  ' 
ius,a  k aquale  kb,8i  ideo  per  45  primi  eft  etia  aquale  nf, 
addito  ergo  utricp  e h.erit  per  comune  fcietia  a h aqua  le 
gnomoni  e hf/ediftegnomo  eft  aqualis  triagulo  c.quia 
parallelogramu  k 1 pofltum  fuit  aquale  duabus  fuperfi/  ■ 
ciebus  cSef.ergo  parallelogrammum  a h eft  aquale  c,  8i  r 
addit  ad  coplemencum  linea  ab  parallelogrammum  m 
n,quod  per u S£*°  huius  eftfimile  parallelogramo  d,qua/L 
re  coftat  perfectum  eife  quod  uolumus.  & f» 

c a m p a n 1 additio  Poffumus  aut  ad  lineam  datam  adiu 
gere  parallelogrammum  aquale  no  folu  trilatera  fuper/ 

ficiei  pofita,fed  S£ cuiuslibet  reclilinea figura  propofita quacuA  ifpa  fueriticui defit 
ad  coplenda  linea  data  fuperficiei  aquidiftatiu  laterii  propofita  ficut  docet  pramifta, 
obferuata  coditioneeius  ne  laboretur  ad  impoflibile  per  ante  pramiffam,  uel  qd'  ad/ 
dat  fuper  copletione  linea  fuperficie  aquidiftantiu  lateru  fimile  fuperficiei  propofita 
ficut  proponit  coclufio  prafens  Propofita  enim  fuperficiem  cui  aquale  parallelogra 
mum  debet  ad  linea  data  adiugi  quod  addat  aut  diminuat  ad  copletione  linea  paral/ 
lelogrammu  fimile  parallelogramo  dato:  refo luemus  in  triagulos.K  ipfis  mediatibus 
defcribemus  fuperficie  aquidiftatiu  laterum,  totali  fuperfi.  iei  propofita  aquale,  hoc 
aute  qualiter  fiat  Si  fi  fcireuolueris.-requireis  huius. Dehinc  fuper  duplu  bafis  eius  a/ 
qualis  altitudinis  triagulu  coftituemus,que(fi  41  primi  diligerer  infpexeris)  parallelo 
grammo  prius  defignato  inuenies  effe  ajquale, quare  Si  fuperficiei  propofita, huic  er/ 
go  triagulo  fi  aquale  parallelogramu  ad  lineam  data  adiuxeris  quod  addat  ad  cople/ 
mentum  linea  autminuat  parallelogrammu  fimile  parallelogrlmo  dato  fecundu  qc? 
docet  hac  Si  pramiffa:quod  propofitu  erat  te  perfeciiTe  non  dubites. 

Eucli.cx  Zamb.  Problema  9 Propofhio  19 

19  Ad  data  redta  lineam,  dato  redtilineo  squale  parallelogramu  prstede 
re.  excedes  fpecie  parallelogramo  fimiltdato. 

THEON» Z ab.  Sit quide data rtSa Irnea * e.datu uero redilineu 
tui  expedit  ad  «e,aquale  parallelogramu  pratederey.c  ui  aut  oportet 
fimile  pratedere  J,oportet  ia  ad  « S,reSa  linea  :pfi  y.reSilmeo  aquum 
parailelogramu  pratedere  excedes  fpecie  parallogromo  fimili  ipfi  /. 

Secetur(perio  primi,}»  P, bifaria  in  dejcribatur(per  6 fext  )ex » C 
ipf  t fimile  fmiliterlj;  pofitu  parallelogramu  C f,dT ambobus  qdrfify 
tequale,ipfi,aut  /,fmilef  militer^  pofitS.ide  cofltuatur  a t,  situile  gi' 
tur  eft  h sppfi  (>  J.  Similis  aut  ratiois  efto  a l,ipfi  1 x,ff a n,ipf  (t.  Et  quo  I 
nia  maius  eft  u t.ipfo  { Z, maior  igitur  eft  quide  « tjpfaik.iy  a r>pfa  { L 
».  Extendatur  i 'p/i  quide  a l,aqualis  efto  ! x n,ip[  aute  a 1, 

aqualis  efio{ir.C  opleaturq;  /t  t. igitur  u r,tpfi  a t.aquii  eft  C r fimile. 
fed  a e, ipf » x.eft fimile.igitur(per  26  fexti-m  ipfi  1 a. eft  ftutile,  artum 
igitur  eade  diametru  cofiftiit  t x ef  m r-  Excitetur  coru  dimctils  / f .&dc 
fcnbatur  ftgura.quonia  igitur  aquu  eft  iiipfistxcty.fed  il,ipfi/tr,  * 
eft  a quale, t? u r igitur  ipfis  t x rjfl  aquale,  comune  auferatur  i x.reli 
quus  igitur  i X t gnomd  ipfi  y eft  aqlis.  Et  quoniaa  t.ipfi « Sicfta^lis 
tequu  eft  per  is  primi  ct  1 1 ipfi  tlboceft  (per  4»  primi  ipfi  a • eoe  apt 
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po»Mi«y . «Vitor « ip/;>  k +,gnomo»i.sed  nJ-gnomo»  xqualiseflipfiy.igkurxfMy  e8 

ki{mUM  datam  igitur  n8am  ImeamxS.dato  reSilinco  y, aquale  parallelogrammum  comparatum  cfl  x f.cxce/ 
densfpeeie  parallelogrammo  xtfmili  ex, flent'  ipf,  /.igitur  /. fimile  tfl  ipftCt,#  e t-ipfi . n, efl  fimile, circum  iy 
nint  eandem  dimetientem  confiflunt,quod  fccifie  oportuit. 

E ucli.cx  camp.  Propofltio  19. 

*9  Vamlibet  lineam  propofitam, fecundum  proportionem  haben 

| tem  medium  duo  que  extrema  fecare. 

ij  campamvs  sit  propofita  linea  a b:quam  noto  diuiderefecunduprd 
sSS  portio  nem  habente  medi  u Si  duo  extrema.Ex  ipfadefcribo  quadratumb 
c&ad  eius  latus  acadiungofecundu  quod  docetprsmi(Ta,paralIeIogrammu  cd  se/ 
quale  quadrato  b ctquod  fit  fimile  b c.fitque  latus  parallelogrami  c d.quod  sequidi/ 
ftat  a c:d  e.SC  fecet  linea  a b in  p uncto  f.Dico, linea  a b effe  diuilam  in  punito  f ficut  pro 
ponitur.Eftenimadquadratu.propterid  quodeftfimi/ 
le bc.quare a f,eftsqualefd,fed&feeft aqualis  ab:  pro/  c 4 

pterid  quod  eft  squalis  a c per  primi,5£  quiac  d squa 
le  b edemp  to  ab  utro  que  c fterit  a d squale  e b,8i  angu/ 
lus  funius  angulo  falterius.ergo  per  n huius  latera  funt 
mutekefiatergo  c f ad  f d ficut  a f ad  f b -Si  quia  efeft  squa 
lis  ab  ,61  Fdierit  a b ad  a f ficut  a f ad  f btergo  per  diffinitio 
nem  eft  diuifa  ut  proponitur.  Ide  etia  poteft  demoftra 
riex  u fecudi.  Diuidatur  enim  a b in  puncto  fcfecundu  quod  docet  n fecundi, fitque  cb 
quod  continetur  fub  tota  ab  8C  eius  parte  f b:ita  quod  f e fit  squalis  a b 81  a d fit  qua/ 
dratum  a feft  itaque  per  prsdicta  n fecudi  e bisquale  ad  Quod  reflat  arguere  ut  pri 
us  peruhuius, uelficcumAbfit diuifa  in pumftoffecundum  quod  docet  n fecundi: 
quod  fit  ex  a b prima  in  f b tertiam  eft  squale  quadrato  a f fecund  s:ergo  per  fecundi 
partem  is  huius  proportio  ab  prims  ad  afifecudam  eft  ficut  a f fecundsad  f b tertia: 
per  diffinitionem  itaque  diuifa  eft  a b ut  proponitur. 

Eucli.ex  Zamb.  Problema  1«  propofitio  »• 

KT>^fet4re  Datam  redam  lineam  terminatam, extrema  ac  media  ratione*  difpefeere. 

T H E o N ex  Zamberto.  sit  data  rcSa  Unca  terminata  x p, oportet  iam  ipfam  x t. retiam  lineam  extrema 
*niifp  CT  media  ratione  ^difpefeere.  Defcrtbatnr  enim ,( per  a-6  primi ) ex  x e, quadra/ 
tume  f.  compareturque  (peri?  fexti,)ai  x y,ipf  e y. aquam  parallelogrammu  t / 
excedens  fpecie  x /, jimili  ipf,  S y. Quadratu  aute  efl  /5  y, quadratu  igitur  efle? x /,& 
quonia  aquu  ejl  e yjpft  y /fcomune  auferatur  y t, reliquum  igitur  C l,re!iquo  t/cfl  „ 

«quale.efl  autidT  tequiangulu.  igitur  (per  diffinitionem  2 tcrtij.dr oer  l-pfex  ti)  ipfo 
rum  e },ff/x,reciprecafunt  Uter  a:  qua  circii  aquales  angulos.  Efl  igitur  ficut  a, 
ad  1 /,flc  xt,adi  e. Aequalis  autem  ejl  i t,ipfl  x yjioc  efl  ipfi  xC.Ipfa  aute  t /,ipfi  x >. 

Efl  igitur  ficut  g>  xM  x i,fc  a t.ad , £,maior  autem  efl  (per  5+  primi,)  x kqudm  x t: 
maior  igitur  ejl  er  x t,qudm » e.igiwr  x e.reSa  linea  extrema  Or  media  ratione  fe 
ea  efl, in  »,er  maius  figmentum  ipfius  efl  x y,qv.oi  fecfe  oportuit.  f 

aliter.  Sit  data  re&a  linea  x e, oportet  ipfam  ia  x js,cxtrema,£' media  ratio 
ne  fecare, [ccetur  enim  x S,in  y,  (per  u fecundi)  :ut  quod  fub  xt,ff  e y,aquum  fit  ei  quod  ex  y x, quadrato.  Quonil 
igitur  quod  fub  x&CTt  y.aquu  efl  ei  quod  ex  y x,efl  igituriper  17  huius)ftcut  C xjtd  x yfc  x y#d  y A. Igitur  x f, 
media  ff  extrema  diuifa  ejl  ratione  in  y, quod  oportebat  facere. 

Eucli.ex  Camp.  Propo/rtio  u 

JI  fuerint  duo  anguli  fuperunum  angulum  conftituti  quorum 
duo  latera  angulum  illum  continentia  duobusaltjs  eorum  Ia 
teribusa:quidiftet,fucrintq?illa  quatuor  latera  fecundum  arqui 
diftantiam  relata,proportionalia,iilos  duos  triangulos  fuper 
unam  lineam  redam  conftitutos  cfle  necefle  eft. 

campanvs  SintduoangulTabc,dce  conftitutifuper  angulum  a cd.fitqne  ae 
squidiftans  d e SCd  c:a  b,8£  fit  proportio  a c ad  d e,ficut  a b ad  d c,dico  quod  dus  ba/ 
fes  eoru  b c 5£  ce.funt  linea una.Eft  enim  angulus  a squalis  angulo  d:quia  uterqi  eorfi 
eft  squalis  angulo  a cd  per  primam  partem  »9  primMgitur  per  prsfentem  hypothe 


umilSuu,«.  «tuguiu» 

s a c b angulo  e,  qua/  * , 

d c, funt  aquales  du/  A * 

bus  angulis  utriusli/  / V 
i4-primibc,eft  linea  u / \ / \ 1 

amp.  Propoftdo  si  / \ / \ 

ftagulo  fu  perficies  / V \ 
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(m&shuiustipfi  trianguli  funt  aquianguli,&  angulus 
b,eft  squalis  angulo  d c e.&angulus  a c b angulo  e,  qua/ 
re  per»  primi  tres  anguli  qui  funt  ad  c,  funt  sqi  J 

obus  reciiS  j ipfi  enim  aquatur  tribus  angulis 
bet  duobustriangulorum,ergo  per  h-  primi  b c,elt  linea 
una  quod  eft  propofitu,  Euclt.ex  camp.  propofido 

||N  omni  triagulo  reflagulo  fu  perfide; 
j lateris  quod  fubteditur  angulo  reflo, 

I squalis  eft  fuperficiebus  duoru  Iateru  angulu  reflum  continetl 
iltiu  pariter  acceptis.cu  fuerint  fimiles  ei  in  lineatione  & creat ioe. 

campanvs  Quod  propomtpenulrima  primi  de  fuperficiebus  quadratis , pro/ 
p onit  hic  penultima  fexti  de  omnibus  fuperficiebus  fimihbus,unde  hsc  eft  illa  tanto 
uniuerfalior, quanto  fuperficies  laterata  quadrato.  Sit  itaque  triangulus  rectangu 
ns  a b c, cuius  angulus  a fit  rectus-  Dico  quod  fuperficies  conftitutafuper  latus  b c,eft 
aqualis  duabus  fuperficiebus  conftitutis  fuper  a b&  ac,  cum  omnes  tres  fuperficies 
fuerint  fimiles  in  figura  8C  fitu.Ducam  perpediculare  a d,ad  lineam  b c.eritqj  per  fecun 
dam  parte  correllarij  s huius, proportio  b c ad  c a,ficut  caaddc.SCcbadb  a,ficut  b a 
ad  d b.  Si  itaque  fuper  qualibet  trium  linearum  b c, 
c aSe  a b fiat  fuperficies  fimilis  alfjs  in  figura  & fitu, 
eritpercorreliariumi7  huius  proportio  fuperficiei 
conftituta  fuper  bc  primam  ad  conftitutam  fuper 
c a fecudam,ficut  b c prims  ad  d c tertiam:& ite  ciuf/ 
dem  fuperficiei  conftituta  fuper  b c primam  ad  con  / 
ftitutamfuperabfecundaifieutbcprimaaddb  ter  7"  . 
tiamperidecorrelariu.Quareper  conueriam  pro/  ® 
portionalitat  e fuperficiei  a c ad  fuperficie  c b,  ficut  c 
d ad  c b,&  fimiliter  fuperficiei  a b ad  fuperficiem  b c, 

ficut  b d ad  fuperficie  b c,8t  ponatur  a c prima &cb  fecunda  8C  quarta:8£  c d fuperfici/ 
es  tertia,84  a bftiperficies  quinta, 84  b d fuperficiesfexta,84  arguatur  per  m-  quinti  quod 
proportio  fuperficiei  conftituta  fuper  b c ad  duas  fuperficies  coftitutas  fuper  c a K cb 
fimuheft  ficut  bcadcd&db  fimuhquia  igitur  b c eft  aqualis  duabus  lineis  c d 84  d b ft 
mul  fumptis,erit  fuperficies  conftituta  fuper  b c aqualis  duabus  fuperficiebus  confti 
tutis  fuper  c a 84  a b limul  fumptis-.quod  eft  propofitum. 

c asj  p a n i additio  conuerfam  quoqj  huius  pofiumus  fa 
ciledemonftrare  per  medii  demoftrationis  ultima  primi, 
fit  enim  triagulus  a b c,fitqi  fuperficies  coftituta  b c aqualis 
duabus  fuperficiebus  coftitutis  fuper  duas  lineas  a b & ac  fi 
bi  fimilibus  Dico  quod  angulus  a eft  retb,pona  enim  angu 
Ium  c a d rectu  84  linea  a d aquale  a b,84  claudo  Giperficiem 
ducta  linea  d c,eritqi  per  hancn  fuperficies  conftituta  fuper 
cd  aqualis  duabus  confticutis  fuper  duas  lineas  ca&ad  fimilibus,  quare  etiam  con/ 
fti  tuta  fuper  b c fibi  fimili,hac  enim  pofita  eft  aqualis  duabus  conftttu  tis  fuper  a b 84 
ac  fibi  fimilibus,erit  ergo  linea  bc  aqualis  cd.quare  per  s primi  angulus  a eft  rectus- 
Quod  eft  propofitum. 

Sequentes  dua  ex  Zamberto  propofitiones, duabus  pracedetibus  ex  Cam/ 
pano  prapoftero  ordine  refpondent. 

E«c/i.ex  Zamb.  Theorema  u Propofitio  ji 

31  In  reflangulis  triangulis  qua:  ab  reflum  angulum  fubrendente  latere 
fpecies,  squalis  eft  eis  qus  ab  reflum  angulum  comprehendentibus  late  »>*«■/« gw* 
ribus  fpeciebus  fimilibus  fimiliterqjdefcriptis. 

THEONcx  Zamberto.  sit  triangulam  « C y,reOum  habens  angulum  qui  fub  C « y.Dico  quod  que  ex  g t, 
fpecies,  e qualis  eft  eis  que  ex  jS  «,  J x y.fpedebus  fimilibus  fimiliterque  deferiptis.  Excitetur  (per  n primi,)  per/ 
pendicularis  u S,Quo nia  igitur  in  triangulo  reSagdo  « (>  rfab  « reSo  angulo  /5  >,m  bafvn  perpendicularis  aSa  eft 
* Jjriangula  « S A.cr  * / y,que  ad  perpendicularem,fimiliafunt  tod  x ff  j,CT  fibi  muicem(per  t fexti.)  quoni/ 
imfmile  eftxS  f,ipfi « g /,eft  igitur  ficut  y g.ad  g *,fic  xfi.adg  t.  At  quoniam  tres  reSs  linee  proportionales  funt 


eft  igitur  C per  comlarium  fecundum  i»  fexti,)  ficut  pruna  ad  t eruam  fie  d prima  fpecies  ad 


•fecunda 
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ifecSda  fhnilisfimilitertj;  defcripta  efl.Sicut  igitur  y Z, id  6 -f, fle  [pe 
cies  que  ex  Z jyli  ei  que  ex  fi  xflmilisfimiliter^  defcripu  ejl.l  i 
p ropterea  & ficui  fiy.ady  <f,fic  fpecies.que  ex  fi  ad  ea  que  ex  y a. 

Quire  flcutZy,ade  t,€  f r,/ie  que  ex  fi  yjpedes  ad  cis  que  ex  Z 
«jC7*«r,  fimiles  f militer % deferipte  f ut.  Aequalis  aiit  efl  Z y,ip[ius 
fi  ACT  / y,equalis  igitur  cfi.fpecies  que  ex  Z x,S~x  y,  funt  fpccie/ 
bus  flmihbus  [militer^  defcriptis.m  redangulis  igitur  triangulis,  _ 
que  ad  retium  anguli  jubtendent! [pecies, equalis  efi  eis  que  ad  re 
ftum  angulum  ceprekcndcnttbusfpeciebusfimihbusfimiliterfa  de r 
fcriptis.quod  demoflrafle  oportuit. 

ALITER.  QHomamtpercorrelariumprimuio  [exti,)fl/ 
miles  figure  in  dupla  funt  ratione  fimilis  rationis  laterum.igiturque  ex  f y.eflfpcciesad  eam  que  exZx.duplS 
rationem  habet  quam  yfi,adz  xjiabet  autem  er  quod  ex  fi  y,quadra&  ad  id  quod  ex  x, quadratum  dupla  ratio/ 
Item  quetm  y x,ad  Z cc,ffficut  igitur  que  ex  y fi, fp edes  ad  eam  que  cx  fi  x, [pedem: fic  quadratum  quod  ex  y e,  ai 
quadratum  quodexZu.id  propierea  er  ficut  [pedes  que  ex  Z y, ad  [pedem  que  ex  y a, fic  quadratu  quod  ex  St 
ad  quadratum  quod  ex  y x,Quare  cr  ficut  fpecies  que  ex  fi  y^td  [pedes  que  ex  fi  x&r  « y,ftc  quadrati  quod  ex, 
C -,M  quadrata  que  cxg,,etx  y.Qutdrati  ait  quod  ex  fi  y,equu  efl  eis  que  ex  fi  x,&  x y,  quadratis  (per  VI  pri 
mi.)  equalis  igitur  efl  [pedes  que  ex  e y,eis  que  cxZx.QTx  y, [pedebas  flmilibus  fimiliierfy  deferiptis. 

F.udi.ex  Zamb.  Theorema  u Propofltio  u 

it  Si  quo  triangula  componantur  ad  unum  anguium, duo  latera  duobus 

lateribus  proportionalia  habentia,utquseiufdem  rationis  eorum  latera 
fint  etiam  parallela , reliqua  ipforum  triangulorum  latera  in  redam  Ii 
neam  erunt. 

T H E O N ex  zamberto.  sint  bhta  triangula  x Z y,Cr  J1  y t,duo  latera  fi  x.ffx  y. duobus  lateribus  ty,ff 
i t, proportionalia  habentia,flcut  quidem  x (,ad  x y.fic  / y,ad  f parallelum  autem  xfijpfl  / r.CT  x tjpfl  /t-Di 
co  quod  in  redam  lineam  efl  fi  y,ipf  y i. Quoniam  enim  parallelus  efl  « Z,ipfi  J1  y,ffin  eas  incidit  reda  linea  a y,an 
fcnWkif  8*  igitur  (per  19  primi.*utrobi^  quifub  e xy.ff xy/,ftbi  inuicemfunt  equales.id  propterea  O"  angulus  y/t, 
‘ attgalo  uy  J1,  efl  equalis.  Quare  angulus  e x y , angulo  t fy.cfl  equa/ 
lis , CT  quoniam  duo  triangula  [unt  « fi  y,  J y t,  unum  angulum  qui  ad  „ 

a,  uni  angulo  qui  ad  Aequalem  habentia,  arcum  autem  equales  angit/ 
loslatera  proportionalia, ficut  quidem  fi  x,ad  x y.  fle  y/,ad  ii,eqv\an/ 
gulum  igitur  efl.  (per  6 fexti,  triangulum  x fi  y,  triangulo  Jyc.  Aequalis  igi/ 
tur  efl  angulus  « fi  y^tngulo  f y patuit  aute  quod  angulus  a y J1, equus  (per 
»9  primi ) angulo  Z x y.  Tonis  igitur  angulus  « y t,duobus « fiy.Qf  fix  y,efl 
equalis. communis  apponatur  angulus  xyZ.iptur  anguli  * ytfo"  xyZ, 
tis  qui  funt fubyxZ,xyg,&'  yS  a, flant  equales.  sed  anguli  Zxy,yZx  ,CT 
uy  fi,  (per  » primi)  duobus  redis  funt  equales ,er  anguli  igitur  xyi  ,&  uy 

fi,duobus  redis  funt  equales.  Ad  aliquam  autem  redam  lineam  «y.  ad  fignS  j f , 

Ififlx  que  in  ea  y,due:rede  linee  fi  y,ff j-  tjion  ad  eafdcm  partes  dude,equos  *it 
trobiquefub  x y t.cr  x y Z, duobus  redis  equales  efficiunt  angulos,  (per  n 

primi,)  in  redam  lineam  igitur  efl  fi  y,ipfly  i.sibina  igitur  triangula  componantur  ad  unum  angulumJuo  latera 
duabus  lateribus  proportionalia  habentia, ut  eorum [imilis  rationis  latera  etiam  parallela [int,reliqua  ipforum  tri/ 
angulorum  latera  in  redam  lineam  erunt.Quod dcmonflrajje oportuit. 

Eucli.exCamp.  Propofltio  st 

in  circulis  squalibus  fupra  centrum  fiue  fupra  circunferentia 
«'anguli  c6fiftant,critanguloru  proportio  tanquam  proportio 
s arcuu  illos  angulos  fufeipientium. 

81  campanvs  Sintcirculi,abccuiuscentrud,8iefgcuiuscentruh: 
aquales, fuper  quoru  centra  fiant  duo  anguli  b d c S f h g>&  fuper  eorum  circunferen 
tias  alij  duo  qui  fint  b a c 8i,f  e g.dico  quod  proportio  anguloru  tam  eoru  qui  funt  fa 
per  centra  qua  eoru  qui  fuper  circuferetias^eft  ficut  arcus  b c ad  arcu  f g.  Continuabo 
enim  illis  duobus  arcubus  alios  arcus  aqualcstfiue  fecundu  eunde  numeru  fiue  fecu 
dum  diuerfos,fitqs  arcus  kb;<equalis  b c ,8i  uter  que  duorum  arcuum  1 m Si  fl, aqualis 
fg.Siproduca  lineas  k d>k  a,m  h,l  h.m  e Sil  e-crutque  per  t6  tertij:anguli  qui  funtadd 
adinuicem  aquales^imiliter  quoque  Si  qui  funt  ad  h,  adinuice  squales,  lde.etia  de  iis 

qui 
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qui  funtada,8ide  fjs  qui  fune  ad  e,(icuc  igitur  arcu s k c eft  multiplex  arcus  b c.ica  an 
gulus  k d c anguli  bdc.ci angulus  k a c anguli  b a c/imxliter  ficut  arcus  m g eft  multi/ 
plex  arcus  fg,  ita  angulus  m h g 
anguli  f h g,Si  angulus  m e g angu 
li  f e g,fed  fi  arcus  k c eft  squalis  ar 
cuimg,angulus  Kdc  eft  squalis 
angulo  m h g.  Si  angulus  k a c an/ 
gulo  m e gsSifi  maior,maiores,Si  ft 
minor,  minores  per  2«  tertij:  per 
diffinitionem  itaque  incontinus 
proportionalitatis  proportio  ar 
cus  bcad  arcu  fg, eft  ficut  anguli 
b d c ad  angulum  f h g,8C  ficut  an/ 
guli  b a c ad  angulu  f e g,  quod  eft 
propofitum.ldem  intellige  in  eodem  circulo, 

Zucli.exZamb.  Theorema  25  Propofitio  ss 

In  squalibus  circulis  anguli  eandem  habent  rationem  ipfiscircunferen 
tqs  in  quibus  confiftunt,& fi  ad  centra  &fi  ad  circunferentias  fuerint  con 
ftuti.tum  etiam  fe<5lores,utputa  ad  centra  conftituti. 

THEoNrx  Zab.  Sint aquales circuli x fi y,& St}, ai  eorify centra > longuli fint  eiy,etti  i,adeoru 
circunferentias  ucro, anguli  quifub  fi  « y,&  1 «■  j.  d ico  quod  cflfficut  circun  ferentia  £ r>ad  circunferentiam  1 l,fic 
tfl  angulus  £ s &td  angulum  1 1 i,€  angulus  £ a y^td  angulum  t J infuper  « £ y, fetior  ad  1 t t,feBorem.  Pena 

tur (perii  tertij,ipfi  quidem  £ y, circunferentia  aquales  quotcunque  ordine  hoc  efya,y  « x,ipft  autem  1 /,  quot/ 
cunque  aquales  circunferentia  1 /*,<y  n r.ConncSanturquc  e »,»  a, 6 y.,QT  1 •■Quoniam  igitur  aquales  fur.t  £ y, 
y u,cr  k x,circunferentia  ad  inuicem, aquales  (per  27  tertij,') quoque funt  anguli  G ty,yi  n,ff  > » x.Quotuplex  igi 
tur  eft  G a ,cirdiferetia  ipfius  £ y,circufcretiaJotuplex  cjl  angulus  G * x,angttli  Gty.ld propterea  etia  quotuplex 
cjl  • i,circuferetia  ipfius » f ,circunfcretiajotuplex  cjl  ff  angulus  • l t,ipfius  etf.si  igitur  aqualis  efl  circuferltU 
£ x,ipfi  circunferentia  t t,aqualis  efl  er  angulus  £ > x,angulo  1 1 ,,er  fi  maior  efl  G x,eircunfcrentia  qt ' 
cun ferentia,  maior  efl  tya  n gulus  G » a ,angulo  • 1 >,&fl  minor,minor.Quatuor  iam  exiflentibus  magni 
duabus, inquam,circunferentijs  £ y,QT  , i,bmifque  angulis  hoc  efl  fi  e /,& V 9 },fufcipiuntur  quidem  ipfius  fi  . . 
conferentia  atque  ipfius  anguli  f > y,aque  multiplices  hoc  eflGx  circunferentia  er  angulus  fi  ■ x,ipflus  autem  » f 
circunferentia  ff anguli  1 9 f, circunferentia  t ,,<?  angulus  et  1.  oflcnfum  autem  efl  quod  ft  circunferentia  fi  x,excc 
dit  circunferetiam  e >,  angulus  quoque 

fi  n x excedit  angulum » 9 /jy  fl  aqua  * •* 

lis,aqualis:^p  minor,minor.  P-fl  igi/ 
turtpcrs  diffinitione  quinti.) ficut  f y, 
circunferentia  ad  t f,  circunferentiam: 
fic  angulus  Gnyad  angulum  1 6 Sed 
ficut  angulus  G * y,ad  angulum « 9 i, fic 
angulus  S « y,ad  angulum  t J1  f, duplus 
enim  eft  (per  e*  tertii,)  uter  ^ utriuff. 

Btf  ',cut  igitur  fi  y, circunferentia  ad  i J 
circunferentiam, fic  angulus  fi*y,ad 
ungulum  » » {,&  angulus  G a y,ad  an / 
gttlum  * //.m  aqualibus  igitur  circulis  anguli  eande  habft  ratione  ipfls  circuferentijs,fffi  ad  centra  ff  fiad  cir/ 
cunferetias  cojlituti  fucrint,quod  demcflraffe  opprtuit.  Dico  etia  quod  ficut  G y,circuferentia  ad  > {,  circunfe/ 
rentia,fic  * f y,feSor  ad  1 1 i,fcOori.  ConeSantur  fiy&r* ,& affumptis  fuper  G y,& y K,circufcrcntys  { 0 .fignis,cone 
Batur  C(,fy,y «,  QT  t «-Et  quonia(peris  diffinitione  primi  )dua  C «,er  a y, duabus  y t .et  m, funi  aquales,  aqua 
leffc  angulos  coprebenditi.et  bafis  C y,  ipfi  y k.  efl  aqualisjriagulu  igitur  igy,  (per  4 primi ) triagulo  » y n.efl  a/ 
quale.  Et  quonia  aqualis  efl  C y.circufcrentia  ipfi  y *,circiiftretia,& reliqua  igitur  qua  in  toiu  circulii  a Cy, circa 
ferentia  reliqua  qua  in  eunde  tota  s e y,  circula  circuferentia  cjl  aqualis.  Quare  et  angulus  e f y.ipfi  ytt.efi  a/ 
qualis.  Simile  igitur  (per  10  diffinitione  tertij)cfle  (y.fegmciitu, ipfi  y • e, efl  [egmeto,y  in  aqualibus  funt  redis 
lineis  e y cr  ay.Qua  autem  fuper  aqualibus  reSis  lineis  fimilia  circulorum  fegmenta  coitfifhtni,ea  adraicm 
funt  aqualia  Iperia-  tertij:  fegmentum  igitur  Sf  yjpfi  y e x.Jhgmentocfl  aquale,  eft  autem  er  triangulum  «t  y. 
triangulo  » yu,aquale.Totus  igitur fcBor  ■ f r.toti  > y ufeBori  efl  aqualis.id  propterea  CT  a «A,fcfior,  utrique 
ipforum  aCr.er  *M.c/l  aqualis . Tres  igitur  fcBores  • Cy,iya,y  a a x.fibt  inuicem  fnnt  a quales,  id  pro/ 
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pierci  er « I },  8 J M,  ^ 6 „ ,.feSortt,fibi  micem  funt  tequales.Quotuplex  igitur  efl  g x.cirtu 
circunferentis^otuplex  eff  er  x « t.feSor  ipfius  , g y.feSoris.ld  prop  terca  ffquotuplex  ejl , , 
fius  i },circunfcrentue,totuplex  ejl  c T 
{ 1 1 fcSor  ipfius  i » {fcSoris.  Si  igitur  * 

aqualis  ejl  g a,  circunfcrentia  ipft  i , 
circunfercntix.aqualis  efl  d"g»A ,fe/ 

Sor  ipfnt  i,fcSori.Etfi excedit  g x,cir 
ciifcrer.tid  ipfam  i >.circunferentia,ex/ 
cedit  quoq; &£>•>.,  fcSor  ipfitm  hr,fe  j 
Sore.g'  fideficiitdcficit.QHituor  iam  \ 
cxiftetibus  magnitudmibus.duabus  in/ 
quamg,  y&r  i i,.circunfcrcntiis,  duo/ 
bufquc  *gy,&  1 1 [, ftSoribus.fufcipiii 
tur  (eque  multiplices  ipfius  quidem  g * 
circunferenti*  tfipflus « g y fetioris, hoc  ejl  g x,circuferentia  & ig  A.Jcfior  ipjwr ailtl  t i:circunfercr.ttte  ff  ipfius 
e i l.fcSo  ris^ircunferentia  nempe  t „S  fetior  e t r .Et  ofenfum  eji  quod  fi  circunfercntia  e x excedit  ipfam  circun 
ferentium  t r. excedit  quoque  er  g * x,fetior  ipfum « t i, fetiorem,#  ft  aqualis, aqualii-.CT  fi  deficit  deficit.Ejl  igp 
tur  (per  conuerflonem  diffinitionis  fexti.flcut  circuferentia  g yytd » i ,/i'c»  g r, fe3or  ad  1 t tffietiorem. 

Corre  larivm  Et  manifeflum  ejl quod  flcut fetior  adf rtiorem.fic  angulus  ad  angulum. 

SEXTI  LIBRI  FINI*. 


EVCLIDIS  MEGARENSIS  GRAE* 

CI  PHILOSOPHI,  GEOMETRICO  RV  M ELE/ 
MENTO  R V M LIBER  SEPTiMVS. 

Ex  Campano  triplex  principiorum  genus.  Primum.  Diffinitiones. 

Nitas,eft  qua  unaquacg  res  una  dicitur.  t Nu 
merus.eft  multitudo  ex  unitatibus  compotita» 
? Naturalis  feries  numerorum,dicitur  in  qua 
fecundum  unitatis  additionem  fitipforum  com 
putatio.  + Differentia  numerorum.appella 
tur  numerus  quo  maior  abundata  minore. 
s Numerus  primus  dicitur,  qui  fola  unitate 
metitur.  6 Numeruscompofitusdiciturque 
7 Numeri  contra  fe  primi  dicuntur,qui  nui/ 
lo  numero  excepta  fola  unitate  numerantur,  s Numeri  adinuicem 
compofitifiuecommunicantesdicuntur.quos  alius  numerus  quam  uni/ 
tasmetitur.nullufque  eorum  eft  ad  alium  primus.  9 Numeruspera/ 
lium  multiplicari  dicitur,qui toties fibi coaceruatur,quoties  in  multiplicati 
te  eft  unicas.  10  Produdtus  uero  dicitur,qui  cx  eorum  multiplicatione 
crefcit.  u Numerus  aliu  numerare  dicitur, qui  fecundu  alique  multipli 
catus illu  producit,  it  Pars,eft  numerus  numeri  minor  maioris.cum  mi 
nor  maiore  numerat.Etqui  numeratur  numerandsmultiplexappellacur. 

u Denomiuans.eft  numerus  fecundum  quem  pars  fumitur  in  fuo  to 
to.  14.  Similesdicunturpartes,qus  abeode  numero  denominantur. 

Prima 
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if  Prima  fimpla  numeri  pars,  eft  unitas.  is  Quadoduonumert 
partem  habuerint  comunem,  tot  partes  maioris  dicetur  effe  minor,  quo' 
des  eadem  pars  fuerit  in  minore,  tot*  uero , quoties  ipfa  fuerit  in  maiore, 

17  Numeri  ad  numerum  dicitur  proportio  minoris  quidem  ad  ma/ 
iorem.in  eo  quod  eft  maioris  pars  uel  partes . Maioris  uero  ad  minorem, 
fecundum  quod  eum  continet  # eius  pattem  gei  partes,  is  Cum  fue/ 
rinrquotlibet  numeri  corinue  proportionales,  dicetur  proportio  primi  ad 
tertium  ficutprimi  ad  fecundum  duplicata,  ad  quartum  uero  triplicata. 

19  Cum  continuat*  fuerint e*dem  uel  diuerf*  proportiones.dicetur 
proportio  primi  ad  ultimum, ex  omnibus  compofita.  io  Denomina/ 
do  dicitur  proportionis  minoris  quidem  numeri  ad  maiore, pars,  uel  par/ 
tesipfius  minoris  qu* in  maiore  funt.Maioris  autem  ad  minorem, totum 
uel  totu  # pars  uel  partes, prout  maior  fuperfluir.  21  Similes  fiue  una 
alq  eadem  dicuntur  proportiones,  qua:  eandem  denominatione  recipiur. 
Maior  uero.qu*  maiorem.  Minor  autem.qu*  minorem.  tt  Numeri 
uero  quorum  proportio  una, proportionales  appellantur.  23  Termini 
fiue  radices  dicuntur, quibus  in  eadem  proportione  minores  fumi  impol/ 
fibile  eft.  Petitiones. 

1 Cuilibet  numero , quotlibet  poffe  fumi  «quales  prout  libet , uel 
multiplices.  2 Quolibet  numero,  aliquem  quantulibet  fumere  poffe 
maiorem.  3 Seriem  numerorum , in  infinitum  polle  procedere. 

4.  Nullum  numerum  in  infinitum  poffe  diminui. 

Communes  animi  conceptiones. 

1 Omnis  pars, minor  eft  fuo  toto.  1 Quicunqjeiufdefiuearqua/ 
(ium  fuerint  «que  multip!iccs,ipfi  quoq,  erut  «quales.  3 Quibus  idem 
numerus  «que  multiplex  fuerit,  fiue  quorum  «que  multiplices  fuerint «/ 
quales,  & ipfi  etiam  erunt  «quales.  4 Omnis  numeri  pars  eft  unitas, 
ab  ipfo  denominata.  ? Omnis  pars  eft  minor , qu*  maiore  habet  de/ 
nominatione,  maior  uero,qu«  minorem.  6 Quilibet  numerus  totus 
eftab  unitate,  quota  pars  ipfius  eft  unitas.  7 Quicunque  numerus  in 
unitatem  ducitur, feipfum  producit.#  in  feipfum  numerat.  Vnitas  quoq; 
in  quemcunqjdu&a.producit  eundem*  s Quicunq;  numerus  nurae/ 
rat  duos,  numerat  quoq;  compofitum  ex  illis.  9 Quicunq;  numerus 
numerat  aliquem , numerat  omnem  numeratu  ab  illo.  10  Quicunq; 
numerus  numerat  totum  SCdetra&um, numerat  refiduum. 

f 1 N 1 s, 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS  GR  AE* 

CI  PHILOSOPHI,  ARITHMETlCORVH  ELE/ 
MENTO  R V M LIBER  SEPTIMVS. 


Euclidis  tx  Zamberto.  Diffinitiones. 


Nitas , eft  qua  unumquodq;  eorum  qua  funt  unum 
dicitur.*  z Numerus  autem,ex  unitatibus  compo/ 
(ita  multitudo.  j Pars.eft  numerus  numeri  minor 
maioris.quado  dimetitur  maiorem.  4-  Partes  au/ 
tem,quando  non  metitur,  y Multiplex  uero,  ma/ 
iorminoris.quandoeum  metitur  minor.  s Par 
nnmerus,eft  qui  bifaria  diuiditur.  7 Impar  uero, 
qui  bifariam  non  diuiditur,ucl  qui  unitate  differt  a pari,  s Pariter  par 
numerus,  eftquem  par  numerus  metitur  per  numeru  parem.  9 Pari/ 
ter  autem  impar,  eft  quem  par  numerus  metitur  per  imparem  numerum* 
io  Impariter  uero  par,eft  quem  impar  numerus  dimetitur  per  nume 
tum  parem.  u Impariter  uero  impar  numerus  eft,  quem  impar  nu/ 
merus  metitur  per  imparem  numeru.  \z  Primus  numerus,  eft  quem 
unitas  fola  metitur.  13  Primi  adinuicem  funt  numeri,quos  unitas  fola 
dimetiturcomunismenfura.  14.  Compo(itusnumerus,eftquem  nu/ 
merus  aliquis  metitur,  iy  Compoliti  autem  adinuicem  numeri,  funp 
quos  numerus  aliquis  comunisdimenfor  metitur.  1 s Numernsnu/ 

merum  multiplicare  dicitur,quado  quota  funt  in  ipfo  unitates  toties  com 
ponitur  multiplicatus,'#  gignitur  aliquis.  17  Quando  autembini  nu 
meri  fefe  adinuicem  multiplicantes,aliquem  fecerint,  facftus,  planus  appel 
latur.Latera  uero  illius,  multiplicantes  fefeinuicem  numeri,  is  Quan 
do  Uero  tres  numeri  fcfemultiplicates  adinuicem  fecerint  aliqnem,  fadtus 
folidus  appellatur,Iatera  uero  illius, multiplicantes  fefe  inuicem  numeri. 

19  Quadratus  numerus,cft  qui  aque  aqualis,  uel  qui  fub  duobus  a/ 
qualibus  numeris  continetur,  zo  Cubus  uero,quiaque  aqualis  aque 
uelqui  fub  tribus  aqualibus  uumeris  continetur,  u Numeri  propor/ 
tionales,  funt  quando  primus  fecundi,  8i  tertius  quarti  aque  fuerit  multi/ 
plex,uel  eadem  pars  uel  eadem  partes. 

Similes  plani&  folidi  numeri,funtqui  proportionalia  habent  latera. 

. Perfectus  numerus,eft  qui  fuijpfius  patribus  eft  aqualis. 


Eucli.exCamp.  propofltio  u 

1 1 a'  maiore  duorum  numeroru  minor  detrahatur  donec  minus 
I eo  fupedit,ac  deinde  de  minore  ipfum  reliquu  donec  minus  eo 

J relinquatur,  itemqj  a reliquo  primo  reliquum  fecundum  quo/ 

ufque  minus  eo  fuperfit,atcj  in  huiufcemodi  continua  detraftione  nullus 

fuerit 
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fuerit  reliquus  qui  ante  relidtum  numeret  ufq$  ad  unitatem,eosduos  nw 
meros  contra  fe  primos  eflfe  neceffe  eft. 

campanvs.  sint  duo  numeri  ab  Si  cd,cd,minor:detrahaturqicd  ex  ab  quoties 
potcft,3i  fit  refiduu  e b,qui  erit  minor  c d,  alio  qui  poffet  ex  ipfo  adhuc  detrahi  cd,  de/ 

trahatur  & ipfc  e b ex  cd,quo  cies  po  teft,fitqs  refiduu  f d,  a . e . . . g ■ b 

fed  Si  fd  detrahatur  ex  e b quoties  poteit,8i  fit  refiduum  gb,quod  fitunitas,dico  tunc 
numeros  ab  Si  c d,efie  contra  fe  primos  • Si  enim  funt  compofiti, numerabit  eos  com/ 
muniter  per  diffinitionem  aliquis  numerus  pra:terunitatem,qui  fit  h,8i  quia  h nume 
rated,  numerabit  a e per  penultima  conceptione,  Si  quia  idem  c .....  f ...  d 

numerat  ab, numerabit  etiam  e b per  ultimam  conceptione:ergo  & c f per  penultima, 
quare  & fd  per  ul  rimam  ,ergo  8Cgc  per  penultima, ergo  & gb  per  ultimam,  b . . 

6t  quia  g b eft  unitas,  fequitur  numeru  e(Te  partem  unitatis  uel  fibi  squalem.quod  eft 
impoflibile-Erunt  igitur  a b Si  c d,contra  fe  primi, quod  eft  pe  opofitum. 

campani  additio.  Quo  d fi  d u o numeri  a b & c d fin  t co  n cra  fe  p rimi,n o n eri t in 
hac  mutua  detraftione  ftatus  anteqj  ad  unitatem  perueniatur.  Et  eft  iftud  conuerfum 
eius  quod  autor  proponit  si  autem  in  hac  mutua  detracftionefuerit  ftatus  antequam 
perueniatuur  ad  unitatem,fit  ut  gb  fit  numerus  qui  detra  a .......  e ...  g.  b 

hatur  ab  fd,  8i  nihil  fit  refiduum : igitur  g b numerat  f d,ergo  per  penultimam  conce/ 
ptionem,numerat  Sie  g,8i  quia  etiam  numerat  feipfum,numcra/  c ....  f ...  d 

bit  per  antepenultimam  conceptionem  totum  e b,  ergo  per  penultimam  numerat  c f. 
Sed  oftenfum  eft  prius  quod  numerat  f d , ergo  per  antepenultimam  numerat  totum 
c d,quare  per  penultimam  numerat  a e,  & quia  oftenfum  eftprius  quod  etiam  nume/ 
rat  e b,fequitur  per  antepenultima  ut  etiam  numeret  a b:quta  igitur  numerus  g b nu/ 
merat  utrumq;  duorum  a b & c d,  numeri  a b 8i  c d funt  compofiti : non  igitur  contra 
fe  primi,quod  eftcontrahypothefin.  Per  hanc  ergo  uiam,propofitis  quibufqiduo 
bus  numeris, inueftigamus  utrum  ipfi  fint  contra  fe  primi.fi  enim  tali  facta  mutua  de/ 
traiftione  perueniatur  ad  unitatem,ipfi  funt  contra  fe  primi.  Si  autem  fit  ftatus  anteqj 
perueniatur  ad  unitatem, ipfi  funt  compofiti. 

Eucli.  cx  Zamb.  Theorema  i propofitio  t 

i Si  duobus  numeris  inoqualibus  expofitis,fublatofemperminore,a 
maiore  reliquus  minime  metiatur  procedentem  quoad  aflumpta  fuerit 
unitas, qui  a principio  numeri, primi  adinuicem  erunt. 

THEON  cx  Zamb.  Duobus  nam$  manualibus  numeris  propofitis  «fr&y  /.fublato  femper  minore  i 
maiore.reliquus  minime  metiatur  pracedentem  quoad  fiimpta  fuerit  unitas . Dico  quod  ipfi  aficr?  /.primi  ad/ 
inuicemfunt , hoc  eft  quod  ip [os  atepy/  unitas  Jola  dimetitur,  si  autem  ateyy/ 
non  funt  primi  adinuicem , eos  aliquis  numerus  metietur , metiatur , eftotp «,  W y / t . . 

ipfum  g i meticns.relinquatfc  minorem  ta-.ot « i ipfum  / y metiens.rclinquat  femi/  / ......  y 

tiorem  ty.QTty  ipfum  / 6 metitns,  relinquat  unitatem  e «.  Quoniam  igitur  t ipfum  (. l . . t . tt 

/ y metitur.or  y /ipfum  fi  / metitur , igitur  «T , ipfum  (,  { metitur : metitur  autem  S" 
totum  tx.Qr  reliquum  igitur  « t metietur.  At « f ipfum  / * metitur » igitur  ipfum  / 1 metietur : metietur  autem 
V totum /y,#  reliquum  igitur  y * metietur.  At  t « ipfum  1 1 metitur.tS'  i igiitr  ipfum  { s metietur-,  metitur  autem 
&•  totum  Ite,#  reliqua  igitur  a S metietur  unitatemjiumerus  exifter.s.quod  eft  impofibilc.  Igitur  t pfos  *Z€y/, 
nullus  numerus  metietur.tgitur  a e <T r/.primi  adinuicem  funt.quod  dcmonflrare  oportebat. 

Eucli.  ex  Camp.  Propofitio  i 

x RopoGtis  duobus  numeris  adinuicem  compofitis,  maximum 

M WM I numerum  communem  eos  numerantem  inuenire. 

CORRE  LARIVM. 

Vnde  manifeftum  eft  quia  omnis  numerus  duos  numeros 
pumerans.numerat  numerum  maximum  ambos  numerantem. 

campanvs.  Sint  duo  numeri  compofiti  a b Si  cd,minor,cd,quia  ergo  numerat 


eos  communiter  aliquis  numerusper  diffinitionem,  a e b 

uolo  inuenire  maximu  numerum  eos  comuniter  numerante.  c f ...  d 

Secundum  modum  Sifimilitudine  prioris,  minuo  minorem  de  maiori,  g . . . . 


quoad  pofium«uidelicet  cd  de  a b,  Si  fit  refiduum  e biitemqi  e b dec  d quoad  p oftum, 

p v Sifit 
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refidtutm  f d,S£  quia  huius  diminutio  non  poteft  fieri  infinities  per  ultimam  peri ) 
tionem.necpoteit  etiam  ad  unitatem  peruenire  in  propoflto  per  procedentem, quia 


tuncefrentnuroeripropofiticontrafeprimi,quodeft  a 

eontrahypothcfimfituccumdctraxerofdexebquo/  c ....  ..f ...  i 


ad  potero,quod  nihil  fit  reftduu : dico  tuncf d e (Te  ma/  g • . . . 

ximum  numerum  numerancem  a b&cd.Quod  enim  numeret  eos>patecper penulti/- 
mam& antepenultimam  conceptione,  alternatim  quoties  oportuerit  repeti  tas.  ficus 
in  demonftratione  conuerfe  prxcedentis.Numerat  enim  f d,e  b.quia  cum  abipib  de/ 
trahitur  quoad  poteit.  nihil  fit  refiduum, ergo  &cf  per  penultimam  conceptionem»- 
ergo  8£  c d per  antepenultimam,  quare  & a e per  penultimam,  igitur  X a b per  antepes 
nultimam.  Quod  autem  nullus  maior  f d, numeret  a b,8C  c d,fic  patet.  Si  enim  fieripo' 
teft,fit  uumerus  gniaior  f d,  numerans  utrumcp  duorum  numerorum  a b 8£c  d : qaia 
igitur  g numerat  c d,  numerabit  per  penultimam  conceptionem  a e,  6£  quia  numerat' 
a b,  numerabit  per  ultimam  e b . ergo,  per  penultimam  numerat  cf.&quia  etiam  nu/ 
merated, numerabit  per  ultimamfd,maior,uideficet, minorem, quod  eftimpoflibile* 
Ex  hoc  fecundo  procedit  liquet  correlarium. 

E ucli  cx  zamb.  erobltma  i Propoptio  i 

* Duobus  numerisdatis  non  primis adinuicem,  maximam  eorum  com/ 
muuemdiracnfionem  inuenire.  ■; 

. THEON  exZAmbefto.  sint  dati  btni  mumeri  non  primi  adinuicem, x PQTyi:  oporiel  km  ipforum  xp' 
CT  r A maximam  dimenflonem  inuenire.  si  quidem  y J ipfum  « p metitur,  metitur  autem  Z7  feipfum.  Igitur  ? tt 
ipforumyJ  CT  * P communis  dimenfio  ejl,  er  manifcjlum  ejl  quod  maxima,  nullus  p ........ x 

exim  maior  ipfo.y  A ipfum  y metietur.  Si  autem  y f non  metitur  ipfum  * f,  ipfo/  y 

rumxpcryJ'  fublato  (per  primam  feptimi)  femper  minore  a maiore,  fumetur  nu/  p ......  * 

merus  aliquis  qui  metietur  procedentem,  unitas  quidem  non  fumetur . si  autem  non,  J ....!.. y 
erunt  xStyyJ1  primi  adinuicem,  quod  non  fupponitur . Sumetur  aliquis  numerus  igitur  qui  metietur  proceden/ 
tem.G  t * quidem  ipfum  x £ meticns,(per  primam  feptimi)  relinquat fc  minorem  * t:«  t autem  ipfum  y t?  metiens, 
relinquat  fc  minorem  y } G y },ipfum  x i metiatur.  Quoniam  igitur  y i ipfum  x * metitur,®'  x t ipfum  f ( metitur: 
igitur  yi  ipfum  i i metietur, metitur  G feipfum.cr  totum  igitur  y J metietur.  Myd  ipfum  £ t metitur,  G i 1 igitur 

ipfum  £ t metitur : metitur  autem  G t x,  igitur  G totum  Cx  metietur:  metietur  quoq;  p t ....  g- 

ipfim  y figitur  y i ipfos.x  SCTyS  metitur.  Igitur  y ! ipforum  xPGyJ'  contuitis  di/  b...  : ,, 

menftoejl.Dico  enim  quod  G maxima,  fiy  lip forum  xCGyJ  non  eflmaximacom/  ...{..  y 

munis  menfura.metietur  ipfos  x PG  y/ numeros  aliquis  numerus  maior  exiflens  ipfo  y { metiatur,e/lc % a. Et  quot 
niam  » ipfum  j J.Gyf  ipfum  p * metitur, cr  i igitur  ipfum  £ » metitur . Metitur  autem  G totum  x p.cr  reliquum 
igitur  x » metietur:  at  x y ipfum  d ; metiiur,(y  » igitur  pfum  i { metieturimetietur  autem  G totum  y J,G  reliquAtA 
igitur  y } metietur, maior  minorem, quod  ejl  impofibile.  igitur  ipfos  xCGyd  numeros  numerus  non  metietur, mj 
ior  exijlens  ipfoy  f. igitur  y i ipforutmxpGy  ^maxima  ejl  cSmunismenfura, quod  oportebat  facere. 

c o‘R  R e l a R i v m.  Exhoc  manifcjlum  e/i  quod  p numerus  binas  numeros  metitur, G maximam  coitti 
munem  eorum  dintenfionem  metietur. 

Eucli.excamp.  propoftio  j 


|[  Ropofitis  tribus  numeris  adinuicem  compoGtis, maximum  nu 
J merorum  eos  communiter  numerantium  inuenire. 

HS  campanvs.  Priufquam  hanc  tertiam  conclufionem  demonltremus, 

I*  demonftrandum  arbitramur  ipfius  antecedens , uidelicet,  propofitis  tri/ 

bus  numeris,  qualiter  poterimus  certiflcare  an  iplt  fint  adinuicem  a ....  ^ 

compofiti.  sint  itaque  tres  numeri  a, b,c,de  quibus  uolouidere  b 

utrum  ipfiiintadinuicem  copofititperprimamigiturinquiroan  «... 
duo  primi  qui  funta  St  b fint  adinuice  primi,quod  filic,non  erunt  a,bic,adiuuice cont 
pofitiperdiffinitiouem.  Si  autem  a & b funt  adinuice  compofiti,  fit  per  praeceden' 

tem  d maximus  numerus  eos  numerans,qui  fi  nu/  a d . ... 

merate,  erunt  per  diffinitionem,  a,  b,c,  adinuicem  b e.. 

compofiti. Siautemnonnumeratipfum,fedipfic.  c.... 

Kd  quidemfuntcontrafeprimi,nonerunta,b,c.  t 

adinuicem  copofiti,  nam  quicuncp  numeraret  cos,  c 

numeraret  etiam  dper  correlarium  pratccdentis,ficqi  efienc  d SCc  compofiti, quodeft 
i -f-  ^ contr* 
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eciam  a,  b,  c adinuicem  compofiti . Sit  enim  per  pro/  b ...... . 

mittam,  e,  maximus  numerans  cer  d,  qui  etiam  per  e . . . 
penultimam  conceptionem  numerabit  a 8Cb , quare 

perdiffinitfonema,b,c,funtadinuicemcompo£itl«  a . . . . 1 . . . . 

Simili  quocp  modo  fdetur.propofitisquotlibetplu  t> 

ribus  quam  tribus,an  omnes  fint  adinuicem  compo  c .... 
fiti.  Propofitis  itaque  tribus  qui  funt  adinuicem  c 


mum  numerum  numerantem  omnes . Sumo  (eam/ 

dum  doctrinam  promifio,d  maximum  numerante  it. ...........  i. . . . 

a &b,qui  fl  numerat  c,ipfe  eft  quem  qusrimus : alio/  b e.. 

qui  per  correlarium  procedentis  fequeretur  maio/  c . . . . f ... 

rem  numerare  minorem . Si  autem  non  numerate,  c 

erunt  tamen  c er  d adinuicem  compofiti  per  hypo/ 


thefin  & correlarium  procedentis  8£ diffinitionem : fit  igitur  maximus  eos  numerans 
e,  dico  e efle  maximum  numerantem  a,  b,  c . Quod  enim  eos  numeret,  patet  per  hanc 
ultimam  hypothefin  quo  eft  ipfum  efle  maximum  numerantem  c 8£d,S£  per  penulti/ 
mam  conceptionem.  Et  quod  nullus  eo  maior  numeret  cos,fic  pateclit  enim  fipoteft 
fieri,  f maio  r e,  qui  numeret  a,b,c,qui  cum  numeret  a&b,  numerabit  per  correlarium 
promitto  d,  8£  quia  etiam  numerat  c,  numerabit  per  idem  correlarium  c,  maior, nide/ 
licet,  minorem, quod  eft  impofiibile  .Non  erit  igitur  numerus  aliquis  maior  e,  nume/ 
ransa,b,c,quod  eftpropofitum. 

campani  additio,  simili  quoq?  modo  inuenietur  maximus  numerus , nume/ 
rans  quothbetplures  tribus  adinuicem  compofitos.  Vnde  non  oportuit  Euclidem 
de  pluribus  tribus  hocdocere,quiaidem  eftmodus  Si  ars  in  tribus  8i  pluribus. 

Ex  ultimo  autem  huius  demonftrationisproceflu,poffumus  etiam  iftud  correla/ 
rium  huic  tertio  conclufioni  adijeere. 

correlarivm.  Vnde  manifeftum  eft  quod  omnis  numerus  numerans  quot/ 
libet  adinuicem  compofitos,numerat  maximum  numerante  cos  omnes>SC etiam  ma/ 
ximos  numerantes  binos  8£  binos  eorum. 

E ucli.ex  za mb.  troblema  x Propofttio  f 


5 Tribus  numeris  datis  non  primis  adinuicem,  maximam  eorum  com/ 
munem  menfuram  inuenire. 

Theon  exzamberto.  sint  dati  tres  numeri  non  primi  aiinuicem  aX,y,  oportet  iam  ipforum  x,fi,y,ma/ 
ximam  communem  dimettjlonem  inuenire . sumatur  ipforum  a.fi.maxima  communis  menfura  /,  (per fecundant 
feptimi.)  tam  ipfe/, ipfum  y aut  metitur  aut  non  metitur,  metiatur  primum : metitur  autem 

ipft>serx,e.  igiwr  J metitur  ipfos  x,  0,  y.  Igitur  /,  ipforum  x,  C,  y communis  dimenfio  eft.  c . 

Dico  iam  quod  er  maxima . si  autem  / ipforum  x,S,ynone[l  maxima  communis  menfura,  fi 

metietur  ipfos  a,  fi,  y,  numeros  aliquis  numerus  maior  ipfo  /.  Metiatur,  er  cfto  t . Quoniam  y ...  . 
enim  e metitur  ipfos  x,S,y,  metietur  igitur  er  ipfos  a,  fi.  Igitur  er  ipforum  a,  fi,  maximam  / . . 
communem  menfuram  metietur,(per  correlarium  fecunde  feptimi.)  ipforum  autem  a,fi,ma  «... 
xima  comunis  menfura  eft  / . igitur  y ipfum  / metietur,  maior  minorem,  quod  eft  impofiibile 
(per  confiruSionem-)  ipfos  igitur  x,  fi,  y,  numeros,  numerus  aliquis  non  metietur  maior  exiflens  ipfo  /.igitur  /t 
ipforum  x,  fi,  y,  maxima  communis  dimenfio  ,ft.  Noh  metiatur  iam  /ipfum  y.  Dico  quod  primum  /er  y.HOH 
funt  primi  adinuicem  ■ Quoniam  enim  x,  fi,  y,  (per  hypothefin)  non  funt 

primi  adinuicem,  metietur  eos  aliquis  numerus.  At  ipfos  x,  fi.  y,metiens,  «... 

metietur  er  ipfos  x,  e,  er  ipforum  x,  fi,  maximam  menfuram  /.metietur  fi 

(per  correlarium  fecundg  feptimi.)  Metitur  autem  er  y.  ipfos  igitur /,y,  y 

numeros,  numerus  aliquis  metietur:  igitur/ er  r.»on  funt  primi  adinui/  /....... 

cem . sumatur  (perprimam feptimi)  igitur  ipforum  /,  y,  maxima  come  * . . 

munismenfira,,erquoniamtipfum/metitur,at/ipfosx,fi,metitur.  t . . . 

er  t igitur  ipfos  X,  fi,  metitur -.metitur  autem  er  y.igiur,  ipfos  X,  fi,  y,  - 

metitur,  igitur , ipforum  x,  fi,  y,  communis  dimenfio  eft.  Dico  autem  quod  er 

fi.y.non  eft  maxima  menfura,  ipfos  x.C.y,  numeros  metietur  aliquis  mxxmaM 

tftoi.Etquoniamtipfos*,fi,r,mctiur,&'ipf°i+>e>m‘tilur’&’t‘0  *’  ’'S  p , matfura» 
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menfuram  metietur(pcr  correhrium  fecunda  fcptimi.)]pforum  autem  x,  x . , 

fi.maxtma  communis  menfura  efl /.igitur  lipfumff  metitur:  metitur  au>  fi 

temoyy.  igitur  }ipfos/,y, metitur,  ZT  ipforum  J,y, maximam  commu/  r .......  . 

nem  mcnftram  metietur  (per  idem.)  At  ipforum  /,  y,  maxima  communis  J1 

menfitra  efl  i.  igitur  i ipfum  t metitur,  maior  minorem  , quod  efl  impofii/  t . . ■ 

.hie.lpfos  igitur  x,  fi,  y,  numeros  numerus  aliquis  non  metitur  maior  exi/  i ..  . 
flens  ipfo  >. igitur  t ipforum  x,  fi,  y,  maxima  communit  dimenflo  efl,quod  fecijfe  oportuit . 

correlarivm.  Proinde  manifeftu  eft,q>  fi  numerus  aliquis  tres  numeros  me/ 
titur,8i  maxima  eorum  comunem  dimenfione  metietur . Similiter  autem  8t  pluribus 
numeris  datis  non  primis  adinuice,maxima  comunis  dimenfio  inuenietur. 

E ucli.  ex  C amp.  Propofltio  + 

4 duorum  numeroru  inaequalium,  minor,  maioris  aut 

tf|  MAjpan  eft, aut  parces. 

CAMPANVS-  Sintduo  numeri  a 8i  b,  b,  minor,  dico  4 

f ouodb  eft  oars  uel  partes  a . Aut  enim  b numerat  a.  aut  b . . . . 
non,finumerat,parseiuseftperdiffinitione.Sinonnumeratipfum,  b . ... . . 

aut  ergo  funt  adinuicem  primi,autnon,fi  non  funtadinuicem  primi,  b 

habebunt  per  diffinitionem  partem  communem,  qua:  quoties  fuerit 

in  b tot  partes  adicetur  effe  b per  diffinitione : fi  autem  fint  adinuicem  primi,  quia  ta/ 

men  omnis  numeri  pars  eft  unitas  ab  ipfo  denominata,patet  idem  per  unitates. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  i propofltio  4. 

4 Omnis  numerus,omnis  numeri  minor  maioris  aut  pars  eft  aut  partes. 

Theon  ex  Zamberto.  s it  bini  numeri «,  fi  r , ey  flt  minor  Sy.  Dico 
duodfiyipfius  x,aut  pars  ejl  aut  partes,  ipfi  enim  x,  e y,  aut  primi  adinuicem 
funt, aut  non:  fint  primum  x,  g y,  primi  adinuicem . Diuifo  etenim  fi  y in  eas  qua  in  fi  .......  y 

ipfo  funt  unitates,  erit  unaquaq  unitas  earum  qua  in  g y,pars  aliqua  ipfius  x,  pro/  fi  .....  .y 

inde  partes  efl  gy,  ipfius  x.  Non  fint  autem  ipfi  x,  gy,  primi  adinuicem  .lamfiy  fi  . . . ....  I . . . y 

ipfum  « aut  metitur, dutnon metitur,  si  quidem  igitur  e y ipfum  x metitur,  pars  efl  / . . . 
gy  ipfuts  x.  Si  autem  non.fumatur  (per fecundam  feptimi ) ipforum  x,fi  y,maxima 

communis  menfura,fitip  /.Diuidatur  e y in  aquales  ipfi  hoc efl  gt,t  ( St  y . Et  quonta  <f  ipfum  x metitur, pars 
efl  f ipfius  xtaqualis  autem  efl  J unicuty  ipforum  fi%,*lff  ly.ff  unufquifq;  igitur  ipforum  fit,t{&ly,  ipfius  x 
efl  pars.  Quare  partes  efl  fi  y ipfuts  x . omnis  igitur  numerus, omnis  numeri  minor  maioris  aut  pars  efl  aut  partes, 
quod demonflrare oportebat.  Eucli.ex  camp.  Propofltio  5 

5 J faerint  quatuor  numeri , quorum  primus  tota  pars  fecundi 
cluota  cerc‘us  quarti,erunt  primus  8i  tertius  pariter  accepti  to/ 
ta  pars  fecundi  8C  quarti  pariter  acceptorum , quota  primus 

campanvs.  volens  Euclides  hos  libros  de  numeris  a e...... 

aliquo  prxcedentiu  non  indigere,fed  per  feipfos  ftare,par/  b . . . . d . . . 

tem  eius  quod  prppofuit  per  primam  quinti  de  quantita/ 

tibus  in  genere, proponitper  hanc  quintam  huius  feptimi  de  numeris.  Sint  igitur 
quatuor  numeri  a,b,c,d,fitq?  b tota  pars  a,quo  ta  d,c : dico  quod  bSid  pariter  accepti 
funt  tota  pars  a SCc  pariter  acceptoru, quo tab  eft  ardiuifis  enim  aSicfecudum  quan/ 
titatetn  b cr  d , argumentare  ficut  in  prima  quinti : erit  enim  ut  totidem  fint  partes,  a, 
quo  t c per  pofitionem,5£  ut  aggregatum  ex  prima  parte  a 8£  prima  c,  fit  squale  aggre 
gato  ex  b Si  d : fimiliter  quocpSi  aggregatum  ex  fecunda  parte  a er  fecunda  c,  flL  quia 
hxc  aggregatio  to  ties  po  teft  fieri  quoties  co  tinetur  b ina,fequitur  ut  numerus  xqua/ 
lis  aggregato  ex.b  &d,  toties  contineatur  in  aggregato  ex  a 8C  c,  quoties  b continetur 
in  a,quare  conftat  propofitum. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  s propofltio  5 

y Si  numeras  numeri  pars  fuerit,  8i  alter  alterius  eadem  pars,  & uterque 
utriufque  eadem  pars  erit,qus  unus  unius. 

theon  ex  zamberto.  Numerus  enim  x,  numeri  fi  y eflo  pars , QT  diter  t alterius  1 1 eadem  pars,  qua 
efl  x ipfius  e y.  Dico  quod  uterque  x/.utriufe  eadem  pars  efl,  qua  ZT 
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x ipflus Quoniam  enim  * Pars  efl  'pflus 0 r,  eademep  pars  efl  / ipflus  i f,  quot  0 . . . . • . » r 

igitur funt  in  ipfo  &r  numeri  aquales  ipfius  «,  tot  funt  & inipfot}  numeri  aqua/  t . . . . 

ItsipfiS.  Diuilatur, inquam, 0 -r  m squales ipflx , hoc eflks  QT  h?,(T  *iin  . f 

squales  ipfM,boc  efl  i e.  ere  erit  iams  qualis  multitudo  ipforum  0 a er  »?, 

multitudini  ipforii  t e ff  e i . Et  quonia  equulis  efl  0 a ipfl  *,CT  1 6 ipfl  /, igitur  0 h er  t e,*,»'  ftmt  squales,  ii  pro/ 
pterea  etiam  ■ t ipfl  x efl  squalis,  CT  6 {ipfl  J:  ipfl  igitur » r 1 1 ipfls * / squales  funt . Quot  igitur furtt  in  ipfo  0 r 
numeri  squales  ipfl  t, tot  funt  & in  e > er  t / squales  ip  fis  a,/.  Quotuplex  igitur  efl  0 r ipflus  x,  totuplex  eflcT 

3ucCrCr . i,utriufq;  «,/.  Qjf*  igitur p««  ej?  * ip/kr  e r.cadcm  pars  efl?Qr  uterque  x./jttriufo  0 ? CT.*  {• 
oportebat  demonflrare.  Euclides  ex  Campano.  tropofltio  6 

e ||gfe§giOf  I fuerint  quatuor  numeri  quorum  primus  tot*  partes  fecun' 
pj||^||ypi:  di  quoti  tertius  quarti,  erunt  primus  5i  tertius  pariter  accepti 
toti  partes  fecundi  8C  quarti  pariter  acceptorum , quot*  pri/ 
Bsislijy  mus  fecundi. 

campanvs.  Quodpropofuitprsmifladepar/  a ......  c ........... . 

te,proponiti(tadepartibus.  Sintitacputprius  qua/  b ....  i ....... . 

tuor  numeri  a,b,  c,  d,  fitqj  ut  b fit  tot&totx  partes  a,  g 

iquotKquotsdeftc.-dicoquodb&dpariteraccepri  t..f.... 

erunt  tot  & tot*  partes  a &c  pariter  accepto  ru,  quot  b..  k . . . 

& quotxbefta.Dico  autem  tot  SCtotas, quia  partium 

pluralitas  duobus  numeris  diffinitur,quorum  alter  numerator  dicitur.al  ter  denomi 
nator , ut  cum  dicimus  tres  quinta,  ternarius  numerat,  quinarius  denominat . Quia 
igiturb  eftpartesa,fitutfintparteseius  numerat*  ab  h K denominata  a K,eritcp  fimi 
fiter  per  pofitionem  ,d  partes  c numerat*  ab  h & denominat*a  k . Vnaitaq?  partium 
b fit  e,SC  una  partium  d fit  f,  eritqj  per  hypothefin,  e pars  b denominata  ab  h,  fiC  pars  a 
denominata  a k.  similiter  quoq?  SC  f erit  pars  d fecundum  h,&  pars  c fecudum  k.  com/ 
politus  igitur  ex  e&ffic  g,  eritqi  per  prxmifiam,  g pars  b S£  d pariter  acceptorum,  f e/ 
eundum  hatemcp  per  eandem  erit  pars  a 8C  c pariter  acceptorum, fecundum  k : quare 
per  r«  diffinitionem  erunt  b &d  pariter  accepti  partes  a&c  pariter  acceptorii  nume/ 
rata  ab  h & denominat*  a K,eo  quod  eorum  communis  pars  eft  g minoris  fecundum 
h8£ maioris  fecundum  k,6C  quia  (icerat  b,a,conftatpropofitum- 
camhani  annotatio.  Potes  autem  & per  hanc &pramifTam.  quod  proponit 
de  quatuor  numeris,ad  quodibet  numeros  ampliare, quot  fi  quotlibet  numeri  mino 
res  ad  totidem  maiores  comparentur,  fuerintqi  finguli  Ungulorum  tota  pars  aut  par 
tes,quo  ta  uel  quot*  primus  feciidi , erunt  quoqj  omnes  pariter  accepti  tota  pars  aut 
partes  omnium  pariter  acceptoru,quota  uel  quot*  primus  fecundi, quod  facile  pro/ 
batur  per  hanc  Spr*mifiam,quoties  oportuerit  repetitas.Et  fi  ci  ederemus  effe  inten 
tionem  Euclidis  a (Tumere  ex  prius  demonltratis,  aliqua  ad  demonftrationem  eorum 
qu*  bic  proponit, ex  i*  quinti  facile  demonftrafiemus  hanc  fextam.Nunc  autem  quia 
uideturoppofitum  (aliter  enim  fuperuacue  propofuifiet  multa  de  numeris  ,qu*  de/ 
monftrata  funt  in  quinto  de  quantitatibus  in  genere)  necefie  habuimus  proprrjs  uti 
demonftrationibus  tanqua  ex  prioribus  nihil  fumentes,  folis  huius  feptimi  contenti 
principijs : propter  quod  $C  petitiones  8£ communes  animi  conceptiones,  propofito 
proprias  non  inconuenienter  huiHS feptimi  principio  appofuimus. 

Eudi.  ex  Zamb.  Theorema  4 prope fll:o  6 

6 Si  numerus  numeri  partes  Fuerit,&  alter  alterius  eidem  partes,&  uter* 
que  utriulque  eidem  partes  erunt,  qui  unus  unius. 

THE  OM  exzamberto.  Numerus  enim  x ^umerir  eflo  partes,  alter  Ji,  <t .......  0 

^ alterius  i esiem  partes,  qus  x S ipfius  r-  Dico  quod  er  uter/fc  * e c T f uutriufe  >,{,  t ........  . 

exdem  partes  junt,qus  ai  ipflusr-Quonia  enim  quales  partes  efl*  fi  ipflusr,esdcm  / ....  t ....  t 

partes  efliS"  J,  ipfius  }:  quot  igitur  partes  funt  in  ipfo  * C ipfius  r,  tot  partes  <y  in  St,  t 

ipfius  {.  D iuiiatur  quidem  a (in  partes  ipfius  r.boc  eflut&sf,  nccnon  f i i»  partes 
ipfius  f.boc  efl  / «,cr  t,.  Erit  multitudo  ipforum  x a,»  e squalis  multitudini  ipforum  t M « : er  quoniam  qualis 
pars  efl  ai  ipfius  y, talis  pars  efler  Je  ipfius  < : qualis  igitur  pars  eflxi  ipfius  rjolispars  efl  ut  uterque  n ff /% 
utriufq;  r,t-’d  propterea  er  qualis  pars  i€  ipfius  rjalts  pars  efl  cr  uterque  a S Cf  i i utriufy  ? f.  Quales  igrntr 
partes  funt  a e ipflus  t.tales  partes  funt  & uterque  « C d"  * » utriufq;  r>f  quod  demonflrare  oportebat. 
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Eucli.exCamp.  propofitio  7 

|I  fuerint  duo  numeri  quorum  unus  alterius  pars,detrahaturqj 
lab  ambobus  ipfa  paruerit  reliquus  tota  pars  reliqui,quotato/ 
gtus  tonus.  g 

campanvs.  Quod  proponit  hic  Euclides  . 
de  numeris, propofuit  fuperius  in  quinta  quinti  de  quantita/ 
tibus  in  genere-Sit  ita  ut  quo ta  pars  eft  totus  a totius  b,totus 
fit  c'  detractus  ab  a,d  detracti  a b : dico  q>  tota  erit  e refiduus  a 
f refidui  b,  quo  ta  eft  to  tus  a totius  b,  8£  hac  eft  quafi  conuerfa  . 

quinta:.  Sitenimperpetitionem,etotaparsg,quotaceftd, 
eritqj  per  s,  tota  pars  a compofitiex  g & d,quota  eftc,d:quare 
St  quota  eft  a,b:igicur  per  fecundam  conceptionem  compofi/  b 

tus  ex  g er  d eft  aqualis  b:  dempto  itaque  ab  utroque  nume/  f d. ... 

ro,d,eritg squalis  f,  quare erite  tota  parsf,quotaefta,b,tota  a 

enim  erat  e,g,quod  eft  propofitum.  e ....  e . . 

Eucliiexzamb.  Theorema  s Propofitio  7 

7 Si  numerus  numeri  pars  fuerit  qualis  ablatus  ablati,&  reliquus  reliqui 
pars  erit  qualis  totus  totius. 

THEON  ex  zamberto.  Numerus  enim  » g numeri  y / pars  efio,  qualis  ablatus  » t ablati  y {■  D ico  quoJ 
€ reliquus  * S reliqui  {/eadem  ejl  pars.quahs  eft  totius » g totius  y /. Qualis  enim  pars  eft  » t ipftus  y {, talis  part 
efto  er  * g ipftus  yt  .Et  quoniam  qualis  pars  eft  » » ipftus  y {.talis  pars  eftgy.g  ipftus  y * , qualis  igitur  pars  eft 
« i ipftus  y {.talis  eft  (per  5 feptimi)  er  » g ipftus  { ».  Qualis  autem  pars  eft  » 1 ipftus  y {.talis  pars  fupponitur  « f 
ipftus  y /. Qualis  pars  igitur  eft»  e ipftus  { «.talis  pars  cftag  ipftus  y /• 

igitur  »hutriuftftip forum  s(  er  y/ eadem  pars  eft:  aqualis  igitur  eft  1. . y ... .....  { ....  / 

{«ipfty/.  communis  auferatur  y {.  Reliquus  igitur « y,  reliquo  {/eft  g 

tequalis.Et  quoniam  qualis  pars  eft  a t ipftus  t {Miis  pars  eft  * g ipftus 

1 y, squalis  autem  eft « y ipft  { /,  qualis  igitur  pars  eft  » t ipftus  y f,  talis  pars  e/1  er « g ipftus  f/.  Sei  qualis  part 
eft  » t ipftus  y { , talis  pars  eftar»l>  ipftus  y / : qualis  igitur  pars  eft  t g ipftus  ( / , talis  pars  efter  «g  ipftus  y/. 

" n$,reliqui{ /talis  eft  pars.qualis  totus»  fi  totius  y /, quod  oportebat  dcmonftrare. 

Eucli.ex  Camp.  Propofitio  s 

1 1 a duobus  numeris  (quorum  alter  alterius  partes)  propofms 
| partes  ilis  fubtrahatur.erit  reliquus  reliqui  eadem  partes  qua 
I eft  totus  totius. 

impanvs.  Hsc  eft  quafi  conuerfa  fexts,ut  fi  fit  b 

quot  St  quota  partes  eft  totus  a totius  b,tot  8i  tots  c detractus  a,b,  f ...  d , 
ad  detracti  ab,  erit  e refiduus  a,  tot  St  tots  partes  f refidui  b,  quot  St  a 

quota:  efta,b.  Sit  enim  g una  pardum  a,3th  unapartiu  c,  eritqj  pro/  e.  .e  .... 
pter  hypothefiin,  g tota  pars  a,quota  h,c,8t  totab,  quota  h,d : detra/  g. . k. 
hatur  igitur  h d g,  & remaneat  k,  eritqj  k per  pramifiam , tota  pars  b . . 
e,quota  g,a,8t  tota  f per  eandem,quota  g,b : quia  igitur  e St  f habent 
partem  comunem  qua  eft  k, erit  per  diffinitionem,e  partes  f tot  quidem  quota  par t 
eft  K,e,8t  tot«e,quo  ta  eft  K,f.3t  quia  tot  8t  tota  erat  a,b,patet  propofitum. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  6 Propofitio  s 

S Si  numerus  numeri  partes  fuerit  qus  ablatus  ablati, & reliquus  reliqui 
esdem  partes  eriqqux  totus  totius. 

THEON  ex  Z amberto.  Numerus  enim  » S, numeri  y/  partes  eft  o.que  c ...  A .....  g . 

ablatus  » e,  ablati  y(.  Dico  quod  reliquus  ig,  reliqui  {/  eadem  partes  eft,  y .........  \ ...  / , 

que  totus»  ptotiusy/.  ponatur  enim  ipfl  a g equalis  1 1 , que  igitur  partes  k . , . , . » 

eft  > a ipftus  y / .eedem  partes  cftdT»*  ipftus  y (.Diuidatur  quidem  ■ a in  ipftus 

y /paries,  hoc  eft  «kS"  k 8 »tinipftus  r{partesjx>ctfl»xff*.t,  erit  autem  equalis  multitudo  ipforu  e «» 
imdtitud  ini  ip forum  » k ff  a t.  er  quoniam  qualis  pars  edi»  ipftus  y / talis  pars  eft  S » k ipftus  y {jnaior  autem 
efi  y / ip  0 y {.maior  igitur  eft& «Kipfo»  a,  ponatur  ipft  » a equalis  « «.  Igitur  qualis  pars  eft  > « ipftus  r /M« 
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i n ipflus  rj&  reliquus  igitur  ii  * (per  ? feptimi)  reliqui  f /eadem  pars  e fl,  ficui  Mus *«  lotius  y /. 
Rurfus  quoniam  qualis  pars  eflnt  ipflus  y / talis  pars  ejl&tA  ipfius  y }, maior  autem  eft ?/  ipfo  y j.maior  igitur 
_*fl&  it  ipfo  i a.ponatur  ipfl  t x aqualis  u , Qualus  igitur  pars  efl  a l ipfius  y //alis  pars  cftdTg,  ippus  y(,ty  rei 
liquttt igitur/ s (per  y feptimi)  reliqui  { /eadem  pars  efl, qua  totus  kS  totius  y/,  x .....  i x ...  t . . fi 
patuit  autem  quod  £"rcliquus /u  urcliqui! /eadem  pars  cp.qualis  totus  ik  totius  i ...  n . e . : 

/ y.ey  uterque  igitur  it  t QT  rt  (per  yfeptimi)  ipfius /l  eadem  partes  ep,  qua 

totus  Si  totius  y /.Aequalis  autem  eft  itterq;fimul/tK(y  > l ipfi  tfi.Mlt  ipfiC  a,  y {.,,7 

t reliquus  igitm  t for  eliquii  / eadem  panes  efl.qua  totus  x fi  totius  y /quod  oportebat  dcmonflrare. 

" ' - Eudi.cx  Camp.  Propofitio  9 

9 ^ ierint  quatuor  numeri  quoru  primus  fecundi  tota  p^s  quo/ 

ta  tertius  quarti , erit  permutatim  tota  pars  aut  partes  primus 
PSsfJii  tertq.quota  pars  aut  partes  fecundus  quarti. 

campanvs.  Sit  a primus  tota  pars  b fecundiiquo  ta  c tertius  d quartiifintqi  a 5£ 
b minores  c&d, aliter  enim  cfTet  econucrfo  ci  quod  pro/  b ..... . d ....... . 

ponic.dico  quod  quota  pars  uel  partes  eft  aptota  uel  tot*  a . . . c . . . . 
eft  b,d-:  diuidancur  cnim.b  quidem  fecundum  quantitate  a,d  uero  fecudum  c,cruntqj  t 
per  pr*fentehypothefin,  tot  partes  b,  quord,'5f  quia  unaqu*cp  partium  b eft  *qua/ 

- lis  a,  S£  unaquatqs  d,  c,  eft  autem  a,  c,  pars  aut  partes  per  praefentem  hypo  thefin  Si  per 
quarta  huius , erit  unaquarcp  partium  b fu*  comparis  cx  partibus  d ut  prima  primae 
fecunda  fecunda:  ficcp  de  c*teris,tota  pars  aut  partes  quota  uel  quot*  eft  a,c:persigi/ 
tpr  uel  fi  fub  difiuncrione  quoties  oportuerit  repetitas , erit  tota  pars  autpartes  b,  di 
quota  uel  quot*  eft  a,  c,  quod  eft  propofitum. 

Eucli.cx  Zanib.  Theorema  ? p ropoptio  9- 

9 * Si  numerus  numeri  pars  fuerit,  8£alrer  alterius  eadem  pars,  & uiciffini 
qualis  pars  eft  uel  partes  primus  tertij,eadem  pars  erit  uel  partes  fecundus 

quarti.  THEON  exzambcrto.  Kumerus  enim  x mrneri  £ reflo  pars,  CT  alter  / alterius  ■ / eadem 
pars, qualis  efl  t ipfius  fi  y : minor  autem  eflo  a ipfo  /.  D ico  quod  ty  uiciflim  qualis  pars  efl  x ipfius /uel  parier, 
eadem  pars  efl  uel  partes  fi  y ipfius  1 {.  Quoniam  enim  qualis  pars  efl  xipflus  Sy, talis  pars  efl  S"  /ipfius  st,  quot 
igitur  funtmey  numeri  aquales  ipfl  x/otfuntdT  in  t[equalcs  ipfi/.  Dirimatur  qui/  a . . . . 
dem  g-yin  ipfi  x aquales,  hoc  efl  fitS  *>,  (?  i { in  ipfi  / aquales, koc  efUety'  >{■  efl  fi.. ....... y 

iam  x qualis  multitudo  ipforum  fi  * cr  • y,  multitudini  ipforum  eS&  fil:  quoniam  / 

aquales  funt  fi  »y  numtriadinuice.Cr  < t S S / numeri, fibijnuiccm  funt  aquales,  t t ( 

& aqualis  efl  multitudo  ipforum  fit&ty  multitudini  ipforum  1 6 ff  l f : qualis  igitur  pars  efl  fi  t ipflus  1 1 uel  par/ 
tes, eadem  pars  eflny  ipflus  e t uel  eadem  partes . naq;  qualis  pars  efl  fi  t ipflus  1 1 uel  partes,  talis  pars  efl  (peri 
quinti  & s feptimi)  tfutercp  fi  y utriufa  1 / uel  eadem  paries,aqualis  autem  efl  ifitpflx.&tl  ipfl  /.  Qualis  igitut 
pars  efl  x ipflus  / uel  partes,  eadem  pars  efl  tfey  ipflus  t {uel  cedcm  partes,  quod  oportebat  demon flrare. 

Eucli.  ex  camp.  Propofitio  10 

10  I fuerint  quatuor  numeri  quorum  primus  tota*  partes  fecundi 
|p|feSg|J|  quot&  tertius  quarti , erit  permutatim  primus  tota  pars  aut  par/ 

ces  tertrj  quota  uel  quota:  fecundus  quarti. 

campanvs.  sint  quatuor  numeri  ut  prius , quoru  ftmiliter  minores  fine  a 5£  b, 

fitq5atotxpartesb,quocsceftd:dico  quodquotapars  a....  b 

aut  partes  eft  a,c,  tota  uel  tot*  eft  b,d.  Diuidantur  enim  c ...d 

minores  in  partes  illas  quifunt  a SC peruntqi  per  prsfentcm  hvpothefin  tot  partes  a> 
quot  c,8C  qa  unaquarq;  cx  partibus  a eft  tota  pars  bj  quota  qu*libet  cx  partibus  ccft-  t 
d (hoc  enim  habemus  ex  noftrahvpotheli)ent  permutatim  per  pr*miftamutquoca 
pars  aut  partes  eft  b,d,  tota  uel  tot*  fitunaquarcp  ex  partibus  a fu*  coparis  ex  parci/ 
bus  c per  quintam  igitur  uel  6 fub  difiuncftione  quoties  oportuerit  repetitas.cnt  tota 
pars  aut  partes  b.d.quotauel  quot*  eft  a,c,quod  eft  propofitum. 

....  Eucli.cx  Zamb.  Theorema  s -propofitio  1. 

|0  Si  numerus  numeri  parres  fuerit , di  alter  alterius  exdem  partes , SC  ai/ 

• - ciflim 


ARITHMET.  ELEMENT.  EVCLIDIS 
ciffim  qua  partes  eft  primus  tertrj  uel  pars , eadem  partes  erit  & fecundus 
quarti  uel  eadem  pars. 

THEONrt  Zamb.  Numerus  enim  & f, numeri  y partes  cflo,  er  alter  cf  >,  alterius  / eeeiem  epo  partes,  fb 
tutem  * fijpfo  y / minor -Dico  quod  dT uicifltm  quales  partes  ejl  * 0 ipflus  / t uel  pars*<tdcm  partes  efl#y  ipflus 
i uel  eadem  pars.  Quoniam  enim  quales  partes  cftu  $ ipflus  y, eadem  partes  e fl  er  / • ipflus  i, quot  igitur  funt  in 
ipfo  * $ partes  tpfius  y,tot  & in  i e funt  partes  ipfius  t . Diuidatur  quidem  x&in  ipfius  y partes  (tequales,)  boc  ejl 

« s <f«  £ .itidcmty  f i in  ipflus  { partes(aquales)boc  cfl/edTt  tyerii  iam  aqua/  i 

lis  mnltttudo  ipfon  tm&t  Multitudini  ipforum  / 6 «T  i t . Et  quoniam  qualis  t .... , t 

pars  ejl « ■ ipfius  y eadem  pars  cftdTJt  ipflus  {.uicifiim  quot};  (per  pr  secedente)  »...>.. 
quaLs  parfe/l  t s ipflus  J t uel  partes,  eade  p ars  eft  «7  y ipflus  { uel  ecede  partes.  £ 

id  propterea  qualis  pars  cfltC  ipflus  1 t uel  partes, talis  pars  efl#y  ipflus  i uel  partes.Quare  qualis  pars  eflxaip 
fbs  / 1 uel  partes,  eadem  pars  c/ldTaC  ipflus  / t uel  ea-de  partes  (pey  diffinitione.)  Sed  (per  6 JcptimQqualis  pars 
ejl  a h ipfius  / s uel  partes.talis  pars  oflenfus  efiffy  ipfius  i uel  eadem  partes,# (per  u quinti)quales  igitur  fWIM 
tfldet  S ipflus  f i uel  pars, eauem  partes  ejl  S y ipflus  t uel  eadem  pars, quod  oportebat  demonflrare. 

Hsc  undecima  jn  Zamberto  nullam  habet  refp ondentem. 


EEucli.  ex  Camp.  propofltio  u 

I fuerint  quatuor  numeri  proportionales, quoru  primus  (ecun/ 
do  & tertius  qnarto  fit  maior , erit  fecundus  tota  pars  aut  partes 
primi , quota  uel  quota  quartus  tertii . Quod  fi  fecundus  fuerit 
tota  pars  aut  partes  primi  quota  uel  quota  quartus  terti) , quatuor  nume/ 
ros  proportionales  efle  conueniet. 

campanvs.  Sit  proportio  a ad  b/icut  c ad  d/intqj  a St  c maiores-Dico  qp  quota 

pars  aut  partes  eft  b, a, tota  uel  totseftd^Sieconuerfo.  a......  c 

Erit  enim  per  conuerfione  diffinitionis  fimilium  propor  £>...  d.... 

tionujUt  quoties  b in  a,toties  fitd  in  c,St  fi  qua  pars  aut  partes  b fuperfiuunt  in  a,tota 
pars  aut  partes  d fuperfiuant  in  edi  itaque  contineatur  b in  a fine  fuperfluitate  partis, 
quia  toticsfinefuperfluitatecontineturdinc,eritperdiffinitionefimiliumpartium 
quota  pars  b a,  tot  ad  c.Quod  fi  quotieflibet  cStinetur  b acum  fuperfluitate  partis  to 
tiescontineturd  in  ccumfuperfluitatefimilis  partis,  a c 

diftinclio  a fecundu  b ut  fuperfluitate,  atqi  e fecundu  . . . . e . . f . . . . 

d ut  iitperfluatf,  erit  tota  pars  e,b  quota  f,d.  At  quia  b d 

.totiescontineturbindifferetiaaade,quotiesdindif  ....  ........ 

ferentia  c ad  fjerit  per  comunem  fcientiam  toties  e in  a quoties  fin  c : cum  igitur  a & b 
habeant  e partem  comunem,  fimilicer  c & d,  f,  flt  icacp  e in  b quo  ties  f in  d,  itemqi  e in  a 
quoties  fin  c,erit  per  1 6 diffinitione,  b tot  & tota  partes  a,  quot  8C  quota  dc.  Si  autem 
quotieflibetbcotineturinacumfuperfluitate  quothbet  a c 

partiu.toties  continetur  d in  c cum  fuperfluitate  totidem  e . . . . , . . f . . 

di  fimiliu  partium  ,diftinctio  a fecudum  b ut  fuperfluat  e,  b d 

Cmiliter  c fecudum  d u t fuperfluat  f,  erit  c to  t & to  ta  par/  ...... 

tes  b,quot  K quota  f,d-Sumpta  itaqs  una  ex  ipfis,argumentandu  ut  prius,  ficcp  patet 
primu. 'ecudum  fic-Sit  b,a,tota  pars  aut  partes.quota  uel  quotad,c,dicoq>  erit  pro/ 
portio  a ad  b,ficut  cad  d:fi  enim  eft  tota  pars,conftat  propofitu . Si  aute  tota  paries, 
diuifis  eis  fecundu  partes  illas, patebit  toties  effe  b ina.quoties  d in  c,8C  totam  partem 
aut  partes  bduperfluerein  a, quota  an  quotad  fuperfluuntinc,perdiffinitioneitacp 
eft  proportio  a ad  b,ficut  cad  d,ficqs  liquet  totum. 

Eucli.cx  camp.  P ropoitio  n 

u I a duobus  numeris  fecundum  fuas  proportiones  duo  numeri 

detrahantur,  erit  proportio  reliqui  ad  reliquum  tanquam  pro/ 
portio  tonus  ad  totum. 

~c  a x p a n v s.  Qjjodpropofuit  Euclides  in  i9  quinti  de  quantita/  b 

tibusingenere,proponichicdenumeris.vtfifitproportiototiusa  d . . .f. .... 
ad  totum  b ficut  c detraifti  ab  a ad  d detractu  a b , erit  e refidui  a ad  f a 

refiduu  b,flcuc  a ad  b.Si  enim  a fit  minorb^rrit  per  pradentem  hypo/  e ...  e — 

thefin 


: LIBER  SiVTlMTS.  iJ9 

thefin  8Z  per  eonuerfionem  diffinitionis,  c tota  pars  aut  partes  d»quota  uel  quoti  eft 
«rb.per  7 igitur  uel  s,  erit  e tota  pars  aut  partes  f,  quota  uel  quotieft  b 

ataperdiSinitioneigitureritproportiouna.quodeftpropofitum.  d . . . f . . . 
Quod  fi  a fit  maior  b , erit  per  prima  parte  primifli  quota  pars  aut  a 

gtes  b,a,totaueI  totid,c,  quare  per  7 uel  s,  tota  uel  totierief,e,itaq5  c ....  e ... , 
per  fecunda  partem  primifli  erire  ad  fjficut  a ad  b,quare  confiat  propofitfi. 

..  Campani  annotatio-  Ceduntaucemhuic,7  SCs.hxcenimfolaquod  ambi  illi, 
continet.  Volunt  autem  quidam  fecundam  partem  huius  probare  per  19  quinti,  fed  fi 
hocin tenderet  Euclides,  cu  ifta  proponat  particulariter  quod  illa  uniuerfaliter,  uane 
(illa  demoftrata  in  quinto)  propofuiiTet  hac  hic  in  feptimo, « quia  iteru  non  demon/ 
ftrant  eam  fimpliciter  per  19  quinti.  At  uero  nec  modu  demonftrationis  illius  pofiunt 
affirmare  ad  demonftrationem  huius , cum  illa  demonftretur  in  quantitatibus  in  ge/ 
nere  per  proportionalitate  permutata  qui  infra  demonftratur  in  numeris. Exiftimo 
aute,& rationabiliter  conuinciuidetur  Euclidem  (quem  uultudemonftratorisarith/ 
pietici, gratia  decimi  in  quo  finenumeroru  aliquapricognitionetranfire  no  poterat 
confiat  alTumere)idcirco  plurima  eoru  qui  in  quinto  de  quantitatibus  in  genere  de/ 
inonftrauit,  hic  repetere demoftranda de  numeris,  quonia  peraliaprincipia  propria 
uidelicet  numerorii, qui  magis  nota  funt  intellectui  cj  ea  per  qui  proceffitin  quinto» 
ipfa  demonftrare  intendit,principia  enim  quinti  propter  malitia  quantitatu  incomu 
nicantiu  difficilia  funt : principia  uero  numeroru,  magis  ultro  fe  intellectui  applicant 
facilius qi  quam  illa.Egent  enim  illa  intellectui  magis  difpofito. 

Hicfequcns  undecima  Euclidis  ex  Zambertopropofitio.duodecimi 

pricedenti ex  Campano  refpondet.  d 

Eucli.cx  zamb.  Theorema  9 propofitio  11  . 

n Si  fuerit  ficut  totus  ad  totum  fic ablatus  ad  ablatum,  8t  reliquus  b * 
ad  reliquum  erit  ficut  totus  ad  totum.  ‘ * 

Th.eon  exZamb,  Efto  ficut  totus  «0  ad  totum  y <f,fic  abUtus  * < a d ablatum  y {.Dico  quod  ©*  . f 
reliquus  i A ad  reliquit  / <f,ejl  ficut  torus  a $ ad  totum  7 A Quoniam  enim  efl  ficut  xfiady/ficx  iady{,  e . 
qnalts  igitur  pars  eft  x fi  ipfius  ySucl  partes, eadem  pars  eft  eT  « 1 ipfius  y '{  uel  eidem  partes:#  reliquus  . . 

igitur  t C (pe/  s fcptimi,reliqui  (f  eadem  pars  e/l  uel  partcs.qua  x S ipfius  y S:tfi  igitur  (per  u quinti)  fi/  . . 
cutt  fi  ad  {S,fic*  e ad  yf.Quod  oportebat  demonflrare.  . . 

- Elidi,  ex  Camp . propofitio  u ac 

i3:|&||£gsll  fuerint  quotlibet  numeri  proportionales,  quantus  erit  unus 
antecedens  ad  fuum  confcquentem,  tanti  erunt  omnes  anteeo 
dentes  pariter  accepti  ad  omnes  confcquentes  pariter  acceptos, 

CAMPANVs.  Quod  proponit  Euclides  per  u quinti  de  quantitatibus  in  genere, 
proponit  per  hanc  de  numeris . Vt  fi  fint  a,b ,3C  c,d,  8 C e,f  proportionales , dico  q>  qu* 
eftproportioaadbeaeftquia,c.e,pariteracceptoru  a....  c...  e., 

ad  bd,f  pariter  acceptos.Si  enim  a,c.e  fint  minores  b ........  b f.... 

b,  d,  f,  erit  per  conuerfione  diffinitionis  quota  pars  aut  partes  ab,tota  uel  toti  c,d.32 
e,fiper  1 ergo  uel  per  6 quoties  oportuerit  repetitas,ent  quota  pars  uel  partes  a,b,to/ 
ca  uel  toti  a,c,c  pariter  accepti  b.d,f pariter  acceptor u.quare  per  difiinitione,prop  or 

tio  una.Siautcm  a,c,e,func  maiores  b,d,f.erit  per  a ........  c d . . . . 

per  primam  partem  n,quota  pars  uel  partes  b,a,  b ... . d . . . f . . . 

tota  uel  totid,c6ifie,per  5 ergo  uel « quoties  oportuerit  repetitas,erit  quota  pars  uel 
partes  b,a,tota uel  toti  b,d,f,pariter  accepti  a,c,epariccracceptoru:itaqi  per  fecudam 
parte  n,proportio  a ad  b ficut  a,c,e  panter  accep  torfi,ad  b,d,f  pariter  acceptos,  quod 
cftpropofitu.  Eucli.exZamb.  Theorema  10  propofitio  u 

n Si  fuerint  quotcuncg  numeri  proportionalcs.erit  ficut  unus  antecedet! 
rium  ad  unum  fequenriu,  ficomnes  antecedentes  ad  omnes  confequetes. 

TH  E OH  ex  Zamb.  sintquotcunf  numeri  proportionales  x.e.yj.ficutx  ad  fi  fic  y ad  f. 

Dico  quod  eft  ficut  x ad  fi,  fic  funt  xff  yadfi# /.Quoniam  enim  (per  bjpotbefin)efl  ficut  xade  . . d 

fic  y ai  J.qualis  igitur  pars  efl  a ipfius  e uel  partes  eadem  pars  eft#  y ipfius  S uel  partes,#  (per  . . . c 

i feptimi)uterq;  igitur  x,y,utriuff  fiS, eadem  pars  eft  uel  eidem  partcs,qu*  « ipfius  C-.eft  igitur  ......  b 

(per  II  quinti) ficut  *adfi,ficxyadfi  S,quo d erat  dcmonftrandura.  * 


i$0  ARITHMET.  ELBMENT.  EVCLIDIS 

EuclLexCamp.  _ Propoftio  i+. 

*4-  ^ ^ntu  quatuor  numeri  proportionales,  permutatim  quoque 

proportionales  erunt. 

cam  fa  fj  v s.  Modum  arguendi  qui  dicitur  proportionalitas  permu 
r tata  quam  demonftrauit  Euclides  per  is  quinti  in  genere,proponit  hic  de/ 

monftrandu  in  numeris . Vt  fi  fit  proportio  a ad  b ficut  c ad  d.erit  permutatim  a ad  c 
fient  b ad  d,erit  enim  a maior  b aut  minor,fimiliter  quoqj  & maior  c aut  minor. 

Sit  itacp  primo  minor  utroqi.erit  ergo  per  prafencem  hypothefin&conuerfionem 
diffinitionis,  a tota  pars  aut  partes  b.  a..b.i>.  e...  d ......  quotauel 

quota  c,d,per  9 itacp  uel  i«,erit  permutatim  a tota  pars  aut  par  tes  c, quota  uel  quotae 
b.d,quare  per  diffinitione  proportio  una.  Sitfecundo  amaiorutrocp,eritperpri/ 
mam  partem  n,ut  quota  pars  aut  partes  eft  b,a,  a ......  b .. . c . . . J . . tota 

uel  tota  fit  d,c,quare  per  9 uel  1=  tota  pars  aut  partes  erit  b,d, quota  uel  quota  c,a.Igi/ 
turper  fecundam  partem  11  erit  aadc,ficutbadd.  Sit  tertio  a maior  b,  8i  mirior  c, 
eritqj  per  primam  partem  » tota  pars  aut  partes  b,a,  a ...  .b  . . e ......  d .. . 

quo  ta  uel  quota  eftd,c,  quare  per  9 uel  i»  quota  uel  quota  eft  a,c.  tota  uel  to  ta  erit  b, 
d,per  diffinitione  itaq;  proportio  una.  Vltimo  quoq;  fit  a minor  b maiorqjc,eritqj 
uttotaparsautpartesfitc,d,quotauelquotaefta,b,  a ...  b ..... . c . . d . . . . 

per  9 itacp  uel  1»  erit  tota  uel  totad,b, quota  uel  quota  c.a,  quare  per  fecunda  partem 
undecima, b ad  d,ficut  a ad  c,ficqj  conftat  propofitu.  Huic  autem  cedunt  9 uel  1»,  quia 
hac  fola  quod  amba  illa  proponit. 

Eucli.ex  Ztimb.  Theorema  n Propofitio  » 

13  Si  quatuor  numeri  proportionales  fuerint,  8C  uictffim  proportionales 

erunt.  THEON  e*Zi tmb.  Sim quatuornumeri pripottionalet *>£,)■, « Ad fi.ftc t id t. 

Dico  qudd  ©*  uiciftim  proportionales  erunt,  ficutaaiy.ftcfi  di  f.  a /5 . . . . 

Qttonim  enim  (per  bypotbefln)  ejl  ftcut  x ad  fi  fle  y ad  /.qualis  igitur  pars  eft  J . . . 

« ipftus  fi  uel  pari  es, eadem  pars  efttf  t ipftus/  uel  partes  (per  & feptimi.)  Viciftim  igitur  qualis  pars  e/1 « ipftus  y 
uel  partes.eadcm  pars  eft  & fi  ipfius.fi  uel  partes  (per  9 feptimi  «T 10  eiufdem.)  Sicut  igitur  a ad  ?,ftc  fi  ad  Aper  it 
quinti.)Quoderatdcmonftramlu.  Eucli.eXCamp.  Propofitio  rj 

»5 I fuerint  quotlibet  numeri alqqj  fecudum  eorum  numeru , om/ 
nesc|?  duo  ex  prioribus  fecundu  proportione  omniu  duoru  ex 
PjjPjHj  pofterioribus.in  proportione  squalitatis  proportionales  erunt. 

camp  anvs.  Modum  arguendi  qui  dicitur  aqua  proportionalitas  qua  demon 
ftrauit  Euclides  per  u quinti  de  quantitatibus  in  genere,  proponit  hic  demonftrandu 
In  numeris  diredbeproportionalitatis:  aquam  autem  proportionalitate  quam  de/ 
monftrauit  per»  quinti  de  quanticatibus  indirecta  proportionalitatis , non  propo/ 
nitdemonftrandum  innumeris,fed  eamdemonftrabimus  mfrafupens  huius,  nec  eft 
necefiarium  ut  prademonftremus  in  numeris , quod  demonftratu  eft  per  » quinti  de 
quatitatibus  in  genere,  uidelicet,  fi  quotlibet  proportiones  in  numeris  fuerint  uni  a/ 
quales  ue!  eadem, ipfas  efle  fibi  aquales  uel  eafdem,hoC  enim  manifeftum  eft  per  diffi/ 
hitionem.Vtfiaadc&eadf,  <t .......  e>  . b....  b...  f.. 

fit  ficut  b ad  d,erit  tam  a,c  quam  e,f  tota  pars  aut  partes,  quota  uel  quota  b.d.aut  to/ 
ties  co  tinebit  a,c,&  f, quoties  b,d,8i  tota  pars  aut  partes  fuperfluet  e in  a, Si  f in  e,quota 
uel  quo  tad  in  b.quia  ergo  quota  pars  aut  partes  eft  a,c,  tota  uel  tota  eft  e,f,  aut  quo/ 
ties  acontinetc  toties  e,f,8£  quotapars  aut  partes  c fuperfluut  iu  a totauel  totafin  c. 
erit  per  diffinitione  a ad  c ficut  e ad  f.  Sint  igitur  uti  proponitur  numeri  a,b,e  SCalfj 
totidem  c,d,f,fitqj  a ad  b,  .........c....  b......  d...  c....  f.. 

ficut  c ad  d,8£b  ad  e,ficutd  ad  f.-dico  quod  erit  in  aqua  proportionalitate  a ad  e,  ficut 
c ad,f,erit  enim  per  pramifiam  a ad  c,  ficut  b ad  d,fed  SCbad  d, ficut  e ad  f:  quare  a ad  c, 
ficut  e ad  fugitur  per  eandem  a ad  e,  ficut  c ad  f,  idem  erit  fumpds  pluribus , ficqi  co  n/ 
ftatpropofitum. 

campani  additio.  Quoniam  autem  Euclides  cateras  quatuor  fpedes  propor/ 
tionahtatis  qua  funt  conuerfa,coniuncfta,difiuncta,euerfa,  proponit  demonftrandas 
in  numeris,  conueniens  arbitramur  eas  quas  non  autortanjqi  facile  demonftrabiles 

pracermifts 


LIBgfc  SZVTiMrg  igt 

prstermifit  demonftrare.  Primum  itaque  demonfirabimus  conuerfam , ut  fi  fit  a 

ad  b.ficutc  ad  dedico  quod  erit  econuerfo  a ..e......  b. ...  d . . 

b ad  a,  ficut  d ad  c : fi  enim  fueric  a minor  b,  tunc  quoqj  erit  c minor  d,  St  tota  pars  aut 

E artes  a.b.quota  uel  quota?  c.d.quare  per  fecundam  partem  n.erit  b ad  a.ficut  d ad  c: 

aute  fuerit  a maior  b,erit  quoqsSc  c maior  d,St  per  primam  partem  u b to  ta  pars  aut 
partes  a, quota  uel  quota:  d.c.per  diffinitionem  igicur.b  ad  a»ficut d ad  c. 

Difiundtam  proporrionalitatem  oftendere. 

V t fi  fi  t a b ad  b.ficu  t c d ad  d .erit  a ad  b.ficu  t c ad  d.erit  enim  permutarim  a b ad  c d, 

ficutbadd,8tper  fificutaadc,  a-... b...  c ......d..  quiaergo 

a ad  c,ficut  b ad  d.erit  permutatim  a ad  b,ficut  c ad  d. 

Coniundta  proportionalitari  demonftrationem  afferre. 

Vt  fi  fit  a ad  b.ficu  t c ad  d.erit  a b ad  b.ficut  c d ad  d:erit  enim  per/  * . b . . . 

mutatimaadc,ficutbadd:quarepcruab  ad  c d,ficu  t b ad  d,p  ermuta/  c . . . . d. . 

tim  igitur  erit  a b ad  b>ficut  c d ad  d. 

Euerfam  proporcionalitacem  reflat  in  numeris  fla  b i!  ire. 

Vtfifitabadb,ficutcdadd,ericabada,ficutcdadc,erieenim  4 ......  f> .. . 

permutacim  a b ad  c d.ficut  b ad  d,quare  per  u ficut a ad  c.permucacim  c . . . .d  . . . 
igitur  erit  a b ad  a.ficut  c d ad  c.patetitacp  totum.  Ex  his  quocp  leueeftdemonftra/ 

re  in  numeris , quod  Euclides  proponit  per  penultimam  quinti  de  quantitatibus  in 
genere,  uidelicet. 

Si  proportio  primi  ad  fecundum  fuerit  flcut  tertrj  ad  quartum , quinti 
quoc£  ad  fecundum  ficut  fexti  ad  quartu.crit  proportio  primi  8C  quinti  pa 
riter  acceptoru  ad  fecundu  ficut  tertii  8£  fexti  pariter  acceptoru  ad  quartu. 

Vt  fi  fit  a ad  b.fieut  c ad  d.itemq;  e ad  b.ficut  f ad  deerunt  a 8t  e pariter  accepti  ad  b,  (1 

(cutc8tfpariteracceptiadd>eritenimper  a ........  e ... . c f ... 

conuerfam  proportionahtatem  b ad  e.ficutd  adf:  quare  per  b....  d... 

aquam  proportionahtatem  a ad  e.ficu  t c ad  f.ergo  coniunctim  a St  e ad  e.ficut  c & f ad 
feitaq; per  aquam  proportionahtatem  aStead  b, ficut  cStfad  d.quod  eftpropoficu. 

Eodemqimodo  probabis  econuerfo.fi  fit  b ad  a.ficut  d ad  cjcemcp  b ad  e.ficut  d ad 
f.erit  b ad  a St  e.ficut  dadcSC  f.erit  enim  per  conuerfam  proportionalitate  a ad  b, ficut 
c ad  d:quare  per  aquam  a ad  e.ficut  c ad  f.  St  coiunctim  a St  e ad  e.ficut  c St  f ad  fugitur 
econuerfo  e ad  a St  e,ficut  f ad  c St  f.  per  aquam  itaq?  prrportionalitate  erit  b ad  a 8t  e, 
ficut  d ad  cSt  f.quod  erat  propofitum.  Ex  hoc  quocp  manifeftum  rfi  quod  fi  fueric 
proportio  quotlibct  numeroru  ad  primum  ficut  totidem  aliorum  ad  fecundum.eric 
aggregari  ex  omnibus  antecedetibus  ad  primum.ad  primum,  ficut  aggregati  ex  om/ 
nibus  antecedentibus  ad  fecundum, ad  fecundum.ltemqi  econuerfo  li  fuerit  propor/ 
tio  primi  ad  quotlibet  numeros  ficut  fecundi  ad  totidem  alios,  eritprimi  ad  aggrega' 
tum  ex  omnibus  confequentibus  ad  ipfum, ficut  fecundi  ad  aggregatum  ex  omnibus 
confequentibus  ad  ipfum. 

Eucli.exz.nmb.  Theorema  a propojkio  i+ 

14.  Si  fuerint  quotcuncg  numeri,8£  alij  eifdem  aquales  numerorum  duo/ 
bus  fumpti&in  eadem  rarione.Se  ex  aquali  in  ea  • **>&**> 

dem  ration.e  erunt.  * 

THEONw  zamberto.  sint  quotam £ numeri  9 alij  eifdent  , 

aquale;  numero  cum  duobus  fumpti  in  eadem  ratione  />•>  f,  peut  quidem*  , , 

ad  2,/ic  i ad  i.pcu/f  Cad  t.fic  > ad  (.Dico  quod  er  ex  aquali  efl  ficut « ad  , , 

tfflcSadi.  qucniameniimperbypotbefli)  eflfiaUaade.pcSadt.trui/  . . . 

cifiim  igitur  (perufeptimi)  efl  ficut  a ad  /,fic  e ad  i.Rurfus  quoniam  ejlfi/  . . . 

cute  ad  -r.fic  efl  t ad  (,’jicifiim  ig'tur  (per  eandem)  efl  ficut  t ad  »,/ie  » ad  f,  » . . . 

ficutautemeadt,Jic*ad/,o-ficutigitur(pernqumti)c'adj,[ictadi.  . . ... 

Viafiim  igitur  (perufeptimi)  efl  ficut  a ad  t.ficdad  1 , quod  oportuit  de/ 

»"M'-  • • ; • : • 

{ t / t A « 

q Euclidis 


|8t  ARITHMRT,  ELEMENT.  EVCLIDIS 

E udi.  ex  C amp.  Propofltio  tS 

1 1 numeret  unitas  aliquem  numerum  quoties  quilibet  tertius  ali/ 
i quem  quartum,  erit  quoq,  permutatim  ut  quoties  unitas  nume 
| rat  tertium, toties  fecundus  numeret  quartum, 
c a v.  p a n v s.  Vt  fi  fic  unitas  ad  a,ficu  t b ad  c,  erit  permutatim  unitas  ad  b, ficue  a 
ad  c.  Non  fuperfluit  autem  hxc,  demo  nitrata  permutata  unitas  b.. 
proportione,  non  enim  ex  illa  poteft  concludi  quodhic 

proponitur.Namillademonftrataeftdequatuornume'  c. ......  1' 

risproportionalibus,unitas  uero  non  eft  numerus  per  diffinitionem-  Hocergo  mo> 
do  pateat  propofitum.  Diuidatur  a per  unitates, & c,fecundum  quantitate  b,eruntqt 
per  prxfente  hypo  thefin  tot  partes  a,  quot  c,  8£  quia  unaquteqs  partium  a eft  unitas, 
SCunaquscp  partium  c eft  squalis  b,  erit  ut  quoties  unitas  in  b,  toties  unaquxq?  par/ 
tium  a in  fua  compari  ex  partibus  c,per  modum  itaqs  demonftrationis  quintas,(equ&’ 
tur  toties  efie  a in  c,quo  ties  unitas  in  b,quod  eft  propofitum. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  is  propofltio  15 

Si  unitas  numerum  aliquem  metiatur,paritcr  autem  alter  numerus  a/ 
liutr,  quempiam  numerum  metiatur,&  uictflim  pariter  unitas  tertium  nu 
merum  metietur,#  fecundus  quartum. 

THEON  exZmberto.  Vnitas, inquam,  x numerum  aliquem  fi  y metiatur,pantcr  autem  alius  «umens  i, 
alium  quempiam  numerum , } metiatur.  Dico  quod  & uicipim  pariter  x ipfum  J'  numerum  metietur,  ff  fi  i ipfunt 
* i • Quoniam  enim  aquex  unitas  tpfum  fi  1 numerum  metitur  , er  </  ipfum  > { : quot  igitur  x . 
funt  ut  fit  unitatis,  tot  fuitt  in  t i numeri  s quales  ipfi  <f.  Diuidatur,  inquam,  fi  tincas  quit  fi  . r,  . e . t 
hcofuntunitates.koceftfix^lS'  it.  lpjcucro  1 1 in  ipfi  Aequales,  hoc  cfit*.  *\ff  f . . 

tjl  iam  aqualis  multitudo  tp forum  fix,xtffty,  multitudini  ipforum sx.x/.eT  a : cr  quo/  < . . * . . x . . f 
ttumfi«,«  4 & itunitates  fiet  inuicem  funt  Otqua!es,dT  t *,«  >.  x}  numeri  fibi  inuicemfunt  ecquales, & epequa/ 
lis  multiiudo  ipfarum  Cr,teS'  t/  unitatum  multitudini  ipforum  ix^ixffxi  numerorum ,-p  igitur  flent  € » unitas 
ad  i s numerum, fu:  cjl  x t unitas  ad*  fi  numerum, (y  St  unitas  adxf  numerum : erit  igitur  (per  11  feptimi  '€  ficut 
unus  antecedentium  ad  unum  confequentium , fle  omnes  antecedentes  ad  omnes  cor.ft  quatiet . E/i  igi:nr  ficut  fi  ■ 
unitas  ad  t * numerum, pc  S-rai  1 equilis  autem  eft  e t unitas  ipfi x unitati, t * numerus  ipfi  t numero:ep  tgi/ 
tur  (per  n quinti)  ficut  x unitas  ad  J numerum,  fle  fi  rade  (: pariter  igitur  x un.tas  ipfum  f numerum  mctiiur,0* 
fit  ipfum  i i, quod  oportuit  demonprajfe. 

Eucli.ex  Camp . Propofltio  17 

17  Pp^i  I duorum  numeroru  uterque  ducatur  in  alterum, qui  inde  pro/ 
ducentur  erunt  squales. 

campanvs.  Sicut  fi  ex  a in  b proueniat  c b , St  ex  b in  a proueniat  d, 
IMISiiili  eninteerd  aquales*  Cum  enim  b multiplicatus 
pera  producat  c,erit  per  conuerfione  diffinitionis  b in  c-quo/  unitas 

ties  unitas  ip  a,ergo  per  prsmiflam,erit  a in  c,  quoties  unitas 
‘ in  b.-;Et  quia  toties  eft  a e;iam  m d,quia  ex  b in  a fit  d.fequitur 
- -ut  toties  fit  a in  c quoties  in  d,  per  conceptionem  igitur  c ai  d a . . . b . . . . 
funt  aequales. 

campani  annotatio.  Poflumus  quoqj  hanc  concludo/  e..... 

nemalio  modo  proponere-Si duorum  numerorum  uterque  d 

ducatur  in  alterum  idem  numerus  utrobiqueproueniet,utfi 
exainb  proueniat  c.idcm  etiam  ex  b in  proueniet.  Quia  enim  ex  a in  b fit  c, erit  prius 
per  conuerfionem  diffinitionis  b in  c quoties  unitas  in  a . Et  permutarim  per  prxmifr' 
fam  a in  c, quoties  unitas  in  b,  quia  igitur  a toties  fibi  coaceruatur  in  c,quo  ties  in  b eft 
unitas.-fequitur  per  diffinitionem  quod  ex  b in  a fit  c. 

. Eucli.ex  Zamb.  Theorema  14.  Propofltio  1 S 

is  Si  bini  numeri  m ulciplicantes  fe  adinuicem , fecerint  aliquos,  geniti  ex 

eis  squales  adinuicem  eruar. 


THEON  «t 


»S) 
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THE  on  exzamberto,  sint  bini  numeri  a,fi,  er  a quidem  ipfum  fi  multiplicans,  t. 

tjficut  £ ipfum  x multiplicis, efficiat  /.Dico  quod  aquulis  efyipfi  /.  Quoniam  enim  « . . 

« ipfum  fi  multiplicans,  y fecit , er  £ igituripfum  y metitur  f er  eas  qua  in  xfunt  unitates:  fi  ...  . 
metitur  autem  <f  t ««itas  ipfum  x numerum  per  eas  quam  eo  funi  unitates : pariter  igitur  t ... . 

(per  u quinto»  unitas  ipfum  «numeru  metitur  <f  C ipfum  y.vicifiim  igitur  (per  isfeptimi)  / . . . . 

pariter  t unius  ipfum  fi  numerum  metitur, er  « ipfum  y.Rurfus  quoniam  fi  ipfum  x multi/ 
plicant, fecit  ipfum  /, igitur  x ipfum  f metitur  per  eas  qua  m ipfo  fifunt  unitates,  s.ttuur  autem  er  t unitas, ipfum 
fi  per  eas  qua  in  eo  funt  unitates : pariter  igitur  (per  n quinti) , unitas  ipfum  fi  numerum  metuur  ,erxtp[um/t 
pariter  autem » unitas  ipfum  € numerum  metitur ,ef  a ipfum  t.  Panter  iguur  <y<trun$  r,/,memur:aquaus  igitur 
e/l  t ipfl  /.quod  erat  demonftrandum. 

Eucluexcamp.  Propofitio  is 


1 1 unus  numerus  in  duos  ducatur, tantus  erit  duorum  inde  pro/ 
1 dudorum  alter  ad  alterum,quantus  duorum  multiplicatorum 
| alter  ad  alterum. 


campanvs.'  ‘Multiplicet a utrupqj duorum numeroru  d... 
b8ic,8tproueniantd6ie.  Dico  quod  erit  proportio  d ad  e,  b 
licut  b ad  c:  fequitur  enim  per  coniierfione  diffinitionis  eius 
quod  eft  multiplicari,utbin  d,&  c inefit, quoties  unitas  in  a: 
quare  per  diffinidone-proportio  d ad  b,eft  ficu  t e ad  c;iqua/ 
liter  enim  eos  continent, quia  quoties  unita  tem,ergo  permu  V 

tatim  d ad  e,ficut  b ad  c,quod  eft  propofitum. 
rj.  Eucli.ex  Zamb.  Theorema  15  propofitio  17 


17  Si  numerus  duos  numeros  multiplicans,  fecerit  aliquos,  geniti  ex  cis 
eandem  rationem  habebuntquam  multiplicati.  f . 

THEON  ex  Zamb.  Numerus  enim  x duos  numeros  fi, t, multiplicans,  «... 
ejftciat  ipfos/,t.Dico  quod  e/i  flcut  fi  ad  y.fc  ef  f ad Quoniam  enim  « ipfum  fi  ...  . 
fi  multiplicans,  ipfum  S fecit,  CTG  igitur  ipfum /metitur  pereas  qua  in  a funt  y . . , . . 
unitates  .Metitur  autem  er  1 unitas, ipfum*  numerum,  per  eas  qua  in  eo  funt  J ... . ..  . . .... 

unitates. pariter  igitur  ; unitas  ipfum  a numerum  metitur, er  e ipfum  <f:ef  igi/  t 

turfeut  l unitas  ad  « numerum,  fic  ejlfiad/.  Propterea  'tam  er  fcutl  unitas 

ad  x numerum, fc  y ad  ner  flcut  igitur  (per  ii  quinti)  fi  ad  J,flc  yadt.  vicifim  igitnr  (per  15  feptimi)  ef  flcut  fi 
ad  y,fsc  efl  / ad  t.s i igitur  numerus  duos, er  reliqua  qua  fequuntur.quod  oportebat  demonflrare. 


l9 


Eucli.excamp.  propofitio  19 

Iduo  numeri  unum  multiplicent,  erit  proportio  duorum  inde 
produdorum  tanquam  duorum  multiplicantium. 

campanvs.  Ex conuerfione antecedentis  primiffie,cocluditur hic 
eadem  pafiio  qui  in  primifia.utfiuterqjduo/ 
rum  numerorum  bSt  c multiplicet  a,8Cproueniantd  er  c,  d...... e.. ...... 

eritdade,ficutbadc:eritenimperanteprimii]amutexa  u • . 
in  b St  c fiant  d Steiquare  per  primifiam  d ad  e/icutb  ad  c, 
quod  eft  propofitum. 

campani  annotatio.  Potesautemquodpropon/rpcr  b...  e.... 

hanc  St  primifiam  de  duobus  numeris, ad  quotlibetnumeros 
ampliare,  quod  fi  unus  multiplicet  quotlibet , erit  produiftorufn  St  multiplicatorum 
una  proportio . Similiter  quoqjfiquotlibet  multiplicent  unum  erit,  erit  prcducftoru 
K multiplicantium  una  proportio,  quod  per  hanc  St  primifiam  quoties  oportuerit 
repetitas,  facile  probabis-  Hicautem  (utfupra  polliciti  fumus.)  demonftrareuolu/ 
mus  iquam  proportionalitatem  in  quotlibet  numeris  duorum  ordinum  indirefti 
proportionalitis,quam  demonftrat  Euclides  per  » quintyn  quantitatibus  in  genere» 
Dicimus  igitur: 

Si  quotlibet  numeri  totidem  altjs  fuerint  indirede  proportionales,  ex' 
tremi  quoqj  in  eadem  proportione  proportionales  erunt. 


t*+  ARITHHET.  ELEMENT.  EVCLIDTS 

Vc  fi  fit  a adb,  ficut  d ad  f,  8£  b ad  e,  ficuc  c ad  d , erit  a ad  e,  g... r. 

ficutcadfiducaturemmcind«f,8£proucniatg&h,eritcp  b ’ > 

perprsmiflamgadh,ficutdadf,quare&ficutaadb,duca/  <t e...*> 

cur  itera  fin  d,&  proueniat  k:  eritcp  per  hanc  19  g ad  k,  ficut  c b d... 

ad  f,  81  quia  ex  f in  d fit  k , fiet  idem  econuerfo  peri  0 ex  d in  f,  e....  f.. 

quia  igitur  ex  c & d in  f fiunt  h 8i  k,  erit  per  hanc  >9,  h ad  k,  fi/  k . . • * • * 

cut  c ad  d,  quare  ficut  b ad  c,8i  quia  iam  oftenfutn  eft  quod 

eft  g ad  h ficut  a ad  b,erit  per  «,a  ad  e ficut  g ad  k,  fed  fic  erat  etia  c ad  f : eft  igitur  a ad  e, 
ficut  c ad  fjquod  eft  propofitu . idem  probabis  fi  fuerint  in  utroqj  ordine  numeri  plu* 
res  tribus  quemadmodu  probatur  in  « quinti, de  quantitatibus  pluribus  tribus. 

Eucli.ex  Zamb.  jbeorema  it  Propo filio  18 

«3  Si  duo  numeri  numerum  aliquem  multiplicantes,  fecerint  aliquos,  gc/ 
niti  ex  eis  eandem  habebunt  rationem  quam  multiplicantes. 

THEON  ex  zamberto.  duo  enim  *,  $,  numerum  aliquem  t multipli  te . . , » 
cantes,  efficiant  ipfos  S,t.  Dico  quod  eft  ficut  x ad  t, fic  eft/ ad  e.Quonia  « enim 
multipUcanSipfum  f,  fecit  ipfum  /,$  figitur  ipfum  a multiplicans,  facit  ipfum  r . . , 

/.iSproplerea  r ipfuih  £ multipUcans,’pfum  e fecit. Numcrusiam  f duos  nume/  / . .. 

ro; «,  e,  multiplicatis-  fecit  ipfos  f, ».  E/i  igitur  (per  17  fepiimi)  ficut  * ad  £,  fic  t 

cfl  / ad  t,  quod  oponuit  demonfirajfe. 

E udi.  ex  camp.  Propofitio  t. 

10  gsMita&A  I fuerint  quatuor  numeri  proportionales,  quod  exdu&u  pr u 
mi  in  ultimum  producetur.aequum  erit  ei  quod  ex  dudtu  fecun 
di  in  tertium.Si  uero  quod  ex  primo  in  ultimum  producetur,  - 
aequum  eft  ei  quod  ex  fecundo  in  tertium,  ilii  quatuor  numeri 
funt  proportionales. 

campanvs.  Quod  propofuit  Euclides  per  u.  fexti,  < 

de  quatuor  lineis  proportionalibus , proponit  hic  de  g 

quatuor  humeris  proportionalibus,  uerbi  gratia  .Sit  f ........... . 

■proportio  a ad  b, ficut  c ad  d,  fiatqs  ex  a in  d,e,  & b in  c,f:  a c . . . . 

dico  quod  c&f  funt  squales,8£econuerfo. Ducatur  eni  b . . . i.. 

;a  in  b,Si  fiat  g,  eritqj  per  is  g ad  e,ficutb  ad  d,  8£  quia  per 

17  ex  b in  a fit  g,3 1 ex  eodem  b in  c,f,erit  per  1 s g ad  fjficut  a ad  c t squales  igitur  (unt  f K 
e, quod  cftprimum.Nec  oportet  prsdemoftrarefi  unius  numeri  ad  duos  fit  una  pro/ 
portio,  quod  funt  squales , aut  fi  ipfi  funt  squales , quod  unius  ad  ipfos  fit  una  pro/ 
portio.Si  enim  eft  una  proportio  g adeSC  ad  fiautipfe  erit  tota  pars  uel  partes  e quo/ 
ta  uel  quo  eat  idem  eft  f,  SC  tunc  per  concep  tio  nem  patet  e 3£  f efie  squales , aut  to  ties  g 
continebit  e quoties  f , 3C  fuperfluent  in  eo  tota  pars  uel  partes  e quota  uel  quot*  in 
eodem  fuperfluent  f,cr  tunc  etiam  per  conceptionem  patet  eos  efie  squales.  Quod  fi 
»pfi  fuerint  squales  patet  per  concep  tione,quod  aut  g erit  toca  pars  uel  partes  e quo/ 
ta  uel  quot*  f , & tunc  per  diffinitione  erit  ipfius  g ad  utrunqj  eorum  proportio  una, 
aut  squahter  continebit  utrunqj  cum  fuperfluitatefimilium  K tot  numero  partium* 
& tunc  etiam  per  diffinitionem  erit  eius  ad  utrunqj  proportio  una. 

Secundum  fic  patet.  Sit  e produdtus  ex  a ind,  squalis  fproducto  ex  b in  cidico  pro/ 
portio  a ad  b eft,ficut  c ad  d,  3£eft  hse  conuerfa  prims  partis . Sit  enim  ut  prius  g,qui 
fit  ex  a in  b,  5C  quia  e 3 1 f funt  squales,  erit  g ad  utrunqj  eorum  proportio  una,  S£  quia 
ut  prius  per  u , gad  f ficut  a ad  c,  fit  ad  e ficut  b ad  e , erit  a ad  c,  ficut  b ad  d , quare  per/ 
mutatim  a ad  b,  ficut  c ad  d. 

campani  annotatio.  Non  proponit  autem  Euclides  de  tribus  numeris  conti/ 
nue  proportiona'ibus,quod  ille  qui  ex  dudtu  primi  in  tertium  producitur,  fit  squa/ 
lis  quadrato  medtj,SC  fi  ille  qui  ex  primo  in  tertium  producitur,  fuerit  squalis  qua/ 
drato  medii,  quod  illi  tres  numeri  fint  continue  proportionales , ficut  proponitin  >< 
fexti.  de  tribus  lineis.hocenim  facile  demonftratur  per  hanc  »■>.  medio  illorum  trium 
numerorum,  squali  affumpto , quemadmodu  in  fexto  de  tribus  lineis  probatur  per 
quacuor.aflumpca  quarta  squali  medi*. 

i Kadi.ex 


LIBER  SEPTIMVS  >Sj 


Eucli.cx  ZOmb,  Theorema  17  P ropofitlo  if 

'9  Si  quatuor  numeri  proportionales  fuerint,  qui  ex  primo  & quarto  fit, 
xquus  eft  ei  qui  ex  fecundo  6i  tertio . Etfi  qui  ex  primo  8£  quarto  fit  nu> 
merus  xqualis  fuerit  ei  qui  ex  fecundo  St  tertio,  ipfi  quatuor  numeri  pro/ 
portionales  erunt. 

THEON  exzdmberto.  sint  ' quatuor  numeri  proportionales  x£,  ?,J, 
ficut  a id  p.fic  ?adt:z?  x quidem  ipfum  S multiplicans,  efficiat  ipfum «.  er 
p ipfum  ? multiplicans,  efficiat  ipfum  f.  Dico  quod  squalis  efl:  ipfi  l.  ipfeau/ 

I em  x ipfum  ? multiplicans.efficiat ipfum  h. Quoniam  igitur  x ipfum  ? multipli/ 
cans',  ipfum  * fecit  ,'niuttiplicdns  autem  ipfum  f,  ipfum  t fecit , numerus  iam  x . 

duos  numeros  7,/,  multiplicans,ipfos  s, i,  fecit,  er  igitur  (per  17  feptimi)  ficut  . 

7 ad  Afic  efl  s ad  t.  sicut  autem?  ad  Aficd  ad  p:CA  ficut  igitur  (per  u quinti)  ... 

a ad  P,  fle  x ad  t.Rurfus  quoniam  x ipfum  t multiplicans,  ipfum  i fecit,  fcdp  ... 

ipfum  ? multiplicans,  ipfum  1 fecit , duo  iam  numeri  x,  p,  numerum  aliquem  ? ... 

multiplicantes, ipfos  fecerunt  uj-.cfl  igitur  (peris  feptimi)  ficut  x ad  p,  fies  ad  ... 

fei ficut  x ad  G,fict  ad  ftcut  igitur  (perii  quinti)  h ad  uficu  ad  {.Igi/  ... 

tur » ai  utrmep  ipforum  >,  1,  eandem  habet  rationem : squalis  igitur  cfl  t ipfi  { ... 

(per  7 quinti.)  sit  uerorurfus  squalis  e ipfi-  Dico  quod  eft  ficut  x ad  p,  fc  ...  . 

tf  ? ad  AEifdemnamtp  difpoftis,  quoniam  x ipfos  ?,  A multiplicans,  ipfos  x,  . . i 

t,  fecit,  e figitur  (per  17  feptimi)  ficut  ? ad  <f,  fic  x ad  i : squalis  autem  cfl  t ipfi  ...  k • 

{:  efl  igitur  fcutx  ad  t,fic«  ad  {(per  fecundam  partem  feptimsquinti.)  Sed  fl/  ...  1 . . 

cutquidemxad>,fic?ad  S-.fcut  igitur  ? ad  <f,  fle  x adi:  ficut  autem  x ad  ad  {,  4 . . .... 

fic  x ad  G,  (peris  feptimi)  ficut  igitur  (perii  quinti)  x ad  C,fic?  ad  <P.Qgod  

opottebatdemonfirarc. 

E«cl».  ex  Zamb.  Theorema  is  Propofitio  20 


xo 


Si  tres  numeri  proportionales  fuerint , qui  fub  extremis  squalibus  eft 
ei  qui  a medio . Et  fi  qui  fub  extremis  squalibus  fuerit  ei  qui  a medio,.ipfi 
tres  numeri  proportionales  erunt.  * 


THEON  ex  Z ambeno.  Sint  tres  numeri  proportionales  a,  P,  ?,  ficut  x ad  G,fc  G ad 
?.  Dico  quod  qui  ex  ipfis  x,?,squus  efl  ei  qui  ex  p.  ponatur  enim  ipfi  P squalis  A efl  igi/ 
tur  ficut  xadGificSad?.  igitur  qui  ex  ipf s x,  ?,  squus  efl  ei  qui  ex  P,  /,  atqui  ex  p,  f, 
squus  efl  ei  qui  ex  P:  squalis  enim  efl  p ipfi  / . Qui  igitur  ex  x,  ?,  squus  efl  ei  qui  p. 

sed  qui  ex  x,?,  squus  eflo  ei  qui  exp.  Dico  quod  ficut  x ad  G,  fic  efl  G ad  t.  Quoniam 
enim  qni  ex  x,?,  squus  efl  ei  qui  ex  G.qui  uero  ex  G,squus  efl  ei  qui  cx  P.S.efl  igitur  (per 
undecimam  quinti ) ficut  x ad  GjicJad  ?,  squus  autem  cfl  G ipfi  f : efl  igitur  ficut  x ad  G, 
fice  ad  ?, quod  erat  demonfrandum. 

Euclides  ex  Campano,  Propofitio  21 


Vmeri  fecundum  quamlibet  proportionem  minimi,  nume/ 
rant  quoflibet  in  eadem  proportione,minor  minorem  Si  ma/ 
ior  maiorem  squaliter. 

campanvs.  sint  a St  b,  minimi  numeri  in  fua  c....  d . . 

proportione,  fitepeadd,  ficut  a ad  b:  dico  quoda  a,.  b. 

numerat  c.  St  b,  d,  aequaliter . Cumfit  enim  a ad  b,ficut  c ad  d,erit 

permutatim  a ad  c,  fieut  b ad  d : erit  igitur  a,  c tota  pars  uel  par/  e d.  . . 

tes,quotauel  quota:b,d:fiitaqjfueritpars,conftatpropofitum.  a....  b.. 

At  fi  partes,  fit  e una  partium  a,  er  f una  partium  b,ty  quiatota  e..  f. 

pars  eft  e,  c per  hypothefin  quotafid,  erit  per  diffinitionem  pro/ 
portio  e ad  cjicut  f ad  d.quare  permutatim  e ad  fjicu  tc  ad  d,  quare  etiam  ficut  a ad  b: 
non  fune  itaque  a St  b,  minimi  lua:  proportionis , quod  eft  contrarium  pofins. 

q ) Similiter 


arithmet.  element.  evcltdij 

Similiter  quocp. 

Quotlibet  numeri,  fiue  in  eadem  proportione  fiue  in  diuerfis  minimi, 
numerant  omnes  in  eadem  proportione  quifque  fuura  correlarium  */ 
qualiter. 

Vtfifinta,b,c,minimiineademproportioneuel  d ....... . e ......  f . ».  > 

in  diuerfis,fintq5  in  eadem  uel  eifdem  d,e,f;ita  quod 

fit  d ad  e,ue  a ad  b,8t  e ad  f,u  t b ad  edico  quod  a nu  *....  b...  «.» 

merat  d,8t  b,e,8t  c,f,atqualiter : quia  enim  eft  a ad  b, 
ut  d ad  e, erit  permutarim  a ad  d,  ut  b ad  e:6t  quiab 
ad  c,ut  e ad  f,erit  etiam  permutatimb  ad  e,ut  c ad  f, 

quarebade>8tcadf>ficutaadd,8tquiaa,b,c,funt  d.. e....  i.  e,.,  i 

minores  d,  e,  f,  erit  b,  e,  St  c,  f,  tota  pars  aut  partes, 

quota  eft  a,d.  Siitacppars,conftatpropofitum.  At  a... . b . e.. 

fi  partes,fit  g una  partium  a,ct  h una  partium  b,8t k 

una  c,eritqi  per  pratfentem  hypothefin  tota  pars  h,  g . . . b . . k . 

e,8£k,f,quotag,d : quare  per  diffinitionem  hade, 

K k ad  f,  ficut  g ad  d,  permutarim  igitur  erit  g ad  h,  ut  d ad  e,  St  h ad  k,  ut  e ad  f : quare 
g ad  h,  u t a ad  b,  St  h ad  k,  ut  b ad  c , quia  ergo  g,  h,  k,  funt  minores  a,  b,  c.  St  in  eadem 
proportione,  fequitur  contrarium  poftti. 

Eucli.  ex  Zamb-  Theorema  19  Propofitio  u 

1 Minimi  numeri  eandem  rationem  habentium  eis, metiuntur  eandem 


rationem  habentes  aqualirer, maior  maiorem.minor  minorem. 

' THEON  cxZambcrto.  Sint  enim  minimi  numeri  eandem  rationem  habentium  ipfls  x,fi,ipfly<fcy » ?. 
Dico  quod  xquditcr  y /ipfum  « metitur,  (y  t / ipfum  fi.  1 pfe  enim  y /jpflttf  x non  ift  partes . Si  enim  pofobile, 
iflo  y<f  ipfius  x partes:cr  i f igitur  ipfius  f esdem  panes  ejfqus  y/ ipfius  *.  igitur  quot 

funt  in  y /,  partes  ip f uu  x,  tot  funt  cy  ini  l,partei  ipfius  fi.  Diuidatur  quidem  y/ in  ipfius  x y . . t . . J 
part< s,boc  e\i  ytzriJ.sictyx } in  ippusC partes,  hoc ejlucrt}, erit  ian  ecqualis  rr.uhi/  t . . t . 1 
tudo  ipforum  yity>  /yiulutudini  ipforum , 1 C r 1 f : cr  quoniam  squales  funt  yiQT  “f  x ....... . 

Humeri adimiccm.ftnt autem ey  > e, I { numeri inuicem squales, efl'% mu' titulo ipforum yi  fi  .....  . 

Cr«/ squalis  multitudini  ipforum  1 1 zy  l ( : e/i  igitur  (per  7 quinti)  peut  ynadit.fci/ 
ad  t /.  Erit  igitur  (per  11  fcptimi)dT  fcut  unus  antecedentiu  ad  unum  fequentium.fic  omnes  antecedentes  ad  ornet 
fequentes . Efl  igitur  fcut  y*ad%e,pcyJadtl.  igitur  y * er  1 1,  ipfius  y fzy*  i m eadem  ratione  funt,  minores 
exiflentes  cis,  quod  efl  impofiibile . Supponuntur  enim  ipfi  y / ff  s f minimi,eandem  rationem  habentium  eis.  '.git 
tury/ m nime  partes  efl  ipfius  a ,pars  igitur,  ff » i igitur  ipfius  fi  eadem  pars  efl  qus  ffy/  ipfius  a, pariter  igitur 
t / ipfum  k metitur , zy  * 'l  ipfum  fi,  quod  oportebat  demonflrare . 


Huicex  Zambertopropofitionirefpondetid  quod 
• • fupra,ad  19  addidit  Campanus. 

Eueli.exZamb.  Theorema  a»  propofitio  a 

11  - Si  fuerint  tres  numeri , & alii  eifdem  aquales  numero*  cum  duobus 
fumpti  & in  eadem  ratione , fuerit  autem  perturbata  eorum  proportio.  Si 
ex  aquali  in  eadem  ratione  erunt. 

THEON  ex  Zamberto.  sint  numeri  x,fi,y,  er  alij  eifdem  squales  numero  k .....  . 

A t,  i,  cum  duobus  fumpti,  ty  in  eadem  ratione:  fit  autem  perturbata  eorum  propor'  fi  ... . 
tio:  ficut  quidem  x ad  fifies  ad  i.ey  fcut  f ad  y,fic/  ad  t.  Dico  quod zy  ex  squali  y . . . 

■ efl  ficut  x ai  y,fic  efl  / ai  t Quoniam  enim  efl  ficut  x ad  fi,fc  t ad  f.qui  igitur  cx  x.l, 

fperio  feptimi)  squalis  eft  ei  qui  exfi,,.  Rurfus  quoniam  efl  ficut  f ad  y,fic  efl  J ad  

%.qui  igitur  ex  J,y, squalis  efl  ei  qui  ex  e,t:oflcnfum  autem  efl  quod  qui  ex x{,squus  t .....  . 
tfl  ei  qui  cxe.t.ff  quiex  x,}  igitur,  (per  10  feptimi,)  squus  efl  ei  qui  ex/,  y.  Efligi/ 

*ur  (per  11  quinti)  fcutxady.fic/ad  f, quod  oporiebat  demonflrare. 

Eudi.ex  Camp.  propofitio  a 

1 fuerint  duo  numeri  fecundum  fuam  proportionem  minimi, 
ipfi  erunt  adinuicem  primi. 


CAMPANVS 


UBER  SEPTIMVS.  187 

'Campanvs.  Sint  duo  numeri  a Si  b,fecundum  fuam  <*. &•.... 

proportione  minimi:dico  quod  ipfifunt  contra  fe  primi.  £ • • 


Si  enim  non,  numeret  eos  c fecundum  d8Ce:eritcp  per  isd  d....  «... 

ad  e,ficut  a ad  b,  Si  quia  d St  e funt  minores  aStb,  fequitur 
a 8Cb  non  efle  fu* proportionis  minimos, quod  eft  contrariu  politioni. 

Similiter  quoqs. 

Si  fuerint  quotlibet  numeri  in  continuatione  fuarum  proportionum 
(Rue  eadem  fiue  diuerfe  fuerint)  minimi,  nullus  numerus  numerabit 
omnes. 

Vtfifinta,b,c,minimiincontinuationefua/  * & . ......  e . 

rum  proportionum : dico  quod  nullus  nume/  d . . 

rabit  omues . Sin  aute,  numeret  os  d,  a quidem  e f ....  g . . . 

fecundum  e , b uero  fecundum  f,8ic  fecundum 

greritqs  peris  e ad  f, ficut  a ad  b,&  fad  g,ficut  b ad  c,  quia  ergo  e,f,g.funt  minores  a,b,c, 
fitfecundumproportioue  eorum, non  erunt  a,b,c,  quales  pofitifunt,quod  eft  incon/ 
ueniens.  Quanqua  autem  nullus  numeret  a,b,c,fi  fuerint  minimi,  poteft  tamen  efie 
ve  quoflibetduosex  eis  numeret  unus, dutfio  etenim  quolibet  numero  in  aliquem  ad 
fe  primum,  ac  utroq?  eorum  in  aliquem  tertium  ad  utrunqi  primum,  prouenient  tres 
numeri  quorum  quique  duo  erunt  compofiti,  nullus  tamen  numerabit  omnes . Sine 
enim  a,  b,  c,  tres  numeri  quorum  quifque  fit  primus  ad  alios , ducaturcp  a in  b & c,  S£ 
pro  ueniat  d 8t  e , itemq»  b in  c ,cr  proue 

niatf,dicoquofqjduosexd,e,f,efTead/  g b....  k... 

inuicem  compofitos,  tamen  nullus  nu/  «....  6...  c.. 

merabit  omnes . Duos  quofcp  patet  efTe  d e ........  f ..... . 

compofitosia  enim  numerat  d 8te.  h ue' 

ro  d 8t,f,8t  c,e  Si f,quod  aute  nullus  numeret  omnes,patebit,prius  demonftrato  quod 
a eft  maximus  numerans  d e^e,  b quoqj  maximus  numerans  d Si  f,  St  c maximus  nu/ 
meranse&f.  Hoc  autem  fic  conftat,fi  enim  a non  eft  maximus  numerans  d & e,  fit  ita/ 
que  g,  numeretqj  d fecundum  h , St  e fecundum  k , erit  per  fecundam  partem  i.  a ad  g, 
ficut  h ad  b , itemcp  per  eandem  a ad  g.  ficut  k ad  c . Quia  ergo  a eft  minor  g . erit  b mi/ 
nor  h.  Si  k minor  c,  St  quia  h ad  n,ficut  b ad  c,  utraque  enim  eft  ficut  d ad  c per  .s  bis  af/ 
fump  tam,  funt  autem  h Si  k minores  b 8i  c,erit-per  immediate  fequentem.  Si  per  hanc 
hypothefin.quod  b 8i  c funt  contra  fe  primi, reperire  minimis  minores.quod  quia  eft 
impoffibile  ,erita  maximus  numeransd  8ie.  Eodemcpmodo  probabitur  quod  b fic 
maximus  numerans  d Si  f ,6i  c maximus  numerans  e Si  f,  fi  quis  ergo  numerat  d,  e,  f. 
per  correlarium  fecundx  ter  aflumptum  ipfe  numerabit  a,b,c,fed  quifque  eorum  pri/ 
mus  erat  ad  reliquos.  Accidit  igitur  impoffibile. 

Similiter  quocp. 

Quotlibet  numeri  quos  unus  non  numerat,  fecundum  continuatio/ 
nem  fuarum  proportionum  funt  minimi. 

Vt  fit  finta,b,c,quilibet  numeri  quos  omnes  t ...... . e .....  4 

nullus  numerat:  dico  quod  ipfifunt  in  conti/  d *....  f... 

nuatione  fuarum  proportionu  miniffii , Alio/  g . . 

quin  fint  minimi  d,  e,  f,  qui  per  « numerabunt 

a,  b,  c,  quifque  fuum  relatiuum  *qualiter:fit  ergo  ut  fecundum  g,  eritqi  per  17  ut  uice/ 
uerfag  numeret  a,b.c,fecundum  d,e,f, quare  acadic  contrarium  pofitioni, 

Eucli.tx  ZAtr.b.  Theorema  it  Prop ofltio  1» 

v f Primi  numeri  adinuicem , minimi  funt  eandem  rationem  habentium 

eis.' ' 

XHEQM  ex  Zambrrio.  Sint  primi  numeri  adinuicem  «,  A-  Dicoquodipp  *,  fi,  minimi  funt  eandem  w 
tionem  habentium  cir.fl  flutem  nf  fi  non  [mu  minimi  eandem  baientu  rationem  eis,erunt  aliqui  muneri  tp/Sr  «.C. 
w. . . . , q 4-  uraicre» 
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nuitor»  ra  eadem  Titione  exiflentes  ipfo  “A/*'1*  autem  r^.Qucniam  igitur  minimi  muneri  eandem  rationem  bit 
Pentium , eis  metiuntur  eandem  rationem  habentes  pariter  > maior  maiorem , minor  minorem 

(pcr.ii  feptimi)  boc  eft  antecedens  ipfum  antecedentem , ZT  confequens  ipfum  confcqucntem , 

ee  qualiter  igitur  r ipfum  « metitur , ZT </  ipfum  fi  , Quoties  iam  7 ipfum  a metitur  , tot  unita/  fi 

tes  flnt  in  i,#  t igitur  ipfum  e metitur, per  eas  qua  in  ipfo  e funt  unitates,zr  quoniam  7 ipfum  i . . 

a metitur  per  eas  que  in  ipfofunt  unitates,  igitur  & t ipfum  «metitur  per  eas  qua  in  ipfo  7 funt  r . . . . 

unitates.td  propterea  6"  i ipfum  S metitur,per  eas  que  in  ipfo  /funt  unitates,  igitur  & iip/ot  /•  . . 

«,fi,metitur  primos  exiflcntes  adinuicem.  Quod  efl  impoflibilc  (peris  diffinitionem  feptimi.) 

Non  erunt  igitur  aliqui  numeri  ipfis  «,  e,  minores  in  eadem  ratione  exiflentes  ipfls  «,  e.  Minimi  igiturfunt  «Cffi 
eandem  rationem  habentium  eis.Quod  oportuit  demonflraffe. 


Sequens  ex  Campano  z?,  praecedenti  zq  ex  zamberto  refpondet: 
praecedens  autemex  Campano  2i,fequenti ex  Zamberto  14- 


E ucli.ex  camp. 


Propofitio  11 


x)  Vilibet  numeri  contra  feprimi,funt  fecundum  fuam  propor/ 


gTlipi&^tionem  minimi. 

CAMPANVS>  Haeceftconuerfapraemiffe,  a ..... . b..., 

urfiduonumerifinta8tbcontrafeprimi,ipfi  e . . 

erunt  fecundum  fuam  proportionem  minimi,  e . . . . «I . . . 

fin  autem, fint  minimi  in  eadem  proportioneffipoffibile  eft) 


c Si  d, confiat  itaq?  per  21  quod  c numerat  a,8C  d,aequaliter:fit  igitur  ut  fecundum  e,  erit 
per  17  ut  uiceuerfa  e numeret  a 8i  b , a quidem  fecundum  c,  81  b fecundum  d : non  funt 
igitur  a 8i  b contra  fe  primi, quod  eft  contra  hypo  thefin. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  u propofitio  24.  Conuerfa  prscedentis. 

l4*  Minimi  numeri  eandem  rationem  habentium  eis , primi  adinuicem 
funt. 

THEON  ex  Zamberto . Sint  minimi  numeri  eandem  rationem  habentium  eis«,fi.  a .....  • . « 

Dico  quod  «,  fi,  primi  adinuicem  funt.  si  autem  «,fi,  adinuicem  non  funt  primi,  metietur  ali/  fi  ......  . 

quis  numerus  ipfos  «,e, metiatur, Z3"  eflo  y.ZT  quoties  quidem  r ipfum  « metitur, tot  unitates  » . . . . 

fintinf:  quoties  autem  y ipfum  e metitur.tot  unitates  flnt  in «.  Et  quoniam  7 ipfum  « metitur  J . . . 

per  eas  que  in  / unitates  exiflunt,igitur  er  7 ipfum  / multiplicans  ipfum  « fecit : id  propte/  % . . 

rea  ZT  7 ipfum  1 multiplicans , ipfum  fi  fecit : numerus  igitur  7 duos  numeros  i,  t>  multipli/ 

cans.ipfos  «fi  fecit.  Eft  (per  17  feptimi,ZT  per  11  quinti)  igitufiflcut  / ad »,  fle  eft  «ad  S:  ipfl igitur  / 1 ipfts «,  f, 

in  eadem  funt  ratione  minores  exiftentes.quod  eft  impoftibile.  ipfos  igitur  «,  e, numeros,  numerus  aliquis  non  me/ 

tietur.igituripfl  «,e,primi  inuicem  funt. Quod  demonflraffe  oportuit. 


Eucli.ex  camp.  propofitio  14. 

I fuerint  duo  numeri  contra  fe  primi,  fi  quis  unum  eorum  nu/ 
meret,ad  alterum  effe  primus  neceifario  comprobatur. 


m p a n v s.  sint  a 8C  b contra  fe  primi, c uero 
| numeret  a.  Dico  quod  c primus  eft  ad  b,alioquin, 
eos  d , qua:  per  penulrimam  coceptionem 


b 

d... 


numerabit  etiam  a,non  funt  ergo  a Si  b,contra  fe  primi,d  enim  nnmerat  ambos. 
Eucli.ex  Zamb.  Theorema  25  propofitio  25 


Si  bini  numeri,  primi  adinuicem  fuerint,  unum  eorum  metiens  ad  re/ 
liquum  primus  erit. 

THEON  ex  Zamberto.  sint  bini  numeri  primi  adinuicem  « er  fi  . ipfum  autem  « 

metiatur  aliquis  numerus  7.  Dico  quod  er  y,  fi, primi  adinuicem  funt.  si  autem  7,  e,  non  funt  fi  

adinuicem  primi,  metietur  ipfos  7,  f,  aliquis  numerus : metiatur , cr  eflo  /.  Et  quoniam  / 7 . . . 

ipfum  7 metitur, ZT  7 ipfum  a metitur,  ZT /igitur  ipfum  «metttur:  metitur  iautem  er  fi.  **...• 

igitur  t ipfos  c,  fi,  metitur , primos  adinuicem  exiflentes , quod  eft  impofiibile  (per»  diffv 


titionem 
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ultionem  feptimi.)  Ipfos  igitur  ff,  y,  numeros  numerus  aliquis  non  metietur.  lp/2  igitur  y,S,  primi  adinuicem  funt, 
quod  erat  dimonjlrandum. 

Eucli.excamp.  propofttio  is 

1 fuerint  duo  numeri  ad  alium  quemlibet  primi,  qui  ex  du<ftu 
unius  in  alterum  producetur.ad  eundem  erit  primus. 

ca.vpanvs.  Sic  uterque  duorum  numero/  a...  b.... 

il&jl  ruraaS  b, primus  ad  e,8t  ex  a in  b fit  d.Dico  quod  e .... . 

aElJ*  d eft  p rimus  ad  c,aliter  enim  numeret  eos  e,d,  qui/  d 

dem  fecundumf : eritqs  per  fecundam  partem  »>,a  ad  e,  ficut  f ad  e..  f 

b,8t  quia  a er  c funt  primi,  £t  e numerat  c,  ipfe  erit  per  »4  primus 
ad  a, quare  per»  a St  e,funt  fecundum  fuam  proportionem  minimi:fequitur  ergo  per 
ut  e numeretb  ,8t  qtaapofitum  eft  quod  ipfe  numeret  c,  non  erunt  b St  c contra  fe 
primijquod  efteonera  hypothefin. 

Eucli.ex  zamb.  Theorema  if  p ropofitio  16 

Si  bini  numeri  ad  aliquem  numerum  primi  fuerint,  8£  ex  eis  genitus 
ad  eundem  primus  erit. 

THEON  ex  Zamberto.  Bini  enim  numeri  u,fi,ad  aliquem  numeru  y.primi  ftnt,  « . . fi  . . . 
CT  * ipfum  fi  multiplicans, ipfum  / efficiat.  Dico  quod  ipft  y /,  primi  funt  adinuicem.  Si  y ....  . 

autem  y,  /,  non  funt  primi  adinuicem,  metietur  eos  aliquis  numerus,  metiatur,  CT  efto  t.  / 

Et  quoniam  t,*,p rimi  adinuicem  funt,  ipfum  autem  y metitur  aliquis  numerus  >, igitur  i,  t . . . 

*,  (per  isfepiimQprimifunt  adinuicem.  Quoties  iam.  metitur  ipfum/,  tot  unitates  ftnt  f . . 

St  ffsr  i igitur  ipfum  / metitur,  per  eas  que  in  t funt  unitates,  igitur  % ipfum  f multipli/ 
cans, ipfum  / fecit.  Sed  CT  « ipfum  fi  multiplicans, ipfum  / fecit : aqualis  igitur  eft  qui  ex  %,l,ei  qui  cx  a,  fi.  si  m 
te m qui  fub  extremis  /equus  fuerit  ei  qui  fub  medijs,quatuor  numeri  proportionalesfunt  (per  19  f ptimi.)  Eft  igi / 
tur  (per  11  quinti)  ficut  1 ad  a.ftc  eft  fi  ad  {.  lpf  autem  u,t,primi:ipfi  autem  primi,0~  minimi : minimi  autem  nue 
meri  (perit  feptimi)  eandem  rationem  habentium  eis,  metiuntur  eandem  rationem  habentes  pariter jnator  maio/ 
rem  minor  mino:cm,bdc  eft  antecedens  antecedentem,cr  confequens  confequentem.lpitur  t ipfum  fi  metitur.met 
titur  autem  er  figitur  t ipfos  y,fi,metitur  primos  exiftentes  adinuicem, quod  eft  impofiibilc  (per  15  diffinitionem 
feptimi.)  ipfos  igitur’ r,  /,  numeros,  numerus  aliquis  non  metietur,  ipft  igitur  y,  /,  primi  admuiemfunt . Quod 
oportebat  demonftrare. 

Euclides  ex  Campano.  Propofttio  i< 

I fuerint  duo  numericontra  fe  primi,  qui  ex  uno  eorum  in  fe/ 
ipfum  producitur, ad  reliquum  eft  primus. 

CAMPANVS.  Sintcontrafeprimia8tb,8tex  a...  b.... 

a in  fe  fiat  c.Dico  quod  c primus  eft  ad  b:(it  enim  d,  e ........ . 

atqualis  a,eritcp  d primus  ad  b,St  ex  a in  d,ftet  c,per  d... 
prsemifTam  igitur  patet  c primum  effe  ad  b,quod  propofuimus. 

Eucli.  ex  Zamb.  Theorema  is  Propofttio  17 

17  Siduonumeriprimiadinuicemfuerint,quiexunoeorumfit,adrc/ 
liquum  primus  erit. 

THEON  cx  ZambiTto.  Sint  bini  numeri  primi  adinuicem  afeipfum  mub  fi.... 

tiplicans,ipfum/ efficiat.  Dico  quod  i.  fiC^y.prmi  admu.cemfunt.  ponatur  enim  ipft  K,x/  

qualis  /.  Et  quoniam  a,  f,  primi  adinuicem  funt.xqualis  autem  eft  * ipft  /,  & /,  fi : igitur  / , , . 
primi  adinuicem  funt : uterque  igitur  ipforum  /,*,ad  f primus  clt.cr  qui  cx  /figitur  fit , 
ad  fi  primus  eft  (per  sS  feptimi.)  Qui  autem  ex  /.  c,  fit  numerus, eft  y,  igitur  rA  primi  adinuicem  funt,  quod  er  ai 
iemcnjlrandum, 

Eucli.excamp.  Propofttio  »7 


»7 


I duobus  numeris  ad  alios  duos  comparatis,  uterque  ad  utrun/ 
que  fuerit  primus,  qui  ex  duobus  prioribus  ad  cum  qui  ex  duo/ 
bus  pofterioribus  producetur  erit  primus. 

* " CAMPANVS 
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CAmpanvs.  sinta&b,priores,cS£d,pofteriotes:  A . . &...«♦ 

fitq?  uterque  duorum  a SC  b,primus  ad  utrunq?  duorum  e 

c5Cd,3£cxainbfite,SCexcind,f:dlco  quodeprimus.eft  c...  i 

ad  f.  Hoc  autem  >s  ter  afliimpta  euidenter  cocludit.  Cum  f 

enim  fiat  e ex  a in  b.quoru  uterq!  primus  eft  a ad  c 8£  ad  d, 

eric  per  ipfam  c primus  ad  c,6£ite  per  ipfam  primus  ad  d-  Quia  item  f fit  ex  C in  d,quo/ 
rum  uterq?  primus  eft  ad  c,erit  rurfus  per  ipfam  f primus  ad  e,quod  eftpropofitu. 

EuclLexZamb.  Theorema  is  propofitio  2S 

*s  Si  bini  numeri  ad  binos  numeros  uterque  ad  utrunque  primi  fuerint, 

# qui  ex  eis  fient, primi  adinuicem  erunt. 

TH.EON  exzamberto.  Bini  enim  numeri  «,fi,adbtnos  numeros  r.A  «..  . 

uterqdc ad  uirUnq-  primi  fmtter*  quidem  ipfum  Cmultiplicans.ejficiat  ipfum  fi 

t,&'y  ipfum  f muhiplTcaits,  efficiat  ipfam  /.  itico  quod  * ,i,primi  funt  adinui/  . .............. . 

cem.Quoniam  enim  uterque  ipforum  *,?,ad  ipfum  y primus  efl.ctr  qui  ex  a, e,  y . . 
igitur  fit  (per  is  feptimi)  'a'iy  primus  efl  --  qui  autem  fit  ex  tt,g,efl  *,  igitur  1,7,  J . . . . 

primifiMtadinuiccm.idpropterca cr  ipfiiiJ, primi fur.t adir.uicem-.Qr uter/  } . 

que  igitur  ipforum  yJ,  ad*  primus  eli,  < fr  qui  ex  r,  j,  igitur,  ad  * primus  eft, 

(per  eandem.)  Qui  autem  fit  ex  y^,efi  i-Xgitur  *,?, primi  funt  adinuicem.  Quod  erat  demonflrMium. 

* Bucli.  ex  camp.  Propofitio  is 

is  I fuerin t duo  numeri  contra  fe primi,  ducaturcjj  eorum  uter/ 

que  in  feipfum, erunt  inde  produdi  contra  fe  primi.  Itemqp  fi 
^^^^in  utrunque  productorum  fuum  ducatur  prinripium , erunt 
WMsMMI  quoq?  prc.dudi  contra  fe  primi. 

'•CAmpanvs.  sinta8£b,contrafeprimi,duca/  a.. 
turq?  uterque  in  fe,8C  proueniant  ex  a quidem  c,ex  b c ... . 

Ucrod:itcmq5ducaturainc,8Cproueniate,8£bind,  e 

fiCproueniat  f : dico  c dCd  efle  co  tra  feptimos,  itemq?  b. .. 
e&fjcontra  fc  primos-  Eft  enim  per  26  c primus  ad  d:  d ........ . 

per  eandem  igitur  erit  d primus  ad  a & ad  c,ficq?  con  f .......... ............  1 ., . . 

ftat  primum, quod  eft  c Si  d efle  contra  fe  primos. 

Reliquum  fic,eft  enim  uter  que  duorum  numero  rum  a 8i  c, primus  ad  utruncp  duo/ 
rum.  b 8i  d,itaqj  per  »7 .erit  e primus  ad  fiquod  eft  reliquu-Non  folum  autem  erit  e pri/ 
mus’  ad  f,fed  etiam  per  25  ,ad  b Si  ad  d.itemq?  per  eandem  f ad  a Sic-  Sicqf  fi  infinities  du 
ceretur  utrunq;  produeftorum  in  fuum  principium , eflent  omnes  prcdmfii  centra  fe 
primi, Si  non  folum, fed  quilibet  eduftus  ab  a, ad  quemlibet  eductum  a b. 

Eucli.ex  zamb.  Theorema  27  propofitio  29 

19  Si  bini  numeri  primi  adinuicem  fuerint,#  mulriplicans  uterc£  feipfum 
fecerit  aIiquos,qui  ex  eis  fiunt, primi  adinuice  erunt.  Et  fi  qui  in  principio, 
genitos  multiplicares  fecerint  aliquos,#  illi  quoqj  primi  adinuicem  erunt, 

# femper  circa  extremos  hoc  continget, 

THEON  ex  Zamberto.  sint  bini  numeri  «... 

primi  ad inuiccma,g,  sS  a feipfum  multiplicans,  eff  i/  y 

ciat  y,ipfumuero  ymultiplicas, efficiat  t.  At  e feipfum  t 

multiplicans,  ejfciat  /,  ipfum  autem  /multiplicans,  fi  ... . 

efficiat  s-Dico  quo&rs-M'  t.tyrimi  funt  adinuicem.  J1 ..........  . 

Quoniam  enim  «,  fi, primi  adinuice  funt,€T  « feipfum  t ; 

multiplicans  fecit  ipfum  yjgitur  y,  fi, primi  funt  adin/ 

uicem  (per  27  feptimi.)  Quuoniam  igitur  y,e,  primi funt  adinuicem.Cr  fi  feipfum  multiplicans  ipfum  J fecit, igitur 
y,S,primi  funt  adinuicem. Rurfus  quoniam  « e primi  adinuice funt  (per  eandem)  d-  S feipfum  multiplicar.s.ipfum 
■/  fecit,  igitur  a,/,  primi  funt  adinuicem  (per  eandem).  Quoniam  igitur  bini  numeri  « ,y,ai  binos  numeros  e,  A 
uter  que  ad  utrunq;  primi  funt  (per  27  feptimi)  «T  qui  cx  st, y, igitur  ftt  ad  eum  qui  ex  fiS, primus  efl,  qui  autem  ex 
*>y,efi  *,qui  ex  f,(,uero  efl  figitur  *,  f, primi  funt  admuiccm.Quod  oportuit  dmonflraffe, 

Eucli.ex 
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Euclides  ex  Campano.  propofitio  19 

I fuerint  duo  numeri  contra  fe  primi, qui  ex  ambobus  coacer/ 
uatur,  ad  utrunque  eorum  erit  primus . Si  uero  ex  ambobus 
coaceruatus  ad  utrunque  eorum  fuerit  primus,duo  quoq?  nu/ 
meri  adinuicem  erunt  primi. 

* campanvs.  Sinta8£b,contrafeprimi,dicoq>exeiscompofitusab,adutrunqj 

eorum  erit  primus,  8£econuerfo:nam  fi  d numerat  totum  ab,  8£  alterum  eorum,  nu/ 
merabitper  comunem  fcientiam  St  reliquu:  quare  non  erunt  contra  a ...  b ... . 

'fe  primi, fed  hoc  pofitum  fuerat,patet  ergo  primum.  Secudum  fic.  d . . 

Sit  a b primus  ad  utrunq?  fuorum  componentiu  qoi  funt  aStb,  dico  quod  a & b,funt 
contra  fe  primi.  Polito  enim  quod  d numeret  utrunq?  duorum  numerorum  a SC  b,fc/ 
quitur  per  comunem  fcientiam  quod  etiam  numeret  a b ex  eis  compofitum,quare  ad 
neutrum  duorum  numerorum  a &b,  erit  ab  primus,  fed  pofitum  erat  quod  efletad 
utrunque,accidit  igitur  impoffibile. 

Campani  annotatio.  Eodefnquoqjmodoficoaceruatusexduobus, primus 
fuerit  ad  alteru,primus  quoqseritad  reliquum:  ideocp  St  coaceruati  inter  fe . Sic  enim 
compofitus  ex  a,  b,  primus  ad  a , dico  quod  erit  etiam  primus  ad  b,  alioqui.  numeret 
eos  d,qui  per  coneeptione  numerabit  Si  a,  cum  numeret  totum  Sidetraiftum:hoc  au/ 
tem  inconueniens.erat  enim  compofitus  ex  a Si  b,primus  ad  a. 

EUcli.  ex  Zamb.  Theorema  is  Propofitio  5» 

jo  Si  bini  numeri  .primi  adinuicem  fuerint , & uterque  iimul  ad  alterum 

ipforum  primus  erit . Et  fi  utercp  fimul  ad  unum  aliquem  eorum  primus 
fuerit, & qui  in  principio  numeri, primi  adinuicem  erunt. 

THEON  exZamb.  Componantur  enim  bini  numeri  primi  adinuicem, x$  & & y.  Dico  quodCT  uterque 

n$r, fimul  ad  alterum  ipforum  «e,ey,primuseft.  Si  autem  ycttS"  primi  ad/  a £ .....  t 

inuicem  non  funt,  metietur  eos  aliquis  numerus, metiatur, CT  efio  /.  Quoniam  </.... 

igitur  / ipfos  yu&  *£m.  titur,Qr  reliquum  igitur  e y metietur.Metitur  autem  & tu.  Igitur  / ipfos  ae&Sy  me/ 
titur.primos  exijlentes adinuicem,  quod  efl  impofiibile  (per  15  diffinitionem  feptimi:)  ipfos  igitur  yx&x&  nume 
tos.numerus  aliquis  non  metietur . igitur  y x<y~  xO,  primi  adinuicem  funt . I d propterca  iam  C 7 ipfl 

v • primi  funt  adinuicem.lgitur  x y,ad  utrunq  ipforum  xOtygy  primus  efl.  sint  rurfus  yx<T«  £,p  rimi  adimu/ 
cem.  Dico  quod  ipfl  a fer  £ y primi  adinucem  funt.  Si  enim  ipp  x e,  £ y,  primi  non  funt  adinuicem,  metietur  ipfos 
« ff  C re  y, numerus  altquis.metiatur.CT  e flo  /,ZT  quoniam  / utrunq;  ipforum  xSCTSy  metitur : cr  totum  igi/ 
tur  y x,metictur : metietur  autem  C?  ipfum  x e.  igitur  /.ipfos  yx,xC  primos  adinuicem  exijlentes  metietur,  quod 
Xpert j diffmitbmm  feptimi)  efl  impoffibile . ipfos  igiturxficr  e y numeros,  numerus  aliquis  non  metietur,  ipfl 
igitur  «ec5"£  y, primi  adinuicem  funt  .Quod  oportuit  demonfraffe. 

Eucli.ex  camp.  Propofitio  s» 

^n,s  numerus  compo(itus,ab  alio  primo  numeratur, 

CAMP*NVS-  Sitaquilibetnumeruscompofitus  Dicoquodaliquis 
J f ^3'' )»  primus  num  erat  ipfum,quia  enim  e It  copofitus,numerabitur  ab  aliquo 
numer0  QUI  fit  b,  qui  fi  fuerit  primus,  uerum  erit  quod  dicitur : fi  autem 
compofitus,  fi  t c qui  numerat  eum,  qui  etiam  per  communem  fcientiam 

numerabit  a : fi  ergo  ipfe  fuerit  primus,  conflat  quod  a 

dicitur . Atficompofitus.neceflario  numerabit  eum  b 

• alius  qui  fit  d,qui  etiam  per  communem  fcientiam  nu  c 

merabita,dequoratiocinareutpriusQuiaergoquo  d... 

ties  occurrit  compofitus  neccfie  efl  minorem  aflumere,  qui  compotitu  occurrentem 
numeret,fequitur  ut  tandem  deueniatur  ad  aliquem  primum,alioquin  accidet  impof 
fibile  8C  contrarium  petitioni,numerum  in  infinitum  dccrcfcere- 

E udi.  ex  camp.  Propofitio  11 

31  Omnis  numerus.aut  efl:  primus, aut  a primo  numeratur. 

campanvs.  sit  a quilibet  numerus.dico  ipfum  efle  primum,  a 

nelnumcrariaprimo,quiafinoneftprimus^ritcompofitus,qui/  

libet  autem  talis, ab  aliquo  primo  numeratur  per  przmifTam:  . . . 

a igitur, uel  primus  cftuelaprimo  numeratur, quod  proponinir. 


zmb.it 


Zamb-ia- 


Eucli.ex 
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E ucti.  ex  C amp.  Propofitio  h ' 

Omnis  numerus  primus,  ad  omnem  quem  non  numerateftprimus. 

campanvs.  sit  a numerus  primus  non  numerans  b,  a b 

dico  quod  a St  b, funt  contra  feprimitfienim  c numerat  eos,non  eft 
uerum  quod  a fit  primus. 

Eucli.exCmp.  Propofitio  n 

zmb.it  Si  numerus  ex  duobus  producftus,  ab  aliquo  primo  n umeretur, neceP  g 
feeft  eundem  primum  alterum  illorum  duorum  numerare.  2 

campanvs.  Sit  c productus  ex  a in  b:&fitd  numerus  primus  qui  ponaturnu/ 

merare  c:dico  quod  d numerat  a uel  b,  numeret  enim  c,  a ... . b 

fecundu  e:fi  ergo  non  numerat  a,erit  primus  ad  ipfutn  c.. ....................... 

per  pra;mi!Tam,Stideo  erunt  fecundum  fuam  propor/  d...  e........ 

tionem  minimi  per  »,S l quia  a ad  d,ficut  e ad  b,per  fecundam  partem  *»,  fequitur  ut  d 
numeret  b per  uigeflmamprimam,quod  eft  propofitum. 

correlarivm.  vnde  manifeftu  eit,q>  (i  aliquis  numerus  numerat  productum 
ex  duobus, uel  fi  eidem  fuerit  comenfurabilis,comenfurabilis  quocp  erit  alteri  eoru. : 

Campanus  Quatuorprtecedentesex  Campano  Euclidis  propofitio  nes,  , 

„ 51  ‘ h 5t  quacuorfequcntibus  ex  Zamberto  propoliuonibus  hoc 

prajpoftero  ordine  refpondent. 

n J4_  }[  M Euclicx  zamb.  t beorema  19  propofitio  it 

zmUrtus  Omnis  primus  numerus,  ad  omnem  numerum  quem  non  metitur 
primus  eft. 

THEON  ex  Zamb.  Sit  primus  numerus  «,  # ipfuni  (snon  metiatur.  Dico  quod  ipp  /S,  #,  primi  adinuiem 
furit,  si  autem  ipp  x,  S.iiok  funt  adimicem  primi,  aliquis  numerus  eos  metietur,  metiatur  r,  ipfe  r > «0»  cfi  unitas. 

.Quoniam  tgitury  ipfum  h metitur,  # x non  metitur  ipfum  $, igitur  7 ip  fi*  non  £ .......... 

efi  idem.  Et  quoniam  7 ipfos  *,£, metitur,#  « igitur  metitur  primum  cxiflentcm,  t ....  . ' 

«os  exijlens  ei  idem.quod  e(!  impofiibtle  (per  u diffinitione  feptimi). ipfos  igitur  xgjuimcrus  aliquis  non  metie/ 
Par. igitur  ipfl  xS, primi  admuiccmfunt.quod  oportuit  demon  jirajfe. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  u Propoftio  11 

Si  bini  numeri  multiplicantes  feadinuicem  fecerint  aliquem,  fa&um 
autem  ex  eis  metitur  aliquis  primus  numerus, ££  unum  eorum  qui  in  prin 
cipio  metietur. 

THEON  ex  zamb.  Bini  enim  numeri  x,  0,  multiplicantes  feadinuicem,  ipfum  efficiant  r, ipfum  autem  r, 
metiatur  aliquis  numerus  primus  /.  6ico  quod  /,unum  ipforu  «,£, metitur,  ipfum  a non  metiatur,  efiip  primus  /, 
Igitur  primi  adinuiem!  funt  (per  pracedentem).  Et  quoties  / ipfum  7 metitur,  t . . . , 

tot  unitates  pit!  in  i.Quonid  igitur/ ipfum  r metitur  per  eas  qua  in  t funt  unitates:  / ... 

igitur /ipfum  2 multiplicans.ipfum  7 efficit.  Atqui#*  ipfum  e muhiplicds,ipfum  r ...........  . 

efficit  r. ^qualis  igitur  e/i  qui  ex  /,t,ei  qui  ex  x.g.Efl  igitur  (per  19  feptimi  (jlcut  x $ 

ad /,pc  e ad  t.ip fi  autem /,x,primi  funt, primi  autem  crminimiiminimiuero  me/  x . . 

tiuntur  eandem  rationem  habentes  aqttditer, maior  maiorem.CT  minor  minorem  (per  u feptimi)  hoc  efi  anlece/ 
dens  anteceientemffequens  fequentem.  igitur  / ipfum  6 metitur.  Stmilitcr  quoip  ofiendemus  quod  (y  fi/ ipfum  C 
non  metiatur, metietur  ^.«.igitur  /,unum  ipforum  x,6  metitur.Quod  erat  demonfirandum. 

Euclicx  zamb.  rbeorema  51  Propofitio  11 

Omnis  compofitusnumerus,fub  alicuius  primi  numeri  dimenfionemi 

Cadit.  THEON  ex  Zamb.  Sit  compofitus  numerus  «.  Dico  quod  a fub  alicuius  primi  numeri  di i 
menfionem  cadit . Quoniam  enim  x compofitus  ejl , metietur  eum  aliquis  numerus  (per  14  diffinitionem  feptimi) 
fnetiatur,#  e/io  e,# fi  S primus  efi.manifcjlu  icon  ejl  quod  qusrimus  t . . . 

(per  eandem.)  Si  autem  compofitus,  metietur  eum  aliquis  numerus  A... ...... 

(per  eandem)  metiatur,#  cfio  7.  Et  quoniam  7 ipfum  f metitur,  cy  x ; 

e ipfum  x metitur ,# 7 igitur  ipfum  x metitur,# fi  quidem  7 primus  efi.manifefium  iam  ejl  id  quod  quteritur.si  au/ 
tem  compofitus, eum  ahquis  numerus  metietur.tali  ucro  fatta  confideratione,  fumetur  aliquis  numerus  primut  qui 
metietur  prxcedentem,qui  # ipfum  x metietur,  si  autem  non  fumetur,  metientur  ipfum  x numeru  infiniti  numeri, 
quorS  alter  altero  minor  ejl, quod  ejl  impofiibile  in  numcris.Sumeiur  igitur  aliquis  primus  numerus  qui  metietur 

prxcedenutn» 
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aliter  sit  compofitu:  numerus  a. Dico  quod  em  aliquis  primus  numerus  metitur.Qipniam  compojh 
tus  ejl  ipje  x.metietur  eum  aliquis  numerus  (petis-  diffinitione  /eptimi)efftt  minimus  metientiu  cum  £.Dico  quod 
6 primus  ejl.  Si  autem  e, primus  non  ef, metietur  igitur  eum  aliquis  numerus. Cadat  fub 

dimefionem  ipflus  ?. Igitur  f ipfo  C minor  eji,ey  quoniam  7 ipfum  e mititur.cr  £ ipfum  x .'. 

m metitur,cr  r igitur  ipfum  x metitur  minor  exi/lats  ipf>  e ipfum  a metientium  minimo  $ ... 
quod  abfurdum  e f, igitur  0 non  ejl  compqfitus,fed  primus,  t . , 

I Eucli.ex  Zamb.  Theorema  » Fropofttio  54 

**  Omms  numerus, aut  primus  eft,aut  eum  aliquis  primus  metitur. 

THEONtx  Zamb.  sit  numerus  a.D  ico  quod  ejl  x.aut  ejl  primus^tut  eum  aliquis  numerus  primus  metitur . 

Si  quidem  primus  ejl  x, faBum  iam  ejl  id  quod  quxritur.si  autem  compofltus,eum  aliquis  nume 

rus  primus  metietur  (per  is  feptimi.)  Omnis  igitur  numerus  .aut  primus  ejl, aut  eum  aliquis  pri/  * ... 

mus  numerus  metitur  quod  oportuit  demonfrajie.  a 

Eucli.ex  camp.  propofuio  ta 

IVmeros  fecundum  proportionem  numerorum  aflignatorum 
minimos  inuenire. 

=o_=__  CORRELARIVM 

Vndemanifeftumeft,maximum  numerum  duos  commmuniter  nu/ 
merantem, fecundum  minimos  illius  proportionis  eos  numerare. 

campanvs  Sine  a & b numeri  propofiti, fecundum  quorum  proportionem  uo 
lumus  inuenire  minimos, fi  ergo  fuerint  contra  fe  primi, 

funt quales inquirimustper »-fi autem compofiti: fuma  * b ...... 

eurcut  docet  fecunda)maximus  eos  communiter  nume  c .. 

rans  qui  fit  c,numerctcp  eos  fecundum  d&  e,  eruntep  in  d ...  e.... 

eade  propordoepens  quos  dico  effe  quales  quarimus-  f..  g... 

Sinautem,fintf8£g.quipentnumerabunta&b  squali  h 

ter,fit  igitur  ut  fecundum  h eritqueper  fecundam  par/ 

tem*«  c adh.ficutf  add,uel  ficu  tg  ad  e: quare  c eft  minor  h.itaqj  cum  h numeret  a & b 
non  fuit  c maxima  eos  numerans.fed  erat  po fi  tum  quod  fic  ergo  contra  hyp  0 thefin. 
CAMPANI  additio. 

Numeros  fecundum  continuitatem  proportionum  numerorum  afli/ 
gnatorum  minimos  reperire. 

CORRELARIVM 

Vndeetiam  manifeftum  eft  maximum  numerum  quotlibet  commu/ 
niter  numerantem,  fecundum  minimos  proportionum  eorum  eos  nu/ 
tnerare. 


Vtfi  fintabcfecunduquoruproportionesuolumus  minimos  inuenire : fiue  fue 
rint  in  eade  proportione  fiue  in  diuerfis.fi  nui 

lusnumerus  nuerat  eos  omnes,ipfi  funt  quos  a ......  6........  e 

qusrimus.perH,hoc  enim  ibi  demonftracum  d .. 

eft-Siauteunus numerat  omnes, fumatur  ut  e ...  f ....  g 

docet  tertia  maximas  eos  comuniter  nume/  b ..  K...  I 

rans  qui  fit  d,numerctq?  eos  fecundu  e f g,  qui 

erunt  in  eadem  proportione  per  uaiico  eos  effe  quos  qusrlmus,alioqui  fint  h k I,qui 
per  numerabunt  a b c.squaliter.fic  ut  fecundum  m.eritque  per  fecundam  parte  10  d 
ad  m,uth  ad  c,uelK  adf,uelladg.Minor  eft  igitur  d quam  m.  quare  cum  m numeret 
a b c.non  fuit  d maximus  eos  numerans,quare  fequitur  impombileifuit  enim  d.maxi 
mus  numerans  ab  c- 

Eucli.ex  Zamb.  problema  t Propofbio  is 

Jf  Numeris  datis  quotcunque,  inuenire  minimos  eafdem  rationes  ha/ 
bentium  eis. 


the  qm 
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T H P.  O N M Zambcrto.  sint  dati  quotcunque  numeri  x Sy.  Oportet  ia  m inuenire  minimos  cafie  rationtS 
bibentium  rifdem  x f y-ipfi  enim  % C y^tut  primi  idinuiccmjunt  aut  non.siquide  ipfl  x fi  y, primi  funt  adinutcem , 
minimi  funt  eandem  rationem  habentiu  eis  (per  11  feptimi)  Si  iule  non  fumatur  (per ! feptimi  tp forum  x S y,maxi/ 
ma  communis  dimenfio  Aer  quoties  Sjtnuquenq;  ip forum  x fi  y.metitur.tot  unitates  f i nt  in  unoquoque  ip forum  i 
{*,&  uiufquifquc  igitur  ipforum  t { n.unuquenf;  ip  forum  a f y,metitttr  per  eas  qua  in  ipfo  d funt  unitates,  igitur 
ipfi  1 1 *,'pfos  a fi  y.aque  metiuntur. igitur  (per  if  feptimi.)ipji  * is.ipfsaS  y.in  eadem  Jutu  ratioe.Dico  im  quo  i 

e? minimi.si  enim  ipfi  t { n,non  funt  minimi  eandem  rationem  habentium  eijdcm  « { y.erunt  

aliqui  numeri  ipfis  t { »,  minores  in  eadem  ratione  exiftentes  ipfis  x S y.Sint  6 « a*t  que  igitur  e ........ 

e metitur  ipfim  a. er  utertf;  ipforu  n A,«tr%  ipforum  fi  y, Quoties  autem  t ipfum  x metitur,  y , 

tot  unitates  fintin  ipfo  &fi,  uter  % iguur(pcrufeptimi)ipforumnx^ttrun^  ipforum  fi  y, me  f .. 
titur  per  eas  qua  in  nfunt  unitates.  Et  quoniam  t ipfum  a metitur  per  eas  qua  tn  ii.funt  uni / t ... 
tates,& « igitur  ipfum  x metitur  per  eas  qua  in  t funt  unitates.ld  propterea  m utruq  ipfo  / i .... 

r«!»  y,  metitur  per  eas  qua  in  utriitp  ipforu  a xffunt  unitates. igitur  Msipfos  x fi  y.metitur.Et  e ...... 

quoniam  l ipfum  x metitur  per  eas  qua  in /i  funt  unitates  .igitur  t ipfum  n multipicans,i / t .. 

pfum  x,fecit.id  propterea  € t, ipfum  f multiplicans.ipfum  effecit  x.  Aequalis  igitur  eff  qui  k ..  . 

ex  t /imperti  feptimi.)Ef  igitur  (per  i9fepttmi,)ficut  t ai  l,pc  eff  ad  J, maior  autemeff  a • s 

f,ipjo  s.maior  igitur  effer  m ipfo  AeT metitur  ipfos  xfiy,  quod  eff  impofiibile.  supponitur  n . . . 

namtp  A ipforum  * t y,maxima  communis  dimenfio. igitur  non  erunt  aliqui  numeri, minores  ipfis , } »,in  edit M 

exiffcnles  ratione  ipfis  x fi  y.igitur  i i e, minimi /imi  eandem  rationem  habentiu  ipfis  * S y,quod  fecif.e  oportuit. 

Eucli.ex  Camp.  Propofitio  i; 

1 Vilibst  duo  numeri  minimo&numeros  fus  proportionis  maior 
I minorem  8C  minor  maiorem  multiplicantes, minimum  ab  ipfis 
jj§  numeratum  producunt. 

CORRELARIVM 

Vndemanifefium  eftminimum  quem  duo  numerant,  quemlibet  ab 
eis  numeratum  numerare. 

campanvs.  Sint  duo  numeri  a S£b,minimiq?  in  eorum  proportioe  cSC  d,  eritq? 
per  primam  partem  i<-,ut  ex  a ind,8ibin  cfiat  idem  numerus  qui  a .... 

•fite.quem  dico  efie  minimum  numeratum  ab  a SC  b,  aliter  enim,fit  c .. 

.fequem  numerent  a 6Cb  fecundum  g&C  h, eri  tque  per  fecundam  par  e.... 
tem  i«,h  ad  g ficu  t a ad  b,6£  ficut  cad  d,K  per  i s erit  c ad  h,  ficu  t e ad  f .... 
fecum  itaque  per  u enumeret  h,e  numerabit  fe  maior  minore,  quia  g~  • . 
ergo  hoc  efi  impoflibile  confiat  uerumeiTe  quod  dicitur. 

Eucl.ex  Camp.  Propofitio  i6 

| Ropofitis  quotlibet  numeris  minimum  ab  eis  numeratum  repe 
rire. 

CORRELARIVM 

Manifeftum  etiam  ex  hoceft,minimu  numerum  que  quotlf 
bet  numerant.queml/bet  ab  eis  numeratum  numerare, 

campanvs.  Sint  pro / a.... 

pofiti  numeri  a, b,  c,d  . Volo  b 

inuenire  . minimum  numerum  c.. 
numeratum  ab  eis.  Inuemo  ita/  d... 

que  primo  minimum  numera/  e 

tumab  a cfb,  quodfi  a nume/  f 

ratb  non  erit  aliusquab.fi  au/  g .. 

tem  non  numerat  eum  nec  econ  b - - 

tierfo,  ii  lpli  funt  contra  fe  pnmi:ex  uno  in  alteru  prouenit,erit  minimus  per  ;*.&  prae/ 
miiTam  Quod  fi  funt  communicantestfumantur minimi eorfl  proportione, ut  docet»* 
6C  maiore  in  minorem  eoru  multiplicato, proueniet  e, qui  erit  minimus  numeratus  ab 
cis  per  prcemiflam.Simili  quoque  modo  inueniatur  minimus  numeratus  ab  e 5£c;  qui 
uiffeeritquefeminimus  numeratus  ab  a b c,fed  & minimus  quem  numerant  f & d,fit  g. 
eritqueg  minimus-quem  nnmeranc  numeri  propoiiti,quod  enim  omnes  ipfum  nu/ 

merent 
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merent.patetper  conceptionem.fed  finon  eftminimus,  ponatur  ergo  h, quem  quia 
numerat  a & b . numerabit  ctiaipfum,eper  correiarium  pramiffx.per  idem  quoque 
co  rrelariu.numerabit  ipfum  f,fed8£g,maioritaqi  numerat  minore.qcP  eft  impofiibile 
campani  additio.  Hsec  Si  prarniifla  proponutur  in  alia  loco  fub  tribus  conclufioni/ 
bus,quaru  prima  aequiualecpnemiflk.fecuda  componitur  ex  correlarijs  ambobus, 
tertia  proponit  de  tnbus:quod  hatcde  quotlibet  numeris.Hft  itaque  prima. 

Datis  duobus  numeris,minimum  ab  eis  numeratura  inuenire. 

Dati  numeri  fint  a SiKquoru  minor  fi  numerat  maiorem, eft  maior  a...  b.... 

quem  qusrimas>aIioqui  maior  eoru  numeraret  minore  fe.Si  aut  neu  c 

ter  neutru  numeret,fi  ipfi  funt  cotra  fe  primi, erit  qui  ex  a in  b proue/  d 

nitcqui  fit  c)minimus  omniu  que  numerat  a 8ib-Na  fi  minore  eo  nu/  e.,  f 

'merauerint,efto  d,que  nuerent  fecundu  e Si  f,eritq;  per  fecuda  parte  t»  a ad  b,ficut  f ad 
e.Si  quia  a 8i  b funt  hia»  proportionis  minimi  per  », numerabit  a fjper  u. Si  quia  per  is 
eft  c ad  d ficut  a ad  f,na  ex  b in  a Si  f fiut  c 8i  d.fequitur  c numerare  d.fed  erat  d minor 
c,quare  impofiibile.  ' Si  aute  a St  b fint  comunicantesjnegociarepropofituutinn. 

Secunda  trium  conclufionu  ex  ambobus  correlarijs  eft  confecta- 
z<mb.  Si  plurcs  numeri  numerum  unum  numerent,- neceffe  eft  ut  minimus 
J7  quem  numerant  eundem  numerum  numeret. 

Vtfi  fit  quilibet  numerus  quenuerat  a Si  b,d:minimufcp  ab  eifde  numeratus  c,erit 
ut  c.  numeret  d. cum  enim  fit  d maior  c,fic  non  numerat  ipfummumerabit  tamen  ali' 
quid  eius.fltque  plurimum  quod  numerat  e,8i  refiduu  fit  feritqs  f minus  c,quia  igitur 
a 8ib  numerat  cnumerabut  per  comunem  fciendaSi  e fed  numera  b..» 

buntd,itaqueperaliamc6munefcietianumerabuturf,inconueni/  d 

ens  ergo  fequitur  quod  c non  fuit  minimus  que  numerat  a & b Ide  e f... 

quod  couinces8ieode  modo  de  quolibet  nuerato  a quotlibet  plu' 
ribus,fcilicet  quod  minimus  ab  illis  quotlibet  pluribus  numeratus  c ..... . 

eundem  numeret,  vltima  trium  conclufionum. 

%tn,b.  Propofitis  tribus  numeris,minimum  numerorum  ab  eis  numeratoru 
58  inuenire. 

Tres  numeri  proppftti  fint  a,  b,  c,minimufqi  quem  numeranta,  8ib,fitd,qui  fume/ 

tur  ut  prima  trium  conclufionum  docet.  Si  igitur  c nu/  a...  b....  c 

inerat  d , fcito  d efle  quem  quierimus-  Si  enim  a,b,  c,mi  d 

norem  eo  numerant,fit  e,quem  per  prarmifiam  conclufio  e 

nem  numerabit  d, quod  eftimpoflibile.  Siautem  c non 

numerat  d.fumatur  e minimus  numeratus  ab  eis.  Quod  a...  6....  c.. ...... 

aute  e numeretur  ab  a,  b,  c,patet,quia  c numerat  ipfum,  d 

& d fimiliter,ergo  8t  a.btqui  numerant  d,quare  e numera  e 

bitur  aba,b.c  Eritcpeminimus  que  numerant  a,b,c.  Sin  f 

autem,fit  f,  quem  per  prxmifiam  condufionem  numera/ 

bit  d,fed  c numerat  f.quia  a,  b,  c,numerantu  e, quare  c,  d numerabunt  eum,quare  c,d, 
numerabunt  eumrquare  per  pramifiam  e numerabiteum,maior  minorem,quodelTe 
nonpoteft  ldem  iniienies  St  eodem  modo:quotlibet  propofitis. 

Dux  procedentes  ex  Campano  propofitiones,  3?  fcilicet  St 
jf, tribus  ex  Zamberto  fequentibus  Eudidis  propofitionibus 
ftcrefpondent,  ut  correiarium  js  ex  Campano,  57  ex  Zamber/ 
torefpondeat.j6autemexCampano,fitad  jff  Si  38  ex  Zam< 
berto  propoiitiones  uniuerfales. 

Eucli.cx  Zamb.  Problema  a-  Propofitio  ss 

36  Duobus  numeris datis,inuenire  quem  minimum  metuitur  numerum. 

TH  E o N ex  Z ab.  sint  dati  bini  numeri  a {.oportet  iam  inuenire  quem  mimmu  numeru  metiuntur.ipfi  a C 
certe  aut primi  funt  admuicem,aut  no.smtprtus  *,&lpnmi  adinuice  a, ipfum  Cjnultiplicans, efficiat  ipfum  r,& 
igitur  ipfum  a multiplicans,ipfum  effecit  r,(per  16  feptimi.  igitur  ipfi  ajjpfum  > mctiuntur.Cico  iam  quod  f mi 
uimum.Si autem  nou^pfi  numeri  a C, metiuntur  aliquem  numerum  minorem  exipenttm  Tjnctianturjzr  efto  d.d" 

r * quoues 
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yotics  x.ipfm  t,  metitur.tot  unitates  fln t in  poties  aute  Cjpfum  r.metiturjot  unitates  fmt  in  (.igitur.,  ipfa 
„ *, multiplicum  .effecit  ipfum  Ac r fi, mult, plicans  ipjum  y.effecU  ipfum  Aqualis  igitur  efl  qui  ex  « *i  qui  ex  t 

(,efl  gitur(per  i s fatim,  ) fictu  . ad  fi.ftc  efl  {.ad  *,ipfl  aute  a fi,funt  primi.primi  auteeper  «...  fi--.- 
ii  feptimi,)  & mmimijnnimi  uero  metiuntur  eundem  rationem  habentes  xqualiter:  maior  

te.EtquMi*  .tipfos^^uyplkasPipfospf,fccit:efl  igitur  (per  • •••• 

tur  ipfi  .,C,non  metiuntur  aliquem  numerum  minorem  exiflentem  ipfi  r,  quando  ipfl  *<:,  primi  adinuicem  fue/ 
rinugitur  f, minimus  efl  qui.fib  ipforum  ..fi.dimenfioncm  cadit.  No»  fmt  primi  ipfi  .Jt,adinuicem>Cr  fuma* 
tur  (per  JS  feptimi. minim,  numen  eandem  rationem  habent, um  tpfls  ..fi.flr.t^  aqualis  igitur  efl  qui  ex  .,„ei 
qui  ex  6 ,uper  decimamnonam  feptimi, )t?a,ipfum  t multiplicans* f icat  ipfum  y,f  fijgitunpfum  . multiplicis 
effecit  ipfum  figitur  a.fitipfum  y.metiuntur.Dico  Um  quod  dT  minimum, f,  non-.metiuntur ipfi  numeri ..fi, aliqui 
' numerum  minorem  exiflentem  ipfi  y, metiantur, <f eflo  J.ff quoties  quidem  ..ipfum  /.metitur.tot  unitates  fmt  in  ». 
duoties  autem  fi.ipfum  /, metitunMt  unitates  fmt  in  tegitur  , multiplicans* fecit  ipfum  /,ipfe  fi.uero  ipfum  t, 
multiplicans , effecit  ipfum  A equalis  igitur  efl  qui  ex  u.x.ei  qui  exfi.t.  E fligitur  ( per  deciminona  feptimi, ) fleut 
« , ad  C,flc  efl  i,  ad,.  Sicut  autem  .jd  C.flc  l ad  i,<y  (per  undecimam  quinti.)  igi/ 

turflcut  iMi.flc  t ad  x.tpf, autem  {,, -.minimi  uero  eandem  rationem  habentes  ceepae  metiu  ,...  e 

tur-.maior  maiorcm.or  minor  minorem,(pcr  u feptimi.)  igitur  i . ipfum  x.mctitur.dT quo/  » .... 

niam  a.ipfos  i,{,multiplicans,ipfis  fecit  y Aefl  igitur,  (per  i7-feptimi,)ficut  t ad  u,fic  efl  y,  / 
ad  A At  i,  ipfum  x metitur, ZT  i, igitur  ipfum  /,metitur,maior  minorem,quod  efl  impoflibile  l . . 
ipfi  igitur  ..fi, non  metientur  aliq item  numerum  minorem  exifletem  ipfo  r, igitur  r, minimus  «... 
txiflenstfub  ipforum  u,fi,dimenfionem  cadit, quod  oportuit  facere, 

Eucli.ex Zamb.  Theorema  jj  rropofltio  17 

Y7  Si  bini  numeri  numerum  aliquem  mefi  fuerint,  Si  minimus  qui  fub  eo 
rum  dimenfionem  cadit.eundem  metietur. 

T H e o N ex  z amberto,  Bini  enim  numeri  . ,fi,numerum  aliquem  y / metianturjninimus  utro  fit  1.  Dico 
quod*  quoque  ipfum  y/,  metitur,  si  autem  i,ipfumy/,non  metitur.ipfum  /(,metiens  « ,. 
ipfe  *, relinquat  fiipfo  minorem  boc  efl  r (,&  quoniam  ipfi  a C, ipfum*  metiuntur, at  t,i/  fi... 

pftm  / t.ff ipfi  x.C, igitur  ipfum  / {.metientur.metiuntur  aute  dT  totum /,<£'  rcliquuigi > 

tury  f .metientur  minorem  exiflentem  ipfo  y.quoi  efl  impofiibile.Haud  igitur  non  meti/  fi 
tur  i , ipfum  y /, metitur  ergo  quod  erat  dcmonflrandum. 

Eucli.ex  zamb.  problema  5 Propofltio  »s 

*8  Tribus  numeris  datisjnuenirequem  minimum  numeru  metiuntur. 

THEONtx  Zxmberto.  sint  dati  numeri  .,g,y,oportet  iam  inuenire.quem  minimum  numerum  metiuntur 

Sufcipiatur  enim  (per  >6  feptimi ) minimus  numerus  A qui  fub  ipforum  fi.dimenfioncm  cadat.iam  yjpfum  A»t 
metitiir.xut  non  metitur. metiatur  prius, metiuntur  autem  fipft.J,ipfum  y.  igitur  ipfi  ..e,  « ... 

t, ipfum  A, metiuntur.  Dico  quod  & minimum.  Si  autem  non-.ipft  a£,y,  numeri  metientur  nu  C .... 

merum  minorem  ipfo  /.metiantur  *.Quqniam  ipfi  *,C, y.ipfum  i.metiuntur,igiturcr  *,e,i/  y 

pfum*  metiuntur, fjr  minimus  igitur  quem  ipfl  .,fi,mctiuntur,metietur  ipfum  i.per  17  fepti  / 

m:.At  minimus  quem  ipfi  * C.metiuntur^fl  A igitur  Aipfum  1 metietur, maior  minore.quod  t 

efl  impoflibile . 1 pfi  .js.yjgiturjton  mentientur  numerum  aliquem  minorem  exifletem  ipfo  Aigitur  ipfi  a,(,y/ni 
nimum  A, metiuntur.  No»  metiatur  rurfus  y.ipfum  ACT  [ufcipiatur(pcrs6  feptimi)minimus  numerus  1,  quem 
metiantur  ipfi  y J. Quoniam  «,  Sjpfum  Ametiuntur^t  /, ipfum  i.metitur.f  a,fi,ipfum  igitur  metiuntur,  metitur 
autem  eT yjpfum  ijgitur  ipfi  a, fi, y.ipfum  t. metiuntur.  Dico  quod  ff  minimum, f autem  non  ipfi  .,C,y,  metiuntur 
aliquem  numerum  minorem  exiflentem  ipfo  i.metiantur  {.Quoniam  ipft  »,fi,y)p[um  {.metiuntur, & ipfl  «,  fi, 
tur  ipfum  (.metiuntur, ^ minimus  igitur  quem  « &metiuntur,ipfum  {,me  .... 
tictur  (per  S7  feptimi,)minimus  aut  qui  ipfi.,?, metiiitur.tfl  S.igiturJ.ip/  fi  ..... 

fum {,mctitur,metitur  aut  & y.ipfum  t -igitur  ipfi/, y.ipfltm  ( , metiuntur,  y 

quare(pereande  ^minimus  que  ipfl  y,Ametiutur:  ipfum  {.metietur.  At  / 

minimus  quem ipfly^f.metiuturtefl «.igitur  1 ipfum [ metitunmaior  mi r 

Horcm, quod  efl  impofiibile.ipfi », fi,  y, igitur  non  metiuntur  aliquem  nu/  { 

merum  minorem  exiflentem  ipfo  i.igitur  1 minimus  efltquem  ipfl  .&,y, metiuntur, quod  oportebat  facere. 

Eutli.ex  camp,  Propofltion 

yj  numerus  aliquis  alium  numerum  numeret,  erit  innumerato 
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Canpanvs  Huius  fenfus  eft, quod  omnis  numerus  numeratus  a ternario:  ha/ 
bet  tertiam,»  numeratus  a quinario:habet  quintam  ficcp  de  exteris  mius 

ucfib  numeret  a,erit  in  a pars  denominata  ab.nueretenim  ipfum. 
quoties  unitas  in  c,eritque  peri*  ut  c quoque  toties  numeret  a,  quo  e ...  c .. 
tiesunitasinb.quaretotaparseftc,a:quotaunitas  b>»  quia  unitas  a ...... 

eft  pars  omnis  numeri  ab  ipfo  denominata  per  communem  identiam:erit  c pars  a,  de 
nominata  a b,quod  eftpropoiituim 

Eucli.cx  Zamb.  Theorema  1+  propofuio  39 

Si  numerum  aliquis  numerus  metiatur, menfus  cognominatam  parte 
habebit  metienti. 

T H E 0 N ex  zmb.  Nuuterum enim  xjtumcns aliquis (.metiatur. Dico  quod  *,  cognominatam  partem 

bibet  ipfi (.Quoties  enim  A, ipfum  « mtitur.tot  unitates  fint  in  t- Quoniam  (.ipfum  *jne/  a 

titur  per  eas  quse  in  r.funtunitatesjnctitur  autem  cr /.unitas  ipfum  t,pcr  eas  que  in  eo 

funt unitates, aque igiturCper  15 feptimi,)/, unitas ipfum wumerum metitur.Cr  (.ipfum  t .... 

a.  Vicifiim  igitun.petxande,)eque  <f  unitas  ipfum  * metitur  numeri,  r.ipfum  *.  Q ttalita 

tis  igitur  pars  efi  fanitas  ipfius  faveri  talis  pars  t/1  & rjpfius  «.At  /.unitas  pars  eft  ipfius  r ... 

$ ei  cognominata.Qr  r, igitur  ipfius  faars  efi  cognominata  ipftfi.Quate  t, partem  habet  r 
cognominatam  ipfi  fi, quod  erat  demonfirandum.  / . 

Eucli.cx camp.  propofido  st 

jS  numerus  aliquis  partem  quotamcunque  habeat,  numerabit  i' 

Ipfum  numerus  ad  illam  partem  didus. 

3 campanvs  Hsceftcouerfaprxmiflsicuiuseftintetio.quod  omnis 
rffasgffinumerus  habens  tertiam,numeratur  a ternario,»  habens  quintam,  a qui/ 
nario.ficque  decxteris,utfib  fit  pars  a denominata  a c.fequitur  utc  unitas 
nueret  a, quia  enim  b eft  pars  a denominata  a c,fed  » unitas  eft  pars  c 
denominata  ab  ipfo  c per  conceptio  nem, fequitur  ut  quoties  unitas  6..  c... 

numerat  c,toties  b numeret  a,itaque  per  t*  quoties  unitas  b,  toties  c, 

numerat  a, quare  conflat  propofitum.  Aliter  idem. Cum  fit  b pars  a 

a,fic  tota  unitas  c,eritque  per  hanc  communem  fcientiam,  unitatem 

«fle  partem  omnis  numeri  ab  ipfo  denominatam  c,denominans  b in  a:»  quia  eft  b in 

a quoties  unitas  in  c,euidenter  fequiturpropofitumperi*. 

Eucli.cx  Zamb.  Theorema  35  Propofuio  4* 

Si  numerus  partem  habuerit  quamlibet , eum  numerus  cognorai 
natus  parti , metietur. 

THEONtx  Zamb.  Numerus  inquam  «,  partem  habeat  quamlibet  fi.ff  ipfi  e, parti  cognominatus  fit  na> 

merus  /.Dico  quod  r, ipfum  x.metitur. Quoniam  enim  fi.ipflus  x.pars  efi  cognominata  ipfi  * 

tjeft  autem  er  / unitas  ipfius  r.pars  cognominata  ei:  qualis  igitur  pars  efi  /. unitas  ipfius 
7, numeri -.talis  pars  e/i  er  e ipfius  x.teque  igitur  / unitas  ipfum  7 numerum  metitur t& fi,  fi  .... 
ipfum  x. Vicifiim  igitur  (per  15  feptimi.)  tque  /.unitas  ipfum  e numerum  metitur  QTrir 
pfum  «,CT  r igitur  ipfum  « metitur  quod  erat  demonfirandum.  r . . 

Eucli.ex  camp.  propofitio  19 

|Vmerorum  minimum,  propofitarum  denomi  / • 
nationum  habentem  partes  inuenire. 

CORRELARIVM 

Ex  quo  manifeftu  eft,  quod  minimus  numerus  numeratus 
a quotlibet,eft  minimus  habens  partes  denominatas  ipfis. 

campanvs.  Sint  a,b,c,d  denominantes  partes  propofitas,»  e minimus  nume 

ratus  ab  eis  fumptus  fecundum  56. ipfum  e dico  effe  quem  quxrimus  e 

Sint  enim  fecundu  quos  numerant  ipfum  f,g,h,k:eritcp  peri*  » hac  «t ..  f 

c5mnnemfciennam,unitaseftparsomnisnumeriabipiodicta.utui  b...  g.... 
ceuerfa  f,  g,h,K.numerent  e fecundum  a,b,c.d,quare  funt  partes  cius  c . . . . fa  . . . 

ab  illis  diche-eft  igitur  e habens  partes  propofitarum  denominatio  <i k.. 

num.  Minimus  ecia.quomam  fl  alter  fuerit  ut  l.flnc  parces  1 dictx  ab  eis  m,n,p,q:erutcj 
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per  i5  & praediatam  communem  (ciendam  a.b.cd.uiceuerfa  partes  1 dictae  ab  m,n,p>q,  ’ 
quare  non  erat  e minimus  quem  numer5t  a,b,c,d,quod  eft  inconueniens. 

Campani  annotatio.  Habito  minimo,fi  cura  eft  habere  fecundum,  aut  quotucunque 
libetdi  fecudum  quidemfum,e  duplu  minimidi  tertiu,triplu,&  ad  hunemodu  in  altfs- 
Cum  enim  omnis  multiplex  ipfius  e numeretur  ab  a,b,c,d,per  hanc  commune  (cientia 
omnis  numerus  numerans  alium, numerat  omnem  numeratu  ab  illomecefle  eft  per  »7 
ut  omnis  multiplex  c habeat  partes  denominatas  ab  a,b,c,d,fi  itaque  duplus  e,no  fue 
rit  fecundus  habens  partes  propofitaru  denominationu,erit  alius,que  (icut  fequitur 

efle  maiorem  e,ficfequiturefle  minorem  duplo,S£  quia  illum  numerant  I 

a,b,c,d,per  s s:fequitur  per  correlarium  j<  quod  e numeret  eudem,  quod  m ....... . 

eft  impoffibile,cum  enim  numeretfe:numeraret  per  hanccomunefden  n 

tiam,omnis  numerus  numerans  totu8£detractii:numeratrefiduum,dif  p 

ferendam  illius  ad  fe,qux  cum  fitminor  eo,  maior  numerus  numeraret  <J .... 
minorem,quod  e(Te  non  poteft-Sequitur  itaque  duplum  e,effe  fecundum  numeri!  ha 
bentempropofitarum  denominationum  partes- Similiter  quoque  argues  triplume. 
efle  terdumiprobato  duplo  eflefecudum.alioqui  quia  e flet  triplo  minor  8£duplo  ma 
ior:fequeretur  e numerare  aliquem  inter  ipfius  duplum  & triplum, quod  Ut  prius  pa 
tct,eftimpoflibile:probato  autem  triplo  efle  tertiumiad  huius  fimilitudinem  proba/ 
bis  quadruplum  efle  quartum,&  fic  in  exteris. 

CAMPANI  ndditiones. 

Minimum  numerum  habentem  partes  propoGtarum  denominatio/ 
num  fumptarum  continue,  reperire. 

Vt  minimum  numerum  habentem  fecundam  qux  fecunda  habeat  tertiam,  qus 
edam  tertia  habeat  quartam,aut  qualitercunque  contingat  eas  ab  eifdem  uel  diuer/ 
fis  denominari.Multiplicare  oportet  denominatorem  prims  partis  in  denominato/ 
rem  (ecunds,&  ex  eis  productum  in  denominatorem  tertis,  productunfiquoque  in 
denominatorem , ficque  de  exteris  ufque  adultimam,aprima,uel  ufque  ad  primam . 
ab  ultima, & qui  proueneritierit  qui  inquiritur,ut  propofito  uel  £4.  Hoc  autem  ita . 
efle  demonftratiue  fic  habeto-  Sint  numeri  partes  propofitas  denominantes  a.b,c,uo 
fumus  inuenire  minimum  numerum  quibabeatparte  denominatam  ab  a,  ita  quod 

iliaparshabeatpartemdenominataab,fed8£  hxc  alia  f 

dictam  a c.Ducatur  itaque  c in  b,8C  proueniat  e,8£  e in  a,  e 

& proueniatfieu  dico  efle  quem  quxrimus.  Cum  enim  c....  b ... 
fproueniatexaine,erite  pars  f dictaab  a,fed  & pro/  unitas 

p ter  hoc  erit  c pars  e dicta  a b,&  quia  unitas  eft  pars  c di 

«fta  ab  ipfo  c,patet  f habere  partes  ut  proponitur.  Si  er/  g. . . 

go  f non  fuerit  minimusflit  g,fitqs  h pars  eius  dicta  ab  a h 

& k pars  hdidta  a W quoque  pars  kdidta  a c,eritqj  per  k 

»,;fadg,utcadh§£eadh,ut  c ad  K,iteq»c  ad  K,ut  unitas  I ■> 
ad  1, quare  permutarim  f ad  e>utgadh,5£eadc,ut  hadk,8£cadunitate:utkadl,ergo 
per  is,erit  in  proportione  squalitatis  f ad  unitate,ut  gad  l,ergo  permutatim  erit  f ad 
g:ut  unitas  ad  l,quare  cu  g fit  minor  ferit  1 minor  unitate,fequitur  igitur  impoffibilet- 
parte  numeri,minoreeffe  unitatexrit  itaque  f minimus, habes  partes  utproponitur. 
Quo  inuento  fi  ctira  fuerit  habere  fecudum  aut  quotucuq?  libet, per  minimi.multipli/ 
ces(utpriusdictumeft)fumendierunt,hoc  autem »9  proponitur  in  alio  fecundum, 
hunc  modum. 

PropoGtis  partibus  quotifainquelibet.minimum  numerum  eas  conti/ 
nentium  inuenire.  a tertia  i... 

Vt  fi  partes  propofits  finta,b,c,fintqi  eas  deno  b quinto  e..... 

nominantes  d,e,f,St  fumatur  minimus  que  nume  c fexta  f 

rantd,e,f,qui  fit  g.huc  dico  efle  quem  qusrimus,  g ’• i 

eruntenimin  eo  propofits  partesper»7jqui  fi  nS  b ' 

fuerit  minimus  eas  continensifit  ergo  h.quem  numerabunt  d.e,f,per  ss  igitur  non  e/ 
rit  g minimus  numeratus  ab  eis.quod  eft  inconueniens,quia  minimus  erat: 
Campani  Annotatio,  intelligo  uero  partes  a,b,c.indeterminate  poni, non  fub  quanti/ 
tate  certaialiter  enim  non  eifec  neceffarium  ut  minimus  numerus  quem  numerant  d* 

c,f,effet 
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minimus  continens  partes  propofitas,pIurimas  enim  contingit  partes  reperi 
re, quas  humerus  numeratus  ab  eorum  denominatoribus  non  continet,uerbi  gratia 
Tres  numeri  qui  funt  np4?,g£  cudunt  eiufdem  numeri  partes.primus  quidem  tertia,  fe 
cudusuero  quarta,S  tertius. quinta,nec  tame  minimus  que  numerant  denominato 
res  eorfl  qui  eft  « »:partes  iftas  cStinet-lnftandu  igitur  eftcfi  partes  fiib  certa  quadtate 
pouantur)primxconfequenti<e  huius  demoftrationis-Nonenimfequitur  ut  arguit 
per  »7  fi  ternarius  hunc  numerat, ergo  hic  numerus  poficus  eft  eius  tertia,fed  ergo  ha' 
becterdam.quapropteridem  eft  quod  proponitur  fecundum  utrunq;  modii,  fed  fe/ 
cundumprimum:conuenientiusuideturquodint5ditur  proponi.  Attendere  autem 
oportet  cum  omnis  pars  habeat  quantitatem,quod  in  eo  cotingie  ponere  quotlibet 
fiiquaslibec  partes  fecundum  quantitatem. ST  inquirere  quis  minimus  eas  continet: 
8i  fub  quibus  denominationibus-Minimum  autem  eas  concinentem  confiat  edemini 
imum  numeratum  ab  eis:fecundum  quos  uero  numeratifunt  qui  illas  in  illo  denomi/ 
nant-Contingit iterum  ponere  quo tlibetK  quaslibet  denominationes,Siinquirerein 
quo  minimo  hs  denominationes  reperiuntur  de  fecundum  quas  quantitates . Mini' 
mum  quoque  confiat  effe  minimum  numeratum  ab  illis, fecundum  quos  uero  nume 
ranc.-funtqui  quantitates  determina t.utrobique  autem  idcirco  inquiritur  minimus, 
quia  infiniti  funt  hinc  quidem  qui  has  partes  continencinde  uero  in  quibus  hat  deno 
minationes  rereriuntur.Contingitrurfus  ponere  quotlibet  partes  Si  totidem  deno 
minationes  uel  quotlibet  denominationes  & totidem  partes, non  autem  quaslibet  cB 
quibuslibet: fed  certas  cum  certis.Sienim  ponam  partes  tres,quatuor,quinqueS£  de 
nominationes  earum  6,7, s&  inquiram  quis  numerus  continet  has  partes  fub  iftis  de/ 
nominationibus:fimilisero  inquifitoriuano  qusrcnti  lmpoflibile-  Certas  igitur  con 
uenic  ponere  parces  cum  denominationibus  certis  8i  no  ut  co tingit, Si  inquirere  quis 
numerus  poficas  partes  fub  politis  denominationibus  continet,non  autem  quos  mi 
himus, unicus  enim  eft,nam  fiue  propofita  fuerit  una  pars  8i  una  denomina  tio , fiue 
plures  Si  p!ures,non  erit  fumereplures  numeros  quod  propofitum  erit  cotinentes- 
Solus  enim  efteuius  ternarius  eft  quintamonplures-Solus  quoque  cuius  ternarius 
ocftaua,Si fenarius  quarta:no  plures.ldeoqi  proponerem  partes  Si  denominationes 
ipfarum  in  toto,  noneft  querere  quis  minimus  continethas  partes  fub  iftis  denomi 
nationibusded  quis  unus  continet.proponentem  autem  partes  tantu,cotingit  quat/ 
rere  quis  minimas  continet  8i  a quibus  in  eo  denominantunfolas  quo  que  propone 
tem  denominationeSjCoue  nit  quatrere  quat  partes  ab  illis  dicftx  Si  in  quo  minimo  re' 
periuntur-Conuenientius  au  tem  uidetur  partes  per  denominadones, inquirere,  qua 
denominationes  per  partes,diuerfitatein  quidem  denominationum  n5  pardumico/ 
mitatur  prop  0 rtio  num  diuerfitas. 

Encli.exZamb.  Problema  6 propeftio 

**  Numerum  inuenire,qui  minimus  exiftens  habeatdatas  parces. 

THE  QNcxzamb.  Sint dat* partet oportet  iam numerum imienire, qui  minimus  exiftens  habeat 
ipfts  *£,r-partes.  sint  (per  S9  feptimi, lipfc  *,0,r,partcs  cognominat*  numeris  fumatur,(per  j s feptimi 

,,  minimus  numerus,  quem t,\,  (.metiuntur.  Quoniam  igitur  ipfiAij, metiuntur  1,  cognominatam  partem  ha/ 
bet  s, ipfts  /,1  ,f,(pcr  19  feptimi.lpfis  aut  J,i,(, cognominat*  partes  funt  *,£,?. igitur  t,ka  a fecunda  d . . 
bet  partes  a.fo.Dico  quod  t^minimus  exiftens.  si  aute»,  non  exijiat  minimus  babensipfas  b tertia  e... 
*, e, Hpartesterit  aliquis  numerus  minor  ipfoi.quibabebit  ipfas  partes  *,C,r.  sit 'peri>  c quarta  f..., 

feptimi,)  e, quoniam  ijiabet  ipfts  partes  »,e,y,igitur  numeri  cognominati  partibus  g 

metiemur  ipfum  t.partibus  autem  « S rmumeri  f,s,i,cogiominat*  funt. igitur  ipfi  b 

ipfum  1 metientur,  qui  minor  eft  ipfo »,  Quod  eft  impoJfibtle.Non  erit  igitur  aliquis  numerus  minor  ipfo  atqui  ha/ 
beat  ipfas  a,c,rfartes:quod  oportebat  demonftrare. 


SEPTIMI  LIBRI  FINIS 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS  GRAE» 

Cl  PHILOSOPHI,  ARITHMETICORVM  ELE/ 
MENTO  R V M LIBER  OCTAVVS. 

Ex  Campano,  Diffinitiones 

Atera  numerorum  dicuntur, quorum  multipli' 
catione  numeri  producuntur,  z Superfo 
cialis  appellatur  numerus, qui  fub  duobus  late/ 
ribus  continetur.  j Solidus  uero , qui  fub 
tribus, ex  quorum  continua  multiplicatione  ha 
bet  procreari.  4.  Quadratus,  eft  numerus 
1 fuperficialis  squalibus  lateribus  confiftens. 

5 Cubus.eftfolidus  aqualibus  confiftens 

lateribus.  6 Similes  dicuntur  numeri  fuperficialesfiuefolidi.quoru 
latera  funt  proportionalia. 

:-«cli.cxCmp.  Ptopofltio  1 

| Inumerotum  quotlibet  continua  proportionalitatis  duo  ex/ 
l tremi  fuerint  contra  fe  primi, eos  omnes  fecundum  fuam  pro 
^ portionem  minimos  effeneceffe  eft. 

U campanvs.  sintcontinueproportionalesa,b,c,duoqueextre/ 

mi  qui  funt  a,c,(int  contra  fe  primi,  dico  quod  in  eadem  a ...  .b c 

proportione.nonreperientur  totidem  minores.  Si  au/ 

temcontingit:fintd,e>f,eritque  peru  feptimi,a  adc,  fi/  d ...  e .....  f 

cut  d ad  f,oi  quia  a Sic  funt  minimi  in  fua  proportione 

per  a eiufdem.feqnitur  per  u ut  a numeret  d,Kof,maiores  fcilicet  minores,  quod  effe 
nonpoteft. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  i P ropofltio  t 

|I  fuerint  quotcunque  numeri  continue  proportionales  extre/ 
1 mi  uero  ipforu  primi  adinuicem  fuerint, minimi  funteadem  ra 
f donem  habentium  eis. 

Theon  ex  zmberto.  Sint  quotcunque  nmeri  continue  proportionales  extre/ 

m ipjorum  hoc  efl  u,J,p rimtfmt  adinukem.Dico  quodipft  a,  « 

e.rJ, minimi  funt  eandem  rationem  habentium  eis.siautem  non:  ^ 

fmt  minores  ipfis  x^,r,<f,ipfl  t&i.e.in  eadem  ratione  exiflentcs  eis.  » 

Et  quoniam  ipfi  *,£,y,/jn  eadem  funt  ratione  ipfis*j,t,B,&’  aqua  / .... 

lisefi  multitudo  ipforum  i,/,M,*t «,/, multitudini  ipforum  «,f,r^/  ....... 

que  igitur  efl  fictu  « ad  J,fic  i,ad  t, primi  funt  adinuicem, primi  uero,  i ........ 

rationem  habentes  <t qualiter  , antecedens  antecedentem.  (T  fe/  t 

quens  fequetem (per  a feptimi.)Metitur  igitur  x,ipfum  ..maior  minorem, quod  efl  impojfibile.  igitur  ipp  W.l. 
minores  exiflentes  ipfis  *&,r,S,in  eadem  non  funt  ratione  ipfis.igftur  a,?,-rS,minimi  funt  eandem  rationem  hae 
bentium  eis  quod  oportebat  demonflrare. 

Eucli.ex  camp.  propofuio  i 

l^M^ijVmeros  quotlibet  continua  proportionalitatis, fecundum  pro/ 
'portionem  datam  minimos,inuenire. 


LIBER  OCTAVVS  lol 

CoRRE  LARIVM 

Vnde  manifeftum  erit, quod  fi  fuerint  tres  numeri  continua:  proportio 
nalitatis  fecundum  eam  minimi,duo  extremi  erunt  quadrati, quod  fi  fue/ 
rint  quatuor,erunt  extremi  cubi. 

campanvs  Sint  datx  proportionis  minimi, 
a & b d ucaturq?  a in  fe,&  fiat  c,  8Cin  b,&  fiat  d,b,  quo  b ... 
queinfe,&proueniate,erutquec,d,e,continuepro/  c .... 

portionalesinproportioneaadbperis  8t  >9  fepti/  d 

mi  .Et  quia  c Si  e funt  contra  fe  primi  per  *s  eiufdem:  e ........ , 

erunc  c,d, e, fecundum  datam  proportionem  mi/  f ........ 

nimi  per  przmiffam.Ducatur  iterum  a in  omnes  il/  g 

los,8£proueniantf,g,h,&bine,8C  proueniat  k ,8C  v b 

runtetiamf,g,h,k,continueproportionalesinpro  k 

portione  a,  ad  b,per  i*  8£i9feptimi:  minimi  quo/ 

que  per  « eiufdem  8C  preemiflam.  Hac  uia  ac  ratione  inuenientur  quinque,  uel  fex,  uel 
quotlibee. 

E ucli.cx  z mb.  problema  i Propofitio  x 

Numeros  inuenire continue  proportionales  minimos,quorcunq$  im 
peraueritquifpiam.in  data  ratione, 

T H E O N ex  Zambcrto.  sit  datu  ratio  itt  minimis  numcris.ipftus  a ad  e, oportet  iam  numeros  inuenire  co 
tinut  proportionales  minimos  quotcunque  imperauerit  quifpiamin  ipflusx  ad  0,  ratione,  imperentur,  iam  qua/ 
tiior,er  xfeipfum  multiplicans, efficiat’^, ipfum  uero  b ^nultiplicans,efficiat  ipfuntJt zr  infuper  bfeipfum  multi 
plicans,  ipfum  efficiat  i. Et  infuper  « ,ipjos  r.A  ‘,  multiplicans  ,ipfos  /,»;  t.  faciat , at  b,  ipfum  t , multiplicatis 
efficiat  ipfum  k . Et  quoniam  x ,feipfum  multiplicans  ipfum  effecit  y,  ipfum  autem  f ,multiplicans  fecit  ipfum 
S, numerus  iam  k, binos  numeros  «,  b, multiplicans  effecit  y,/.Efl  igitur  (per  dccimafcptima  jeptimi,)  ftcut  x,ad 
t,ftc  efl  y,ad J.  «... 

Rurfus  quonia  b .... 

x, ipfum  b,  mul/  

tiplicans  ipfum  / .... 

J.fecit.at  b,fei'  t 

ipfum  multipli/  ; 

cans  ipfum  fe/  

citi.uterque  igi  i 

tur  ipforum  x, e,  t 

ipfum  e,  multi/ 

plicans  effecit  utrunque  ipforum  <f,t.  Efl  igitur  (per  it  feptimi,ftcut  x,ad  g,ftc  efl  J ad  s. Sed  ftcut  x.ad  b,pc  efl  y,ad 
ftcut  igitur  (per  undecimam  quinti.)  y.ad  fle  efl  tjA  ».E  t quoniam  x, ipfos  multiplicans  ipfos  f,e,  fe/ 

cit,efl  igitur  (per  17  feptimi,)ficut  r.ad  f,ftc  efl  t^td  ■.sicut  autem  y,ad  /,ftc  erat  x,ad  ftcut  igitur  (per  unde/ 

cimam  quinti,)x,ad S,ftc  efl  Syid  ‘.Rurfus  queniam  x, ipfos  /.ijnultiplicans, ipfos  effecit  ‘,t,efl  igiturtper  eandem 
17,)  ftcut  * “d  t,f  c efl  ■ xd  i,fed  ftcut  S ad  i.ftc  efl  x,ad  b, er  ftcut  igitur  (per  undecimam  quinti)  xjtd  b.ftc  «yti  t, 
Cr  quoniam  tpfi  xfb,  ipfum  t,multiplicantes:ipfos  effecerunt  8yc:eji  igitur  (per  1 s feptimi,ftcut « ad  e.ftc  t.ad  r.,pa 
tUit  autem  quod  er  ftcut  x ad  b,ftc  ftad  *,<y  • ad  t,  er  ftcut  igitur  (per  undecimam  quinti,)  i adt,er>  ad  t,fic 
efl  t ad  «.Igitur  ipft  y./,icr  t,r,t,‘,proportionalcs  funt  in  ipftus  xaib  ratione.Dico  quod  er  minimi  quoniam[e/ 
Kiin  ipfi  x,b,mimmi  funt  eandem  rationem  habentium  eis,mimmi  autem  eandem  rationem  habentium  primi  funt 
adinuicemeper  u feptimi,)ip  fi  x£,igitur  primi  funt  adinuicem,er  uterque  ipforum  xj,,feipfum  multiplicans , u/ 
trunque  ipforum  r,i,fecit:utrunquc autem  ipforum  y,s,multiplicans:utrunquc  ipforum  fa, fecit. igitur  (per  uige 
ftmamnonamfeptimi,)ipfi  y,*,er  imprimi  funt  adinuicem.si  autem  fuerint  quothbet  numeri  continue  propor/ 
tionales,extremi  autem  ipforum  primi  adinuicem  fuerint:  minimi  funt  eandem  rationem  habentium  eis, (per  pri/ 
tnam  oSaui. ) ipfty,  A 1,  igitur  CT  minimi  funt  eandem  rationem  habentium  ipfts  x,  e,  quod  oportuit 

npORISMA  fiue  corrclarium  Proinde  manifefium  cft,qucd  ft  tres  numeri  continue  pro 
portionales  minimi  fuerint  eandem  ratione  habentium  eis:  extremi  eorum  quadrati  funt  fi  autem 
quatuor,cubi. 

E ucli.cx  camp.  propofitio  s 

| I numeri  quotlibet  continue  proportionales  fecundum  fuam 

propor 


iOl  ARITHHET.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

proportionem  fuerint  minimi.duos  eorum  extremos  cotra  fe  primos  efle 
neceffario  comprobatur. 

campanvs.  Ha?c  tertia  eftconuerfaprims.  Sint  enim  a,b,  ed.cStinuepropoiy 
tionales,3t  fecundum  fuam  proportionem  minimi,dico  quod  a 8id  extremiorum  ad 

inuicem  primi,minimi  enim  in  proportione  a ad  b,  

fint  e St  f,eruntque  per  « feptimi  contra  fe  primi, per  b 

hos  ergo  duos  fecundum  doctrinam  przmifiz  inue  c 

niantur  totidem cotinue  proportionales  St  minimi  d ... 

quot  funt  numeri  propofiti, primo  quidem  tres  qui  e .. 
funt  h K,deinde  quatuonqui  funt  I,m.n.p,St  ad  hunc  f ... 
modum  continue  per  additionem  unius,  quoufque  g .... 
fiant  tot  quot  funt  numeri  propofiti  ut  funt  hic  l,m,  b ...... 

n.p,fequiturergo  1,  m,n,p, squales  efiea,b,c,d,eo  qd’  

in  eadem  proportione  funt  utriqueminimi^quial  l ........ 

Sto funtcontrafeprimiperufeptimi, erue  quoque  m ..... 

a St  d illis  squales, c5trafeprimi,quodeftpropo/  

fitum.  p 

Eucli.ex  zamb.  Theorema  i P ropoftiot  comerfa  prima. 

j Si  fuerint  quotcunque  numeri  continue  proportionales, minimieande 
rationem  habentium  eis,eorum  extremi  primi  adinuicem  erunt. 


THE  ON  ex  Zimb.  sint  quotcunque  numeri  continue  proportionales, minimi  eandem  rationem  habent S 

eis,  Dico  quod  extremi  eorum  hecefix,#  x 

tyrimiadinuicemfunt.  Sumantur  enim  (per  i o/  g 

tiaui  uel  a feptimi,)bini numeri  minimi  in  ipforu  t 

a,e,t,/,rationetboc  eft[.Tres  autem  « l t.eTfcrn  f 

per  deinceps  uno  plus,  quoad  afiumpta  multitudo  «... 
equa  fit  multitudini  ipforu  x,  f,  ?,  J.sufcipiatur,  i .... 

flntip x /eri, ig itur(per  19 feptimi) eorum  extre / » 

mi  x f, primi  adinuicem  funt.  Quoniam  enim  1 !,  1 

primi  funt,uierque  autem  eorum  fe  ipfum  multipli  n ................ 

cans  utru%  ipforu  effecit  utrun$  autem  ipforu  »,  a 

atmukiplicans  utruque  ip forum  a,  f.  fecit  igitur  u 

(per  19  feptimi, )ipfl  reprimi funt  ffxg.ztquoni  , ................................................ 

am  ipfiu.e.y^.minimi  funt  eandem  rationem  ba  f ;.... 

bentium  eis, funt  aut ? <T a,  /1,  >,f , minimi  in  eadem  ratione  exijlentes  ipfis  x,S,y,  •>,&  aqualis  multitudo  ipforum  «, 
e,  y,J,muhitudm  ipforum  x 1,  (jimifquifque  igitur  ipforu  x^,y^t,umcuique  ipforu  xji.tj.cjl  aqualis, a qualis 
igitur  cjl  x.ipfi  x ,cr  t ipfi  f,<?  quoniam  ipfi  x{  .primi  adinuicem  funt, aqualis  autem  cfl  x ipfi  «,c T {jp fi  S, igitur 
CT  ipf  apprimi  funt  adinuicem, quod  demonf.rafic  oportuit. 

Eucli.ex  camp.  P ropofitio  * 

Imilitudinem  a (lignatarum  proportionum  in  minimisnumeris 

fecundum  ip(as  proportiones  conti  * 

nuarim  proportionalibus inuenire.  e 
campanvs.  Aflignatat  proportiones  in  minimis  <*••• 
terminis  inueniantur  ut  docet  »4  feptimi.  fintque  pri/  c ..... 
ma  inter  a 8tb.fecunda  inter  cSi  d,  tertia,  inter  e St  f,fic  f ••• 

quoque  de  pluribus  fi  fuerint  plures,uolo  has  pro/  b 

portiones  in  quatuor  minimis  numeris  continuare.  2 

Sumo  ergo  g minimum  quem  numerant  b8tc  St  quoti  k 

es  b numerat  ipfum  g,  toties  a nueret  h,  id  quoq?  toties  l 

numeretK,quotieseg.Itacp.fienumeratK,fitutfnume/  w 

ret  l,erutq?  h.g,K,l,quos  qusrimusxoftat  em  per  is  fepti  * 

mi,q>  fit  h ad  g.ficut  a ad  b.et  g ad  K,ficut  c ad  g,at  k ad  l,fi  p ■ • • - 

cut  q ......... 


LIBER  OCTAVVS  ioj: 

cut  c ad  f-Minimi  quoque, nam  fi  alfj  fine  minimi  ut  m np  q,  oportebit  per  u feptimi, 
bis  alTumpcam  ut  uterque  duorum  b & enumeret  p,  quare  8Cg  numerabit  eundem 
per  correlarium m ieptimi,  quod  eftinconueniens.  Suntigitur  h,g5k,l, minimi. 

AtuerofienonnumeratK,fitmmi/  a...  b .. 
nimus  numeratus  ab  eis  fcilicet  e 6£k,  e....  :i  ... 

que  m quoties  numerat  k, toties  h nu'  e f . . . . 

meratn.&g  toties  p,eruntq?  per  >$fep/  g 

timi,n  pmjn  proportione  hgk.  qua/  b 

renadp>utaadb^padm,ut  c ad  d,  k 

fed  quoties  e nuerat  m,  toties  f nueret  n 

q,SCeritpereademadq,ficuteadf.Ma  p 

mfeftu  igitur  q>  aiTignatar.pportiones,  « , 

cotmuacar  funtin  quatuor  nueris  qui  q 

funt  n p m q.Qjji  fi  no  fuerint  minimi,  r 

(int(fipo(Tibi!eeftJalijquifintr.f,t,x,  * * 

quiaitaippem  feptimi, bis  aflumpta  t 

uterqjduorumnumerorub&cnume  x 

rat  f.fequitur  per  correlarium  15  feptimi,ut  g numeret  eundem, quare  etiam  k nome/ 
rabit  t at  quia  per  « feptimi.ut  e numerat  eundem  t,non  erit  m minimus  quem  nume/ 
rant  k Si  e.  Hac  ratione  quartam  illis  Si  quo  tlibet  alias  fine  omni  offendiculo  cotinua/ 
re  poteris  BuclUx  zmb.  Problema  1 propofuio  4 

+ Rationibus  datis  quibufeunque  in  minimis  numeris, numeros  inueni' 
rc  continue  proportionales  minimos  in  datis  rationibus. 


THEONtx  Z amb.  Sint  datx  rationes  in  minimis  numeris,ipfiius  x ai  b,<y  ipfius  y ad  A&  ipfius  t ait 
oportet  iam  numeros  imienire  continue  proportionales  minimos, in  ipfius  « ad  B,#"  1 ad  «... 

/,cr  » ad  i.raiionc. sumatur  enim  «.minimus  numerus  quem  metiuntur  Sy.ff  quoties  e .... 
quidem  &ipfum  «.metitur  poties  x.ipfium  t metiatur, quoties  autem  t ipfum  « metitur. to  y . . 
ties «typjiim «.metiatur. At y, ipfum « aut metitur.aut non metitur.Metiatur pnmum .Et  / ... 
quoties  y ipfum  r.  metituntotirs  <y  i, ipfum  a metiatur.ty  quoniam  x,pfium  t.xque  me  t ... . 
titur&S.ipfum  a.efl  igitur  (per  n fept.mt,)  ficut  x ad  fijicejl  t,ad  ».1  d propterea  <T,/i/  t ..... 
cui  y ad  Afic « ad  «.crinfuper  fieut  t ad  {.fic  k ad  A,igil«r  ipft » t « /..continue  funi  pro  1 ...... 

portionales,#"  m ipfius  x ad  B,CT  ipfius  y^td  ACf  infuper  tpfus  t ad  ratione.  Dico  1 

quodv  minimi. St  aut?  tpfi * I « >.,nonfunt  com.nue  proportionales  minimi  m ipfius  « 

ad  .B,  ffyai  AS" * ad  {.rationibus  terunt  aliqui  numeri  minores  ipfs « « « a ,in  ipfius  xad  a 

rad  A«T.  adi  rationibus  :f:m  autem  ,{u  0.  Et  quoniam  effati  xad^Jicad  f ,i/  , 


igitur e.ipfum  f metitur, tfproptcrea  #" t.ipfum { metitur.! gitur y B-fficm  f.metiutur,  « 

Cr  minimus  igitur  quem  ipfi  C y, metiuntur  (per  syfeptimQipJum  { metietur  minimus  autem  quem  tpfi  B y-mctimu 

tur.cjl  a.lgisur  n ipfum  f metitur  maior  mi  u ....  B 

narent  quod  eji  impojfibile.Non  erunt  igi'  y . . / . . . 

aliquinumeriminores(perts  feptimi.) i/  » f 

pfis«i«  s.eontinue  proportionales  in  ipfi/  e ....... . 

us  x^td  B.eT  yadA&  s adoratione,  wn  * 


metiatur  iam  t, ipfum  «,#"fumatur  (per  >6  n 

feptimi,)  minimus  numerus  quem  metiun/  { 

turipfiitc,#" fit n,#"  quoties  quidem  «, i/  

pfumft, metitur Jcties uterque ip forum  «t  /t . . 

utrunip  ipforum  t f.metiatur.Quoties  aute  1 «a 

t, ipfum /t, metitur, toties  #"{, ipfum  i.metia  r 

tur-FJ  quonia  a ipfum  ipfum  \,  xqtte  f 

ptetitur :cf  igitur ficut ! ad «,fic eft  1 ad  f.  r 

Sicut  autem  t ad  «,fic  cfi  xad  e,  CT  fieut  r 

igitur  (pc  r 11  quinti)xade,fc  (ad,.ld  propterea  etiam  ficut  rad  Jfccflj  ad  p.Rurfus  quoniam  quoties  t,  ipfum 
,,  nietitur.totics  #"  {.icficrn  ,,tfl  igitur  ficut . ad  { ,fic  efi„ad..  igitur  ipfi , |,m  continue  proport.onales  funt  in 
ipfius  xadt.f  rad  >,er  , ad  i, rat  icnibns.Dico  que  d i?  minimi.  Si  autem  ipfi  r f m o:nS fiunt  eminae  propor, 
1 ' tunolxt 
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tionales  minimi  i*  ip forum  « fi  y S • {rationibus, erunt  aliqui  numeri  ipfis  f t,minores, continue  proportionales 
m ipforum  x fi  y f , {,rationibus,Siitt  xfrnEt  quonia  ef  ficut  * ad  f,fic  efl  x,  ad  fi,ipfi  autem  a e,  minimi,  mini r 
Mi  autem  (per  u fcptimi  metiuntur  eandem  rationem  habentes  cis  <e qualiter  antecedens  antecedeniem  V fequens 
feqnentcm,’gitur  fi.ipfum  { metitur,  id  propterca  etiam  y, ipfum  f,  metitur,  igitur  ipfi  fi,y,ipfum  f metiuntur ,«T mi/ 
n imus  igitur  per  jS  fcptimi, quem  ipft  a y,metiuxtur, ipfum  metietur  f. minimus  aute  quem  ipfi  fi  y.metiuntur,efl  n. 
igitur  b ipfum  r metitur,efl'qi  ficut  n,ad f.fic  eft  t.ad  <r,c Tn  igitur  ipfum  <r  metitur jnctitur  autem  ff  i.ipfum  <r. igS 
tur  ipfi  * u,ipftm  9,matientur,<Fi minimus  quem  ipfi  t njnetiuntur,  (per  eandem,  (metietur  ipfum  f.  Minimus  autfi 
quem  ipfi  • e.mctiuntur.cfl  /j.  igitur  /a,  ipfum  & metitur jnaior  minorem, quod  c[i  impoffibile.igiturnon  erut  aliqui 
numeri  minores  ipfis , j,n  e, continue  proportionales  in  ipfius  a ad  f ,er  r ad  t ad  {,ratiombus.lgitur  ipfi  r {, 

tu,  continue  proportionales  minimi  funtin  ipforum  a e r f t f, rationibus,  quod  oportuit  fccifie. 

Eucli.ex  c amp.  Propojhio  s 

5 duorum  numerorum  compotitorum  proportio  unius 

aterum,eft ex laterum  tuorum  produ&a  proportionibus. 

campanvs.  Quod  proponit  w-fe/ 

de  fuperficiebus  a:quidiftantium  la/  a 

terum.proponithaic  de  numeris  copofitis.  Sint  duo  b 

numeri  compofiti:ab,latera  a,fintcacg,!aterab,finc  c . . 

«Sif,dicoitacpquodproportioaadb,conirat  ex  ea  d...... 

quseftcade8Cdadf  sitenimutexdine,fiatg-Quia  e .... 

ergoexdincfita,8£exfinefit  b,perconuerfione  dif  f 

finitionis  laterum:erit  per  is  fep.tim;,aadg/icut  cad  g 

e,5£  per  19  eiufdem  gad  b,ficutd  ad  ftquare  per  diffini 

tionem,proportioaadb,compofitaeftexeaqua:eftcad  e, 81  ea  qus  eftd  ad  fi  quod 
eftpropofitum. 

gampani  annotatio.  Nec  eft  necelTarium  ut  continuemus  proportiones  laterum 
(uideheee  eam  qua:  eft  c ad  e & ea  qux  eft  d ad  f )in  mi 
nimis  numeris  repertis/ecundum  doctrinam  przce  4 ......... ... 

dentis,utdocet quidam, hocenim eft propofito  pra:/  g 

terneceiTarium.Arguutenitnpofito  quod  illi  minimi  

fint  h k l,ita quod  fit  h ad  k ficut cade&kad  1, ficutd  e . . 
ad  fi  proportionem  h ad  1 effe  compofitam  ex  pro/  e .... 
politorum  laterum  proportionibus.  Sumptoque  g d .....  > 
fieri  ex  d in  e,arguun  t a ad  g,ut  h ad  K,quia  ut  c ad  c >3C 

g adhuticadfiquiautdadfiideoquefecudum  arqua  b 

proportionalitatem,&aadb:uthad  ficoncludunti/  k 

gitur  a ad  b, coponi  ex  quibus  h & 1.  uerum  quidem  1 

fed  non  neceffarium  aflumpto. 

EucluexZamb.  Theorema  » Propofitio  s 

* Plani  numcri.adinuicem  rationem  habent  compofitam  exlateribus. 

T H E O N ex  zamberto.  sint  plani  numeri  x f, ipfius  quidem  xjaitra  fint  y /,  ipfius  autem  a, fint  t {.  Dic* 
quod  a ad  fi,  rationem  habet  ex  lateribus  compofitam.Rationi 

bus  enim  datis  quas  habent  y ad  ,,cr  Aad  fjujcipiantur(per  

■4 otiauitfumeri continue  proportionales  minimi  in  ipforum  a 

y i,&  f i,rationibu  s fntlp  , t u.ut  ft  ficut  y ad  i,fic  eft  r^td  1.  fi 

ficut  que  Aad  {,fic  i,ad  u.ipft  igitur  1 < « habent  laterum  ratio/  t ... 

nes.  sed  ipfius  * ad  r.  ratio  cdpofita  efl  ex  ea  quam  habet  1 ad  t 

t,C  ex  ea  quam  habet  t,ad  «,ipfi  igitur  * ad  errationem  habet  t .... 

tx  lateribus  compofitam.Dico  igitur  quod  efl  ficut  x ad  fi,  fiet  t 

adu,ipfeenim/  ipfum  1 multiplicans -.efficiat  ipfum  /.Quonia  » 

f ipfufiiy, multiplicans  ipfum  fecit  x.multtpiicans  aute  ipfum  1 

« efficit  x,efl  igitur  (per  17  fcptimi  J ficut  y ad  i,fic  efl  a#df  «...., 

Sicut  autem  y ad  1 ,fic  s <t<i  S, i3f tcut  igitur  (prr  11  quinti, )t, ad 

l,fic  x ai  x.Rurfts  quonia  1 ipfum  /jnultiplicans  ipfum  fecit  a ,fed  er  ipfum  {, multiplicans  ipfum  fecit  C.efl  igitur 
(per  17  fcptimi, )f:cut /ad  {.fle  efl  x.ad (.Sei fletu  fad  l.fe  efl  e^td  u,&fieut  igitur(peru  quinti)  f^td  n.fic  xjti  t 
patuit  aut?  quod  ficu’ t, ad  C,fic  efl  aad\,  Aeque  igitur  efl  (per  14  fcptimi, ficut » ad  *fic  efl  x*d  CJpfe  aute  1 id  tjt 
tione  habet  cSpofitam  ex  Lueribus.fx-.igitur  ad  elatione  habet  compofita  ex  lateribus, quod  oportuit  demoflrafle. 

Eu cH. 
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Eucli.ex  Camp.  Propofltio  6 

€ numerorum  quotlibetcontinueproportionalium  primus  fe> 

eundum  non  numeret.nullus  eorum  numerabit  ultimum. 

camp  anvs  Sint  a>b,c,d,e,cotinueproportionales.dico  quod  fi  a n5 
lMl9)lnumeret  k>nuMus  eor2  numerabit  e-Manifeflum  aute  eft quod  fi  ipfum 
iP;  j&aCal numeret. om nes  numerabunt  e.St  fimpliciter  quilibet  procedens  quem 

libet  fequetem  Si  autem  nc5  a 

numerat  ipfum, patet  quod  b 

dnonnumcrabite,nec  fim/  

pbcitcr  aliquis  eorum  pro/  d ... 

xime fequetem c, quia  funt  e — — ... 

pofiticonnnue  proportio/  f.... 

nales.  Sed  quod  nullusalius  g 

utcnumeretipfumbficcon/  b 

ftat-Sumantur  fecundum  doctrinaihuius.totidem  minimi  continue  proportionales 
in  proportione  eademiquot  funt  ipfe  c & omnes  fequentes,qui  funtf  g-h:eruntq;  per 
5 huius  St  f St  h,  contra  fe  primi,St  quia  per  ajquam  proportionem  cad  e ut  f ad  h,  cum 
fnonnumereth,neccnumerabite,eodemodo  nec  aliquis  alioru,quare  liquet  quod 
propofitum  eft. 

Eucli.ex  Z<tmE>.  Tbeorem  4 propofltio  6 

6 Si  fuerint  quotcunque  numeri  cotinue  proportionales,  primus  autem 

fecundum  non  metiatur,&  alius  nullus  nullum  metietur. 


7 


TH  E 0 Nex  Zumbcrto,  sint  numeri  continue  proportionales  «J.y./.uip fe  nutem  u, ipfum  g,  non  metit/ 
tur.Dico  quod  S"  alius  nullus jlullum  metietur. Qttod  quidem  ipfi  «&,ry?,t,contme  adinuiccmfefe  non  metiatur 
manifeflum  efhquia  neque  a, ipfum  C metitur,dico  iam  quod  neque  alius  ullus, ullu  alia  metietur.  Duo  quod  neque 
u, ipfum  r metitur, quot  enim  funt  ipfi  «&,r,tot  fumatur  (per  is  feptimi.lminimi  numeri  eandem  rationem  babentiu 
ipfls  x^rfiatque  i, », «.  Et  quoniam  ipfi  i i,t,in  eadem  ratione  funt  ipfts  r efl  tequalis  multitudo  ipforum 

«,<,rjnu!titudini  ipforum  (,u,t,ex  ecquali  igitur  (per  14  fcptimi.efl  fcut«,ad  j-,jic  eft  i,ad  l.Et  quoniam  eft  fleut  a 
ad  efic  efl  i, ad  s,non  metitur  autem  «.ipfum  figitur  neque  \ ipfum  s, metitur,  igitur  i.non  efl  unitas,  si  enim  t,ef/ 
fet  unitas.ontnem  numerum  metiretur.  Et  {,1,  (per  s oSaui.Iprimifunt  adir.uiccm  igitur  neque  t, ipfum  1,  metitur, 
CT  efl  peut  yiA  l,fc  «.ad  r, neque  igitur  «.ipfum  t metitur. similiter  quoque  o/lendcmus.quod  neque  alius  ullus 
ullum  metietur, quod  oportuit  demonflrafe. 

Eucli.ex  Camp.  Propofltio  7 

I numerorum  continue  proportionalium  primus  ultimum 
numeret,idem  ipfe  & fecundum  numerabit. 

campanvs  Sint  qui  prius.continue  proportionales>dico  fi  anu 
merateiipfe  nuerabit  b.alioqui  a.. 
ex  prxmifia  non  numeraret  e,  b . . . . 

quod  efl;  contrarium  St  impoill/  c 

bile-Nonfolum  autem  numerabit  b:fed  St  om/  d 

nes,St  quifque  eo  rum : quemlibet  ipfum  fequen  e 

tem.  Eucli.ex  Zamb.  problema  5 propofltio  7 


7 


Si  fuerint  quotcunque  numeri  continue  proportionales, primus  autem 
extremum  metiatur,&  fecundum  quoque  metietur. 

TH  E 0 N ex  zamb.  Sint  quotcunque  numeri  proportionales  «J,,r^yOt  «.ipfum  / metiatur.  Dico  quod  & 
a.ipftm  .8  metietur. si  autem  non  metitur  «.ipfum  S/ieque  alius  ullus  (per  «... 

7 cSaui)alum  ullum  metietur,  quod(perbypotbefinlejl  impoflibile.fuppo  0 

nitur  enim  «jpfumS  metiri jnctttur  autem  «ppfum /.metitur  igitur  &«,  t 

ipfum  £,quod  oportuit  dcmonflrafie.  / 

Eucli.ex  Camp.  Propofltio  s 

[inter  duos  numeros  numeri quotlibet  in  continua  proporrio' 
nalitate  ceciderint, totidem  inter  omnes  duos  in  eadem  propor 
tione  relatos  cadere  neceffe  eft. 


CAM 


io*  ARITHMET.  ElEMENT.  EVCLIDIS 

campanvs  $inca  & b,inter  quos  cadunt  c « d in  cStinua  proportione  habete* 
fein  proportione  e ad  f,dico  quod  totidem  cadunt  inter  c S£  f «in  eadem  proportio/ 
ne,quo  t inter  a « b Sint  enim  g,h,K,l,totidem  minimi: quot  funt  a « b qui  inter  eosca 
dunt,fumpti  quemadmodum  docet « huius,  continue  a • • 
proportionaies  in  eadem  proportione,  ;eruntqj  persg  c .... 

fi£l,cotrafcprimi,«per  aiqua  proportionalitateeritg  d 

ad  I.ficut  a,ad  b,  ideot^.&ficuc  e ad  f,«  quia  ip fi  funt  in  b 

fua  proportione  minimi  per  « fep.fequitur  per  u eiufde  e ... 

utg  numeret  e,«l,fsquaIiter,totiesigiturnueret  h,m,  w 

« x,n.pofitifque  m «n.intere«f,c6ftatpensfeptimi,e,  n 

m,n,f eiTe cotmue  proportioales queadmodu funt  h,k,  f 

l,«ideo  queadmodu  a,c,d,b,quare  patet  quod  diditi  eft.  g . 
campam  annotatio.  Ex  hac  conitat  nullam  fuperparti  h .. 
cularem  poffe  per  tequalia  diuidi,fl  enim  hoc  eilet,opor  k . . . . 

teret  inter  duos  numeros  fola  unitate  diftates  numeru  I ........ 

cadere  medium  quod  effe  non  poteftideoqi  tonus  in  mufica  quem  fefquioctaua  con 
tinet  proportio, in  duo  uerafemitoniadiuidi  non  potelhfed  neceffario  diuiditurin 
minus  femitonium  « maius. 

Euclt.ex  Zamb.  Theorema  6 Propoptio  s 

S Siinterduos  numeros  cotinue  proportionales  ceciderint  numeri,quot 
inter  eos  continue  proportionales  ceciderint  numeri.tot  8£  inter  eande  W 
donem  habentes  eis  condnueproportionales  cadent. 

T H E o N ex  Zamb.  inter  binos  enim  mmcros'«£, continue  proportionales  cudunt  numeri  y^fiatty  pcut 
*,ad  e,pc  ij ud  /.d ico  quotquot  inter  ipfos  «J^cotinuc  proportionales  numeri  cadunt, tot  quot})  inter  ipfos  i,(,coti/ 
nue  proportionales  cadent.Quotenimpmt  multitudine  ipft  a, e,t,^otfumantur(per  j s feptimi,)  minimi  numeri 
eandem  rationem  habentium  cifdem  x,fi,yjfint'q;  a,t,u,Klgitur  extremi ipforum  boceft  reprimi  funt  adinui/ 
cem(per  s otiaui.Et  quonia  ipft  x.y,GT  S^.ipfts  a,t,&  t^in  eadem  funt  ratione ,&r  /equulis  eft  multitudo  ipforu 
*,tSjr  A fi, multitudini  ipforum  *>e,cr  * A,ex  /equuli  igitur  (per  14  feptimi, )eft  flcut  cytd  fi, fle  eft  a, ad  /..Sicut  m 
tem #, ad fi,fic t ,ad {,ul igitur a,  ad  u ...  . 
x,ftc  eft  i^tdf.lpft  autem  apprimi  t 

fmt.primi  autem, e?  minimi,  mini  S 

eni  uero  numeri,  eandem  rationem  fi  

habentes  eis  eque  metiuntur  maior  «.  I 

maiorem  S minor  minore  (per  u 1 ... 

feptimi, )boc  eft  antecedens  antcce  * 

dentem tyfequmsfcqucntem.fie/  \ 

que  igitur  s.ipfum  t metitur,  € x,i>  t .. 
pfum  t, Quoties  autem  n,ipfum  «me  n. ........ 

titur  toties  & uterque  ipforum  e^>  

utrunque  ipforum  /i,.,mctiatur-lpft  t 

igitur  s.t.K.xjpfos «,  *,,,i,sque  metiuntur.igitunper  is  feptimi, )ipfi  »j*,x:ipfis  in  eadem  funt  ratione. 

Eedipfi,a,Sy’.,x,ipfisx,y,/^,ineademfuntrationc,S'ipfix,y,^gitur,ipps  >,//,/, fcn  eadefuntratione.lpfpMtS 
«,y,  AS, continue  funt  proportionales, cr  ipfi  ,#„jjgitur  continue  proportionales  f int.Quot  igitur  inter  ipfos  *, 
e^ontinue  proportionales  numeri  cecidcrunyoter  inter  t,!,coutinuc proportionales  cadunt  quod  oportuit  de/ 
monjlrafte. 

E ueli.cx  camp.  propoptio  9 

linter  duos  numeros  contra  fe  primos  numeri  quotlibet  conti 
nuaproportionalitate ceciderint,  inter  utrunque  eorum  81  a/ 
nitatem  totidem  continua  propottionalitate  cadere  necef/ 
feeft. 

campanvs.  SintaKbcontrafeprimidnterquoscadantincontinua  proportio 
nalitatec&d-Dico  quod  totidem  erunt  continue  proportionales  inter  a «unitatem, 
itemque  totidem  interb  « unitatem.Sintenim  in  dia  proportione  minimi  e «f,fum/ 
pti  ut  docet  m-  feptimi, ex  quibus  fumantur  tres  continue  proportionales  « minimi 
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In  eorum  proportioe  prout  docet  i huius, qui  fintg,h,k,deinde  quatuor,qulfintl,m* 

n,p,3£  hoc  toties  fiat  ufquequo  fic  fumpti  fiant  totide  a 

quo  t funt  nueri  propofiti,ut  funthicl,m,n;p. Confiat  I 

itaque(cum fint a,c. d,b, in  fua  proportione  minimi  g .... 

per  primam  huius, fintcp  I,m,n.p, totide  minimi  in  ea/  e 

dem.non  fit  autem  pofiibileefie  aliquid  minus  mini/  m . * .* 

mojquod  numeril, m,n,p, squales erut  numeris  a,c>  h • 

d,b;quifque fuo relatiuo, eft  igitur  1, squalis  a, 2t  p,b.  « f . « * 

Manifeftum  autem  eft  ex  fecunda  huius,quod  exfin  d...,. 

fe fitsc.&exeodein  K,p,perdiffinitioneigitureiusq>  k ......... 

eft  muitiplicari  erit  f,in  k,k  quoepin  p,quoties  unitas  p 

eftin fiitaque unitas, f,K,p,funt  continue  proportio/  b. . .. .;. 

nalesjfimiliter  autem  & unitas  e,g  I.  Sump  tis  ergo  a 8£ 

blocolSp  (ibi  squalium  erunt  inter  a 8C  unitatem  g,5£  e,Si  inter  b & unitatem  k&  f, 
continueproportionales  to  tidem,quo  t funt  inter  a ££  b,quod  eftpropofitum. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  7 Fropofitio  9 

^ Si  bini  numeri  primi  adinuicem  fuerint,  & inter  eos  continue  propor/ 
tionales ceciderint  numeri, quotinter  eos  continue  proportionales  cecide/ 
rintnumeri,  tot  quoque  inter  utrunque  eorum  5i  unitatem  continue  pro/ 
porrionales  cadunt. 

THS  otiex  zamberto.  sint  bini  numeri  primi  adinuicem  x£,Qr  inter  eos  continue  proportmalescaddt 
rACT  ponatur  » unitas.  Dico  quotquot  inter  x£,  continue  proportionale!  ceciderunt  numeri  jot  quoque  inter  ut 
trunque  ipforum  «,3,CT  t, unitatem  continue  proportioualesnumeri cadent.Sumantur(per  ss  feptm •,)  bini  nx  • 
meri  minimi  in  ipforum, *,}■,/, 6, ratione  exiftentes,fintque,i, e,  tres  aioem-fint^  e, *,>.,#  femper  ordinarim  uno  plus 
quo  ad  aqualis  fiat  multitudo  ipforum.multitudini  ipforum  fumantur. fmtty  e.Monifcftu  iam  cjl  quod 

i,feipfum  mulciplicans.fecit  ipfum  1, ipfum  autem  t, multiplicans,  ipfum  effecit  n,  cr  s.feipfum  multiplicans.ipfunt 
l,effcctt:ip[unt  autem  a, multiplicans, ipfum  1 fecit.  Et  quoniam  ipfi  **,*,!,«,  (per  hypothtfm)minimi  funt  eandem 
rationem  habentium  ipfts  >j,funt  autem  (per  1 o3aui,ff  ipfi  u,t,J,e,minimi  eandem  rat.onem  habentium  ipfls  tj, 
ty  aqualis  eft  multitudo  ipforum  ^,$,0. multitudini  ipforum  x,r,f,t:unufquifquc  igitur  ipforum  /t,r,  (,»,  unicuig 

ipforum  x,y,J,e,eft  aqualis. Aequalis  igitur  eft  a 

h ipfi  »,tpft  t. Et  quoniam  { feipfum  multv  /, 

pUcans.pfum  effecit  tegitur  (.per  t6feptimi,)(,  e 

Ipfum  linentur  per  eas  qua  in  i.fum  unitates  : { 

metitur  autem  ty,.  unitas  ipfum  (.  per  eat  qua  t 

in  ipfofunt  unitates.panter  igitunper  is  fepttmi  « • * 

• unaas  ipfum  (.numerum  metitur,# t.  ipfum  t.  f t ...» 

Eft  igitur ficut  .pimtas  ad  ioumerum,fic  eft  i ad  /. 

I.Rurfus  quoniam  {.ipfum  1 multiplicans, ipfum  k 

effecit  v. igitur «, ipfum  u, metitur  per  eas  qua  ut  :.. 

{funt  unitates. Metitur aute  t, unitas  ipfum  l nw  5 .. 

merum  per  eas  qua  m ipfofunt  unitates,  aque  igitur  (per  eandem),, unitas  ipfum !. metitur  numerum,  er  t, ipfum 
p.Eft  igitur  ficut  t.unuas  ad  {.numerum.ftc  eft  e.adp.cflenfum  autem  tft  quod  ty  ficut  ..unitas  ad  (.numerum, 
fic  eft  i,ad  t,# 'ficut  igitur(per  u quinti, ), .unitas  ad  f numerum: fic  eft  },ad  l.#tadf,.At/x,ipfi  x.eft  aqualis, eft  igi 
tur  ficut  1 unitas  ad  ( numerum, fic  eft  i,ad ».# s.ad  a.td  propter ea(per  7 # 11  quinti ,#  ficut  sanitas  ad  t.numc/ 
rumtfic  t ad  >.,# u ad  g.Quot  igitur  inter  ipfos  x,$, continue  proportionales  ceciderint  numerijot  er  inter  utrun/ 
que  ipforum  *,(,#  ipfum ,, unitatem  continue  proportionales  numeri  cadunt.  Quod  erat  dcmonflrandum. 

Eucli.ex  Camp.  Fropofitio  1» 

linter  utrunque  eorum  8i  unitate  quotlibet  numeri  continua 
ptoportionalitate  ceciderint, ambobus  numeris  totidemrond 
nua  propottionalitate  in  terefte  necelTe  eft, 
campanvs  Sint  duo  numeri  a ci  b.fintq?  c 8£  d c d inter  a S£  unitate 
e quoque  Si  f inter  b&  unitatem,continue  proportionales.  Dico  totidem  efieintera 
Si  b continue  proportionales,  hsc  eft  conuerfa  p riorir.  excep  to  quod  ad  fabiectum 

. s x prs/ 


ioS  ARITHMET.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

prsmi(Tat,appofitum  erae  a 3:  b effe  contra  fe  primos , quod  non 
apponitur'  hic  ad  paffionem , quapropter  uniuerfalior  eft  paf/ 
fio  huius : fubiefto  illius-  Quia  igitur  quoties  unitas  in  d,to/ 
lies  eft d in  c& toties  c in  a.conftat  quod  ex  dinfe.fit  c,&exeo/ 
demd  in  c a.  Similiter  quo  que  exfinfe  8£in  c, fient  e 8£  b-Duca/ 
tur  itaque  d in  f,8C  producftus  fit  g.Jitemque  idem  d ducatur  in 
g 8 1 e/Sl  fint  producti  h & k.Conftat  igitur  ex  is  feptimi,quod  c ad 
g,utd adf.&ex  19  quodgad  e,utdad  f,quarecjg,e,funt  continue 
proportionales  in  proportione  d ad  filtem  peris  iterum  funt  a 
ad  h ficu  t c ad  g,SC  h ad  k ficut  g ad  e,&  per  19  k ad  b ficut  d ad  f,  igi 
tur  funt  a, h.K,b,  continue  proportionales-  Qiiare  conflat  pro/ 
politum. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  s Propofitio  1»  cSuerfa  precedetir. 

10  Siinterbinos  numeros  & unitatem  continue  propot 
tionales  numeri  ceciderint,quotinter  utrunque  ipforum 
& unitatem  continue  proportionales  ceciderint  numeri 
tot  Si  inter  eos  continueproportionales  cadent. 

T H E 0 N ex  Zmberto.  inter  binos  enim  numeros  mi/ 
tatem\,continue  proportionales  cadant  numeri /'t,cr  f,«.Dico  quot' 
quot  inter  utrunque  ipfrrum  a,?, er  ipfamy  unitatem, continue  pro/  • 

portionales  ceciderunt  numerittot  quoque  inter  «.f,  continue  p ropor/ 
tionales  cadent.igitur  /, ipfum  t,multiphcans,tpfum  efficiat  l,utirque  • 

autem  ipforum /,f, ipfum  i multiplicans,  efficiat  ipfos  nj,,Et  quoniam  • 

tjl  ficut  t, unitas  ad  /,mtucrum  fic  eft  /,ad  t.teque  igitur  t,  unitas  i/  .♦ 
pfum  /,  metitur  numerum,  cr  / ipfum  « . tpfa  autem  y,  unitas  ipfum  * 

/^tumerum  metitur  per  eas  qute  m ipfo  funt  / unitates,  & /,  igitur.  • 

numerus  i metitur  per  eas  que  in  <f,  funt  unitates,  igitur  /,  feipfum  * 
multiplicans,  ipfum  t, fecit.  Rurfus  quoniam  eft  ficut  y,  unitas  ad  /,  ♦ 

numerum  ftc  eft  t ad  a, eque  igitur  y.unitas  ipfum  /,  numerum  meti / • 

tur,zy  t,ipfum  «.At  y unitas, ipfum  /,  numerum  metitur  per  eat  que  • 
in  ipfo  /funt  unitates,  er  t,  igitur  ipfum  «,metitur  per  eas  que  in  i/  • 
pfo /funt  unitates  ■ igitur  /.ipfum  t muhiplicans.iofum  « feciuipro  • 

pfercu  etiam  t feipfum  multiplicans, ipfum  i,fecit,ipjum  autem  »,muf  • 

tiplicans,ipfum  0 fecit. Et  quoniam  / feipfum  multiplicans  ipfum  1, 
fecit,ipfum  autem  {, multiplicans  ipfum  fecit  e, eft  igitur  (per  decimam 
feptimam  feptimi,)  ficut  /,  ad  ifc  eft  t ad  t.id  propterea  etiam  ficut  /,  • 

ad  ifcs.ad  x,Et  ficut  igitur  (per  undecima  quinti, )ad  e,  fic  1 ad  n.  Rur  • 

fis  quoniam  /.utrunque  ipforum  t,i,  multiplicans,  utrunque  ipforum  • 

K.u-fecitteft  igitur  (per  n feptimi,)  ficut  t ad  e fic  a, ad  «.Sed  ficut  t,  ad  • 

l,fic  eft  /,ad  l,ry  ficut  igitur  (per  undecimam  quinti)/  ad  ific  «,ad  • 
n.  Rurfus  quoniam  uterque  ipforum  /,},  ipfum  t,  multiplicans,  utrun/  ♦ 
que  ipforum  «.\,fecit:ejligitur(per  decimamfeptimam  feptimi,)  ficut 
/,ad{  flet  ad  k.  sed  ficut  / ad  i,ftc  «,  ad  nXX  ficut  igitur  (per  unde/  • 
cimam  quinti,)  «,ad  «, fic  «ad  \.infuper  quoniam  ?,utrunquc  ipforum  • 

0,«,multiplicans,utrunque  ipforum  x,0,  fecit:  eft  igitur  ( per  17  fepti/  • • 

mi,)ftcutlad nfic\,adb.Sicutautcmiad«fic/adi,&'  ficut  igitur  • ; . . . 

(per  n quinti, )/,ad  {,ftck  ad  0, patuit  autem  quod  ficut/ ad  i,fic«jtd  « J * • * t ^ 

K,ry  «ad  \,cr  yad  0,igituripfi  continue  funt  proportiona  • . • ! • 

les.  Quot  igitur  inter  utrunque  ipforu  a, C,zy  y.unitate.continucprc/  t l l ’ * 

portionales  cadunt  numeriitot  er  inter  *.0,continue  cadunt,  quod  de/  / I 

tnonftrafie  oportuit,  * 

r 

Hsc  undecima  ex  Campano, duabus  ex  Zamberto  fequen/ 
tibus  refpondent.  , _ 


« : b ; K ; b 
e • g : « 
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Eucli.ex  Cdmp.  p ropofbb  i» 

I fuerint  ambo  quadrati,  erit  proportio  unius  ad  alterum  tan 
quam  fui  lateris  ad  latus  illius  proportio  duplicata.Si  uero  am 
bo  fuerint  cubi, erit  proportio  alterius  ad  alterum  tanquam  fui 
lateris  ad  latus  alterius  proportio  triplicata. 

campanvs.  Sintduo  quadratia&b,6£duocubic,8td,Iateratam  quadratorS 
quam  cuborum,fit  e,quidem  a 8C c,fuero,b  8C  d-Dico  quod  proportio  a ad  b erit  ficut 
e ad  fduplicata.cuero  ad  d ficut  eadem  triplicata.Manifeftumenim  quod  ex  ein  fe  fit 

a ,8C  ex  ipfo  e in  a,c.fic  quoque  ex  f in  fe  fit  b,  & c .. 

ex  ipfo  in  b,d, ducatur  igitur  e in  fi&proueniat  a. ... 

g,8ting8tb,8Cprouenianth8CK,eritcpperisfe  e..  b. 

p timi  a ad  g, ficut  e ad  f.&per  19  g ad  b,ficu  t e ad  g ...... 

f, igitur  ex  diffinitio  ne, a ad  b,ficut  ead  f dupli/  f...  k 

cata,quodeft  primum.  Secundum  eodemo  b 

do  confiat-  Sunt  enim  per  is  iterum  c ad  h ficut  d 

a ad  g,&  h ad  k, ficut  g ad  b.&  per  19  k ad  d.ficut  e ad  f,quare  c,  h,  K,d,funt  etiam  conti/ 
nue  proportionales  in  proportione  c ad  f,per  diffinitionem  igitur  erit  c ad  d, ficut  e ad 
fetriplicata.quod  eft  fecundum. 

Eucli.ex  zamb.  Theorema  9 propofltio  a 

11  Duorum  numerorum  quadratorum,unus  medius  proportionalis  efl: 
numerus, Et  quadratus  ad  quadratum  duplam  habet  rationem,  qudm  ia 
tus  ad  latus. 

T H K 0 N ex  zmbetto.  sint  qi tadrati  numeri  ipflus  quidem  fi, latus  fu  y, ipflus  uero  fi,  fit  latus  /. 
Dico  quod  ipforum  «, fi, totus  medius  proportionalis  efl  numerus ,€  a, ad  e, duplam  habet  rationem  quam  y,  ad  A 
Ipfcenim  y,ipfum  frmuliiplicansjpfum  efficiat  1. Et  quonia  a, quadratus  efl, latus  autem  eius  efly,igitur  y,feipfum 
multiplicans  ipfum  effecit », id  propterea  ty frfeipfum  multiplicans  ipfum  e fecit.  Quoniam  igitur  y,utrun/ 

que  ipforum  y,  A multiplicans  utrunque  ipforum  » ,i , effecit , efl  igitur  (per  a. 

17  feptimi,)  flcutyadfrflccflx.adt.Rurfus  quoniam  y,  ipfum  A multipli/  y ... 

ccots  ipfum  effecit  t,  ut  i ffeipfum  multiplicans  ipfum  effecit  fi,  duo  iam  

Humeri  y.frunum  cr  eundem  multiplicantes  fripfos  ,,fi,  effecerunt,  e/1  igitur  /.... 

(peris  fept:mi,)ficutyad  A fle  efl . ad  e.  sed  ficut  y ad  frfic  e/1  * ad  i,)  er  fu  fi 

Git  igitur(per  11  quinti)»  ad  i, fle  efl  t ad  fi.  ipforum  igitur  »,e,unus  medius  proportionalis  efl  numerus  t.  Dico 
iam  quod  (jr  » ad  fi, duplam  rationem  babet,qudm  y ad  /.Quoniam  enim  tres  numeri  proportionalesfunt  »,i£, 
igitur(per  10  diffinitionem  quinti)»  ad  C, duplam  rationem  habet  quam»  ad Sicut  autem  » ad  ifftcyad  frigitur 
k ad  fi, duplam  rationem  habet,  quim  y latus  ad/lat  us,quod  oportuit  demon frafie. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  10  propofitio  11 

it  Duorum  cuborum  numeroru,bini  medq  proportionales  funt  nume/ 
ri.Et  cubus  ad  cubum  triplam  rationem  habct,quam  latus  ad  latus. 

T H E o N ex  zamberto.  sint  bini  cubi  numeri  ufi.W  ipfius  quidem  x.latus  eflo  y, ipflus  autem  fijatuseflo 
AD  ico  quod  ipforum  a,(,bini  medij  proportionales  funt  numeri, & » ad  fi.triplam  rat.cnc  habet,  quam  y ad  /sgi 
tur  y,fetpfum  multiplicans, ipfum  effteut  ^ipfum autem  frutulvphcans, ipfum  efficiat  tyU  /feipfim  multiplicans, 
ipfm  •.faciat.Vterj;  aut  ipforu  y,fripfum  (muttipl:cans#trunqueipforum  l,n, factat.  Et  quoniam  » cubus  efl, 

ipflus  autem  latui  efl  y,  igitur  y feipfim  multiplicans  1 / 

pfum  effecit ipfum  autem  x.muluphcans  ipfum  »,cott'  t 

fccit.ld  propterea  &/[cwfim  multiplicant , ipfum  • effe  

cuupfm autem i.multipucans,  ipfum  effecit  C.  Et  quo-  fi .' •• 

Hia  y utrunqne  ipforum  y, /.multiplicans,  utrunq,  ipforu  y . . . 

Ij.fcar.ef)  igitur  (per  17  feptimi,)  fleut  y ad  frfle  efl,,  / .... 
ad  {.id  propterea  etiam(per  eadem, )flcuty  ad  frflcf  ad  » ......... 

n.Rurfus  quonia  y utruq;  ipforu  ij,  multiplicansjctruq;  t 

ipforu  »,e,fecit;efl  igitur  ficut  , ad  i.fic  » ad  t,  fleut  aut,,  » .... 

ad  (.fle  y ai/,  Ft  ficut  igitur  (per  n quinti)yyad  frflic  efl 

»M  t.Rurfus  quoniam  uterque  ipforu  yS, #“*■  t multiplicansjttruque  ipforu  s^ecitiefl  igttar(per  isjeptmi) 
ficut  yad /ffte  efl  1 ai  n.Rurfus  quoniam  / utrique  ipforu  i.^uloplicans.utrmque  ipforum  «AfeaW/1  tgiar 
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(per  17  f'piim!,)ficut  t ada,ficefi  * ad  $, fient  autem  t ad  a, fle  e]t  > ad  A&ficut  igitur  (per  ii  quinti,)}  ai  Afien^ 
«d  £.  patuit  ait!  quod  ZT  fient’;  ad  Ape  efi  xadt.ff l,ad  r.S  uad  $. ipforum  igitur  x,fi ybini  medij  proportionales 
puttjioc  efi  s,a.  Dico  iam  cjitoii  er*  adii  triplam  rationem  habet,qudm  y ad  AQuonid  enim  quatitor  numeri 
proportionales  funt  OI#,IS.igitur(pcr  io  diffinitionem  quinti,)  x ad  c/ripkm  habet  rationem  quam  x ad  3 , ficui 
autem  efi  x,ai  »,fc  efi  t ad  J. igitur  x ad  £ triplam  rationem  habet  quam  y ad  A Quod  oportuit  demonfiraffe. 

Eucli.ex  Camp.  rropofitio  n 

II  numerorum  continus  proportionalitatis  quifque  in  [feiV 
; pfum  ducatur.qui  inde  producentur  fub  continua  proportio 
i nalitate  effe.Quodfi  item  in  ipfos  produdos  principia  fua 

jfducantur.indequoque  produdos  continua:  proportionalita 

tiseffe  neceffe  eft.  Idem'que  in  omnibus  hocmodo  produdis  extremi, 
tatibus. 

campanvs  Sint a,b, continue proportionales.quorum  quifque infe ducatur* 

Kproueniantex  a quidem, d.  ex  b ueroe.ex  «....  b e.. 

c,f-Dico  quod  d,e,f,funt  continue  proportio/  j ( , _ 

nales.quodfiitemaducaturin  d8£proueni/  j t 
atg.bquoqueine,&proueniath,&cinf,pro  . 
ueniat  k,dico  etiam  quod  g,h,k,erunt  conti/  1 1 

•nue  proportionales- Sit  enim  ex  a in  b,l, 8tex 
c in  eundem,m,eruntque  peris  8L 1 9 feptimi,  d 
!,.e,m,f,continue  proportionales  in  propof/ 
tione a,b.c;itaque per  tequam  proportionali 
tatem  argue  d ad  e,ficut  e ad  f,quod  eft  primu 

Reliquu  fic:  Ducatur  a inlKproueniatnSi 
p,c  quoque  ducatur  in  e 8C  m.  Si  proueniat  q 
&r;eruntquepereafde  g-njp.hjq.r^cotinue 
quoqsproportionalesin proportione  primo  •_  * - — 

rum,peratqua igitur proportionalitatecoclu  K 1 5 

de  g ad  h.ficut  h ad  Kquod  eft  reliquum-Eadem  erit  ratio,quotiefcunque  primi  in  pro 
ductos  ducantur.  Eucli.ex  zamb.  Theorema  n rropofitio  u 

Si  fuerint  quotcunque  numeri  continue  proportionales,  8C  multiplicas 
} bnufquifquefeipfuro  fecerit  aliquos.qui fiut  exipfis  proportionales  erut. 
Et  fi  qui  in  principio  genitos  multiplicantes, fecerint  aliquos, & ipfi  quoqj 
proportionales  erunt,&  femper  circa  extremos  hoc  cuenit, 

T H E O N ex  Zamb-  sint  quotlibet  numeri  co  « 

Unue  proportieales  x,£,y,ficut  x ad  e. fi:  fiady.ff  ipfi  . d 
quidi  x,C,;,fe  ipfos  multiplicaies,  efficiant  ipjos  At,  f,  A 
ipfos  autem  S ,(,multiplicates,ipfos  efficiant  #,«>«,  Di/  • 
co  quod  zr  ipfi  At,l,er  ipfi  u^&continue  funt  pro/ 
portionales.tpfenaque  x.ipfum  $ mukiplicans,ipfum  { 
efficiat  >.,uter que  aut  ipforum  x.S.ipfum  multiplicans  i 
efficiat  utru%  ipforum  y.,,,zrrurfus  ipfe  $,ipfumy,  „ 
tnultiplicas.ipfum  efficiat  (,  uter^ait  ipforu&y.ipfum  fi 
f multiplicans, utrunq-  ipforu  e,x, faciat. similiter iam 
cx  prxcedetts  theorematis  difcurfu  oftldcmusquod  ipfi  ' 
i,/i,r,t.cotiuuefunt  proportionales  in  ipfius  a 1 
ad  S,ratioe,<T  ipfi  t,f,{,er  funtproportiona/  « 
les  in  ipfius  sMt,  ratione.  Et  efi  ficutx,  ad  /S,  fic  efi  7 
Sady,jipfi  J.x,  t, igitur,  ipfis  t,{.l,in  cadi  funt  ra/ 
tione,&infuperipfi  i,u>,,t,ip[s  t,e,x,x-& squalis  efi  • 

quidr  ipforu  Ax->, multitudo, multitudini  ipforu  autem  qux  ipforum  efii,/i,i,t,ea 

ex  aquali  igitur  (per  i+fcptimi.cfi  flent  quidr  /&d  t,flc  efi  ,}ad  f, sicut  autem « ad  i,fie 
firare  oportebat. 


ux  ipforum  efi  l i.w.i 
1 1 ad  n,  quod  demon/ 
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IEucti.exCamp.  propofitio  if 

Iquis  quadratus  numerus  aliu  quadratu  numeret,latusquoq; 
fuum.Iatus  illius  numerare  probatur.Si  uero  latus  fuu  latus  ii 
lius  numeret.quadratus  numerat  quadratu. 

campanvs.  Sint  duo  numeri  a Si  b quadratUateraqi  eoru  c SC  d,dico  qnodfianu/ 
merat  b,c  quoqi  numerabit  d,£C  econuerfo.Coftat  enim  quod  ex  cin  fe  fit  a.ex  d quo <5 

in  fe,b  fiat igitur.e  ex  c in d,eruntqi  pensSC  19  feptimpa.e.bjcocinuc  pro/  a 

portionales  in  proportione  c ad  d.  Si  igitur  a numerat  b.idem  ipfeper  7 e ..... . 

huius,  numerabit  e,quare8tc,d,quodeft  primum.  Couerfaficpatet.fi  b 

enumeratd.a  numerabite.propteridquodproportioaadeficutcad  e .. 
diStfinumeratejipfenumerabitbjproptcrhocquodfuntconcinuepro  d ... 
portipnales.  Euclt.ex  Zamb.  Theorema  n Propofuio  14- 

14.  Siquadratusnumerusquadratum  numerumcnfusfuerit,Sdatuslatus 
metietur.  Et  fi  latus  latus  metiatur,^  quadratus  quadratum  metietur. 

Vhe  ONexZamb.  Sint  quadrati  nrmerix.e,  latera  uero  ipforu,  fmt  7^,  at  xipfumS  metiatur.Dico  quod 
(X  7 ipfum  / metietur.  Igitur  y,ipfum  / multiplicans,efficict  ipfum  t.lgitur  (per  <7  £ is  fcptimi,£  11  quinti,  ac 

np8aui.)ipjl  x,>, S, continue  proportionales  fum  inipfiusrad  / r.itio»c.Et  quoniam  x 

ipfi  a,  i,g„continuefunt  proportionales  meatura  ipfum  fi,  metitur  igitur  (per  7 

oBaui,)£  x ipfum  7.  cftq;  ficut  x ad  e.Jic  7 ad  /.metitur  igitur  ZT  r|  ipfum/.  Sed  e 

tam  metitur  ty  7 ipfum  /■  Dico  quod  cr  a ipfum  fi  metitur,  eifdem  namque  difpofuis  7 ... 
fimiUteroftendemus  quod  ipfi  x,c,S.eontinue  funt  proportionales  inipfiusrad /,ratio  / .... 
rt',£  quonia  eft  ficut  7 ad  /fic  e/1  x ad  t, metitur  autem  7 ipfum  /,mctitur  igitur  £ x ipfum  >,£  funt  ipfi  x,\,fi,con 
tmue  proportionalesgnetitur  igitur  £x  ipfum  fi. si  quadratus  igitur, £ quiefequur.tur  reliqua  quod  oportebat  de/ 
monftrarc.  Euclt.ex  Camp.  propofuio  i-j. 

|I  cubus  aliu  cubu  numeretjatusquocj}  fuu, latus  alterius  numera 
fjbit.Siuerolatus  fuu.latus  alterius  nueret.cubus  nuerabit  cubu. 

, , ampanvs  SintduonueriaSCcubi.lateracpeorucSCd.dico  quod  fi 

a numerat  b,c  quoqi  nuerabit  d,&  ecouerfo  ducatur  enim  b in  fe  SC  fiat  c.d  quoqun  fe, 
8C  fiat  fcoltat  igitur  q>  ex  c in  e fit  a,8C  ex  d in  g,b,fiat  itaqi  f,ex  c in  d erutqi  per  17  8C  19  fe 
ptimi,e.f,g,cotinue  proportionales  in  proportione  cad  d,fed  8Ch,8CK,proueniant  ex 
cinfSCg.per  eafde  igiturerut  a, h.k,b:continue  quoqi  proportionales  in  eadem  pro/ 
portione,itaque  fi  a numerat  b.idem  per  7 huius  numerabit  h, quare  SC  c.d,  eft  enim  c 
ad  d,ficut  a ad  h,conftat  igitur  prima  pars-  Conuerfa  patet,ficut  conuerfa  prioris-  Na 
fi  e numerat  d,a  quo  que  numerabit  h,  quem  fi  numerat, neceile  eft  ut  numeret  b. 
Euclt.ex  zamb.  Theorema  u propofitio  15 

1 s Si  cubus  numerus  cubum  numerum  mefus  fuerit,  8£  latus  latus  metie 

tur,Et  fi  latus  latus  menfum  fuerit, & cubus  cubum  metietur: 

THE  0 N ex  zamb.  Cubusenim  numerus  x,  x 

cubii  fi  metiatur,£ipfius  quid?  x,latus  ft  r,ipfiui  au  t 

te  e fit /.Dico  quod  7 ipfum /metitur  .igitur  7,  fei/  * 

pfum  multiplicas  ipfum  efficiat  i,£infuper  y.ipftm  fi 

/ multiplicans  ipfum  efficiat  f . Ad  / feipfim  mula/  7 . • 
plicas  ipfum  efficiat  t V ter  q aut  ipforu  y./.ipfim  / .... 
i multiplicas jitrii$  ipforu  t*.  faciat.  Manifeftii  iam  > .... 

cft(pcr  17  £ isfcplimi  £ .1  oBaw,)  quod  ipfi »,/,»,«?  i...' 

x,e,u,e,cotinue  funt  proportionales,in  ipftus  r ad/,  

ratione,  ei  quonia  ipfi  x,i&fi,cotmuefunt  proportioales,£  metitur  x,ipfum  fijmetitirr  igitur ( per  7 0 Batti  ')£*,v 
pftm  t,£ efificat  x ad  ijic  eft  7 ad  /.Metitur  igitur  £ 7 ipfum  /.  sed  ia  metiatur7,ipfum  /.  Dico  quod  £ u,ipfu  e 
Kieiitur.Eifde  nafy  difpofitis.fimiliter  oftedemus  quod  ipfi  x.t^.fi.cotmue  proportinde;  funt  in  ipftus  7 ad  /.ratio 
ne.quonia  enim  7 ipfum  /jnetitur.eftf.ficulyad  S,ficxad(,£  x igitur  qtfum  1 meutur. Quare  £ x ipfum  C meti 

Htur.  si  cubus  igitur  eiurus  £ reliqua  quod  oportuit  demefirafe.  Eucl.cxCap.  Propofitio  1? 

I numerus  quadratus  quedam  alium  quadratu  no  numeret, nec 
latus  fuu.latus  illius  uumerabit.Si  uero  latus  fuu.latus  illius  non 

s 4. 
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numeret, quadratus  is  quadratum  illum  non  numerare  ex  neceffitate  co» 
uindtur. 

campanvs.  Haects  proponit  negationes  conuerti,qua:  affirmationibus  quas», 
huiuscouertipropofuitopponuturVt  fi  fint  duo  numeri  quadrati  a &b,quoru  late 
rac6td.fi  a no  numerat  b.c  quoqj  no  numerabit  d,econuerfo 

etiamficnonnumeratd,neca,b.Sitenimprimouta  non  nu/  * ....  b 

mereret  b.fi  itaque  c numerat  d.per  fecundam  partem  > j huius 
£C  a numerabit  b.quod  eft  co  trarium  pofitio  ni,ficque  patet  pri  e..  d... 

mum.  Secundum  quoquefic:fitutcnon numeret  d, itaque  fi 
a numeret  b,per  prima  partem  u necefle  eft  ut  c numeret  d, necefle  eft  igitur  ut  c nume 
retipfum.cum  numerat  ipfum,quod  eftimpofiibile- 
campani  Annotatio.  Quemadmodu  autem  necefle  eft  conuerti  negationes  oppoii 
«as  affirmationibus  quas  u demonftrauitconuerti.fic  quoque  necefle  eft  eas  negatio/ 
nes  qux  opponuntur  illis  affirmationibus  quas  praunifla  conuerti  demonftrauit.co 
uertantur.  vnde  fi  cubus  no  numerat  cubu:nec  latus  eius  numerabit  latus  illius,  econ 
uerfo  quoque  fi  latus  unius  non  numerat  latus  alterius, nec  ipfe  cubus  numerabit  al/ 
terumcubum.demonftratur  autem  hoc  per  prsemiflamadeftrudtione  confequentis, 
ficut  quod  propofitum  eft  per  u.ideoque  hoc  auctor  non  propofuit,fed  .'per  id  quod 
propofitum  eftjpfum  dedit  intelligi. 

Hxfequentes  ex  Zambertodua  propofitiones  procedenti  ex 

Campano  cum  annotatione  eiufdem  refpondent. 

Eucli.cx  zamb.  Theorema  14.  Propofltio  is  C onuerfa  14 

lS  Si  quadratus  numerus  quadratum  numerum  mcnfus  non  fuerit,  neqj 
latus  latus  metietur.Et  fi  latus  latus  menfum  non  fuerit,neque  quadratus 
quadratum  metietur, 

THE  o Nex  Zamberto.  sint  quadrati  numeri  x£:eorum  autem  Utera  flnt  y,/.  at  x, ipfum  0 non  metiatur 

Dico  quod  neq  ac  yj  pfum  /, metietur.  S i autem  y ipfum  /.metitur, metitur  (per  14.  otia  x .. 

ui,)<3  x ipfum  0:non  metitur  autem(perhypothepn)0,ipfum  (.neque  igitur  y, ipfum  J e. ...... ......... 

metietur.  ■ Non  metiatur  autemrurfus  y.ipfum/.Dico.quoi  neque  x, ipfum  (,metie  y ... 
tur.siautem  x, ipfum  ( metitur&y, (per  h-  otiaui)ipfum  /.No  metitur  autcy, ipfum  /.... 

/,  (per  bypothef.it,)  neque  « igitur, ipfum  0 metietur,quod  erat  dcmonftrandum. 

Excii,  ex  Z amb.  Theorema  15  Propoptio  17  Conuerfa  is 

tj.  Si  cubus  numerus  cubum  numerum  non  metiatur,  neque  latus  latus 
metietur.Et  fi  latus  latus  non  metiatur,neque  cubus  cubum  metietur. 

T H E 0 N ex  Zmb.  Cubus  enim  numerus  x.cubum  numerum  0 non  metiatur, lippus  quidem  x, latus  efto 
y.ippus  uero  0,pt /.Dico  quod  c r y.ipfum/non  metietur,si  enim  y ipfum  / metitor, cr  x, ipfum  0 metietur,  (per 

U oSaui,)non  metitur  autem  x, ipfum  0,  (per  hypotbefin.)  neque  igir  «... 

txr  y,  ipfum  / metietur.  Sed  iam  non  metiatur  y ipfum  /.Dico  quod  0 

ff x ipfum  0 non  metietur.p  enim  x ipfum  (,  metitur, ZF  y.ipfum  /jmt  r ..... . 

t:etur(per  1;  oSaui,)non  metitur  autem  y,ipfum  /,(per  bypothepn,)  / 

neque  x igitur  ipfum  0,metietur:quod  oportuit  demonfrape. 

E ucli.ex  Camp.  p ropoptio  1 1 

Iduo  numeri  fuperficiales  fuerint  fimiles,  necefle  eft  tertium 
numerum  fecundum  proportionalitatem  continuam  eis  in/ 
terefle.Eritq?  proportio  unius  numeri  ad  alterum  fibi  fimi/ 
lem.uelut  unius  lateris  fui  ad  latus  alterius  ipfum  refpiciens 
proportio  duplicata.  

campanvs  Sine  duo  numeri  a &b,fuperficiales8£  fimiles.  g ............ 

dico  quod  inter  ipfos  cadet  unus  numerus  in  continua  pro  b 

portionedateraenim  afintc&d.buero  iatera,fint  e&f.erut  e .. 
que  ex  conuerfione  diffinitionis  numeroru  fimiliu,c  ad  e,fi/  d .... 
cut  d ad  f,  confiat  autem  quod  ex  c in  d fiat  a, Si  ex  c in  f,b,fiat  c ... 

itaque  f 


S 
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• Itaque  g ex  e in  d.eritque  per  19  feptimi,a  ad  g.ficut  c ad  e.  Si per  is  eiufdem  g ad  b ficut 
d ad  f, quare  a ad  g,ficutgad  b,eft itaque g,co n tiuua  propordonalitate  medius  inter 
a Sib.quod  eft  propofitum.  Correlarium  autem  patet,cum  fica  ad  b per  diffinitio/ 
nem  ficut  a ad  g duplicata,qux  eadem  eft  illi  qus  eft  c ad  e. 

EucLex  Camp.  propojhio  17 

fecundum  continuam  propordonalitate  tertius  numerus  duo/ 
jfc&Qgsg  bus  numeris intcrfit.illi  duo  numeri  fuperficiales  funt  & fimiles. 

camp  an  vs  Hatceftconuerfapcsmifis.VtfiinteraSibfitcfubconti 
propornonalitate  ccnlticutus,a5Cb  erunt  fuperficiales  Si  fimiles,  fint 
enimd  Sie  minimi  in  proportione  qua  continuantur  a,c,b,qui  per  u feptimi,numera 

buncaSicatqualicer.fitque  ut  fecundum  f,S i per  eandemc  a 

Kbxqualiter.fitque  ut  fecundum  g,erunt  igitur  per  diffini  c 

tionem  a Si  b fuperficiales, 8i erunt  etiam  per  diffinitionem,  b 

d Si  f, latera  numeri  a, e quoque  & g.Iatera  numeri  b.Quod  d .. 

'au te  ipfi  fine  fimi|es,fic  habeto,cum,cum  enim  ex  d m g.fit  c,  e . . . 

8iex  ein fficidem  c,erit  per  fecundam  partem  1°  fepcimi,d  f • ... 

ad  e.ficut  f ad  g,per  diffinitionem  igitur  a Si  b funt  fimiles,  g 

quod  eft  propofitum.  Hoc  autem  ultimnm  quod  eft  a Sibefle  fimiles,  poteft  etiam 
per  19  Sii  -■  fepcimi.Si  per  has  hvpothefes  quod  a,c,b,funt continue  proportionales  in 
proportione  d ad  e minimorum  numerantium  a Sic  fecundum  f,Si  c Si  b fecundum  g 

E licii,  cx  Camp.  propofiiio  1$ 

I fuerintduo  numeri  (olidi  fimiles, necclfe  eft  eis  duos  nume/ 
ros  fecundu  continua  propordonalite  intereffe , eritep  propor 
ciouniusfolidiadalteru  fibi  fimile.uelutcuiuslibetfuilaterisad 
iatus  alterius  refpiciesfc  proportioaliter,  proportio  triplicata, 
c AMKANi’  s.  Sintduo  numeri  a Sib.folidi  fimiles.dico  quod  inter  ipfos  cadent 
duo  numeriincontinuaproportione-Sintenim  latera  numeri  a,c,d. e:  latera  uero  b, 
fint  f.g.h.eruntqi  ex  conuerfione  diffinitionis  numerorum  fimilium,c  ad  f,5i  d ad  g,fi/ 
cut  c ad  h.Sit  igitur  ex  c in  d.K,8i  ex  f in  g.l,  erficque  ex  diffinitione.K  Si  l.fuperficiales  8C 

fimiles.quareperia  huius, unus  numerus  ca/  a . 

dit  inter  eos  medius  fecundu  proportionem  n ...  

c ad  f.quif.tm.Manifeftum  autem  eft  quod  ex  p 

e in  K,fit  a Si  ex  h in  l,b,fi  igitur  ex  e m m Si  1 fi/  b 

antnSip.eruntper  u feptimi,aad  n ficut  k ad  c .. 
m Si  n ad  p,ficut  m ad  l.quare  a,n,p,funt  con/  d .... 
tinue  proportionales  in  proportione  cad  f,Si  c .. 
quia  per  19  eiufdem  p ad  b ficucead  hSiideo  fi  f ... 

cut  cad  f.fequitur  ut  quatuor  numeri  a:n,p,b  g 

fintconcinue  proportionales  fecundum  pro/  b ... 
portionem  cad  f,funt  itaque  inter  a Si  b duo  k 


numerin8ip,mednincontinuaproportiona  m 

litate  fuorumlateruinterpofiti,quod  eft  pro/  I 

pofituCo  rrelariu  au  te  patet:cu  proportio  a ad  b fit  per  diffinitione  ficut  a ad  n tripli 
jP|S|S||l cata  quxefteade  illi  quatefteadf.  Eucli.ex camp.  Propofiuo  19 

9 eis  fecundum  ebeinuam  proportionaliratem  duo  numeri  inter 

^^y^||iacent,quilibet  duo  numeri, folidi  funtatque  fimiles. 

camp.  ~Hi£ceftcduer{apr<emiff<t,utfi  inter  a <*  

Sib  fintduonumericSidmednin  continua  c ... 

proportione.erunta8ibfolidi6ifimiles.su/  d 


mantur  enim  tres  minimi  in  eadem  propor/  b ... 

tione  continue  proportionalesiqui  funt  e.f,  e b . . k . . b . . 

g.eruntque  per  17  e>Si  g,  fuperficiales  8i  fimi/  f 

les,fint  ergo  h8ik,  lacera  e,atl,  8i  m.  latera  g m...  I...  P*..’ 

g eritque  per  correlarium  16  huius.e  ad  f.  fi/ 

cut  h ad  i, aut  ficut  k ad  m-Marufeftum  autem  eft  ex  tertia  quod  e Si  g>funt  contra  fe 


primi 
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primuideoque  per  » fepeimtin  fua  proportione  minimi, K quia  per  squam  propor/ 
tionalitacem  fun  c a ad  d Si  c ad  b ficut  e ad  g,fequitur  per  a feptimi.ut  ipfi  numerent  a 
&datqualiter,quodfic  fecundum  n,8£  item  cSCbsqualiter,quod  fecundum  p.Qjjia  it 
gitur  ex  h in  s fit  e£C  ex  e in  n fit  a.fequitur  per  diffinitionem  ut  a fit  folidus  eiufque  la 
tera  h,k,n,firoiliter  quia  ex  l,in  m fit  g,5£  ex  g in  p,b,fequitur  etiam  ut  b , fit  folidus  8C 
eius  latera l,m,p.rpfosautemefTefimilesficconftabit.Cum ex  gin  nfiatd,8£ex  eode 
in  p,b:erit  per  is  fep timi,n,ad  p,ficut  d ad  b,8C  quiafic erant  h ad  1,8C  k ad  m,per  diffini 
tionem  manifeftum  eft  a S£b,efle  fimiles:quod  eftpropofitum. 

Quatuorprscedentesex  Campano  Euclidis  propofitiones 
fcilicec  iff,  17, 18,19, quatuor  fequentibus  exZamberto  propofit 
tionibus  puta  i8,i9,io.ti,hocordinerefpondent,  prima  prima:, 
fecunda  terris, tertia  fecunds,  quarta  quarts. 

Eucli.cx  Zamb.  Theorema  16  Propofitio  18 

18  Duorum  fimilium  planorum  numerorum,unus  medius  proportiona 
Iis  eft  numerus.Et  planus  ad  planum  duplam  habetrationem,  quam  G/ 
milis  rationis  latus  ad  fi  m ilis  rationis  latus. 

T H H 0 N ex  Zamherto.  sint  bini  planiftmiles  numeri  x,fi.QT  ipftus  x, latera  ftnt yS.ipflus  autem  e ftnt, 
«,/.  Et  quoniam  fimiles  plani  funt,qui  proportionalia  habent  latera, (per  n diffinitione  feptimi,)  eft  igitur  ftcut  y 
ady.fic  eft  i,4(l  {.Dico  igitur  quod  ipforS  x,  fiamus  medius  proportionalis  eft  numerus  Sxad  S, duplam  rationem 
habet,qudm  y-fi-d  t,uel  f-fid  /,ix>c  eft  qudmftmilis  rationis  latus jtdftmilis  rationis  latus.  Et  quonia  eft  ftcut  y^td  /, 
fle  eft  1,4 d l,uiciftim  igitur  efttper  15  feptimi,)ftcut  y^td  »,JJc  eft /ad  /.Et  quonia  k planus  eft.ipftus  aut  latera fiint 
yy/,igitur /.ipfum  y,multiplicas,ipfum  xfecit.id  proptereactiay,ipfum},muItiplicas,ipfum  effecit  e.At/, ipfum* 
multiplicas, ipfum  efficiat  «,<T quonia  /,ipfum  quide  y, multiplicas  ipfu  effecit  a,ipfum  aut  1 multiplicas  ipfum  fecit 

e, eft  igitur  (per  17  feptimi,) ftcut  y./td  t,flc  eft  a ad  /.Sed  ftcut  y,ad  t.fic  «... 

tfl  J1  ad  i,ty  ftcut  igitur(per  11  quinti,)/ ad  /die  a.ad  x.Rurfus  quo/  

niam  t, ipfum  quidem  / multiplicans  ipfum  effecit  n, ipfum  aut  ijnulti  fi 

plicans  ipfum  fifecitteft  igitur,(per  17  feptimi,)ftcut/ad  ffftc  eft  t ad  y . . 

fi. oftenfum  autem  eft  quod  ZX  ftcut  /j.1  l,fic  eft  4 ad  i.QT  ficut  igitur  / 

(per  n quinti,)x*td  «,flc  eft  a, ad  (Jgituriipft  «,»,?,  eoiimefunt  pro / l ... 

porttonales.tpforum  igitur  x.fi.unus  medius  proportionalis  eft  nume / / 

rus.  Dico  iam  quod  cr  a.ad  e, duplam  ratione  habet, quam  ftmilis 

rationis  latus  ad  f milis  rationis  latus, hoc  eft  qudm  y^td  t,u el  quam  /,ad  i. Quoniam  enim  ipfi  x,k£, continue  pro 
portionales  funtjgitur(perio  diffinitionem  quinti,)x*td  $,duplam  habet  rationem  quam  ad  »,&• eft  ftcut  a.ad  t.ftic 
tfty.ad  /,ad  {,( T «,  igitur  ad  fi,  duplam  rationem  habet  quam  y,adt,ucl/,  ad  t.quod  erat  demonftrandum. 

Eucli.cx  zamb.  Theorema  17  Propofitio  19 

Duorum  fimilium  folidorum  numerorum.bini  medtj  proportionales 
funtnumeri,Etfolidusad  folidum  fimile  triplam  rationem  habet,  quam 
fimilis  rationis  latus  ad  fim  ilis  rationis  latus. 

T H E o N ex  zamberto.  sint  bini  ftmiles  folidi  numeri,  x,e,&  

ipftus  quidem  x, latera  finty  /,t, numeri  ipftus  aute  e, fmt  quo  r ........ .... 

niam  (per  u diffinitionem  feptimi, ftmiles  folidi  latera  habent  propor  f 

tionalia,eft  igitur  ftcut  y ad  /,fic  eft  i^td  t,  ftcut  autem  / ad  t,fic  e adi  fi 

Dico  quod  ipforum  x£,bini  medij  proportiSalcs  fttxt  numeri, dT  quod  t . • 

et, ad  fi, triplam  ratione  habet, qudm  y,ad  (,uel  /,ad  *,!!el  infuper  y,ad  / . . 
e.t  gitur  y ipfum  /^multiplicans  apfttm  efficiat  n:at  { ,ipfum  1,  multipli  1 . . 
cans  ipfum  efficiat  A.  Et  quonia  ipfi  y^, ipfis  fi,*, in  eadem  funt  ratione  ( . . 
tx  ipftsf  y,/, gignitur  k,cx  ipfis  autem  fi,/, gignitur  x.igitur  nj,fimi/  «... 
les plani ftmlnumcrijp forum  igitur r.,x,unus  medius  proportiona/  I ... 
lis  eft  numerus  (peris  oSaui)  ftt  /t. Igitur  n ex  ipfis  /,[,  gignitur,  que  x .... 
admodum  ex  procedenti  patuit  theoremate.  E ft  igitur  ftcut  k,  ad  yt,  n ...... 

ftc eft /e.adx.Et quoniam /,ipftum quide y,multiplicans  fecitipfumx,  A 

ipfum  aut  /.  multiplicas  fecit  ipfum  u, eft  igitur  (per  17  feptimi)  f fert 

r*d iffic  eft  e, ad uffed  ftcut  a^td  fi,ftc /e  adiuipft  igtur  i^hdtinuefunt  proportiealesftn  ipftus  yytd  /.ratioe.zl 

quoniam 
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(jMOBkm  efl  ficui  y,tl  f,fic  efl  },ai •.uiciflm  igitur ( per  n fcptmi,)efi  ficut  y,ii  f,  fic  efl ?,ti  t.  Rurfus  quonia 
tfi  ficut /Jtd  *,fic  n,ad  t,uiciC>im  igitur(per  is  feptimi,efi  ficut  /,ad  ‘,ficcfl  d I ■ ipfi  igitur ly,  n,  continue  funt 
proportionales  in  ipfius  y,ad  t#d « ratione, & infuper  ipfius  *,ad t.vtcrque  iam  ipforum  *,t.ipfum  njr.ulupli 
cansjttruquc  ipforum,*, j, faciat, dT  quoniam  x,fohdus  efl,latera  autceius  ipfi  y,?.*,igitur  *,eum  qui  ex  y,?,  multi 
plicans  iplum,effccit  x,at  qui  gignitur  ex y,  /,  efl  k.  igitur  i,  ipfum  n,  x ........ 

multiphcans,ipfum  effecit  x.id  propterei  etiam  e, ipfum  qui  gignitur  r 

ex  tefhoccjl\,mu!tiplicas,ipfum  effecit  e.Et  quoniam  t, ipfum /.mul  { 

tiplicans  ipfum  x,effecit,fed  er  ipfum  & multiplicans  ipfum  r.effe  cit,  0 ................ 

ej?  igitur  (per  17  fiptimi, ficut  r.,ad  ft,fic  efl  a, ad  r. sicut  autem  n,ad  p,  y . . 
fic  efl  t.ad  i,y  d\ad  *,ZT  mfuper  1 ad  a, ficut  igitur  y ad  (,  (yJ,ad  ? .. 

»,  e r *,ad  e, fic  efl  x,ad ,.  Rurfus  quoniam  uterque  ipforum  >,$, ipfum  , . . 
multiplicans  .u,’<triif  ipforii  /,[,fecit,cfl  igitur  (per  is  feptimi,)  ficut* , f .. 
ad  e, fic  efl  „ad  f.  sed  ficut  *,ad  e,fic  efl  y,ad  i,tff / ,ad  ficut  igitur  «... 

(pertt  qumtijyad i.dr/^tdty&tAdi.ficejl^adr.&r.adf.RurfiK  t ... 
quonia  t, ipfum  /t, multiplicans  ipfum  fecit  f,fed  dTipfum  ^multiplicas  n .... 

ipfum  effecit  e, efl  igiturCper  17  feptimi,) ficut  p,ad  x.fic  f,ad  e.Scd  fi  

cutp^tdx.ficefiy^tdt.Qr  ?,ad  u.&i.ad  e,  cr  ficut  igitur  yjtd{,zr  x 

?,dd  ».& *,ad  e, fic  non  folumf  ad  0.fed  & x.ad  ,,ff  rad  f . igitur  ipfi  x,rj£:continue  funt  proportionales  iit  pr* 
ditiis  laterum  rationibus.  Dico  infuper  quod  er  a, ad  0,  triplam  ratione  babet, quam  fimilis  rationis  latus  ad  fi/ 
milis  rationis  latus  hoc  efl,  quam  y,numerus  ad  ijtcl  f ad», & infuper  quim  *,ads.  Quoniam  enimquatuor  nu/ 
meri  continue  funt  proportionalesjyoc  efl,  x,r,(,  t,igitur(per  1 0 diffinitionem  quinti,)  x,  ad  0,  triplam  ratione  ha / 
bct.qudm  a, ad  ,.Sed  ficut x ad,  fic  patuit  y^ad  { ,fad  *,&mfuper  * ad  t.lgitur  xptd  0,triplaratione  habet, quam  fi 
milis  rationis  latus  ad  fimilis  rationis  latus, hoc  cfl.quam  y ^numerus  ad  (,numerii  ff  ?,ad  »,cr  * ad  e,q uod  erat  de/ 
monflrandu.  Eucli.exzamb.  Theorema  is  propofitio  1° 

Si  binorum  numerorum  unus  medius  proportionalisfueritnumerus,  ii' 
t0  miles  plani  erunt  ipfi  numeri. 

,T  H § O N ex  Z amberto.  Duorum  enim  numerorum  x£,untts  medius  proportionalis  eflo  y, numerus.  Dico 
quod  ipfi  x ,0:fimiles  plani  funt  numeri,  sumanturCper  5S  fcptimi)enim  minimi  numeri  eandem  rationem  habentiis 
ipfis  x,y,S,duo:fint'qj  ?,*.  Efl  igitur  ficut  f,ad  *,fic  efl  x,ad  y,fed  ficut  x,ad  y,fic  efl  y,ad  f,, <5 ficut  igitur  (per  11  quiit 

ti,)?,ad  i.ficyad  e, Aeque  igitur  /,ipfum  x metitur,  er  x 

ttipfum  y,  quoties  aute  i i,ipfum  x metitur, tot  unitates  fint  y 

in  {.igitur  {.ipfim?  multiplicatis  ipfum  effecit  x,  ipfum  0 

autem  t,  multiplicans, ipfum  fecit  y, quare  x, planus  ejhla  ? ... 
tera  autem  eius  funt  ?,{,  (per  u diffinitione  feptimi.  )Rur  t . . . . f? 

fus  quoniam  ipfi  ?,*, minimi  funt  eandem  rationem  haben  t 

tium  ipfis  y, e, eque  igitur  (per  n feptimi,),?,  ipfum  y,  meti  n 

tur  & i,ipfum  S. Quoties, aute  g,metitur,tot  unita  ‘ Hocfid,perss  feptimi,fumendo  ipfo 

tes  fim  in  ipfo  r.igitur  *, ipfum  metitur  percas  qute  in  t, funt  unitatesfigi  rumaut  x y,  aut  y e,  maximam  di/ 
tur  e,ipfitm  1 multiplicdstipfum  effecit  0, igitur  planus  efl  (pera  diffinitio/  menfionem  per  quam  inuenientur 
ne  feptimi,)  latera  aut  eius  funt  1,1. igitur  ipfi  x (,plani  funt  duo  numeri.-Di  duo  in  eadem  ratione  miuimi, hoc  eft 
co  infuper  quod  eTfwiilcs. Quoniam  enim  uetrtp  ipforii  i, t,  ipfum  i,  multi/  /,*. 
plicans,  utrimque  ipforu  y,0,effecii,cfl  igitur  (per  17  feptimi,)  ficut } ad  t,p 

cut  efl  y,ad  0.  Sicut  autem  rM  S,fic  t ad  *,&  ficut  igitur  (per  11  quinti,)?  adt.fic  }jd  f.ip/i  igitur  xj  fimiles  plet 
uifuntnumeri^orum  enim  latera  proportionalia  funt  quod  cratdemonfirandum. 

Eucli.ex  zamb.  Theorema  19  Propofitio  u 

ii  Si  duorum  numeroru  duo  medi)  proportionales  fuerin  t numeri  iimiles 
folidi  funt  ipii  numeri.  

T H E O N ex  Zamberto.  Duorum  enim  numero  ' * 

rum  x£,duo  medij  proportionalcs  fint  numeri  y,?,dico  f * 

quod  ,pfi  ciffimiles  folidi  funt.  Sumantur  enim  (per  „ wcftet^erssfep.fumcndoipfcm 

feptimi,  aut  i otiaui, ) minimi  numeri  eandem  ratio / t autxy  Z^tut y / t,maximi  dimS 

nem  habentium  eifdem  x,y,S,ejrcs:fintque , , ;,  ,.lgi/  • foneper  quZmucnihur  tres  tn  ea 

tur  (per  tertiZotiaui)  eorum  extremi  t^i, primtadmui/  1 •••  Je  ratione  minimi.  Aut  ipforu  uel x y,ua 

ce  funt, ty  quonia  ipforu  *,,^nus  mcdvus  propomona  * uel  Jeffumenio  maxima  dimenfior.e  per  qua 

lisefinumcrus,fimiles  igitur  plani  funt  (per  1»  otiaui.)  >■  ■ ■ ■ fumetur  duo  m cade  ratione  mmmif  er  quot 
So,t  *-•••  per  x e&uo fumetur  tres Jkc  efl 


iis  ARITHMET.  ELEHENT.  EVCLIDIS 

Sint  igibtr  ipflut  quidem  ,,latera  tj.ipfius  autem  «,fmt  ^.Manifefi/gt  igitur  efl  ex  boc.quod  ipfi  t,!#,  centbuit 
proportionales  funt  tn  ipflust, adoratione,#  ipftus  n^ti  u-Et  quoniam  ifjii^.i,  minimi  funt  eandem  rationem 
babentiu  tpflt  x.y.J.eX  aquali  igitur  (per  1«. fcptimi)efl  flcut  i, ad  «,/lc  efl  a. ad  AAJ  s,i,(per » ofidrn'  primi, ) funt. 
primi autem,#minimi, minimi  nero, (per  u feptimi,)metiuntur  eandem  rationem  habentes  aqualiter.maior  mat 

iorcm,(y  mnoremflyoc  efl  antecedens  antecedentem,#  

feqxensfequentem:rqiuigitur>,ipfumx,me1ttur,cri,i/  

pjdm  S, quoties  i.grur  %,i pfum  «,  unitates  flnt  i ••••••. .... 

mi/fo. Agitur, .ipfum  multi  picans. ipfum effecit  «.AI  C ~ 

«,<■/?  ex  i.-,  igitur  •,  eum  <jai  ex  i ...gignitur  multipheans  * 

ipfum  effecit  a.  Solidus  igitur  efl  *, latera  aurem  eius  funt  l . 

e,’.-,<ur'.jt  quoniam  ipfi  minimi  funt  eandem  ratio  

nem  habentium  tpfis  t,SJ,gque  tgtur  t, ipfum  y, metitur 
CT  it, ipfum  C. Quoties  autem  a, ipfum  t metuurnot  unita/ 
tes  fint  in  f. igitur  a, ipfum  £ metitur  per  eas-qute  mf.funt 
unitates,  igitur  (, ipfum  > multi  plicans, ipfum  effecit  £.  At 
i,efl  ex  x,m. igitur  f ,eum  qui  ex  x,u,gignitur  multiplicas 
ipfum  fecit  ff.  Solidus  igitur  efl  fiflatera  autem  eius  funt  x,  , - . 

/<,1.  igitur  ipfi  x,&, folidi  fint.Dico  mfuper  quod  eTfimiles, quoniam  r (.ipfum  s, multiplicatos  ipfos  fecerunt  *,y,efl 
igitur  (per  is  feptimi,)  flcut  r.ad  f.flc  efl  x.ad  yflioc  efl  i^td  i-Scd  flcut  t,ad  {,flc  efl  i.ad  \£t  t.,ad/i,Cr  flcut  igitur 
(per  u quinti, )t, ad  x.ftc  n^td  /a,# ,*td  (,#funt  quidem  ipfi  e^i,M, latera  ipfius  «,ipji  itero  [,x,p flater afuntipflus  £, 
igitur  ipfi  a, C, numeri  folidi  funt  flmiles,quod  oportuit  demonjlrajfe. 

Euch.ex  camp.  Propofltio  i» 

fjil  trium  numerorum  continue  proportionalium  primus  fuerit 
1 quadratus, tertium  quoque  quadratum  efte. 

Pj  campanvs  Sint  tres  numeri  continue  proportionales  a,b.c,fitque 

Mu  quadratus-Dico  quod  c eft  etiam  qua/  a ....  b e 

dratusifunt  enim  per  17  a Si  c fuperficiales  St  fimiles.cum  igitur  a fit  quadratusiper  hy 
pothefin,ent  c quadratus. 


E ucli.ex  zamb. 


theorema  1 


propofuio  u 

xi  Si  tres  numeri  continue  proportionales  fuerint, priraufque  fuerit  qua/ 

dratus,&  tertius  quadratus  erit. 

THEONexZioii&erio.  sinttres  numeri  continue  proportiona/  £ ......... 

les  K,e,y,primus  autem  fit  quadratus. Dico  quod  # tertius  quadratus  efl,  £ 

quoniam  enim  ipforum  x,y,(perxo  o8aui,)ums  medius  proportionalis  / ... 

efl  numerus  e, igitur  x,y,fimiles  plani  funt^t  quadratus  efl  *, quadratus  i 
gitur  efl  er  r,quod  erat  demonflradum, 

Eucli.  ex  Camp.  Propofltio  a 

Ii  quatuor  numerorum  continue  proportionalium  primus  fuit 
»cubus,quartum  cubum  efte  necefle  eft. 

| campanvs  Sint  quatuor  numeri  continue  proportionales  a,b,c,d 
Ifitquea  cubus, dico  quod  d eft  etiam  cubus, conftat  enim  per  19  quod  a S£ 
d funt  folidi  fimiles.St  quia  a eft  cubus  per  hypothefin.erit  etiam  d cubus. 

Eucli.cx  zamb.  Theorema  u Propofltio  u 

xj  Si  quatuor  numeri  continue  proportionales  fuerint, primus  autem  cu 
busfuerit,& quartus  cubus  erit. 


THEON  ex  zamberto.  Sint  quatuor  numeri  proportio/ 
nales  continue, x,G,y,J,flt  autem  x,cubus,  dico  quod  er  J,cubus 
erit. Quoniam  eitim  ipforum  xff,duo  medij  proportionales  funt 
numeri  $,y,lpf  igitur  x,J,  ftmtles  funt  folidi  numeri^U  x,  cubttr 
efl,  cubus  igitur  efl  <T  /,quod  dcmonflrxfit  oportuit. 
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„ Eucli.ex  camp.^r  propofhio  a. 

11  duorutrniumerorfi  quorum  proportio  ficut  quadrati  ad  qua/ 

^^^Qjdtatum.fuerit  unus  quadratus.alterum  quoq?  quadratu  effe. 

campanvs.  Sint  duo  numeri  a cr  b,in  proportione  duorum  qua/ 
fe^^^dratotum  qui  fu  n t c er  d,  fi  tqi  a uel  b quadratus : dico  reliquum  effe  qua/ 
dracum.Cum  enim  c 8i  d fint  quadrati, fequitur  eos  efie  fuperficia'es.  Ideoqj  per  1»  ca/ 
det  unus  medius  inter  eos  in  continua  proportione:quare  per  s inter  a 8ib,  per  2«  igi/ 
tur  conflat  propoli  tum. 

Eucli.  ex  Z amb.  Theorema  21  Propoptio  14. 

»4-  Si  bini  numeri  rationem  habuerint,  quam  quadratus  numerus  ad 
quadratum  numerum,  primus  autem  fuerit  quadratus, & fecundus  qua/ 
dratus  erit. 


THEON  ex  Zamberto.  Bini  enim  numeri  a,  fi,  « . , . . 


tdinuicem  rationem  habeant,  quam  quadratus  numerus  Camp.it 

t ad  quadratum  numerum  A 1 pfc  autem  « quadratus  fit,  fi Zamb-iu- 


dico  quodS~  fi  quadratus  e[i.  Quoniam  ipfi  yj.funt  qua'  y t.. 

dratl.ipp  y,S,  igitur fimtles  piam ftnt.  Jpforu  igitur  y,i,  . 

(peris  oSaui)  unus  medius  proportionalis  tfl  numerus . / 

ei  ejl  ficut  y ad  Ape  eft « ad  fi.  ipforum  igitur  a,  fi,  unus 

medius  proportionalis  ejl  numerus  M * quadratus  cft,iT  fi  igitur  quadratus  efl,quod  erat  dem  onerandum. 


Eucli.  ex  camp.  propofhio  2? 

I duorum  numeroru  quorum  proportio  unius  ad  alreru  fit  ficut 
cubi  ad  cubum.alteruter  fuerit  cubus,& alterum  cubum  effe. 

campanvs.  Sintduonumetia&binproportioneduorum  cubo/ 
rum  qui  funt  c S C d,fitqj  a uel  b cubus : dico  reliquu  effe  cubum.  Neceffe  eft 
enim  quodcStd  fint  folidi  fimiles,  quippe  omnes  cubi  funt  (imiles  Si  folidijtaqj  per  u 
inter  ipfos  cadent  duo  medtj  in  continua  proportio ne:to  tidem  igitur  per  s cadent  itu 
ter  a 8£  b,itaque  per  21  manifeftum  eft  quod  dicitur. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  u Propofaio  if 

Si  bini  numeri  adinuicem  rationem  habuerint,  quam  cubus  numerus 
ad  cubum  numerum,primus  autem  cubus  fuerit, 8i  fecundus  cubus  erit. 


‘X  zamberto.  Bini  enim  numeri  s,fi,adiuuicem 


rationem  babean  t,  quam  cubus  numerus  y ad  cubum  numerum  A 
tubus  autem  ejlo  «.d ico  quod  <T  e cubus  cjl. Quoniam  enim  ipfi  y, 
J, cubi funt,  fint  igitur  (pert9  oSaui)  ipfty.Aftmilesfolidi,  ipfo r 
rum  igitur  y,A  bini  medtj  funt  proportionales  (per  21  oSaui: ) quot 
autem  inter  ipfos  y,  A continue  proportionales  cadunt,  totidem  CT 
inter  eandem  rationem  habentes  cadunt  numeri.Quare  <y  inter  et 
fi  duo  medi j proportionales  cadunt,  (per  s oSaui)  cadant  ipfi  1.  /. 
Quoniam  igitur  quatuor  numeri  *,*.  l,  C,  continue  proportionales 
funi.dT  a cubus  cfl,cubus  igitur  cjl  (per  11  cSaui)  ST  C.quod  oflen/ 
dere  oportuit.  Eucli.ex  Camp. 


p^^Vmerorum  fuperficialium  fimilium  eft  proportio  unius  ad  alte 
IpwlP  rum>^cut  Proportio  quadrati  ad  quadratum. 

campanvs.  sinta  St  b fupcrficiales  fimiles,  a .... , 

t£aK.%ri({jC0  quod  unus  ad  alterum  eft  proportio,  ficut  c 

quadrati  ad  quadratum , erit  enim  per  n inter  eos  unus  nu/  !> 

merus  medius  in  cotinua  proportione  qui  fit  c,fumpris  ita/  d...  . 

que  tribus  minimis  in.pportione  eorum  qui  funtd,e,f,erunc  e 

per  correlarmm  ;,d  quadrati:®  quia  per  iquam  propor  f 

tonalitate  eft  a ad  b ficut  d ad  ficonftat  uerum  effe  quod  proponitur. 


Eucli.ee 
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zS  tucli.cxz.unb.  Theorema  i*  Propofltio  16 

Similes  plani  numeri  adinuiccm  rationem  habent,  quam  quadratus 
numerus  ad  quadratum  numerum. 

THEON  ex  zamber.  sint  flmiles  planinumeri « fi.  « 

Dico  ijKO‘1 « ad  fi  rationem  habet  , quam  quadratus  numerus  y 

■ad  quadratum  numerum.  Quoniam  ipfl  «, e, flmiles  plani  funt,  & 

inter  ipfos  igitur «, C,  unus  medius. p portionalis  cadit  numerus  J . . 

(per  is  odaui ■)  Cadat,  C r fl‘  y.aflumanturq;  (per  j s feptimi)  

minimi  numeri  eandem  ipfls  «,e,t,babcntiu  rationcm,flnttjj  J,  [ ...  . 

».  { '■  ipfl  igitur  ipforum  extremi.hoc  ejl  J1,  [,  funt  quadrati.  Et 

quoniam  cfl  flcitt  ■?  ad  i.flc  «adfi,zr  ipfl  Af.funt  quadrati, igitur  «adi 5 rationem  habet,  quam  quadratus  ttume/ 
rus  ad  quadratum  numerum, quod  dcmonflrare  oportebat. 

Eucli.  ex  camp.  P ropofltio 

«Eg3ga  Mnium  duorum  folidorum  fimilium  cft  proportio  unius  ad  al 
ailiwi  terum.ficut  alicuius  cubi  ad  aliquem  cubum. 

cam  1‘anvs.  • Sint  a &b  folidi  fiinilcs,dico  quod  proportio  unius  cos 
ruin  ad  akcrum>cft  ficuc  alicuius  cubi  ad  aliquem  alium  cubum. Sunt  qui/ 
dem  per  <s  inter  cos  duo  numeri  medi)  fecundum  continuam  proportione,  qui  fint  c 
<5£d,8£in  corii  proportione  fint  minimi  quatuor  c,f,g,h , quoru  cBC  h erunt  cubi  per 
correlarium  fecfid.e : quia  igitur  per  aequam  proportionalitatc  cft  a ad  b,ficute  ad  h, 
liquet propofitu.  Eucli. ex  zamb.  Theorema  if  Propofltio  17 

Similes  folidi  numeri  adinuicem  rationem  habent,  quam  cubus  nu/ 
merus  ad  cubum  numerum. 

T II  ii  o N ex  Zamberto.  Sint  flmiles  folidi  numeri  

u ,fi.  oico  quod  « <iil  fi  rationem  habet, quam  cubus  nume/  

rus  ad  cubum  numerum  Quoniam  enim  ipfl  «,C, flmiles  fo/  J1 ...  

lidi  funt,  inter  ipfos  igitur  «,  fi,  (per  19  oflaui)  bini  cadunt  fi J 

numeri  proportionales, cadunt, er  flnt  t,  J.  Accipiantur f];  

(peris  Jcplimi)  minimi  numeri  eandem  habentium  ratio/  { , 

hcm  ipfls  «,y,  A fi,  flui'];  ipfls  aquales  multitudine  h . 

ipfl  igitur  1 ,«,<'i>rKiH  extremi  cubi  funt-.ellty  flent . ad  e,  fle  1 

«ad  fi.  ei  « igitur  ad  c rationem  habet, qiidm  cubus  numfirus  ad  cubum  numerum, quod  oportuit  demonflrajfe. 


EVCLIDIS  MEGARENSIS  G R AE* 

er  philosophi,  arithmeticorvm  ele/ 

MENTORVH  LIBER  N O N V S. 
lix  Campano.  Diffinitiones. 

plHW^^ttg8if3gj  Ar  numerus,  cfl  qui  poteft  in  duo  a-qualia  diui/  i 
<^1,  1 ^mPar  numerus, cfl:  qui  in  duo  aqualia 
^lulc^ 0011  poteft, additep  fupra  parem  unitate. 

3 Irriter  par.cft  quem  eundi  pares  eum  nu 
merantes, paribus  uicibus  numerant.  4.  Pa/ 
riter  impar  cft  quem  eundi  pares  cum  numerati 
tes,  imparibus  uicibus  numerant,  $•  Paritet 
par  & imparitcr,cft  quem  pares  cum  numeran/ 
tes, quidam  paribus  quidam  imparibus  uicibus  numerat,  a Impariter 
impar, que  eundi  impares  cum  numetantesjimparibus  uicibus  numerat. 

1 "*  1 perfectus 


V 
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7 Perfe&us  numerus  appellatur , qui  omnibus  partibus  fuis  quibus 
numeratur,eft  squalis.  8 Abundans  dicitur,  qui  omnibus  fuis  parti/ 
bus  minor  eft.  9 Diminutus  uero, qui  maior. 

Eucli.ex  camp.  Propoptio  1 

jpf  I fuerinrduo  numeri  fuperficiales  fimiles,qui  exdudlu  alterius 
^ in  alterum  producetur.numeru  quadratu  efle  necefle  eft. 
y campanvs.  Sint  a St  b fuperficiales  fimiles,ex  quorum  multiplica 
S tione  proueniat  c,dico  c efle  quadratu : fiat  enim  d ex  a in  fe,  erieq;  per  is 
a feptimijd  ad  c,ficuta  ad  b,8£  quia  inter  a&b  cadit  medius  fecudum  con/ 
tinuam  proportionalitate  per  >6  octaui,  fequitur  per  s eiufdem , ut  unus  quoq;  cadac 
inter  d 8t  c,  itaqj  cum  d fit  quadratus,  erit  per  1°  eiufdem,  cquocp  quadratus,  quod  eft 
propofitu.  Eucli.ex  zmb.  Tbeo rema  1 propoptio  1 

1 Si  bini  fimiles  plani  numeri  fefe  inuicem  multiplicantes,aliqucm  fece/ 
rint,  factus  ex  eis  quadratus  erit. 

Theon  «2 amb,  sintbmipmiles  plani  numeri  y ,. 

* ipfiun  A multiplicans, ipfum  efficiat  y.  Dico  quod  

y quadratus  eft , ipfe  enim  a feipfum  multiplicans , ipfum  / 

/ efficiat,ipfe  igitur  /.quadratus  eft.  Qtmiam  igitur  a fe  g 

ipfum  multiplicans  ipfum  / fecit , ipfum  autem  0 mulipli/  

cans  tpfum  y fecit : eft  igitur  (per  17  fcptimi)  felit  * ad  « .... 

(lc/ady.Utquoniamipp*,',pmilesphnifu>  tt  numeri,  . 

unus  medius  (per  1$  oBaui)  proportionalis  cadit  numerus  ipforum  «,S.  Si  aute  inter  binos  numeros  co 


i.  Quare CT  inter ipfo 

:fiy,quodoflendere  oportuit. 


ipfos  cadunt  totidem  quoq;  (p er  s oSaui)  er  inter  can- 
<t,  unus  medius  proportionalis  numerus  cadit  1 eft  autem 


Propoptio  z 


1 1 ex  du&u  alterius  in  alteru  tetragonus  producatur,  duo  qui/ 
I libet  numeri  funt  fuperfiriales  fimiles. 

CORRELARIVM. 

Ex  his  itacp  patens  eft.quia  fi  tetragonus  in  tetragonu  du/ 
catur.qui  ex  eis  producetur,  tetragonu  efle.  Si  ucro  ex  dudu  tetragoni  in 
numerum  aliquem, tetragonus  producatur.illum  numerum  aliquem  efle 
tetragonu.  Itemqj  fi  ex  dudtu  tetragoni  in  numerum  aliquem.non  tetra/ 
gonus  producatur,eum  numerum  aliquem  non  tetragonum  effe.Si  uero 
tetragonus  in  numerum  aliquem  non  tetragonum  ducatur,qui  inde  pro/ 
ducetur.non  tetragonum  efle  necefle  eft. 

campanvs.  Hatc eft conuerfa prioris-  Vtfiexainbfiatc,  e 

fuericcp  c quadratus, erunt  a S C b.fuperficiales  fimiles.  Sit  enim  d 

ex  a in  fe,  eritqi  per  is  feptimi,d  ad  c,ficut  a ad  b-  Per  is  aute  octa/  d 

ui,  cum  d 8C  c fint  fuperficiales  fimiles,  eo  q>  funt  ambo  quadraci,  b 

erit  inter  eos  unus  numerus  medius  fecundum  continuam  pro  .... 

portionemiper  s itaqi  eiufdem  erit  etiam  unus  inter  a & b, igitur  a .. 
per  17  eiufde,aSCb  funt  fuperficiales  fimiles.quod  eftpropofitu. 

Prima  pars  correlarif  pacet  per  prxmiflam,  fune  enim  omnes  tetragoni,  fuperfiria/ 
les  fimiles-Secuda  patet  ex  haedum  fit  folus  tetragonus  fimilis  tetragono-Tercia  pars 
patet,ex  prima  ipfius  correlarfi  parte,  a deftructione  confequeeis.  Quarta  uero  patet 
ex  eiufdem  parte  fecunda^  deftructione  confequends. 

Eucli.ex  zamb.  Theorema  1 propoptio  1 

x Si  bini  numeri  inuicem  fefe  multiplicantes,  quadratum  fecerint,  fimi 
les  plani  funt. 


t t 
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THEON  ex  Zmb.  Bini  enim  numeri  *,fi,inuicem  fefe  multiplicantes, quadratu  efficiant  y.Dico  quod  S 
*pf!  *,fi,flmiles  plani  funt  r.umcri.lpfe  enim  a feipfum  mul 

tiplicasjpfum  / efficiat :/  igitur  quadratus  efl.  Et  quonia  

a feipfum  quidem  multiplicas  ipfum  / fecit, ipfum  autem  S 

multiplicans  ipfum  y fecit, efl  igitur  (per  17  feptimi)ficut * / 

adfi,flc/ad  y-S"  quoniam /quadratus  efl, jedffy.ip fligi 

fetr  /,y,flmiles  plani  funt,pf ,ru  igitur  /,y.  (per  ie  0 Baui)  

unus  medius  proportionalis  efl  numerus, & efl  ut/ ad  y, fle  * . . . 
ecadfi.  I pforum  igitur  «,  S, (per  S oSaui)  unus  medius  efl 

proportionalis,  s i autem  binorum  numeroru  unus  medius  proportionalis  efl  numerus,  (per  11  oSaui, )flmdes  fta/ 
m funi  numeridpft  igitur  *,fi,flmiles  plani  funt,q  tod  oportuit  demonfirajjc. 

Eucli.ex  Camp.  Propofltio  1 

3 USIS!  I numerus  cubus  in  feipfum  ducatur,  qui  inde  producetur  erit 
■ cubus.  campanvs.  sitacubus,exquoinfeduclofiatb,dicob 
M efie cubum : (it enim  c latus  cubicu  a,ex  c uero  in  fe,fiat  d.patet  itacp  epexe 
3 in  d,fit  a:funt  igitur  unitas,  c,  d,  a,  continue  proportionales, quod  exis  (e/ 

ptimi,3£  p radentibus  hypothefibus  manifeftu  efr,8£  quia  a eft  a ad  b.ficut  unitas  ad  a. 
eo  quod  quoties  unitas  eft  in  a toties  a in  b,eruntinter  a 8£b,duo  numeri  medij  fecun 
dum  proportionalitate  continuam  pers  occam, cum  igitur  ex  hypothefifitacubus, 
eritper  « eiufdem,b  quoqi  cubus, quod  oportebat  demonftrare. 

Eucli.ex  2. amo.  Theorema  s Propofltio  s 

$ Si  cubus  numerus  feipfum  multiplicas  alique  fecerit,  fatfus  cubus  crir. 

THEON  ex  Zamb.  Cubus  enim  numerus *, feipfum  multiplicans.ipfum  efficiat  S.  Dico  quod  fi  cubus  efl , 
accipiatur  enim  ipCius  u.latus  y,&  y feipfum  mul 

tiplicans, ipfum  tffciat/.manifcfliiiam  efl, quod  fi  

y ipfum  / multiplicas, ipfum iffecit * € quonia y 

feipfum  multiplicas.ipfum  / fecit.igitur  y ipfum  ................ 

/ metitur  per  eas  qua  in  ipfo  funt  unitates  .sed  

«f  unitas  ipfum  y metitur, pi  r eas  qua  in  ipfo  funt  / . . . . 
unitates.  Efl  igitur  fleut  unitas  ad  y.flc  yad/  R«r  y ■ . 
fus  quoniam  y ipfum /multiplicas,  ipfum  effecit  unitas, 
a, igitur  ipfe  / ipfum  * metitur  per  eas  qua  in  ipfo 

y funt  unitates.  At  unitas  ipfum  y met  turper  eas  qua  in  ipfo  funt  unitates.  E fl  igitur  fleut  un:tas  ai  y.flc /ad  a Sei 
fleut  unitas  ad  y.flcy  ad /,&  (per  u quinti)  igitur  fleut  unitas  ad  y,flcy  ad/ S /ad*,  ipflus  igitur  unitatis  & «, 
bini  medif  funt  continue  proportionales  numeri  y,/.  Rurjus  quoniam  * feipfum  multiplicans.ipfum  fi  fecit, igitur /e, 
ipfum  fi  metiiur  per  eas  qux  infeipfo  funt  unitates,  vetitur  autem  <f  ur.itas  ipfum  aper  eas  qua  in  ipfo  funt  unita i 
fes.  Efl  igitur  fleut  unitas  ad  *,fl c*  ad  e.  tpflus  aute  * & unitatis, bini  medij  funt  proportionales  numeri,  & ipjorS 
igitur  a S, bini  medij  proportionales  funt  ttumerilper  s oSaui.)  Si  autem  bino  ru  numerorii  bini  medij  proportione 
fuerint  numeri,primus  autem  cubus  fuerit,  ff  quartus  cubus  erit  (peni  oSaui:)cfl  aute  * cubus,  <?  fi  igitur  cubus 
efl,  quod  ofiendcre  oportuit.  Eucli.ex  Camp.  Propofltio  4 

4-  ^cu^us‘n  alium  cubu  ducatur, qui  inde  producetur  erit  cubus.  * 

campanvs.  Sinta8£bcubi,fiatqjcexainb:dicoceflecubum,fiat 
enim  d ex  a in  fe,eritqs  per  prxmiiTam  d cubus,  8i  quia  per  is  fep  timi,  eft  i 
ad  b,ficutd  ad  c,conftatexu  oftauijceflecubumjquod  eft  propofitum. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  4 Propofltio  4 

4 Si  cubus  numerus  cubum  numerum  multiplicans,aliquem  fecerit, fo' 
dus  cubus  erit. 

THEON  ex  Zamb.  Cubus  enim  numerus*,  cubus  numeru  » 1— ■ — ■—  t »7 

fi  multiplicans, efficiat  y.  Dico  quod  y cubus  efl.  ipfenanq;  a feipfum  t»  , , 

multiplicans.ipfum  efficiat  /.'gitur  / cubus  efleper  pracedemem.)  _ * 

Et  quoniam  * feipfum  multiplicas,  ipfum  / fecit,  ipfum  autem  fi  mul  ' — — — — — i «* 

tiplicans.ipfum.feat.cfl  igitureper  17 feptimi)fl  ut  x ad  fifle/ad  y.  •*  ! — — 1 

Et  quoniam  ipfl  * cubi  funt.flmiles  fohdifunt  ipfl  *,C.id forum  igitur  *,fi,)per 19  oSaui  )bini  medij  funt  proportio/  * 
nales  numeri.  Quare  ff  (pers  eiufdem  ip forum)  /,y,bini  midij  proportionales  funt  numeri, efl  autem/  cubus,  en/ 
t us  ig.ntr  efl  «f  y,quod  demon  flrare  oportebat. 

Eucli. « 
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Eucli.ex  Camp.  Propofitio  f 

JI  numerus  cubus  in  numeru  alium  ducatur,fueritq?produchis 
cubus, in  quem  dutftus  cft,nuroeru  cubum  effe  neceffe  eft. 

C ORRE  LARI  VM. 

Vnde  Si  manifeftum  eft.quia  ex  dudlu  cubi  in  non  cubum, producitur 
non  cubus.  Dutftocp  cubo  in  numerum  aliquem.fi  fuerit  qui  inde  produ 
cicur  non  cubus, in  quem  ille  dudtus  fuerit, neceffe  eft  effe  non  cubum. 

campanvs.  Sit  enim  ex  a cubo  in  b numeru,  produdhis  c cubus , dico  b efle  cu/ 
bumrfiat  emmd  ex  a in  fe.qui  per  antepramilTam  erit  cubus.quia  igitur  eftpcr  is  fept. 
a ad  b ficut  d ad  c,eftqj  a cubus, fed  8C  d 3C  c cubi, erit  per»»  octaui.b  cubus, quod  eft  pro 
pofku.  Prima  pars  correlanj, patet  ex  hac  quinta, a deftructione  confe/  „ 

quentis,fecunda,per  prjemiflam,fimiliter  a deftructione  confequentis. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  $ Propofitio  s 

1 St  cubus  numerus  numeru  aliquem  multiplicans,  cubum 
fecerit, 8i  multiplicatus  cubus  erit. 

THEON  ex  zamb.  Cubus  enim  numerus x numeru  aliquem  S multiplicans.cubum  e jfs 
dat  y Dico  quod  e cubus  ejl.lpfe  enim  x feipfum  multiplicas,ipfumSefficiat.  Cubus  igitur  efitpeT 
5 noni)#  ipfe/,# quonia  x\ cipfum  multiplicas  ipfum  i fectt,ipfum  autem  C multiplicas  ipfum  y 
fecit, cfl  igiterfper  ijfeptimijficut « ad  e, fle  / ady ,#  quoniam  ipfi  J,y,cubt  junt,  flmiles  [olidi 
funt.lpforu  igitur  /,y,(per  19  odaui)bini  medij  funt  proportionales  numeri,  a ftfy  ficut  / ai  y.fic 
eflxads:#  ipjorit  igitur  «,?,(per  s eiufdcm)  bini  medi]  funt  proportionales  numeri,  eflty x cu/ 
busicubus  igitur  # S, quod  oportuit  dcmonftraffe. 

n EuclLex  Camp.  Propofitio  i * $ / r 

I I exducftu  cutufda  numeri  in  feipfum  cubus  producatur,  eum 

ii  effe  cubum  neceffario  coprobacur.  s* c 

j campanvs.  Situtexainfefiatb,fitqjb  «4-  & 

13!  cubustdico  ergo  a eflecubu  • Fi  ; t enim  c ex 


a in  b.eritqt  ex  diffinitione, c cubus : 8L  quonia  conftatex 
t»  fep  ti.  q>  fit  a ad  b,ficut  b ad  e,  cum  fmtbScc  cubi , fequitur  e: 
quod  eft  propofitu.  Eucli.ex  Zamb.  Theorema  6 


x » oftaui,  a effe  cubum, 

t t--t- Propofitio  6 

Si  numerus  feipfum  multiplicans.cubum  fecerit, 8£  ipie  cubus  erit.  § 

THE  ON  ex  Zamb.  Numerus  enim  x feipfum  multiplicans,cubum  efficiat  e.Dico  quod  xcu 
tus  ejl.lpfe  enim  a ipfum  S multiplicas.ipfum  efficiat  y. Quonia  igitur  * feipfum  quide  multiplicans 
ipfum  e fecit, ipfum  autem  S multiplicas  ipfum  y fecit, igitur  y(per  a noni)  cubus  eft.  Et  quonia  afe/ 
ipfum  multiplicas  ipfum  0 fecitjpfim  autem  S multiplicas  ipfum  effecit  y,  ficut  igtturt  pcnrfepOa 
ad  S, ficS ad y.Et  quonia ipfi e, y, cubi  funtfimilcsfolidi funt.ipforu  igitur C,r,(per  1 9 oSauiibini  funt 
medij  proportionales  mmerijftfy  ficut  e ady.fic  x ad  e,#  ipforu  igitur  a e bini  medij  funt  proportio 
nales  numeriiper  eandem: )efl  autem  C cubus^ubus  igitur  cfl  S a, quod  oflmdere  oportuit. 

Eucli.  ex  camp . Propofitio  7 

II  numerus  compoficus  in  numeru  quemlibet  ducatur, 
qui  inde  producetur  erit  folidus.  « t 7 

campanvs.  sit  a numerus  copofltus.quiduca/  e., 
tr  in  b,8Cproueniatc,  dico  c efle  numerum  folidum.  d . . 

Cumenim afitcopofitus.numeracurab aliquo numero.quifitd,  c 

«umeretq?  eum  fecudum  e.  Qijia  igitur  ex  e in  d fit  a,&  ex  a in  b,c,  b ..... . 

erit  ex  diffinitionefolidoru  c folidus, eiufq?  latera  e,  d,b,  quod  eft  a . . . . 

propofitu.  Eucli.ex  Zamb.  Theorema  7 Propofitio  7 

7 Si  copofitus  numerus  numeru  aliquem  multiplicas.alique  fecerit, fatftus 

(olidus erit.  THEON» Zamb.  compofitus enim nume/  «... 

rus  a numeru  aliquem  S multiplicans,ipfum  y efficiat.  Dico  quodyfoli/  f . . M 

das  cfl.  Quoniam  enim  x compofitus  efl,  eum  aliquis  numerus  metietur  y ’ 1 1 1 ■ 1 '*  * * * 

(per  diffmitione)metiatur  eum  J,#  quoties  t ipfum  c meatur, mt  unita/  b * 

te,-  fiat  utt.  igitur  1 ipfum  i multipUcans.ipfum  effecit  c.  Et  quoniam  • a ..... . 


* J tpfun 
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ipfuin  fi  multiplicans, ;pfum  ? fecit  ^ * c|i  tx  A*.<jni  igitur  ex  fum  fi  multiplicans.ipfum  effecit  y.&  fi  igitur 
tum  qui  er.  f,  r>  mdttplicansjpfum  ■>  fecit,  igitur  r JoMhi  efl,  latera  autem  ipftus.fimt  ipfl  /, »,  fi,  quod  oftenden 
oportuit.  Eucli.exCamp.  Propofitio  s 

s I fuerint  numeri  ab  unitate  continue  proportionales, tertius  ab 

§1^0  unitate  erit  quadratus,  ac  deincepsuno  femper  intermiffo.Quar 
tus  uero  ab  unitate, cubus, ac  deinceps  duobus  femper  intermif/ 
fis.ltemcp  femptimus  ab  unitate, eft  quadratus  cubicus, ac  deinceps  quin-1 
que  femper  intcrmifTis  quadratus  cubicus  continuo  fequitur. 

CAMPANvs.  Sintcontinueproportiona/  4«9<>  * 

les.unitas,a,b,c,  d,  e,  f,  g,  h,  k,  1,  m,  n.  Dico  b efle  ~#+J — 

quadratu, &d,omiflb,  c. &fic  alios  uno  femper  _ — w .« 

obundo,  unde  (impliciter  omnes  exiftentes  in  ««!■  i 

locis  imparibus,  fune  quadrati,  ut  funt  tertius, 
quintus  8C  feptimus.  Dico  item  c efle  cubu,  SC  f, 
duobus  obmiflis,3ificin  exteris-  Omniscpfim/ 
plicitereftcubus , cuius  ab  unitate  locus  addit 
fuper  ternariu,  uel  quemlibet  multiplice ipfius 
ternarii  unitate,  ut  funt  quartus,feptimus,ded 
mus.  tertiufdecimus  8C  fextufdecimusiin  hoc  e/ 
nim  coueniunt  omnes  qui  duos  tranfmittunt. 

Itemqidico  fab  unitate  feptimu,  efle  quadratu 
cubicii, Kiimiliter  n,quinqmumeris  intermifllls» 
idemqjin  exteris. Simpliciter  autem  dico,cuius 
locus  ac  unitate  addit  fuper  fenarium , uel  que/ 
libet  multiplice  ipfius  unitate.ut  funt  feptimus, 
tertiufdecimuSidecimufnonus^uicefiraufquj/ 
tus, illum  efle  quadratu  cubicum,quadratu  qui 
dem, quoniam  eius  locus  impar,  cubum  autem 
quoniam  fuper  multiplice  ternarij  addit  unitatem, quippe  fenarij  multiplices,  dictos 
ternarii  necefleefteflemultiplices.  Quxautepropofitafunt,fic  conflat.  Eftenimex 
hvpothefiain  b, quoties  unitas  in  a,itaqj  b,ex  diffinitione  quadratus.Qu  ia  igitur  b,c, 
d,funtcontinueproportionales,cu  b fit  quadratus. patet  ex  17  uel  ^ o.ctaui>d  efle  qua 
dratu.Eadem  ratione  S C f,quia  d,e,f,funt  continue  proportionales, & d eft  quadratus. 
Idem  in  exteris  uno  intermiffo-  Conftatitacp  primum.  Secundum  fic.  Cum  fit  b inc 
quoties  a in  b ex  hvpothefi,fequitur  a diffinitione  ut  ex  a in  b fuum  quadratum  fiate, 
igitur  ex  diffinitione  cubi,  c eft  cubus.  At  quia  c,d,e,f,funt  cotinue  proportionales,fed 
£C  f,g.h,k,eftauteccubus,necefle  eft  per  19  uei  u ociaui,utfqucqs  fit  cubus, ideoqi  S£  k. 
Idemqiincxteris,duobus  tranfmiffis.  Quare  liquet  fecudum.  Quoniam  autem  in  f 
feptimo,6£  in  n tertiodecimo,cxterisqs  quincp  medios  obmittenti’ous,ftmpliciter  uero 
&in  omnibus  quorum  locus  fuper  quemlibet  multiplice  fenarij  addit  unitatem,' ter/ 
minantur  quadratoru  8i  cuborum  computationes,in  his  quidem  unius,in  illis  autem 
duorfi  obmiflione,  fequitur  ipfos  efle  quadratos  ex  huius  prima  parte,  St  cubicosex 
fecunda.quare  quadrati  cubici.  Conflat  exgo  totum  quod  dicitur. 

Eucli.cx  zantb.  Theorema  s propofitio  < - 

5 Si  ab  unitate  quotcunqj  numeri  ordine  proportionales  fuerint,tertiuS 
ab  unitate  quadratus  eft,si  unum  relinquentes  omnes,quartus  autem  cu/ 
bus,&  binos  relinquentes  omnes,  feptimus  uero  cubus  fimul  SC  quadra/ 
tus,  8C  quinque  relinquentes  omnes. 

Continue  THEON»  zantberto.  sint  ab  unitate  quilibet*  ordinatim  proportionales  numeri,*,  fi,  t, /,<,!■  D ico 
quod  tertius  quidem  ab  unitate,  fcilic it.  fi,  ef  quadratus,  ff  unum  relinquentes  omnes,  quartus  autem  ref  cubus , 
ir binos  relinquentes  omnes-, feptimus  uero.cubus  d" panul  quadratus,  ff  quinif  relmquetes  omnes. Quoniam  enim 
tfi  ficui  latitas  ad  *,fk  * ai  fi,  a que  igitur  metitur  unitas  ipfum  * numerum, & * ipfum  fi, at  unitas  ipfum  * metitur 
......  s . • pereat 
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pir  eas  qut  in  « funt  uititates,igitur  «T  > ip/iwi  p metitur  per  eas  que  in  ipfo  x funi  unitates :ff  quoniam  * ipfum  p 
wetitiir  per  eas  qua  in  ipfo  * funt  unitates , igitur  x feipfum  multiplicans,ipfum  effecit  p,  quadratus  igitur  eji  p.  Et 
quorum  ipfl  P,  r.  A ordinatim  funt  proportionales,  & P quadratus  eji,  igitur  (per  n d-  o5  quadratus  ej l,ff 

iam  id  propterea  & i quadratus  efi. similiter  iam  demonjtrabtmus  quod  <T ur.Um 

rclinquentcs,quadrati  funt  omnes.  Dico  iam  quod  & quartus  ab  untiatejooc  efl  r> ' » 

cubus  efl,S"  binos  relinquentes  omnes.  Quoniam  enim  efl  ficut  unitas  ai  xnu  5 

merum  fle  P rfd  y,xque  igitur  unitas  ipfum  x numerum ,€  p ipfum  y metitur,  at 
unitas  ipfum  x metitur  per  eas  qua  in  x funt  unitates , igitur  & P ipfum  y metu 
tur  per  eas  qua  in  ipfo  xfunt  unitates , er  * igiter  ipfum  P multiplicans.ippm 
effecit  y. Quoniam  igitur  x feipfum  quidem  multiplicans, ipfum  effecit  p.ipfum 
autem  p multiplicans  ipfum  y fecit.cubus  igitur  efi  ipfe  y.  Et  quoniam  ipfi  y,</, 

»./, ordinatim  futt  proportionales.ipfe  ante  y cubus  efl,€ ' { igituriper  u o&uii) 
cubus  efi.  Demonfratu  autem  efl, quod  l feptimus  ab  unitate  cxiflens,  quadra/ 
tus  efl.igiturf  cubus  efl  ^quadratus.Similiter  iam  offendemus  quod  & quintfc  unitAS  a g j, 
relinquentes  cubi  funt  omnes  & quadrati, quod  oportuit  demonfiraffe.  uni  as  x y % \ 

Eucli.  ex  C amp.  Propofuio  9 

JI  numeris  q^otlibet  ab  unitate  continua  proportionalitate  di/ 
g fpofitis.unitatem  fequens  quadrarus  fuerit,  exteri quocg omnes 
I!  erunt  quadrati.  Si  uero  qui  unitate  fequitur  fuerit  cubus,  exteri 
quoq$  omnes  erunt  cubi. 
campanvs.  sint  qui  prius  continue  pro/  n 

portionales  ab  unitate . fitep  a quadratus , dico  --  

omnes  effe  quadratos.  Aut  fit  idem  cubus,tunc  _ 
quocp  dico  omnes  effe  cubos.b  enim  confiat  ef/ 
fe  quadratum  per  pramiffam,quia  ergo  a ad  b, 
ficut  b ad  c,  ex octaui , fequitur  c effe  quadra/ 
tum , idem  quoq>  ex  ciufdem  17  ueh»  potes  ar/ 
guere.  De  fequetibus  autem  idem  eodemcp  mo/ 
do  probabis, quare  patetprimum.  Secudum 
autem  fio  Cumb  fiat  ex  a in  fe,  fi  fuerit  a cubus, 

erit  per  tertiam  ipfe  quocp  cubus,c  uero  co  nftat  e 

effe  cubum  per  prsemiffam,  itaque  per  u octaui,  j 

domnescp  fequentes  cubicos  effe  probabis,  efi  ' 

enim  a ad  b,ficut  c ad  d-  idem  quocp  arguere  po  - — c 

tes  ex  15  uel<i  eiufdem,  furit  enim  a,  b,  c,  d , fed  Si  b 

b,c,d,e,finguhcp  quatuor  continue  fumpti,con/  a 

tinue  proportionales-  ~ 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  9 Propofuio  9 unitas 

9 Si  ab  unitate  quotcunq^  numeri*confequenter  proportionales  fuerint,  tj 
qui  uero  pofl:  unitatem  quadratus  fuerit,&  reliqui  omnes  quadrati  ernrt. 
Et  fi  qui  poft  unitatem  cubus  fuerit, 8i  reliqui  omnes  cubi  erunt. 

THEOS«  zamberto.  sint  ab  unitate  confequcnler  pro/  511441  l 751969 

portionales, queteunq;  numtri x.$,y,S,t,{,  qui ucropofl  unitatem,  — — — — 

x fit  quadratus.  Dico  quod  C reliqui  omnes  quadrati  erunt. Quod  5 ' ’J'f;  * 5 441 

quidem  tertius  ab  umtate,e  fit  quadratus  ^unum  relinquentes  om/  osc.  j.  5 ,.»9 

nes,  patet  (ex  prtcedenti) . Dico  quod  CT  reliqui  omnes  quadrati  ' 

f uit.  Nam  quoniam  ipfi  x,e,y,ordinati  funt  proportionales, & xtfl  3 7‘9  * _ 

quadratus, ig  turtper  n oSaui) &y  efi  quadratus.Rurfus  quoniam  g'  *.  - p 7 9 -$ 

ipfi  S.yJ.ordine  funt  proportionales p eji  quadratus ,«T  J igitur  , , 

(per  u oBauilefl  quadratus.  Similiter  iam  offendemus  quod  eT  re/  » 

liqui  omnes  quadrati  funt  .sed  iam  ejlo  x cubus.  Dico  quod  reliqui  • 

tmr.es  cubi  funt.  Quod  quidem  quartus  ab  unitate , hoc  efi  y cu/ 


l 
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bus  efl, ^binos  relinentes  omnes,  (ex  pracedenti)  patet.  Dico  iam  5i<44<  l 

quod  & reliqui  omnes  cubi  funt.Quoniam  enim  eji  fleut  unitas  ad  x,  

(lex  ad  S, eque  igitur  unitas  ipfum  « numerum  metitur ,& x ipfum  C f9t*f \ 5*1+41 

metitur. Vnitas  autem  ipfumx  metitur  per  eas  que  in  ipfofunt  unita  6i6t  j S9»a9 

tes:ff  x igitur  ipfum  S metitur  per  eas  que  in  ipfofunt  unitates,  ig  i -a  ^ 

turx  fcipfum  multiplicas, ipfum  0 fecit. E/i  autem  <3 x cuhus.Si  aute  1 s 

cubus  numerus  fcipfum  multiplicans  fecerit  alique,  faSus  cubus  efl  s 0 7-f  *§ 

(per  s nont,)S0  igitur  cubus  efl.Etquoma  quatuor  numeri  ordine  f « Si 

proportionales  funt  ipfl  a,  l>.  y,  A «T  « cubus  ef,  S J1  igitur  (per  i> 
odaui  )c ubus  efl.  tam  id  propterca  dT » cubus  cfl,&  funditer  reliqui  * 

omnes  funt.  Quod  oportuit  dcmonflraffc. 

Eucli.ex  camp.  P ropofttio  ia 

I numeris  quotlibet  ab  unirate  conrinuaproportionalitate  di' 
ipofitis.unitate  fequens  non  quadratus  fuerit,  non  erit  alioru 
quifq;  quadratus , exceptis  ab  unitate  tertio  Si  rjs  qui  deinceps 
uno  femper  intermiflo  reperiutur  tetragoni.  Si  uero  fecundus 
ab  unitate  non  fuerit  cubus, nullus  ceteroru  erit  cubus,exceptis  ab  unitate 
quarto  SI  deinceps  qs  qui  duoru  femper  intermiffione  formantur  cubicis. 

campanvs.  Hxcex  oppofito  fubiecti  pratmifisjnfert  parte  oppofitipaflionis. 
Dico  autem  partem , quoniam  ex  s conflat  omnes  in  locis  imparibus  conftitueos  efle 
quadratos , omnescp  quoru  locus  fuper  ternarium  uel  quemlibet  ipfius  multiplicem 
addit  unitate,eflecubos.Sint  itaqs  qui  prius  ab  unitate  continue  proportionales,non 
fit  autem  a quadratus,fed  nec  cubus,dico  nullum  ex  omnibus  efle  quadratu  aut  cubi' 
cum,nifi  quos  odaua  proponit- Si  enim  quis  alius  ponatur  quadratuS,fequitur  per  u 
octaui,  a efle  quadratu.  Quod  fi  eubus,fequitur  per  « eiufdem^efle  cubum,  quorum 
utrunqj, contrarium  efthypothefi  Conflat  ergo  propoficum. 

Eucli.  ex  Zamb.  Theorema  io 


to  Si  ab  unitate  quotcuucg  numeri  ordinarim  proportionales  fuerint,qut 
uero  poft  unitatem  non  fuerit  quadratus , neqj  alius  ullus  quadratus  erir, 
exceptis  tertio  ab  unitate  8C  unum  relinquentibus  omnibus.  Si  fi  qui  poft 
unitatem,  cubus  non  fuerit,  neqj  alius  ullus  cubus  erit  exceptis  quarto  ab 
unitate  81  binos  relinquentibus  omnibus. 

THEON  ex  Zamber.  Smtab  unitate  ardinatim  proportionales  quilibet 
numeri  x,0,y^,i,f,  quiueropofl  unitatem  x non  fu  quadratus.  Dico  qucdneq; 
alius  ullus  quadratus  erit  exceptis  tertio  ab  unitate  ff  unum  relinquentibus  om/ 
mbus-si  enim  pofsibile.eflo  y quadratus, efl  autem  & e quadratus, ipfl  igitur  C,y . 
adinuicem  rationem  habent  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numerum. 

Eflip  fkut  0 ad  y,fic  x ad  0, ipfl  igitur ' x,f>,admuict'  rationem  habent,  quam  qua/ 
iratus  numerus  ad  quadratu  numcru.quare(per  16  o8aui)ipfl  xApmilcs  plani 
funt,& quadratus  efl  ?,igitur  x efl  quadratus, quod  non  fuppofltii  efl.  igitur  y non 
efl  quadratus,  ne $ ullus  alius  eadem  ratione , exceptis  ab  unitate  tertio  ff  ununt  0 
relinquentibus  omnibus,  sed  iam  x non  pt  cubus.  Dico  quod  neq;  alius  ullus  unitas  x 0 y / i { 
cubus, erit  exceptis  ab  unitate  quarto  binos  relinquentibus  omnibus.  Si  enim  efl  p ofiibileflt,/ cubus.  Efl  autem 
«T  y cubus  (per  s noni > quartus  enim  ab  unitate.zfllfi  fleut  y ad  Ape  0ad  y,igitur  0ady  ratione  habet  quam  cubus 
numerus  ad  cubum  numeru,  quare  (per  17  o8aui',ipfl  0,y,pmdes  folidi  [unt,dT  cubus  efl  >, igitur  0 cubus  efl . zfl!fc 
fleut  unitas  ad  x.fcxad  0.  At  unitas  metitur  ipfum  x pereas  qua  in  ipfofunt  unitates , igitur  * ipfum  0 metitur 
per  eas  qua  in  ipfofunt  unitates. Igitur  x fcipfum  muUiplicas.ipfum  f cubum  effecit.si  uero  numerus  fcipfum  miti 
tiplicans,cubum  fecerit ipfe  cubus  erit  (per  6 noni')  .Cubus  igitur  efl  & x,quodfuppofltu  non  efl. Igitur  i cuhut 
non  efl.similter  iam  offendemus  quod  nctfc  alius  ullus  cubus  eft,prater  quartii  ab  unitate  S binos  relinquetes  om' 
nes.quod  oflendendu  fuerat.  Eucli.  ex  Camp.  Propofltio  11 

u I numeris  quotlibet  ab  unitate  continua  proportionalitate  di' 

ipofitis  aliquis  numerus  primus  ultimum  numeret,eum  qaocp 
HliU|:qui  unitatem  fequitur  numerare  necefife  eft. 
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Campaws.  Sintufqsaddcontinueproportionalesab  » 

finitacerfitq;  e numerus  primus,de  quo  ponatur,ipfum  nu/ 
merare  d:dico  quod  idem  numerabit  a.  Nam  fi  non,erit  ad 
ipfum  primus  per  n fep  timi,  8£  quia  ex  a in  fe  fit  b,  fequitur 
ex  iS  eiufdem,  ut  ipfe  quoqs  fit  primus  ad  b,  fed  ad  c & ad 
d, fequitur  ipfum  efie  primum  per  « eiufdem,eo  9 ex  a in  b 
fit  c,S£  ex  eodem  in  c,d,non  ergo  numerat  d,cum  fit  primus 
ad  ipfum,quare  accidit  contranu  hypo thefi.  idem  aliter. 

Cum  fit  e primus,finon  numerat  a,primus  erit  ad  ipfum 
per  ii  fep  timi,  itaq?  per  n eiufdem,  erunt  minimi  in  fua  pro/ 
portione : quia  aute  e ex  hypothefi  numerat  d,fit  ut  fecun/ 
dumfjconftatuero  9 exa  in  c,fiatd,ergo  per  fecudam  par/  . 
tem  i»  fep  timi, erit  a ad  e ,ficut  f ad  c,  quare  per  u eiufde.e  nul!K1,l!;  “ ° c i ' *»  gf 
tnerabit  c,S£  fit  ut  fecundfi  g,S i quia  ex  a in  b fit  c,  fequitur  quoq?  per  eafdemfic  eodem 
modo  ut  enumeret  btefto  ergo  9 lecundu  h,5£  quonia  rurfus  ex  a in  fe  fit  b,necefie  eft 
iterum  per  eafdem  ut  e numeret  a,fed  pofitu  erat  non  numerare, ergo  acciditimpofli/ 
bile.  Eucli.  ex  Camp.  Propofuio  n 

| N numeris  ab  unitate  continue  proportionalibus,  minor  maio 
I rem  numerat.fecundu  alique  in  illa  proportionalitatedifpofitu. 

| campanvs.  Sint  ab  unitate  ufqi  ad  f continue  proportionales  dico 
4 nullum  ipforu  numerare  finili  fecudum  aliquem  alioru.  Confiat  enim  9 e 
numerat  ipfum  f fecundum  a,eft 

enim  e ad  f,u  t unitas  ad  a-Sed  Std  f 

numerat  eundem  f fecundu  b,elt  e ... 

nanq?  per  «equam  proportionali  d 

catemdadf.utunicasadb.  Dec  e 

quoq?  patet  eodem  modo  quod  b ... . 
fecudum  feipfum  numeret  eum.  a.. 

Econuerfoquoq?a  numerat  eum  unius. 

fecund  um  e, eo  9 ficut  unitas  ad  ejca  a ad  f,b  uero  fecudum  d,  efi  enim  ut  unitas  ad  d , 
ita  b ad  f.ueru  igitur  eii  quod  proponitur.  Quippe  quotus  quifq?  qui  proponitu  r ul' 
timum  numerare,  fuerit  iiib  ultimo  fecudum  cotum  fupra  unitatem, numerare  ipfum 
conuincitur  per  sequam  proportionalitatem  81  diffinitionem. 

Sequentes  dux  ex  Zamberto  Euclidis  propofitiones,duabus  prat/ 
cedentibus  ex  Campano  ordine  prxpoftero  refpondent. 

Eucli  ex  Zamb.  Theon tnu  1 Propofuio  11 

n Si  ab  unitate  quotcuncg  numeri  cotinue  proportionales  fuerint.minot 
maiorem  metitur  per  aliquem  prxexiftente  in  proportionalibus  numeris. 

THE  O N cx  Zamb.  sint  ab  unitate  *,quotcunqi  numeri  cominue  proportionales  fi, tyf.i.Dico  quod  ipfo/ 
tum  fi,r,/,t,mmorfi,ipfum  1 maiorem  metitur  per  aliquem  ipforu  r,/. Quoniam  enim 

tfl  ficut*  unitas  ad  fi,  fle  J ad  »,*quc  igitur*  unitas  ipfum  fi  numeri  metitur,  & i ip/  t 

fim , : uicifim  igitur  (per  ufeptimi)  *que  * unitas  ipfum  i metitur,  t&  fi  ipfum  t.  At  * t 

unitas  ipfum  f metitur,per  eas  qu<e  in  ipfo  funt  untiates:ff  fi  igitur  ipfum  t metitur  per  > .... 
eas  que  in  ipfo  f funt  unitates . Q stare  minor  fi  ipfum  1 maiorem  metitur  per  aliquem  fi  . , 
numerum  preextflentem  in  proportionalibus  numeris, quod  ofl endere  oportuit.  * . 

Eucli.  ex  Zamb.  Theorema  n Propofuio  a 

a Siabunitarequotlibetnumeric6tinueproporrionalesfuerint,quotpri 
moru  numeroru  ultimu  metienf.tot  SC  eum  qui  apud  unitate  eft  metietur. 

THEON  ex  Zamb.  Sint  ab  unitate  quotlibet  continue  proportionales  numeri  *,fi,y,f.Dico  quod  quot 
primom  numeroru  ipfum  i meuuntur.tot  quoq;  6 ipfum  * metientur : metiatur  enim  ipfum  f numerus  aliquis  f ri 
mus  i.Dico  quod  1 ipfum  * metitur, non  enim  metiatur  1 ipfum  *,efl  autem  1 primus,  omnis  autem  numerus  ad  0 m/ 
nem  numera  quem  non  metitur  primus  eft  (per  ji  feptimi,  )ip(l  igitur  *,  %,primi  funt  admuice.  Et  quoniam  , ipfum 
i metitur, nuuntur  ipfum  per  f.lgitur « ipfum  { multiplicas, ipfum  effecti  J.  Rurfus  quoniam  * ipfum  t metuar  per 
eas  qua  in  ipfo  Jfm  unitates, igitur*  ipfum  1 multiplicans, ipfum  •"  ‘ffecu,  sed  » ipfum  t multiplicans  ,:pfum  t 

effecti» 


11 6 ARITHMET.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

effecit.Xphir  qui  ex  a.y^i  qui  ex  bt>eft  “lis-  Efi  'giwr  PCM  * ad  e/!  { ad  y.  At  ipfl  x,,q>rimi,prim!  utro  tf 

mmmt,  minimi  autem  metiuntur  eandem  rationem  habentes  arqualiter  (pera  fipttmi)  antecedens  antecedentem 
fequens  fequetemtmetitur  igitur  % ipfum  yjnetiatur  ipfum  per  *•  igitur  e ipfum 
a mltiplicans.ipfum  effecit  y.  Sed  ne  tollatur  <f  * ipfum  S multiplicans, ipjum 
effecit  y : qui  igitur  ex  x,C,ei  qui  ex  t,r.,efl  ^qualis.  E jl  igitur  ficut  a ai  ,,p.c  < 
ad  y.ipfi  autem  x.i.primi, primi  nero  jf  minimi, minimi  autem  nunuri,(perit 
fcpttmt)  metiuntur  eandem  rationem  habentes  eis  t qualiter,  antecedens  autecc 
dentem,#  fequms  fequentem:  metitur  igitur , ipfum  e,  metiatur  ipfum  perl.igi 
tur  t ipfum  t multiplicans, ipfum  f>  tffeciUSed  # afeipfum  multiplicans, ipfum 
effecit  fi, qui  igitur  cx  ,,l,ct  qui  ex  a ejl  aqualis, e/1  igitur  ficut  i ad  a,pc  a ad  I. 
at  ipfl  a, \,primi, primi  aute  ff  minimi,minimi  uero  (per  u fepttmi)  metiuntur 
eandem  eis  rationem  habentes  xqualiter^tntecedens  antecedente  # fequens  fc' unitas  * $ y S c I * l 
quente. igitur,  ipfum  a metitur, fcd  # non  metitur.quod  efl  impofiibile.fpfl  igitur  a,  i,  non  funi  admuicem  primi. 
Compoflti  igitur.  At  copofitos  numeros  jtltquts  primus  numerus  metitur,  ipft  igitur  x.tjitb  alicuius  numeri  primi 
dimenfmcm  cadunt ,#  quoniam  t primus  fuppomlur.  At  primus  numerus  fubaltcrius  numeri  menfuram  non  cadit 
(per  diffinitione) quam  fub  faqpftus, igitur , ipfos x,,,metitur, quare,  ipfum  a meiitur.metitur autem  # J. igitur  • 
ipfos  u.Jjnetituriflmiliter  iam  demof  rabimus  quod  quot  numeri  primi  ipfum  J metiuntur, tot  # ipfum  a metietur , 
quod  ojlcnderc  oportuit.  Eucli.ex  Camp.  p ropofltio  n 

i Votlibet  numeris  ab  unitate  cotinue  proportionalibus,  fi  qui 

j:  unitatem  fequitur  fuerit  numerus primus,maximum  eorum 
| nifi  de  numeris  in  Illa  propordonalitate  dilpofitis,  nullus  nu/ 
§£,  merabit. 

campanvs.  Sint  ut  prius  ufep  ad  d,continue  propor/ 
tionales  ab  unitate, {itqj  a numerus  primus.  Dico  quod  nui 
lus  numerabit  ultimum,nec  (impliciter  aliquem  eorum,nifi 
aliquis  eorum  qui  antecedit  ultimum, uel  eum  quiponitur 
numerari.  Sit  enim(fi  poflibile  eft)ediuerfus  ab  eis,  quinu/ 
meret  d,  qui  fi  fuerit  primus,  per  n numerabit  a : non  igitur 
eftaprimus,quodeftcontrahypothefin-  Si  autem  ipfefue/  t . 
rit  compofitus , necefie  eft  per  5=  feptimi.ut  aliquis  primus  uniufA 
numeret  eum,qui  no  erit  nifi  a. Nam  fi  eft  alius  ab  a ut  f.cuiri  1 
necefie  fit  ipfum  numerare  d,  arguetur  etia  eundem  numerare  a per  u,  fic  quoq?  a non 
erit  primus.Eft  igitur  a primus,numerans  e Quoniam  autem  e numerat  d,fit  ut  fecun 
dum  g,entqi  per  fecunda  partem  2»  fep  timi, a ad  e.ficut  g ad  c:fit  enim  d ex  a in  c.  Qua/ 
re  cum  a numeret  e,3i  g numerabit  c,  fitep  ut  fecundum  h,  fequiturqj  ut  a uumeret  g,  (1 
cut  fequebatur  ut  numeraret  e,  alio  qui  fi  g quide  eft  primus, cum  numeret  c,  fequitur 
per  n ipfum  numerare  a.Si  autem  compofitus  per  eandem  fequitur  numeru  primum 
numerante  g, numerare  a, quod  eft  lnconueniens-Itaq,  a numerat  eum. sequitur  ergo 
per  fecudam  partem 20 fep timi, ut  h numeret  quoqjb,eoq>tamexg  in  h conftat  pro/ 
duci  enumeret  hitacpipfum,fecundum  k.Conftatautem(utpriusdeg)quodanume 
ret  h.  Nam  fi  non,non  erit  a primus, itaqs  per  fecudam  partem  2«  fep  timi, fequitur  ut  k 
numeret  arfit  enim  tam  ex  a in  fe  quam  ex  h in  k,b.  Manifeftum  eft  autem  k non  efle  a, 
nullus  enim  numeror  ii  g,h,k,eft  aliquis  ex  a,b,c,d : fi  enim  g eflet  aliquis  ex  eis,  cil  ipfe 
numeret  d fecundu  e, eflet  per  pratmiflam,e  quoq;  aliquis  ex  eis.fed  non  erawgitur  g. 
Similiter  cum  h numeret  cfecundu  g,non  erit  h aliquis  ex  a,b,c,nam  eflet  per  pnemif/ 
fam  Si  g:oftenfum  eft  aute  q>  non,nec  igitur  h.Eade  ratione  nec  K,cum  enim  ipfe  nume 
retb  fecundu  h,fi  ipfe  eflet  a,couinceretur  per  pra:miffam,h  quoq?  efle  a.  At  non  erat, 
nec  igitur  k erit  a.Numerat  aute  ipfum, non  eftitaq;  a primus,quod  eftimpoflibile. 

aliter  idem.  Si  e diuerfus  ab  a,b,c,d,numerat  d, fit  uc  fecundum  f,  SC  quia  a na 
merus  primus  numerat  d predudtum  ex  e in  fifequitur  ex 
53  feptimi,q>  ipfe  numeret  e uel  f, numeret  ergo  e: quia  igitur 
tam  ex  a in  c,quam  eft  e in  f fit  d,  erit  per  fecundam  p artem 
io  feptimi,a  ad  e ficut  f ad  c,numerat  itaqs  f,c,fit  ut  fecudum 
g,  eritqs  per  ss  fep  dmi , u t a quoq;  numeret  f uel  g,fitqj  ut  f. 

Sequiturqs  per  fecunda  partem  20  eiufdem,  ut  g numeret  b, 
fitqt  ut  fecundu  h.  Vt  prius  igitur^  numerabit  g uel  h,8£  fit  . 
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ut  numeret  g>  h ergo  per  fecudam  partem  2»  numerabit  a.  Si  itaqs  h non  eft  aqualis  a, 
Jion  erit  a primus. Quod  eft  contra  hvpothefin.Si  ante  atqualis,eritunufquifq5nume 
'Toru  g,f ,e,  aliquis  ex  a,b,c,d,  per  pramiilam  quoties  oportet  aflumpta.  Non  eft  igitur 
e diuerfus  ab  eis,  quod  eft  etia  contra hypothefin . Itaqj  conftat  uerum  efle  quod  pro/ 
ponitur-  EucU.cxZ.nmb.  Theorema  it  propofitio  13 

Si  ab  unicate  quotlibet  numeri  ordinarim  proportionales  fuerint,  qui 
'nero  poft  unitatem  primus  fuerit,maximum  nullus  alius  metietur  prster 
prsexiftcntcs  in  proportionalibus  numeris. 

THEON  cx  Zamberto.  Sint  ab  unitate  quotlibet  numeri  continue  proportionales  x,fi,  y,J,  qui  uero  pofl 
unitatem, fk  primus , boc  eft  x. Dico  quod  maximum  eorum  / nullus  alius  metietur  frater  ipfos  x£,t,  si  enim  pof/ 
flbile,metiatur  ipfum  i,cT  i nulli  ipforam  «,?,*, /,/lt  idem,manifefium  quod  1 primus  non  eji.  Si  entm  % primus  eft , 
CT  ipfum  t metitur,  y ipfum  x me/ 

tietur primum  exiftcntem.eidcm  non  J — 

idem  exiftens , quod  eft  impoftibile.  

Igitur  t primus  non  eft . Compofttus  e 

igitur.  Omnis  autem  compofttus  nui  » 

merusjfttb  alicuius  primirnenfuram  <f ......i t 

cadit.  Dico  qiettm  nullus  alius  me/  7 .... . 

tietur  prsterx.  Si  en:m  aliquis  alius  & 

primus  ipfum  t metitur,  & s ipfum  f «... 
metitur, & ipfe  igitur  ipfum  J mede/  . 

Uur : quare  y ipfum  « metietur  pri/  unitas 

mum  exiftentem, cum  ei  non  ftt  idem, quod  eft  impoffibile.lptur  x ipfum » metitur.  Et  quoniam  1 ipfum  J metitur, 
metiatur  ipfum  peri.  Dico  quod  1 nulli  ipforum  x,e,y,eft  idem,  si  enim  { alicui  ipforum  *,$,?,  eft  idem,  ff  mebtur 
ipfum  J per  t, unus  igitur  ipforum  x.S.r,  metitur  ipfum  Jpert.fci  unus  ipforum  x,e,r,ipfum  / metitur  per  aliquem 
ipforum  x,e,r, igitur  1 uni  ipforum  x,fi,r,cft  idem,  quod  non  fuppomtur.Jgitur  1 uni  ipforum  a,  (,  r,  non  eft  idem. 
Similiter  iam  oftendemus  quod  « ipfum  j metitur, offendentes  rurfus  quod  { non  eft  primus.  Si  enim  eft  primus.y 
metitur  ipftm  J,y  ipfum  « metitur  primum  exiftentem  non  exiftens  ei  idem, quod  eft  impoftibile.  Igitur  { non  efl 
primus.  Compofttus  igitif  r,CT  perinde  eum  aliquis  primus  metietur.  D ico  quod  eum  nullus  alius  primus  metietur 
p pater  x.  si  enim  aliquis  alius  primus  ipfum  { metitur jtt  l ipfum  t metitur,  y ille  igitur  ipfum  J metietur,  quare 
y ipfum  x metietur  primum  exiftentem , cum  ei  nen  ftt  idem , quod  eft  impoftibile . igitur  x ipfum  ! metitur . Et 
quoniam , ipfum  S metitur  per  i.ipfe  igitur  t ipfum  ( multiplicans.ipfum  effecit  J.  Scii  y x ipfum  r multiplicans, 
ipfum  f fceinqui  igitur  ex  a,r,ei  qui  cx  i,{,eft  squalisiproportionaliter  igitur  eft  ficut  xadt.ftc  \ad  r.  At  x ipfuns 
« metitur ,& ; igitur  ipfum  t mctitur.metiatur  ipfum  per  M.ftmilitcr  oftendemus  quod  ipfe  t nulli  ip foru  «,ff,e/l  idem 
& quod  cum  metitur  ipfe  «.Et  quoniam  t ipfum  r metitur  per  »,igit«r«  ipfum  i multiplicans  ipfum  fecit  r.fed  ff  « 
ipfum  S multiplicas, ipfum  fecit  y.qui  igitur  ex  «,?,  «i  qui  ex  l,n,tft  aqualisiproportionaliter  igitur  eft  ficut  x ad  {, 
fle  h ad  f -.metietur  autem  « ipfum  i,met:tur  igitur  d*  ipfum  fi,metiatur  ipfum  per  e.S  imihter  iam  oftendemus  quod 
ipft  x non  eft  i idem-.ff  quoniam  t ipfum  e metitur  per  eas  qua  in  t funt  unitates.igitur  t ipfum  1 multiplicas  ipfum 
effecit  (>■  Sed  « feipfum  multiplicans,ipfum  fi  fedt.Qjsi  ex  t,/, igitur, ei  qui  cx  « quadrato  eft  squalis.  Eft  igitur 
ficut  t ad  uiftc  x ad  s.metiur autem  x ipfum  a, metitur  igitur  ff  a ipfum  x primum  exiftentem,  non  exiftens  ei  idem, 
quod  obfuidit  eft.  igitur  ipftm  moximu  alter  numerus  non  metietur  prster  ipfos  a, e, t, quod  oportuit  oftendere. 

Eucli.  ex  camp.  Propofitio  14 

14.  ipjiM}  1 propofitus  fuerit  numerus,  minimus  quem  numerat  primi  af/ 
jlljsgO  fignati,  non  numerabit  eum  aliquis  numerus  primus  prster  il' 
los  aflignatos. 

campanvs.  Sitaminimus  numerus  numeratus  * ■■"■■“»uumu»mnuuu 
a numeris  primis  qui  funt  b,c,d.  Dico  q>  alius  primus 
prxter  eos  non  numerabit  a-Sin  aurem.fit  e primus  nu  . 

merans  cum  fecundum  frquiaergo  quilibet  numeroru  n 

b,c,d,numerat  a productum  ex  e in  f,eft  autem  quilibet  1 

eorum  primus,fequitur  ex  m feprimi,ut  quilibet  eorum  numeret  e uel  f,  fed  e nullus 
numerat  cum  ftt  primus : quilibet  ergo  eorum  numerac  f,cum  itaque  fit  f minor  a,  ut/ 
pote  qui  numerat  eum  fecundum  e , non  erit  a minimus  numeratus  ab  illis , quod  eft 
inconueniens. 


Eitcli.c* 
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Eucli.ex  zamb.  Theorema  14  Propofitio  «+ 

Si  minimum  numerum  primi  numeri  menii  fuerint,  nullus  alius  pru 
mus  numerus  ipfum  metietur  prster  eos  qui  in  principio  metiuntur. 

THEON  ex  Zamberto.  Minimus  enim  quem  ipfl  Apprimi  metiuntur, fit  x.  Dico  quod  ipfum  « nullus 
alius  primus  numerus  metietur,  prxter  fi,y,  A fi  enim  pofiibile, 

metiatur  eum  primus  numerus  t,  € nulli  ipforu  fi.yj.tfio  idem,  « „„ 

E»  quoniam » ipfum  x metitur,  ipfum  metiatur  per  {-.  ipfe  igitur » fi  . . 
ipfum  1 multiplicans, ipfum  effecit  «.Et  ipfum  «.primi  numeri  fi,  y , . . 
y,f,  metiuntur : /1  autem  bini  numeri  fefe  inutcem  multiplicantes  J ......  . 

fecerint  aliquem,  faBum  uero  ex  eis  metiatur  aliquis  primus  nw  t 

merus, & unum  eorum  qui  in  principio  metietur  (per  n feptimi)  i 

ipfi  igitur  fi, yj, unum  ipforum  t,{,metientur.ipfum  autem « non 

metientur,  nam  1 primas  eft,cr  nulli  ipforum  C,y,J,efl  idem-.ipfum  igitur \l  metiuntur  minorem  exiflentem  ipfot, 
quod  eft  impoflikile.  mm  xfupponitur  minimus  quem  ipfi  fi, y,/, metiuntur,  ipfum  igitur  «>  numerus  primus  rm 
metietur  pr teter  fi,  y,  f,  quod  oportuit  demon jlrare. 

H$cdecimaquintafequensex  Campano  propofitio, 
nullam  in  Zamberto  refpondentem  habet. 

Eucli.ex  camp.  propofltio  1; 

F|§pnP*l  I quotlibct  numeri  continue  proportionales  fecundum  fuam 
proportionem  fuerint  minimi,quicunq$  aliquem  illorum  nu/ 
merat,  alteri  terminorum  illius  proportionis  erit  comenfura/ 

campanvs.  Sinta,  a 

b,c,d,c,c5tinuepropor/  b ; 

tionales  8C  minimi  fecun  e 

dum  proportione f ad  g d 

qui  fint  in  fua  proportio  e................ 

ne  minimi,  SC  po  natur  h k 

numerare  c.Dico  q>  h eft  i 

comenfurabilisfuelg,fu  

tnatur  enim  ineade  pro  t» 


portione  quatuor  mini'  p ...  > 

mi,quifuutk,l,m,n,con  q 

ftat  autem  ex 2 oftaui,  r 

exfinmfitc,alioquicon  f . . g. . . h ........ . 

tingeret  effe  minus  mini 

mo,quodeffenonpoteft.  Itaqs  per  correlarium  »s  feptimi,erithcomenfurabilisfueI 
m,quod  fi  ficonftat  propofitumffi  autem  m, fumantur  in  eadem  proportione  tres  mi/ 
nimi  qui  fint  p,q>r,eritqj  ex  2 octaui.ut  m fiat  ex  f in  r,  ne  minus  minimo  aliquid  elfe  co 
gamur  concedere : quare  per  prxdiclum  correlarium  h eftcomenfurabilis  f uel  r,fed 
no  erat  f,fic  enim  conflabat  propofitutcomenfurabilis  igitur  eft  r, qui  cum  ex  2 oclaui, 
fiat  ex  g in  fe , fequitur  ex  dicto  correiario.  ut  h fit  comenfurabilis  g , quod  eft  propo/ 
Eucli.ex  Camp.  Propofitio  1 6 

t numeri  quotlibct  continue  proportionales  in  fua  pro 
le  minimi,  quilibet  eorum  ad  compofitum  ex  reliquis 
effe  neceffario  comprobarur. 

a n v s.  Sint  a,  b,  c,  continue  proportionales  8t  minimi : dico 
compofitum  ex  a,b,c,primtm  effe  ad  d-Si  enim  non.ahquis  numerus  qui  fit  e.compo/ 
fitum  ex  a,b,c,numerabit  S l d,per  prsmiffam  igitur  erit  e.comunicans  alteri  termino/ 
rum  illius  proportionis  qui  funt  f 8C  g,erit  itatp  numerus  aliquis  numerans  e,8C alteru 

duorum 
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duo  ru  f,g,qui  fit  h : quia  ergo  h numerat  e, numerabit  d,  8i  comp  ofitu  ex  a,b,c,Si  quia 
numerat  f uel  g,quorum  uterque  numerat  utruncp  mediorum>&  fimpliciter  omnes  fi 
plures  duobus  fint,ex » ocia' 
ui,fequiturucipfenumeretb  n ........ . 

ty  c.  ergo  & a,  quia  numerat  b 

totum a,b, c, non funt igitur  c.. • . 

a5idcotrafeprimi.quodeft  d 

taconueniens  per  5 ocftaui.  4 b c 

Similiter quoqs  conftabit,  4 b ...d 

compofitu  ex  a;b,d, primum  c i 1 

efiead  c-Si  enim  ut  prius  c nu  f . . 
merat  ambos , fequitur  per  g . . . 

prsemifiam.ut  aliquis  nume/  b i ■ 

rus  quia  etiam  fit  h,  numeret 

e 8i alterum  duorum  f,g,itaq5  h numerat  c,8C  cotum  a,b,d,fed  Sib,cum  utraqs  radicum 
numeret  omnes  mediosrigitur  8i  compofitum  ex  a Si  d.  Et  quia  necefiario  numerat  al 
terum  duorum  a.d,cum  numeret  alterum  duorum  f,  g,  numerabit  Si  reliquum . Non 
furit  igitur  a 8i  d contra  fe  primi.  Si  ita  idem  ut  prius. 

Campani  annotationes-  Demonftrant  autem  idem  aliter  de  * . 

tribus  cotinue  proportionalibus  Si  minimis  fine  adminiculo  prx  b 

miflar.probant  enim  ex  quibufq?  duobus  compofitu  primum  effe  e 

ad  reliquum.  Sintitaqi  tres  continue  proportionales  Si  minimi  a,  <*....£> 

b:c,quorum termini dSie: dico tunccompofituexa8ib,primum  c.... 

efiead  c,8icompofitumexbSic,ada,itemcpexa8ic^db.  Manife/  b c..... , 

ftumenimeftexfecudooc1aui,quodexdinfe,fita,8iine,fitb,8iex  <t . . . . 

einfe,c,8iexiifeptimi,q>dSiefuntcontrafeprimi.lcacpexprima  d . . 

parte  t9  eiufdem.erit  totus  d e primus  ad  utrunqi  eorumiquia  igi/  e . . . 

tur  uter tp  numerorum  d er  d e primus  eft  ad  e,  erit  per  « eiufdem  d . . e . . ; 

qui  ex  d in  d e produci tur(8i  ipfe  eft  compofitus  ex  a Si  b)  primus 

ad  e : fequitur  ergo  per  eiufdem  ut  etiam  copofitus  ex  a Si  b fit  primus  ad  c,  fi  t enim 

c ex  e in  fe,fimili  quocpdemoftratione  probabis  compofitu  ex  b & c primum  efie  ad  a. 

At  uero  compofitum  ex  a 8i  c,primum  efie  ad  b,fic  habeto.  Cum  fit  enim  uterqiduo 
rum  d 8i  e primus  ad  totu  d e,  erit  per  v feptimi,  qui  ex  d in  e pro/ 
ducitur  (Si  ipfe  eftb)  primus  ad  d e,itaqs  per eiufdem  qui  ex  d e 4 . . . . 

infeprouenit(8iipfeeftquicomponiturexa8icSiduplob)pri'  f> 

mus  erit  ad  bifequitut  ergo  compofitu  ex  a Si  c primum  efie  ad  b,  c 

neceiTe  enim  eft  utexduobus  compofitus  cum  primus  fuerit  ad  4 ....c ......... 

tinum  eorumex  quibus  componitur, fit  primus  ad  reliquu : de/  b 

monftratum autem  efthocfupra*?  feptimi.  Oportetautem  ftabi  d . . 

lire  ad  robur  iftiusdemonftrationis  compofitu  ex  aSib  produci  e . . . 

exdincompofitumexdSie,fuppofito  quod  ex  d in  ie  fit  a er  ex  d..  e.. 

eodemine,b,itemqi  quodexdeinfe  producatur  compofitum 

ex  a Si  cor  duplo  b,fuppofito  eo  quod  prius.8i  quod  ex  e in  fe  fitc.  Huius  i tacp  gratia 

proponimus  hatcdemonftranda. 

, Quod  fit  ex  dudtu  unius  numeri  in  quotIibct,tan tum  eft  quantu  quod 
ex  dudtu  eiufdem  in  compofitum  ex  illis. 

Idem  proponit  prima  fecudi  de  lineis.  Sit  enim  4 . . 

utexainbSiincSiind.proueniante8CfSig  Dfr  b...  c....  4.,.., 

co  quod  ex  a in  compofitum  ex  b Si  cSid,proue/  e......  f g ‘. 

nit  compofitu  ex  e 8i  f&g.  Sequitur  enim  ex  con  a . . 

uerfione  diffinitionis  eius  quodmultiplicatur,ut  b ...  c....  d 

totaparsficb,e,totac,f,fedSidtocag,quotacft  c f g 

unitas  a;per  s itaque  feptimi,totaquoc£  pars  erit 

uompofitus  exbSic8id,c6pofitiexe8if8ig,quotaeftunicasa,ergo  per  diffinitione 
exain  compofitum  ex  b 6i  c Si  d,fit  compofitus  ex  e Si  f 8i  g,quod  eft  propoli  cum. 

i Quod  fitexduftu  quodibet  numerorum  in  unum.zquum  eft  ei  quod 

u fu  ex 
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fit  ex  compofito  eorum  in  eundem.  *•••  e.... 

Hoc  eft  conuerfum  eius  quod  mododemon/  e f ' 4;  e 

ftratumeft.  Vtfiexb«c&dma,fiante3£f8£g,  [>***"*  j 

fiet  quoqj  compoficus  ex  his  ex  illorum  compo/ 

fitoineundem,quodexi7feptimi,erprsmon/  e. f.'.!.....  g..... 

ftraco  facile  concluditur.  * 

? Quod  fit  ex  dudlu  quotlibet  numeroru  in  quotlibet  alios,  «quum  eft 
ei  quod  fit  cx  compofito  horum  in  compofitum  illorum. 

V t fi  a,b,c, multiplicent  d,e,f,  quilibet  quemlibet,  iun/ 
ganturaj  producl:a,dico  aggregatum  ex  productis  efle  a . . b ...  e .... 

squaleproducloexcompofitoexa8£b8£c,incompo/  d....  t f 

fitumexdere8Cf.Eftenimperprsmi(Tamquodfitex  ,<t. 

compofito  ex  a,  b,c,  in  d,  quantum  quod  ex  fingulis  in  d....e f 

illum  d,  fic  8£  in  e St  in  f : ex  compofito  autem  horum  a, 

b,c>in  quemlibet  illorum  d,e,f,per  ante  prsmiflam  fit  quantum  ex  compofito  in  com/ 
pofitum,  itacp  confiat  propofitum. 

4-  Numero  in  quotlibet  partes  diuifo,  tantu  eft  quod  fit  ex  toto  eo  in  fe, 
quantum  quod  ex  eo  in  omnes  fuas  partes. 

ldemproponitfecundafecundidelineis.Vtfiadiuidaturinb,  b..c...d..,. 
StcStd,  dico  quod  tantum  fit  ex  a in  fe,  quantum  in  omnes  illos  c 

b, c,d : pofito  enim  e squali  a, confiat  ex  prima  harum  incidentiu 

tantum  fieri  ex  e in  a , quantum  in  omnes  partes  a , fed  per  conceptionem  ex  e in  a fit 
quantum  ex  a in  fe,  er  ex  e in  partes  a,  quantum  ex  a in  eafdem . Manifeftum  ergo  eft, 
uerum  efle  quod  dicitur. 

f Numero  in  duo  diuifo.quod  fit  ex  toto  in  alterum  diuidentiu.tantutn 
eft  quantum  quod  ex  eodem  in  fe  & in  alterum. 

Idem  proponit  tertia  fecundi  delineis . Sit  enim  adiuifus  in  b 8t  c,  a 

dicotantumfieriexainc,quantumexcinfe3iinb.Namquodexa  b e. .. 

in  c, eft  quantum  quodexcina,peri7  feptimi.Sumpto  itaq>  d squali  d . . . 

c. erit  a in  c,quanrum  d in  a . At  per  primam  harum, d in  a, eft  quantu 

in  b 8t  c.Quia  ergo  dinaStinbfitin  c,eft  quantum  c in  a SCinb&infe  propter  squali/ 
tatem  c 8id,  confiat  propofitum. 

6 Numero  in  duo  diuifo,  quod  ex  dutftu  totius  in  fe,  eft  quantum  quod 
ex  ductu  utriufq;  diuidentium  in  fe  8£  alterius  eorum  bis  in  alterum. 

idem  proponit  quarta  fecundi  de  lineis-  vt  fi  a diuidatur  in  b 81  c,dico  tantum  fieri 
ex  a in  fe,  quantum  ex  b in  fe  8C  c in  fe,  & ex  b bis  in  c . Eft  enim  per  * 
harum,quod  ex  a in  fe, quantu  quod  ex  eo  in  b SJ  in  c:  ex  eo  aute  in  a 

b,per  prsmiflam  eft  quantu  exbinfe8iinc,atexainc,pereande  b ......  e .. . 

eft  quantum  ex  cin  fe&inb-Et  quia  ex  c in  b tantum  eft.quantum 
ex  b in  c per  b feptimi.liquet  uerum  efle  quod  proponitur.  - 

7 Numero  per  duo  «qualia  duoqi  insqualia  diuifo , quod  fit  ex  maiori 
in«qualium  in  minorem  cum  quadrato  intermedij  «quum  eft  quadrato 
medietatis  totius. 

Idem  proponit  de  lineis  i fecundi  • Vt  fi  a b diuidatur  in  a e ...  d ...  b 

duos  numeros  squales,  qui  fint  a c er  c b , itemq?  in  duos 

.insquales,  quorum  fit  maior  ad,  S£  minor  db,  dico  quod  illud  quod  fit  ex  toto  ad  in 
, d b cum  quadrato  c d,  squale  eft  quadrato  c b . Per  prsmiflam  enim,quadratum  c b 
eft  squale  quadrato  cd  3t  quadrato  d b er  ei  quod  fit  ex  b d in  c d bis . Sed  ex  b d in  fe 
SIincd  tantum  fit , quantum  in  c b per  primam  harum , 8i  ideo  quantum  in  a c . Itacp 
ex  b d in  fe  8£  in  c d bis,  quantum  ex  ipfo  b d in  a d : per  eandem  igitur,quadratum  c b 
fuperat  id  quod  fit  ex  b d in  a d in  quadrato  c d, confiat  ergo  propofitum. 


Cum 
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* Cum  fuerit  numerus  in  duo  aqualia  diuifuS , eiqj  alius  numerus  ad/ 

iundus,  quod  fit  ex  dudu  totius  compofiti  in  adiunduro  cum  quadrato 
tnedietaris,aquum  eft  quadrato  compofiti  ex  dimidio  &adiundo. 

Idem  proponit  e fecundi  de  lineis.  Sit  enim  ab  diuifus 

In  duos  squales  numeros,  qui  fint  a c er  c b , addaturqs  ei  <t ....  c ....  & d 

numerus  b d.-dico  illud  quod  fit  ex  toto  a d in  d b,  cu  qua/ 

drato  bc,e(Ie  squale  quadrato  cd.  Eft  enim  ex  s harum,quadratumcd  squale  qua/ 
drato  d b St  quadrato  b c.  St  ei  quod  fit  ex  d b in  b c bis . Sed  per  primam  harum,  ex  b 
d in  fe  8i  in  b c bis,eft  quantum  ex  b d in  d a,funt  enim  a c Si  c b,squales.ita<£  quadra/ 
tum  c d fuperat  id  quod  fit  ex  b d in  d ajn  quadrato  cb,quod  eft  propofitum. 

9 Cum  numerus  in  duo  diuiditur,quod  fit  ex  toto  in  fe  cum  eo  quod  ex 
altero  diuidentium  in  fe,  eft  xquum  ei  quod  ex  toto  in  eundem  bis  cum 
eo  quod  ex  altero  in  fe. 

Idemproponit  7 fecundidelineis.Sitenimnumerusadiuifus  <t 

in  b 8id:dico  quadratum  a cum  quadrato  d,  tantum  effe  quantu  b . d . . • . 

quod  fit  ex  a in  d bis  cum  quadrato  b.  Conftac  quidem  ex  « ha/ 
rum  quod  quadratum  a tantum  eft,quantum  quadratum  d St  quadratum  b St  quod 
fit  ex  d in  b bis . Itaq;  quadratum  a cum  quadrato  d,  tantum  eft  quantum  quod  ex  d 
bis  in  fe  St  bis  in  b cum  quadrato  b.Sed  ex  d bis  in  fe  St  bis  in  b,fit  quantum  ex  d bis  in 

a,  per  primam  harum : ergo  quod  fit  ex  d bis  in  a cum  quadrato  b,  eft  quantum  qua/ 
dratum  a cum  quadrato  d,  quare  patet  propofitum. 

10  Cum  fuerit  numerus  in  duo  diuifus, eiqj  additus  squalis  uni  diuiden 
tium,quadratum  totius  compofiti  squum  eft  quadruplo  eius  quod  fit  ex 
priori  in  additum  cum  quadrato  alterius, 

Idemproponits  fecundidelineis.Sitnumerusabdiui/  n . . .e b d 

fus  m a c er  c b , cui  addatur  b d , qui  ponatur  squalis  c b. 

Dico  quadratum  a d tantum  efle,quantu  eft  id  quod  fit  ex  a b in  b d quater  cum  qua/ 
drato  ac.  Eft  namq>  ex  s harum,quadratum  a d,  squum  quadrato  a b St  quadrato  b 
d,  8t  ei  quod  fit  ex  a b in  b d bis . Et  quia  quadratum  b d eft  squale  quadrato  c b , erit 
quadratum  a d squale  quadrato  a b St  quadrato  c b , St  ei  quod  fit  ex  a b in  b d bis. 
Per  prsmiflam  autem,  eft  quadratum  a b cum  quadrato  c b , quantum  quadratum  a 
c cum  eo  quod  fit  ex  a b in  b c bis . Itaq;  quadratum  a d tantum  eft  quantum  quod  ex 
a b in  b d bis.8t  ex  a b in  b c bis,  cum  quadrato  a c . Et  quia  ex  a b in  b c tantu  fit  quan/ 
tum  in  b d,conftat  uerum  effe  quod  propofitum  eft. 

o Cum  fuerit  numerus  in  duo  squalia  duoqj  insqualia  diuifus,quadra/ 
ta  amborum  inxqualium  pariter  accepta,  duplum  funt  quadrato  medie/ 
tatis  8i  quadrato  eius  quo  maior  portio  excedit  minorem  pariter  acceptis. 

Idem  proponit  9 fecundi  de  lineis . Sit  enim  a b diuifus  per  duos  squales  qui  fint  a 
c 8£cb,8i  per  duos  insquales  quifintad8id  b ■ Dico  quod 

quadrata  duorum  numerorum  ad  er  db  pariter  accepta,  < c . . . d . . . b 

funt  duplum  duobus  quadratis  duorum  numerorum  ac 

St  cd  pariter  acceptis.  Eftenim  per  6 harum,  quadratum  a d,quantum  quadratum  a 
c S£  quadratum  cd.  Si  duplum  cius  quodfitexacincd.Quiaautemaceftsqualisc 

b,  erit  quadratum  ad  quantum  quadratum  b c St  quadratu  cd  St  duplum  eius  qued 
fit  ex  b c in  cd . Itacp  quadratum  a deum  quadrato  b d,funt  quantum  quadratum  b 
c 8t  quadratum  cd  Si  duplum  eius  quod  fit  ex  b cin  cd,er  quadratum  b d . Duplum 
autem  eius  quod  fit  exbcincd  cum  quadrato  bd,  eft  squale  quadrato  beer  qua/ 
drato  cd  per  9 harum.Ergo  quadrata  duorum  numerorum  a d St  d b,funt  quantum 
quadrata  duorum  numerorum  b c <y  c d duplicata . Et  quia  b c cr  c a funt  squales, 
patet  propofitum. 


u & 
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a Cum  fuerit  numerus  in  duo  aqua  diuifus,  aliuscp  adiundtus,  quadra/ 
tum  totius  compotiri  cum  quadrato  adiunfti, duplum  funt  ad  quadratu 
medietatis  ipfius  cum  quadrato  compotiti  ex  medietate  8Cadiundlo. 

idemproponit  i»  fecundi  de  lineis.  Sit  enim  numerus  ab  diuifus  in  duos  squales 
a c er  c b,fitcp  fibi  adiunctus  uumerus  b d:dico  quadratum  a d cum  quadrato  b d»du/ 
pium  eife  ad  quadratum  a c cum  quadrato  c d.  Cum  fit  enim 
numerus  cd  in  duo  diuifus  jfibiqp  fit  ac  additus  squalis  uni  a ....  e ...  .b ...  i 
diuidentium,eric  per  i»  harum,quadratum  a d quantu  quod 
fit  ex  cd  in  c a quater, cum  quadrato  bd.Quiauero  ac  eft  squalis  cb.erit  quadratura 
ad  quantu  quod  fit  ex  d c in  cb  quater.cum  quadrato  bd . rtacp  quadratum  ad  cum 
quadrato  b d,  erit  quantu  quod  fit  ex  d c in  c b quater,  cum  duplo  quadrati  b d . Hoc 
autem  per  ‘9  harum,  duplum  eft  ad  quadratum  c d cum  quadrato  cb . Cum  igitur  fit 
quadratum  cb  squale  quadrato  a c,conftatpropofitum. 

» Numerum  aliquem  ita  diuidere,ut  quod  fub  toto  SI  una  eius  portione 
continetur  squum  fit  quadrato  alterius,eft  impotlibile. 

Quod  ii  fecundi  proponitfaciendum  in  lineis, demonftrathoc  impoffibile efTe  in 
numeris.Sit  enim  quilibet  numerus,a  b.  Dico  impoffibile  efTe  ipfum  fic  diuidi,ut  pro/ 
ponitur : fic  enim  diuideretur  feeundum  proportione 

habentem  medium  8C  duo  extrema,  ut  patet  ex  diffini/  i ......  c . . . . e . . d . .b 

tione  St  i»  feptimi . si  autem  poteft,  diuidatur  in  c,  fitqi 

a b ad  b c,ficu  t b c ad  c a : erit  itaque  a c minor  c b,  detrahatur  igitur  ab  eo  squalis  fibi 
qui  fitc  d,quia  igitur  eft  proportio  totius  a b ad  totu  b c,ficut  b c detracti  ab  a b ad  c d 
detracTtu  ab  b c,erit  eadem  a c refrdui  a b ad  b d refiduu  b c,quare  b c ad  c d,  ficut  c d ad 
d b,erit  igitur  c d, maior  d b.  Detratto  itacp  dedecdutfitde  squalis  d b,erit  etia  pro/ 
portio  b c ad  c d,ficut  c d ad  d e, quare  fic  d b refidui  c b.ad  c e refiduum  c d : poteft  igi/ 
turee  detrahi  abed,nonerit  itaque  finis iftius  detraftionis, quodeftimpoffibil£ 
Nunc  ad  propofitum  reuertamur. 

Eucli.  cx  z amb.  Theorema  15  Propofuio  15 


if  Si  tres  numeri  continue  proportionales  fuerint  minimi,eandem  eis  ha 
bentium  rationem,bini  quilibet  compofiti  ad  reliquum  primi  erunt. 

THEON  ex  Zamber.  Sint  tres  numeri  continue  proportionales,  minimi  eandem  eis  habentium  rationem 
«,  0,  y.  Dico  quod  ipforum  «,  0,  y,  b:ni  quilibet  compoflti,  ad  reliquum  primi  funt.fcilicet « 0 ad  y,  cr  0 y ad  x, 
er  «yadfi.  a /fumantur  (per  st  feptimi)  bini  minimi  numeri  eandem  enim  ip/fr«, e, yjiabentium  rationem, pnt% 
manifefhtm  iam  eji  quod  St feipfum  multiplicans,  ipfum 

effecit «,  er  ipfum  t,{,  multiplicans,  ipfum  C fecit,  cr  infuper  *t  * 0. 

feipfum  multiplicans,  ipfum  effecit  y.  Et  quoniam  ipfi  St,t(,  mi/  y . . . . . 

nimi  funt, primi  adinuicem  funt  (per  i*  feptimi.)  Si  autem  bini  nu  0 i.  r.... 

tueri  primi  adinuicem  fuerint,  c uterque  ftmulad  alterum pri/  u ........  . 

mus  cj)  (per  5 • feptimi. ) igitur  St,  ad  utrimque  ipforum  St,t{,  y 

primus  ejl.  sed  & St  ad  t i primus  ejl.lpfi  igitur  S{,St*id  ipfum  0... 

t / primi  funt.tr  qui  ex  S i,S  t, igitur, ad  t{  (per  16  feptimi)  pri/  S ...  t ....  1 

mus  ell.  si  uero  bini  numeri  primi  fuerint  adinuicem,  qui  ex  uno 

eorum  gignitur  ad  reliquum  primus  ejl  (per  17  feptimi)  quare  qui  exSfSt^tdeum  qui  efl  ex  t i,  primus  cff.  sed 
qui  ex  IS,  St,  eft  qui  ex  St  una  cum  eo  qui  exSt.tl,  (fert  fecundi.)  Qui  igitur  ex  S t una  cum  to  qui  ex  S 1, 
tl.adeumquiexti  primus  ejl.  e jl  aute  qui  ix  S t, 

ipfe  x,qui  uero  ex  S «,1 1,  ipfe  0,<Jm'  aute  ex  t i,ejl  y.  Si  enim  qua  ex  St  una  cum  eo  qu <e  ex  1 1,0"  qui  fub  St, 
lpft  xj,,igitur  copofhi.ad  y primifunt.similiter  ojle  tt.noneffent  primi,  cum  cominus  dimer, fio  metiatur  com/ 
demus  quod  ipfifi,  y,  ad  x primi.  D ico  iam  quod  pofitum.non  erunt  qui  ex  St,  t {jma  cum  eo  qui  fub  S 1,1  /. 
ipjt  x,y,  ad  0 primi  funt : nam  quoniaSl  ad  utrunef  & qui  fub  St, t f, primi.  At  iterum  cum  communis  dimenflo 
ipforu  S i, . /, primus  ejl,  S qui  ergo  exS{,ad  eum  metiatur  ff  compoptu,  nen  erunt  qui  exSt.t  ijuna  cum  eo 
qui  fub  St.t  ierimus  ejl.  Sed  ei  qui  ex  SI,  aquales  quifubSt.t  ibis.tS'  qui  fub  S »,1  adinuicem  primi,  cuius 
funt  qui  exSt.t  funa  cum  eo  qui  bis  ejl  fub  / •,«  l<  contrurim  tfi  ojlcnfum. 
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Ei  qui  ex/  i,s  t, igitur  mitt  cum  ijs  qui  bis  fub  / t,i  s.ad  cum  qui  fub  / t,i  {.primi  funt.  D iuidendo  quo%  qui  ex /h 
$ tjMA  cum  eo  qui  fub  / b primi  funi  ad  eum  qui  fub  / t*  (.  l tifuper  diuidendojpu  ex  / » ,t  {,  ad  eum  qui  fub  / 
{.primifunt.  e/?  autem  qui  ex /t,  ipfe  «,  qui  cx , b ipfe  r.  quiucrofub/i,*{,ipf'li-  Ip fiergou.r.contpofiti, 
ad  fi  primi  funt,quod  ojlcnderc  oportuit. 

Eucli.ex  camp.  propofkio  n 

I fuerint  duo  numeri  contra  fe  primi,  quantus  eft  primus  eo' 
rum  ad  fecundum,  tantum  ede  fecundum  ad  tertium  quem/ 
quam  impodibile  eft. 

campanvs.  Sint  a er  b contra  fe  primi,  e i 

dicoimpoifibileeflfoaliquemeisincontinuaproportiona/  b .... . 
litate  adiungi . Si  enim  p oteft,  fit  c,  quia  igitur  a ad  b,  ficut  b «... 
ad  c,  funt  autem  a er  b in  fua  proportione  minimi  pensfc/ 
p timi,  fequitur  per  u eiufdem,  u t a numeret  b,  qui  cum  etiam  numeret  fe , non  erunt  a 
££  b contra  fe  primLquod  eft  contrarium  pofitioni. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  16  Propofkio  16 

,<r  Si  bini  numeri  primi  adinuicem  fuerint.non  erit  ficutprimus  ad  fecun 
dum.fic  fecundus  ad  aliquem  alium. 

T H E O N ex  zamber.  Bini  enim  numeri  u,fi,  primi  fmt  adinuicem.  7 i --  i 

Dico  quod  non  efl  ficut « ad  fi,  fic  fi  ad  aliquem  alium  -si  enim  pofibilc,  fit  fi 

ficut  cc  ad  fi,  fle  fi  ad  r.  ipfi  aute  tc, fi, primi  funtiprimi  autem  dT  minimi(per  et 

y feptimi)  minimi  uero , metiuntur  eandem  ratidnem  habentes , aqualitcr 

(perii  feptimi)  antecedens  antecedentem  tyfequens  fequentem : metitur  igitur  a ipfum  fi, antecedens  anteceden/ 
tcm-.mctitur  autem  er  feipfum.igitur  * ipfos  «,fi,  metitur  primos  adinuicem  exiflentcs,quod  eft  abfurdumjton  efl 
igitur  ficut » ad  fi, fic  fi  ad  7, quod  ojlendcrroportebat. 

Eucli.ex  Camp.  Propofitio  is 

iS  ISIflPil  I quotlibet  numeroru  continueproportionalium  duo  extremi 
fuerint  contra  fe  primi,quantus  eft  primus  ad  fecundum, tan/ 
tum  ede  ultimum  ad  aliquem  alium  eft  impodibile. 
campanvs.  Sint  a,  b,c,  continue  proportionales,  fintq;  a 8£ccon/ 
tra  fe  primi:  dico  quod  in  eadem  proportione  non  poteft 

eis  adiungi  alius.  Si  enim  poteft,fitd.  Quia  igitur  eft  a ad  b d ' • 

ficut  c ad  d,erit  permutatim  a ad  c,  ficut  b ad  d,funt  autem  c 

a 8Cc,infua  proportione  minimi,  pera  feptimi,  itaq?  per  u b 

eiufdem  a numerat  b , quare  etiam  numerat  c,  numeroru  a ... . 
enim  continue  proportio  naliu,fi  primus  numerat  fecun/ 

dum.ipfe  numerat  omnes,  8£  fimpliciter  quilibet  prrecedens  quemlibet  fequentem,  at 
quia  etiam  numerat  fe,non  erunt  aSCc  contra  fe  primi, quod  eft  inconueniens. 

Eucli.ex  zamb.  Theorema  17  Propofitio  17 

*7  Si  fuerint  quotcunqj  numeri  continue  proportionales.ipforum  autem 
extremi  primi  adinuicem  fuerint,  non  erit  ficut  primus  ad  fecundum , fic 
ultimus  ad  aliquem  alium. 

THEON  cx  Zamber.  Sint  quotcunq;  numeri  continue  » •- — < 

proportionales,*,  fi,  7,  /,  ipforum  autem  extremi  a fi  flnt  primi  / 

adinuice.  Dico  quod  non  eft  ficut  * ai  S.fc/ ad  aliquem  alium.  7................ 

Si  enim  pofiibilc.efo  ficut  a ad  fi.flc /ad  1 : uicifiim  igiturCper  fi 

is  feptimi)  efl  ficut*  ad /, fic  fi  adi.  Ip  fi  autem  t,/,  primi  funt,  * 

primi  autem  minimijninimi  uero  numcri.metiuntur  eandem 

rationem  habentes  te  qualiter  (per  u feptimi)  antecedens  antecedente ,ff  fiquens  fequentem.metitur  igitur  a ipfatt 
fi,  efl  % ficut  et  ad  fi,fic  e ad  7,(y  fi  igitur  ipfum  7 metitur,  quare  ff  « ipfum  7 metitur  ■.  ZT  quoniam  cfi  ficut  Cadr, 
fic  7 ad  /.metitur  autem  S ipfum  7, metitur  igitur  CT  7 ipfum  /.Sed  a ipfum  7 metitur.quare  c T « ipfum  / metitur, 
metitur  autem  & feipfon.sgitur  a, ipfos  u,  /.metitur  primos  inuicem  exiflentes.quoi  ef  impodibile.  Nox  efl  igitur 
flati  a ad  fi, fic  / ad  aliquem  alium,  quod  oflendere  oportuit. 


Eucli.ex 


2J4.  ARITHMET.  ELEMENT.  ETClIDIf 

Eiicli.  ex  camp.  propofitio  19 

‘9  RopoGas  duobus  numeris, an  Gt  eis  tertius  continue  propor/ 

Wk  |pjp!]  tionaIis,perfcrutari. 

campanvs.  sinta&bduonumeripro/  e 

p3  pofid,uoloinquirere,an eis  poflit tertius  fub  d 1 

■ continuapropordonalitateadiungi-lgiturfi  & . . . . 

ipfifuntcontrafeprimi,impofifibileeftperi7,fiueroccm/  ....... 

pofiti,ducaturbinfe,8£proueniacc,quefianumerat,erit,  c . * 

fi  uero  non  numerat,  non  erit.  Numeret  enim  eum  fecun/  d . . 
dum  d,qui  erit  quem  quarimus  per » partem  »»  feptimi.  Sit  b . . . . 

ergo  ut  non  numeret  eum,eft  tamen  ut  a ad  b,ficb  ad  d,ita'  a 

que  quia  ex  b in  fe  fit  c , fequitur  per  primam  partem  »»  fe/  . ■ ■ 1 < 

p timi,  ut  ex  a in  d fit  idem : igitur  a numerat  c fecundum  d,  b ... . 
fed erat  pofitum  quod  non,quare fequitur impofiibile.  a . . . 

Eucli.  cx  zamb.  Theorema  is  Propofitio  is 

*s  Binis  numeris  datis , conGderare  G poflibile  eft  eis  tertium  proportio/ 
nalem  inuenire. 

Theon  cx  Zamber.  sint  bini  dati  numeri  a,  fi,  

JitpUu  ptifc*opportur.u  fcrutari.fi  ef  pojiibile  eis  tertium  inuenire  / 

proportionalem,  lam  ipfa  x,  fi, aut  funt  primi  adinuice,  aut  fi  ...  . 
non . si  quidem  igitur  primi  funt  adinuicem,  patet  (per  16  et 

noni,  quod  impfitbile  ejl  cis  inuenire  proportionalem  ter/  i J S »i  $ . . ...  I X i . . 

tium.Sed  iam  non  funt  ipfi  aji.primi  adimice,dT  fifeipfum  «'.... 

multiplicas  ipfum  efficiat  7.  lam  a aut  ipfum  7 metitur,aut  fi  ..... . 

nci  mctitur.Metiatur  prius  per  J.ipfe  igitur  a ipfum  Jmul'  a . . . . 

tiplicans,ipfum  effecit  r.SeddT  fifeipfum  multiplicans.ip/  . ■ ■ 

fum  7 effecit,  qui  cx  «,  A igitur,ci  qui  cx  fi  ejl  g qualis.  Ejl  fi 

igitur  ficutx  ad  fi.fic  fi  ad  J1  (per  fecundam  partem  19  fepti/  a , . . . 
mi.)  1 pfis  igitur  x fijertius  inuentus  ejl  As  ed  iam  non  me/ 

tiatur  x ipfum  7.  Dico  quod  ipfs  a$,  impofiibile  e/l  tertium  inuenire  proportionalem  numerum . si  enim  pofi&ile, 
imeniatur  A igitur  qui  ex  a,  A ei  eflgquus  qui  cx  fi, qui  autem  ex  fi.efl  ipfe  7.  igitur  qui  ex  x,f,gquus  ef  ipfi  7. 
Quare  x ipfum  <f  multiplicans , ipfum  effecit  7 . igitur  «,  ipfum  7 metitur  per  J.  Sed  fupponitur  etiam  non  metiri, 
quod  ef  impofiibile.  Non  ef  igitur  pofiibile  ipfis  a,fi, tertium  proportionalem  inuenire,  quando  x ipfum  7 non  met 
titur.quod  oportuit  ofendere. 

Eucli.  ex  C amp.  propofitio  i» 

Atis  tribus  numeris  continue  proportionalibus,  an  Gt  aliquis 
quartus  eis  continue  proportionalis  inquirere. 

campanvs.  Sint  continne  proportionales  a,b,c.  Volo  inquirere 
an  alius  eis  fub  continua  proportionalitate  poflit  adiungi , igitur  fi  a 8C 
cfunt  contra  feprimijimpoflibileeftper  is.  Si  autem  copofitus,  fit  d qui 
prouenit  ex  b in  c,quem  fi  numerat  a.erit,fi  uero 

non  numerat.no  erit.Numeret  enim  eum  fecun/  d > » ■ 1 

dum  e , qui  erit  quem  quajrimus  per  fecundam  e t 1 

partem»»  fepdmi.Sitergoutnonnumereteum,  c ....* ..... 

elt  tamen  uc  a ad  b.ficut  c ad  e,icacj5  quia  ex  b in  c b 

fitd,  fequitur  per  primam  partem  »•  fepdmi , ut  a 

ex  a in  e fit  idem.ergo  a numerat  d fecudum  e,fed  d ■ « 

pofitum  erat  quod  non.  idem  potes  perferu/  e. 

tari,  quodibetcontinuepropordonalibus  pro/  c 

pofids,  fi  enim  duo  extremi  finteontrafe  primi,  b 

finem  habet  intentio  per  is,  fi  autem  compofid,  a 

ducto  fecundo  in  uldmum,fi  productum  nume>  . 

rec  primus,  is  fecundum  quem  eum  nutnerat,eft  c 

quem  qusrimus  per  fecundi  partem »» feptimi,  b 

ii  autem  primus  productu  non  numerac,  nullus  «...., 

erit. 
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criCjquotlibet  enim  pofito,per  primam  partem  eiufdem  fecundum  ipfum  pofltum  nu 
merabic  primus  productum,quod  pofitum  erat  non  numerare. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  19  propojhio  19 

«9  Tribus  numeris  datis, confiderare  fi  eft  poffibile  eis  quartum  inuenire 
proportionalem. 

THEON  «2  amber.  sint  dati  tres  numeri,*  0,y,fit^*oppor'  Jttpvu 

tunu  conie8are,fi  pofiibile  eft  eis  quartum  proportionalem  inuenire.  lam  / 

ipfi  x,  g,  },aut  continue  funt  proportionales  er  eorum  extremi  x,y,funt  y . . . 

primi  adinuicem^uu  nonfunt  continue  proportionales  £ eorum  extremi  g 

primi  funt  adinuicem^tut  continue  funt  proportionales  £ eorum  extremi  * ... . 

nonfunt  adinuicem  primi,  uelneqfunt  continue  proporiionalesnetfa  eo/  . ■ , 

rum  extremi  primi  junt  adinuicem.  si  quidem  igitur  ipfi*, 0,y, conti/  t 

nue  funt  proportionales,  zr  eorum  extremi  x,y,  funt  primi  adinuicem,  g 

palet  per  17  noni, quod  eft  impoftbile  eis  quartum  proportionalem  inue/  * 

nire  numerum.  Non  fint  iam  ipfl  *,t>,y, continue  propo  rtionales, exire 

mis  rurfus  primis  exifientibus  adinuicem . Dico  quod  cr  fic  quantum  proportionalem  inuenire,  eft  impofiibile.  Si 
enim  pofiibile,inueniatur  J.Vtfit  ficui  * ad  &,fic  y ad  Jfiatty  g ad  y, fic /ad  ».Et  quoniam  eft  peut  quidem  * ad  g, 
fle  y ad  f, ficui  autem  g ad  y,fic  f ad  \,ex  squali  igitur(pcr  19  feptimi)cft  ficut « ad  y,fic  y adi.  At*.  y,primi  funt, 
primi  autem  C?  mmmi.mimmi  uero  metiuntur  eandem  rationem  habentes, antecedens  anteccdcntem,zr  fequens 
fequentem,  (per  u feptimi)  metitur  igitur  a ipfum  y,antcccdens  antecedentemtmaitur  autem  er  feipfunu igitur  * 
ipfos  x,y,  metitur  primos  adinuicem  exiflentcs,  quod  eft  impofiibile : ipfis  igitur 
«,  g,  y,  quartum  proportionalem  inuenire  eft  impofttbile.  sed  iam  rurfus  fint  ) 

ipjt  *,&,y, continue  proportionales, at  x,  y,  non  fmt  primi  adinuicem . Dico  quod 
tis  quartum  proportionalem  inuenire  eft  pofiibile . Nam  g ipfum  y multiplicans,  „ 

ipfum  ejficiat  igitur  « ipfum  <f  aut  metitur, aut  non  metitur.  Metiatur  prius  ip/ 

Juw  per  1. Igitur  x ipfum  t multiplicans, ipfum  effecit  J‘,fed£t  ipfum  y multipli  - 

cans  ipfum  <f  effecit,  igitur  qui  ex*,t,  ei  eft  squus  qui  ex  0,y,  proportionalitcr 
igitur  eft  ficut  « ad  g.pc  yadi.  ipfis  igitur  *,f>  ,y,inuentus  eft  quartus  proportio/ 
nolis  1 fcilicet . Sed  iam  non  metiatur  « ipfum  J' : dico  quod  ipfis  «,t,y,quartum  « 
proportionalem  inuenire  eft  impofitbile . si  enim  pofii bile,  inueniatur  t . igitur 
qui  ex  *,i,ei  qui  ex  £,y,eft  squalis.  Sed  qui  ex  P,y,eft  ipfe  f,  er  qui  ex  *,ijgi' 
tur  ipfi  t eft  squalis,  igitur  * ipfum  t multiplicas,ipfum  effecit  J.  igitur  * ipfum 
J1  metitur,fed  £ non  metitur,quod  eft  impopbile. igitur  ipfis  *,£,y, quartum  pro 
portionale  inuenire  numera  cfl  impoftbile,quado  a ipfum  J non  metitur,  sed  ^ 

iam  ipfi  *,£,y,ncq;  continue  fint  proportionales  ne#  eorum  extremi  adinuicem  “ 7 ‘ 

fint  primi,  &•£  ipfum  y multiplicans  ipfum  efficiat  J.  similiter  oftendetur  quod  y i J 

fi  quidem  * ipfum  / metitur, pofiMe  eft  eis  proportionale  inuenire, fi  autem  non  metitur, eft  impofibile.quod  often 
dere  oportebat.  Eucli.ex  Camp.  Propofitio  u 

Atis  quotlibet  numeris  primis,aliquem  primum  ab  eis  diuer' 
fura  effe  neceffe  eft. 

CAMPANvs.  Nihil  aliud  intenditur,  * — & c y 

nifitj  numeri  primi  fint  infiniti,  demon'  ® i °± fj.2 

ftrare.  Sint  enim  a,b,c,numeri  primi,dico  H 

effe  aliquem  primum  diuerfum  ab  eis,  fit  quidem  d f mi 

nimus  quem  numerant,cui  addita  unitate  fiatd  g,  qui  eft  primus  aut  copofitus,  fi  pri/ 
mus,conftat  propofitum,fi  compofitus,  numerat  eum  aliquis  primus,qui  fit  h,quem 
non  eft  poffibile  effe  aliquem  ex  primis  propofitis.Si  enim  effet  aliquis  eoru,cum  qui' 
libet  ipforum  numeret  d f,  ipfe  quoqi  numeraret  eundem,  at  quia  numerat  d g,  opor/ 
teret  ipfum  numerare  fg  qui  eft  unitas,  quod  eft  im poffibile.  idem  fequitur  pofito  d f 
quotlibet  numero  quem  numerant  a,b.c,quareconftatpropofitum. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  t»  propofitio  i. 

*o  Primi  numeri,plures  funt  omni  propofita  multitudine  primorum  nu/ 
merorum. 


o * 


THEON 


arithmet.  elehent.  evclidis 


THEON  ex  Zamb.  Sintpropofiti  primi  numeri  «,£,?.  Dico  quod  » .. 

fij  x,$,y,p!uresfunt  primi  numeri.Accipiatur  enim  (per  19  fcptimijmini  t» 
r»us quem ipft »J,r, metuitur, fuiy J t, addatur^ ipfi J t, unitus / i,iam t{  •»  ..ui *»»•• ••■■*•«•» 
aut  eft  primus  aut  nonjit  prius  primus, inuenti  igitur  funt  primi  numeri»,  „ 2 

£, r,  t^.pluresipfls  sed  iam  non  fit primus:  igitur  etm  aliquis  nu  „ | 

imbi  primus  metitur  (p er  14-  feptimi,)  metiatur  eum  numerus  primus  *. 

Dico  quod  > nulli  ipforii  x.fo.eft  idem.  Si  enim  » alicui  ipforii  *&r,eft  idem,  ipft  autem  a.e.r.ipfum  J 1 metiuntur, 
igitur  er  i.ipfum  i i metietur,  metitur  autem  Z?  t i,  er  reliquam  J i unitatem  metietur  * numerus  exiftens.quoi 
eft  abfurdumiigitur  » «0«  eft  idem  uni  ipforum  »,e,r,  ipfe  autem  [apponitur  er  primus,  inuenti  igitur  funt  primi 
numeri plures  propofita  multitudine  ipforum  «,S,t,ipp »£,w,quod  ofiendere  oportuit. 

Bucli.ex  camp.  Propofltio  21 

ll-  I coaceruentur  quotlibet  numeri  pares,totus  quoqj  ab  eis  coa' 

ceruatus  erit  par. 

|PSjSW^pj|  campanvs.  Sit  quifqmumeroru  a,b  ,c,par-  a ..  b....  c...... 

Dico  ex  eis  compofitum,  efle  parem : habet  enim 
ex  conuerfione diffinitionis  quifq$eorum,medietatem:fintergo  eorum 
medietates  d,e,f,  quia  igitur  ficut  a ad  d,fic  b ad  e,8t  c ad  f,  erit  ex  u feptimi,  Qcut  a ad  d, 
fic  to  tus  a b c ad  to  tum  d e f , itaqj  d e f eft  medietas  a b c , ergo  per  diffinitionem  a b c, 
eftpar,quod  eftpropofitum. 

E«cli.  ex  zamb.  Theorema  u propofttio  u 


u Si  pares  numeri  quotcunq,  componantur,totus  par  eft. 

THE  ON  ex  Zamberto.  componantur  enim  numeri  quilibet  pares  ipfi  »S,C  t.Dico  quod  totus  » » 

par  eft . Nam  quoniam  unufquifque  ipforum  »6,et,tJ,Jt, 

par  efl,  partem  habet  dimidiam,  quare  ff  totus  » t habet  par/  ».,..$ t 

tem  dimidiam:  numerus  autem  par  eft  qui  bifariam  diuiditur 
(per  diffinitionem,)  igitur  » * par  eft, quod  ofiendere  oportuit. 


E udi.  ex  camp.  Propofitio  u 

I numeri  impares  numero  pares  coaceruentnr,  totus  quoqp  ex 
eis  coaceruatus  erit  par. 

campanvs.  Sit  quilibet  numero/  et  ...b.... .e. ......  i...:..... 

rum  a,b,c,d,impar:dico  ex  eis  compofi/ 
tum,  efle  parem,  dempta  enim  a quolibet  unitate,  conftat  reflduos  efle  pares , 8C  quia 
ille  unitates, dempta  componunt  parem,cum  fint  numero  pares, conftat  propofitum 
perprsemiflam. 

Eucli.  ex  zamb.  Theorema  a propofitio  u 


u Si  impares  numeri  quotcuncj  componantur,  fuerit  autem  multitudo 
par,  totus  par  erit. 

THEON  ex  zamberto.  Componantur  enim  impares  na/  £....',....1. ...... f...» 

meri  quotcuntp,  multitudine  pares,»  t.Dico  quot  totus 

» t par  eft.  Nam  quoniam  unufquifp  ipforum  a £,  e r.  r /,  <f  t, impar  eft, ablata  unitate  ab  unoquoq,-,unufquif J;  re/ 
liquus  par  erit  Quare  er  compofitus  ex  ipfls  par  erit  (pera  noni.)  Eft  autem  CT  unitatum  uiultitudo  par.  Totus 
igitur  » t par  eft,  quod  ofiendere  oportebat. 

Eucli.  ex  camp . Propofitio  14 

I numeri  impares  numero  impares  coaceruentur,  totum  quoqj 
ex  eis  coaceruatum  imparem  efle. 

campanvs.  Sit  quilibet  numerorum  a...b e 

a,b.campar.Dico  totum  ex  eis  compofitum 
efle  imparem . Eritenim  per  pramiflam  compofitus  ex  a & b,  par,  ZT  quia  c,  dempta 
unitate,  eft  par,  erit  per  antepramifiam  totus  a,  b,  c,  dempta  unitate,  par . Per  diffini/ 
tionem  itaque  conftat  totum  efle  imparem. 


Eucli.  ex 


LIBER  NON  VS.  **7 

Eucli.  ex  Zamb.  Theorema  u propofltio  it 

V Si  impares  numeri  quotcunq;  componantur , multitudo  autem  ipfo / 
rum  fuerit  impar,8£  totus  impar  erit. 

THEON  ex  zamberto.  componantur  enim  quot/  * fi  ...... .t . * .* 

atrup  impares  numeri, quorum  multitudo  fit  impar,*  fi.fi  r, 

t AD  ico  quod  totus  * / impar  eft.  Auferatur  ab  ipfo  t /'amitas/  i,  reliquus  igitur  yi  par  eft:  eft  auteui  ff  *y  par, 
CT  totus  igitur  * i par  eft, eft  autem  / * unitas, totus  igitur  a / impar  eft, quod  oflcndcre  oportuit. 

Eucli.  ex  camp.  Propofko  as 

1 1 a numero  pari  numerus  par  detrahatur,reliquus  erit  par. 

campanvs.  Sita  totus  par.a  quo  de/ 

| trahatur  b.  qui  quocp  fit  par,  Strefiduus  fit  a 

| c.  Dico  c efle  parem,  fit  enim  d medietas  a,  e d f . . . 

* quoqs  fit  medietas  b.detratftoqj  e de  d,fit  re  b c 

IjLquus  f,eritperufeptimi,cadf,ficut  aadd, quare  f eft  . ....  e . 

medietas , itaqj  c eft  par, quod  eft  propofitum. 

Eucli.  ex  zamb.  Theorema  »4.  Propofaio  »+ 

M*  Si  a pari  numero  par  auferatur,re!iquus  par  erit. 

THEON  ex  zamberto.  A pari  enim  * fi,  auferatur  par . Dico  quod  reliquus  * t ....  fi  - 

arpareft.vam  quoniam  a fi  par  eft, habet  partem  dimidtamtiam  id  propterea  fffir, 

babet  partem  dimidtam,quare  tf  reliquus  r * habet  partem  dimidiam-.par  igitur  cfl * ?,quod  oflcndcre  oportuit. 

Eucli.  ex  camp.  Propofitio  , 6 

I de  numero  pari  imparem  tollas, qui  relinquitur  impar  eft. 
campanvs.  sit  ab  par,  a quo  tollatur  a c,qui 
| fit  impar.  Dico  cb  refiduumelTe  imparem,  fubtra/  a ....  d . c.  ..  b 
t haturenimabac,unitasquatfitcd,eritcp  ad  par, 
i itaqj  per  »,  d b quoqj  erit  par . Quia  igitur  d c eft  unitas,  fequitur  c b efle 
imparem, quod  eft  propofitum. 

Eucli.  ex  zamb.  Theorema  is  Propofltio  if 

i?  Si  a pari  numero  impar  auferatur, reliquus  impar  erit, 

Theon  ex  zamberto.  a pari  nanq;  numero  * fi,  auferatur  impar 

fiy.Dico  quod  reliquus?  fi  impar  efl.  Auferatur  abipfo  fi  y.uvitas  ? /,  igitur  «... » • fi 

/ fijpar  cfl.  e/1  autem  ufiquotp  par,  er  reliquus  igitur  « /,  par  cfl,  aty/efl 
unitas,  igitur  « > impar  cfl,  quod  oflendere  oportuit. 

Eucli.  ex  camp . propofltio  17 


X7  |K3P§IPi5j]  I a numero  impari  detrahatur  impar, reliquus  erit  par. 

IhlvvN/fnl  campa.iv*.  Sit  ab  numerus  impar.a 

quo  detrahatur  b c,qui  etiam  fit  impar : di/  a c ....  d . b 

wOTmlll  co  reliquum  qui  eft  a c,e(Te  parem-Detraha/ 

tur  enim  ab  utro  duorum  numerorumab  erbe.  unitas  quat  fit  b d, 
erit  uterque  duorum  refiduorum  quafunt  a d er  d c,par,per  przmifiam  itaque  con/ 
fiat  a c efle  parem,quod  eft  propofttum. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  1 S propofltio  i( 

ts  Si  ab  impari  numero  impar  auferatur,reliquus  par  erit. 

THEON  ex  Zamberto.  ab  impari  nanque  a C,  impar  auferatur  e r. 

Dico  quod  rchquus  ? « par  cfl,  nam  quoniam*  e impar  eft,  auferatur  unitas  C «....  t. / .fi 

t : reliquus  igitur  * /#ar  ejl.um  id  propterea  Gy/ptx  eft  (.per  diffamor) 
quare  qt  rehquus  7 * par  efl.quodoflcndert  opoma. 


Eudi-e» 


f 


*s 


ARITHMET.  ELEHENT.  ETCLIDIS 

Eucli.  ex  camp.  tropofldo  it 

I a numero  impari  numerum  parem  fubtrahas,  qui  relinqui/ 
tur  impar  eft. 

campanvs.  sitabimpar,aquodetra/  * c....d.& 

hatur  a c qui  fic  par . Dico  b c refiduu  effe  im/ 
parem,  sit  enim  b d unitas,  eritqs  a d par.  Et  quia  a c eft  par, erit  per  25  C 
d par.cum  itaqjfitdb  unitas,erit  c b impar,quod  eft  propofitum . 


Eucli.  cx  Zamb.  Theorema  17  propcfuio  17 


*7 


»9 


Si  ab  impari  numero  par  auferatur,re!iquus  impar  erit. 

THEON  exZamherto.  Ab  impari  nan$x&,par  auferatur  St- Dico  quod 
reliquus  y x impar  efl.  Auferatur  unitas  x f,  igitur  f g par  efl  ■.  ejl  autem  g y par,cr 
reliquus  igitur  r J.par  efl.efl  autem  & unitas  / x, igitur  t x impar  cfl.quod  ofleniere  oportuit. 

Eucli.  ex  camp.  Propoptio  19 

I numerus  impar  in  numerum  parem  ducatur,qui  inde  produc 
cetur  erit  par. 

campanvs.  Ex  2$  manifeftum  eft  quod  dicitur. 


Eucli.  ex  Zamb.  Theorema  -s  propoptio  it 


»8  Si  impar  numerus  parem  multiplicans , aliquem  Fecerit,  qui  gignitur 

par  eft. 

theon  exz  amherto.  impar  enim  numerus»,  parem  p multiplicant, ipfutn  r...... ...... 

tfficiat.Dico  quod  y par  eft.  Nam  quoniam  aipfum  S multiplicans, ipfum  y fecit,  igitur 
yex  totidem  ipfl  g aqualibus  quotcefunt  in  x unitates  cemponitur-.cjltfcfr  par,  igitur  y «... 
ex  paribus  componitur . Si  uero  numeri  pares  quotcun$  componantur,  totus  par  ejl, 

(per  u noni)  igitur  y par  efl,quod  oflendtre  oportuit. 

Eucli. ex  Camp.  Propoptio  5« 

I in  imparem  ducatur  impar.qui  producetur  erit  impar. 

campanvs.  Ha:cquocpex24.manifeftaeft. 

Hsfequentes  2 ex  Campano  propofitiones,  nullas  fibi 
ex  Zamberto  refpondentes  habent. 

Eucli.  ex  camp.  propofltio  u 

»*  Si  numerus  impar  numerum  parem  numeret,  numero  pari  eum  nu/ 
merabit. 

campanvs.  si  enim  numero  impari  eum  numeraret,  ex  impari  in  imparem  fic/ 
retpar,quod  eft  ineo nuenicns  per  praemiflam. 

Eucli.ex  Camp.  Propoptio  n 

**  Si  impar  imparem  numeret, impariter  eum  numerat. 

campanvs.  Si  enim  pariter  eum  numeraret , ex  numero  impari  in  numeru  pa/ 
rem  fieret  impar,quod  eft  incpnucniens  per  25. 


Eucli.ex  zamb.  Theorema  19  propoptio  2 9 

19  Si  impar  numerus  imparem  numerum  multiplicans.fecerit  aliquem, 
factus  impar  erit. 

THEON  ex  zamberto.  Impar  erm  numerus  «,  imparem  numerum  g y .. 

multiplicans,  ipfum  efficiat y.  Dico  quod  7 impar  cP . Nam  quoniam  x ipfum  g g 

multiplicans,  ipfum  fecit  y.iptur  rex  totidem  ipfl  & rqualibus  quote  funt  in  « «... 

unitates, componitur,  Efl  autem  uteri  ipforum  x,  g,  impar . igitur  tex  impari/ 

bus  conflatur  numeris, quorum  multitudo  impar  efl.  Quare  (perit  noni)  impar  efl, quod  0 fler,  der  e oportuit. 

Eucli.  ex 


LIBER  NONVL 

eAMPAUfvsi  Sita  numerus  par  cuius  dimidium  f. 

b,fitq?c  numerus  impar  qui  numereta, dico  quodc  b e . . 

numerabit  b,numerec  enim  a fecudum  d,  eritqs  per  si,  c . . . d ... . 

d numerus  par . Efto  igitur  eius  dimidium,  ducaturq; 

c in  e,&  proueniar  f,  eritqj  per  is  fepcimi-a  ad  fjficut  d ad  e.  quia  etiam  eft  a ad  b,  Gcut 
d ad  e,  fequicur  b cr  f efle  squales  , cum  itaqj  c numeret  f,  idem  numerabit  b,  quod  eft 
propofitu.  EucU.ex  zamb.  Theorema  j.  Propofitio  j. 

jo  Si  impar  numerus  parem  numerum  menfus  fuerit,  SI  eius  dimidium 
medetur. 

theon  ex  Zamb.  impar  enim  numerus  x, parem  numerum  fi  metiatur.  «... 

Dico  (juod  3 eius  dimidium  metietur.  Nam  quoniam  x ipfum  fi  metuur.ipfum  me/  * ; 

tiatur  per  y.  Dico  quody  non  efi  impar.  Si  enim  pofobile.fu  impar.  Et  quoniam»  fi 

metitur  ipfum  fi  per  rjgitur  x ipfum  y multiplicans, ipfum  effecit  fi.igitur  fi  compo 

nitur  ex  imparibus  numeris, quorum  multitudo  impar  efi.  igitur  fi  impar  efi,  quod  efi  dbfurdunl,  fupponitur  enim 
par.  igitur  impar  non  efi.par  igitur  efi  y.  Quare  « ipfum  fi  metitur  pariter,  r igitur  ipfum  fi  metitur  per  x : ha/ 
Pet  autem  uter$  ipforum  r, fi, panem  dimidiam^fi  igitur  flcutyad  fi.fic  dimidium  ad  dimidium  i meticur  autem  y, 
ipfum  fi  per  x, ty  dimidium  ipfius  metietur  ipfius  C dimidium  per  a.igitur  x, dimidium  multiplicans  ipflus  r dimi / 
dium  ipfius  € efficit,  igitur  x ipfius  fi  dimidium  metitur.mcnturty  per  ipfius  r dimidium.  I dty  propterea  x ipfius  di/ 
midium  metietur, quod  ofiendere  oportuit. 

E ucli.ex  Camp.  Propofitio  sa- 


j I numerus  impar  ad  aliquem  fuerit  primus , idem  ad  eiufdem 
| duplum  erit  primus. 

J campanvs.  Sit  a numerus  impar  primus  c d 

sad  b,cuius  duplum  fit  c- Dico  quod  a eft  primus  a d ■ < 

ad  c,fin  autem, numeret  eos  d-  Cumqi  a fic  impar,fequitur  d b 

efle  imparem , quicunqj  enim  impar  parem  numerat , pari 

numero  eum  numerabit  per  st,  per  prsmifTam  icaqj  a numerabitb , non  funt  igitur  a 
Kb  contra  fe  prirrmquod  eft  contra  bypothefin- 

Eucti.ex  Zamb.  Theorema  u Propofitio  *t 

ji  Si  impar  numerus  ad  numerum  aliquem  primus  fuerit,  &ad  ipfius 
duplum  primus  erit. 

theon  ex  zamb.  impar  enim  numerus  x,ad  numerum  aliquem  fi,  x ...... . 

primus  efio.ipfius  autem  fi.duplus  efio  y.  Dico  quod  xady  primus  efi. si  autem  fi 

x.y.non  funt  primi, metitur  eos  aliquis  numerus.metiatur.  zr  efio  </ : tfi  autem  y 

impar  numerus,  x.impar  igitur  3 f.  Et  quoniam  J impar  exfiens  ipfum  y me/  / i 

tttur,efi  au  - em  3 y par, igitur  f metietur  ipfius  ydimidtum  (per  procedentem) 

Dimidium  autem  ipfius  y,efl  fi.igitur  J ipfum  fi  metitur. metitur  autem  3 «.  igitur  J.ipfos  x.fi.metitur  primos  ad/ 
inuicem  exiflentes, quod  efi  ab furdum.  igitur  xady  primus  efi.lpfi  igitur  x,y,primi  funt  admuice,quod  erat  oflen/ 
„ dendum.  EucU.ex  camp.  Propofitio  si 

Vmeri  a duobus  dupli.funt  pariter  pares  tantum. 
campanvs.  Sint  unitas  a,b,c,d,continuepropor  d 

tionaIes,fitqjabinarius.Dicoommeseoseflepariter  ...,i 

pares,  eiftp  fecundum  hanc  proportionem  in  infinitu  e 

ullum  alium  efle  pariter  parem  De  his  quidem  conftat  per  

diffinitionem,  cum  per  u quilibet  prscedens  numeret  quemlibet,  b 

fequentem  per  aliquem  eorum  quos  omnes  oportet  efle  pares,©*  .... 

nullus  alius  numeret  aliquem  eorum  per  u eo  quod  a qui  eft  bina/  x 

riusunitatemfequenseftprimus.Quodautemnullusaliusabhis  . . 

fic  pariter  par,coftac  fic-  Pofito  enim  aliquo,diuidatur  in  duas  me/ 
dietates5eiufqi  medietas  in  duas,  8i  hoc  toties  fiat.quoufque  nume  unitas 
rus  aut  unicas  diuifionem  impediat,  quod  necefle  eft  euenire  per 
ultimam  petitionem.  Siquidem  numerus  hanc  prohibeawpfe  erit  impar,qui  cum  nti 
meret  pariter  parem  pofitum , non  erat  paricer  par.qui  poli  tus  eft  pariter  par . Si  au/ 
tem  unicas, non  entis  alius  acononue  duplis  ab  unitate. 


Eueluex 


H°  ARITHMET.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

Eudi.cx  zamb.  Theorema  n Propofitio  u 

I2-  A binario  duplorum  unufquifcp,pariterpar  eft  tantum. 

THEON  ex  Zamberto.  A binario  enim  *,  duplicentur  quotcunep  numeri  fi .r.ADico  quod  ipfi  fi, Tyf.pt U 
titer  pares Junt  tantum.  Quod  quidem  unu/quiff  pariter  par  eji.mamfcjlm  efia  bi/ 

nano  enim  ejl  duplicatus.  Dico  quod  & tantum.  Exponatur  unitas  >■  Quoniam  igitur  / 

ab  unitate  quotlibet  numeri  continue  proportionales  ftntt , qui  autem  pojiunitatem  « y . 

primus  ejl , maximum  ipforum  a,  fi,  y,  hoc  ejl  ipfum  / nullus  metitur  prater  ip [os  *,  fi  ... . 
fi,r,  (peris  noni.)  E fi  autem  unufquifp  ipforum  a,  fi,  y,  pariter  par.  igitur  i pariter  « . . 
par  ejl  tantum,  similiter  iamoftendemus,  quod  unufquifque  ipforum  «,  fi,  y,pd/ 
nter  par  ejl  tantum,quod  oportuit  ojlendere.  unitas 

Eucli.exCamp.  propofitio  ss 

KflH  Vmerus  cuius  medietas  eft  impar,eft  pariter  impar. 

campanvs.  Sica  numeruSjCuius medietas  qua: (it b,fit impar. Dico 
IraSPNivS  a’  e^~e  pariter  imparem.  Sit  enim  c binarius,  mani/ 

fcftumitaque.quoniamexcinbfita.sitautemd  a 

quilibet  numerus  par  numerans  a,  qui  numeret  eum  fecund  u b b ... 

e,eritqj  per  fecundam  partem  iofeptimi,e  ad  b3(icutcadd.Igi'  c i ...... 

tur  e numerat  b,  quia  c numerat  d.  Eritqi  itaqs  e numerus  ira/ 
part,erat  enim  3-  b,per  diffinitionem  igitur  a eft  pariter  impar. 

EkcIi.  ex  Zamb.  Theorema  h eropojltio  ss 

})  Si  numerus  dimidium  imparem  habuerit, pariter  impar  eft  tantum. 

THEON  ex  Zamberto.  Numerus  enim  «, dimidium  habeat  imparem. Dico  quod  a pariter  impar  ejl  taiu 
tum.  Quod  quidem  pariter  impar, ejl  mamfeflum:  eius  non  que  dimidius  impar 

txiflens.eum  pariter  metitur(per  dijfinitionem.)D'eo  quod  cT  tantum,  si  enim  * 

« pariter  par  ejl , cr  eius  dimidius  parcjl  (per  diffinitionem:)  metietur  igitur 

tum  par  numerus, per  parem  numerum.  Quare  & dimidium  eius  metietur  (per  59  numerus)  par,  impar  exi  jient, 
quoa  ejl  abfurdttm.  igitur  <?  pariter  impar  ejl  tantum, quod  oportuit  ojlendere. 

Eucli.exCamp.  propofitio  57 

$7  WBgB  Mnis  numerus  a'  duobus  non  duplus , cuius  medietas  eft  par, 
eft  pariter  par  & impariter. 

I6^ESd3§  campanvs.  sit  numerus  a,non  duplus  a duo/  a. 

bus,  cuius  medietas  qua  fit  b,  ponatur  par:  dico  ip/  b d... 

fumefrcparitefparem&imparitcrJsitenimcbinariuSjdequo  e . . e . . . 
manifeftum  eft  quod  ipfe  numerat  a fecudum  b:quia  ucro  a non 
eft  duplus  a d uobus,  necefteeft  fi  eius  medietas  qua:  eft  b,  in  alias  duas  medietates  di/ 
uidatur,  mcdiccatiscp  medietas  in  alias  duas,  ut  tandem  occurrat  numerus  impedies 
diuifionem,  qui  propter  hoc  quod  diuifionem  non  recipit,  erit  impar,  fitepisin  quo 
fiftit  diuifio,  d.  In  numero  quippe  nece  (Te  eft  ftare,  quia  fi  ufqi  ad  unitatem  perueniret 
diuifio,  edet  a dc  numeris  duplis  a binario,de  quibus  no  eft.  de  d uero  manifeftum  eft 
quod  SCipfe  numerat  a per  hanc  cSmunemfdentia  . Omnis  numerus  alium  numerat 
omnem  numerarii  ab  illo.  Numeret  ergo  eum  fecundum  e,  eritqi  e, par,  alioquin  cum 
d fit  maior  impar,fequeretur  per  *»a  effe  imparem.Quia  igitur  b numerus  par  n ume/ 
rat  a fecundii  c,  qui  quoqi  eft  par  (eft  enim  binarius)  at  uero  c numerus  par  numerat 
eundem  fecundum  d qui  eft  impar,  conftat  ex  diffinitione  numerum  aeffe  pariter  pa/ 
rem  S£imparitcr,quod  eft  propofitum. 

Eueli.ex  zamb.  Theorema  5+  propofitio  »4 

J4.  Si  numerus  riecg  a binario  fuerit duplus,neqj  dimidium  imparem  ha/ 
buerit.pariter  par  eft  & pariter  impar, 

THEON  ex  Zamberto.  Numerus  enim  * non  fit  a binario  duplus,  nef  u 

dimidium  habeat  imparem.  Dico  quod  * pariter  par  ejl  ey  pariter  impar , quod 

quidem  u pariter  par  ejl.manifcfium  ejl : dimidium  nanup  «0»  habet  imparem.  Dico  iam  quod  CT  pariter  impar 
xfi.si  enim  ipfum  u bifariam  fecucrimus.idup  femper  efficientes. in  quendam  numerum  * defmemus  imparem,qtd 
mademus  ipfum  metietur  * per  parem  numerum. Si  enim  non  iefmemus  in  quendam  imparem  numerum, qui  per  parem  nu/ 
nurum  metiatur  ipfum  a-id  btnammaum  uatiemus.erit % ipfe*  ex  ijs  quid  binario  duplicati  fum,  quod  nonfup 

ponitur. 


liber  DECIMVS  t+l 

psnfar.Qttire  t.pariter impar  cfl.patuitautf  quod  ^pariter  par.  igitur  tf" parier  par  eT cjl  pariter  imp4r.Qi.od 
ofiendere  oportuit. 

Eucli.ex  Camp.  propcfido  JS 

II  de  fecundo  atque  ultimo  numerorum  continue  proportio  na 
Iium,«quale  primi  dematur.quantum  eft  reliquum  Iccudiad 
primum  tantum  efle  reliquum  ultimi  ad  coaceruatum  ex  cun 
ctis  procedentibus  neceflario  comprobatur. 

campanvs  sint  continue  proportionales  ab,cd,efjgh,dematurcpdecd,aequa 
Iis'a  b.qui  fit  c k,5C  de g h.qui  fit  g I-Dico  tunc  quod  proportio  k d ad  a b:eft  ficut  1 h ad 
compofirum  ex  e f,c  d SCa  b.Sumatur  ex  g h,squalis  e f,qui  fit  g m,c£  aequafec  d . qui 
ficg  n,eritqj  1 n. squalis  k d.Manifeftum  autem 

per  n feptimi,quod  cum  fit  g h ad  g m ficut  g g I.. w . b 

m ad  g n>erit  h m refiduum  ad  m n refiduum,  e . .f 

ficutghadgm.ideo<pficutefadcd.fimiliquo  e k ...  .d 

que  modo  erit  m nadln,ficutcdada  b.Per/  < b 

mutatim  igitur  erit  h m ad  e f.SC  m n ad  c d,fi/ 

cutnladabataqueconiuncti  per»feptimi,eritl  h compofitus  exhm,mn&  In, ad 
compofitum  exef.cdSC  ab,ficut  1 n a ad  bjdeocp  ficut  k d ad  a b,  quod  eft  propofitu. 
Eucli.ex  Zamb.  Tbco rema  »s  prcpofuio  i s 

Si  fuerint  quotcunque  numeri  continue  proportionales,  auferantur  au 
terna  fecundo  SC  ultimo  squales  ip  fi  primo.erit  ficut  fecundi  exceflus  ad 
primum.fic  ultimi  exceflus  ad  omnes  fe  procedentes. 

T H E O N ex  Za mb.  Sint  quotcunque  numeri  continue  proportionales  *,£,■>,</,<, {,incipicntes  ab  « minimo 
auferaturque  ab  ipfis  it  ?>CT  t {.ipfi « xqualis  uterque  ipforum  r,e,f,l. Dico  quod  e/1  fkutt./jid  *,fic efl  hyidx, 
C,?,A  Ponatur  enim  ipfi  quidem  $,r,xqualis  { ajtpfi  autem/, xqualis  { a.  Et  quoniam  ieipfir  t,eft  xqualis,  quo/ 
Tunt  / t,ipfi  i e.eft  xqualis,reliquus  igitur  t *,reliquo  r « . • . . 
tejlxqualis.Etquontamellficutil,*d/fuellSad  C 

7 Ct#d*,xquus  autem  efi /.ipfi  ( x,fjr  0 r>‘pPt*  / 

er  *ip[{t,efl  Igitur  jient  i {*d  [x,flc>.{.ad{*,ff  a ....a <....? 

{ad(  l,diuid?do  ergo(per  17  quinti. )^flcut  txadx  {,fic  A « ad  { f *id  { t.Efl  igitur  dTficut  unus  antecedentia 
ad  unum  [equentium.flc  omnes  antecedentes  ad  omnes  fequentes.  E jl  igitur  fk  ut  et  ad  { « Jic » a,a  *.« t.ad  i pfos  k f, 
{ n,i  t. xqualis  autem  ejl « l,ipft  t «,C r l t.ipfl  *,ipji  autem  i *,{  l.ipfls  /f  t^,ejl  igitur  ficut  e a ad  a,  fui  1,  ad 
J£,r,aEjl  igitur  ficut  fecundi  exc  efius  ad  pnmum,fucfl  ultimi  excefius  ad  omnes  fetpfum  prxcedentes.Quod  0/ 
pendere  oportuit. 

Eucli.ex  camp.  rropofldo  19 

Vm  coaptati  fuerint  numeri  ab  unitate  continue  dupli  qui  con> 
iundli  faciant  numerum  primum, extremus  eorum  in  aggregatu 
ex  eis  dutftus  producit  n umerum  perfeiftum. 
campanvs.  Sint  ab  unitate  continue  dupli.a,b,c,d>ex  eis  autem  S£  unitate  coa/ 
ceruatusfitetqui  ponatur  eflenumerus  primus 

inquememulcipliceturd,8Cproueniatfg,dicofg  f »i  1»  ais  499  g 
effe  numerum  perfectum.  Sumantur  igitur  h.  k,1,  I T4s 

continuedupliade,uttotfinte,h,k,l.quot  fintcS  k u+ 

tinue  dupli  ad  unitate  fumpti,eritqj  per  aequa  pro  ^ “ jj  ^ 5 ^7" 

portionahtatejadejficutd  ada.quare  per  pruna 

partem feptimi,ex  a tnl  prouenit,fg, nam  ipfe  f • * j 

g,prouenit  exdine.Et  quia  a eft  binarius,  eft  f g i 

dnplusad  Ufunt  igitur  e,h^cJ,8Cf,gtcontinuepro/ 
portionales- Dematur  igitur  ex  h aequalis  equi  fit  c 

m tb8C reGduus h o,qui ent etiam  xqualis  e^temtp 
ex  fgdematur  eidem  e aequalisqui  fit  f meritep  per 
prxmifiam  n g.  quacum  aggregatum  ex  e 8£  h SC  k * “ 

fl£  I.  Sed  ecfn  cum  fit  squalis  e,cft  quantum  aggre  * 

x ga/  ipw 
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garum  cx  a&b3rcS£d  8tunitate,itemqi  totusf  geft  quantus  aggregatus  ex  omnibus 
his fcilicet  a,bx,d  3C  unitate S£ illis  e,h,x,l,de  quibus  omnibus  manifeftum  eft, quod  riu 
merant  eum  fcilicet  fgx  quidem  fecundum  h,8£  b fecundum  k,quod  ex  prima  parte  « 
feptimi  conuincitur^diuuate  aequa  proportio  Halitate  ficubi  opus  fuerit.  Eli  enim  ut 
d ad c,  fic  sa d h,&utd ad b,ficic ad e.per aequam proportionalitatem, quare  & exc 
inh,8£  exbin  x.neceiTe  eft  prouenfre  f g,qucm  dudum  produxerat  d in  e-Si  igiturnul 
Ius  alius  ab  his  numeratf  g,ipfeeritper  diffinitionem  numenis  perfeehxs-  Quod  au 
tem  nullus  alius  eum  numeret.patet.SienimhocpoffibiIe  di,  fitp  qui  numeret  eum 
fecundu  q,eritqi  per»  fepcimi,ut  e numeret  alteru  eord,  ponaturqj  quod  numeret  p. 
Et  quia  per  fecundam  p artem feptimi, eft  q ad  d ficut  e ad  p,fequitur  ut  q numeret  d 
quare  cum  a qui  fequitur  unitate  fit  primusCeft  enim  binarius)erit  q per  u huiHS  aut 
a au  t|b  au  t c,quicu  n que  au  tem  ho  rum  fuerit.eri  t p,aut  l.aut  x au  t h,fi  enim  q fuerit  a> 
conftat  quod  p erit  l.quod  fi  fueritb,p  erit  K.fi  autem  c.p  quoque  erith.non  eft  igitur 
p diucrfus  ab  illis  ut  fuerat  pofitum, relinquitur  ergo  quod  f g fit  numerus  perfectus, 
quod  erat  demonftrandum. 

Eucli.ex  Zarnb.  Theorema  is  propofitio  s6 

fff  Si  ab  unitatequotcuqjnumericontinueexpofitifuerintin  duplici  pro 
pordone.quoad  totus  compofitus  primus  fuerit, & totus  in  ultimum  mul 
riplicatus  aliquem  fecerit, qui  gignitur  perfedtus  erit. 

T H E O N ex  Zarnb  ■ Ab  unitate  fiquidem  exponantur  quotcunque  numeri  eontinue  in  duplici  proportione, 
quoad  totus  copofttus  primus fit  toti  aquus  e/io  i,«T » ipfum  t multiplicas, ipfum  efficiat  f.u.D ico  quod 

{ I.perf  edus  eft. Quot  enim  funi  multitudine  ipfta£,r,/,totidem  ab » accipiantur  in  duplici  proportionejsoc  eft  t, 
0,t,x,fe. Ex  aquali  igiturCper  is  feptimi.)eft  ficut « ad  fic  eft  t adft.igiturqui ex  ejl  aquusqui ex  *,p.,eft'(£ 

qui  ex  s,/,ipfe  i ».  igitur  qui  ex  a,u,ipfi  (d,efl  aqualis,  igitur  a, ipfum  M multiplicans , ipfum  effecit  { *, igitur 
ipfum  ( e , metitur  per  eas  qua  in  a funt  unitates . Eft  autem  binarius 
m, duplus  ergo  eft  tu  ipftus  /e.Sunt  autem  CX  continue  dupli c 

tes  adinuicem, igitur «,/,«, x,fi,c.>,continue  fmt proportionales  in  du/ 
plic i proportione.  Auferatur  iam  d fecundo  u t,CX  ultimo  t x.ipfn  pri 
tno  aqualis  uter % ipforum  l r,CT  i i, eft  igitur  (per  pracedentem,  )ji/ 
cut  fecundi  numeri  exccftus  ad  primum, fic  ultimi  excefius  ad  omnes  • 

feipfum  pracedentes,eft  igitur  ficut  . u.ad  s, fic  eft  tr.,adipfos 
«.At  eft  m,ipfit,aquus,CX{  n, igitur  ipfisM,l,K,t,eft  aquus.Eft  au/  Z 

tem  CT  f i,ipfi  * aqualis.it  >,ipfs  a.C.rS,#  unitati.  Totus  igitur  / 1,  » ' 

aquut  eft  #tpfis. »,«,«, x,fb#  ipfis  a,A,r,A#  unitati,#  fub  eorum  di  ( , ; 

tnenftonem  cadit.Dico  quod  ipfum  f .nullus  alius  metitur,  proteri/  \ ; ; 

pfos  unitatem.sienimpoftibile  metiatur  ipfum  • I I I I 

t tipfet.S',  nulli  ipforum  a,e,t^,t,i,,,x,/t,eftoidem,a' quoties  • i/  unitas  a 
pfum  f » metitur, tot  unitates  fiint  in  x.lgitur  t ipfum  * multiplicans  i/ 

pfum  fecit  l a.Sed  QX  t ipfum/  multiplicansjpfum  effecit  f n^ft  igitur  (per  19  feptimi,)  peut  t ad  c,ftc  * ad  Jjcu 
igitur(per  * feptimi,  )f cut  t ad  *,/?e  t,ad  /.Et  quoniam  ab  unitate  continue  proportidales  funt  tpft  a,A,t,  /, 
quiucro  poft  unitatem  « primus  eft, igitur  S nullus  alius  numerus  metitur  prater*,C.r,(peri>  noni.) supponitur 
que  nulli  ipforum  aJS,r.ipfe  t.ide.iguur  ipfum  / ipfe  e, non  metttur.Sed  ficut  0 ad  J,fic  t ad x,ncque  < igitur  ipfum 
sr  metitur.efilfc « primus, omnis  autem  primus  numerus  ad  omnem  quem  non  metitur  primus  eft  (per  ji  feptimi:  igf 
tur  ipft  t, »,  primi  funt  adinuicemqirimi  autem  tX  minimijninimi  uero  metiuntur  eandem  rationem  habentes  a' 
qualiter  (per  u feptimi,  )anteeedens  antecedentem,#  fequensfequaUem.tft^  ficut  t ad,x  fic  » ad  /,  a que  igitur 
t ipfum  0 metitur,#  * ipfum  f.  Sed /nullus  alius  metitur  pr ater  a,C,t, igitur  x.uni  ipforum  *£,?,  eft  idem.  Sit  » 
ipft  C id!,# quot  funt  ipf  fi,  ?S,muhitudmeqoiidem  afiumantur  ab  ipfo  tjpfi  c,i,u,x„funt  autem  ipf  <,l 'at,x,ipfisfi 
t,S,in  eadem  ratieefx  aquali  ergo  per  is^ft  ficut  A ad  / ,fic  i, ad  x.igitur  qui  ex  A,x,ei  qu^ex  f,s,eft  a qualis. Sed 
qui  cx  /,»,«  qui  ex  x.t.efl  aqualis,# qui  ex  pagitur, ei  quiex  E^.,eft  aqualis.  Eft  igitur  ficut  x ai  A, fic  x ad  c^ft 
que  x.iffi  A idem,# x,igituripfi « eft  idem,quod  eft  impofiibilc.Na  1 nulli  expofitoru  fupponitur  idemtigitur  ipfttnt 
f^ahquisnumrrus  n:n  metitur prater  unitatem ,# cftaifum  eft  quod [ ,,ipfis  ,>./,1,1,«. 

A.M,  CX  unitati  eft  aqualis, perfeffus  autem  numerus  eft  (per  diffinitionem  ) quifuis  partibus  eft  aqualis, perfcStU 
igitur  eft  1 e, quod  oftmdere  oportuit. 


NONI  LIB&I 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS  GRAE* 

C I PHILOSOPHI,  GEOMETRICORVM  ELfi^ 
MENTORV  M LIBER  DECIMVS. 

Ex  CitMpatnJ  Di  finitiones 

Vanritates  quibus  fueri:  una  quantitas  cotti' 
munis  eas  numerans,  dicentur  communicantes. 

i Quibus  uero  non  fuerit  una  communis  qua 
titaseas  numerans.dicentur  incommenfurabiles. 
j Lines  in  potentia  communicantes  dicuntur, 

quarum  fuperficies  quadratas  una  communis  fuper 

ficies  numerat,  4.  Lines  incommenfurabiles  in  potentia  dicutur.qua/ 
rum  fuperficies  quadratas  non  numeratuna  communisfupcrficics.  Qus 
cum  ita  fint,manifeftumefl  quia  omni  lines  pofits.mults  alis  funcinco/ 
menfurabiles.qusdam  in  longitudine  tantum , qusdam  in  longitudine 
& potentia.  5 Omnis  autem  linea  cum  qua  ratiocinamur  pofita,  uo 
cetur  rationalis.  6 Linesqjei  communicantes,  dicuntur  rationes. 

7 Eidem  autem  incommunicantcs,  dicuntur  irrationales  fiue  futds. 

S Omnis  uero  quadrata  fuperficiesde  qua  per  hypothefin  rationa/ 
mur, dicitur  rationalis.  9 Superficies  uero  ei  communicantes, dicun» 
tur  rationales.  10  Eidem  autem  incommenfurabiles  fjperficies.dicun 
tur  irrationales  fiue  furds.  u Latera  uero  qus  in  illas  quadratas  pof 
funt,dicuntur  irrationalia. 

Eucli.ex  zarnb.  Diffinitiones 

Ommcnfurabiles magnitudines dicuntur.quas  eade 
menfura  dimetietur.  1 Incommenfurabiles  au/ 
tem.qus  fub  nullius  communis  menfursdimcnfio' 
nem  cadunt,  j Redis  lines  potentia  commenfu/ 
rabiles  funt,quando  qus  ab  ipfis  quadrata,  eadem  a/ 
rea  dimetitur.  4.  lncommefurabiles  autem  ,quan 
do  nulla  area  communis  menfura  eflepoteft  eorum  qusex  ipfis  funt  qua 
dratoru.  His  expofitis  indicatur.quod  propofita  redta  linea  hoc  efl  a qua 
&cubitales,3d  palmi, 8£digitales,ac  pedales  fumuntur  mcnfurs,ipfi  fune 
redlslines  multitudineinfinitscommcnfurabilcsK  incommenfurabiles. 
Commenfurabilesquidem.autpotentiatantum.aut  potentia  & longitu 
dinefimul.Incommenfurabilcs  uero, aut  longitudine  tantum, aut  longitu 
dineSd  potentia  Gmul.  s Vocatur  igitur  ipfa  quidem  propofita  redla 
linea, rationalis.  7 Ecqushuiccommenfurabilesfiuelongitudine&po 
tentia,Gue  potentia  tantum, rationales,  s Qus  autem  incommenfura 
biles  per  utrunque.hoceft  longitudine  & potentia,  irrationales  appellaa 
tur.  9 Et  quod  quidem  a propofita  redla  linea  quadratum.rationale. 

k x 10  Et 


arithmet.  element.  evclidis 
10  Etqua:huiccommenfurabilia,rationaIia.  n Et  qus  huic  ineo/ 
tnenfurabilia.irrationalia  dicuntur.  u Etjpforum(fi  quadrata  fuerint 
latera, fio  autem, alia  quapiam  ret£til£nea,ipfa  potentes  squaliaqs  ipfis  qua 
drata  defcribentes.irrationales  uocentur. 

Eucli.ex  camp.  Propoptio  i 

Sjl  duabus  quantitatibus  inaqualibus  propofitis  maius  dimi' 
*gdio  a maiori  detrahatur.itemque  de  reliquo  maius  dimidio  de 
Simatur, deinceps  quoque  eodem  modo,  neceffe  eft  ut  tandeta 
y minore  politarum  minor  quantitas  relinquatur. 
campanvs  Sint  dua  quantitates  inaquales  a S£  b c,b  c maioridico  quod  toties 
poteft  maius  dimidio  detrahi  ab  ipfa  b c uel,eius  refiduo.quod  neceffe  eritreliqui  qua 
titatem  minoreeffea.MuItiplicetur  enim  a toties  qu  oufque  excedat  b c.  fitcp  eius  muf 
tipiex  d e f maiusb  c-Detrahatur  itaqjab  ipfab  c,maius  dimidio.quod  fit  b. 
d.iteqs  ex  refiduo  quod  eft  g e, maius  dimidio, quod  fitgh,hoc  quoque  to 
tiesfiat.quoufquebcdiuifa  fit  in  tot  partes  quoties  a continetur  ind  e f f 
Dico  tunc  quod  ultima  refiduu  ut  eft  hic  h c,eft  minus  a.Multiplicetur  na/ 
que  h c,quo  ties  eft  multiplicata  a in  d e f.fitque  eius  multiplex  k 1 m.  Quia 
igitur  u na  quacp  quantitatu  K.l,m,eft  aqualis  h c,fequitur  u t SC  a fit  minor 
b g,fed  &.  I,minor  g h,at  quia  m eft  squalis  h c.erit  per  conceptionem  xlm  e 
minor  b c.  quare  minor  d e f-  Cu  (it  ergo  d e f ad  a ficut  k 1 m ad  h c,  fitque  d t 
e f maior  s 1 mffequitur  per  h-  quinti,quod  a fit  maior  h e,quod  eft  propo/ 
fitum.  idemqjfequitur,fi  a maiori  dimidium  dematur  itemqj  de  reliquo 
dimidium, fiatcp  toties  quoufquemaior  diuidatur  in  tot  partes  quoties] 
continetur  minor  in  quolibet  fuo  multiplice  maiorem  politarum  quan/ 
cumlibet  excedente. 

campan!  annotatio.  Attendere  autem  oportetquod  huic  propofitioni 
uidetur  decima  quinta  terti)  contradicere, proponens  angulum  contingentia  mino/ 
rem  fore  quolibet  angulo  a duabus  lineis  rectis  contento.Pofito  enim  angulo  quoli 
bet  rectilineojfi  ab  ipfo  maius  dimidio  dematur,itemcp  de  refiduo  maius  dimidio,  ne/ 
ceffe  uidetur  hoc  toties  poffefieri  quoufque angulus  reccilineus  minor  angulo  cotin 
gentia  relinquatur, cuius  oppofitum  is  terti)  (vliogizat-Sed  hi  nofunt  uniuoce  angu 
li.non  enim  eiufdem  funt  generis  (impliciter  curuum  Si  rectum.  At  uero  nec  angulum 
contingentia  toties  contingit  fumi,ut  qualencunque  re<TtiIineumexcedat,quodne/ 
ceffariumeft(utexprahabitademonftrationepatet)ad  hocut  confequens  cxante/ 
cedente  (equatur . Planum  ergo  eft  etiam  quemlibet  angulum  rectilincum,infinitis 
angulis  contingentia  effe  maiorem. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  i Propopiio  i 

, Duabus  magnitudinibus  insqualibus  expolitis,  fi  a maiore  auferatur  ma 
iusqua'm  dimidium,#  eius  quod  relidlum  eft  maius  quam  di 
midium.idque  femper  fiat,  relinquetur  qusdam  magnitudo  mi 
nor  minore  magnitudine  expoGta.  « 

THEONcxzSi).  Sini  bine  magnitudines  inaquales  « t>,y,quaru  maior  fit*  fi.  Dico  quod  e 
fi  ab  ipfa  a S^uiferatur  maius  quam  dimidium reliqui  maius  quam  dimidm,&bocfemper  fiat,re 
linquetur  quadam  magnitudo  minor  minore  magnitudine  expoflta  y,Et  quoniam  minor  efl  r.igi/ 
tur  >jnukiplicatx,maior  Undem  erit  quam  a multiplicetur  efto  f cjpfw  quidem  *, multiplae , , 
maior  autem  quim  « g.  Diuidaiurep  f i jm  aquales  ipfiyiboccflSU «,» i.Mferatur'$  ab  ipfa  « h 
maius  quam  dimidium,(,e,cr  ab  ipfa  c t, maius  quam  dimidiij:ocefie*,cr  boepat  femper ,qu o/ 
ad  qua  in  * e,funt  diuiflones  aquales  pnt  multitudine  eis  qua  in  ipfo  / i.funt  diuifhmbus,  fmtque 
igitur  a e.,,.  t,z?  t b,diuifiones,it quales  exiflentes  multitudine  ip  fi  • ‘-E*  quoniam  maior 

efl  t 1 jquim  a hsblatumfy  efl  ab  ipfa  «»,  snir.usjudm  dimidiu  hoc  efl  «,■/»&  ipfa  autem  « e,  maius 
qudm  dimidium  C t,reliqmm  igitur  e A rdiquo  t,  ajnaius  efl. Et  quoniam  maius  efl  » A quim  t a, 
nblaefy  ab  ipfa . A,dtmidim  boccjl,  i.exipfa  autem  « M»**  hoc  efl  t*,rel, quum  igitur 
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t l.reliquo  x e.maius  efl.  Aequale  aute  tfl  / {jpfly,&y  igitur.ipfo  x x,maius  ejicimus  iffhtr  efl  xxjpfo  y.Rehnqui 
tur  igiwr  ex X fi, magnitudine  ipft  x < magnuudo,mmor exiflesmmore expof <sa  magniudine,,quod  oportuit  demo 
flrafie.  Similiter  quoque  oflendetur  fi  dimidia  fublata  fuerint. 

ALITER  idem  ofiendere.  conflent  bine  magnitudines  int  quales  x.;  ,y.S  it  autem  y minor.  Et  quoniam 
minor  ejl  regitur  y multiplicata,maior  erit  tandem  quam  x (^multiplicetur^ efio  1 n,  ipfius  1 multiplex.  Diuidar 
turque  } n.in  ipfi  y equaha,boc  ejl  p s,9  {.Et  ab  tpfa  * fi^tu  feratur  maius  quam  d.midiu  £ ex 

ipfa  1 agnatus  quam  dimidium  Jioc  efl  i /,€  hoc  fiat.quoad  que  in  ipfa  i M.diuiflones,equaUs  fi/  « 

ant  ipflsque  funtinx  fi, diuiflonibus. fiant  autem  ficut  e i,»  /,c T /x.  Et  ipfi  / xjtnaqucq;  ipfarum 
«A^r,CT  rfjcfio  equalis,&bocfat,quoadd.uifiones  qua  funt  in  xt,  fiant  e quales  eis  que  funt  j 
in  fi  i -Et  quoniam  fiepmaior  efl  quam  dimidium  ipfius  afi,ipfa  e t,maior  ejl  quam  1 «.mulio  ma/ 
ior  igitur  efl  ? ,.quam  /a. sed  ipfi/ x. aqualis  efl  x figitur  fi  i,  maior  efl  qudm  r {.Rurfus  quan ia  / 
t,maior  ejl  quam  dimidiii  ipfius » x,ipfa  igitur  / • maior  efl  quam  / x,fed  ipfa  / x,equalis  efl  ipfi  x , 

«.igitur  ipfa  / ,, maior  ejl  quam  x r.  Tota  igitur  / fi,maior  efl  quam  fx  Sed  tpfa/  x,e  qualis  efl  ipfi 
• *.Toiu  igitur  x e,maior  efl  quam  r.  f.Sed  ipfa,//  i, maior  ejl  quimfix,  multo  maior  igitur  ejl  p{, 
quam  « {.  Etquonid  \ »,« i ,€k  *,fibi  inuidfunt  aquales,#*  9,9  *,&  t l,ftbi  inuicefunt  e quales  er 
equalis  efl  multitudo  ipfaru  que  m * f, multitudini  ipfaru  que  in  « f,cfl  igitur  ficut « x,ad  { i.ficxr, 
ude !,(? r f,ad  9 figitur  (per  u quinti,  tfcutK  x,ad  [ «, fu  j n,adi  /e.  Maior  aute  efl  ( *,qudm  x(,ma 
ior  igitur  e fi  <3  [*, quam  xx.mi  «■ equalis  tfl  ipfi  * x,ipfi  x /.  igitur  y maior  efl  qudm  a /.  Quod  0/ 
portuit  dcmonflrare. 

Eutli.ee  camp.  propofitio  1 Cy  * f 

1 ^ucr‘nt  diis  quantitates  in*qualcs,detrahaturq?  a maiori  squa 

minori  donec  minus  eo  fupetfit,ac  deinde  a minori  ipfius  reli/ 
xqualedematurdonecminus  eo  relinquatur,  denuo  quocjj 
reliquo  primo  iequale  reliqui  fecundi  donec  minus  eo  fuperfit  auferatur.# 
in  huiufmodi  continua  detra&ione  nullum  reliquum  quod  ante  reli' 
dium  numeretinueniatur.eas  duas  quantitates  incommenfurabiles  effe 
neceffe  eft. 


campanvs  Similebuic  propofuit  prima  feptimi  in  numeris- Sint  dux  quanti/ 
tates  inxquaies  a&b  maior  a,quibus(fi  fiat  reciproca  quoad  potc(tdetraclio)no  oc/ 
currattcnam  (i  infinitius  fiat)aiiqua  quantitas  detractionem  impediens, fiue  antereli 
dum  r.umerans.dico  eas  incommenfurabiles  effe.  Si  autem  lint  comenfurahilcs.fit  co 
munis  carum  mefurac-Detrahatur  igitur  b,ex  a quoties  poteft.fitqi  refiduud,  quod 
refiduum  detrahatur  ex  b quoties  poteft.  &fie  refiduum  c.  A j 

Fiatcp  toties  iftadetractio.quoufqsex  alterutra duaru  quati/ 1 ■ < 

tatii  a 8£  b.remaneat  minus  c,hoc  enim  neceffe  eft  effe  poflibile  i_f , e 

per  prxcedente.fitcp  hic  e minus  c.  Cu  igitur  c mefurec  b detra  t . 

Ceam  ab  a.S;  etiam  a,menfurabit  per  ccnccptionem,d  refidu/ 

um,ideoqi  cum  menfuretd  detractum  ab  ipfo  b.St  etia  ipfum  b,mefurabit  e.refiduum, 

fed  erat  minus  c, maior  ergo  quantitas,  menfurat  minorem, quod  eft  impoffibile. 

Euch.exz.amb.  Theorema  t propofitio  1 

1 Si  duabus  magnitudinibus  insqualibusexpoGtis-.  fublata  femper  mi/ 
nore  a maiore  reliqua  minime  metiatur  prscedentcm.incomme/ 
furabiles  erunt  ipfe  magnitudines. 

THEON  ex  Zamb.  Duabus  enim  magnitudin.bus  ine qualibus  exi flentibus  x e.y  /,#  exi 
flente  minore  ipfa  a Sfiblata  femper  minore  ipfa  xC.a  maiore  y /.reliqua  nrqitaqua  metiatur  p re 
cedentem.  Dico  quod  incommenfurabiles  funt  ipfe  x C.y  /,magnitudines.Si  enim  funt  commenfura 
biles  metietur  (per  1 diffin.ticnem  decimi,)eas  aliqua  magnitudo,  metiatur  fi  poflbile  r/l.d" eflo  \,f 
x E. ipfum  / 1 metiens, relinquat  feipfa  minorem  y t.My  fipftm  fi  ■ metier.  (per  1 det  imi,)  relinquat 
fiipfa  minorem  x %,€  hoc  femper  fiai,quoad  [umpta  fuera  que  da  magnitudo  queft  minor  qudm 
i.fut.cr  (per  precedentem)famatur  x ijtvn or  qudm  i.Quomam  igitur  t ipfam  x fi  meatur.fed  x C 
ipfam  / { metitur  igitur  > ipfam  / l,mrtutur, metitur  auum  € totam  y /jgttur  & reliquam  y t metie 
ur.  Sei,  ijpfam  fi  wjnetuur,cr  i.gttur  ipfam  C > metitur^r.eutur  autem  & totam  x fi.S  reliquam 
igitur  xm  mituturjnaior  minorcm.quod  efl  impoffibde.lpfas  tgtiur  x t,y  /.nulla  metietur  magni  ea 

x i d»  p * y 
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do.incommenfurabilet  igiturfxxt  ipft  x fi.y  Amagnitudines.Si  bime  igitur  magnitudines  mtquales  exponantur 
auferatur 'p  femper  a maiore  minor  ,5" reliqua  tamen  pracedentem  non  metiatur.ipfe  magnitudines  erunt  incom/ 
mer.furabiles.quod  oportuit  demonflrare. 

Bucli.ex  camp.  p ropoptio  j 

5 ^•°P°fit‘s  duabus  quantitatibus  insqualibus  communicanti/ 

H mffll  maximam  quantitatem  communiter  eas  numerantem  itv 
ffp  uenire. 

~ C ORRE  LARIVM 

Ex  hoc  itaque  manifeflum  eft.qua  duas  metitur  quatitates,  maximam 
quoque  communiter  ambas  metientem  metiri. 

campanvs.  Huius  demonftrationem.fi»  feptimi  b> — ——  4 

nonignoras,nonpotesignorare.Sienimnumerino/  d < — — — 1 1 • 

men  in  quantitatis  nomen  conuertasjdemprorfus  hic  St  illic  efficiesj  proceffus  enim 
utrobique  idem  erit. 

Eucli.ex  Zamb.  Problema  t Propofltio  » 

9 Duabus  magnitudinibus  commenfurabilibusdatis,maximam  earum 


communem  inuenire  menfuram. 

T H E o N cx  Zamb.  s int  datte  binte  magnitudines  commenfurabilcs  xfi.GPy  Aquarum  minor flt x fi,  0/ 
portet  iam  ipfarum  x e,cr  t Amaxmam  communem  inuenire  mcnfuram.igitur  a i, aut  metitur  ipfam  yAaut  no. 
Si  enim  metitur, metitur  autem  cr  feipfamjgitur  a e, ipfarum  « fi.CT  y ■/  communis  efi  dimeflo.Et  mantfejlum  cjl 
quod  cr  maxima.maior  namq;  ipfa  x g,magnitudine,ipfam  x fato  n metietur.  Non  metiatur  autem  x e, ipfam  r 
A sublata  igitur  femper  minore  d maiore.id  quod  relinquitur  metietur  quando $ procedentem, eo  quia  ipfte  xS.r 
• t.funt  commenfurabilcs ,6 x l, ipfam  t / metiens  relinquat  fe  ipfa  minorem  1 y,at  > y, ipfam  1 e,  me 
tkns  relinquat  fe  ipfa  minorem,  boc  efl  {xjU(  x, ipfam  y t metiatur.Quoniam  igitur  x l,ipjam  yt 
metitur,  fei  y *,ipj  am  1 S metitur ,&  x {,  igitur  ipfam  1 1 metietur  Metitur  autem  C7  feipfam,cr  to 
tam  igitur  x fime!  elur  ipfa  x { . sed  x C , ipfam  J t metitur  , igitur  x /,  ipfam  1 1 metietur f me/ 
titur  aute  <f  y a,ffl  otam  igitur  y metitur. igitur  x i,ipfas  xfi.CTtJ  metietur,igitur  x i, ipfarum 
xt.CT  yAcomunis  tfl  dimenfto.  Aio  quoque  quod  f maxima, fl  enim  non  erit  aliqua  magni/ 
tudo  maior  ipfa  x {.quo  ipfasxfi.&y  /,metictur.sitque,inquam,a.  Quoniam  igitur  » ipfam  xfi,  j I 
metitur, fed  x fi  ipfam  t f metitur ,& « igitur  ipfam  > / mctietur.Metiturautcm  CT  totam  y A&  scii 
quam  igitur  yt  metietur  ipfa  t.sedytipfami  fi, metitur, igitur  CT  n,ipfum  f emetietur,  metitur  au/ 
tem  S totam  x i,& reliqua  igitur  x 1 metietur  ^naior  minorem,quod  efl  impofiibile.tgitur  maior  ali 
qua  magnitudo  ipfa  x i,ipfas  xi$  y/ magnitudines  non  mitictur.igitur  x /, ipfarum  a fi,& y Ama 
xi  ma  communis  dimenfto  efl. Duabus  igitur  magnitudinibus  commen fur  abi!  itus  datis  x fi,CT  y A 
maxima  communis  dtmenpo  inuenta  efl  x {.quod  fecijse  oportuit. 

CORRELARIVM.  Exkoc  manifeflum  efl, quod  fi  magnitudo  binas  magnitudines  mefa  C / i 
fuerit, maximam  earum  communem  dimenflonem  metietur. 

Eucli.ex  Camp.  Propofltio  4 

jnjRopofitis  tribus  quantitatibus  communicatibus,  maximam 
f : eas  communiter  numerantem  inuenire. 

ampanvs  Hsc  ex  tertia  feptimi.fic  patet.ficut  prsmifla  ex  Cecu/ 
Jda.Simulqicorrelariumexbacdeduces.ut  illic  ex  fecunda  deduftu  eft. 
31  Eucli.ex  Zamb.  Problema  1 P ropoptio  4 

Tribus  magnitudinibus  commenfurabilibus  datis,  maximam  earum 
communem  menfuram  iuuenire. 

T H E 0 N ex  Zamb.  sint  data  tres  magnitudines  commonfurabiles  x,e,y,oportet  iam  ipfa 
rtm  x,e,y, maximam  communem  menfuram  ir.uenire.sumaturcnimipen  decimi,  ipfarum  duo/ 
rum  x,e,maxima  communis  menfura,fl!fc  illa  A Igitur  t ipfam  y aut  metiturywt  non  metitur.me/ 
tiaur  printum.Qupnid  igitur  «*  ipfam  y metitur.mctitur  autem  CT  ipfasx  C.igimr  f ipfas  a,g,y, 
memur.Igttur  /ipfarum  x&y.comunis  dimenfto  efl.Et  manifeflum  quod  maximajnaior  namq; 
quam  t magnitudo.ipfas x.C.y.non  metietur,  si  enim  pofiibile,meiiatur  ip  fas,  x,  fi.y, magnitudine  / 
maior  ipfa  %.  Et  quoniam  tjpfas  x,e,y  metitur, metitur  ffipfas  x,:,ffipfarum  igitur  x C maximam 
communem  menfuram  metietur Jooc  efl  ipfam  Amaior  uidelicct  minorem  quod  efl  impoflibile. 

ass  mejitur  «ra  t ipfam  y.Dito  primum  qaod  tommenfurabilesfuntippt  y.AQuom^  enim  « 


Ili 
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temmenfurabiesfmt  ipfa  a^y.mcMur  eas  ahqu a «ug nitudo.qua  Met  #ipfr  k,t,metich,r,q  Me  # tf* 
nem  a Maximam  communem  menfuram  **KctietuT(?er  corT)Urium  pw edcntis.metimr  er  >,  quare 

*,a*  ""t&tej0  mrt,rt“r  Ws  tS-Comtfmbiles  ignurfum  ipft  7 J.Sumatur(pcr  , decimi,  euri  cornum* 

maxima  dime*fw,flt$  ..Quoniam  igitur. ipfam /jnetiturjcd t ipfas a^.  metitur,# . igitur  a, 
metitur ^nentur  autem  # y.iptur  ..ipfarum  *,t,r,c0mmunis  eft  menfura.  Dico  quod  er 
mxxima.si  enim  pojfibile.ftt  magnitudo  {, minor  quant ., metiatur 'q,  i ipfxs  Et  quoniam  / 

ipfas  a, S.r, metitur, metitur  ff ipfas  a,e,#ipfarum  igitur  *,C,(pcr  praecedens  correlarium) maxi 
tuam  communem  menfuram  medetur. At ipfarum a,e,maxima  communis  menfura  eft  A,  igitur 
i ipfum  J,mctitur,metitur  autem  er  tjgttur  t ipfas  7,,'  metitur,#  ipfarum  ergo  yj,  maximam 
communem  menfuram(perpracedcns  correlarium  ) metietur  {.maxima  uero  communis  men 
ftra  ipfarum  7 J,ep  ..igitur  i ipfam . metitur  maior  mmorem.quod  ep  impofiibtle.  lpfa  igitur 
magnitudine ,, maior  aliqua  magnitudo.ipfas  x.C.yjion  metitur -igitur  .-ipfarum  a,S,y,maxima 
communis  eft  dimenflo.ft  non  metiatur  f ipfam  7. si  autem  metiatur,  ipfa  eftj.  Tribus  igitur 
magnitudinibus  commenfurabilibus  datisjnaxima  communis  carum  dimen flo  inuenta  cft,quod  * S 7 f « l 
tere  oportebat. 

CORRE  LARIV  M.  Exhoc  proinde  manifeflum  cft,quodp  magnitudo  tres  magnitudines  men fa  fuerit,# 
maximam  quoque  earum  communem  dimenfionem  metietur,  similiter^  #in  pluribus  # communis  maxima  mi 
fira,# fubinde  correlariumjnuemetur. 

Euch.exCamp.  propofitio  j 

| Mnium  duarum  quantitatum  communicantium  eft  proportio 
| tanquam  numeri  ad  numerum. 

^ campanvs  Sint  dux  quantitates  a & h,communicantes.Dico  quod 

jgiyijearum  proportio  eft  ficut  alicuius  numeri  ad  alium  numerum-  Sit  enime 

maxima  quantitas  communiter  menfurans  a 8£  b,re/ 

perta  ut  docet  fecunda  huius.quamenfuret  a fecun/,  , . * - , , <J... 

dum  numerum  d>3£b  fecundum  numeru  c,eritqj  a ad  c 

c utd  ad  unitatem,eo  quod  ficura  eft  multiplex  c,ita  1 j, 1 ' 

deftmuItiplexunitatis,accadb,utunitasade,quoni  1 — 1 — • — * *" 

am  ficut  c eft  fubmultiplex  b.ita  uuitas  eft  (ub  multiplex  e, igitur  per  sequam  propor 
tionalitatem  a ad  b.utd  ad  e, quod  eft  propofitum. 

e ucli  ex  Zamb.  Theorema  j prepofttio  5 

y Commenfurabiles  magnitudines.adinuicem  rationem  habent  qaam 
numerus  ad  numerum. 

theon  zamberto.  sint  commenfurabiles  magnitudines  x.g.Dico  quod  * ad  ‘rationem  habet,  quam 
numerus  ad  numerum. Quoniam  enim  comm  cnfurab.les  funi  a.C,  metietur  cas  aliqua  magnitu 
do,mctiatur,CT  epoy.Et  quoties  7 ipfam  a, metitur. tot  unitates  fint  in  t, quoties  autem  7 ipfum 
t medtur,to  t unitates  ftnt  m ..Quoniam  igitur  7 ipfum  a metitur  per  eas  qua  in  J ' furit  unitates 
# unitas  metitur  -pfum  J per  eas  qua  m ipfo(unt  unitates, aque  igitur  unitas  ipjum  / ntetitur 
numerum,#  7 magnitudo  ipfam  a,eft  igitur  peut 7 ad  a.pccfl  unitos  ad  /..contra  igitur  (per  , , 

correlarium  + quinti)Pcut  a ad  y.pc  J ad  unitatem.  Rurfus  quoniam  7 ipfam  e metitur  per  eat 
qua  in . funt  unitatesjnetimr  aute  er  unitas  ipfum . per  eas  qua  in  eo funt  unitates, aque  igi 
tur  unitas  ipfum » metitur. &■  7 ipfum  C.f.ft  igitur  (per  idem)fuuty  ad  $,pc  eft  unitas  ad  ..P  a/ 
tuit  aute  quod  #)icut  a ad  y,pc  J ad  uniiatem^x  aquali  igitur  (per  u quinti,  left  ficut  a ad  fi.fte 
eft  / numerus  ad  1 numerum. Commenfurabiles  igitur  magnitudines  a.Crfdinuicem  rationi  ba 
bcnt,quxm  numerus  t ad  numerum  t,quod  oportebat  demonftrare. 

£ udi.  ex  c amp.  propofitio  6 

! I fuerint  du*  quatitates  quaru  fit  proportio  unius  « e 
ad  altera  tanquam  numeri  adnumerum.eas  duas  communica/ 
j,  tes  efle  necefle  eft.  , 

«nvs.  Haeceftconucrfapriorls-Vt  fificaadb  * — ■ ■ J 1 ■ - — • 

ficuc  numerus  e ad  numerum  d>eruntdu;equacirates  a , , * , . ^ , 

Kbcomuuicantes  Sit  enim  e toties  menfurans  b,  quo/  1 c... 

ties  eft  unitas  in  d^i  toties  menfurans  f.quoties  unitas  r j 1 j * 

in  c- Cum  fit  igitur  f ad  e ut  c ad  unitatem,  ace  ad  b ut  ■ « ** 

unitas  ad  d , erit  per  aquam  proporcionalitatemfadbutcad, quare  etiam  utaad 
b, Igitur  per  primam  partem  ? quintLf  eft  aqualis  a.  Cum  itaque  e menfuret  f.per 

x 4.  conce/ 
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conceptionem  menfurabit  ajgitur  a Stb  communicantestmenfurabat  enim  fit  b, quod 
eftpropofitum-  EucliexZamb  Theorema  + propo filio  6 

c Si  bina:  magnitudines  adinuicem  rationem  habuerint  quam  numerus 
ad  numerum.commcnfurabiles  erunt  ipfe  magnitudines. 

THEON  o;  Zamberto.  b int  enim  magnitudines  inuicem  rationem  habeant,  quam  numerus  * 
ad  numeri  i.  Dico  quod  commefurabilesfunt  ip fe  x£,magnitudines.Quot  enim  funt  in  ipfo  x unitates, in  tot  aqua 
les  diuidatur(per  9 fcxti  tpft  x,y  uni  earum  aqualis  eflo  y.Quot  autem  unitates  fur, t in  t,cx  totide  magnitudini/ 
bus  ipfl  r aqualibus  coponatur  {.Quonid  igitur  quot  funt  unitates  in  ipfa  /,tot  magttitudines  funt&at  ipfa  x,tqu4 
les  ipfl  t.quals  igitur  pars  ejt  ,,umtas  ipfius  /,ul;  pars  efi  87  ipfius  x.efl  igitur  ficut  7 ad  * 
jlc  ignitas  ad  ipfum  J.  Metitur  autem  n^utitas  ipfum  / numeri,  metitur  igitur  7,  ipfum, 

2,1x10.7  «-Et  quonia  efi  ficut 7 ad  xjicefl  > unitas  ad  numerum  /,cr  contratpercorrclarium  9-  quin' 
tt,)  ficut  c jl  x ad  t,  fle  ejl  J numerus  ad  1 unitatcm.Rurfus  quoniam  quot  unitates  funt  in  t,  tot 
funt  y in  ipfa  { ,tquales  magnitudines  ipft  r.efl  igitur  ficut  7 ad  (,flc  > unitas  ad  { numerum. 

Patuit  autem  cT  ficut  x ad  y,flc  ejl /ad  unitatem  «.Ex  aquali  igitur(per  a qumti,)cjl  ficut  x 
■ad  {.fle  efi  i ad  t. Sci  ficut /adijlcef.xad  S.lg ilur(  per  11  quinti, )8  ficut  x ad  fi,flc  cjl8x 
ad  / igitur  a ad  utraf  ipfaru  fij pandem  habe 1 raticr.cm,tequalis{pcr  9 quinti,) igitur  efi  fi, 
tofi  l, metitur  ait  r,ipftm  {jnetitur  igitur  8fi,fcd  8ipfam  xlgiturr,‘pfas  xfjnetitur.Come 
furabtlis  igitur  efi  a ipf  e.Si  binx  igitur  magnitudines  adinuicem  rationem  habuerint  quam 
numerus  ad  numerum,commcnfurabiles  erunt  ipft  magnitudines , quod  erat  oflendendum. 

CORRE  LARIVM.  Ex  boc  proinde  manifeftum  tfifi  fuerint  bini  numeri  /,%,  O" 
rcOa  linea  ficut  a,quod  datur  (y  faSuefl  pofiibile  ficut  numerus  ad  numerum  ftcreOa  linea  x t t {/■  ■ 1 
*d  redam  Irnea. St  autem  ut  ipfarum  a.tjncdia  proportionalis  fumpta  fuerit, ficut  fi,erit  ficut  x ad 
f.ftc  quod  ex  ipfa  x^td  id  quod  cx  ipfa  e.boc  efi  ficut  prima  x ad  tertiam  f , fle  quod  x prima  ad  id 
quod  cx  fetida  funtle  fimilitcr iy  defcriptum.tper  correlartu  19  fcxti.  )Sed  ficut  x ad  f.fic  efi  / uume 
rus  ad  1 numerum  fit  igitur  ficut  / numerus  ad  innumerum, ftc  quod  ex  x.rcSa  linea  ad  id  quod  ex 
fi,rc6a  linea. 

ALITER  idem  oflendere.  Binx  enim  magnitudines  x,  fi , adinuicem  rationem  habeant, 
quam  numerus  7 ad  numerum/., dico  quod  ipft  magnitudines  funtcommcufurabt/ 
ler.QMOt  enim  funt  in  ipfo  7 unitates, in  tot  aqualia  diuidatur  x,<3  uni  earum  tqua 
lis  eflot.  F.fl,ig:tur  ficutunitas  ad  7 numerum,fic  efi  1 ad  a, efi  autem  ZT  ficut  7 'ai 
/,fi:  x ad  S,cx  aquali  igituriper  u quintbef l ficut  unitas  ad  ipfum  / numerum,  fi: 
ejl  t ad  {, metitur  autem  unitas  ipfum  / metitur  igitur  s-ipfum  S,metitur  aut  8 *,tjuo 
nam  unitas  ipfum  i.lgiturijUtramq-  ipfarum  x,  C, metitur. ipfe  iguur  a,fi,comme  « ff  {/t 
• furabilcs  funt,  & ,Jpfarum  cdmur.is  vf  dimeflo.  Eucli.ex  camp.  propofitio  6 

€ • , Moium  duaru  fupcrficierum  quadratarum  quarum 

I ; . I@£j9  latera  in  longitudine  comunicanr,eft  proportio  unius 
« c . r ^ ig^S^pjadjalteram.tanqua  numeri  quadrati  ad  numerum  qua 
dratum. Si uero  fuerit  proportio  fuperficiei quadratxad  fuperficie quadra 
tam  tanqua  proportio  numeri  quadrati  ad  nume' 
ruquadratu.erut latera caru  in  Iogitudine  comuni 
canria.Quod  fi  fuerit  proportio  fuperficiei  quadra 
tx  ad  fuperficie  quadrata,  no  ut  lu  t n umeri  quadra' 
ti  ad  n umerum  quadratum.Iatera  earum  erunt  in 
longitudine  incommenfurabilia. 
campanvs.  Sint  a St  b,duas  lineat  quadratas,  quaru  qua 
draca  fint  c St  d. Dico  quod  fi  a St  b cSmunicant  in  logitud  i 

ne,erit  proportio  c ad  d ficut  numeri  quadrati  ad  numeru  g h ... , 

quadratuj&econuerfo  Si  autem  proportio  c ad  non  fit  fi/  e — f.. 

cutnucri  quadrati  ad  numeru  quadratum  St  b er  ut  incomefurabilcs  in  lSgitudine,  8t 
ecoucrfo.verfitameiitudargumetuquartu no  proponit-Primu  patet fic.SiaKb  co/ 
tnunicantinlongitudinejpfsperseruntin  proportione  duorum  numerorum  qui 
fint  e & f.quoru  quadrati  fint  g st  h-Quia  ergo  eft  c ad  d ficut  a ad  b prop  ortio  dupli/ 
cata  per  1:  fexci/cquitur.ut  fit  etiam  e ad  d ficut  e ad  fduplicata,fed  etia  eft  per  n ocra/ 

ut 
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oijgadhutc  adf,duplicata,ergo cadd,ficutg  ad  h,quod  eft  primum.  Secundum 
fic.  Sit  c ad  d.flcuc  g numerus  quadratus  ad  h numerum  quadratum.dico  quod  a & b 
erut  in  longitudine  communicantes.  Cum  enim  fit  c ad  d ut  a ad  b, duplicata  per  is  fex 
ti,5C  g ad  h per  1 1 octaui  ut  e ad  f duplicata, quare  8i  fimpla  a ad  b ficut  fimpla  e ad  fiper 
6 igitur  funt  a 3ib  communicantes. quod  eft  fecundum. Tertium  uero  patet  ex  primo 
a deftructione  confequentis.Similiterquartum  patet  ex  fecundo,a  deftructione  con 
fequentis, 

c a m p a 1 annotatio.  Ex  tertia  parte  huius, nota  diametrum  e (Te  incommenfurabi 
lemcofts.  Cum  enim  fit  quadratum  diametri  duplum  quadrato  cofts,dupla  uero 
proportio  no  fit  ficut  numerorum  quadratorum, fequitur  dia/ 
metrum  effeincommenfurabilem  colis  in  longitudine-Alioqui  1 

cum  quaternarias  fit  numerus  quadratus,effent  omnes  paritef  b f 
pares, quadrati,etia  alij  infiniti  qui  non  funt  quadrati.  Ducit  au 
tem  Ariftoceles  ad  iftud  inconueniens,fidiameter  ponatur  com 
menfurabilis  cofts,quod  impar  numerus  erit  squalis  pari, 
quod  fic  patet.Sitenimdiameter  ab  commenfurabilis  lateri  a 
c.eritqueper  iabadac,ficutaliquisnumerus  ad  alium.  Sint 
ergo  hi  numeri  e S£f,qui  fint  minimi  in  fua  proportione,eritque  ob  hoc  .alter  eorum 
impar-Si  enim  uterque  par, non  erunt 

minimi.quadrati  quoque  eorum  fint  g \e[...  f .... 

6C  h,fi  ergo  e eft  impar.erit  quocp  ex  s»  g ‘ b 

noni  g impar.fit  itaqj  k duplus  ad  h,  e/  k 

ritque  k ex  diffinitione  par.Quia  igitur 
abadacuteadf,eritpersfexti,8i  11  o/  e..  I..  f..... 

ftaui  quadratu  a b ad  quadratum  ac  m ....  k b 

per  penultima  primi.Et  quia  etia  k eft 

duplus  ad  h, fequitur  per  9 quinti  ut  g nuerus  impar  fit  squalis  k nuero  pari-  Quod  fi 
e fit  par.  Si  f imp  ar,ent  proportio  f ad  dimidium  e quod  fit  l,ficut  a c ad  dimidium  a b, 
quod  fitad,&ideo  eritproportio  quadratiacad  quadratu  ad,ficut  proportio  nu/ 
merih  qui  eft  impar  peri,  noni  ad  quadratu  nueril,quifitm,cuiKponatur  effe  du 
plus,eritqi  k per  diffinitione,par.At  quia  quadratu  a c eft  duplu  ad  quadratu  a d per 
pe  nultimam  primi.erit  h duplus  ad  m,cuque  k fit  etiam  duplus  ad  m.erit  per  9 quinti 
numerus  impar  b squalis  k numero  pari, quod  eft  propofitum. 

Seouentiaduo  ex  Zamberto  Theoremata,  in  Campa/ 
no  nihil  refpondcns  habent, 

Eucli.cx  zamb.  Theorema  s Propofitio  7 conuerfa  quinte. 

7 Incommenfurabiles  magnitudines adiuuicem  rationem  non  habent, 
quam  numerus  ad  numerum. 

THEON  ex  zamberto.  sint  incommenfurabiles  magnitudMcs,*,£.Dico  quod  uytd  C,rationem  ito  habet 
quam  numerus  ai  numerum. si  cnimhabet  * ad  g,eam  rationem  quam 

numerus  ad  numerum,commenfurabilis  erit  a ip fi  g,  (per  fextam  decimi  Re.  16  e 

Non  eft  autem,igitur  a ad  e rationem  non  habet,quam  numerus  ad  nume  1 Rf  ^ 

runuincommcefurabiles  igitur  magnitudines  rationem  non  habent  aditu  , . p , 

uicem.quam  numerus  ai  numerum,  quod  oportuit  dcmonftrafie. 

Eucli.exzamb.  Theoremata  Propofitio  s Conuerfa  fixta 

g Si  bins  magnitudines  adinuicem  rationem  non  habuerint  quam  nu/ 
merus  ad  numerum  incommenfurabiles  erunt  ipfs  magnitudines. 

THEON  ex  Zamb.  Bina  enim  magnitudines  ~:e,admticem  non  eam  habeant  rationem,quam  numerus  ai 
mmerum.Dico  quod  ipfs  a, C, magnitudines  funt  ineommenfurabilcs.si  enim  commen/  . 

ftrabilis  eft  « ipfi  g,, rationem  habebit  quam  numerus  ai  numerum  (per  quintam  decimi } — - 1 

non  habet  au  te.  lncomonfurabiles  igitur  funt  ipfr  «,f,  magnitudines,  si  bina  igitur  nuu  . f . 

gtitttdineSjir qua  fequuntur  rcliqua,qucd  erat  offendendum. 

Eucli.exzamb.  Theorema  7 Propofitio  9 

S A logitudine  comefurabilib?  redis  lineis  quadrata,adinuice  ratione  habet 

quam 
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quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.  Et  quadrata  aditi' 
uicera  rationem  habentia  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  nu' 
merum, latera  quoque  habebunt  longitudine  comenfurabilia.  A longitu' 
dine  uero  in  commen Curabilibus  redis  lineis  quadrata,adinuicem  ratione 
non  habent  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.Etqua 
drataadinuicem  rationem  non  habentia  qua  quadratus  numerus  ad  qua 
dratum  numerum.neque  latera  habebunt  longitudine  commefurabilia, 

* T H E O -V  a zamberto.  sint  enim  x .(.longitudine  commenfurabiles.Dico  quod  quadratum  quod  ex  x,ad 
id  quod  ex  i, qiudratum  rationem  habet, quam  quadratus  numeras  ad  quadratum  numerum.Quoniam  enim  cont 
menfxrdbilis  efl  x.ipfi  gjongftudmt/gftur  x ad  S,ratione  habet  quam  numeras  ad  numerum  (pe  r s deam  i,)  habe/ 
atjnquam  quam  y,ad  /.Quoniam  igitur  efl  fleut  x ad  S,flc  efl  7 numerus  ad  / numerum, fcd  ipfius  quide  xade.ra 
tonis  .dupla  efl  tp  pus  a quadrati  adipfius  e , quadratum  ratio  (fimtles  namque  figura  (per  19  fexti  CT  per  correla 
rtum  primum  i.  fexti.)  i»  dupla  funt  ratione  flmilis  rationis  laterum) ipfius  autem  7/tumeri  ad  /ptumerum  ratio / 
sit,  dupla  efl  ratio  ipfbtsy  quadrati  ad  ipfius  / quadratu(8morum  etenim  qua/  r 
dratorumnumeroru(per  11  e6aui,)unus  medius  proportionalis  efl  numerus,&  _ 
quadratus  ad  quadratu  duplam  rationem  habet  quam  latus  ad  latus : efl  igitur  _ 
fleut  quadratum  quod  ex  x-M  quadratum  quod  ex  g,fic  ex  7/utmero  quadra'  _ 
tus  numerus  ad  eum  qui  ex  /,  numero  quadratum  numerum. 

ALITER  idem  demonflrare.  Quoniam  enim  commenfurabilis  efl  x,  _ 
ipf  g, rationem  babct'pcr : deami,)quam  numerus  ad  numerum, habeat  autem 
quam  y ad /,ZT  y,fcipfum  muhiphcxns,efficiat  1 jpfum  autem  / multipl  cans. 
efficiat  ipfum  ( ,at  /fftipfum  multiplicam, effeiat  ipjum  • -Quoniam  tgitnr  yfe/  . 
ipfum  multiplicans  ipfum  effecit  1 ,at  multiplicans  f/um/ fecit  ipfum  j,  efl  igi/  . 
tur(per  17  fcptimi)licut  y ad  /,hoc  efl  fcut  x,ad  e.fic  efl  > ad }.  sed  ficui  a ad  i,  . 
ftc  id  quod  ex  x^ti  id  quodfub  x,6,(pert  fexti.)  E jl  igiturficut  quod  ex  x/td  id  , 
quod  fub  x,g,flc  t ad  {.  Rurfus  quomd  y ipfum  / multiplicas  ipfum  effecit  i,/ aut  • 
multiplicans  ipfum  effeat  {.efl  igitur  (per  17  feptimifficut  7 ad /hoc  efl  xad  g, 
fic  efl  l ad  e.Sed  fleut  x ad  g.ftc  efl  quod  fub  x,(^td  id  quod  ex  g,efl  igitur  fleut  \ 
id  quod  fub  x,f,ad  id  quod  ex  g,fic  efl  {ad  i.sed  fleut  quod  cx  xjtdia  quodfub  1 
«,C:/Jc  t ad  ;,ex  aquali  igitur. per  u quinti.)  flicut  quod  ex  x ad  id  quod  ex  g, 
fle  efl  i.ad  x.efi  autem  uterque  ipforum  t,*,quadratu:,i  quidem  ab  ipfoy,at  t; 
ell  ab  ipfo  /.Quod  igitur  ex  x,ad  id  quod  ex  g/cam  habet  rationem  quam  qua/  ~ 
dratus  numerus  ad  quadratum  numerum.quod  oportebat  demonflrare.  1 ...  . V . . 

1 Sed  iam  efto  fleut  quadratum  quod  ex  x,ad  id  quod  ex  e. fle  qui  cx  y, quadra 

tusadexm  quiex  /quadratum.  Dico  quod  x.ipfi  e,  commenfurabilis  efl  longi/  * {... f .... 

tudme. Quoniam  enim  efl  fleut  quadratum  quod  cx  x ad  id  quadratum  quod  ex  g,flc  qui  ex  7,  quadratus  ad  eu  qui  ' 
tx  / quadratum, fcd  ipflus  quidem  quadrati  quod  ex  x,ad  id  quod  ex  e, ratio,  efl  dupla  eius  qua  efl  ipfius  x ad  g, 
quadrati  autem  qui  cx  y r.umero,ad  eum  qui  ex  / numero  quadratum  (per  undecima  oOaui)  ratio,  dupla  efl  eius 
rationis  qua  efl  ipflus  7 numeri  ad  ipfum /numerum, efl  igitur  fleut  x ab  S,flc  efl  7 numerus  ad/r, umerum,  igitur, 
m ad  g.eam  habet  rationem  quam  y numerus  ad  numtrum.ccmmenfurabilis  efl  igitur  (.perfextam  decimi, x,  ipfl 
f longitudine. 

aliter  idem  demonflrare.  Sed  habeat  iam  quod  ex  xytd id  quod  ex  S,eam  rationem  quam  quadratus 
numerus  t ad  quadratum  numerum  u.Dico  quod  commenfurabilis  efl  x ipfl  e. Sit  enim  ipflus  t.latus  7, ipflus  autem 
•,fl t /,  CT  7i’f f*m  / rnu!t:plicans,tpfum  efficiat  {.  1 pfl  igitur  continue  funt  proportionales, in  ea  qu<t  efl  ipflus 
7 ad/  ratione,  (per  17  er  11  [eptimiQEt  quoniam  eorum  qua  exx.tjr  g, medium  proportionale  efl  id  quod  fub  a 
e, (per  17  festi  tpforum  c,*,ipfr [ ,eft  igiturficut  quod  ex  x,ad  id 

quodfub  x,g,flc  cadi,  f/cut  autem  quod  fub  x,C. ad  td  quod  cxg.  flet  *d  x Re.  1 s S Re.  9 

i.Sed  fleut  quod  cx  g ad  id  quodfub  x,(,flc  efl  «/ad  g.lgitur  x.ff  S,  com  • — — ■■■  — • - • • ■ ■ 

menfirabilce  fint,rationem  etenim  habent, quam  numerus  t ad  ratmerum  (,hoc  efl  7 ad  /.Quod  oportebat  iJi mon 
flrare.  sed  iam  meommmcnfurabtlis  efl  o xjpf  g Icngitucine.Dico  quod  quadratum  qued  ex  x ad  quadratum 
quod  efl  g eam  non  baket  rxiicr.cm,quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum. Si  enim  quadratum  quod 
tx  x/td  id  quadratum  quod  ex  g, eam  habet  rationem  quam  numerus  quadratus  ad  ratmerum  quadratum,  commi 
[urabihs  eritxtpfi  C/to  cf.  auum. igitur  quadratum  quod  cx  x,ad  id  quadratum  quod  cx  S,(pcrpra  cedente, ) ea 
non  habet  ranonem,quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum. 

Rurfus  quadratum  quod  ex  a ad  tdquadratumquodex  e rationem  non  babeat,quam  numerus  quadratus  ai 
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IHtiWTum  daiirdlum.bico  quod  incommenfurabilis  efl  «,ip/i  $ longituiinc.si  enim  fueritcotrtninfurabiUs « ipfi 
&, quadratum  quod  ex  * id  quadratum  quod  ex  3, eam  babebit  rationem  quam  numerus  quadratus  ad  numerum 
quadratum.non  habet  autem.lgitur  commenfurabilis  non  cfl  s ipfl  f,  longitudine.lncommenfurabilis  igitur  efl  x, 
ipfiS  longitudine.  A longitudine  commcnfurabihbus  igitur  quadrata rff  qua  fequuntuT  reliqua,  quod  demonflrafr 
fc  oportuit.  CORRELARIVM 

Et  manifeftu  eft  ex  his.quod  longitudine  commenfurabiles  redtelinear, 
omnino  funtpotentia,qus  autem  potentia, non  omnino  Iongitudine.lort 
gitudineuero  incommenfurabiles,non  omnino  potentia,qus autem  pote 
tia.omnino  8£  longitudine. 

Qjtoniam  enim  ex  longitudine  commenfurabilibus  feSis  lineis  quadrata  rationem  babent  quarti  quadrabit 
numerus  ad  quadratum  numerum,at  qua  rationem  habent  quam  HUmerus  ad  numerum,  commenjurabilia  funt 
(per  S decimi, ) longitudine  igitur  commenfurabiles  retis  linexjton  folum  longitudine  funt  commenfurabiles.fed 
<T  potentia.  Rurfus  quoniam  quacunque  quadrata  rationem  babent  quam  numerus  ad  numerum  commenfura 
biliafunt  (per  6 decimi.) at  quatenus  rationem  babent  quam  quadratus  numerus  ad  numerum  quadratum  eorum 
Utera  longitudine  commenfurabilia  funt.quscunque  igitur  qudrata  rationem  non  habent  quam  quadratus  nume 
rus  ad  quadratum  numerum, Jed  [Impliciter  quam  aliquis  numerus  ad  numerum, commenfurabilia  potentia  qw.di 
babentlateta,non  autem  dTlongituiine.Quare  longitudine  quidem  commenfurabiles  reda  lines, omnino  ZT  po/ 
tetitia,qus  autem  potcntiajion  omnino  longitudine,nifl  rationem  habuerint  eorum  quadrata  qudm  quadratus  nu 
merus  ad  quadratum  numerum.  Dico  iam  quod  ff qus  longitudine  incommenfurabi!cs,no  omnino  ff potentia, 
quandoquidem  quadrata  commen[urabila,pofiunt  rationem  habere  non  quidem  quam  quadratus  ad  quadrati!, 
fcd  fimplicitcr  quam  aliquis  numerus  ad  numerum ,&  ob  id  potentia  commenfurabilia  latera  habebunt, Z?  longi/ 
tudine  incommotfurxbilia.Qttarequ x longitudine  incommenf  urabtles  reSs  lines jton  omnino  ff  potentia. Sed 
longitudine  exiflentes  mcommenfurabiles  pojfunt  (T  potentia  efie  inconimenfurabilesfi  eorum  quadrata  funt  in 
tommenfurabilia.  Qu*  autem  potetia  incomenfurabiles,omnino  ZT  longitudine  incommenfurabiles.S i enim  lon 
fftudinc  commenfurabiles  faerint,erunt  quoque  ZT  potentia  commenfurabiles.  Supponuntur  autem  ffincommen 
fhrabiles,quod  efl  abfurdum.Qux  igitur  potentia  incommenfurabiles.omnino  <T  longitudine. 

■ Eucli.ex  canip.  propofltio  s 

Ifuerintdusquantitatesuni  quantitati  comunicantes,ipfas  quo 
qj  inuicem  commenfurabiles  ede  neceffe  eft. 
campanvs  Sic  utra*  duaru  quantitatum  a St  b,comunicans  qilantl 
tati  c,dico  a St  b efie  comefurabiles.Eft  enim  per  s,a  ad  c,  4 

ficut  numerus  ad  mimeru.limiliter  quoqj  per  eade,c  ad  — — — • — — ■ ■■  — « 

b.ficut  nuerus  ad  numeru.  Sit  itacp  numerus  d ad  nume/  , --  * , 

ru  e,ficu  t a ad  c.nuerufcp  f ad  nueru  g ficut  c ad  b.  A t pro/  b 

portiones  quat  funt  d ad  e «fadg.continentur  in  tribus  ^ ‘ * 1 

terminis  qui  funt  h.K,l,ut  docet  4 o&aui.eritqj  per  xqua  ■««« 

proportionalitate.aadb.ficuth  numerus  adi  numeru,  * 1 * • r ■ ■ • 

per  6 igitur  funt  a St  b.comunicates,quod  eft  propofitu.  1 » • ■ / ■ ■ 

c ampani  additio.  Ex  hac  quoqsfequicur.quod  fi  fuerint  g ■ ■ 
dux  quatitates  fibi  inuice  comunicates.cuicucp  una  earu 
comunicat,5i  reliqua,5t  cuicuq?  una  n5  comunicat,nec  re 

liqua.  Sint  enim  dux  quaticates  a St  b comunicancesrpona/ Z 

turqs  quxhbet  quantitas  qux  fit  c.cu  qua  cSmunicet  a.dico  * Rg-  lS 

q>  b comunicabitcu  ead^qefex  bac  o<ftaua  patet  cfi  utrfiqs  b 

earu  comunicet  cu  a.ex  hvpothefi.  Quod  fi  iceru  a 8t  b finccomumcates  utprius,po 
natur  c quxlibet  quacicas  cu  qua  no  comunicet  a,dico  qdb  non  cSmunicabiccQ  ead? 
Si  enim  c communicaret  cum  b,quum  a quoqiper  hypothefin  comunicet  cum  eode, 
b edent  per  hancoctaua a 8£ccomumcantes,fed  pofitum  eraoquod  nen effent-  Qjia/ 
re  confiat  quod  diximus.  Eucli.ex  camp.  propofltio  9 

■l  fuerint  duas  quantitates  communicantes, totum  quoegexeis  co 
fecftum  utriq;  earum  erit  communicans.Si  ucro  fuerit  totum  utri 
que  commenfurabilc.eruutamba’  commenfurabiles. 
campanvs.  Sintduxquatitatesa8tbc5mefurabiles.dicototu  exeis  compofitu 
quod  fit  c,u  crique  earu  r(Te  commenfurabi!e,&  eco  nuerfo . Adhuc  quo qt  fi  to  tu  exeis 
cop  ofitu  u ni  earum  comumcec,dico  qd‘ce  manicabit  alteri.  St  ipfe  fiiniliter  inter  fe  c tia 

cornu/ 
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communicabunt-ldem  quoqnein contrario, fi enima &b fint  incommunicStes.dicd 
quod  c utrique  earum  erit  incom  municans,8£  econuerfodi  c alteri  earum  fit  incomu' 
nican  wit  quoque  lncomunicans  3i alteri, K ipfs  etiam  inter  fe.Sint  itaque  primum  a 
& b commumcan  tesjfitque  earum  communis  menfura  d,qu<e  cum  utramqi  earum  no 
meret,perconceptiouemfimilem  antepenultimae  fepti  4 b 

mi,numerabit  SC  c,  quare  per  diffinitionem  c communi  1 — *— • — • — • — «*—• — *—• 
cabit  utnque  earu  fcilicet  a 8t  b.Ecouerfo  quoq?  fi  c co  , - - , c - - 

Biunicet  utrique  earum,fit  omnium  comm  unis  mefu/  i 

ra  d,conftat  itaque  per  diffmitionem>a  & b communi/ 

cantes  effe- Sed  communicet  c cum  altera  earu  quae  fit  a,dico  quod  communicabit  ctS 
b.8taetiam8£b  communicabunt adinuicem:Gt enim  d communiter menfuranscSt a 
Quia  igitur  d menfurat  totum  S:  detractum, per  conceptionem  ipfa  menfurabit  refi/ 
duum  uidclicet  b,per  diffinitionem  ergo,K  c communicat  cu  b,St a communicat  quo/ 
que  cum  b. 

campavi  Additio,  si  autem  a & b fint  incommumcantes,eric  c incommunicans  u r 
trique  earu.  Si  enim  cum  utraque  feu  etiam  cum  altera  earum  communicaret,  8£  ipfs 
communicarent  adinuicem,quod  eft  contra  hypothefin. Similiter  quoque  econuerfo 
fie  eft  fn  communicans  ucricp  carum  feu  etiam  alteri  earu, erit  quoque  incommunicas 
rcliqux.St  ipfs  inter  fc,quod  palam  eft  ex  prsdemonftracis,a  deftructione  cofequen/ 

CiS-  Eudt.cx  Camp.  PropofMo  te 

0 Mnium  quacuor quatttatam  proportionalium.fi  fuerit  prima 

jfMA)  | communicas  fecunda, tertia  quoque  erit  communicas  quart*. 

Si  uero  prima  incommenfurabilis  fuerit  fecudar,  tertia  quoque 
incommenfurabiliS  erit  quarta. 

Campanvs.  Sint quatuor quantitates propordonales,a,b, c,d: dico  quod  fi  a 
communicat  cum  b,cquoqi  communicabit  cum  d, quod  fiaeft  incommenfurabilis  b» 
cquoqj  erit  incommenfurabilis  d.Et  fi  a communicabit  cum  b in  potentia  tantum  ,c 
quoque  communicabit  cud  in  potentia  tantu.ueruntame  illud  nen  proponit  autor 
quia  facile  patet  ex  demonftratione  priorum. Sienim  a communicat  cum  b, erit  per» 
a ad  b ficut  numerus  ad  numerum»  fit  ergo  ficutc  ad  f.  At 
4uia  eft  per  hypothefin  a ad  b ficut  c ad  d.erit  c ad  d,  ficut  . . . . * , 

numerus  e ad  numerufcper  fi  igitur  eft  ccomunicas  cum  d,  b 

quod  eftprimum. Secundum  patet  ex  primo  adeftrucho  1 *-  1 ' 

ne  confcquentis.  Si  enim  a eft  incommenfurabilis  bopor/  >—■<  ■ ■ — . -i 

tet  c efle  incommenfurabijem  d.nam  fi  effet  ei  fcommenfu/  . <1 

rabilis.cum  fit  ut  cad  d fic  aad  b,per  hypothefin , effet  per 
primam  partem  a communicans  cum  b,fed  non  erat.Qua 
reconftat  totum  quod  proponit autor-Quod  autem  adiu 
ximus.uidelicet  quod  fi  a communicat  cum  b in  potentia  tatam, c.  communicat  cum 
dinpotentiatantum,ficpatet.Cumenimanoncommunicet  cum  b,in  longitudine, 
nec  c quocp  ex  parte  fecuda  huius, communicabit  cum  d in  4 

longitudine.  At  uero  cum  quadratum  a communicet  cum 
quadrato  b ex  hypothefi,ericpers,quadratu  lines  aad  qua 
drarum  lines  b.ficuc  numerus  ad  numerum  qui  fint  e Stf. 

Et  quia  quadratum  cad  quadrati!  dfteue  quadratum  a ad 
quadratum  b,erit  etiam  quadratum  c ad  quadratum  d,fi/ 
curnumcrusead numerum f.pers igitur  c&td, communi/ 
cancin  potentia, St  quia  non  communicant  in  longitudine, confiat  propofitum. 

E udi.  ex  camp.  pro  pefitio  u 

| Ropofita  qualibet  re&a  linea,  duas  ei  incoramenfurabilesalre/ 

| ram  in  longitudine  tantum, alteram  in  longitudine  8C  potentia 
J redlas  lineas  inuenire. 

campa  n v s Sit  Hnea  a propofita,uolo  duas  lineas  reperire.quarum  una  com/ 
ttuniceccumainpocentiatancunwkera  uero  fic  incommenfurabilis  ciin  longitudt 


f 
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ne  St  in  potentia. Sumo  itaque  duos  numeros  nequaquam  fe  babentes  in  proportio/ 
neaIiquorumnumerorumquadratorum,fintqshibStc,quosfacileeftfumere,cu  qui 
libet  quadratus  numerus  ad  quehbet  non  quadratum  eam  habeat  proportione  qua 
nequaqua habentaliqui  numeri quadrati.confirmantehscuocfaui  Duobus  talibus 
numeris  fumptis  inuenio  lineam  d>ad  cuius  quadratum  fe  habeat  quadratum  lines  a 
ficut numerus badnumerumc.Hacautemlineamitareperio.Diuido lineam  ain tot 
partes  squales  quot  funt  unitates  in  numero  b.quod  facile  facio  admuate  u uel  n fex/ 
ti,dehincfuper  extremitatem  lines  a.engo  lineam  e perpediculariter.in  quacoties  co 
tineatur  una  ex  partibus  a.quocies  unitas  eft  in  c-Quia  igitur  ex  prima  fexti  propor/ 
tio  quadrati  lines  a ad  fuperfidem  qus  fit  ex  a in  e eft  ficut  a ad  e,5t  ideo  ficut  nume/ 
ri  b ad  numerum  cponatur  d medio  loco  proportionalis  inter  a 
St  e ficut  docet  9 fexti. Quia  tunc  per  primam  partem  6 eiufde  qua 
dratumerit  squale fuperficiei producis  exaine,erit  proportio  b « . . . 

quadrati  lines  a ad  quadrati  lines  d,ficut  numeri  b ad  numeruc  £«  , . e 
quare  a 6id,funtcomefurabiles  in  potentia  ex  diffinitione.  St  per 
ultimam  partem,ipfe  funt  incommenfurabiiesin  longitudine,re/  4 

perca  eft  itaque  d prima  iinea.quampropofitum  erat  inquirere. 1 

Alteram  ficreperio  interpono  utdocet9  fexti.  lineam  fmediolo/ f rc.wK  4» 

co  proportionalem  inter  a St  d.eritque  per  correlariu  17  fexti  qua  ^~Re- 1- 

dratum  a ad  quadratum  f, ficut  a ad  d.itaque  per  fecundam  parte 
i«»quadratum  aeftincommenfurabile  quadrato  figitur  linea  f eft  incommenfurabilis 
lines  a in  potentia, quare 8tin  longitudine,eftitaqueffecundalineaquampropofitu 
erat  reperire,Et  fic  patet  propofitum. 

Eucb.ex  Camp.  propofitio  ii 

11  Mnium  quatuor  linearum  proportionalium  fi  prima  tanto  am 

pliaspoffit  fecunda  quantum  eft  quadratum  alicuius  lines  com 
muuicantis  fibi  in  longi tudine,neceffeeft  tertiam  quoque  tanto 
amplius  poffe  quarta.quantum  eft  quadraturo  alicuius  lines  communi/ 
cantis  fibi  in  longitudine. Quod  fi  fuerit  prima  potentior  fecunda  quadra 
to  alicuius  linea  incommenfurabilis  fibi  in  longitudine,  erit  quoque  tertia 
potentior  quarta  quadrato  alicuius  lines  fibi  incommenfurabilis  in  Ion/ 
gitudine. 

ca  mpanvs  Sint  quatnor  lines  proportioales  a,b,c,d,fitque  a maior  b.  St  C ma, 
Jor  d,fit  quoque  a potentior  b.quadrato  lines  e:  8t  epote 

tiord.quadrato  linesf.dico  quod  fi  a communicet  e in  15  i 

gitudine.c  quoque comunicabitf in  longitudine.quod  fi 
a non  communicat  e in  longitudine,necc  communicabic 
f in  longitudine.Quod  Stfia  comunicat  ein  potentia  tan 
tum.c  quoque  comunicabit  f in  potentia  tantu.  Verunta 
men  ifiud  ultimum  non  proponit  autor,quia  facile  patet 
ex  priorum  demoftratione.Cu  fit  enim  proportio  aadb 
ficut  c ad  d,erit  quadrati  a ad  quadratu  b.ficuc  quadrati  c 
ad  quadratu  d-Et  quia  quadratu  a eft  squale  quadratis 
duarum  linearum  b St  e.fimiliter  quadratum  c quadratis 
duarum  linearum  d St  ferit  proportio  quadratorum  duarum  linearum  b St  e ad  qua 
dratum  e,ficut  quadratorum  d St  f ad  quadratum  fergo  difiuchm  erit  quadratum  b 
ad  quadratum  e,  ficut  quadratum  d ad  quadratum  fergo  b ad  e ficut  d ad  f item  per 
squam  proportionalitatem  erit  a ad  ejicutcad  fergo  per  prima  partem  decimscon 
ftat  prima  pars  huius.8t  per  fecundam  fecunda.  8i  per  tertiam  ibi  adiunctam.  terna 
hic  adiunda. 

Quinque  procedentes  propofitiones  ex  Campano  cum  fuis  addi 

tionibus.fequetibusfeptemex  ZambertocuhbiprsmifTis  lemmatibus 
hoc  ordine  refpondenc.  Octaua  apud  Campanum  cu  addiaone.  duode/ 

y cims 


5 ? 
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cimsK  decimartertise  ex  Zamberto  propofitionibus  refpender.  Nona 
apud  Campanu  cum  additionejdecimarquintsSCdecimsfextat  ex  Zam/ 
berto  propofidonibus.Decima  autem  & undecima  apud  Campanu,ded 
ms,S£  undecima?  ex  Zaberto  propofitionibus  prspoftero  refpondenc 
ordine.Duodecima  uero  apud  campanum,decimsquarta  ex  Zamber/ 
to  propofitioni  refpondec. 

THEON  LemfflU. 

Quoniam  autem  oftenfum  eft  in  arithmeticis(ex  o<ftaui)quod  fimi' 

ter  plani  numeri  adinuicem  rationem  habent  < quam  quadratur  numerus  ad  quadratum  numeru  m.CP  quod  fi  bini 
numeri  adinuicem  rationem  habuerint  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum  fimiles  funt  ipfi  plani 
numeri  (per  ia  eiufdem)mamfejlum  ex  bis  quod  diftimilcs  plani  numeri  boc  eft  latera  proportionalia  non  habena 
tes^sdinuicem  rationem  non  habent  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.si  enim  kdbcbur,t,fimilct 
ipfl  plani  erum, quod  quidem  non  fupponitur. Di  fimiles  igitur  plani  numeri  adinuicem  rationem  no  habent,  quam 
quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum. 

Eucli  ex  Zamb.  Problema  t Propofllio  1« 

o Propofita:  recte  linexbinas  redas  incommenfurabilesinuenire  lineas, 
alteram  quidem  longitudine  tantum, alteram  autem  & potentia. 

THEON  ex  zamberto.  sit  propofita  reSa  linea  «, oportet  iam  ipft  ejtinas  redas  inuenire  incommenfu/ 
rabiles^tlteram  quidem  longitudine  tantum^lteram  autem  ejr  potentia,  ponantur  bini 
numeri  S./^tdmuicem  rationem  non  habentes  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  nu  . 
merumjooc  eft  non  fimiles  viant jff  fiatflcut  S ad  >,flc  quod  ex  x quadratum  ad  id  quod 
ex  S,quadratum,commenfurabilc  igitur  eft  quod  ex  x^i  quod  ex  /.commenfurabilis  igi  P 
tur  potentia  eft  x ipft  /,CST  quoniam  S^td  > rationem  non  habet  quam  quadratus  mone/ 
rus  ad  quadratum  numerum,nef  igitur  quod  ex  a ad  id  quod  ex  i rationem  habet  qua 
quadratus  numerus  ad  quadratum  numeru,incommenfurabtlis  igitur  eft  (per  9 decimi ) 
x ipfi  Sjlogitudine.capiaturcper  15  fexti,)ipfarum  xj.mcdia  proportionalis  ,,eft  igitur  [ 
fi.ut  x ad  /,fic  quod  ex  x, quadratum  ad  id  quod  ex  t.tncommefurakilis  autem  eft  x.ipfl  , 

J longitudine,incommenfurabile  igitur  eft  ff  id  quod  ex  x quadratum,ei  quod  ex  1 qua/ 
drato.lnccmmenfurabilis  igUureft  x,ip  fi,. potentia.  Propofita  igitur  reSs  lines  x,inuents  funt  bina  rcOs  lineat 
incommcnfurabiles,longitudmc,inquam,tantum  ipfa  i, at  ■ potentia  CT  longitudine.  Propofita:  igitur  re&ct  linea 
rationalius  qua  diximus  menfuras  capi.uidelicet  ipfl  ajnuenta  eft  tantum  potentia  commcnfurabths  / .boc  eft  ra / 
tionalis.potentia  tantum  ccmmenfurabilisjrrationalis  autem  t, irrationales  enim  in  uniucifum  appellat,  longitudi 
ne  C7"  potentia  ipfi  rationali  incommenfurabiles. 

Eucli.ex  zamb.  Theorema  8 Propofttio  11 

n Siquatuor  magnitudines  proportionales  fuerint,prima  autem  fecuri 
da:  fuerit  commenfurabilis,  & tertia  quarts  commenfurabilis  erit.K  fi 
prima  fecunda:  incommenfurabilis  fuerit,  6C  tertia  quarta:  incommenfu/ 
rabitis  erit. 

T H e 0 N ex  Zamb. . sint  quatuor  magnitudines  proportionales  m 

n.f.h/.ficut  x ad $,  ftc r ad/,  fit  autem  xipfit  commenfurabilis.  Dico.-.  • ■ 

quod  ff r ipfi/ eft  commenfurabilis. Quoniam  enim  commenfurabilis  eft  . . & . . ■ 

« ipfi  C,rationem  habet  (per  s decimi,)  quam  numerus  ad  numerum.  Efttf;  t 

fleutx ad t.ficy ad  /.igitur  CT  r ad/ babet  rationem,quam numerus  ad  ' ' ' 

numerum.  Commenfurabilis  igitur  eft  r ipft/..  Sed  tam  x ipfi  C incom  - ■—  — -» 

tnenfurxbilis  efto.  Dico  quod  <f  > ipft  / eft  mcomenfurabihs.Quonia  enim 

incommenfurabd  s eft  a ipft  <,igitur(per  7 quintiU  ad  S.non  babet  ratio / * „ 

nem  quam  numerus  ad  numerum, CT  eft  fkutxade,ficrad/.lgitur(pcr  e 

S decimi,  )r  ad /jtton  babet  rationem  quam  numerus  ad  numerum.  Incom  r 

m enfurabilis  eft  igitur  7 ipfi  /,si  quatuor  igitur  mag>titr.dincs,Cr  qua  fe  j 

quuntur  rdtqua,quod  oportuit  dcmonftrajfe.  ' • 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  9 Propofttio  n 

r Qua:  eidem  magnitudini  commenfurabiles,  & adinuicem  funt  com/ 
menfurabiles. 
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ft&ilis.Qiiomm  enim  comenfurabilis  efl x ipfi  yjgiturfper  s decimi,)  x ad  y,babet  Titionem  quam  numerus  id. 
tsumerum,bdbeat  quam  i adi.Rurfus  quoniam  commenfurabilis  ejl  y ipp  ejgitur(per  eandem  yadg>  habet  rati9, 
nem  quam  numerus  ad  numerum.babeatauteqtiami  adu.Et  ratioi/  x , 

bus  datis  quibufcunque,  ea  fcilicct  quam  habet  / ad  t,ff{  ad*,  capia  y, — , , , , 

turcper  ♦ oSaui  numeri  continue  proportionales  in  datis  rationibus,  C 1 — 

fbufy  s,*^.pcut  x adtpc « *,flcutif;  i ad  •■fica  ad  x.Quonia  igitur  efl  / {.... 

fkut  x ad  y fic  A ad  t.fedflcutJ  ad*  fic  l ad  iiafligitorCper  u quinti,  »....  

ficutx  ad  y,pc  efl  l ad  x.Rurfus  quoniam  efl  ficui  y ad  S,pc{  ad  >,fed  «... 

fieut  i ad  > [ic  * ad  x,  &•  peut  igitur  y ad  S.ficxad  x,  cfl  autem  ffpcut  xady,ftcepead  *,cx  aquali  igitur  (per 
a quinti,)  eppeut  x adfi.fic  ep  t ad  A.  Igitur  a ait  rationem  habet,quam  numerus  e ad  numerum  x.Commcfurabi 
lis  cfl  igitur(per  6 decimi, )x  ipfi /t. Qua  eidem  igitur  magnitudini  commenfurabiles,&'  adinuicem pmt  commea 
forabiles.  Qyod  oportuit  demonflrajle. 

THEON  Lemma. 

Si  fuerint  bin*  magnitudines,#  altera  quidem  commenfurabilis  fuerit 
eidem, altera  uero  incommenfurabilis.incommenfurabileserunt  ipfe  ma 
gnitudines. 

Sint  enim  binie  magnitudines  x,t,& alia  quadam  y,ffx  ipp  qui 
dem  y cflo  commenfurabilistat  t-ipp  y eflo  incommenfurabilis.Di/  * 

co  quod  cr  xjpfi  t efl  incomenfurabilis.Si  enim  commenfurabilis  y 

tP  x ipp  e,efl  quoque  €T y ipfi  x,<y  y igitur  (per  a decimi, ipfi  fi  eft  ’ 1 

commcnfurabdis,quod  non  fupponitur.  - ■ — • < 

Euch.ex  Zamb.  Theorema  io  propofltio  u 

Si  bin*  magnitudines  commenfurabiles  fuerint,  alterae^  earum  ma/ 
gnitudini  alicui  incommenfurabilis  fuerit, # reliqua  eidem  incommenfu' 
rabiliserit. 

THEONor  Zamb. Sint  bina  magnitudines  comme fura  « x < i 

g,earum%  altera  uidelicet  x, alicui  hoc  eflypt  incommenfurabi  y »—  ■ i 

lis.Dicoqnod  S"reliquag,ippyincdmenfurabilisep.sienim  co  e fa  . ■ » ■■■< 

menfurabilis  eft  ? ipp  y.iax  ippg  commenfurabilis  rft,cr  x igitur  (pern  decimi ) ipfi  y, comenfurabilis  efl , feddf 
incommenfurabilis,  quod  cfi  impofibile.igitur  $ <y  yfunt  mcommcnfurabiles.si  bina  igitur  magnitudines  cons 
menfurablcs  fuerint ,&  qua  fequuntur  reliqua,quod  erat  ofiendendum. 

THEON  Lemma. 

Duabus  daus  redis  lineis  insqualibus.inuenire  quo  maius  poteft  ma 
ior  minore. 

Theon  ex ‘zamb.  Sintbina  data  inaqualesreSa  linea  xt,y,  quarum  ma 
iorptxg.oportetia  inuenire  quo  maius  pote/?  x e,quim  ipfa  y.  Defcribatur  fuperx 
tfemicirculus  xJg,€in  ipfum(per  i quarti,)  coaptetur  ipji  y aqualis  x J.cdncSa 
turfi /S,manifeflum  efl  iam  quod  ungulus  x S fijetus  cfl,&  quodxS.ipfaxSjboc  / 
efl  quam  ipfa  y maius  potefl  ipfa  / e.  similiter  autem  er  duabus  datis  reSis  Ii'  f 
ncis, potens  ipfas  fle  inuenietur.sint  data  bina  retia  tinea  x /,/ e,oportcxt<j;  in 
nire potentem  ipfas.Ponanturenim,utxtyG  comprehendat  retium  angulit  qui  fub  * e 

aSg,connctiatur'<y  x ^.ManifeftuKtrurjus  e/i  (per  47  primi.quod  ipfasxS,S£,po  , 

tens, efl  ipfa  at.  Euch.ex  Zamb.  Theorema  u Propofuio  14 

»4-  Si  quatuor  reda  line*  proportionales  fuerint,  potuerit^  prima  fecun 
da  maius  eo  quod  fit  ab  eidem  IongitudinecommefurabiIi,&rcrria  quar 
ta  maius  poterit  eo  quod  fit  ab  eidem  longitudine  commenfurabili.  Et  fi 
prima  fecunda  maius  potuerit  eo  quod  fit  ab  incommefurabili  eidem  Ion 
gitudine,#tertiaquartamaiuspoteriteoquodfit  ab  eidem  longitudine 
incommenfurabili. 

T H E 0 N ex  Zamb.  sint  quatuor  retia  linea  proportionales  fi.fi.rS.fl «t « ad  c.flc  y ad  /,&*quide,  ipfa  e, 
maius  politico  quod  fit  ex  t>y  uero, ipfa  /,eo  quod  fitexl.  Dico  quodfix  ipfi  t cfl  commenfurabilis,  commem 

Y * furat 
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forabilis  eft  quoque  7 Ipfi  ;fod  fi  xjpfi  ,,mcomrnenforabilis  eft.mcontmaiforabilis  efl  quotft  7 ipfifiQBOfltam  rrud 
eft  fient  x ad  $»ric  eft  7 ad /.eft  igitur [icut  id  quod  rx  t*d  id  quod  ex  C.fic  tfi  id  quod  ex  7, 
id  t d quod  cx  AS  ed  ei  quidem  quod  fit  ex  x,  equa  funt  ei  qua  fiat  ex  t£,e  i autem  quod  fit 
txr,aqa  fumea  qua  fiunt  ex  S J.  Igitur )per  9 quinti)  ficui  qua  ex  ,^,ad  id  quod  ex  0,fic 
qua  ex  JjM  id  quod  ex  /Jiuidatdo  igitur  efl  (per  17  quintiOquod  fiattqucd  ex  t ad  id 
quod  cx  C.fic  eft  id  quod  ex  (ad  id  quod  ex  AE/J  igjtur  crficut*  ad  ;,fic  efl  i ad  A c onutr 
fim  igitur  eji  (peru  Jexti,*r  correlarium  a-  quinti,) ficut  g ad  t ,fic  eji  f^d  <,cft  autem  CT  fi 
cutxad gjte  efl  7 ad  /,ex  aquali  igitur  (peru  qumti,)efi  flcut  x ad  \,ftc  eji  7 ad  l.Si  igitur 
commenforab.lis  efl  xjpfi  t,commenforabdis  efl  quoque(per  11  decimi  t ipfi  t,fi  ucro  incom 
menfurabilis  eft  x ipfi  i.incommefurabilis  efl  t ipfi  (-Si  quatuor  igitur  teSa  linea  proportio 
Bales,#  quafequuntur  reliqua,quod  erat  demonflrandu. 

Eucli  ex  zamb.  Theorema  1»  Propofitio  15  x C * r f l 

cj  Si  bina  magnitudines  commenfurabilcs.compofita  fuerint,#  tota  U' 
trique  ipfarum  com menfurabilis  erit.Et  fi  tota  uni  earum  commenfurabi' 
Iis  fuerit,#quain  principio  magnitudines  commenfurabiles  erunt. 

T H E O N ex  Zamb.  Coponantur  bina  magnitudines  comenfurabiles  x g,C  7.  Dico  quod  tota  x r.utriif  ipfaru 
x g,g  r.commenforabilis  efl.Qjfonil  enim  comenfurabiles  funt  ipfa  x C,$  7,‘pfos  aliqua  magnitudo  metietur  (per 
primam  d /finitionem  decimi, )met:atur,<f  fit  A Quoma  igitur  / ipfas  x C.C  7, metitur ,€  tota  x r metietur,  metitur 
auferri  ff  ipfas  x g,C  rjgitur  /,ipfas  xCJlr.dx  7. metietur,  commenfurxbilis  igitur  efl  (per  u decimi,)  x 7,  utrug 
ipfaru  x f,g  r.  Sei  ia  x 7,uni  ipfarum  x CJ>  7, fit  commenfurabilis,fitque  ipfi  x 3.  Dico  quod  x f>£  y,co mmcnfu/ 
rabiles  funt. Quonia  enim  comen forabiles  funt  xC,&xr,mctietur  eas  (per  x f j 

primam  diffinitionem  decimi.)  aliqua  magnitudo, metatur, & eflo  A Qao  .....  ..  , 

ttia  igitur / ipfas  x C£  r,metitur  jf- reliqua  igitur  metietur  C r.met  tur  aut  * 

«f  x Cjgitur  J1, ipfas  x g,?  7, metietur.  Comenfurabiles  igitur  fmt,xf.Cf  C r.sibiux  igitur  magniudines,^  reUr 
qua  quit  fequuntur,quod  oportebat  demoftrare. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  is  Propofitio  1 4 p recedentis  conuerfa. 

Si  bina  magnitudines  incommenfurabilcscompofira  fuerint,  & tota 
utriqj  ipfarum  incomenfurabilis  erit.  Et  fi  tota  uni  ipfarum  incommcnfu 
rabilistuerit,#  qua:  in  principio  magnitudincs.incommenfurabilescrunt 

T H E O N e*  Zamb.  Coponantur  enim  bina  magnitudines  incommen  forabiles  x g,g  7.  Dico  quod  tota  a 


tjttrique  ipfaru  x C,C  r.incomenforabilis  rfj.si  enim  7 x,C r x C.incommenforabdcs  no  funt, ipfas  aliqua  metietur 
magnitudo  (per  1 diffinitione,  decimi,)  metiatur  fi  efl  poftibiletfttlj;  /.Quoniam  igitur  / ipfas  7 «,<f  x g,  metitur,  & 
reiiqifcim  C , metietur, metitur  autem  <y  a C.igitur  /,ipfas  x (,&  g 7 metietur. Commen forabiles  igitur  (per  1 diffi 
tiitionem  decimi,)font  ipfe  x CJ>  7.  supponuntur  autem  quod  ^"incommen fora  biles, quod  eft  impoftibtle,tpfas  i/ 
gi  tur  xC.&x  7, aliqua  magnitudo  non  metielur.tncommcr.forabiles  igitur  funt  ipfitr  *,<&  x fi.  similiter  tam  de/ 
monflrabimus,quoJ  c?  ipfe  x 7,6  7!  ,inc5menforabilei  fimt.  Sed  iam  ipfa  x C 7 

x 7, uni  ipfarum  xC.fC  r^ncommeforabilis  efto.ff  primum  ipfi  x g.Dico  quod  1 1 

tT  ip/<r  x C.C  7, incommen  forabiles  funt.si  enimfont  comenfurabiles,  metietur  

eas  aliqua  magnitudo  (per  cade)metiatur,ft '<y  /.Quonia  igitur  / ipfas  x g,«T  C 7 metitur, f tota  igiturx  7 metietur 
metitu  r autem  erae.  Igitur  /,ipfas  7 x,&  x g metitur.  Comenfurabiles  igitur  funt  ipfeyx&x  fi.suppofite  utro 
funt  quod  & incommenfutabiles,quod  efl  impofiibile.ipfas  igitur  x C.&  C 7, aliqua  magnitudo  no  metietur. ! ncotn 
mcnfurabiles  igitur  funt  ipfe  x C,g  r.  Similiter  iam  dcmonflrabitur  quod  ipfa  x 7, reliqua  C 7,  tncommcnforabilis 
eft.si  binx  igitur  magnitudines, cr  que  fequuntur  reliqua,quod  erat  oftendendum. 

Eucli.ex  camp.  propofitio  1» 

Tji  fuerint  dux  linea  inaquales  quarum  longiore  in  duo  cornu/ 
|j  nicatia  diuidar  fuperficiesfibi  adiucta  aqualis  quarta  parti  qua 
dratibreuiorislinea.cuiadiunifta  fnperficieidefitad  complen 

yjdam  totam  lineam  fuperficies  quadrata,necefie  efl:  ipfam  linea 

longiorem  linea  breuiori  tanto  amplius  pofle.quantum  eft  quadratum  a/ 
licuius  linea  communicantis  eidem  longiori  in  longitudine.Si  uero  longi 
or  fuerit  potentior  breuiori,augmenco  quadrati  linea  communicantis  fibi 
in  longitudine, eic^  adiungatur  fuperficies  aqualis  quarta  parti  quadra 
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ti  breuioris  lines,  cui  defit  quadrata  fuperficies , fuperficiem  Gbi  adiun 
diam, eandem  lineam  longiorem  in  duas  portiones  commenfurabiles  diui 
dere  necefle  eft. 

campanvs  Sint  du*  line*  inaquales  a b St  c,maior  a b.St  adiungatur  ad  lineam 
a b, quarta  pars  quadrati  line*  c,ita  quod  defit  ad  compledam  lineam  a b,  fuperficies 
quadrata.hocenim  eftpoflibiIepen7  fexti.Quod  facile  fiet  hoc  modo,  Diuidatur  a b 
in  duas  lineas  a d & d b,ita  quod  inter  eas  cadat  medietas  line*  e,cotinue,pportiona/ 
lis-Hoc autem  qualiter  fiat,in fine demonftrationis  huius  docebitur-Entque  ex  16  fex/ 
ti,fuperficies  b d in  d a qu*  fit  b e,*qualis  quadrato  medietatis  line*  c.quare  ex  4.  fecu 
di  erit  eade  fubquadrupla  quadrati  line*  c,decft  quoqiad  complenda  linea  a b.fuper 
ficies  quadrata,  cum  St  ad  fit  aqualis  d e.  Dico  itaque  quod  fi  fuperficies  b ediui' 
datlineamabinduocommunicantia,eritlineaabpotentiorlineac  in  quadrato  ali/ 
cuius  line*  fecum  comunicantis  in  longitudine,&  econuerfo.  Cu  enim  fit  linea  a b ma/ 
ior  linea c,non erit  ad  aqualis  db,fic  enim  efiet fuperficies  d e, quadrata. St  quia  ipfa 
eft  squalis  quadrato  medietatis  line*  caiTet  ad  aqualis  medietati  c,8t  tota  a btoti  c, 
quod  eft  contra  hypothefin.  Non  eft  icitur  a d aqualis  d b. Itaque  de  maiori  earu  qua 
fit  d b,abfcindatur  d f.aqualis  a d eritqj  per  sfecundi  quadratum  to  tius  a b.squale  ijs 
qualut  ex  d b in  da  quater  8t  quadrato  fb,quarelinea  a b,crit  potetior  linea  c in  qua 
drato  linea  fb.quanecefTe  eft  communicari  toti  a b,fi  linea  ad  eft  communicas  linea 
db.fienim  hoc  fuerit,  erit  d b communicans  d f eius' 
aquali,quareper9,bfcomunicatcufd,Stideo  toti  ad  * 
fit  propter  hoc  cum  tota  a f.igitur  Stcum  totaa  b-Sic/ 
que  patet  primum.  Conuerfum  huius  fic  patet.  Sit 
abpotetiorcin  linea  fb  qua  communicet  cum  eo  in 
Iungitudine  Dico  tunc  quod  quarta  pars  quadrati  li 
nea‘cadditaad lineam  ab, ita  quod  defit  fuperficies 
quadrata.diuidet  lineam  ab,  in  duo  comunicada-Di/ 

uidatur  enim  f a per  aqualia  in  d.Si  fiat  fuperficies  b c ex  db  in  da  St  deerit  ad  comple 
dam  lineam  a b/uperficies  quadrata,eritqs  per  s fecudi,quadratu  a b aquale  quadru/ 
pio  fuperficiei  b e cum  quadrato  f bugitur  quadruplum  fuperficieib  e eft  aquale  qua 
drato c.cum(uperficiesdefitaqualisquartaparti quadrati c.Dico  igitur  quoddb 
eft  communicans  cum  a d.cum  fit  fb  communicans  cum  ab.  Si  enim  hoc  fuerit  ut  qcP 
ad  fit  comunicans  cum  ab, erit  etiam  comunicans  cum  a f,per  9,  quare  Si  cum  ad,  fed 
fit  cum  d f,  itaque  St  d b eft  communicas  cum  a d.  quod  eft  fecundum. 

NVNC  autem  monftrandum  eft  qualiter  linea  a b(cum  ipfa  pofita  fueritmaicr  li 
nea  a opolfic  fic  diuidi  ut  inter  partes  eius  cadat  medietas  linea  c,  cotinue  proportio 
nalis.  Cum  enim  fic  fuerit  diuifa.fuperficies  qua  fiet  ex  una  in  altera,erit  fuperficies  a/ 
qualis  quadrato  medietatis  linea  c,Stipfa  erit  fuperficies  aqualis  quarca  parti  qua/ 
drati  linea  c.adiuncta  ad  linea  a b,ita  quod  defit  fuperfi 
cies  quadrata,hoc  enim  ficfiet-Diuifaa  b per  aqualia 
in  d,  lineetur  fuper  eam  femicirculus  a f b,St  fumatur  b 
e perpendicularis  ad  a b,qua  ponatur  aqualis  medie/ 
tari  linea  c. St  ducatur  e f aquidiftans  ad  a b.ufqsquo  fe 
c£t  circunferentiam  femidrculi  in  puncto  f.  (neccffe  eft 

«nim  ut  feceteam.cu  linea  ab  fit  maior  linea  c,)8tduca  * * 

tur  f g,perpendicularis  ad  a b,qua  cu  per  i+primi  fit  *'  c 

qualis  linea  e brfrit  quoq»  aqualis  medietati  linea  c Ducanturitaqi  linea  fa,fb^ritqj 
per  primam  partem  s»  tercrj^ngulus  a f b,rectus3t  ideo  per  prima  partem  correlarij 
* fexti.erie lineafg  medio  loco  proportionalis inter  a g St  g b.quare  medietas  lineae, 
quaeftfibi  aqualis  erit  etiam  proportionalis  inter  eafde,quod  eft  noftru  propefitu. 

THEON  Lemma. 

Si  ad  aliquam  redlam  lineam*  comparetur  parallelogrammum  deficies  # 

forma  quadrata.ipfum  comparatumxquu  eft  ei  quod(continetur)fubfeg  *pp"****gi 
metisredtsline^qusexipfa  comparatione  funtfadla,  p,l<c“‘r' 

y » THE  OH' 
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Theon  ex  Ad  ahqud  retia  Iihmm « f • cijp.ircfwr  paralie/ 

logrAnS  * f, deficient  forma  quadrata / /U  'ico  .ju-il « / *.{mu  efl  ti  .j«oJ 
/ub  « y,y  fi,#exfcipfb  mamfeflum  efl.Qijoniam  omti  ijiM.Jr.Uwrt  r/i  / C.* 
qualis  efl  / y,ipfi ) fi.  er  « /.  cli  quod  fubny.y  /M  efl  ^ad/iib  « , , r r y 
fi.si  ad  aliquam  lyiturrctlam  Imum, er  quxjcquuuiur  rc/ujud.-juc’ J fur 
rat  demonflrandum. 

Eu  cli  ex  7-amb.  Theorema  i+  Propofltio  17  m r A 

»7  Si  fuerint  bina;  rcdbc  line*  inaequales, quarta:  autem  parti  cius  quod  ex 

minore .xquum  ad  maiorem  comparatum  fuerit  deficiens  forma  quadra 
ta, 8C ia  commcfurabiliaipfam  diuiferitlongirudinc.maior  minore  maius 
poterit  eo  quod  ex  (ibi  longitudine  commclurabili.Ft  fi  maior  minore  ma 
ius  poterit  eo  quod  fit  a'  fibicommcnfurabililongitudinc.quarntucro  par 
ti  cius  quod  a minore  xqualcad  maiorem  comparatu  deficiens  forma  qua 
drata,in  commcnfurabilia  longitudine  ipfatn  aiftribuct. 

TH  E 0 Nex  YMiber.  sini bin.r  redxliuex  mxquales  «,c r fi j.ijmrMirt maior  flt  fi  r, quarta  uer<  par/ 
ti  eius  quod  fit  ex  minore  !)■/.«  k.Iioc  r/l  ei  quod  ex  dimidio  ipflui  m,. equum  ,id  ip fam  c , ,e,".parctur;  per  1 1 \<  «n.j-4 
rallelogrammum  deficiens  forma  quadrata, fiiq;  quodjub  fi/,#/  y,edmenfurabilii  autem  efloiper  h,p.  ihefM.)e 
/ilifi/rloHgiiudiiie.tiii.iiquodei,ipfaiimaiutpotc/l,coquodfiieifUnlon;.uuJine  c f , J y 

coiiimenfurabdi.Sccctur  tnim(pcri/  prwn,)fi  y, bifariam  in flgno  ..poiuiur.j,  (per  — - 1 

9 l>rimi,)ipfl / 1,  xqualis  1 1, reliqua  igitur /y.xqualir  efl  tpfle  t.  M .{nonum  r.fla 
lutea  fi  y,Jc(l.t  ijl  in  xqu.diu  m flyno  1,0 r m inxquaha  m 7,  lyuur  (per  1 fecundi,) 
quod  fitb  C /,#  f y comprehenditur  rc/tangulum  unu  uim  eo  quod  ex  y /.quadrato, 

*quii  efl  n quod  ex  1 > quadrato.kt  iyfa  quadrupluia.quod  igitur  quuterfub  fi  /,#/ 

»>««■<  en  eo  quod  ex  1 /flwipto.xquii  efl  ei  quod  ex  quater  fumpto  1 y quadrato. :.ed 
ei  quidr  ijuo.l  .jiMlcr  Jub  C / er  / y.xquu  efl  iJ  quod  ex  » quudruium,n  uuic  .jnoij 
ex  /i,qit.uerfumpi(i,xquS  efl  id  quod  ex //.quadratum,  duplu  enim  efl  7 [.  q /iui 
•N.  BidHlrm  .|Hinl  ex  1 y quatcrjumpto.xquum.cfl  id  quod  e \ c >,  quudrutum,  du/ 
pLt  enim  rurfui  efl  Cy  ad  ipfamy  i.qyx  igitur  ex»  er  quudruu.xquuhu  Juni  ei  quod  e\  fi,  quadrato.  qya 

re  id  quod  ex  fi  y,eo  quod  ex  « maius  efl, eo  quod  c \ //.Igitur  fi  y,ipf.t  * maiui  potefl.ipfa  / t , e/lcnJindum  qu.  J 
er  comnicnfirubihs efl  c y ip/1  /..quoniam  enim  commenfurabdu  efl  c /,q<Ji  / , LnyUudme, , ommenJurMit 
fatur  efl  (fer  11  decimi)#  fi  y.ipfl  / y.fed  y /.qifii  y /,C  r C ;,emminfurabiht  efl  Umguudinf.xqualn  enim  efl  y 
/ ipfifil.fi  y if.lur.qifls  fi  /■#  y /longitudine  annnienfurabiln  efl(/  itr  u duimi.)igilur(prrn)  1 9 fi  y ipfl  / /, 
coiiwieiifurubihs  efl  longitudine.  igitur  fi  ,,quMi  1 pjd  « maiui  potejl,io  quod  fi  i Jdn  longnudme  evmmrnfurabi 
Ii.  sed  iam  ipft  C y,qudm  « m,tii(i  pojiit  eo  quod  .i  flb i commefifiirahh  in  lorg.tud  m .quarta.fi  eiui  quod  e \ * 
ecquale  ad  ipfam  C y, comparetur  defuimr  forma  quadrata, fidp  quod  f,b  c /,  v / y.  1 ic.:;onlirandum  efli ./«,  J c3 
menfurabihsefl  /y  longitudine, Kifdcm  nd.fi  Ji/po/lm:/lmi/iin- oflrdmutt  quod  r , q„. q,j.,  „ t.ji  rji  rl> 

quod  CX  ( /,pohfl  autem  C y.qudm  ipja  ■ nuiut  eo  ijhoJ  r.\  flb  1 comnienlurabili.i  omnicM/uraliilii  lyiiur  efl  c ,.1/ 
pfi t /Jonjiitudinc.eiy.trc # reliquruiriqueipldrumc(.#t/,f,multommcn]i.rJilii  I.  ny.udmcefl  c,.  y.,d  'u, 
traq;  fit,#/  t.mimo  nfurabilit  i/l  q>[  / y Idgiiudme:  xiiualit  enim  efl  c ■ q.fl  / , ,#c\ -uur  Jmcr.jur..bi/ 

lis  efl  ipfl  r /fligiluihne  Manifeflu  efl  igitur  quod  fi  / ipji  / ftCfl  comenjurabiht  longitudine.  S , f uerint  ly.tur  biu* 
magnitudines  mxqualct  c r rdiqua.quod  erat  offendendum.  Euch.ex  c«mp.  rrop,  fluo  h 

fuerint  diuc  linea:  ina:qualcs  quarum  longiorem  diuidat  in 
|duas partes  incomenfurabilesfupcrficicstrqualisquart*  parti 
clua^ratl  breuioris  fibi  adiundla.ita  quod  defit  ad  cius  comple 
donem  fuperficicsquadrata.crit  longior,  potetior  brcuiori.aug 
nento  quadrati  Iincxincommcnfurabilisipfi  longiori  in  longitudine.  Si 
ucro  longior.potentior  fuerit  brcuiori.quadrato  line*  incommcnfurabilis 
ipfi  longiori  in  Iogttudinc.adiLigatimp  ei  fupcrficics  aqualis  parti  quart* 
quadrati brcuioris.dcfucrittjj  longiori  fupcrficics  quadrata,  neccfleefiut 
ipla  fupcrficics  fibi adiudla  cande I01  ‘ 


commcnfurabilcs  diuidat. 


: longiorem  lineam  in  duas  portiones  in 


CA» 
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campanvs  Harci+cx  extrario  antecedentis  prarmifla:  infert  contrarium  confc/ 
quenci$pr;vmiflar,Sinon  differt  cius  difpofitio  & difpofitioncillius, fed<3£  modus  argu 
incntandiutrohiqjidcm.  Sicnitnadnoncommunicctcumd  b,nccd  ffibi  ada-qualis 
communicabit  cum  eadem  d b.itaqj  per  9 d f non  comm  unicabit  cum  fb, quare  neque 
a f,funt  enim  afSid  f communicares  tanqua  numeras 
6d  numeratu , ideo  nccpabcomunicabiccum  linea  fb.  e 

Quod  fi  hoc  fuerit  uidelicctfi ab  non  communicet  eu  I"--- 

f bjiid  comunicabic  cum  a f. 'quare  necp  cum  a d aut  d 

f>  ncqiigiturabcumda.  Potcftquocph;cci+ dcm5  

flrari  per  pramiifTam. prima  pars  huius  ex  fecunda  ib  ,,  j e ~ 

liiiSi&fccudaex  prima, a dcftruiftiOe  confcqucntis.Si  , , ^ 

enim  a d S£  d b no  communiccnt>ncc  ctia  a b txf  h com  e 

niunicabunc,nam  fi  a b 8£  b f communicarent, oporteret  per  fccudam  partem  prarmif 
far  ut  ad  communicaret  cum  d b.fcd  pofitum  cft  quod  non. Eodem  modo  de  fecunda 
parce, fi  enim  b a & b fnon  communicant, nec  ad  fl£d  b communicabunt,  nani  fi  iic,  fc/ 
quicur  per  primam  partem  prarmiff;v,uc  a b & b f communicent  qua:  non  communi/ 
eant; quare  patet  propofitum. 

v.ucli  cx  zmb.  Theorema  n Fro/>o/](io  is  Przccdcntit  conucrfa. 

18  Si  fuerint  binx  redtx  linex  inxqualcs.quartx  autem  parti  eius  quod  ex 

minore  xquum  ad  maiorem  comparetur  deficiens  forma  quadrata,  & in 
incommcnfurabilia  ipfam  diuiferit  longitudine,  maior  minore  maius  po 
tcflcoquod  cxfibiincommenfurabililongitudinc.Etfimaior  minor  ma 


MTo 
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Theon  Lemma. 

Quoniam  oftenfum  eft:  quod  quas  longitudine  commefurabiles  omni/ 

Ko  cium  potentia  funt  commenfurabiles^ue  autem  potentia  non  omnino  etiam  longitudine, fed  uidelicet,pojjmt  <3 
longitudine  commcnptrdbilcs efie  ZT  incommenfurabdes.manifcjhim  quod  fi  pofte  rationali  commenfurabilit 
aliqua  fuerit  longitudine, rationalis  appellatur, Z 'T  ei  commenfurabilis  non  folum  longitudine  uerum  er  potentia, 
que  emm  logitudine  ccmmenfurabiles, omnino  £T  potentia. Si  autem  pofte  rationali  commenfurabilis  aliqua  fue 
rit  potentia,  fquidem  #loxgitudinedicitur,etiam  rationalis  Z?  ei  commenfurabilis  longitudine  er  potentia.Que 
nero  expcftx  rurfus  rationali  commenfurabilis  exipens  potentia,longitudine  fuerit  ei  incommenfurabi  lis, dicitur 
ftc  rationalis,poccntia  tantum  commenfurabilis. Procli  fcbolion.  Rationales  appeUatjxpoftx  rationali  longitudi/ 
ne  ZT  potentia  commenfurabilcsjiut  potentia  tantum,  sunt  autem  alie  quoque  re  Se  linee  que  longitudine  ineam 
mertfuTabiles  funt  expojitx  rotionali.potentia  uero  tantum  commenfurabiles,Zr  id  propterea  rurjus  appellantur 
rationalcs.commcnfiiabiles  adinuicem  quatenus  rationales.  Sed  commenfurabiles  adinuicem  ucl  non  folum  poten 
tia  ueruntamen  &!oxgitudine,uel  potentia  tantum, ZT  fi  longitudine  quidem,ZT  ipfe  rationales  longitudine  cont 
mer.firabiles,aud:to  quod  ffpotetia.si uero  potentia  tantum  adinuicem  funtcommcfurabiles:apptllantur#ipf e 
rationales  potentia  tonum  commenfuraliles.Quod  autem  rationales  commefurabiles  fmt.binc  certum  ef  . Quo/ 
niam  enim  rationales  funt  que  expcftx  rationali  funt  commenfurabiles,que  utro  eidem  ccmmenfurabiles  (X 
adinuicem  funt  commenfurabilesiper  u dccimi,)que  rationales  igjur,funt  commenfurabiles. 

Eudi.exZamb.  Theorema  iS  Propoftio  19 

19  Sub  rationalibus  longitudine  commenfurabilibus  reiftis  lineis  iuxtaa» 
liquem  prsdidorummodoru  comprehenfum  rcdagulum  rationale  eft. 

T H E O N tx  Z ab.  Sub  ratioMus  enim  logitudine  ccmcnfurabihbus  retiis 

Irneis  x$,zr  e y,retiangu!um  comprehendatur  xy, Dico  quod  a y, rationale  tf.  C > 

Defcribatur  enim  (per  primi, )cx  x t, quadratu  x A.ratioale 'igitur  cpxA.Zt 
quonia  comenfirabihs  ep  a Z.ipft  g r,longitudine,equalis  autc  ep  x g,ipji  ( A, 
commenfurabilis  cp  igitur  f A.ipfi  C 7 longitudine, ipqacpcut  e A,ad  e y,ftc  ep  A 
x ad  a y. Commenfurabilis  autem  epCA  ipfi  g y,commcnfurabile  igitur  er  A a, 
ipfi  a y -.rationale  autem  A a,rationale  igitur  (per  n decimi, <P  tfxy.  Quod  fub 
rationalibus  commenfurabilibus  igitur  logitudme,# reliqua  oportuit  oftendifie. 

Eucluex  Camp.  propofuio  16 

Vm  adiuntta  fuerit  linea  in  longitudine  rationali  fuperficies  ra 
J tionalis  reclangula.latuseius  fecundum  eritin  longitudine  ratio 

| nalejateriqj  primo  in  longitudine  commenfurabile. 

ca  mpanvs  Hac eftquaficonuerfa prioris- Vtfi  fuperficies  acad 
iuncta  ad  lineam  ab  rationale  in  longitudine,fuerit  ratioalis,  dico  quod 
latus  eius  fecundum  qucdeftbcerit  etiam  rationale  in  longitudine,  8C 
communicans  interprimo. Sitenimad  quadratum  a b,eritcp  rationale 
exdiffinitione.SCpropterhoceritcommunicascumfuperficieac  ratio  j 
nah.Quia igitur  perprimamfextificutadadacitaeftetiamdbad  bc, 
comunicat  autem  d a cum  a c.erit  per  primam  partem  decima  b d com 
inimicans  cum  b c.ergo  cum  b a fua  aquali-  sed  b a, rationalis  eft,  quare 
per  diffinitionem  SCbc.Conftat  itaque  propofitum. 

Euch.ex  Zamb.  -Theorema  17  Propofuio  10 

10  Si  rationale  ad  rationalem  comparatum  fuerit.latitudinem  efficit  rario 
nalem.commenfurabileq?  ei  adquam  comparatur  longitudine. 

T H E O N ex  ZAmb.  Rationale  enim  a y,ad  rationale  iuxta  alique  pr<e/  m 

ditiorum  modoruxt, comparetur ,latitiidincmcfficiensBy. Dico  quod  ra/ 
tionalis  ep  C y.#  cBmmfurabiis  ipfi  S y longitudme.DcferibatuT  enim(per 
46  primi)  «c  x $,quadratum  a A.  Rationale  igitur  (per  9 diffinilionemdeci 
mi)e f a A, rationale  amem  ff  x y,comcnfurabile  igitureper  cSuetfonemio 
diffinitionis  cfl  Aajpfi  x y.  E % fcet  Axadx  y.fc  ep  A g,ad  Zycommrr.fu/ 
rabitis  igitur  eff(prr  11  decimi,)  Aejpftg  y.  Aequalis  autem  epA  Sppfi  € x, 
commenfurabilis  igitur  e/J  xp.ipf  e y. Rationalis  auteeftx  t,  rationalis  igitur  ef.  (per  conuerpone  7 diffinitionis.) 
Cr  C y,#cornmtrtf*rdbilis  ipfi : x,!ongitudme.Si rationale  igurad  rationalem  comparatum  fuerit ,# quefrquu 

txrreliqua^uodtntoPendatdim. 

y Subfe/ 
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Subfequentes  ex  Campano  propofidones  17  fcili 
cet  & is  refpondent  v)  SI  jo  ex  Zamberto  infra  fuo  lo 
co  SI  ordine difpofitis. 

Eucli.exCimp.  Propofkio  17 

IVas lineas  inuenire  potenda  tantam  rationales  comroenfurabl 
les.quarurn  longior  plus  poflitbreuiori,quadratolinesfibicom 
menfurabiiis  in  longitudine. 

mpanvs  Propofunm  eft  inuenire  duas  lineas  rationales  potentia  tantum  cS 
municantes,quarum  longior  fit  po  tentior  bteuiori,quadrato  lines  fibi  communicati 
tis  in  longitudine-Sumo  itaque  aliquam  lineam  rationalem  qus  fit  a b,fuper  quam  de 
fcribo  femicirculum  a cb^tfumpto  aliquo  numero  utd  e,diuido  ipfum  in  duos  nume 
ros  d f sc  f e, ita  quod  fit  proportio  d e ad  d fficut  numeri  quadrati  ad  numerum  qua/ 
dratum:non/it  autem  proportio  de  ad  f e ut  numeri  quadrati  ad  numerum  quadra 
tum.talis  autem  numerus  eft  quilibet  quadratus  diuifibilis  in  quadratum  St  non  qua 
dratum.ut  9 qui  diuiditur  in  * fit  omnes  horum  sque 

multiplices.Ht  inuenio  linea,adad  cuius  quadratu  fe  ha 
beat  quadratum  lines  a b,ficut  numerus  de  ad  numeru 
df.qualiterautemipfareperiatur.indemonftrationes  di  , 
erum  eft-  Hac  lineam  inuentam  qus  neceffario  eft  minor  / 
a b,coapto  per  primam  quarti  intra  femicirculum  a c b, 
fitque  a c,St  fub traha  linea  c b-Dico  duas  lineas  ab  fit  c b.  * 
effequas  qusrimus-Erit  enim  prima  partem  tertij>an'  i 
guluscreclus,S£ ideo  per  penultimamprimi,quadratuab  squale  eft  quadratis  dua 
rumlinearu  a c 8£  cb.Et  quia  proportio  quadrati  lines  ab  ad  quadratu  lines  a ceft 
ficut  d c ad  f per  hypothefin,erit  per  euerfam  proportionalitatem  proportio  quad  ra 
ti  lines  a b ad  quadratum  lines  c b. ficut  d e ad  f e,  ergo  quadratum  c b.  communicac 
cum  quadrato  a b per  6 huius, erit  igitur  quadratum  c b, rationale  per  diffinitionem, 
cumcommunicetrationalifuperftciei.Etquiacbfita  b funt  incommenfurabiles  per 
ultimam  partem  7,conftatduas  lineas  ab  fit  c b effe  rationales, potentia  tantum  com/ 
municantes.  At  quia  Unca  a b eft  potentior  linea  cb  in  quadrato  lines  a c qus  per  ie/ 
eundam  partem  fep  tims  communicat  fecum  in  longitudme,c6ftat  habitum  effe  pro 
pofitum. 

campam  i mnouuio  Si  autem  lines  plures  duabus  po  K 

tentia  tantum  rationales  communicantes  quarum  u/ 
na  potentior  longior  fit  qualibet  aliaru  in  quadrato 
alicuius  lines  fecu  comunicatis  in  longitudine,  reperi  T , 
re,fic  ut  prius  linea  a b rationalis  in  logitudine.fuper 
qua  deferibatur  femicirculus  a c b,  fumaturqj  nuerus 
quadratus,  qui  fit  diuifibilis  in  multos  quadratos  81 
no  quadratos.quoru  no  quadratoru  minime  fit.ppor  4 
tio  ficut  aliquorum  numerorum  quadratoru,tales  au 
tem  numeri  ultro  fe  offerunt, ut  J«,qui  eft  diuifibilis  in  d 

»58£n.itemqsini«6£«,rurfufqsin93£i7,aciterumin4-&  * ,f 

»7>ac  iterum  in  *8£n,iftorumuero  non  quadratorum  d 

quifuntu,io^7,«.adinuicem,noeftproportio  ficut  ali  g b... 

cuius  numeri  quadrati  ad  alium  numeru  quadratum  d 

Efto  igitur  ut  nuerus  d quadratus, diuidatur  in  e qua  l m 

dratum Kf non  quadratum-Sitqj quadratum  lines  a d 

b ad  quadratum  lines  a c,ficut  numerus  d ad  nume/  p ....  q 

rume,ducatur  lineae b.3£  conflat  propofitumut  prius  demonftratumeftab  8£bc 
effe  duas  tales  lineas  quas  inquirimus-  similiter  quoqt  diuidam  d in  g quadratum 
Kh  non  quadratum,fitque  quadratum  lines  ab  ad  quadratum  lines  aK,ficut  d 
ad  g.Si  ducatur  linea  Kb.eruntque  ut  prius  dus  lines  a bcrkb.quales  inquirimus. 
Eodem  modo  fi  rurfus  diuidaturdin  1 quadratum  fiimnonquadratunuSt  ponatur 

pro/ 
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proportio  quadrati  lines  ab  ad  quadratu  lineas  an  ficutd  ad  1,K  producatur  nb,e/ 
runtdus  lines  a b Kb  n quales  inquirimus-Quod  fi  rurfus  diuidatur  d in  p quadra/ 
' tum  se  in  q no  quadracum,K  fuerit  proportio  quadrati  lines  a b ad  quadratu  lines  a 
r ficutd  ad  p,K  p rotracra  fuerit  linea  r b.erut  etiam  dus  a b K b r,quales  inquirimus. 
Sunt  itaque  linesab,b  c.b  K,b  n,b  r.potentia  tantu  rationales  K in  ea  comunicantes, 
quarum  una  uidelicet  ab  eftpotentior  qualibet aliaru  in  quadrato  lines  fecu  comma 
nicantis  in  longicudine.  Si  igitur  quatuor  linearum  b c,bK,bn.b  r,  nulla  commoi 
nicat  altj  in  longi  tudine.coftat  propofitum.lftud  aute  ficprobatur.patet  enim  ex  prs 
miflis.quod  quadratu  lines  bc  ad  quadratu  linesabeftficutnumerusf  ad  numeru 
d,K  quadratu  lines  a b ad  quadratu  lines  b k eft  ficut  numerus  f ad  numeru  d,K  qua/ 
dratu  lines  a b ad  quadratu  linesb  k eft  ficut  numerus  d ad  numeru  h,ergo  per  squa 
proportionalitate  quadratu  lines  b c ad  quadratum  lines  b K^ft  ficut  numerus  f ad 
numeru  h,fed  nullus  quatuor  numeroru  f,h,m,k,fe  habet  ex  hypotheli  ad  alium  ficut 
numerus  quadratus  ad  numerum  quadratumquarepers  partem  feptims,dus lines 
bc,bk,funtincommenfurabi!es  in  longitudine- Eadem  ratione  quslibet  dus  ex  illis 
qua  tuor  funt  incommenfurabiles  in  longi  tudine.Liquet  ergo  quod  uolumus» 

E ucli.ex  c amp.  propofuio  is 

! Vas  lineas  in  potentia  tantum  rationales  communicantes  qua 
rum  longior  plus  poffit  breuiori  quantum  quadratum  lines  fibi 
incommenfurabilis  in  longitudine  inuenire. 
n v s rn  hac  quoq?  remaneat  ead  em  difpoficio  esdeqi  hypo thefes  qus  in 
prsmiffa.hoc  folum  mutato  quod  proportio  numeri  de  ad  neutrum  duorum  nume 
rorum  d f K fe,fir  ficut  numeri  quadrati  ad  numerum  qua/ 
dratu,hocautfacilefiet,pofitod,e  quolibetnuero  quadra 
todiuifo  in  duos  numeros  no  quad  rato s,u c fi  d e fit  9,  K d 
f,s,K  fe  i,argumetado  ut  prius, hocdutaxat  excepto  qd‘ab 
Kac  fintincSmefurabilesinlogitudineperultimaparte  7-  / 
campagi  additio  Et  fciendu  quod  dus  lines  quales  hsc  ‘ 


...  j.. 


K prsmilfa  docet  inuenire, c5ponutbinomiu,K  minori  ea  4 j.,., 
rumabfcifademaiori,qusreliquaeftdiciturrefiduu.  No 
ta  etiam  quod  lines  tantum  potentia  rationales  communicantes.pofiuntefie  una  ra 
tionalis  Kalia  irrationalis,(icut latera  tetragonica duarum fuperficierum  quaru  una 
fitis  pedum  Kalia  14-,  funt  rationalia  potentia  tantum  communicantia,  latus  enim 
prims  fuperficici  efti  latus  uero  fecunds  non  numeratur  . Et  poliunt  ede.  ambs 
irrationales,  ut  latera  tetragonica  duarum  fuperficierum  quarum  unafiti*  pedum 
Kaliau,neutrius  enim  nnmeraturlatus,funtcp  in  longitudine  incommenfurabilia  ex 
ultima  parte  feptims,  Qyod  fi  libeat  etiam  inuenire  plures  lineas  duabus  potentia 
tantum  rationales  communicantes,quarumunafit  potentior  qualibet  aliaru  in  qua/ 
drato  lines  fecum  non  comunicantis  in  longitudine.fumatur  talis  numerus  qui  pol/ 
fit  pluries  ficdiuidi  quodiplius  ad  nullam  fuarum  partium  nec  alicuius  ad  aliqua  alia 
rum  fit  proportio  ut  numeri  quadrati  ad  numeru  quadratu,utts,poteft  diuidi  in  * K 
»Mtem  in  s K»»,K  rurfus  in  7 Ku.Et  ficprocelfus  idem  qui  fuit  in  prsmilfa. 

Euch.ex  Camp.  propofuio  19 

ii  Mnis  fuperficies  quam  continent  dus  lines  potentialiter  tatum 
] rationales  communicantes,eft  irrationalis , diciturcp  fuperficies 
a medialis,eiufque  latus  tetragonicum  fcilicet  quod  in  eam  poteft, 
eft  irrationale.diciturcp  linea  medialis. 

c a m pa  n v s sint  dus  lines  a b,b  c,continentes  fuperficiem  a c,rationales  poten 
tia  tantu  communicantes, qus  qualiter  reperiantur,ex  prsmilfa  K anteprsmilfam 
manifeftum  eft,dico  fuperficiem  a c elfe  irrationalem . Sit  enim  d c quadratum  b c, 
eritque  rationale  per  hypothefin,eo  quod  linea  b c eft  rationalis  in  potentia.  Et 
quia  ex  prima  fexti  acadcdficuc  ab  ad  bd,non  communicat  autem  ab  cum  b 
d,quia  ex  hypotheli  non  communicat  cu  fua  squali , qus  eft  b c,  fequitur  per  fecun/ 
dam  partem  u ut  etiam  a c non  comunicet  cum  cd,quare  per  diffinitionem, fuperficies 
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a c eft  irratio  nafis,ideoq»  8£  fuum  latus  tetragonicum  eft  etia 
irrationaleDiciturautemhacfuperficies  medialis»  quonia 
ipfa  eft  medio  loco  proportionalis  inter  duas  fuperficies  ra 
tionales.uideiicet  inter  quadrata  duarum  linearu  ipfam  c5/ 
tSnendum.E:  lineam  potens  in  ipfam  dicitur  medialis,quo' 
niam  ipfa  quoque  eft  medio  loco  proportioalis  inter  duas 
lineas  potentia  tantum  rationales  communicantes, &h* 
duae  Iinea,funt  latera  diAs  fuperfldei.Et  hoceft  quod  uolumus. 

theon  Xemma, 

Potens  irrationalem  aream, irrationalis  eft. 

P oRit  enim  zjrrationalcm  areamjioc  eft  id  quod  ex  x,quadratum  aquale  irrationale  area. Dico  quod  x irrat 
tionalis  cfttft  enim  eft  rationalis,erit  rationale  quo $ id  quod  cx  x quadratum,  * 

fic  emm  in  dtjfhtUionibus.non  eft  autem.irrauonalis  igitur  eft  x.  potens  irra/  , . ... — , 

tionalem  igitur ,er  reliqua,  quod  erat  demor, ftrandum. 

Eucli.exzamb.  Theorema  si  p ropofitio  u 

v Sub  rationalibus  potentia  tantu  commenfurabilibus  redis  lineis  com 
prehehenfum  retftangulum, irrationale  eft, illudqj  potens  irrationalis  eft, 
uoceturcp  media. 

TH  E o N ex  zamberlo.  Sub  rationalibus  enim  potentia  tantum  commenfurabilibus  reSis lineis  xS.fTi  r 
comprehendatur  rctlangulum  a y.Dico  quod  x t,irrationale  eft  potenstj;  illud  irrationalis  eft  & media  appellatur. 
Defcribatur  enimtpcr  a-6  primi)ex  x fi.quadratum  x /, rationale  igitur  eft  ipfum  a /.Et  quoniam  incommenfura/ 
bilis  eft  a fi.ipfl  fi  r, longitudine  (potentia  namfy  tantum  fupponuntur  comen  / C t 

furabiles) aqua' is  autem  eft  a e ipfl  fi  /,incommenfurabilis  igitur  eft  ffe  /. 
ipfi  e r longitudine.hftifc  (Icut  /e  ad  e y,fic  eft  x /,ad  x r,incommenfurabile 
igitur  eft  t per  n decimi)/  x.ipfl  x ?.  Rationale  autem  eft  / x.irrationale  igi/ 
tur  eft  x r,quare  CT  ipfum  potens  x y,hoc  eft  potens  aquale  ei  quadratum , 
irrationalis  ejhudceturlp  media.eo  quia  ex  ipfa  quadratum,  aquale  eft  ei 
quod  x S, fi  r,dT eo  quia  ipfa  media  (per  fecundam  partem  17  fexti,)  pro/ 
portionalis  eft  ipfts  x f,«T  Cy.sub  rationalibus  igitur  potentia  tantum reliqua,quod  oportuit  demon ftr a f e. 

. Euch.ex  Camp.  propofitio  10 

10  Vm  adinnda  fuerit  lines  in  longitudine  rationali  fuperficies 

Wggy  squalis  quadrato  lines  medialis.latus  eius  fecundu  potetialiter 
EaSUSiM  cantu  erit  ratioalejateri que  primo  in  Iogitudine  incomefurabile. 

campanvs  H*ceftquaficouerfapr*mifl*-Sitalinea 
medialis, ficqi  linea  b c ratioalis  in  longitudine,cui  adiunga 
tur  fuperficies  bd  aqualis  quadrato  linea  a-Quod  hocmo 
do  fiet-  Subiugatur  duabus  lineis  b c & a, linea  c d in  conti/ 
nua  proportionalitate  ut  docet '» fexti,eritq?  fuperficies  ex 
bc  in  d aqualis  quadrato  linea  a, per  i«  eiufdem,dico  latus 
cius  fecundu, quod  eft  d c,e(Te  rationale  in  potetia  tantu, 8£ 
incomenfurabile  in  logitudine  lateri  b c.Eritcp  ex  pramifia 
per  diffinitione  lines  medialis.ut  linea  a pofiit  in  aliqua  fu 
perficie  cotenta  aduabus  lineis  potetia  tantu  radonalibus 
comunicatibus,qus  fit  fuperficies  e g cuius  latera  ef  Si  f g 
Erutqi  dua  fuperficies  b d & e g per  primam  partem  u fexti 
laterum  mutuoru, propter  hoe  quod  ipfa  funt  aquales  8£reAaguIa,proportio  ergo 
b cad  efieftficut  fg  ad  cd  Quare  pec  1«  cu  b ccomunicet  in  potetia  cu  e,f.eo  quod  qua 
drata  utriufcp  earum  funt  rationalia  ex  hypo  thefi.f  g comunicabit  in  po  tentia  cu  c d. 
Cum  igtur  quadratum  fg  fit  radonale  per  hypothelin.erit  quocp  quadratu  c d rado/ 
nale  per  diffinitione- A t quia  fuperficies  b d eft  irradoalis  ficut  fua  aqualis  eg.perpra 
miffam/equitur  ut  quadratu  linea  c d no  communicet  cu  fuperficie  b d-Et  quia  qua/ 
dratum  line*  c d ad  fuperficie  b d eft  per  primam  fexti  ficut  c d ad  c b.erit  per  fecunda 
partem  1»  ut  cd  non  communicet  cum  b c.Quare  cu  bc  fit  rationalis  in  longitudine  ex 
hypothefi.erit  c d irrationalis  in  Iongitudine.SC  potetia  cantum  rationalis. Patet  ergo 
propofita  condufio. 
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THEON  Lemmt, 

Si  fuerint  binsre&affinea^eflfkut  prima  ad  fecundam  fic  quod  a ptu 
ma  ad  id  quod  fub  duabus  redis  lineis. 

Sint  bina  reti*  linea, t m ..  Dico  quod  efi  ficut  i i#d  t «,/ic  efi  quod  ex  id  quod  fub  it,  W*  «.  Ot/ 

fcnbatur  enim  (per  +6  primi  ex  } t, quadruum  / i,compleaturque  / i.  qko/ 
nii m igitur  efi  ficut  {t  ad  % «,flc  ejl  ( /,id  {i.ffcfi  quidem  { 1-j.d  quod  exit,  % 

at  {t  id  efi  quod  fub  / i,er  t > Jjoc  ejl  quod  fub  } i,CT i n.efi  igitur  ficut } i , 
id  i i,pe  quod  ex  { i,«d  id  quod  f*b } %,d  % ■JimiLler  quoq  (f  ficut  quod  /ub 
» » » 6 » f.ad  id  quod  ex  % iiioc  tf  ficui » j ,«d  ^ f^fic  t >,ud  t ». 

EucU.ex  Zamb.  Theorema  19  propofitio  u 

ii  Quodamedia  ad  rationalem  comparatumjati 
tudinem  efficit  rationaIero,&  ei  ad  quam  compara 
tur  longitudine  incommenfurabilem. 

THEON  exzumberw.  siteperu  decimi)mtdia  quidem  *,rationalis  autem  rfi,& ti  quidem  quod  ex  a, M 
qua  ad  fi  r,compirctur  (peras  orimi,)area  reSangula  fi  /, latitudinem  efficiens  t /.Dico  quod  rationalis  ejl  t /, 
C r incommenfurabiln  ipfiyt  longitudme.Quonia (per  11  decimi#  media  efi,/ 
arcam  potefl  comprebenf  m fub  rationalibus  potentia  tantum  commenfurabi 
hbus,pofiit  ipfam  1 [,potefl  autem  Gfi  /, aqualis  igitur  efi  fi  / ,ipfl  ■ {.efi  aute 
& ei  tquiangula. Aequalia  aute  (y  aquianguloi u parallelogramoru  (per  ia 
fcxti,recipro:a  funt  Utera.quce  circa  aquales  a»gulos,proportmaliter  igitur 
efl  ficut  Crudi  g.flc  1 f ad  y /,cfi  igitur  (per  ufexu,& ficut  id  quodex  fi  r ad  id 
quod  ex  1 m, fic  efl  id  quod  ex  1 i, ad  id  quod  ex  r / -Comen furabile  aut i efl  (per 
bypotbefin.iquod ex  fiyfiquod  ex  1 a.Rationalis  enim  efi  utraf  ipfaru.Co/ 
menfurabile  igitur  efi  (per  11  decimi,)  ff  quod  ex  r 1 ei  quod  ex  t /.Rationale 
autem  efi  quod  ex  1 1,  rationale  igitur  C quod  ex  r /,rationalis  igitur  efi  r /.Et  r - - 
quoBiu  mcommefurabilis  efi  t (,ipfi  t ■ loitgitudinefpotetia  enim  tantu  funt  cl/  , , 

menfurabiles) ficut  aute  t i,ad  1 >jlc(pcrkmma  pr<ecedens)quod  exi  f,ad  id 

quod  fub  > 1 njncomefurabile  igitur  efl(peru  decimi)  quod  ex  t &i  quod  fub  { i,«T t t.Sed  ei  quide  quod  ex 
• { ycommenfurabdc  efi  id  quod  ex  r /,ntionales  enim  funt  potentia,ei  autem  quod  fub  { 1.  er  1 t,commenfura' 
bile  efi  id  quod  fub  Jy.&y  fi, aqualia  enim  funt  ei  quod  ex  *.  incomenfurabile  igitur  efi  (per  u decimi)  quod  exy/ 
ei  quod  fub  / y,£T y C.Sicut  autem  quod  ex  y /#d  id  quod  fub/  y,ff y C,ftc(per  lema  pracedcns)efi  /yady  C.  I«c3 
menfurabilis  igitur  efi  / y.ipfl  y fi  longitud  ine.  Rationalis  igitur  efiy/.ff  ipfl  r fi  longitudine  commtnfurabilis . 
Qjtod  erat  demonfirandum. 

^ EucU.ex  camp.  Propofitio  tt 

yf  Mnis  linea  communicans  mediali.eft  medialis. 

campanvs.  Sitlinea a medialis.cui ponatur  lineab  eflecoromuni 
®cans  fiuein  longi tudinefiuein  potentia  tantum-BiCO  quod  etiam  lineab 

Jjcft  medialis. Sitcnim  linea  cd  rationalisin  Iogitudine, 

cui  adiungatur  fuperficiesc  fsqualis  quadrato  lines  aditem  fu 
perficies  e g squalis  quadrato  lines  b.hoc  autem  qualiter  fiat,  in 
prsmids demoftrationediccum eft.Eritqs per  prsmifTatn  Iinead 
f rationalis  in  potentia  tantum. & incommenfurabilis  lines  c d.  Et 
quia  per  primam  fexti  e g ad  cf  ficut  fgaddf,communicat  autem 
e geumefeo  quod  quadratum  b communicat  culn  quadrato  a 
per hypothefin.quibus quad ratis dic'tsfuperfides pofitsfunt  s/ 
qualcs.fcquitur  per  primam  partem  decims  ut  linea  fg  communi 
cctcum  linea  d fiquarefg  eftrationalis  in  potentia  ratum,  ficut  eft 
d f,&  incommenfurabilis  in  longitudine  lines  e ficum  linea  d f fibt 
communicans  fit  incommenfurabilis  eidem  e f.  eo  quod  fus  squa  I 
li  Hoc  enim  probatum  eft  in  s,quod  fi  fuerint  dus  quantitates  co/ 
municantes,  cuicunqueuna  earum  non  communicat,nec  reliqua, 
itaque  per  19  erit  fuperficies  e g medialis,  8C  eius  latus  tetragonicu 
quod  eft  b,mediale- Quod  eft  propofitum. 

c a m p a v 1 additio,  similiter  quoq?  omnis  fuperficies  commu/ 
nicans  fuperficiei  mediali, medialis  efie  couincitur.  Si  enim  fuperfi/  ** 
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des  a medialis , cni  ponatur  fuperfides  b e(Te  comunieans , dico  fuperficiem  b efTe  me/ 
dialem,quod  fic  conflabit.  Sit  linea  c d ratio  nalis  in  15gitudine,adiungaturqj  ei  fuper/ 
fides  c e,  qua  fit  aqualis  fuperfidei  a,  quod  hoc  modo  fiet,  inueniatur  linea  c f ad  qua 

ficfehabeatunu  ex  lateribus  fuperficid  a.ficut  linea  cd  

fe  habet  ad  reliquu : hac  aute  linea  qualiter  reperiatur, 

in  i®  fexti  dictum  efl,  eritqj  ex  15  eiufdem  fuperfides  df  b a 

aqualis  a.  Itemq;  eodem  modo  ad  lineam  e f adiugatur  | 

fuperfides  e g,qua  fit  aqualis  b : erit  itaqs  per  linea  c f — ; — 1 f 

potentia  tantum  rationalis,erit  quoqjhneacd  in  longi  e “ 

tudine  incommenfurabilis.Et  quia  a&b  erant  comuni 

cantes  ex  hypothefi,  erunt  quoqj  ce  ere  gds  aquales  f e 

comunicantes.icaqs  per  primam  fexti  Si  per  prima  par/ 
tem  deama  huius, erunt  d ua  linea  c f Si  f g,  comunican  2 
tes  in  lo  ngitudine.Efl  igitur  linea  f g rationalis  in  poten 

tia  tantum, 8i  linea  efincomenfurabilis  in  longitudine,  quare  per  >9  fuperfides  e g erit 
meqialis,cum  linea  effit  rationalis  in  longitudine  ficut  c d fibi  aqualis.  Cum  (it  ergo  b - 
aqualis  e g,erit  quoqjb  medialis, quod  eil  propofitum.  Et  nota  quod  omnes  fuper 
fiaes  mediales  communicantes,componuntfuperficiem  medialem . Vnde  totad  gefl 
medialis,  quia  cum  dua  linea  cf  8i  f g fint  rationales  in  po  tentia  tantum.  Si  non  com/ 
municates  in  longitudine,  fequitur  ut  totae  g fit  rationalis  in  potentia  tantum>&  non 
comunieans  cd  in  longi tudinejtaq?  per  19  d g efl  medialis . Eodemqj  modo  fi  fint  plu/ 
res.  Eucli.ex  zamb.  theorema  1»  tropo  fit  io  is 

Qua  media  commenfurabilis,  media  eft. 

THEONk  Zctmbcrto.  Sit  media  *,  «f  ipfl  * commenfurabilis  eflo  fi. 

Dico  quod  & e media  efl.  Exponatur  enim  rationalis  ei  quod  ex*  fit  te/  1 1 

quale  ady/  comparetur  area  rcSangula  ruperas  primi), latitudine  efficiens  fi 

ipfam  1 /.Rationalis  igitur  efl  (per  precedentcm)  1 J.incommenfurabilistf;  ipfl  $ J 1 

t f longitudine,  ei  autem  quod  ex  e aquale  ady  S comparetur  (per  4*  primi)  - , 

area  reSangula  y {, latitudinem  efficiens  t {.  Qtioniam  igitur  commenfurabilis 
efl  * ipfl  e,  commenfurabile  efl  quo$  id  quod  ex*  ad  id  quod  ex  fi.  sed  ei  qui / 
dem  quod  ex  «,tequum  efl  ty.ei  autem  quod  ex  fi,  equum  efl  y !.  cdmenfura/ 

bile  igitur  efl  ipfl  1 t,efl'q;  ficut  cyady  !,flc  cfle/ad/?.  comenfurabilis  igitur  

*fl(per  u decimi)  ipfl longitudine.  Rationalis  autem  efltJ.dT  ipfl /y  in/ 
commenfuralis  longitudine . Rationalis  igitur  efl  & ipfl  <fy  longitudine 
VtcSmenfurabilis.  Igitur y/dT (per  « decimi)  rationales funt potentia  tan/ 

tum  comenfurabiles.  Quod  autem  fub  rationalibus  potentia  tantum  comenfurabilbus  reSis  lineis  comprehenditur 
refiangulum, irrationale  efleperu  decimi )ff  illud  potens.irralionalis  efi,appellatur ty  media  potens  igitur  id  quod 
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linea  e g fit  rationalis  in  longitudine  ficut  fua  squalis  c d,erit  per  >5  linea  e f rationali» 
in  longitudine  3£  cSmunicans  lines  e g,  per  autem  eft  utraque  duarum  linearum  c e 
& e f po  tetialiter  tantu  ratio  nalis.K  lines  c d in/ 
comenfurabilis  in  longitudine,  itacp  e f linea  eft 
incomenfurabilis  lines  c e in  logitudine.Et  quia 
- per  primam  fexti  quadratum  lines  e f ad  fuper/ 
ficiem  qu  s fi  t ex  e f in  c e eft,  ficut  e f ad  c e,  fequi/ 
rur  per  fecudam  partem  decims  ut  quadratum 
lines  e f fit  iucomenfurabile  fuperficiei  facts  ex 
ef  ince,  quare  SCipfum  quadratum  erit  incom/ 
menlurabile  duplo  fuperficieiexef  in  c e,  qua/ 
dracuuero  ce  cum  fit  rationale,  eft  comunicans 

quadrato  e f,  totum  igitur  ex  ambobus  copofi/  ,,  , „ 

tum  erit  per  9 cSmunicans  quadrato  ef.  Et  ideo 

incomenfurabileduplo  fuperficiei  ex  e f in  c e . Et  quia  per  4 fecundi  quadratum  lineae 
c f eft  squale  duobus  quadratis  duarum  linearum  c e er  e f , 8£duplo  fuperficiei  ex  c c 
in  e f,  8C  duplum  fuperficiei  c e in  e f eft  incommenfurabile  aggregato  ex  duobus  qua/ 
dracis  duarum  linearum  c e & e f,  fequitur  per  ea  qus  addita  funt  in  5,  ut  quadratu  c f 
fit  incommenfurabile  aggregato  ex  duobus  quadratis  duarum  linearum  c e er  e f.  At 
cum  aggregatum  ex  his  quadratis  fit  rationale,  fequitur  quadratnm  lines  c f non  effis 
rationale,  & ideo  linea  c f non  eft  rationalis  in  potentia , 6 i idcirco  non  erit  fuperficies 
d f medialis,  necp  a b libi  squalis,  quod  eft  inconueniens,cum  fit  contrarium  pofitis. 
Relinquitur  igitur  quod  fuperficies  b,eft  irrationalis, quod  eft  propofitum. 


Eucli.ex  CAtr.p.  Propoftio  is 

Mnis  fuperficfes  quam  continent  dus  lines  mediales  potem 
tialiter  tantum  comunicantes,aut  rationalis  eft  aut  medialis, 
c a m p a n v s.  Sint  dus  lines  ab  8tb  c mediales  potentia  tantu  coi» 

1 municantes,  dico  quod  fuperficies  a c ab  eis  contenta  aut  eft  rationalis, 
aut  medialis.  Sint  enim,  cd  quadratu 
linesbc,eraequadratum  linesab: 
erutqsex  hypothefi  hseduo  quadra/ 
ta  communicantia, & erit  per  primam 
fexti  fuperficies  a c medialis  medio  lo/ 
co  proportionalis  inter  ipfa  quadra/ 
ta.  Sumatur  igitur  linea  fg  qus  fit  ra/ 
tionalis  in  logitudine,  cui  adiungatur 
fuperficies  f h squalis  quadrato  a e,8£ 
h k squalis  fuperficiei  ac,  8C  k 1 squa/ 
lis  quadrato  d c,eruntqs  hs  tres  fuper 
ficies  f h,h  k,8£  k 1 continue  proportio 
nales,  ficut  funt  squales  a e,a  c,8C  d c,  quare  per  primam  fexti  erunt  etiam  tres  lines  g 
h,h  m,£C  m Uqusfunt  bafes  earum,con  tinue  proportionales.  Et  cum  fuperficies  f h 8C 
k 1 fint  communicanteSjficut  duo  quadrata  a e 8Ccd  eis  squalia,fequitur  per  primam 
fexti  & decimam  huius  ut  linea  g‘h  fit  comunicans  cum  1 m,  utraque  autem  earum  eft: 
rationa!is,in  potentia  per  2.  huiustigitur  fuperficies  unius  earum  in  alteram  eft  ratio/ 
nalis:omnis  enim  fuperficies  quam  continentdus  lines  rationales  in  potentia,c5ma 
nicantesin  Iongitudine,necefiario  eft  rationalis,  utpatet  ex  prima  fexti  & prima  par/ 
te  decims  huius  fiC  ex  diffinitione  fupcrficierum  rationalium . Et  quia  ex  prima  parte 
decimsfex  ts  quadratum  lines  1 m eft  squale  fuperficiei  ex  g h in  m 1.  erit  quadratu  li 
nes  h m rationale. Si  ergo  linea  h m eft  rationalis  in  ISgitudine  fibi  comunicans  lines 
k m qus  eft  squalis  lines  f g,  erit  per  15  fuperficies  h k rationalis,  ideoqj  8C  fua  squaiis 
a c.Si  autem  h m fitfrrationalis  in  longitudine  fiue  incommenfurabilis  lines  k m qus 
eft  squalis  lines  f g,  cum  ipfa  fit  rationalis  faltem  in  potentia  eo  quod  fuum  quadra/ 
rum  eft  rationale,  erit  ex  19  fuperficies  h k medialis , quare  CT  fua  squalis  ac.  Conftat 
«rgo  propofitum. 


CAMPANt 


LIBER  DECIMVS.  IIT7 

Campani  annotatio-  ‘EtnotaquodfidualineaabCfbceflentmedialesinlon/ 
gitudine comunicantes,cdct  fuperfides  a c medialis  tantum , effet  enim  fuperficies  ac 
communicans  utrique  duorum  qua/  , 


dratorumaeercdperprxmam  fexti 
& per  prafentem  hypothefin,K  per  i« 
huius, Si  ideo  fuperficies  h k aqualis  a 
c,effet  communicans  utrique  fuperfi/ 
dei  f h er  k 1,  igitur  per  primam  fexti, 
fii  i»  huius  linea  h m edet  comunicans 
utri  que  duarum  linearum  gh  erlm- 
Et  quia  ha  amba  edent  rationales  in 
potentia  tantum , non  comunicantes 
in  longitudine  linea  f g,elTetquoq5h 
m rationalis  in  potentia  tantum,  non 
comunicans  in  longitudine  linea  f g,quare  per  19  effet  fuperficies  h k medialis  tantum 
8C  ideo  etiam  a c fibi  aqualis.  Si  autem  dua  linea  aberbc  edent  media!es,  neque  m 
longitudine  neque  in  potentia  communicantes , fuperficies  a c neque  effet  rationalis 
neque  medialis,  fi  enim  fic  e(Tet,fdlicet,quod  dua  linea  ab&bc  edent  mediales  neque 
in  longitudine  neque  in  potentia  comunicantes,effent  duo  quadrata  a e 8Ccd  incom/ 
municantia,  itacp&dua  fuperficies  f h cr  k 1 eis  aquales  quoqs  edent  incommunican/ 
tes,quare &dua  linea  gh&ml  edent  incommenfurabiles  per  primam  fexti, K per  fe/ 
eundam  partem  decimi.  Et  quia  utraque  earum  eft  rationalis  tantum  in  potentia, per 
edet  fuperficies  unius  earum  ad  alteram  medialis  per  19.  Cum  ergo  quadratu  linea 
h m fit  aquale  dicta  fnperficiei  qua  fit  ex  g h in  m 1 , per  primam  partem  is  fexti , effet 
per  19  linea  h m linea  medialis.per  is  ergo  non  edet  fuperfides  h k ratioualis,nec  etiam 
per  i»  medialis,  quare  nec  fua  aqualis  a c. 

Procedentes  duo  ex  Campano  propofitiones,fciIicet,  zz.  & zj. 
tribus  ex  Zambertofequentibus,uideIicet,  z+.  zj.&zs.  inuer 
fo  ordine  refpondent,  zz.  namcp  ex  Campano,  z<?.  ex  Zam/ 
berto,  zff.  autem  ex  Campano,  cum  additione,  z*.  & z y.  ex 
Zamberto  refpondent, 

E ucli.cx  Za mb.  Tbeortma  11  propoptio  14. 

Sub  mediis  longitudine  commenfurabilibus  redis  lineis  comprehen-' 
fum  redangulum,  medium  eft. 

THEON«  Zamberto.  Sub  medijs  enim  longitudine  commenfurabilbus  f f,  T 

retiis  lineis  * $,$  y,  comprehendatur  redangulum  x y,  dico  quod  xy  medium  eji.  f 
Defcribatur  enim  (per  +9  primi)  ex  x 0,  quadratum  x /,  medium  igitur  eft  x «*.  | 

EI  quoniam  comenfurabilis  eji  x 0 ip fi  ty  longitudine , aqualis  autem  eflxg  ipfl 
0 /,  commenfurabilis  igitur  eftjgipftSy  longitudine.  Quare  & Jxipfixy  (per 
correlarium  »>  decimi)  commensurabile  ejhmedium  autem  eji  J «,  medium  igitur  | 
tfi  CT  « quod  oportebat  oflcndcrc. 

E ucli.cx  Zamb.  Theorema  t 


Sub  medqs  potentia  tantum  commenfurabilibus  redis  lines  compte > 
henfum  rcdanguIum,autrationaIeautmedium  eft. 

Zamberto.  submedijs  , , — 

t I 


THEON 
potentia  tautum  comenfwrabihbus  retiis  li/ 
neis  x y,  copreheniatur  retianguln  x y. 
Dico  quodx  y.aut  rationale , aut  medrn  eji. 
Defcribantur  enim  (per  4«  primi)  cx  x 0 
CT  P y,quadrata  xJffp,  ejncdium  efi  igi/ 
tur  utramq;  ipforii  xiG  e.Exponaiurtf; 
rationalis  ( i.ipffy  x t aquum  ai  i 1 com/ 
paretur  (per  4;  primi)  rctiangulu  paralie/ 


logrammi 
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logutnm'  5 1,  Ipfirn  latitudini  efficiens  { t.  tpfi  tutem  uyodtu  equum  comparetur 
(per  eandem)  reaanguluntparailelogrammS/tii.latitudinem  efficiens  I «.Et  infuper 
(per eundem)  e » equum  fimtlitcr ud « , comparetur r a> ipfamlatitudinem  efficiens 
« a.  Ib  reOus  lineas  igitur  funi  { },!  «,C r r.k,ZT  quoniam  utrunty  ip forum  x S ZT  f » / 

medium  ejl,  efliy  equule  xS.ipfiit,  S t ipfl , k,  medium  igitur  efl  (T  utrunq;  ipfo/  

rum « t,,  A,cr  ad  rationalem  { a comparatu  fient.  Rationalis  igitur  efl  (per u decimi) 
utraq-  ipfarum  i i & « k,& incomenfurabilis  ipflfi  longitudine. Quoniam  igitur  com 
menfurabile  efl  et  f ipfl  f t.comenfurabile  igitur  efl  (perii  decimi)  eTit  ipfl  > k,  efltfc 
fleut  ,iadk  r.fic  (per  primam  fexti)  efl  i i ad  tk.  Comenfurabilis  igitur  efl  (per  ean / 

demit)  {I ipfl nk  longitudine,  tpft  igitur  tl.ik,  rationales  funt longitudmecomcn/  

furabiles.Rationale  efl  igitur(pcr  19  decimi) quod [ublijck-Et  quoniam  equulis  efl 
quidemSfiipfifix,#  feipfifiy,cfligiturficutSfiadfir,flceflxfiadef.  Sedflcut  J , « * 

quidem  S fi  ad  fi  y.fic  e!!  (per  primam  fexti,# per  it  quinti  )Sxadx  y.ficut  autem  x e —p 

adgf.flceftxjadrt.efl  igitur  fleut  Sx  ad  x r.fic  efl  x r ad  r f,  equum  autem  efl  x/ 
ipfl  ai.dTxy  ipfl  Mi,  ffrltpfl'  k*fl  igitur  (per  17  fexti) fleut  madui,  fle  efl  ad 

* Ai  efl  igitur  fleut  CTtl  ad  ipfam  t k,  fle  efl  1 a ad  ip  fama  k.  Igitur  quod  fub  it.uk,  • 
equum  efl  ei  quod  fit  fub  t,..  Rationale  autem  efl  quod  fub  It, i k.rationale  igitur  efl 
er  quod  ext,.  Rationalis  efl  igitur  (per  19  decimi)ipfa  1 4ff  flquidem  commenfu/ 
rabilis  efl  ipfl  tft,boc  efl  ipfl  ju  longitudinc,rationale  efl  (per  u decimi) ipfum  1 1.  si 
autem  incommenjurabilis  efl  ipfl  f » longitudinedpfe  lu&  tu  rationales  (per  11  de  • 

cimi)  potentia  folum  commenfurabiles,  medium  igitur  efl  1 k.  igitur  t r aut  rationale  — 

efl  aut  medium,  equum  autem  efl  t , ipfl  x r,  igitur  x r uel  rationale  uel  medium  efl.  ’ * r 

Sub  medqs  igitur  potentia  tantum  comenfurabihbus.dT  que  fequuntur  reliqua.  Quod  erat  oflendendunu 


Eucli.ex  Zamb.  Theorema  » Propofitio  16 

Medium, noti  excedit  medium  rationali. 

THEON  ex  Zamberto.  si  enim  pofiibiic, medium  x g.medium  . 

xr  excedat  rationali /fi.ponaturfy  rationalis  tt.ipfltfcx  fi  equum  ad  t { t t 

comparetur  (per  44  primi)  parallelogrammu  rcSangulum  { t, latitudine 
efficiens  > t : ipfl  autem  x r equum  auferatur  t u, reliquum  igitur  fi  »'  (per 
tertiam  comunem  fententiam)  reliquo  «8  e/5  e quale . Rationaleautem  efl 
SS, rationale  igitur  efl  ut.  Quoniam  igitur  medium  efl  utrunq;  tpforum  - 

* fi,xr,eflfyx  e ipfl  (lequalc  (per  corrdariumu  decimi)  at  xr  ipfl  {1,  * S 

medium  igitur  efl  utrunq;  ipforiij  1,1  K.&ad  rationem  tf  comparata  funt.  * at 

Igitur  rationalis  efl  utxaq,  ipfarum  incommenfurabilis  ipfl « f 

longitudine  (per  a decimi.)  Et  quoniam  rationale  efl  S fi,  efl ipfl  « e e / 
quale, rationale  igitur  efl  Z?  u e, ad  rationalem % t { comparatu  efl,  ratio' 
nahs  igitur  efl  (per  to  decimi )« ipfl  1 1 longitudine  commenfurabilis. 

Sed  tu  rationalis  efl,  & ip/i  t { longitudine  incomenfurabilis,  mcomenfu/ 
rabilis  igftur  efl  (per  11  decimi)  t a ipfl  a e longitudinc.efl^  fleut  tu  adit, 
fle  quod  ex  tu  ad  id  quod  tuffui.  mcomenfurabile  igitur  efl  (per  u der 

cimi  ff  lemma  u dccimilquod  exti  ei  quod [ubtedT  u i.Sed  ipfl  quidem  U"“  

quod  ex  1 u, comer, furabtliafunt  qua  ex  > a & u t quadrata, rationalia  ete/ 

mm  utraf^i  autem  quod  fub  1 a & u comcnfurabile  efl  (perit  decimi)  id  quod  bis  fub  a a «T  a t, duplum  nan/y  efl 
illius,  lncomcnfurabtlia  igitur  funt(per  16  decimi)  quot  cxtit&  a I,  ei  quod  bis  fub  t a ff  a 6, er  ueraty  igitur  fimul 
qua  cxtifftt.eT  quod  bis  fub  t a (T  a a quod  efl  id  quod  ex  ta  (per  4 flcundi)incomcnfurabi!e  efl  eis  qua  txtaff 
1 t.Rotionalia  aut e funt  qua  ex  1 a € a 8(per  diffinitione.)  irrationale  igiturefl  qiex  t t.irrationalis  igitur  efl  1 1, 
fld  £f  rationahsjquod  efl  impofitbiletmedium  igitur  med iu  non  excedit  rationali,quod  erat  oflendendum. 

Sequentes  dux  ex  zamberto  neutiqua  in  Campano  refpondentes  habent. 

Eucli.ex  Zamb-  Problema  4 propofitio  »7 

17  Medias  inuenire  potentia  tantum  comenfurabilcs , rationale  compre' 

hendentes.  T H E O N e*  zamberto , Exponantur  bina  rationales  potentia  tantum  commcnfurai 
bdes  x fi,  fumantur!);  (per  i»  fexti) ipfarum  x^media  proportionalis  y.  tiatiyf  per  11  fexti)  ficut  x ad  fifficyad  f. 
Et  quoniam  ipfl  *,fi,  rationales  funt  potentia  tantum  comenfurabilesjgitw  quod  fub  e,  fijtoc  efl  quod  ex  y fit  (per 
u decimi)  medium  efljnedia  igitur  efl  y.  Et  quoniam  efl  fleut  x ad  ftjic  r <1  ft  tutem  x, fi, petentia  tantum  funt 

commenfuta/ 
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coMenfurabiles.ff  y,  /,  ipiur(per  n decimi)  potentia  tantum  funt  « R.  9 

Comcr.furabiles.eflif;  y media.media  igitur  efi  (per n decimi)  ff  /.  “• r— 

ipfr  igitur  y,/,  (per  corflruSioncm)  medix  funi  potentia  tanium  , ■■  r 'S* 

comcnftrsbdes.Dicoquod  ff rationale  comprebenduni-Quoniam  / R.  6 

enim  efl  ficut  x ad  fi, fic  efl  y ad  /.uiciflim  igitur  (per  16  quinti)cfl  j R R-i<.  * 

flent  x id  y,  fic  ejl  fi  ad  /.  Sed  ficut  x ad  y,fic  yads,  ff  ficut  igitur  <— • 

(per  ii  quinti)  y ad  fi,fic  fi  ad/,  igjtur  quod jub  y^.aquum  efl  ei 

quod  ex  fi.  Rationale  autem  efi  quod  ex  fi.  Rationale  igitur  efl  quod  fub  y,/.  muenta  igitur  funt  medix  potentia 
tantum  commenfurabilcs,rationalc  comprcbcndentes.quod  feciffe  oportuit. 

Eucli.ex2.amb . Problema  ; Propofitio  es 

tg  Medias  comperire  potentia  tantum  comenfurabiles.medium  comprei 
hendentes. 


« R.i« 

J R.R.ni 


fi  R.S 


amb.  Exponax 

tantum  comenfurabiles^i,fi,y,fufcipiatur^;(per  nfcxti)ipfarum  «J5»  " 
media  proportionalis  /.  F iatfcper  nfextoficutfiad  y,fic  / ad  «.Quo 
miam  enim  x, ff, rationales  funt,potentia  tantum  comenfurabiles, igitur 
(ptr  u decimi)  quod  fub  x fi.boc  efl  i d quod  ex  /, medium  efl : media 

igitur  efl /.Et  quoniam  fi,y,potenda  fotum  funt  comenfurabiles,  efl^  i ^ 

ficut  fi  ad  r.  fle  efl /adi, ipfe  igitur /,i, (per  udecimi)potentiatantu  » R.R.7I 

funt  comenfurabiles, media  «ero  efl  /,&  igitur «.  igitur  ipfa  /,  r,  me/ 

dia  funt  potentia  tantum  commenfurabiles . Dico  quod  ff  medium  comprehendunt.  Quoniam  enim  efl  ficut  fi  ait, 
pc  efl  /ad  i,  uiciflim  igitur  (periS  quinti)  ficui  fi  ad/,  fic  efl?  adi.  S icut  autem  fi  ad/,  fic /ad  x.  Et  ficut  igitur 
(per  ii  quinti)  / ad  x,  fiet  adi.  Quod  igitur  fubm,  r.  (periS  fexti)  aquum  efl  ei  quod  fub/,  medium  autem 
quod  fub  x,t,medium  igitur  (per  corrclarium  » decimi)  quod  fub  / 1,  muenta  igitur  funt  media  potentia  tantum 
commenfurabiles,  medium  comprehendentes,  quod  feciffe  oportuit. 


theon  Lemma. 

Comperire  duos  quadratos  numeros, ut  ex  eis  copoficus  fit  quadratus. 

THEON  cx  Zamb.  Exponantur  bini  numeri  xfiff  fi  tifintf;  aut  pa 

res, aut  impares.  Et  quoniam  fi  a pari  par  auferatur,  & fi  ab  impari  impar,  « / r • fi 

(per  iS  nonilreliquus  erit  par.fi  igitur  ab  a fi  pari  par  S t-Aut  ab  impari  x f, 

impar  ff  t auferatur, reliquus  x t par  efl.s  ecetur  x r bifariam  in  /,fint  autem  ipfi  x fi,fi  r,aut  fimiles  plani.aut  qua/ 
drati,qui  ff  ipfi  fimiles  plani  funt. igitur  qui  fub  xfi,fit,unacumeo  qui  ext/  quadrato,  /equus  efl  (per  6 fecundi) 
ei  qui  exfi/  quadrato,cfl'%  quadratus  qui  fub  x fi, e t,quoniam  patuit  (per  primam  noni)  quod  fi  bini  fimiles  plani 
multiplicantes  fe  adinuicem  aliquem  fecerint, faSus  quadratus  efl.  l nuenti  igitur  funt  bini  quadrati  numeri  qui  fub 
a fi,9  y,  ff  qui  ex  y /,  qui  compofki,  fi  / quadratum  conficiunt. 

corre  larivm.  ac  manifeflZ  quod  inuenti  funt  rurfus  bini  quadrati,  ff  quiexfi/,ff  qui  ex  y/,  ut 
«f  eorii  exceffus  qui  fub  x fi.fi  y.efl  quadratus, quando  ipfi  xfi.fi  y, fimiles  fuerint  plani. Quando  autem  non  fuerint 
fimiles  plani,  inuentifutt  bini  quadrati  ff  qui  ex  fi  / ff  qui  ex/y,  quorum  exceffus  qui  fub  aCffCy  non  efl  qua/ 
Lemma  praecedentis  oppofitum. 


Inuenire  binos  quadratos  numeros , ut  ex  eis  compofitus  non  fit  qua' 

dratUS.  Sint  enim  x ff,ff  y, fimiles  plani  ut  qui  fub  x e,ty, 

(perprimam  noni)  fit  quadratus, ffy  par  yx,  fece  tur^  y x bifariam  x..  t.  /.  «.  {...y fi 

in  /.  Manifeflum  iam  efl  quod  qui  jub  «ff.ffr.  quadratus  una  cum  co 

qui  txy/  quadrato,<equus  efl  ei  qui  exfi /quadrato.  Au  feratur  autem  unitas  / «.  Igitur  qui  fub  x e ff  t runa  cum 
to  qui  ex  y «,  minor  efl  eo  qui  exfi/ quadrato.  Dico  iyitur  quod  qui  fub  «ff.fr.  quadratus  una  cum  eo  qui  exyi,  Cnecos  fic  hi/ 
nen  efl  quadratus.  Si  enim  efl  quadratuspael  efl  aqualis  ei  qui  exCi.ucl  co  minor*  Maior  autem  non  erit.cum  qui  bet.  Maior  aut! 
fub  x ff,  ff  y,  quadratus  una  cum  co  qui  cxy/  quadrato , hoc  efl  qui  exfi/,  primus  fit  maiorum  quadrato  qui  ex  fi  i,  non  erii.nc  jcili 
unitas  enim  non  jecitur : maior  autem  efl  eo  q u.  fub  « fi,e  y,  una  eum  to  qui  ex  y i,y /enim,  ipfo  y « unitate  maior,  cet  fecetur  uni/ 
Sit  autem  (fi  pofltbde  efl)  prius  qui  fub  x fi.fi  y,  una  cum  eo  qui  ex  y t,  aqualis  ei  qui  ex  fit.  filii  tpfius  / i unitatis,  tas.ff ne  qui  fub 
duplus,  x.  Quoniam  igitur  totus  x y toiius  y / duplus  efl.quorum  x , ipfius  /tefl  duplus,  ff  reliquus  igitur  (per  7 x ff,  ff  y una  cum 
feptimi)  ■ r reliqui  t y duplus  efl.bif oriam  igitur  ipfe  y ijiutfus  c flbts.  igitur  qui  fub  , ff  ff  fi  y,  una  cum  co  qui  ex  eoquiexy/.q 
y i.aquus  efl  ei  qui  cx  ff  t quadrato.  Sed  qui  fubxfi.fi  y.una  cum  eo  qui  ex  y t,aquus [upponitur  ei  quicxCiqua/  efl  ipfius /Cquo 
drato.Qui  fub  i ff,S  y.igitur  una  cum  eo  qui  ex  y i.aquus  ei  efl  qui  fub  x C,?  y.una  cum  eo  qui  ex  y i.Comuni  igitur  dratus.aquusfit 
meritu  fublato  coqui  cx  y i,*  ducitur  xS  aqualis  ipfi  i S,quod  efl  iMpofibtle.Qui  fub  x t.ff  r,  igitur  una  cum  eo  qui  ex  y t,  ei  qui  fub  x ff.ff  y 
tolLguur  aquas  nen  efi  ei  qui  ex  ff  i.  Dico  um  quod  neque  minor  eo  qui  rxff  i.  Si  itum  pof.ibde,  fit  ei  qui  ex  fi  i aqualis,  ff  una  cum  eo  qui 

z $ ippus  txyu 
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ip fius  f ; duplus  ponatur  i «.  * Conducatur^  duplus  rurfus  e y ipfius  r f,  or  quodipfe  1 y bifariam  fetius  eflinj, 
colligetur  ac  per  hoc  is  qui  fitb  i e ,S  y.una  cum  eo  qui  ex  i y,*quus  erit  ei  qui  ex  fi  i.  Supponitur  autem  quod  qui  fub  x C,fi  y, 
«m  cum  eo  qui  ex  y i,efi  aqualis  ei  qui  ex  fi  i.  Conducetur  igitur  qui 

fub  x fi,  fi  yjixa  cum  eo  qui  ex  y t aqualis  ei  qui  ex  t e & 6 y una  cum  a.,  t..  6.  y........fi 

eo  qui  ex  y l,quo  d abfurdu  cfi.  igitur  qui  fub  xfi,fiy,  una  cum  eo  qui 

cx?i,  equus  noncfl  mmori  eo  qui  ex  e i,  patuit  autem  quod  ne & ei  qui  ex  St,  nety  eo  maiori . igitur  qui  fub  « fi. 
fi  y,  una  cum  eo  qui  cx  y t,  quadratus  noncfl.  cum  autem  fit  pofiibile  ff  pluribus  modis  prteditia  ofiendere,fuffi/ 
dant  nobis  tamen  prteditia,  ne  materia  longior  cxtfiens  longius  protrahatur . 

Eucli.cx  Zamb-  Problema  6 propofuio  19 

zf  Comperire  binas  rationales  potentia  cantum  c6menfurabiles,ut  maior 
minore  maius  poflic  eo  quod  ex  comenfurabili  fibi  longitudine. 

THEONa  Zamb.  Exponatur  enim  quadam  rationalis  * ?,eT  bini 
quadrati  numeri  y Jyf  1 ,ut  ipfprum  refiduus  y%  non  fit  quadratus  (per  cor/ 
reiarium  i lemmatis  is  decimi,)  & fitper  x fi  defcnbatur  femicircuuts  x(fi. 

F iatip  ficui  (per  correlarium  6 decimi)  Jyadyt,  fie  quod  ex  fi  a quadratu 
ad  id  quod  ex  at  quadratii,connc8atur<y  \ S.  Quoniam  igitur  efl  ficut  quod 
ex  fi  a ad  id  quod  eficxat.ficyJadJy,  igitur  quod  ex  fi  a ad  id  qiod  ex 
a t • eam  habet  rationem  quam  numerus  y<f  ad  numeri  y *.  Comenfurabilc 
igitur  cjl  quod  ex  fi  x,ei  quod  ex  x {.Rationale  autem  quod  ex  a fi,rationa'  ^ ■ j,  ,,,,,, 

Ic  igitur  & id  quod  ex  ut  .Rationalis  igitur  efl  & x f.  Et  quoniam  Jyadyx 

rationem  no»  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum , nef  quod  ex  a fi  igitur  ai  id  quod  cx*  { 
raiionembabetquam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numerum,  igitur  x fi  (per  9 decimi)ipfi  x { longitudine  in/ 
cdmer.furabdis  efi.ip fe  igitur  « fix  fi,rationales  funt  potentia  tantum  comenfurabiles.  Et  quoniam  efl  ficut  Jyai 
y 1 ,fic  cjl  quod  ex  x fi  ad  id  quod  ex  a {.conuertcndo  igitureper  correlariu  19  quinti)  ficut  yfadf  >,fic  quod  cx  a 6 
ad  id  quod  ex  fif.AtyJad/,  eam  habet  rationem  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numerum. Quod  igitur 
ex  a fi  ad  id  quod  ex  fi  {,eam  habet  rationem  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.  Cfimenfurabilis 
igitur  cjl  (per  9 decimi)  x fi  ad  fi  { longitudine.  E t quod  ex  x fi  (per  47  primi)  equi  efl  eis  qua  exx{ff  {fi.  igitur 
x fi  ipfa  x i maius  potefi  ipfa  fi  { fibi  comenfurabili.inuentie  igiturfunt  bina  rationales  potentiatautum  cfimenfur 4 
biles  fia<3~  x i,  ut  fi  maior  ipfa  x t maius  pofiit  co  quod  ex  i fi  fibi  longitudine  comenfurabili . Quod  facere  opor / 
tebat.  Eucli.  ex  Zamb.  problema  7 propofuio  5» 

jo  Comperire  binas  rationales  potentia  tantum  cSmenfurabiles, ut  maior 

GMip.is  minore  maius  poffic  eo  quod  fit  a fibi  longitudine  incomenfurabili. 

THE  OM  a zamb.  Exponatur  rationalis  x fi,  binfy  numeri  qua / 
drati  yif  t Aut  ex  eis  compofitus  y f non  fit  quadratus(per  lemma  fecun 
dumis  decimi.)  Dcfcribaturfy fuper x fi.fcmicirculus xi fi, fiat!fc(per  cor/ 
relariu  6 dccimiyficut  Jyady  i,fic  quod  ex  x fi  ad  id  quod  cxx{  coneSa/ 
turiy  i fi.  s militer  iant  offendemus  ficut  in  precedenti,quod  ipfa  Sx&x{ 
rationales  funt  potentia  tantum  comenfurabiles.  Et  quoniam  e/i  ficut  Jy ad 
y efic  efi  quod  exfix  ad  id  quod  ex  x {.conuertendo  igitur  (per  correlariu 
19  quinti)  ficut  yfadf  »,|ic  quod  ex  x fi  ad  id  quod  ex  { fi.  At  y i ad/ 1 ra 
tionem  non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum  jte%  »•"■•**  *"■ 

igitur  quod  ex  x fi , ad  id  quod  ex  fi!  rationem  habet  quam  numerus  qua/ 

dratus  ad  quadratu  numerum.  1 ncomenfurabilis  igitur  efl  x fi  ipfi  fi  / longitudine, potefi^  a fi,quam  ipfa  x ! maius 
toquodcxfil  [ibi  incommenftrabili.  ipft  igitur  x fi,  fi  (,  rationales  funt  potentia  tantum  ccmmenfurabilcs  & xfi 
quam  ipfa  x { maius  potefi  eo  quod  cx  { fi  fibi  longitudine  incommenfurabili.quod  feciffe  oportuit, 

Eucli.ex  Camp.  Propofuio  1+ 

Vas  lineas  mediales  potentia  tantum  communicantes  fuperfi/ 
ciemtp  rationalem  continentes,  quarum  longior  (it  potentior 
breuiore, augmento  quadrati  linea:  communicantis  eidem  lon/ 
oiori  in  longitudine.inuenire. 

campaws.  cum  omnes  dua:  line*  mediales  potentia  tantum  communicantes, 
contineat  fuperficiem  rationalem  aut  medialem , ut  ex  prxmilTa  patet,docet  inuenire 
eas  duas  qu?e  cocinent  fuperficiem  rationalem  SC eas  qua:  medialem  .Vndc  propofitu 
efnnuemreduas  lineas  mediales  potentia  tantum  communicantes , quarum  longior 

'poffic 
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poffit  amplius  breuiori  in  quadrato  alicuius  lines  Cbi  comunicantis  in  longitudine, 
quscon tineant fuperficiem  rationalem.  Ad  hocfecundum  doctrinam  17  fumo  duas  li 
neas  a cr  b potentia  tantum  rationales  comunicantes,  qua/  4 r.  ,s 

rum  longior  qus  fit  a , pofiit  amplius  breuiori  qus  (it  b,  in  ■ — - — '*■'  ~t 

quadrato  alicuius  lines  fecum  comunicantis  in  iogitudine,  , 

& ponam  lineam  c fecundum  doctrinam  9 (exci,  medio  loco  E ** 

proportionale  inter  a Si  b ;Si  ponam  ut  fit  proportio  a ad  b,  ~ </ 

ficut  c ad  d,  quod  qualiter  fiat,  in  i»  fexti  dictu  efi.  Dico  tunc 

duas  lineas  c Si  d,effe  quas  qusrimus.  Patet  enim  ex  1«,  quod  fuperficies  quam  conti/ 
nent dus  lines  aSib,eft  medialis . Et  quia  per  primam  partem  «6  fexti,quadratu  lines 
c eft  dicis  fuperficiei  squale,erit  igitur  per  19  linea  c medialis . Cum  aute  fit  a ad  b,ficut 
c ad  dM  b communicet  cum  a in  potentia  tantum  ex  hypo  thefi,quia  tam  a quam  b ra 
tionalis  efi:  in  potentia, fequitur  per  •»  quod  c quoq?  communicet  cum  d in  potentia 
tantum,  itacp  per  u cum  c fit  linea  medialissri  t etiam  d medialis.  Si  per  prima  partem 
1»,  erit  linea  c potentior  linea  d,  in  quadrato  lines  fibi  communicantis  in  longitudine. 

Si  ergo  dus  lines  c cr  d contineant  fuperficiem  rationalem , ipfs  funt  quales  inquiri/ 
mus-Eas  autem  continere  fuperficiem  rationalem,fic  habeto.  Cum  fit  a ad  b,ficutcad 
d,erit  permutatim  a ad  c,ficut  b ad  d,fed  erat  a ad  c,fic  c ad  b,  igitur  eft  c ad  b,ficu  t b ad 
d,  itaque  per  primam  partem  ts  fexti,fuperficies  quam  continentduslinesccr  d,eft 
squalis  quadrato  b,eftautem  quadratum  b, rationale  per  hypothefin,cum  lpfa  fit  ra/ 
tionalis  in  potentia . superficies  ergo  quam  continent  dus  lines  cSid,  eft  rationalis. 

Quare  conftatpropofi  tum. 

Euclt  ex  Camp.  P ropofhio  1; 

i Vas  lineas  mediales  potentia  tantum  communicantes  fuperfv 
ciemqj  rationalem  continentes,  quarum  longior  fit  potentior 
breuiori,quadrato  line*  eidem  longiori  in  longitudine  incom/ 
menfurabilis.inuenire. 
campanvs.  Pofitis  duabus  lineis  a St  b rationalibus  po/  <t  »s 

tentia  tantum  comunicantibus,quaru  longior  poffitamplius  > — • — 1 — 1 — • 

breuiori  in  quadrato  lines  fecum  non  communicantis  in  lon/  , £ 

gitudinc.qus  quidem  reperiuntur  fecundum  doctrinam  is.cs  b R. «* 

terisqs  politionibus  manentibus  ficut  in  prsmiiTa,argumen/  1 d ’ 

tando  modo confimili patebit  duas  lineas  c erd  efie  quales  1 ' 

qusrimus.  Et  no  ca  quod  dus  lines  quas  hsc  erprsmifla 

docent  inuenire , componunt  bimediale  primum , minori  earum  abfcifa  de  maiori, 

qus  reliqua  eft,dicicur  refiduum  mediale  primum. 

Euclt.cx  zarnb.  Problema  s propojllio  si 

?l  Comperire  binas  medias  potentia  tantum  commenfurabiles  rationale  campi* 
comprehendentes.ut  maior  minore  maius  poffit  co  quod  fit  a fibi  longi' 
tudine  commcnfurabili. 

■THEON  cxzamb.  Exponantur(peri9  decimi)bma  rationales  po/  x 6* 

tentia  tantum  commatfurabiles  xJS,ut  x maior  exi  flens,  ipfa  t>  minore  maius  » — 1 — • — • — 1 — r ■ - 1 

poj?!l  eo  quod  ex  [ibi  longi  uiine  comenfurab.li,  ff  ei  quod  fib  x£,c omprei  , ^ , 

bcndUur  £q:tum  eflo  id  quod  ex  r-  Medium  autem  efi  quodfub  xjh,  medium  e 

igitur  efi  (per  corrclarm  is  decimi)  qucdfub  },media  igitur  eft  y (per  11  deci-  f 

mt.)Ei  ucro  quod  ex  p.aquucflo  quod  fub  y./.Raticnale  aute  eft  quod  ex  e,  * 

rationale  igitur  cf  quod  fub'yj.  Et  quoniam  (per  1 fexti)efl  ficut  x ad  /,fic  efi  quod  fub  a, p, ad  id  quod  ex  $,fed  ei 
quidem  quod  fub  a,  g.  a quum  efi  id  quod  ex  y,  ei  autem  quod  ex(s  tequum  eft  quodfub  y,/,  ficut  igitur  x ad  $,fic 
quod  ex  t ad  id  quod  fub  yy/.sicut  aute  quod  ex  t ad  id  quod  fub  yj,fic  efi  y ad  /,ff  ficut  igitur  xad  S.fcyad/. 
Comenfurabilts  autem  cf)  (per  bypotbefin)x,ip[t  t potentia  taitlumicSmenfiirabilis  igitur  (per  11  decimi)dT  y ipf  / 
potentia  tantum.  At  t>media  eft, media  igitur  efi  (per  e decimi)  f /. Et  quoniam  efi  ficut  x ad  C &y  ad  /,  at  x ipfa  C 
maius  potefl  eo  quod  ex  fibi  cSmenfurabili,  ff  y igitur  ipfa /maius  potefteo  quod  ex  fibi  comen fur  abiit.  tnuenttt 
funt  igitur  buue  medix  potentia  tantum  comenfurabtles  y,  /,  rationale  reprehendentes,  1?  y ipfa  / maius  potefl  eo 
quod  ex  fibi  longitudine  comenfurabili.  similiter  uero  cfendetm  ffid  quod  ex  inccmenfurabili,  quando  x ipfa  Citmp.»! 
C maius  potuerit  eo  quod  fit  ex  [ bi  incommcttfuTabtli.Quod  facere  oportuit. 
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6EOMET1  BLEHENT.  EVCLIDIS 

Eucltex  Camp.  Propofkio  16 

J Vas  lineas  mediales  potentia  tantum  communicantes  fuperfi/ 
cie mqj  medialem  continentes,  quarum  longior  breuiore  tanto 
amplius  poffit  quantum  eft  quadratum  alicuius  lines  incom/ 
menfurabilis  ipfi  longiori  in  longitudine,  inuenire. 

campanvs.  Cu  docuerit  inuenire  duas  lineas  media  * »< 

Ics  potentia  tantu  comunicantes  fuperficiemqj  rationale  ’~ 
continetes,quaru  longior  plus  poffit  breuiori  in  quadra  e- 
to  lineae  fecum  comunicantis  in  longitudine,  8i  fecum  in/ 
comenfurabilis  in  longitudine,nunc  docet  inuenire  duas  c r.« 

lineas  mediales  pocentia  tantum  comunicantes,  fuperfi/  1 - 

ciemqs  medialem  continentes  quarum  longior  fit  poten/  

tior  breuiori  in  quadrato  lineae  non  fecum  comenfurabi/ 

lis , fed  folum  fibi  mcommenfurabilis  in  longitudine , illud  enim  facile  habetur  ex  ifro. 
Sintitaqs  tres  lines  fump  ts  fecundum  doctrinam  is  a,b,c,  potentia  tantum  rationales 
6 1 in  ea  folum  comunicantes,  fitq?  a poten  tior  b 6 £ c,  quadrato  lines  fibiincommenfu/ 
rabilis  in  longitudine, Stponaturd  medio  loco  proportionalisinter  a&b  utdocet  9 
fexti,  & fit  d ad  e ficut  a ad  c,dico  duas  lineas  d&eefie  quales  inquirimus . Cum  fiteni 
quadratu  lines  d squale  fuperftdei  qus  continetur  fub  aer  b per  primam  partem  ifi 
fexti,  fitqi  fuperfiGies  contenta  fub  a 3£  b medialis  ex  19  cum  a&bfint  potentia  tantum 
rationales  comunicantes,erit  ex  eadem  linea  d medialis- At  quiaa  ad  cficutd  ad  e,com 
municat  autem  a cum  cin  poteria  tantum  ex  hypothefi,fequitur  ex  i»  ut  e quoqj  com 
municet  cum  d in  potentia  tantum.  Itacp  per  u erit  e linea  medialis . Et  etiam  quia  a eft 
potentiorc,  quadrato  lines  fibi  mcommenfurabilis  in  longitudine, erit  quocpper  « d 
potentior  e quadrato  lines  fibi  incomenfurabilis  in  longitudine.Si  igitur  dus  lines  d 
8C  e contineant  fuperficiem  medialem, confiat  eas  efie  quales  inquirimus-Eas  aute  con 
tinere  fuperficie  medialem,fic  habetur.  Cum  fit  ex  hypo  thefi  a ad  c ficut  d ad  e, erit  per/ 
mutarim  a ad  d,  ficut  c ad  e.  Sed  a ad  d eft  ficut  d ad  b per  hypo  thefin,  itaqj  d ad  b ficut 
c ad  erigitur  per  primam  partem  u fexti  fuperficies  quam  continentd  3i  e,  eft  squalis 
ei  quam  continent  c & b.Sed  b & c continet  fuperficiem  medialem  per  i9,cumipfsfint 
rationales  in  potentia  tantum  communicantes  ex  hypotheli,  itaque  d cr  e continent 
ZMib.u  fuperficiem  medialem.  Quod  eftpropofitum. 

campanvs.  Si  aute  cura  efiet  inuenire  duas  lineas  R.  54- 

mediales  potentia  tantum  comunicantes  fuperficiemqj , — J 

medialem  continentes,  quarum  longior  efiet  potentior  , a x.  .194» 

breuiori,  quadrato  lines  fecum  comunicantis  in  longi/  d R-  >s 

tudine , fumeremus  tres  lineas  fecundum  doctrinam  17»  ' 1 * e r.  r 49« 

a,b,c,potentia  tancum  rationales  Si  in  ea  folum  commu  1 -f 

nicantes,  8C  poneremus  lineam  a efie  potentiore  linea  c,  c R- 10 

quadrato  alicuius  lines  fibi  communicantis  in  longitu/ 

dine,  cstera  uero  maneret  ut  prius,  8£  argumetatione  confimili  concluderemus, duas 
lineas  d Si  e efie  quales  proponitur  inquirere.  Et  no  ta  quod  dus  lines  quas  hsc  »6 
docet  iuuenire,  componunt  bimediale  fecundum,  8i  minori  earum  abfcifa de maioru 
qus  reliqua  eft,dicitur  refiduum  mediale  fecundum. 

Eucli.exZamb.  Problema  9 Propofkio  n 

Inuenire  duas  medias  potentia  tantum  comenfurabiles  medium  com/ 
prehendentes,ut  maior  minore  maius  poffit  eo  quod  fit  ex  fibi  commen/ 
furabili.  • R-^  r 

THEON  ex  zamber.  Exponantur  Ires  rationales  potentia  / R.R.507» 

tantum  comenfurabiles  «Ar>  ut  *(per  19  decimQipfa  r maius  poj?it  1 1 ~ — — 1 

eo  quod  ex  fibi  comenfurabili,  & ei  quidem  quod  fub  «,g.  aqmm  pt  | ^ R'  48 

(per  11  & 17  Jexti)  quod  ex  t,  medium  aute  cfl  quod  fub  a ^.medium  » R.R  r [4.5  S 

igitur  efl  ( per  eandeiquod  ext.ff  igitur  media  cfl. Ei  aute  quod  fub  r—  

f.t.irquu  eflo  quod  fub  At.Et  quonidtptr  1 fexti  fflemma  »1  decimi)  yR-tS 

ficut  1 


LIBER  DECIMVS.  vji 

pcut  quodfub  a,  $,  id  id  quodfub  $,y,fl  cefl * od  tjfed  ei  quidem  quod  fub  a,fi,equum  efl  id  quod  ex  /,ei  autem 
quodfub  e,r,  equii  efl  id  quod  fub  J,i,efl  igitur  (per  9 quinti)  fkut  a id  y.fic  quod  ex  / id  id  quod  fub /1.  sicut  ut 
tem  quod  ex  /id  id  quod  fub  /,t,fic  efl/adt.ff  ficut  igitur  (per  u quinti)  a ad  y,fi c t ii  t.CemcnfuTibilis  nutem 
efl  a ipfl  y potentia  tantum, commenfurabilis  igitur  efl  (per  11  decimi) 

€"  /ipfU  potentia  tantumMedit  autem  efl  /.media  igitureper  u de/ 
cimi)  efidTi.  Et  quoniam  efl  pcut  a id  y,  fic  efl  / ad  1,  er  * qu&m  y 
maius  potefl  eo  quod  ex  fibi  comer, furabili , ff  / igitar  quam  1 maius 
poterit  eo  quod  exfibi  commenfurabili(per  1+  decimi. ) Dico  infuper 
quod  comprebenfumfub  /,  *.  medium  efl.  Quoniam  enim  equum  efl 


a Re.  So. 
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quod fub  S,  y,  ei  quodfub  /.  1,  medium  autem  quod  fub  e,  y,  medium  ' Rf.iS 

igitur(per  correlariumn)^  quodfub  /,%.inuente  funi  igitur  due  ' 1 

medie  potentia  tantum  commenfuribiles  /,t, medium  comprehendentes,  ut  maior  minore  maius  pofit  eo  quod  ex 
Cii  comenfurabili.  Similiter  iam  rurfus  oflendetur  CT  id  quod  ex  tncommenfurabili.quando  a ipfa  y maius  po/ 
terit  eo  quod  ex  fibi  incommenfurabili,quod  facere  oportuit. 

■Rudi,  ex  camp.  Propofltio  17 

| Vas  lineas  potendaliter  incommenfurabiles  fuperficiemq?  me/ 
I dialem  contineres,  quarum  ambo  quadrata  pariter  accepta  fint 
f rationale,  inuenire. 

campanvs.  Propofitum  eft  inuenire  duas  lineas 
Incommenfurabiles  tam  in  potentia  $ in  longitudine, 
qua  contineanc  fuperficiem  medialem,8£  quadrata  am/ 
barum  pariter  accepta  faciant  fuperficiem  rationalem. 

Ad  hac  autem  fumo  per  is,duas  lineas  a b 8£  c d potetia 
tantum  rationales  comunicantes.quaru  longior  qua 
fit  ab,fit  po  tetior  c d,quadrato  alicuius  linea  fecum  in/ 
comen  fu  rabilis  in  lo  ngitudine . Et  fuper  lineam  abde/ 
feribo  femicirculu  a e b . Et  diuido  lineam  c d per  aqua/ 
lia  ad  punctum  f.  Et  diuido  lineam  ab  ad  punctum  g,ita 

quod  line^  ef  cadat  in  medio  loco  proportionalis  inter  — 1 

a g St  gb,8£  qualiter  hoc  fiat,inudi<ftumeft.  Et  pono  q>  * fi 

fuperficies  b h fiat  ex  a gin  g b . eritcp  ex  prima  parte  ifi 

fex  thquadratu  c f,  aquale  fuperficiei  b h.  Et  quia  quadratu  cfeft  aquale  quarta  parti 
quadrati  cd  ex  quarta  fecudi,  & quia  fuperficiei  b h deeft  ad  complendam  lineam  a b, 
fu  perficies  quadrata  cum  a g fi  t aqualis  g h,&  quia  linea  a b po  tetior  eft  linea  c d,qua/ 
draco  huca  fibi  incomcnfurabilis  in  longitudine  ex  hypothefi,erit  ex  fecunda  parte  14. 
linea  a g incomenfurabilis  linea  g b. Educo  igitur  a puncto  g perpendicularrem  fuper 
lineam  ab  ufqi  ad  circumferentiam  femicirculi.qua  fit  ge,3£  pro  traho  lineas  a e&eb. 
Quas  dico  e(Te  quales  quarimus,erit  enim  e g aqualis  c f,  eo  quod  utracp  cadit  medio 
loco  proportionalis  inter  a g8Cgb,prima  quidem  per  prima  partemcorrelarij  s fexti, 
fecunda  uero  per  hypothefin,  propter  quod.quadratumutriufcp  earum  per  primam 
partem  ifi  fexti  eft  aquale  fuperficiei  a gin  g b,  qua  eft  b hjpfa  igitur  funt  aquales.  At 
quia  per  quarta  fexti  propoficio  a e ad  e b eft  ficut  a g ad  g e,  fune  autem  ag&ge&gb 
cotinue  proportionales,  erit  aead  eb  duplicata,  ficut  a gadgb,quareper  is  fextUric 
quadratu  linea  a e ad  quadratu  linea  e b,  ficut  a g ad  g b.  Cum  fit  igitur  a g incomuni/ 
cans  g b,cric  per  fecudam  partem  1»  quadratu  a e incomunicans  quadrato  e b,  quare 
dua  linea  a e 6i  e b funt  incomenfurabiles  in  potentia.  Et  quia  per  penultimam  primi 
quadratu  a b eft  aquale  quadratis  duaru  linearu  a e er  e b pariter  acceptis,  quadratu 
au  ccm  a b eft  racionale  cum  a b fit  rationalis  in  potentia  per  hvpo  thefin , erunt  quocp 
quadrata  duarii  linearu  a e & e b pariter  accep  ta,  rationale.  Si  uero  ha  dua  linea  con/ 
tmen  t fuperficie  medialem,habitu  eft  propofitu.Erat  aure  c d rationalis  in  potentia  8t 
in  ea  tantum  comunicans  linea  a b,quare  & c f,8C  ideo  etiam  g e fibi  aqualis  erit  po  ten 
tia  rationahs,8C  tantum  in  eadem  comunicans  cum  a b,itaq?  per  19  fuperficies  a b in  g e 
eft  medialis. Quia  igitur  per  4 fexti  SL  per  prima  partem  is  eiufdem  fuperficies  a e in  e b 
eft  fuperficiei  a b in  g e aqualis , confiat  duas  lineas  a e SC  e b , efte  quales  uolumus. 

Et  no  ta  q>  dua  linea  quas  docet  hac  >7  inuenire  .componunt  lineam  maiorem,  S i mi/ 
non  earum  abfcifa  de  maiori,qua  reliqua  efcdicitur  linea  minor. 


THEON 


*7+ 


geomet.  element.  evclidis 

theon  Lemma- 

THEON  ex  'Zxmbetto.  E flo  triangulum  retangulum  a fi  7,  reSum  habens  qui  fub  fi  a 7,  exciteturfy 
(per  ii  primi)  perpendicularis  a /- Dico  quod  fub  7 fi  Cr  fi /.equum  eft  (j  quod  exfia,  quod  ucro  fub  fi  7,7  J,  ri 
quod  fub  7*:  quod  autem  fub  /fi  er  7»  a:  quum  eft  ei  quod  cx<*/:  OTinfiperid  quod  fub  Ar.«  J.squum  eft  ei 
quod  fub  fi  a ZT  a.  7. vn  primis^, quod  id  quod  fub  7 A cr  fi  / «quum  eft  cj  q40(j  cx,g.  Quoniam  enim  1»  n flans 
gulo  triangulo  fiay,ab  anguio  re<3o  in  bafot,  perpendicularis  duffaefl 
a /, igitur  ( per  s fexti ) triangula  a fi  / u / 7,  fimilia  [unt  toti  a A 7.  * « 

«?■  /2”'  inuicem.  Et  quoniam  triangulum  ufir  fimile  eft  triangulo  a/S, 
eft  igitur  peut  7 fi  ad  fit,  fle  eft  a fiad  fi/.  igitur  quod  fub  7 /cr  fi/, 
aquam  efl  ei  quod  cxtfi.ld  propterea  iam  quod  fub  fi  7^7  /.equum 
eft  ei  quod  ex  a 7.  Et  quoniam  fl  in  reOangulo  triangulo  ab  angulo  re' 
flo  in  bafin  perpendicularis  excitetur,  excitata  bafls  figmentorum  me/  ^ 
dia  proportionalis  eft  (per  corrclarium  s fexti)  eft  igitur  fleut  A / ad  / 
et.fl c eft  a J ad /7.  igitur  (per  17  fexti)  quod  fub  A V 7,  cequum  eft  ei 
quod  ex  / 7.  Dico  autem  quod  ZT  id  quod  fub  A 7 CT  a /, cequum  eft  ei 
quod  fi  A * «T  « 7.  Quor.ia  enimjat  diximus,  a e 7pmile  eft  ipfi  at/, 
eft  igitur  fleut  firadxy.ftcfixadx/.si  fuerint  autem  quatuor  n&sc 
linea  proportionales , quod  fub  extremis  (per  16  fexti)  equum  eft  ei 
quod  fub  mcdtjs.qucd  igitur  fub  A 7»*  /.equum  eft  ei  quod  fub  A a,  at-  Vd  et:am  quando  deferibemus  1 7 reflans 
gulam  pa'allclogrammum  complebimus '<f  a {.equum  erit  (per  41  primi)  17  ipfi  t {,utrunquc  enim  eorumjpfius 
a A 7 trianguli  duplum  eft , cftip  quod  ex  A «, a 7.  ‘d  quod  fub  fit,  a/,  ipfum  autem  a {eft  id  quod  fub  A * CT  «7- 
Quod  igitur  fub  fiy.t/,  equum  eft  ei  quod  fub  A a CT  * 7- 


Eucli.cxzamb-  Problema  i»  Propcfttio  j? 

35  Inuenire  binas  redas  lineas  potentia  incomenfurabiies^onficietes  con/ 
flatum  ex  quadratis  qus  ab  ipfis  rationale, quod  uero  fub  ipfis  medium. 

THEON  ex  Zambcrto.  Exponantur  (per  10  decimi)  bine  rationales  petentia 
tantum  commenfurabiles  a A.  A 7<ut  maior  a A minore  A 7 maius  poflit  eo  quod  ex  pbi  in/  m 

commenfurabih.Scceturtf;  (per  10  primi)  A 7 bifariam  in  /,&  ei  quod  ex  altera  ipftrum 
A /,  / 7,  (per  16  fxti)  equum  ad  ipfam  a A comparetur  parallelogrammu  deficiens  for 
ma  a quadrata,  fitty  quod  fubat.t  A-  Defcribaturif,  fuper  a A femicirculus  a{fi,  excite/ 
ture/;  (per  11  primi ) ipfi  a A ad  angulos  reSos t {,  conncdanturf  a { QT  { A-  Et  quoniam 
bine reSe linee  funt inequales a 2,  A 7.  CT o A ipja A 7 maius poteft  coquodxftbi  in/ 
commenfurabih,  quarte  autem  parti  illius  quod  ab  ipfa  A 7 minore»  boceff  quod  afe  eius 
dimidio.equumad  ipfam  xfiparallelogrammum  comparatum  eft  deficiens  forma  qua’ 
drata,  efficit^  id  quod  fub  a t,i  e.incommenfurabilis  igitur  eft  ( per  fecundam  partem  13 
decimi)  a tipfl  t f.  E ftZf  ficut  at  ad  e e, fle  quod fibafiZySt.  Ei  autem  quod  fub  e « ,ff 
a *,  equum  eft  id  quod  cxa{.  Quod  autem  fub  a fi  CTfft  (per  lemma  precedcntis)  ei 
quod  ex  fi  {eft  xquale.  tncommenfurabile  igitur  eft  quod  ex  a {,  ei  quod  ex  e {.  I pfe  igi/ 
tur  a {,{  e, potentia  funt  incommenfurabilcs.  Et  quoniam  a f rationalis  eft,  rationale  igi/ 
tur  eft  (per  7 diffinitionem  decimi)  quod  ex  a C.qeare  & compofitum  ex  eis  que  ex  a {, 
l e,  rationale  eft.  Et  quoniam  rurfus  quod  fub  a 1,1  Aequum  eft  (per  lemma  preceden/ 
tis)  ei  quod  ex  t f,  fip  ponitur  autem  id  quod  fubat.t  Cjpfl  quod  exS/equale,  equalis 
igitur  eft  {tipfl  e/.  Dupla  igitur  eft  e 7,ipflus  ft-  QuxredT  quod  fub  a 7, duplum  eft 
eius  quod  fub  x fi,  t{,  medium  autem  efl  quod  fub  a e,  e 7,  medium  igitur  €7*  id  quod  fub 
a fi,t  {, equum  autem  ef  quod  fubaC.t  {.ei  quod  fub  a (,{  e,  medium  igitur  cr  quod  fub 
x{,(  fi,  patuit  uero  quod  c r rationale  compofitum  ex  eis  que  ab  ipfis  quadrata . 1 nuente  igitur  funt  bine  reUe 
linee  potentia  incommenfurabilcs  afffi,  efficientes  compofitum  ex  eis  que  ab  ipfis  funt  quadratis  rationale,  ZX 
quod  fub  ipfis  medium,  quod  erat  agendum. 

Eucli.  ex  Camp.  propofkio  zl 

1 Vas  lineas  potenrialiter  incommenfurabilcs  fuperficiemcj?  ra> 
| cionalem  continentes,  quarum  ambo  quadrata  pariter  accepta 
f fint  mediale,  inuenire. 

campanvs.  Si  c hic  prorfus  eadem  difpofitio  qus  prius  in  pnemilTa.  sint  autem 

duz 
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dus  lines  ab &cd,  quales  proponit  is,eruntq»  fimili  argti/ 
mentationeprsmiffsduslines  aeS£eb,qua*es  hxc  is  pro 
ponit  Cum  fit  enim  ab  linea  medialis, erit  eius  quadratum 
mediale  per  1 9>&C  ideo  quadrata  duarum  linearum  a e 6£  e b, 
funt  mediale  per  penultimam  primi . Et  quia  abincdcon/ 
tinecfuperfidem  rationalem , fequitur  etiam  utabincf.SC 
ideo  in  g e libi  squalem,  contineat  fuperficiem  rationalem, 
itaque  8£  a e in  e b.  Patet  ergo  quod  qusritur.  V nde  dus 
lines  quas  hsc«  docet  inuenire,componut  lineam  poten/ 
tem  in  ratio  nale  8C  mediale,  8£  minori  earum  abfcifa  de  ma/ 
iori,qus  reliqua  eft,dicitur  linea  qus  iuncfta  cum  rationali 
comp onit  totum  mediale. 

Eucli.ex  zamb.  Problema  ii  Propofitio  14. 

J4-  Binas  fe&as  lineas  potentia  incoramenfurabiles  efficientes  compofi/ 
tum  ex  tjs  qus  ab  ipfis  funt  quadrata  medium,  quod  ueto  fub  ipfis  ratio/ 
nale, comperire. 

Theon  ex  zambcrto.  Exponantur  bine  melice  potentia  tantum  commenfuu / 
biles  x M t, rationale  comprehendentes  quod  fub  ipfis.ut  x e, ipfa  C t maius  pofiit  eo  quod  * 

« flbi  incomuenfurabili.  Defcribaturifc  fuper  ipfa  x t,femicirculus  « / 0,  feceturip  (per  i • 
primi)  C /,  bifariam  in  t,  comparetur 'tf  (peris  fexti)  ad  ipfam  « e,  ei  quod  ex  t « ce  quum 
parallelo grammu  forma  deficiens x quadrata , fitcp  quod  fub  tncommenfurabilis 


igitur  cfta[ipflifi  longitudine.  Excitetur^  (perii  primi)  ab  (.  ipfi  a e ad  angulos  reBos 
t SyConneGantarip  ipfe  x Quoniam  igitur  incommenfurabihs  efl  a iipfl{  {,  in/ 
tommenfurabilceft  igitur  cr  quod  fub  e*  er  « {,  ei  quod  fub  x e er  e {.Aequale  autem 
tfl  id  quod  fubfraCr  x{,  ei  quod  exx/,  quod  autem  fubaC,6i,ci  quod  ex  / (,  incom/  , 
menfurabile  igitur  efl  CT  id  quod  exx/,eiquodex/(.  Et  quoniam  medium  efl  quod  fit 
ex  x (,  medium  igitur  efl  er  compofltum  ex  eis  quce  ex  « •*,  /C.  Ei  quoniam  dupla  efl  Iit 
ipflus  / {,  duplum  igitur  efl  quod  fub  x e,  C r>  eius  quodfubae,{S.  Rationale  autem  efl 
quod  fub  x e,  e r.fupponitur  enim:  rationale  igitur  cr  quod  fub  x(,{S.  Ei  autem  quod 
fub  x 6,  i S,  equum  efl  (per  lemma  si  decimi)  qnod  fub  x/,/C.  Quate  er  quod  fub  x /, 

Se,  rationale  cjl.  inuente  funt  igitur  bstuc  reQtc  linee  potentia  incommenfurabiles  xS, 

/ {.efficientes  compofltum  cx  cis  que  ab  ipfis  funt  quadratis  medium,  quod  utro  fub  ipfis 
rationale.  Quod  facere  oportuit.  t 

Eucli.  ex  camp.  Propofitio  19 

Vas  lineas  potentiatiter  incommenfurabiles  fuperficiemqj  zumb.i 
medialem  continentes,  quarum  quadrata  ambo  pariter  ac/ 
cepta  fint  mediale,  duplo  fuperficiei  unius  in  alteram  incom/ 
menfurabile,  inuenire. 

campanvs.  Huius  quoqsdifpofitio,aduaruprs/  . 

tniflfaru  difpoficione  non  fit  in  quoquam  diuerfa . Sint 
autem  lines  dus  a b er  c d,quales  a proponit , eruntqj 
prsmifla  argumentatione  dus  lines  aeSCeb,  quas  in/ 
quirimus.  Cum  enim  a b fit  linea  medialis.erut  quadra/ 
ta  duarum  linearum  a e er  eb  pariter  accepta  mediale, 
at  cum  a b 8i  c d co  tineam  fuperficiem  medialem, fequi/ 
tur  ut  c b in  efiSCideo  in  e gfibi  squale,contineat  quo (5 
lupcrficicm medialem, omnis  enimfuperficies  mediali 
cSmunicans,  medialis  elTeconuincitur,quemadmodu 
in  u monftratum  efbfuperficies  igitur  a e in  e b medialis 
eft,  cum  ipfa  fit  squalis  fuperficiei  a b in  g e.  Quia  uero 
iinea  a b eft  incomenfurabilis  lines  c d,  erit  etiam  incomenfurabilis  lines  c f , quare  8t 
lines  e g.  Quare  per  prunam  partem  fexti  8£  fecundam  partem  decims  huius, fu perfi/ 
ciesabineg  qus  eft  squalis  fuperficiei  a e in  e b,  erit  incommenfurabihs  quadrato 

lines 


f 
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linea  a b,  itaq?  St  quadratis  duarum  linearum  a e e?*  e b 
pariter  acceptis  .Quod  cum  ita  fit,fequicur  quo  que  ue 
duplum  fuperficiei  a e in  e b iit  incommenfurabile  qua/ 
dratis  p radietis  duarum  linearum  aeereb  pariter  ac/ 
ceptis-  Et  hoe  erat  demonftrandum.  Dua  linea  quas 
hac»?  docet  inuenire,componuntlineampotentem  in 
induo  medialia, Si  minori  earum  abfeifa  de  maiori,quac 
reliqua  eft, dicitur  linea  qua  iuncta  cum  mediali  fecit  to 
tum  mediale. 

Eucli.ex  zamb,  problema  u eropofltio  ts 

K Comperire  binas  redtas  lineas  potentia  ineo/  e f i 

menfurabiles, efficientes  copo  (itum  ex  earum  quadratis  medium.Kquod 
fub  ipfis  medium , 82infuper  incomenfurabile  compofito  ex  earum  qua/ 

dratis.  THEON  ex  zamberto.  Exponantur(pensdecimi)bin*mediit 
potentia  tantum  incSmmfurabiles  * fi.fi  y,medium  comprehendentes,  i ita  fi  ipfa  fi  y maius  * 

vofiit  eo  quod  exfibi  mcommenfurabili.Defcribatur $ fuper  * fi.femicirculus  x/fi.Z?  re/ 
liqua  fiant  quemadmodum  in  fuperioribus.  Et  quoniam  (per  fecundam  partem  is) incom/ 
menfurabilis  efl*}ipfl}fi  longitudine , incommenfurabilis  cfl  (per  u decimi)  cr*/ipfl 
/ fi  potentia.  Et  quoniam  quod  ex*  fi  medium  cfl, medium  igitur  e/1  er  compofltum  ex  qs 
qui  ex  * /,/fi.  Et  quoniam  quod  fub*  l,l  fi,  crquum  eft  ei  quod  ex  utroque  ipfarum  fi  %, 

/ l.tequalis  igitur  eft  fi  i ipft  / {.  Dupla  igitur  eft  fi  y ipftus  l /.quare  e?*  quod fubafiJSy. 
duplum  eft  eius  quod  fub*  fi,}  /.Medium  autem  quod  fub  * fi.fi  r, medium  igitur  er  quod  f 
fub*  fi,}  /,<zquum'tp  eft  ei  quod  fub  * /J  fi.  medium  igitur  eft  (per  correlarium  u decimi 
C7"  per  lemma  primum  decimi)  quodfub*/,/fi.  Et  quoniam  incommenfurabilis  eft  * fi  I 
ipfl  fi  y longitudine.commenfurabilis  autem  eft  fi  y ipft  fi  e.incomenfurabilis  igitur  eft  (per 
u decimi ) er  « fi  ipft  fi  e longitudine.  Quare  er  quod  ex*  fi, ei  quod fub*  fi,  fit,  incom/ 
menfurabile  eft.  sed  ei  quidem  quod  ex*  fi  itqualia  funt  qute  ex  * fi,  /fi,  (per  47  primi,)  1 
ei  autem  quod  fub  * fi,  fi  %,  cequum  eft  id  quod  fub  * fi,!  /,boc  eft  quod fub  * /,/  fi,  incom/ 
menfurabile  igitur  eft  compofltum  ex  ijs  quse  ex  */yf  fi,  ei  quod  fub  * /,/fi.  inuentte  igi/ 
tur  funt  bint  redi  linea;  */,/fi,  potentia  incommenfurabilcs,  effieientes  compofltum  ex 
earum  quadratis  medium ,& quod  fub  ipfls  medium.O'  infuper  compoflto  ex  earum  qua/  f 

dratis  incommenfurabde.Quod  fecijfe  oportuit. 

Eucli.  ex  Camp.  eropofltio  u 

!I  dux  lines  potentialiter  tantum  rationales  communicantes,iti 
longum  diredtumc^  coniungantur,  tota  linea  ex  his  compoGta 
erit  irrationalis.diceturqj  binomium. 
campanvs.  Sint  dua  linea  a b 8i  b cin  continuum  a Re.i»  b Re.4  e 

direftumq;  coiuncla  rationales  in  potentia  tantum  com  ' " “ ' * 

municantes,quasperi7  8£itreperies,dicototamlineam  * c K<‘  Ke'  15 
a c ex  eis  compofitam  effe  irrationalem , er  ipfa  uocatur 

binomium . Eft  enim  per  quartam  fecundi  quadratum  a c aquale  quadratis  duarum 
linearum  ab&bc&duplo  fuperficiei  unius  earum  in  alteram, quadrata  autem  amba 
rum  faciunt  luperficiem  rationalem  ex  hypothefi,  duplum  uero  fuperficiei  unius  ea/ 
rum  in  alteram  fecit  fuperficiem  medialem  ex  decimanona , itaqi  quadrata  ambarum 
pariter  acceptarum  faciunt  fuperficiem  incommenfurabilem  duplo  fuperficiei  unius 
earum  in  alteram,  eritigitur  ex  9 quadratum  a c incomenfurabile  duobus  quadratis 
duarum  linearum  a b 8£  b c pariter  acceptis , quare  irrationale  per  diffinitionem,  cum 
duo  illa  quadrata  faciat  fuperficiem  rationalem,  ideoq?  fuum  latus  tetragonicu  quod 
eft  a c, irrationale  quoqj  per  diffinitio  nem,conftat  ergo  propolitum. 

Eucli.  ex  Zamb.  Theorema  14  propoftdo  tS 

1 6 Si  binx  rationales  potentia  cantum  com  menfurabiles  compoGtxfue/ 
rint,tota  irrationalis  eft,  uoceturq?  ex  binis  nominibus 

THEON  ex  ZambeTK.  compomntv  enim  bina  raaondlts  potentia  tantum  commeufttrabiUt,  * fi.  fit* 
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t>:CB  qu sj « yjiff Rotulis  fi- Quoniam enim  incommenfurabilis  fi*  f,  ipfi g rMgitudinefolMt* enim  tatum 
H commcnfrrabilcsficut  autem  «g  ad  g t,fic(per  lemma  u decimi,)  quodfub  a $,&  r#d  id  quod  ex  g t-tncom 
menfurabile(per  n decimi ) igitur  efl  quodfub  x r,«  gaoti  rx  g r,/f d ei  quod  fub  * g,g  r,commefurabile  quidl 
tfl  quod  bis  fub  x £>s  r-El  autem  quod  ex  g t.commenfurabiliafunt  quit  ex  x g,g  f.Qjfure  er  «oij  &jy/«£»  « g,g 
r^isquxexxg,gr,itcomefurabileefl,Coponedo^(pera.fecudiquodbisfub  „ i9  e a 7 
e " r,UK4  ai  eis  qux  ex  a g,C  y,hoc  ex  quod  efl  a rjncommrfurabile  efl  com  t i - i 

popto  ex  ijs  qux  ex  xg.gr  rationale  autem  eft  eompofitum  ex  ijs  qux  ex  e g.g  f r Re.  Re.  6+* 
r.irrotionale  igitur  efl  (per  diffinitionem  decimi,)  quod  cx  at.  Quare  ey  « t irrationalis  efljtocatur  aute  ex  binis 
nominibus.  Vocauitfar.e  ipfam  ex  binis  nominibus, eo  qu  ia  ipfa  ex  binis  rationalibus  confiat.proprium  nomen  ag 
peUans,rationale  quatenus  rationale. Quod  fccifie  oportuit. 

Eucli.cx  Camp.  propofitio  Ji 

jj  Idus  lines  mediales  potentia  cantu  communicantes  fuperficiem 

rationalem  continetes,dire>fleconiunjacur,tota  linea  ex  his 
IllSIicompofita  erit  irrationalis, diceturq?  bimediale  primum. 
campanvs  sintduslinesab&bc,incontinuum  direfeumque  coniumfhe  qua/ 
les  prop  onuntur,quas  per  laoCtt  reperies,dico  totam  lineam  a c e(Te  irrationalem,  8£ 
ipfauocaturbimedialeprimum.EftenimldupIum  fuperficieiab  inbc  rationale  per 
hypothefin.duoqj  quadrata  duarulinearft  a b&bcpariter  accepta  faciunt  mediale, 
cum  utruqj  quadratum  fit  mediale  per  hypothefin>&  unum  eoru  comunicans  alri,du 
pium  igitur  fuperficiei  unius  earum  in  alteram  eft  incommumcans  duobus  quadra/ 
cis  pariter  acceptis,totu  ergo  aggregatu  ex  duplo  fuperficiei  8i  duobus  quadratis(8£ 
tpfum  eft  quadratu  totius  a c per  aTecundOcftincommenfu' 

rabileduplofuperficiciuniusearuinalteramper9huius.Cu  a Re.  Re-  sa  Re.  Re,  ne 
itaque  duplum  fuperficiei  fit  ratio nale.erit  quadratum  a c ir 
rationale, ideoqi  8£  linea  a c,quod  eft  propofitum. 
t o e .V:  aliter,  sit  linea  de.rationalis  in  longitudine,  cuiadiu 
gatur  fuperficies  d f, squalis  duobus  quadratis  d uarfi  linea' 
rum  abSCb  c,eritqi  fuperficies  hsc  d f medialis.cu-utrunque 
quadratum  fit  mediale  per  hypothefin,6£  unu  eoru  comrau/ 
uicans  alij  quare  peri»  linea  d g,cft  rationalis  in  potentia  tan 
Cummoncomunicas  in  longitudine  lines  de.  Rurfusad  li' 
ream  f g.qus  eft  squalis  d e.adiungatur  fuperficies  f b squa 
lis  duplo  fuperficiei  ab  in  bc,eritqj  fh  rationalis  per  hvpo- 
thefin,quare  per  i s linea  g h erit  rationalis  in  logitudineidus 
Itaquelinesd  g&gh  fiunt  potentialiter  rationales>S£in  ea  ta 
cum  communicantes, ergo  per  s»  tota  ex  eis  compofita  qus 
eftd  h.eft  binomiu  & irrationalis, quare  per  16  a deftructione 
confequentisfuperficieseheftirrationalis-Atquiaper+fecu 
di  latus  eius  tetragonicu  eft  lineaacjpfa  erit  irrationalis  per 
diffini  tionem,quod  oportuit  demonftrare. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  it  Propofitio  57 

37  Si  bina:  medis  potentia  tantum  commenfurabiles  compofits  fuerint 
rationale  comprehendentes, tota  irrationalis  efl.uocatur  aute  ex  binis  pri/ 
ma  medqs. 

T H E O N ex  Z ab.  Componantur  enim  bina  medix  potentia  tantum  commenfurabiles  * e, Pr, rationale  eo 
prehendentes. Dieo  quod  a t irrotionoLs  cfl. Quoniam  enim  incommenfurabilis  ejl  a g.ip/1  g rjongitudme ,ff  qux 
ex  a g,g  rjgiturfunt  incommenfurabilia  ut  quod  bisjub  * C.g  >.Compo«cn  a Re_  Rc-  l7  g Rf.  Rf-  „ r 
do  igitur  qux  ex  a g,g  rJtta  cum  eo  quod  bis  fub  a M tjioc  ejl  illud  quod  ‘ - - — ... 

ex  a r.incommenfurobileeft  ei  quodfub  a g,g  t. Supponuntur  autem  ipfx  a g,g  t,mtionole  comprehendentes  irra/ 
torule  igitur  ep.  ii  quod  ex  x r,irrxt:calis  igitur  efl  x y.uoeatur  Jane  ex  kmts  medijs  prima*  uocauitaute  eam  ex  GrxeuSROK 
_ fcmis  medijs  pr imam,quonum  rat.cnxle  comprehendit, cr  coiutri*  rationale.  habet 

Eucl.exCamp.  Propofitio  f» 

Iduslines  mediales  potentialiter  tantum  communicantes  fu 
perficiemqj medialem  continentes dire&e  coniungantur, tota 

A bnea 
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linea  erit  irrationalis  diceturq?  bimediale  fecundum. 

ca  mpanvs  sinoduslinesab8£bcincontinuudire<ftuq!coniunctsut  proponi 
tur.quas  per  ifi  contingit  reperiri,dico  tota  acexeiscopofi 

tam  efle  lrrationaie.SCipfa  uocatur  bimediale  fecundu-  Efto  «*  rc.  Re.  n»  b Re.  Re.  7»  « 

enim  linea  d e rationalis  in  longi tudine,cui  adiugatur  fuper  ■ ■ - ■-» 

fides  d f squalis  duobus  quadratis  duarum  linearu  a b S£  b y 
c pariter  acceptis.  Ec  quia  ex  hypothefi  duo  illa  quadrata  — ■■■■ 
funt  ccmmunicantia,3£utruque  mediale  erit  fuperficies  df 
medialis. quare  per  i»  linead  gquseft  eius  latus  fecundum, 
eft  ratioalis  in  po  tetia  tatfi^C  lines  d e incomefurabilis  in  lo 
gitudine-Rurfus  adiugatur  ad  linea  g f qus  eft  squalis  lines  g 

d e,fu perficies  f h squalis  duplo  fuperficiei  a b in  b c.eritqi  v ' 

tia  fuperficies  f h medialis>eratenim  per  hypothefin  fuperfi 

ciesabinbcmediaIis,ergoduplu  eis  cui  eft  aqualis  fh  erit 

mediale,  per»«  igitur  eft  lineagh, rationalis  in  potetiatantu 

& incommenfurabilis  in  longitudine  lines  gf.  Q.uia  uero  a r-  , 

b SC  bcfuntpotentialiter  tantum  communicantes, erit  per  g c 

primam  fextiSC  per  fecundam  partem  1°  huius  fuperficies  u 

nius  in  alteram,  incommenfurabilis  quadrato  utriufcp.  At 

quia  quadrata  earum  communicant  per  hypothefin,erit  dida  fuperfides, quare  Si  du 
pium  eius,incommunicans duobus  quadratis  earu  pariter  acreptis,dusergofuperfl 
cies  d f er  f h funtincomunicantes=per  primam  itaque  fexri  8t  fecudam  parte  10  huius 
erit  linea  dg  incommenfurabilis  lines  gh.qus  cum  fint  rationales  in  po  tetia, erit  per 

tota  linea  d h binomiu  & irrationalis. Et  quia  latus  eius  tetragonicum  per  4-fecun 
di  eft  linea  c.fequitur  per  diffinitionem  quod  linea  ac  fit  irratio nalis,quod  propofitii 
erat  oftcndere. 

jg  E ucli, ex  Zamb.  Tbeorema  16  propofhio  j s 

Sibina  media  potentia  tantum  commcnfurabiles  compofita  fuerint 
medium  comprchendentes.tota  irrationalis  eft,uocatur  autem  ex  binis  fe 
eunda  medijs. 

TH  E ONex  Zamb.  Componantur  enim  bince  mediet  potentia  tantum  commcnfuraliles*  e,f  y,  medium 
tompnbindenus.  Dico  quod  irrationalis  cfl « y.kxponatur  rationalis  / t.eiautcm  quod  ix  0 y,(p<r  44  primi.) 
equum  ad  tpfam  / « comparetur  f ^latitudinem  efficiens  / «.ei  quoniam  quod  ex  * r, equum  eft  cr  tisqute  ex 

• C.fiy,cr  eiquoibisfub  *C^  y. quod  autem  ex  a y, equum  eftipfiJ  {.igitur  CT  J i,  a quum  eft  creis  queetx 

* fi.fi  r, cr  eis  quod  bis  fub  * f.f  >.Comparctunper  eandim)iam  eis  qua  tx*  fi.fi  r>ad  ipfam  t 1, equum  ipfum  * 

l,r‘liquum  igiiuetj  a quum  eft  ei  quod  bis  jub  * A.C  y.Et  quoniam  media  eft  utraque  tpfarum  * C,C  yjncdiaigitut 
funter  caqueex*C,Cy,medium  autem  fupponttur  quod  bis  fub  *C,fi  r,  « Rf-  * fi  Rr-  6 * 
cis  autem  qua  cx  a fi,C  y, a quum  eft « l,ti  uero  quod  bis  fub  * fi,fi  r,  aquum  eft  • 1 

{ t,medtum  igitur  eft  utrunqucipforumstjiiC’' ad  rationalem  Jt,  comparor  j # g 

ta  fum.Rat  cnalis  igitur  ej 1 utraque  tpfarum  J»  1 n.tfipft /tJemgitudine.mcS/  _____________ 

menfurabilis.Et  auoniam  incommenfurabilis  eft  a Cjpfi I ! y,  longitudine.  Eftq 
/Icat  * e ad  6 y, fe  quod  ex*  e ad  id  quod  fub*  C,fi  y,  mcommenfurabtle  gilur 
eft  et  quod  ex  * fi,id  qucdfub  * C,Cy, at  ci  quidem  quod  ex*  e comnunfuiabde 
eft  compofitum  ex  ijs  que  ex*  C,fi  y ,funt  quadrata, ei  uero  quod  fub  * f ,Cry,c5' 
menfurabile  eft  id  quod  bis  fub  * A,?  y. tncomenfur ab  le igitur  eft  compof.t  ii  rx 
ijscufex*  C,fi  7. ei  quod  bis  fub  *C,fi  y,S ed  eis  quidem  que  ex  * C,C  y.  equu 

eft  1 l,ei  autem  quod  bis  fub  * fi,C  y,  te  quum  eft  { I . mcommenfurabile  igitur  

t l.ipfi » i-Quarr  Cr  Ss.ipfi  1 t,efl  incommenfurabilis  longitudine,  cftenfum  » ut 

eft  autem  quod  rationales. \pf ce  igttur  J 1,1 1, rationales  funt  potentia  tantii  com  > 

mmfurabiles. Quare  t > irrationalis  eft, rationalis  autem  d \.Quod  auti  m fub  irrationali  ff  rationali  comprthena 
fum  reSangulu,irrationalceft(perudecimi.)lgitur  area  d l.trrat.or.als  eft jpfamij;  potens  irrationalis  cf, ipfum 
autem  d l ipfa  * y, pote  fi,  irrationalis  igitur  eft  * yjiccaturtp  ex  binis  medijs  fecunda.  Vccauit  autem  camex  binit 
medijs  fecundam,qucntcm  medium  ecmprcbcndtt  quod fub  ip fis,  ff  non  ratienale.m  fecundo  uero  eft  loco  medii 
rationale. quod  autem  fub  rationali  V irrationali  comprtltrfum  reSargulrm  ftt  irrationale.patet.ft  enim  cfiret 
ticna!e,ccmparatum.(f  eft  ad  ratior,  ahm, erit  aliud  latus  radonale,fi  ff irrationale,  quod  eftabfurdi.  Q«cd  igilur 
fub  rationali  f irrationale  eft.Qt ted  oftcndere  oportuit. 
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Eucli.exCamp.  propofltio  w 

HVm  coniundte  fuerint  dua:  lines  potentialiter  incomraenfurabi 
lesfuperfidemqjmedialem  continentes,  quaruambo  quadrata 
pariter  accepta  Gnt  rationale,  tota  linea  erit  irrationalis.diceturcp 
linea  maior. 

campanvs  sint  dus  lines  a b 3C  b c fibi  in  continuumcp  coniuncfts  fient  proponi 
tur.qnas  contingit  ex  57  reperire.Dico  ac  ex  eiscompofitam  efle lineam  irrationalem, 
6C  ipfa  uocatur  linea  maior.  Cum  enim  ambo  quadrata  pari/ 
ter  accepta  fint  rationale,  fuperficies  uero  alterius  in  alteram  a b t 

( quare  SC  cius  duplum) medialis  per  hy  pc  thefin.erit  to;  u ex  — — « 

duobus  quadratis  pariter  acceptis  incomunicans  duplo  fu/  . . _ 

perficiei  unius  in  alteram,itaque  totum  aggregatum  ex  duo  0 

bus  quadratis  8tduplofuperficici  (Kipfum  eft  squale  qua- 

drato  a c ( per  i fecundi: erit  per  9 huius  incomefurabi'e  duo 

bus  quadratis  a b S£  b c pariter  accep  tis-Per  diffinitione  ergo 

cft  quadratum  lines  ac  irrationale,  8C  linea  ac  irrationalis, 

quod  eft  p ropofitum.  -? 

idem  aliter.  sicut  prsmiflis  ad  lineam  d e qus  fit  rationa  ' S 

lisinlongitudine,adiungaturfuperficiesd  f,qus  (it  squalis 
duobus  quadratis  duarum  linearum  ab  Stbc  pariter  acee 
ptis,eritq?  rationalis  perhypothefin,quare  peni  latus  eius 
fecundum  quod  eft  d g,erit  etiam  rationale  in  longitudine  6£ 
commnnicans  lines  d e-  Rurfus  ad  linea  fgadiungatur  fuper  e 1 ' j 

ficies  f h squalisduplo  fuperficiei  a b in  b c.eritq?  medialisper 
hypothefin. quare  per  1°  linea  g h qus  eft  cius  latus  fecundum  eft  rationalis  in  poten/ 
tia  tantumtper !°  igitur  eft  linea  d h binomiu  8£irrationalis,ideoq!  per  16  a deftrucftio/ 
ne  confequentis  fuperficies  eh  eft irrationalis,quare latus  eius  tetragonicu  quod  per 
4-  fecundi  eft  a c.eft  irrationale  per  diffinitionem. quod  uolumus  offendere- 
Eitclt, ex  Zamb.  Theorema  17  Propofltio  59 

J9  Si bins  retflai linea: potentia  incommenfurabilescompofita:  fuerint  eo 
ficientcscompofitum  ex  quadratis  quarabipfis  rationale, quod  autem  fub 
ipGs  medium,  tota  redta  linea  irrationalis  eft.uocatur  autem  maior. 

T H E O N ex  zamb.  Copoitantur  enim  bina  reda  linea  petntia  mcommlfurabiles  x (,e  y*fficien*et  ea  qua 
propoflta  funt.Dico  quod  x irrationalis  eft. Quoniam  enim  (per  bypotbeptt  quod  fub  a ?,C  t, medium  ef.Qr  quod 
bis  igitur  fub  x C,  C 7.  medium  cft.Compofiium  ucro  cxijs  que  ex  x f,C  t. rationale  eft.mcommenfur.ihle  igitur  ejl 
quod  bis  fub  a &£  y.compoftto  ex  ijs  que  ex  x (.ty-Quare  ff  qua  ex  » e,e  y.una  cum  eo  quod  nsfubxf £ 7, quod 
cft  id  quod  cx  x incommcnfurabtlc  eft  compoftto  ex  ijsquaexx  (,-fi  7.  * g 7 

Rationale  aut?  eft  compofitum  ex  ijsque  ex  xC,et.irrattonal.  igturefl  ■ — ■ - - • — ■ 

quod  ex  x r.Quare  CT*  y irrationalis  eft. Vocatur  autem  maior.Vocautt  autem  tpfam  mai.r.  m.utm  quut  que  eX 
exxC,  S 7, rationalia  maiora  funt  eo  quod  bis  fub  a y.medio.tum  quodeonucniatab  ipforum  rationalium  pro/ 
prietate  imponere  nomen.  Quod  autem  que  cx  x £,£  r.maiora  fnt  to  quod  bis  fub  x of  radendum  eft. 

Manifeftum  quidem  cft  quod  in  t quales  funt  ipf t * 0,e*,si  enim  aquales  eftent.aqu.da  quoque  cftentfpcr  7 fer 
cundijlO"  qua  cxxS.Cy.ci  quod  bis  fub  x£,?y,el>ct  quoque  id  quod  fub  «g,e  « / C 7 

t.rationale.  Quod  nonfupponitur,inaquales  igitur  funt  ipfa  x g,f  1. Supponas  1 ' 

tur  maior  x ( fonatur '<y  ipf  e t, aqualis  e /.Qua  igitur  ex  * t.C  /, aqualia  funt  ei  quod  bis  fub  x (5,  (,  /,  sfci  quod 
bis  fub  x C,?  / d?,ei  quod  ex  x /, aqualis  autem  eft  / C.ipfi  Cy-Qua  igitur  cx  * £,?  7.1  qua  funi  ei  qued  bis  fub  x (, 
ei  quod  ex  x /.Quare  qua  ex  x 2,3  yjnaiora  funt  co  quod  bis  fibxS.Sy.eo  quod  ex  / x.quod  erat  demon/ 
ftrandum.  Euclt.excamp.  Propofitio  14. 

|P||ljlpai|  Vm coniundls  fuerint  dus linea  potentialiter  incommenfura 
f ^Spbiles  fuperficiemqi  rarionalem  continentcs.quarum  ambo  qua 
Ife^Wftdrara  pariter  accepta  fint  mediale.tota  linea  erit  irrationalis,  dice 
turc|>  potens  in  rationale  8 C mediale. 
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ca  mp  A nvs  SintutinprsmifiisduslinesabKbcincontinuudiredhimqsconiS 
«fis  quales  proponitur,#  ipfs  funt  ex  »s  fumends.  Dico  quod  tota  linea  a c ex  eis  com 
pofitaeritirfarionaliSjKilIauocacur  linea  potens  inrationale  8£  4 b c 

rnediale-Cum  fit  enim  fuperficies  a b in  b c rationalis  per  hypothe  , . 

fin.ideoque5£duplueius>acambo  quadrata  pariter  accepta  fint 
mediale.feqnitur  per  fecundi  81  5 huius  quemadmodum  in  prs 
miflis.quod  quadratum  totius  a c fit  incommunicas  duplo  fuper 
ficiei  a b in  b c,per  diffinitione  igitur  ipfum  eft  irratio nale,S£  linea 
acirrationalis,quod  eftpropofitum. 

idem  aliter.  Situtinprsmiflis  linea  de  rationalis  in  Iongitu 
dine, fuperficies^  d f fibi  ad iu neta  squalis  duobus  quadratis  pa/ 
riter  acceptis  duarum  linearum  a b S£b  c,eritcp  medialis  per  hypo 
thcGn,per;o  igitur  ent  linea  dg  rationalis  in  potentia  tantu  non 
comunicans  in  longitudine  lines  d e Sitcp  fuperficies  f h adiuncta 
ad  linea  g f, squalis  duplo  fuperficieia  b in  b c.eritque  rationalis 
per  hypothefin,#  ideo  per  16  latus  eius  fecundum,quod  eftgb,ra 
tionaie  in  longitudine.quare  per  i»  linea  d h eft  binomiu  8C  irratio/ 
nalis,/#  fuperficies  e h per  a deftructione  cofequentis  eftirrationalis.Cum  itaque  Ii/ 
neaa  efie  eius  latus|tetragonicum  per  4-  fecudi,fequitur  ut  acfitirrationalis  per  diffini 
tione  conftatergo  propofitu.  Eucli.cx  Zmb.  Theorema  is  eropofitio  4» 

40  Si  biax  redte  \iacx  potentia  incommenfurabiles  compofits  fuerint  effi 

cientes  compofitum  quidem  ex  earum  quadraris  medium, quod  uero  (ub 
ipfis  rationale, tota  reda  linea  irrationalis  eft,uocatur  autem  rationale  me 
diumq?  potens. 

THEOMcx  Zdb.  componantur  enim  btna  reSt  linet  potentia  incommenfurabiles  « fijh  ry efficientes  prtt 
teicr.tia.  Dico  quod  irrationalis  eft  xy.  Quoniam  enim  compofitumex  ijs  qut  ex  x fi,fi  y,mediu  eft, quod  uero  bis 
fub  x C,e  t.rationale.incommcnfurabde  igitur  c/1  compofitum  ex  ijs  qut  ex  x e, e t.ei  quod  bis  fub  a e,e[y. Quare  i 
componendo(per  16  decimi  ff +jcamdi,)quod  ex  a y,incommen  * fi  y 

furubile  eft  ei  quodbis  fub  xS.^y.Ratiouale  autem  eft  quod  fub  u 1 1 1 * 

$,t  y,  irrationale  igitur  eft  quod  ex  * f. irrationalis  igitur  ift  x y. Vocatur  autem  rationale  \ /nedium % potens.  R4 
tionaie  autem  dT  medium  potente  eam  appellauit,eo  quiabinas  poteft  areas  unaquidem  rationalem  alteram  uero 
mediam jtc  propter  rationalis  prtexiflentiam,primam  rationalem  appellauit.quod  erat  oftendendum. 

Eucl.ex  Camp.  Propofitio  s$ 

■ Vm  coniuncte  fuerint  dua  lines  potentialiter  incommenfura/ 
biles  fuperficiemqj  medialem  continentes,  quarum  ambo  qua 
drara  pariter  accepta  fint  mediale  duplo  fuperficiei  unius  in  alte 
ram  incommcnfurabile,tota  linea  erit  irrationalis, diceturqj  potens  in  duo 


medialia. 

campanvs  Sint  quoque  dus  lines  hic  a b & b c in  continuu  direftuqj  coiuncts 
m proponitur.qus ex ip fumends funt.Dico quod  linea  ac  a b c 

ex  eis  compofita  cftirratioalis  acipfa  dicitur,  potens  in  duo  1 

medialia- Adiugatur  enim  ad  lineam  d e qus  fit  rationalis  in  i 

longitudine,  fuperficiesd  f squalis  duobus  quadratis  duaru 
linearum  a b 8£  b c pariter  acceptis;ericqi  medialis  per  hypo/  k 

thefin, quare  per  s»  linea  d g erit  rationalis  in  potentia  tantu, 

&incommenfurabilisd  elines  rationali  in  longitudine- Rur- 
fas  ad  lineam  g f qus  eft  squalis  d e>adiungatur  fuperficies  f 

hqus  fitsqualisduplo  fuperficiei  unius  in  alteram.eritetia  — 

cxhypothefi  medialis,quare  per«  linea  gh,eric  rationalis  2 > 

ih  potentia  tantum. At  quia  per  hypothefin  ambo  quadrata 
pariter  accepta  funtiucomefurabileduplo  fuperficiei  unius 
in  alteram,  fcquitur  utd  ffit  ineomenfurabilis f h,quare per 
primam  fexri  X 1 partem  1«  huiusJinea  d g eft  incommefura/ 
bilis  g b,per  j»  igitur  eft  linea  d h,  binomium  & irrationalis,  t ^ 

iiacj> 
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itaquefnpcrficieseeltirrationalis>&eius  latus  tctragorllcum quod  eft  ac,  ut  in  pra/ 
miffis,quare  confiat  propofitum.Si  autem  duplu  fuperfideiabinb  cnonefieiincom 
tnenfurabiie  ambobus  quadratis  pariter  acceptiSjelfet rationalis  iri  potentia  tantum 
incomenfurabilis  in  longitudine  linea:  d e,per  1 9 igitur  elTet  fuperftaesx  h medialis,e/ 
iufque latus  tecragonicum  quod eftacjinca medialis. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  fropofitio  41 

Si  bin*  redis  lines  potentia  incommenfurabiles  compofit*  fuerint, ef 
fidentes  compofitum  cx  earum  quadratis  mediu.quod  uero  fub  ipfis  me/ 
dium.&infuperincommefurabilecompofitoex  earum  quadratis  tota  te 
fta  linea  irrationalis  eft,  uocatur  autem  bina  potes  media. 

■ T H £ o N ex  2 unb.  Componantur  enim  bina  reda  linea  potetia  mcomefurabiles  « £,?  sufficientes  copo 
fi&exijs  qua  ex  xGJ,  -r,mediu,quod'q;  fib  ipfis  x e,ts,mcdin,iirinfupermcomenfurabilcc5pofuo  cxijs  qua  cx 
ei-fi^S  s, quadratis, Dico  quod  a » irrationalis  efl.  Exponatur  ratioulis  a fi  r - 

S}t3parttur$(pcra.a.primvidip[amJijpflsquidmquaex  «e,  ' 
e ^aquum  <fi,ci  ucro  quod  bis  fub  « e, i ?,aquum  « e ,to tum  igitur  / 

I aquum  ejl  ei  quod  cx  « r quadrato.  Et  quoniam  compofitum  ex  ijs 
qua  ex  a fi.fi  r>  medium  ejlyac  efi  aquale  :pfi  J { , medium  igitur  cfi  & 

/ i,CX  ad  ipfam  </  i rationalem  comparatur, rationalis  igitur  ejl 
0 ipfl/i, longitudine  incomenfurabilis.Ac  (per  at-  decimi  (r  roratio 
iulis  ejl  er  ipfi » l,incommenfurabilis,boc  efi  ip/1  f , longitudme.Et 
quoniam  incommenfurabiliajunt  qua  ex  a f,f  y^eiquod  bis  fub  x e, 
ejtjncommenfurabilc  efl/l  ip/1  ■ t, quare  erV » ipj?  * (,(per  i fcxti 
er  n decimi,) incomenfurabilis  ejl  fitntfy  rationales, ipfa  igitur  <t  *,» 
t, rationales  funt.potentia  latum i commenfurabilcs. irrationalis  igitur 
ejl  Jn,(per  j 6 decimi,)  appellata  ex  binis  nominibus.Rationalis  aw 
tem  / 1, irrationale  igitur  ejl  J1 t,&  illud  potens  irrationalis  cjlqiotejl 
autem  ipfum  f e. ipfa  x r.vrrationalis  igitur  ejl  a r.uoceturip  bina  potes  media-.Appellat  uero  ipfam  bina  potentem 
mcdia,co  quia  ipfa  potefi-dtwvtedias  areas  aliam  compoftam  ex  ijs  qu<t  ex  a /5,?  r,tyalid  qu<z  bis  fub  ipfis  «e» 
fi  T,quod  erat  ojlendendum. 

cam  pan  vs  _ Vt  autem  facilior  fiat  dodtriria  fequentium,pr£moriftra 
da  arbitramur  hocloco  duo  quorum  primum  eft. 
t Si  aliqua  linea  per  duo  inaequalia  diuidatur, quadratum  ambaru  fedtio 
num  pariter  accepta  tanto  amplius  funtduplo  fuperficiei  unius  earum  in 
alteram.quatu  eft  quadratum  eius  line*  qua  maior  excedit  minorem. 

, Sit  enim  lineaabddiuifa  per  duo  inaequalia  in  puncto  c,fitcp  maior  porcioc  b.  de. 

qua  fumatur  c d aqualis  a c.Dico  quod  quadrataduaru  finearu  ^ 

a c8icbfunt  amplius  duplo  fuperficiei  uniusin  altera.in  qua'  X 

d rato  lincte  d b.nam  quod  fit  ex  a c in  c b bis,cu  quadratis  duaru  / 

finearuacSCcb,eft:equaleeiquodfitexacincbquatcr,cuqua/  / 

drato  db.eo  quod  utraque  hxc  aequalia  funt  quadrato  lineae  a / 

b.primu  quidem  per  quarca  fecQdi-fecund  u uero  per  s eiufde.De  /_ 

p tis  itaqs  u trinqi  aequalibus.uidelicet  eo  quod  fit  cx  a c in  c b bis  X 

erunt reftdua qusfuntde primo  quidem  quadrataduaru  linea  IX  

ruac&cb.defecudouero  quod  fit  ex  ac  in  cb  bis  cu  quadrato  aci  b 

d b, aqualia, quare  coftat  propofitu-Ex  hoccrgo  manifeftum  cfi 

quod  fi  aliqua  linea  per  duo  inaequalia  diuidacur,quadrata  ambaru  partium  pariter 

accepta  plus  funtduplo  fuperficiei  uniusearu  in  altera-Et  hoc  eftpropter  quod  iftud 

prsmifimus- 

% Si  aliqua  Iineaper  duo  insqualia.iteque  alia  duo  ingqualia  diuidatur, 
quadrata  magis  insqualium  pariter  accepta  tanto  funt  amplius  quadra 
tis  minus  inaequalium  pariter  acceptis,quatum  eft  duplum  quadrati  illius 
line*  qu*  in  utrafq?  eft  fedliones.K  quadruplum  eius  quod  fit  ex  eadem 
linea  in  eam  qu*  eft  inter  punctum  lectionis  minus  insqualiumfiC  pun 
■ - - , A 3 erum 
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ftutn  quod  dinidit  totam  lineam  peratqualia. 

Sitlineaabdiuifaperduo  insqualia  in  puifto  extern  qi  per  alia  minus  insqualia 
in  pueto  d,rurfus  per  squalia in  e-Dieo  quo  quadrata  duaru  partiu  magis  insqualiu 
qus  funt  a c 8t  c b,racu  funt  amplius  duobus  quadratis  duaru  linearu  minus  insqua 
liu  qus  funt  ad  Si  d b,quantti  eftduplu  quadrati  lines  c d St  quadruplu  eius  quod  fit 
ex  cd  inde  Sunt  enim  per  9 fecundi  quadrata  duaru  linearu  a c St  c b,  pariter  accepta 
dupla  quadratis  duaru  linearu  b e & e c pariter  acceptis.  At  per  eande  9 fecudi  quadra 
ta  duaru  linearu  a d Std  b pariter  accepta,dupla  fune  quadratis  duaru  linearu  b e & c 
d pariter  acceptis-ltaque  quadrata  duaru  linearu  a c8t  cb  pariter  ateepta  excedunt 
quadracaduarulinearuad8idbpariteracccpta,ineo  quo  a e d e b 


duplum  quadrati  lines  c,exceditduplu  quadrati  lines  de,  1 

hoc  aucem.per*  fecudi  eftduplu  quadrati  lines  cd,St  quadruplum  eius  quod  fitex  c 
d in  d c.quare  conflat  propofitum.Ex  hoc  manifeftu  eft  quod  quato  fuerint  feetiones 
alicui9  lines  magis  insquales,tato  erut  earu  quadrata  pariter  accepta,maiora-St  hoc 
^propter  quod  lftudprsmi  fimus.  Eucl.exctmp.  Propo/Itio  >s 

SqjN  alias  duas  lineas  fub  earum  termino  ex  quibus  coniu<ftum& 
Inominatum  eft  binomium.diuidiimpoflibileeft. 

K campanvs  Sitabbi»omiu,eritqj  exs»  copofita  ex  duabus  lineis  in 
Spotetia  cantu  rationalibus  comunicantibus.qusfintac  Si  cb.  Dico  quod 
impoffibile  eft  eam  diuidi  in  alias  duas  lineas  fub  hac  diffinitione  uidelicetquod  ipil 
iincpotencia  tantum  rationales  communicares. Sienim  poteftf.diuidatur  ina  dSt  d 
b,qusfincpotentiaraticnales  tantu  cotnunicantes.  Efto  a d c b 

queqj  lineae  f rationalis  in  longitudine, cui  adiugatur  fu/  *“ 

perficies  e gqus  fit  squalis  quadratis  duarum  linearum  L 

ac-S  c bpariter acceptis,  3£  fuperficies  f h qus  fit  squa  j ” 1 

lis  quadrato  lines  ab  - Eritq;  fuperficies  c g,  rationalis, 

co  quod  utrumcp  quadratorum  linearu  a c St  c b pariter 

acceptorum  eft  ratioale  per  hypothefin  St  fuperficies  gh  ■ g 

medialis  per  1 , quo  nia  ipfa  eft  squalis  duplo  fuperficieia 

c in  c b per  + fecundi.  Sit  igitur  rurfus  fuperficies  f k squa  K ^ m 

lis  quadratis  duaru  linearu  a d Sid  b pariter  acceptisqus  ~~ 

cu  fint  diuerfs  a duabus  lineis  a c St  c b ierit  per  fecudum 
prsdemoftratorum  antecedentiu  fuperficiesf  k diuerfa  a 

luperficie  e g,ear um  ergo  differetia  fit  k g,eritcp  per  4-  fecu  , 

dicxceffusfuperficieifh,fuperfK  qui  fit  kl, squalis  du/c  . ..  ......  * 

pio  eius  quod  fit  ex  ad  in  db,9ipropterhoceritetia  fu/ 

perficies  f k rationalis, St  fuperficies  k 1 medialis-Itacp  'fuperficies  k geu  ipfa  fitdifferen 
tia  duarum  fuperficierum  rationalium  qus  funt  eg  St  fK.erit  rationalis.  No  enim  dif/ 
fert  rationale  a rationali, nifi  in  rationali,Sthocdico,diffinitione&9  huius  hoc  cSfir/ 
mantibus.Eade  quocp  cum  ipfa  fit  differentia  duarum  fuperficierum  medialium  qus 
funtg  h Si  itherit  irrationalis  per  «,quod  eft  impoffibile. 

Quod  aute  prsdictsirratioalcs  folummodo  diuiduntur  in  eas  recfas 
lineas  ex  quibus  componuntur  efficientibus propofitasfpecies.oftende 
mus  iam  huiufmodi  proponentes  lemmatium. 


Exportatur  refla  (mea  x f ,feccUir'q;  tota  in  inx  qualia  m utrunque  flgnoru  y Sjuppcnaturlp  maior  c 7 qtiZm  / 
p.Dico  quod  quit  ex  x j,C  yjnatort  funt  eis  qux  ex  a e.seceturenimcper  1 0 primi)  xSjtifaria  in  s.ff  quonia 

maior  cjl  x y^pu  «'  g,c5is  auferatur  1 7. Reliqua  igitur  x f,  reliqua  y tjnaior  cfl^t  qualis  aut  eft  x ijpfi  t C,  mittor 
igitur  eft qua,  y agitur  y f /ftptajto  xqualiter  diflat  d bifaria  fe6ioe,Et  quomd(per  s feaidt)  quod  fub  « y,y 
fir  tna  cuco  quod  ex  y t.xquumefi  ei  quod  ex,  e quod  fub  x/yfs,una  cum  eo  quod  ex/t,xquum  efieiquod 
ex , (>,  igirar  quod  fub  x 7,7  C,  ueacum  eo  quod  exty.xquutjleiquod  fub  x /,  x i » y et 

J&iru.  cum  co  ouodex  J,,tfioru  quod  ex/,, minus  tjl  eo  quod  ex  ty,CT  reli  ' * 1 

qui,  igitur  quod  fub  x y,y  S,mmus  e/i  eo  quod fub  x V ?-Quarc  ffquod  bis  fub*  7,7  e.miluts  cjl  eo  quod  bis  fub x f» 
•tC.o r reliqua  igitur  cbpofui  ex  ijs  qux  ex  a y,y  f,  maius  tjl  ccmpofito  ex  ijf  qux  fiunt  ex  x J.J  fijfiquidem  utrai £ 
ttquahafuiuei  quod  exxS-qucd  efiendere  oporiuit.  Eucli.exz.eb.  Theorema  »»  Propofuo  91 

Qa*  ex  binis  nominibus,ad  unu  duntaxat  fignu  diuiditur  in  nomina, 

tmeon  rx  Zambrr.  sitexbmis  nominibus * £,diut[*  m nomina  « c,  iguur  ipf*  «7,r  ^rationales  fuut 

potcum 


* 
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potentia  Unum  eomenfurabiles.  Dico  quod  ipfit  x fi.ad  aliud fignum  no  Jiuiditur  in  binas  rationales  potentia  tan / 
tum  eomenfurabiles.  si  enim  poj?ibile,diuidatur  in  /,ut  ipfa  x /y/  fi,  fi nt  rationales  potentia  tantum  cdmenfurabi/ 
les.mamfejtu  iam  quod  x y.ipfi  fi  / non  ejl  eadem,  si  enim  fieri  potejl,  efio, 

erit  iam6  x/,  ipfi  fi  y eadem,  eritfy  ficut  at  ad?  e, fle  fi /ad /a,  critfy  x fi  a / y fi 

in  eadem  qua  y diuifione.diuifa  & m /,quod  pofitum  non  e fi.  ipfit  igitur  x y i .....  > 

ipfi  Sfinoncfl  eadem.  Acper  boc  etiam  & figna  y,/,r,cn  aquidtfiant  x bifia 

ria  feHione.  Quo  itaf  differunt  quet  ex  x y,y  e,ab  eis  que  ex  x/,/ fi, eo  etiam  differt  ff  quod  bis  fubx  /,/  f,ab  eo 
quod  bis  fub  x y,y  e,  eo  quod  tum  quar  ex  x y;y  e,  una  cum  eo  quod  bis  fub  xy,y  f,  tum  qua  ex  x /y/  fi,  una  cum  eo 
quod  bis  fub*/,/ fi,  fiunt  aqualia  ei  quod  ex  x fi . Sed  qua  ex  xy,yl,  ab  eis  qua  ex  x/,/  fi,  rationali  differunt, 
turaque  enim  rationalia  (per  u decimi)  quod  bis  igitur [ub  x/,/  fi,  ab  eo  quod  bitfubxy.yC,  differunt  rationali, 
qua  media  exifiunt-.medium  autem,  medium  non  excedit  rationali  (per  16  decimi.)  ex  binis  igitur  nominibus ytd 
aliud  & aliud  fignum  non  diuiditur,ad  unum  dumtaxat  igitur. Quod  eratoflcndcndum. 

E udi.  ex  Camp.  Propofitio  37 

37  Imediali  primo  fecundum  terminum  fuurn  in  duas  lineas  me/ 

fPsfrli  diales  diuifo,  fub  earum  termino  in  alias  duas  lineas  mediales 
idem  diuidi  eft  impoffibile.  ^ ^ 

campskvs.  Sit  quocp  hic  linea  a b,  bimediale  primu,  * 
diuifainduas  lineas  mediales  potentia  tantum  comunican  ' 
tes  fuperficicmcp  rationalem  continentes, ex  quibus  n a (Te/  b l 

riteam  componi,  qusfmtac&cb.  Dico  quod  impoffibile 
eft  eam  diuidi  in  alias  duas  lineas  fub  earum  diffinitione. 

Quod  fi  poffibile  fuerit, diuidam  eam  in  puncto  d,  affum/  » 

ptacplinearationalie  f,  adiungaturei  eg  squalis  duobus 
quadratis  duarum  linearu  a c 31  c b,  & fuperficies  f h squa/ 

lis  quadrato  ab,SCfuperficiesfk  squalis  quadratis duaru  k » 

linearum  a d cr  d b,  eritep  per  quartam  fecundi  g h squalis 
duplo  fuperficieia  c in  cb,6i  per  eandem  erit  k 1 squalis  du 

pio  fuperficiei  ad  in  db,  propter  hypothefin  quocp  erit  u/  e ‘f 

tracpduaru  fuperficieru  e g8£K.fmedialis,5iutracp  duarum 

linearu  g h & k 1 rationalis.hoc  autem  impoffibi!e,effet  enim  per  primu  fuperficies  K g, 
irrationalis  ex  «.per  fecundam  autem  eadem  effet  rationalis  ex  diffinitione  Si  9.  Quod 
eftinconuenies.  Eucli.cx  zamb-  iheorcma  »1  Propofitio  4» 


4-3 
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Ex  binis  medrjs  prima,  ad  unu  duntaxat  fignum  diuidirur  in  nomina. 

THEON  ex  Zamb.  E flo  ex  binis  prima  medift  xfi  diuifa  in  y,  ut  ipja  xy,y  C,  medix  fini  potentia  tantum 
eomenfurabiles  rationale  coprcbendcntes.  Dico  quod  ipfa  x fi, ad  aliud  fignum 

no  Jifcinditur.Si  enim  pofibilc.diuidatur  in /.Ulx/ff/ fi  fint  petentia  media  * J y f 

tantum  eomenfurabiles  rationale  coprcbendcntes . Quoniam  igitur  quo  differt  ' ' 

qj  bis  fub  x /,/  fi, ab  eo  quod  bis  fub  x y,y  e.diffcrut  quaexxy.yCytb  eis  qua 

ex  x / ,/fi.rationali  autem  differt  quod  bis  fub  x /,/  fi, ab  co  quod  bis  fub  x y,y  fi, rationalia  enim  utraq;.  Rationali 
igitur  differunt  & qua  cx  a y.ye.ub  eis  qua  ex  a fi,/ fijncdia  cxiflcntia.quod  cfl  1 mpofiibilc.  Ex  binis  igitur  me/ 
dtjs  prima,ad  aliud  6 aliud  fignum  non  diuiditur  in  nomina.ad  unum  duntaxat  igitur, quod  erat  demonflrandu . 
Eucli.cx  Camp.  Propofitio  is 

fub  termino  fuo 
<1  c b 


l 


s 


prima  fexci  SCper  fecundi  parcem  i»  huius  cp  ucruncp  quadra 


| Imcdiale  lecudum,  nui  m duas  lineas  tancun 
I diuidi  non  poteft.  4 

camp  anvs.  Sit  ut  prius  linea  ab  bimediale  >- 


fecudum.diuifainduaslincasac&cbmediales,  b 
“ potentia  tantum  comunicantes  fuperficieqi  me/ 
dialem  condnetes^x  quibus  a proponit  eam  componi.Dico 
<p  impoffibile  eft  eam  diuidi  fub  earu  diffini  tioe  in  alias  duas. 
Sin  aute,diuidatur  in  d,finccp  ut  prius  fuperficies  e g,f  h,&  f k, 
adiuncts  ad  lineam  rationalem  e f.  eritep  perprsfentes  hypo  k 
chefes.utraqs  fuperficies  c g£L  g h,medialis,  quare  per  10  utra/ 
que  duarum  linearu  fgfi£  g 1 erit  rationalis  in  potentia  tancu 
non  communicans  in  longitudine  lineg  e f.  At  quia  dus  lines 

k «n,nrinrnm.nr„rohjl„  In  lonOfr.tHmp.t-nninTr  nor  e 


A + 


torum 
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toram  linearu  acer  cb  fitincomcnfurabilefuperficiei unius  in  alteram  • Cumcpdicla 
quadrata  comuntcent  ex  hy pothefi , fequitur  u t ambo  quadrata  pariter  accepta  fine 
incomenfurabilc  fuperftciei  unius  in  al teram, ideo qj  S£ eius  duplo-Quare  fuperficiese 
g incomcnfurabilis  eft  fuperficielg  h.  Si  linea  g f,  lines  g 1 per  primam  fexti  8i  fecudam 
partem  i°  huius . Itacp  per  s o linea  f 1 eft  binomium,  diuifa  fecundum  fuum  terminu  in 
puncto  g . Eodemqs  modo  probabitur  ipfambinomium  effe.  mediantibus  fuperficie/ 
bus  emSmh,  diuifam  fecundum  fuum  terminum  in  puncto  m , quod  eftimpoffibile 
per  . Non  enim  poteft  dici,cp  linea  f 1 diuifa  fit  ad  puncla  g Si  m in  partes  conQmiles» 
fic  enim  effet  linea  f m squalis  g l,fcd  ipfa  eft  maior  linea  m l,ut  patet  ex  primo  prsmif 
forum  antecedentiu  huius  Siprima  fexti, cum  emfuperficiesfitmaiorhmfuperfide» 
Huius  autem  demoftrationis  modus  poteft  effe  comunis  17  csterisqi  eam  fequetibus. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  n Propofitio  a* 

Ex  binis  fecunda  mcdrjs,ad  unu  duntaxat  fignu  diuiditur  in  nomina, 

T H F.  o N cx  Zamberto.  sit  ex  binis  medijs  fecunda  x fi,  diuifa  in  y,ut  xy,yC,  medice  fbit  potentia  tantuM 
commenfurabiles  medium  comprehendentes, manifejlum  ixm  eji  quod  y non  ejl  in  diuiduafcBione Quando  quidem 
non  funt  longitudine  comcnfurabdes.  Dico  quod  ipfa  xfiAi  aliud  fignum  no  diuiditur.  si  enim  poJ!ibile,diuidatUf 
in  Juta  y ipfi  /fi  non  fu  eadem,fed  per  bypotbefh  fu  maior  x y.manifeftum 

quod  ca  que  ex  a y,y  fijnaiorafunt  eis  que  ex  a J,Jfi,pcut  fupra  demoflra  * 1 * ” 

uimus.  Et  quod  ipfe  a /,/ fi, medie  funt  potentia  tantu  comcnfurabilcs,  me/  1 * 

dium  comprebendcntes.Exponaturfc  rationalist&fJ'  ei  quidem  quod  ex  a fi  * M t • 

te  quum , ad  ipfam » ; comparetur  (per  44  primi ) 4 *,  eis  autem  que  ex  x y,  1 I I I 


Et  quoniam  ipfe  xy,y  e,  medie  funt  potentia  tantum  commenfurabiles,  m/  ' I I - i 

commenfurabihs  ejl  igitur  xyipfly  e longitudine,  ficut  autem  xy  ad  yg,  fle  { x * * 

quod  exxyad  id  quod  fub  xy.y  fi.incommefurabile  igitur  ejl  quod  ex  x y,ei 
quod  fub  x y,y  ".Sed  ei  quidem  quod  cxxy  comenfurabiliafunt  que  ex  xy, 

y S, potentia  enim  funt  comcnfurabilcs  ipfe  x y,y  g,ei  autem  quod  fub  x y,y  g,  commenfurabile  ejl  quod  bis  fub  x ?. 
yfi.dT que  ex  x y,y  S, igitur, indmenjurabilia  funt  ei  quod  bis  x y,y  g.S ed  eis  quidem  que  ex  x y,y  fi, equum  ejl  4 1, 
ei  autem  quod  bis  fub  « y,y  S, equum  ejl  1 «.  mcomcnfurabile  igitur  ejl  4 ■ ipfi  1 n,  quare  & ipfa  4 9 ipfi  9 i.efl  longi / 
tudine  incomenfurabilis.  Et  ipfe  t e S"  t,  funt  rationales,  igitur  rationales  funt  potenti  a tantum  commenfurabiles. 
Si  uero  bine  rationales  potentia  tantum  comenfurabilcs  compojlte  fuerint,  tota  irrationalis  ejl,  uocaturip  ex  binit 
nominibus  (per  s6  decimi)  ipfa  igitur  4 , cx  binis  nominibns,  ejl  diuifa  me.  Per  eadem  iam  ojlendentur  ff  ipfe  4 n, 
ii  s, rationales  potentia  tantum  comcnfurabilcs. igitur  ipfa  4 r cx  binis  nominibus  per  aliud  jlgnu  & aliud  diuifa  ejl 
in  9 in  ic,nec  ejl  4 e ipfi  .u  r eadem,  quadoduidem  que  cx  x y,y  e, maiora  funt  eis  que  ex  / fi,x  /,  fed  que  ex  x /, 
Jfijnaiora  funt  co  quod  bis  fub  x /Q  fi,  multo  igitur  magis  que  ex  x y,y  gfboc  ejl  4 1:, maius  eji  eo  quod  bis  fub  x /i 
/ fifboc  ejl  /1  x.Qiure  «T  4 6, ipfa  u r maior  efl.lgitur  1 t.ipfl  11  r non  ejl  eadem.  Ex  binis  igitur  nominibus  in  alio  S 
alio  figno  diuiditur, quod  ejl  abfurdu.Ex  binis  feciida  medijs  igitur, in  alio  ff aliofigno  non  diuiditur.in  uno  igitur 
tantii figno  diuiditur.Quod  erat  ojlendendii.  Eucli.ex  Camp.  Propofitio  59 

Inea  maior,nifi  in  duas  lineas  tantum  ex  quibus  conftat  fub  ea/ 
gg  Pl  rum  termino  diuidi  non  poteft.  ^ d c b 

ljpUtla&l  campanvs.  sit  quoqihsc  linea  maior  — , 

a b diuifa  ad  punctu  cjn  duas  lineas  potentialiter  incomenfurabiles  fnperficiemq;  me 
dialem  contmentes,quarum  ambo  quadrata  pariter  accepta  fint  rationale,ex  talibus 
enim  coponitur,ut  affirmat  h . Dico  q>  impoffibile  eft  ad  alium  pumftum  in  alias  duas 
lineas  fub  hac  diffinitione  ipfam  diuidi  • Quod  fi  poteft/ithic  ad  d,maneantqjfub  his 
eadem  figura  esdemqi  hypothefes  qus  prius , & argue  quemadmodum  in  s6  fuperti/ 
ciem  g k effe  rationalem  St  irrationalem>quod  eftimpoflibile. 

Eudi.ex  Zamb.  Theorema  a propofitio  45 

Maior.ad  unam  duntaxat  fignum  diuiditur  in  nomina. 

THEON  exzsb.  sit  maior  K fi4iuifa  in  y,ut(pers±decimi)  x y,y  fi,potstia  no  fmt  cSmcnfurxbilessJfi 
eStes  copofhS  ex  tjr  que  ex  ■ y,y  fi,  quadratis  ratwalc,quoi'$  fub  ipjls  x y,y  fi^cdui.  Dico  quod  ipfa  a fi  Ad 
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flgmm  non  diuiditur  Si  enim'pofiibi!c,dmdatur  in  tj&  ipft  a olentia  fint  incommenfurabdes,  efficientes 

quidem  compofuum  ex  quadratis  qux  ex  a f,Je,rationale,quodtj;  fub  ip fis  medium  ( per  >9  decimi.  Et  quoniam 
quo  differunt  quie  ex  a 7,7  e, eis  qux  ex  a /,/  b.hoc  differt  # quod  bisfub  a t,f  Gyib  «>  quod  bis  Jub  ut,?  e.fcd 
qu  x ex  a 7,7  e.ea  qua  ex  a i, i S.exccdunt  rationali(rationalia  cr.iir.  utro/  a t 7 0 

que)# quod  bis  Jub  aJ.Jg,  igitur  id  quod  bisfub  a 7,7  S^xcedn  rationali,  — * “ 

media  exiffemia.quod  eff  impoffbile.  Maior  igitur yad  aliud  # aliud  flgnum  non  diuiditur  fer  idem  igitur  unii  tan 
tum  fignumrfuod  demonffrare  oportebat. 

Eucli.ex  c amp.  Propofitio  40 

*°  v.:.=^]Inea  potens  in  rationale  & mediale,nifi  in  fuas  duas  lineas  tan/ 

1 tum  fub  termino  non  diuiditur. 

mpanvs  Hxc  que  que  ^.manentibus  prioribus  figura  51  pofitio/ 
sjnibusfexcepto  qucdipfalineaabdiuidaturin  pundumejn  illas  duas 

SJiineas  ex  quibus  « dicit  eam  componi)probabitur,  quemadmodu  sr-Si 

autem  aliter  fuerit  quam  proponat,erit  fuperficies  k g rationalis  Kirracionalis.quod 
efienonpoteft. 

F. udi, ex  Zamb.  5 T bcorema  >4  Propofitio  45 

4-C  Rationale  mediumtjj  potens, ad  unum  duntaxatOgnum  difeinditur 
in  nomina. 

THEONw  Zamb.  Ejlo  rationale  medafy  potes  a t. diuifa  in  rjtt  ipft a 7,7  t.potetia  fint  incomefurabileseffi 
cietes  cdpofltu  ex  ijsquxexa  7,7  f . mediis  quod  ait  fub  a 7,7  C,ratioale,dico  quod  ad  aliud  fignii  ipft  ab  no  diuidi 
tur.  si  enimpojlibilc  eff.diuidotur  € in  /,#  ut  a J,t  C.poteiutfint  incomcfurobiles  effici  etes  cdpoflS  exx  /^7. me 
diu.quoduerofub  ipfis  a J.Jb.raticalc (per  decimi. )Quoma  enim  quo  « J1  7 e 

differt  quod  bisfub  a 7,7  $,ab  eo  quod  bisfub  a /,/  0,ro  differat  # qus  ' . , 

ex  a /yf  t.cis  quot  ex  a 7,7  i,quod  aut  fub  a 7,7  ejd  quod  bis  fub  a f,f  b, rationali  excedit,# qua:  ex  aJJ l 0,  igitur 
ea  qute  ex  x 7,7  0, rationali  excedunt, cii  media  exiflant,quod  efi  impoffibile  eft, Rationale  medium % potens  igitur: 
ad  aliud  potens  ad  aliudip  fignum  non  diuiiiturytd  unii  igitur  flgnum  diuiditur.quod  oportuit  demonffrare. 
Eucli.ex  c amp.  propofitio  41 

J Inea  potes  in  duo  medialia  nequit  diuidi  in  alias  duas  fub  termi 
| no  earum  ex  quibus  coniunda  eft,fed  in  fuas  tantum  duas  ex 
|J  quibus  componitur  eft  diuifibilis. 

campan  vs  Hsc  enim  +1  diuifa  linea  a b ad  punctum  c in  eas  ex  quibus  st  afferit  ea 
componi, exterifq»  ut  fupra  tam  figura  quam  politionibus  manentibus.prcbatur  fi/ 
cut  js.namdato  oppofieo  propofiti,fequitur  oppofitum  »5,qupd  eftimpoffibile- 
Eucli.ex  Zanib.  Theorema  1;  Propofitio  >7 

47  Binapotens  media,ad unum duntaxat  lignum  diuiditurin  nomina. 

x zamb.  sit  bina  potens  media  a f diuifa  in  7, ut  ipfe  a 7,7  e .potentia  fine  mcommenfurabiles  cj fi/ 


fub  a 7,7  Cyncdiu.y  infuper  inconv 


cientes  (per  15  decimi  conipofuum  ex  eis  qux  ex  a >,>  C,mcdium,quod  t 
menfurabile  copofito  exijsquxob  ipfls  funi  quadratis.  Dico  quod  ipft 
aliofgno  non  diuiditur.efficies  ca  quie  propoflta  fint  .Si  enim  pcjfibilc.diui 
datur  in  /,M  uidelicet  ipft  a 7 ipfl  f b,non  fit  eadem, fcd  maior  per  bypotkcfm 
fit  a rfonaturfa  rationalis » {,compareturque(per  4)  primi  ad  ipfamif.  eis 
qux  ex  a 7,7  0.  xquum  , »,ci  aut:  quod  bis  Jub  a 7,7  S, xquum  1 «.  Totum  igt/ 
turea,  xquum  ejici  quod  ex  a e quadrato  .Rurfus  comp4r«ar  ad  ipfam 
1 1,  eis  qux  ex  a f, i b,  xquum  tx,  reliquum  igitur  quod  bis  fub  a t, 

JS.reliquo nueji  xquale . At  quon  am  medium  fupponitur  compoftumex 
ijs  qux  \ex  a 7,7  (jnedium  igitur  efi#  ,f,<y  ad  rationale  1 } comparatur. 

Rationalis  igitur  eff  (per  16  decimi,  (t  t,#  ipfl  1 { longitudine  mcomenfurabtlis 
id  propterea  etiam  t ,, rationalis  eff,y  ipfit  a longitudine  incommenfurabilis. 

Et  quoniS  copoflta  ex  ijt  qux  ex  a 7,7  Sjncommcnfwrabile  ex  eo  quod  bisfub  a 
7,7 Cogitur  1 a, ipft  taejlincommenfurobile.  Quare#,  lipfll  r.efi  incoutcnfu 
bilis, funttj;  rotionxles.lpfx  igitur  t t,l  ..rationales  funt  poteutia  tanti  commen 
furabdcsypfa  igitur  t r ex  binis  nominibus  eft, diuifa  at  e.  similiter  ia  demo  fr a/ 

binus  quod  (y  in  p diuifa,#  quodtt  ipf,  p » efl  eadem. Exbinis  igitur  nominibus  in  alio  # alio  flg no  diuiditur 
quod  efi  obfurdum.  B ina  potens  media  igitur  in  dio  cy  dio  flg no  non  diuiJaur.m  uno  igitur  ustum  figno  diuidi/ 
tur, quod  erat  offendendum. 

E udi. 
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EucV.ex  Camp.  Birtomiorum  Jiffmittonst. 

i Si  fuerit  binomq  longior  portio  breuiorepotentior  augmento  qua 
drati  lines  communicatis  eidem  longiori  in  longitudine,  fueritque  eadem 
longior  lines  pofits  rationali  communicas,  ipfum  uocabitur  binomiura 
primum,  z Si  uero  breuior  pofits  rationali  communicet,  dicetur  bi' 
nomium  fecundum.  ? Quod  fi  neutra  portionum  eius pofits  ratio 
nalicommunicet,appellabiturbin'omium  tertium.  4.  Item  fi  longior 
breuiore  tanto  amplius  poflitquantumeftquadratum  alicuius  lines  ipfi 
longiori  incommcnfurabilis  in  longitudine,  fueritc^  longior  portionum 
pofits  lines  rationali  communicans  in  longitudine,ipfum  nuncupabitur 
binomium  quartum,  y Si  uero  breuior,  pofits  rationali  communicet 
in  !ongitudine,quintum  nominabitur,  s Si  autem  neutra  portionum 
eius  pofits  rationali  communicetin  longitudine,critbinomium  fextum. 

Euci.ex  Zmb.  Binum  nominum  Diffinitiones, 

1 Propofita  rationali  K ea  qus  ex  binis  diuifa  in  nomina,  cuius  nome 
maius  minore  maius  pofliit  eo  quod  ex  fibi  longitudine  commenfurabili, 
fi  maius  nomen  Iongitudinecommenfurabileexpofits  rationali,  totauo 
cetur  ex  binis  nominibus  prima,  z Si  uero  nomen  minus  longitudine 
commenfurabile  fuerit  expofits  rationali,uocatur  exbinis  nominibus  fe 
eunda.  5 Si  autem  neutrum  ipforum  nominum  commefurabile loti 
gitudine  fuerit  expofits  rationali,  uocatur  ex  binis  nominibus  tertia. 

4-  Rurfusiam  fi  maius  nomen,  minore  maius  poflfit  eo  quod  a fibi 
longitudine  incommenfurabili, fi  quidem  maius  nomen  expofits  rationa 
Ii  longitudine  commenfurabile  fueric,uocatur  ex  binis  nominibus  quarta. 

5 Si  uero  minus, quinta,  s Si  uero  neutrum,fexta. 

Sex  igitur  exiftetibus  fic  fumptis  rcdlts  lineis.pri  mas  ordine  facit,  tres 
primas  in  quibus  maior  minore  maius  poteft  eo  quod  ex  fibi  commenfu 
rabili.fecundas  ordine  uero  reliqua  trcssquarum  maior  minore  maius  pof 
fit  eo  quod  ex  fibi  incommenfurabili.eo  quia  prsftantius  eft  commenfura 
bileincommenfurabili.Etinfuper  primam,  in  qua  maius  nomen  expofi 
ts  rationali  commenfurabiIeeft,Secundam  autem  in  qua  minus,  quonia 
rurfus  prsftantiuseft  maius  minore  dum  continet  minus.  Tertiam  uero, 
cuius  neutrum  nominum  expofits rarionali  eftcommenfurabile.Et  in  tri 
bus  fequentibus  fimiliter  primam  prsdicli  fecundi  ordinis  quartam  appcl 
Ians, fecundam  uero  quintam,ac  tertiam  fextam. 

Eucli.ex  C Amp.  Propofuio  4* 


- jiw^|J[Inomium  primum  inuenire, 

campanvs  Sit  a linea  rationalis  pofitafumanturq?  duo  numeri  qua 
2]dratib&c,quoru  efitdiuifibilism  quadratum  qui  fitd,&in  non  quadra/ 
!o2;  tum  qui  fit  e,pona turque  proportio  quadrati  line*  a ad  quadratu  line*  f 
g.Gcut  numeri  b ad  numerum  c.eritque  ex  fecunda  parce  7 linea  f g comumcans  line* 
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a rationali  pofits  in  longitudine.  Super  eam  igitur  lineetur  f g h femidrculus.fltqs  pro 
portio  quadrati  linea  f g ad  quadratu  linea  f h.  ficut  c ad  d.  Si  ducatur  linea  g h,  dico 
ergo  duas  lineas  f gSi  g h directe  co  niunctas,c5po nere 
binomium  primum  .Eftenimlineafgquaeftlongior, 
potetiorcp  iinea  g h qua  eft  breuior:in  quadrato  linea 
f h per  s»  tertii  Si  penultima  primi^omumcat  autem  li/ 
neaf  h linea;  f-gin  longitudine  per*  partem  7, cum  pro  . j/ 
portio  quadrato  rii  lpfarii  f g 3C  f h fit  ficiut  numero  ru  « 

quadrato  ru  qui  funtc  Si  d.  Linea  uero  gbjconuincitur  1 — — 1 

e(Te rationalis  in  poteria  tantu  non  comunicans  linea  b 

fg  in  longitudine , ideoqj  necp  linea  a rationali  pofita:  * 

cum  fit  enim  quadratu  linea  f g ad  quadratu  linea  f b,  c 

ficut  numerus  c ad  numerud,erit  per  euerfam  propor  i — ■ e 
tionalitatem  quadratu  linea  f g ad  quadratu  lineag  b, 

ficutnumeruscadnumeru  e.  Cum  itaqj  c fit  numerus  quadratus,  /equitur  per  ultima 
parte  7,  utbnea  g h fitincomenfurabilis  linea  f glortgicudine,relinqwcur  iginiripCam 
gh  e(Te  rationale  in  potentia  tantu,  8C  a diuifione  lineas  fgdigh  cop  onere  bmomium 
primu,quoderatinueniendu.  Eucli.ex zamb.  Problema  u Propoftiio  4> 

8 Inuenire  ex  binis  nominibus  primam. 

THEONk  zmb.  Exponamur  bini  numeri  xy,y  fi,ut  compofuut  m 

exipflsxfiddfiy  rationem  habeat  quam  quadratus  numerus  ad  quadram  ' 1 

numeri,  ad  ipfuni  aiityxraticn'  non  habeat  quam  quadratus  numerus  ad  ) , , 1 , * 

quadratu  numerfr.exponaturfy  quadam  rationalis  f,  ac  ipfl  f comenfura/  1 

bilis  efto (per  correlariu  6 dccimi)longitudinc  ipfa  t ?, rationalis  igitur  cjlt  * 1 1 ^ e 

{, fut^t  per  9 decimi)flcuts  x numerus  ad  xy, fic  quod  ex  >{  ad  id  quod  ex  7 

{t.Atxfiadxy  ratione  habet  quam  numerus  ad  numeri. igitur  & quod  ex 

t iad’d  quod  ex  {u  rationem  habet  quam  numerus  ad  numcru-Quare  quod  ex  1 ?,ei  quod  ex {1 eft  comenfurabilt 
fjl  autem  rationalis  1 {,  rationalis  igitur  eft  6 { ».  Et  quoniam  x fi  ad  xy  rationem  no/t  habet  quam  quadratus  nu/ 
merus  ad  quadratum  numerii.neqi  quod  ex  t i ad  id  quod  ex  fu  ratio/, em  habet  quam  quadratus  numerus  ad  qua/ 
dratum  numeritiincomenfurabilis  igitur  eft  t fapft  { « logitudine.  ip \ee  igitur  t f,{  irrationales  funt  potentia  tantum 
comcn fur ubiles, ex  binis  igitur  nominibus  eft  ipft  1 *.  Dico  quod  ff  prima.  Quoniam  enim  eft  ficut  fi  x numerus  ad 
x y.ita  quod  ext  (ad  id  quod  ex  1 1, maior  autem  eft  ipfe  fi  xipfox  y,  maius  igitur  eft  ff  quod  ex  t{  eo  quod  ex  f 1, 
efto  igitur  et  quod  ee  t { tqualia  qute  exlt.l.Et  quoniam  eft  ficut  fixadxy.ftc  quod  ex  t{  ad  id  quod  ex  { *,  conr 
vertendo  igitur  C per  correlar.it  19  quinti)efl  ficut  x fi  ad  fi  y,  fle  quod  ext  {ad  id  quod  ex  t.  At  x fi  ad  fi  y rationem 
habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numeri.^ quod  ex  t { igitur  ad  id  quod  ex  t rationem  habet  quam 
quadratus  numerus  ad  quadratu  numeri,  commenfurabilis  igitur  eft  t [ ipfl  1 longitudine.  I pfa  igitur  1 { tinam  { 1, 
maius  poicft  eo  quod exftbi  commen[urabili.’.pf*'$  t U »> rationales  funt.commenfurabiLfy  eft  1 1 ipfl  J longitu/ 
dtnc,ipfa  igitur  et  ex  binis  nominibus  prima  eft, quod  erat  oftendendum. 

Eucli.ex  Camp.  Propofltio  4» 

| Inomium  fecundum  reperire. 

ciMPANvs.  Sit  ut  prius  a rationalis  li/  4 

:apofita,b  uero  numerus  quadratus,cue  . 

j|  ro  fit  numerus  non  quadratus  diuifibiiism  (, 

d non  quadratuSt  e quadratu, ita  tamen  quod  propor/  um...illu,uf 

tio  totius  equi  eft  n5  quadratus  ad  d qui  eft  etiam  non  e 

quadratus.fitficutnumeroruquadratoruitalisautem  tl 
numerus  eft  « Si  +:,diuifibilis  enim  eft  12  in  9 quadratum 

numerii,5Ci  non  quadratuseftq!  proportio  uad  i, ficut  15  ad  4,quorum  uterqj  qaadra/ 
tus^odem  modo  4?  diuiGbiiis  eft  in  »6 

Tales  autem  numeros  fic  reperies.  Sit  a f . 

numerus  quadratus,b  quo  que  fit  unitate  e 

ininor,cuius  quadratu  fic  c,at  uero  d pro/  d 

neniatexbina>eritqjexprimaincidentui  c 

noni,b,difterentiad  adc,ducaturidema  b . . . 
inc,cr  proueniat  e,  eritqj  e quadratus  ex  a ... . 
prima  parte correlarij  1 noni,  eo  quod  u/ 

terque  numerorum  a Si  c eft  quadratus  per  bypothefin.  Fiat  rutfus  f ex  ain  d,  eritqi  f 

qualem 
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quale  qnsrimus.Eftenim  ex  ultima  parte  prsdidicorrelarfi  numerus  fnon  quadras 
tus, eo  quod  d numerus  fit  no  quadratus. Si  enim  d nuerus  eflet  quadratus,eiiet  quo 
que  b quadratus  cxj  parte  eiufde  correlarfi  i noni&ex/ 

« octam, 3£  quia  a eft  quadratus,efiet  per  t & eiufdem.ter 
tiuscontinueproportionalisintera  8Cb,quod  eftim/ 
poffibiIe,cum  fint  fola  unitate diftantes,  non  eft  igitur  f 

d quadratus, quare  nec  fieftenim  fsqualisder  e.quo/ 
niam  cum  b (it  differentia  d ad  c,ut  patet  ex  prsmiffis.  r 
erit  per  prima  incidentiu  noni  quod  fit  ex  a in  d.squu 
fis  quae  fiunt  ex  a in  b & in  c,8i  quia  ex  a in  b fit  d,6i  in  c imiui  <i 
fit  e/equitur  ut  d fit  differentia  f ad  e*5C  quia  per  is  fep  ti“ 
mieftfadeficutdadc,empermutatimfaddficutead  & , , 

c.Cumcputerqueduorunumerorume  Sicfit  quadra/ 
tus,manifeftum  eft  numerum  f efle  qualem  uolumus, eft  enim  non  quadratus  diuifibt 
lis  in  d non  quadratum  & e quadratu,cuius  proportio  ad  d eft  ficut  quadrati  ad  qua 
dratum  uidelicet  e ad  c.  Cstera  omnia  fint  ut  prius:Dico  quod  lineae  f g 8£gh  compo 
nuntbinomium  fecudum.Cum  enim  fit  a quadra 
tumfgficutbad  c,rurfufque  quadratum  fg  ad 
quadratumghficutcad  e.eritper  aqua  propor 
tionalitatem  quadratu  a ad  quadratu  gh.  ficut  b 
ad  c.Cum igitur  uterque duorum  numeroru  b SC 
e fit  quadratus,erit  per ; partem  7,linea  g h cornu 

nicans  in  longitudine  lines  a rationali  pofits,de  f g 

linea  uerofgcoftat  quod  ipfa  fit  rationalis  in  po/  4 r e.  t 

tentia  tantum  non  communicans  lines  a rationa  1 

lipo(it<einlongitudineperultimaparte7.qu«ecu  . 

fit  potentior  linea  g hin  linea  fh  per  so  tertfi8£  pe  * 

nultimam  primi.comunicet  autem  linea  f h lineae  f g in  longitudine  per  fecunda  parte 
7>co  quod  eorum  quadrata  funt  in  proportione  numerorum  c8i  d quorum  eft  pro/ 
portio  ficut  uumerorum  quadratorum  per  hypothefin,conftat  propofitum.  AI  i/ 
ter  quoqueidem.  Efto  linea  gh,comunicans  a rationali pofits  in  longitudine,  qua 
facile  eft  inuenirc,fi  tqi  c numerus  quadratus  diuifibilis  in  quadratum  d,8C  non  qua/ 
dratum  e.fitque proportio  quadrati  lines  gh  ad  quadratum  lines fgdicut  numerus 
e ad  numerum  c eritep  f incommenfurabilis  lines  g h in  longitudine  per  ultimam  par/ 
tem  7.S l po  tentior  ea  in  quadrato  lines  f h,cui  communicat  in  longitudine  primo  per 
conucrfam  deinde  per  euerfam  proportionalitatem,6£  per  fecundam  partem  7,ex  dif 
finitione  igiturdines  fg  8t  g h,componunt  binomium  fecundum. 

. . Eucli  cx  Zamb.  Problema  44-  Propofltio  49 

' Comperire  ex  binis  nominibus  fecundam. 

T H e o N ex  Zamb.  Explicetur  bini  numeri  h 7,7  Mt  ex  ipfls  compofitus x f r, r<ttionem  bibent  qua 

quadratus  numerus  ni  quadrati  numeru Ad  ipfum  mue  7 * titionem  non  bibent  qui  quadruus  numerus  ad  qua> 
aratum  numerum.  Exponatur^;  rationalis  J.ipffy  / commenfurabilis  rflo  longitudine  1 e, ipfa  igitur  l > rationalis 
e/1.  Fixi  etam  (per  correlarirm  6 decimi,)crf:cut  7 x numerus  ad  a t,flc  quod  ex  ■ !fd  id  quod  ex  t s.comenfu/ 
rabile  igitur  efl  id  quod  ex  >(fi  quod  ex  ( 1, rationalis  igitur  ejldTfe.Et  quonid  7 a,nuerus  ad  a S, ratione  no  habet 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeruAeq;  igitur  quod  ex  n’Ad  ■ r e 

id  quod  ex  ( 1, rationem  habet  quam  quadratus  numerus  ai  quadratu  nu  / 

merum,  incommenfurabilis  igitur  efl  ■ {,<pfi(t  longitudine,!  pfe  igitur  1 1 1 1 1 ' '■ 

( »,  rationales  funt  potentia  tantum  commenfurabiles,  ex  binis  igitur  nomi  t „ ( 9 

nibus efl  ipfa  1 i.cft-ndendum  uero  quod  cr  fecunda.Quoniam  rurfus  efl  , , 

ficut  e a, numerus  ad  at  fc  quod  ex  si  ad  id  quod  ex  (tjmaior  autem  efl  C < 4 

xjpfo  x r,muus  igitur  CT  quodex  1 i,eo  quod  ( efflo  autem  ei  quod  ex « < ■ — 

l.  Aqualia  quit  ex  1 i.s.Conuertedo  igitur  (per  correlarium  19  quintiiefl  ficut  x £,ad  f 7,/ic  quod  cx  elfi  id  quod 
ex  «.Ai  xCadfc  t, ratione  habet  quam  quadratur  numerus  ad  quadratum  numeri,  ff quorpex  1 figitur  ad  id  quod 
ex  Ijathne  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.commenjurabilis  igitur  efl » ifpfr  e Jongi/ 
t idinetprr  9 decimi  ) quare  e (.ipfa  { tjmaius  potefl.eo  quod  fit  ex  flbi  commenjurabili.cr  ipfte « te  ‘.rationales 
funt  petentia  tantum  commenfurabiles,ff(t,r.omen  minus  commerfurabile  efl  longitudine  ipfl  / rationali  expofi 
sajpfa  igitur  1 tfx  binis  nominibus  cp  fecunda fiuod  era»  faciendum- 
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Eucli.ex  camp.  Propcflth  44 

■ Inomium  tertium  inueftigare. 

campanvs  Binominia  quoque  terdum  fle  reperitur.Pofita  utprtes  li 
neaaradonali in longitudine.fitb numerus  primuscuero  quadratus. di 
uifibilisin  quadraturo  d,8£non  quadratu  e,cstera  omnia  fint  ut  prius  Ji 
co  quod  dus  lines  fg&ghcoponunt  binomium  ter/  b 

tiu.ncutra  enim  earum  eft  commenfurabilis  in  longitu 
dinelinesa  rationali  pofics.fed  utraque  incommenfu 
rabilis,fg  quide.per  ultima  parce  ,h  g uero,  per  aqua 
proportionalitatemSi ultimam  partem  7.Eft  enim  per 
aquam  propordonalitatem  quadratu  lineae  a ad  qua/ 
dratum  lines  g b ficut  numerus  b ad  numeru  e,meoian 
dbus  hinc  quidem  quadrato  inesfg.inde uero  nume 

ro  emumeri  autem  b 3C  e non  fune  in  proportione  ali/  »— — — .m 

quorum  quadratoru,cu  b fit  numerus  primus.fi  emra  b 

elfentin  proportione  numerorum  quadratoru  necefl 
le  effet  per  is  ocftaui  3C  odtaua  eiufde  tertiu  eism  cotinua  c 

proportionalitateinterefle,effetigiturper  neiufde  nu  ».««. 

merus  b fuperficialis,quod  eft  impo  flibile.cum  fit  pri/ 

mus  per  hypothefin.mcommenfurabilis  eft  itacp  linea  g h.lines  a rationali  pofits,  ex 
ultima  parte 7.Quia ergo  linea  fgpotetior  eft  hneagh  in  quadrato  lines fh  ex »»  tcf 
ti)  Si  penultima  primi  qus  comunicat  ei  in  longitudine  ex  fecunda  parte  7»  ex  diffini/ 
tione  binomij  terti)  patet noftra intentio. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  « Propoftio  jo 

50  Inuenire  ex  binis  nominibus  tertiam. 

THEOMk  Zmb.  Exponantur  b ni  numeri  «y.rt.ut  ex  ipfisconipofitus  xC.ad  erratione  habeat 
quadratas  numeras  ai  quadraiinumeruutd  ipfum  autem}  rationem  non  habeat  qua  quadratus  numerus  ad  qua' 
dratu  numeru.  Explicetur^  aliquis  etiam  alius  numerus  notquadratus  fzT  ad  utroque  ip/ora  e «,*  r, rationem'  3 
habeat  qua  quadratus  numerus  ad  quadrati  numeru.  E xpocaturcfc  aliqua  rationis  reCta  linea  qu  t Jit  1.  fiatip  fi/ 
cutd  ad  x g , f!c  quod  ex  t ad  id  quod  ex  fa  .Commenfurabueigtur  cjl  quod  ex  t.ei  quod  ex  } ».  eft  amni  1, 
rationalis, rationalis  igitur  cjl  ey  { »,(p  er  d.jf  imitor.’,)  Et  quoniam  J ai  x g, ratione  non  baiet  qua  quadratus  na 
merus  ad  quadra  ti  numcrd,neque  quod  extadid  quod  ex  f nfatione  babet  qua  quadratus  numerus  ad  quadra  (3 
numeru.inccmenfurabibs  igitur  cjl  i.ipfi  / »,\ongitudme(per  9 decimi.  Fiat  ia  rxrfus  ficui  a e numerus1  aa  x f,jie 
quod  ex  { t.ad  id  quod  ex  a t.Commcnfurabil  tg.tur  cjl  quod  ex  { »,ei  quod  tx  a l.Katioaahs  aut.m  rjl  J *,rat.o/ 

nolis  igitur  er  • * . Et  quoniam  fix,adx  }, rationem  non  has  et  9114»  „ £ 

quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum , neque  quod  ex  t a J 

ad  id  quod  exis  ratione  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadro/  , 

tum  numerum. incomcnfurabtlis  igitur ejl  1 t.ipfi  a t ioguudine.  ipft  *• ; ' ' 

igitur  a t,ratior.alcsfuut  potentia  tantii  comenjurabiles.  igitur  f 10  ’ " 

ipft } lex  binis  nominibus  efl.Aioetia  quod  (ytertia.Quonia  enim  1 * ' r 

ejl  f-ut  d ad  x e.fic  cjl  id  quod  ex  t ad  id  quod  tx  i t,  flent  aut  $ x,ad  _ 

a r,fc  quod  ex  j > ad  id  quod  ex  1 t,ex  aquali  igitur  (per  1.  qumti,)efif  cutdadx  },ju  quod  tx  1 ai  id  quod  ex  t 
I.  A tdadx  t, ratione  non  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  mmenfitcp  quod  ex  1 igitur  ad  id  quod  ex 
a 9, rationem  babet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numcru,inc5m,npirabitis  eft  igitur  upft»  e longitudine. 

E 1 quonia  eft  ficut g x,ad  x t,fic  quod  ex  { »#i  id  quod  ex  » t, maius  ig  tur  eft  quod  ex  ( a eo  quod  ex  a 9.  E jio  igi/ 
tur  ei  quod  ex  j a,  x qualia  qux  ex  > l,».Conuertendo  igitur  (per  19  quinti  & eius  comlarium)eftjlcui  a Cade  t, 
jic  quod  ex  {t  ad  id  quod  exa.Atx  e, ai  t > ratione  babet  qua  quadratus  numerus  ad  quairatu  numeru,  d"  quod 
ex}»  igitwvul  id  quod  ex  t.rationem  babet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numeru.  Commifurabilis 
igfiur  ejl  ( nppfi  t logitudtne.  1 pfa  igitur  } ■ ,ip[a  ■ « matus  poteft  eo  quod  ex  flbi  logitudme  comefurabili,  ipfxty  l 
,a  !, rationales  funt  potentia  tantum  commer.furabiles.AC  neutra  ipfarum  commcnjuractlis  eft  tpji  t longicudmt 


ipft  igitur  l i,ex  binis  nominibus  tertia  ejl, quod  inuenire  oportebat. 

Eucli.ex  Camp. 

1 Inomium  quattum  ferutari. 

CAMPANVS.  ini 


Propoftio  « 


inuendone  binomii  quarti  eodem  modo  proce/ 
dendumeftLicutininucndone  primi. excepto  quod  quadratus  nume/ 

B rus 


s; 
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rus  cdiuidaturinduos  non  quadratos  qui  funt  d&c.Cte 
tera  omnia  negotianda  funt  hic  ex  diffinitione  binomij  b 

quarti,ficutibi  ex  diffinitione  binomij  primi- 

E ucli.ex  z ab.  Problema  16  Propoptio 

jt  Inucnire  ex  binis  nominibus  quartam. 

THEON  ex  Zamb.  Exponatur  bini  numeri  uy.yfijti*  fijtd  utrv% 
ipforum  rationem  non  habeat  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  nu 
merum,cxponantur'$  rationalis  S.Jpftty  / comenfurabilis  eflo  longitudine 
ipfa  * {■  Rationalis  igitur  cjl  ipfa  * i,f  iatip  pcut  e * numerus  ad  a 7,/tc  quod- r>  ^ 
ex  1 { ad  id  quod  ex  i i.comenfurabile  igitur  eflper  diffinitionem  quod  ex  * ■ 

l,quod  ex  1 n. Rationalis  aute  eft(  per  correlarium6  decimi,) t{. Rationalis 

igitur  efl)per6decimi  & i-  «.Et  quoniam  fi  a ad  a 7 rationem  non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratU 
numeri, neque  quod  ex  * t,igitur  ad  id  quod  ex  1 1,  ratione  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeri, 
incommsfurabilis  iguurejh  {,ipf  1 1 longitudinc.ipft  igitur  1 1,1  ^rationales  funt  potentia  tantum  commenfura* 
biles.Quare  ipfa  ,t,exbinis  nominibus  ejl.Dicoiam  quod  (y  quarta.  , ......  » 

Quoniam  enim  efl  pcut  ( *,ad  « 7,  (ic  quod  ex*  i,  ad  id  quod  { «,  maior  * ; 

aut e efl  S « ipfo  a 7 .maius  igitur  «T quod * {,co  quod  ex  f «,efl  0 nempe  ei  1 , ••-■■■■ 1 

quodexti,  iequaliaquieex{i,*.Cduert;do  igiturtper  19  quinti &cius  » 16  { 1»  a 

correlarif.  pcut  a C.nuerus  ad  fi  rffic  quod  ex  % i-std  id  quod  ex  l.lpje  ite  --  ' 

rfl  a f,ad  e r,rationcm  non  habet  qua  quadratus  nuerus  ad  quadratu  nu  1 6 

meru,neq;' igitur  quod  ex  1 { ad  id  quod  ex  I, ratione  non  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeri.!* 
commenfurabilis  igitur  efl(per  9 decimi,  )i  f.ipji  e longitudine.Jpfa  igitur * {.ipfa  » {.maius  potej!  eo  quod  exftbi 
in  cometfurabili.dl  ipfie  1 1 1 1, rationales  funt  potentiatantum  commenfurabiles.dT 1 {,ipfi  / comefurabilis  cjl  15 
git udine . spfa  igitur  i *,ex  binis  nominibus  efl  quarta , quod  erat  imenien  ’ 

Eucli.ex  camp. 

| Inomium  quintum  qusrere. 

ampanvs  Huius  inuentiofic  efi  fi' ^ 

|i  cut  binomij  fecundi  exeepto  quodnume 

Si  rus  c non  quadratus  diuidetur  in  d non  d ..... 

qmdratu& e quadratu,  ita  tamequod  proportio 
cad  d,no  fit  ficut  numeri  quadrati  ad  numeru  qua 
dratu.C<etera  omnia  funt  hic  perquirenda  ex  diffi/ 
nitione  binomij  quinti.ficut  ibi  quzfita  funt  ex  diffi  f 
nitione  binomij  fecundi.  Vel  pone  quod  linea  g h 
fit  communicanslinex  a rationali  pofitx  In  longi/  1 
tudine,&  pone  numerum  c quadratum  diuifum  in 
duos  non  quadratos  qui  funt  d8£e.P One  itaqj  pro 
portionem  quadrati  linex  g h ad  quadratum  f g,fi 
cut  numeri  e ad  numerum  c,deinde  aftrue  propcfi/ 
tum  ex  ultima  parte  7,&pra:fentibus  hvpotheflbus 
Kcouerfa  er  euerfa  proportionibus  7 •'<&  iteru  ex  ul 

tima  parte  7.St  diffinitione  binomij  quinti.  10  i»  j 

Eucli.ex  Zamb.  problema  17  Problema  $1  1 Cf  med.  1 

Inuenire  ex  binis  nominibus  quintam. 

TH  E O NexZamb.  Explicentur  bini  numeri  * r.yt.ut  Jfijti  utrunque  ipforii  rationem  non  habeat  quam 
quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru.  Exponatur^;  aliqua  rationalis  nSa  linea /ac  ipfi  / commenfurabilis 
ejicCpcr  diffnitionem)  longitudine  { t.rationalis  igitur  ipfa  t «.Fiatij  fleut  7 « ad  a effic  quod  exi  i^td  id  quod  cx 
{ i.commcnfirabile  igitur  efi  quod  fit  ex  » {,ei  quod  ex  f t.  Rationalis  igitur  efl  (per  6 decimi l*.  EI  quoniam  7 
madxfi  .rationem  no  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadraliinu  « ■■  ■.••.■mi.iii  7 -»>  > £ 
merum,  neque  quod  exi  i.igituradid  quod  ex  { t,  rationem  habet 
quam  quadratus 


us  numerus  ad  quadratum  numerum. incommenfura 
bilis  igitur  ef!(per  9 decimi)  » faipf  i > logitudine.tgitur  e {.is,  ra/ 
tionesfunt  potentia  comenfurabilcs.tatum  ex  binis  igitur  nominibus 
e/?  ipfa  t s,(per  >6  decimi.) Dico  iam  quod  ffquinta.Quonia  enim  cjl 
ficut  y u,a  d,  fiffic  quod  ex  s i,ad  id  quod  ex  j *,*  rurfus  ficut  1 
p 1 emeft 


,,fic  quod  ex  1 fax  d id  quod  ex  i s,maior  au 
ipfo  a 7,  maius  igitur  efl  quod  ex*  i eo  quod  ex  is.  E flo  nempe  ei  quod  ex  t {,  <t  qualia  qux  ex  s i,l. 
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Cimuttenio  igitur  (per  19  <Jnhtti  & cius  correlarium,efl  ficut  * 2 numerus  ad  t 7,[ic  quod  ex  e (ai  ii  quod  ex  1. 
Ai  x e,nJ  A ?, rationem  non  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadram  numerum.neque  igitur  quod  ex  * (.ad  id 
quod  cx ! radonem  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numeru  incommenfurabihs  ig.tur  ejl  ( per  9 de 
cmi,)tl,ipfi  t hngitudine.Quare  t ( ipfa  {a  maius  poteji  eo  quod fibi  ex  mcSmenfurabdi. s unt#  rationalis poten 
ha  tantum  commenfurabilcs.ff  1 1, nomen  minus  commenfurabile  efl  exporta  rationali  /longuudine.ip fa  igitur 
, a,per  & decimi,)  quinta  eft  ex  binis  nominibus,quod  erat  imcniendum. 

E udi.  ex  C amp.  Propofltio  47 

■ N binom io  fexto demum  oportet  ia 

fiftere.  e is 

AMPANys.  Binotnium  fextum  fient  4 

Ijcertium  ferutadum  efi.St  tamen  erit  hic  nu/ 

merus  c diuifus  in  duos  no  quadratos  d 8£  e,  Cstera  ut 
ibi,eritcp  ex  diffinitione  binomfi' $ linea  quam  compo' 
nuntfg&g  hfibiinuicem  directe  coniuncta  binomiu 
fextum,quod  eft  propofitum  inuenire. 

JJ  EucLcx  Zamb.  problema  is  Propufitio  ;i  ^ ^ 

Inuenire  ex  binis  nominibus  fextam.  i < 

THEONex  Zamb.  Explicentur  bini  numeri  a r,r  S,ut  *f,ad  utruti#  ipforum  rationem  no  habeat  quam 
quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru.  S it#  etia  alius  numerus  / non  exijiens  quadratus, qui  ad  uirunque  ipjo 
rufix,xr,rationemnd  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.  Exponatur#  aliqua  retia  irnea 
rationalis  qu<t  fit  i,  fiat#  i per  diffinitione)  flcut/ad  x (jic  quod  ex  t ad  id  quod  cx  { ».  commenfurebiii:  igitur 
ejl  (per  6 decimi, )t  ipfi  f «, potentia,  efl#  rationalis  t, rationalis  igttur  efter  }».  Et  quoniam /ad*  9,  rasionem 
non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum,  neque  quod  exuigituraiid  quod  ex  ( t,  ratione 
habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numcrum.incomcnfurabihs  igitur  efU.ipfi  t ■ longitudine.  fiat  rur 
fts  ficut  e x ai  x *,fic  quod  ex  { t,ad  id  quod  ex  « l,Comefitrabile  igitur  cfl(pcrs  decimi)  quod  ex  [ a,ei  quod  ex 
x t.Ratioalc  aut  efl  quod  ex  S s, rationale  igitur  cfl  & quod  ex  ■ l,ratica!is  igitur  at. Et  quonia  $*ad*  oratione  no 
babet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru, neq  igitur  cfl  quod  exfiad  id  quod  ex  t t,ratione  habet  qud 
quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum. tncomcnfurabiUs  igitur  ex  (a  ipfi  at  logitudine  .1  pfr  igitur  (a,at, 
rationales  funt  potentia  tutum,  ex  binis  igitur  nominibus  ejl  ( e, (peris  decimi.)  ojlendendum  ucro  quod  dT  [exta/ 
Quonia  enim  efl  ficut  / ad  a e,fic  quod  ex  > ,ad  id  quod  ejl  ( a,  efl  autem 

€’iicutexadxt,ficquodextaadidquodex»t,exitqualiigitur  per  * f 

u.  quinti,)  efl  ficut  / ad  a t,fic  quod  ex  i ad  id  quod  ex  at.  At /ad  *y,ra  f 

tionem  non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum' numerum,  t le 

neque  igitur  quod  ex  t^td  id  quod  ex  a t, rationem  babet  quam  quadra/  , 

tus  numerus  ad  quadratum  numerum.tncomenfurabilis  igitur  efl  t ipfi  / [0  * lt 

I >,longitudinc,patuit  autem  quod  er  ipfil  1. incomefitrabihs  efl  igitur  1 — - 1 

K traque  tpfarum  f a,ff  a t,ipfi  t longitudine. Et  quoniam  efl  ficut  $ *,ad  ‘ 6 

m r.fic  efl  quod  ex  t a,  ad  id  quod  ex  * e,maius  igitur  efl  quod  ex  {a  co  ' 1 

quod  ex  at.Eflo  igitur  ei  quod  ex  (a  xqualta.qut  exat.n.C  onuertendo  igitur  (per  19  quinti  correlarium  ei.fi/ 
dem)  ficut  xSade  y.fic  quod  ex  (a  ad  id  quod  ex  «.At * S,ad  e t.raiicn;  non  habet  qua  quadratus  numerus  ad  qua 
dratum  numerum.  Quare  neque  quod  ex  i a,ad  id  quod  rx  «, ratione  hsbet  quam  quadratus  numerus  ad  quadra' 
dratu  numcru.lncomenfurabilis  igitur  eftja  ipfi  a logitudinejpfa  igitur  1 «.  ipfa  a t maius  pote/l  eo  quod  ex  fibi  m 
commenfurabili.  Sunt#  ipfx  ; s.rationalcstfotetia  lamii  come  forabiles,  ac  ipfarii  { a,neuna  commer.furabilis 

efl  longitudine  ipfi  t expofitx  rationali, ipfa  igitur  i l,ex  binis  nominibus  efl  fcxta.quod  erat  inueniendum. 
Eucli.ex  c amp.  Propofuio  4S 


+8 


I fuerit  fuperficies  binomio  primo  linea  qj  rationali  contenta, la' 
tus  quod  fuper  eam  poteft  oinomium  effenecefie  eft. 
campanvs  sit  fuperficies  a c5cotenta  linea  ratioali  ab»8r  binomio  pri 
rao  quod  fit  bc  Dico  quod  latus  tetragonicum  fuperficieiac  eft  binomiu 
Sit  enim  punctus  d communis  terminus  duaru  portionu  binomij  primi  in  b c, cuius 
maior  portio  fit  b d.eritqi  rationalis  in  longitudine  ex  diffinitione,  Sicommenfur  ab  i/ 
lis  linesab  rationali  pofitz  Diuidatur  item  minor  portio  qua?  eft  dc  per  aqualia  ad 
punctu e.lineaqidbdiuidaturfub ea conditionead  pumftu f.quod  inter  partes  cius 
qua  funt  b f,S£fd, cadat  d e medio  loco  propor  tioabs,quod  qualiter  fiat  in  u dictu  eft> 

B i ducan 
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primi  linea  d b eft  potetior  linea  d c in  quadrato  lines  fibi  cornu; 
fequitur  ex  fecuda  parte  uquoddux  line»  bf8£  fdfint  cornu 
can  tes.per  9 igitur  eft  utraque  earu  comunicas  toti  line*  b d.  c 
quare  per  diffinitione  ambxfuntracidales  in  longitudine,  i'  e 
deoq»  per  is  utraque  earu  comunicas  toti  line»  b d,quare  per 
i;  utraqtduaru  fuperficieru  a f &C  f h.eft  ratioalis-Defcribatur  j 
itaqt  quadratu  1 m cuius  latus  1 r,» quale  fuperficiei  a f.cui  cir  c 
componatur gnomo  protracla diagonali lm n, adeam quan  ' 
titate,qd'ipfius  gnomonis  quadratu  quod  fit  m n,fit  xquale 
fupcrfkieifhduocpeiusfupplemetafintpm& m q.quxne  b 
certe  eft  efle  xqualia  duabus  fuperficicbsd  g 3 C g c.Quod  fic 
coIlige.Cu  enim  fitlinead  e medio  Iccoppornoalis  inter  li  / [s 
neasbf&fderitfuperfkiesdg.exi  fexti  medio locoppor  ' 

tionalis  inter  fupcrficies  a f & f h,quare  K inter  quadrata  1 
m S£  m n.Et  quia  (upplementu  p m eft  etia  medio  loco  pro' 
portionaleinter  quadratadiclaexprimafexti.fequiturut 
p mfit  squalis  d g,ideoqj  m q,gc,igitur  linea  I p.eft  latus  te  r J 


tragonicu  fuperficiei  ac.  Hanc  Tinea  dico  efle  binomiu.  Cu  f I I 

fint  enim  ambo  quadrata  lm.  & mn,rationalia,erut  ex  dif , | I \in. 

finitione  duxlinexlr&r  p potentialiter  rationales. Eft  au  ‘ 
temperprimamfextiafad  d g.ficut  b f ad  d e.-fed  b f eft  in/ 

comefurabilis  d e,fcilicet>quia  b f eft  rationalis  fimplicitenut  probatu  eft,d  e uero  quia 
comunicat  in  logitudine  d c rationali  in  potentia  tantu.erit  etia  ipfa  rationalisin  pote 
tia  tantu  per  ts,qif  ex  prsmilfis  hypothefibus  manifeftu  eft.Itacp  per  j parte  i fuperft 
ciesa  f,eftincomefurabiiis  fuperficiei  d g, igitur  Siquadratu  1 m,fupplemeto  p m,quare 
per  prima  fexti  ci  fecuda  parte  i°  linea  1 r,  eft  incommefura/  ,,  » t 

bilis  line*  r p.Ex  i»  igitur  conftac  linea  1 p efle  binomiu,  

quod  erat  monftrandu.  theon  Lemma. 

smtbina  quadrata  x&,&y,ponatur'$<.per  i+primi.ut/Pjplie  i,fitinre / £ t 

Sas  Irnea:. in  retias  irneas  igitur  eji&j  e.ipfi  c n.Copleaturtfc  parallelogram/  * 
mum  x r,D ico  quod  x r, quadratum  cjf,(y  quod  f njpforum  x ff,g  t,medium 
eji  proporUona'e,Z?  infiper  < f r,  ipforum  x g,  medium  proportionale  ejl. 

Quoniam  enim  f g ,ipfi  ( i ejl  aqualis,^ g * infi  g «,  tota  igitur  / 1 toti  { » ejl  * 


T H e o N ex  Zamb.  Areola  etenim  x e r f,coprcbedaiurfub  rationali 
x g^?  ex  prima  ex  duobus  nominibus  x Dico  quod  ipfam  x r areola  po 
tens  irratwaiisefl,ex  binis  uoeata  nominibus.  Quonia  enim  ex  binis  nomi 
mbus  cfl  prima  ipfa  x f,diuidatur(per  41  decimi  1 n nomina  in  sfitque  ma 
ius  nome  x i.  M anifcfiu  iam.  quod  ipfe  x 1,«  ratioales  fusu  potentia  tantis 
comer.firabiles.cr  x 1,  ipfa  t Jjktius  potejl  eo  quod  ex  fibi  comenfurabi 
li  ZT  x y,per  +s  decimi)  comenfurabilis  efl  e xpofitx  rationali  x e logitudi 
■e.  seretur  ia  ( per  1 0 primi  t / ,bifaria  ut  figito  {.Et  quonia  a uipfa  t J.na 
inspotejleo  quod  cxftbi  commcnjurabillfi  quarti  igitur  parti  cius  quod 
ex 
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*X  minore  hoc  efl  ei  ifuoJ  ex  s i,aqu 2 ttd  maior?  x . coparatu  fuerit  deficiens  forma  quadrata, in  comefurabilia  di 
flribuit(per  17  dectmi.coparcturlper  is  fexti)  igitur  ad  ipflam  x i*i  quod  ex  1 l,aquu  quodfub  «1,11,  comenfu/ 
bilis  igitur  efl  x •.ipfl • » logitudine.  Excitetur'f(pcr  si  primi) per ipft  n,..!jitriq  ip/urit s rqaralUh  > »,»  «,f 
X.Etipflquidexsparallelogramo,equuCper  tafecadi  quadratu cojlituaturxr, ipfi  aute  • «,r  x.EonuturlpCper  14. 
primi)  ficut  in  reSas  lineus  ><  r,ip/i  > p.inreSas  igitur  lineus  ejlfff  .,ipj i r «.C opieaturlf  ipfum  x x.paraliclogram 
ma,quudrutii  igitur  efl  xx.Et  quoniam  quod  fub  x «,» i.aqutm  efl  ei  quod  > i.eft  igitur  (per  coflrulhor.em ) ficut  x 
«,  id  1 l,fic  i t,ud  1 »,eT  ficut  igitur(per  1 fexti,)  • t,ud  . x,fc  * K&X  s a.tp forum  igitur  x t,x  n,  mediii  t x proportio/ 
•tale  cft.scd  u e,quidc,aquu  efl  1 pfi  ( i,ff  1 u,aquu  efl  ipfl  1 x.tpforu  igitur  x -,r  x.mediu  . x,proporticale  efl.  Efl 
a5t  ipforii  x ,,r  xjned&p 7 proportioole,(per  praoflcfum  lema.aquii  efl  igitur # r,ipfl  >\.Scdu  f.qutde.ipfl  e f, 
ecqui  cf!,&~ 1 x.ipfi  / y^otu  igitur  1 r.ipfis  /j  r,e  fuefl  aquale,  siit  uva  &ipfu  x t.xx,ipf:s  x .,1  x,s equuiiu, (per 44  pri 
mi,  )totu  igitur  x -r,aquii  efl  toti  x xjioc  efl  ei  quod  ex  x f,quadrato,igitur  ipfu  m ypfum  potcfl  x y.Dico  ia  quod  3 
ipft  x }>ex  binis  nominibus  eft.Quonia  enim  comefurahhs  efl  (per  17  decimi,)  x * ipfl  t t,comefurabtIis  igitur  efl 
( peru  decimuS- diffinitione,#  x .jttriq  ipfaru  x »,« . Supponitur  aut  (per  diffinitione  prime)  x.tpfix  i.come/ 
furubilis,&  ipfte  igitur  x »,» i,ip(l  x sjfiit  comlfurubiles.RutiSilis  uero  efl  a (,rauoalis  igitur  efl  3 utraq  ipfaru  x 
*,*  i.Ratioale  igitur  efl  € utruq,  ipforu  x M •■Comefurabile  autcft(per  1 fexti  & it  decimi)^  t ip fi  s e.Scd  x t,  ipfl 
qutdex r efl  tequalc,ipfum  ucro  1 e, ipfl  r *,3ipfa  igitur  x r,.  x ,boc  efl  quod  ex/ii.r  f .ratioaiia  fur.t  3 comemur  ubi 
lia.Et  quonia  mcomefurabilis  efl  x i,'pfl./ldgitudme,fed  ipft  qde  x . ipfi  x e.efl  comefurabilisjpft  a ut/ . ipfl . { 
comefurubihs  (per  u decimi)  ir.comefurabdit  igitur  efl  3 a t.ipft  t !■  Quare  3 x e,ipfl  t x,incom?furabile  efl. sed  x 
$,quide  ipfl  x r.efl  aquale, ipfum  uero  * hipfl  Uf,3  x ..igitur  ipfl  /u  f.incomefurabile  efl.  st d ficut  x r adierfic# 
t,  ad.  p.incomefurabilis  igitur  efl  < r 1 pfi  r 7.  A equulis  aiit  efl  * r ipfi  /e  i,3. 7 ipft  r f, mcomefurabilis  igitur  tfl/it, 
ipflri  Et  quod  ex  u r.comefunbile  efl  ei  quod  ex  r utruq,-  ratioale.ipfj-  igitur  71 ...  f.raiioalcs  funt  potetia  ti 

Htu  comenfuribi!es,ipfi  igitur  /t  l.ex  binis  nominibus  efl  ipjumif  x r.potell  quod  er  ut  oftendendum. 

Eudi.cx  Camp.  Propofino  4 9 

I fuerit  fuperficies  linea ratioalibinomioqj  fecudo  contenta, la/ 
tus  eius  tetragonicu  erit  fcimcdiale  primu.  e 

campa.  Sit  ead e figura  esdeq;  hypothefes  qux  in  prsmif 
fa,eritqjex  diffinitioebinomij  fecfidi, linea  d c.ronalis  in  logi  * 
tudine, quare  per  15  u traqs  duaru  fuper&cieru  d g et  g c,(ideo' 
queStduofupplemeta  pm.m  q)eritratioalis,  linea  uero  bd  ' 
eritratioalisin  potetia tacu,8idiuifainduas  lineas  comuni/  jj 
cates  fd  8tbfjex diffinitione binomij  fecudi&  prxraillis  hy' 
pothefibusj&fecuda  parte  u per  > igitur  erit  utraqt  duaru  fu  j 
perficieru  a f 5£  f h .(idecqt  6t  uttunq;  quadratoru  ImSmn) 
medialiSjitaqj  amb*  lineie  i r & r p,fiit  mediales  in  potetia  quoqi  cornu 
nicates.namcu  linea  bfcomunicet lineae  fd,fequiturut  af  comunicet 
f h.quare  quadratu  1 m,quadrato  m njdeoqs  St  linea  1 r.line*  r p in  po 
tctia,in  logitudineaut  no  comunicat.qm  per  > fexti  una  caru  ad  altera 
eft  fitut  1 m ad  m p.  Cu  igitur  1 m n5  comunicet  m p eo  quod  altera  me  r 
dialis  uidelicet  1 m, altera  uero  ratloalisuidelicetm  p,fequitur  ut  1 r no 
communicetinlogitudinerp. Quia  igitur  ipfscotinetfiiperficieratib 
nale  qux  eft  m p,conftat  lineam  I p exn  huius.ellebimediale  primum. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  »7  Propofhio  ss 

55  Si  areola  comprehenfa  fuerit  fub  rationali, & ex  binis  nominibus  fecua 
da,areoIam  potens  irrationalis  eft,uocatur<^  ex  binis  medrjs  prima. 

THE  o N cx  zab.  CoprebeJatur  areola  x£r  f. fub  rationali  x C^tc  ex  binis  nominibus  fecitda  x f. Dico  quod 
x y area  potens.ex  binis  medijs  efl  prima.Quon  a enim  ex  binis  nommibus  fecuda  efl  x J.diuidatur  in  nomina  in  fl 
gno  i,ut  maius  nome  fl t x ..ipfa  igitur  x 1,»  f,(per  4»  decimi)rationales  funt  potetia  tantu  comefurabilcs.CT  x 1, 
ipft  1 / maius  potcfl  eo  quod  cxfbi  commenfurabilyte  nome  minus  .J  cemmcnfurabile  efl  ipfixClongihtdmr. 
secctur(per  10  primi,)  ipft . /bifariam  m fgno  i.ff  ei  quod  exi  /equum  ad  ipfam  x i comparetur  (peris 
fexti,  deficies  forma  quadrata  quod  fub  x ,, contmcfurabilts  igitur  efl  (per  17  decimi)  x i.ip/i » t logitudir.e.  ei 
per  ipft*,.,ifigna  excitHur(pcr  11  primbparalleli  ipjls  a S.r  /,flnt^; » !,»  u.  f a. ac  ei  quide  quod  efl  x t, paralie/ 
logrumo  coflruatur(per  14  fecudi  taqim  quadratu  x r,ipfi  aute  • x,tequii  quadram  , * Ponatur'q;  per  14  primi  jie 
in  rcSas  lineas,  _u  r.ipfl  t {jn  n3as  bneas  igitur  efl  3 f rppfl  r o.Copleaturty  x x quodratS.Mahifcfiu  u efl.expr* 
oflcnfo  lentate  quod  n 7 mediu  proportionale  efl  ipforii  xr,r  x,W  per  pra cedes  tbtorema  xquii  ipfi  1 a,  'jr  quod 
a r arta  potcfl  n {.ofledendu  itm  quod  u f,ex  bints  medijs  efl  prima.Quonia  x ..ipfl « / efl  incomenfirabihs  logi 
tudine, comejurabilis  aute  efl  (per  4S  decimi,,  /.ipfi  x h incomenfurabihs  igitur  per  u decimi.tfl  * .jpji  x e,  longi 

B } tudtnt 
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tJtdme.Ef  iJ«o*i2  comefur abdis  efl  « «,ip/J 1 x ,comefurabilis  efl  &a  i uiri%  ipfa  , 

r5  « t,x  i.Et  x s,ratioalis  efl,ratioalis  igitur  <3  utraty  ipfaru  a »,» i,per  c5p,*r4/  4 
*>o»? . Et  qi lonii  incomefurabilis  efl  a t,ipfi  a /S,cSmefurtbihs  aute  efl  a *,utrif 
ipfm  a .>,«  I ,ffipfa  ai.n  t, igitur  income forabiles  funt  ipjia  S.ipfaC  x.as.t  %, 
igitur  (per  15  iecimi,)ratiodes  funt  potetia  tanta  comenfurab  iles. Quare  (per 
»1  decimi, )utr5%  ipforu  * t,  ■ k, media  efl,quare  ZT  utru%  ipforu  n,r»,  media 
tfl,dTipfa  n ...  f/gdter  media  funtcper  u decimi.)Etquonia  comenfurabilis  e/i 
uiipfiit  logitudme.commcfurabile  efl  ffut  ipfl  » t,  hoc  efl  rtipfn  x.boc  efl 
quod  ex ft  rei  quod  ex  t {.quare  &•  ipfte  u ,,,  f, potentia  funt  commenfurabii  4 

tes.Etquonia  incommefurabilis  efl  « »,ipji  i /Jogitudmc,fed  ipfa  quidem  a 1 * _ 

comenfurabilis  efl  ipfi  x x.CT « J.ipfi  1 i.incomenfurabihs  igitur  efl(per  u de/ 
cimi)  a « ipft  1 {.Qgare(pertfexti,&‘  11  decimi  CT  * «,tp/t  1 x incomenfurabi 
Ic  efljjoc  v ,,ipfl  m f,hoc  efl  t rjpfi  r f.boc  efl  u r.ipfi  t {.incomefurabilis  Idgitu 
dine  efl.oflenfm  uuu  efl  quod  lpfe  u r,r  {.media  cxiflctcs,potetia funt  comen  I*  — 
furabiles.ipfe  igitur  /e  r,r  {.media  funtpotetia  tantu  comenfufabiles.Dico  t2 
«jKod  0"  ratioale  coprebedunt.Quonii  enim/  >fupponiturutri$  ipfaru  a $,  st 
comcnfurabihs.commersfurabilis  igitur  (per  n decimi)  efl  f is  ipfi  se. Et  u/rufi 
ipfaru  rationalis, rationale  igitur  efl  1 x,boe  eftitf.scdn  f,efl  quod  fub  ur.ZT 
r {.Si  uero (per S7  decimObma  media  potentia  tanti  c5menfurabiles,compo/ 
fita  fuerint  rationale  coprebldentes,tota  irrationalis  efl,uocaturty  ex  binis  pri  * 

ma  medii;,  igitur  ipfa  a f,ex  binis  efl  prima  medqs.  Quod  erat  ojlendendum.  * 
Eucli.ex  camp.  Propojkio  se 

5°  binomio  tertio  ac  linea  ronali  fugfidesco  K 

jM^^MtineatfJinea  in  ea  poteserit  bimediale  fctfm  b 

MPA'  Difpofitio&hypothefesmaneatutfu 
pra.Eritqj  ex  his  hvp othefibus  & diffinidde  bino  t 

mi/  terti)  8£  ip.unaqusqj  quatuor  fuperficieru  in  quas  diuifa  

eft  fuperficies  a c,medialis,quare  utruqj  duoru  quadratoru  1 
m,m  n ,8i  utruqj  fupplemetoru  pm&m  q.erit  etia  mediale,  utraepigi/ 
tur  duaru  linearu  1 r 8£  r p,erit  medialis.  Et  cu  du$  fuperficies  a f 8df  h 
fintcomunicates.eo  quodduadinesbf&fdfint  comunicates.per  fe/ 
eunda  parte  u erunt  duat  lincte  Ir&rp  cSicantes  in  potetiajn  logitudi 
ne  uero,non  quia  fuperficies  Im  no  comunicat  cu  fuperficie  m p,eo 
quod  neqj  a f comunicat  cu  d g.  Na  linea  b f non  coicat  cude,cuigitur 
ipfa:  contineant  fuperficie  quae  eft  p m,coftat  ex  n linea  1 p efle  mediale 
fecudu.Quodeftpropofxtu.  Eucli.cxZab.  Theorema  ss  Propojitio  5 6 

56  Si  fuperficies  fub  rati6ali5&  ex  binis  nominibus 

tertia  cSprehefe  fuerit,fuperfidem  potes  irratio/  t 

naliscft.appeiiaturcp  ex  binis  (eciada  medqs.  * ' 1 

TH  E o Nex  Z amb.  Areola ndfyafrt  /,copreb?datur fub  ronali  u C. 
ac  ex  binis  nolbus  tertia  « f diuifa  in  nota  in  t,  quorum  maius  pt  at. Dico 
quod  areola  a r, potes  irronalis  efl.uocaturtp  ex  binis  fecuda  mediis.  Con 
/irudtur  ndrp  cadi  qus  prius.  Et  quonid  a J,ex  binis  efl  tertia  nolbus.ipfe 
igitur  a t,i  i, rationales  funt  potentia  tantu  comefurabtles.dT  ipfa  a s,ipfa 

t /.maius  poteft  eo  quodexfibi c5m?furabili,& ipfaru  * t,t  /,  neutra  ipfl — 

a e.cflcomcfurabilis  logitudinc.  Similiter  ia  ex  j's  qua  prius  funt  oflefa.de  ^ 

monflr abimus, quod  ipfa  #1 1,1  f, media  funtpotetia  tantum  comenfurabi' 

les.  Quare  p {.ex  binis  efl  medifs.cftendendu  etia  quod  & / ecuda,Quonia  

incomenfurabilis  efl  (per  s ° decimi,)/ tjpfl  a t,logitudine,boc  efl  ipfl  < *, 

Atqui  / 1 comefurabilis  efl  ipfi  t {jncomejurabilis  igitur  efl  peris  decimi  i 
i/pfi I * logitudine.Sutiy  ronales.ipfa { i,«  igitur  ronales funt  potentia  * ■■  — 

l.tiu  comtfarabiles.Mediu  igitunper  u decimi  efl  i x.boc  efl  /tf^oprebedi 
turifcjub/i’,  >{, mediu  igitur  efl  quod  fub  ft  r.if, Ipfa  igitur  nr{, ex  binis 
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CAMp.  Caelis  ut  in  pratmiffis  manetibus.erit  ex  hypothefl 
Si  diffinitio  ne  binomij  *8i  loutracpduarufuperficieru  dg  Si  K 
g c( quare  Si  u traq;  d uaru  p m & m q)medialis,duoqs  quadra'  j j 
talm&mn  pariter  accepta, ratio aie  eo  q>  fuperficiesa  d eft  ro/  f 
- — "L “ -1  “Cis- Ec quia  d b diuidi/  * r 


tialisperdiffinitionebinomtj  quarciSir. 

tur  in  puelo  f induo  incoicatia  per  fecuda  parte  i4^ritfuperfj  { 
cies  a f incomefurabilis  fuperficiei  fh,ideoqi  Si  quadratu  I m, 
quadrato  m n.Duse  igitur  lines  1 r Si  r p,  funtincomefurabiles  in  pote 
tiaquscu  cotineantfuperficiemediaiepmSi  earu  quadrata  ambo 
pariter  accepta  fint  ronale,coftat  per  » linea  lpefie  linea  maiorem. 
Quod  erat  demollradu.  eucUx  ziib.  t beorema  s?  tropofitio  57 

Si  areola  fub  rationali  ac  ex  binis  quarta  noibus  ccprehe 
fa  fuerit  ipfam  areola  potes  irronalis  eft,  uocaturqj  maior. 

T H E O Nex  Z ab.  Areola  nty  « r,coprebedaturfub  rotali  a m binis  quarto  no  m 

nibus  « i diuifa  in  nota  in  t,quora  maiusefto  t «.Dico  quod  areola  ® 
t, potes  irrationa!iiefl  appellato  maior.Quonia  enim  a A ex  binis  eft 
quarta  noibus.ipft  igitur  A,ronales  [ut  potetia  tanta  comqura/  ' 

biles,# xi\'fa  i A maius  poteft  eo  quod  exftbi  incomefurabili ,€  « «,  a 

tpfl  a S,logitudine  comenjurabiliseft  S ecetur(per  1 0 primi)  A i,bifa 
ria  in  !,# ci  quod  ex  i {^tquu^td n i,c5paretur(per  aa  primi)paral 
lelogrdmu  quod  fub  « »,» t.incbmefurabdis  igitur  eft  (per  is  decimi, 

« n,ipft m logitudlc.exiitetarfpcr 5i  primi) paralleli  ipft«e,fmttj;i 
1,1  *,{  x,Fiafy  reliqua  eade  ftcut  in  pmcedeti, Mamfejl u ii  eft  quod 
n f£ft  potes  ipfam  « y.oftededu  uero  quod  ft  f irronalis  eft,appellato 


promiflum  eft-  Eud.ex  zab. 


Si  areola  coprehendatur  fub  rationali, ac  ex  binis  quinta  nominibus,  areo 

5 4.  latq 


58 
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lara  potens  irrationalis  eftappellata  rationale  mediumcp potens. 

THE  O Nex Z ab.  Areola itmim x r.cdprcbedaturfub ratioali x g,<tc  

ex  binis  quinte  nothus  x J difluSa  in  nota  in  t,i«  mms  nome  fit  x ».  Dico 

quod  ipftm  x r/treola  potes  irronaliseflytppellate  raiioale  meiiiitp  poter.  a ' 

Coflruatur  erum  ea  quxfuperiusdemoflratefut.No  dubiu  quod  x 7 areola  * ' 1 

potcs.ejlp  l-Cpedcndu  ta,quod  fi((fl  ronale  mcdiuf  potes. Qho»w  enim 

incomefurabilis  efl  x i,ipf: » t,incSmeftrabile  igitur  rji(per  t fexti,  «fit  dc 

cimi  <T * tjpfl  l t,hoc  efl  quod  ex  /*  ,ei  quod  ex  r f.lp/ir  igitur/*  t,<  frpote/ 

tia  funt  income furabiles.  Et  quonia  x /,ex  binis  efl  quinta  noibusjtc  eiusmi 

nus (egmetu  efl  i J,ccmefurabilis  igitur  efl » J ipjl  x fi  logitudine.Sed  x t ,i/ 

pfl  i J,cfl  incomefurabilis,# a S,igilur(per  u decimi)  ipfl  x i,efl  inemefu  • ■—  — - — 

rabilis  logitudine.  ip fx  igitur  x ?,«  i,ratioales  funt,potetia  tentu  comcnfu/  fi  * 

Txbilesjncdtu  igitur  efl  (per  u deami)x  «,boc  efl  cojtetu  ex  ijs  qux  ex /ii,  f 

» f.  Et  quenia  comefurablis  efl  Jt  tjpfl  x e, logitudine  hoc  efl  t»,fed/ t.ipfl  

t licomcnfurabilis  efl,# , t igitur  (per  u decimi)  ipfl  • « comenfurabilis  efl. 

Rotioalis  aut  t n.ronale  igitur  (per  19  decimi ,# 1 A,boc  efl  /j  (Jioc  efl  quod  , 

fuh /1’,'l-tpfe  igitur m ...  (, (per  4.0  iecimbpotetiamcomefurabiles funt,  H 

ejficietcs  conflatum  ex  ipfarum  quadratis  medii, V quod  fub  ipfls  ratiora 
le.ipfa  igitur  1*  (,efl  ratioale  medii £ potes, ipfamifl  potefl  aream  x 7 Quod 
fcerat  iemonflrandu.  Eucli.ex  Camp.  Propofltio  ;> 


gedis  figuris>cSteta  enim  eft  prxmiffisdifpo  A 
ittioe  Si  pofitioibus.Qutbus  ftatibus>neceffe 
eftexipiispofitis&difpofitioeld  eft  diffini/ 
rioe  binomij  poftremi  8£  19. qualibet  ex  fuper  K 
ficiebus ad&dg 81  gc(.ppter  q> & ambo  qua  ^ 
dratal  m&i  mn  pariter  accepta  & pm&m 
q)effe mediale. Cuqt  b f 8i fd  (propter  quod  a g 
f&fh.ideocpl  m Sim  nifinrincomefurabiles 
erut  dux  lines  bc&  rp  mcomefurabiles  in 
potetiaAtquiaipfxcStinetfuperficie  mediale  pm 
earuqtamboi  quadrata  pariter  accepta  funt  media 
le.qd‘eftdupIo  fuperficiei  unius  in  altera  incomen 
furabile.quod  ex  eo  probatur  q>  fuperficies  b h eft 
incomefurabilis  fuperficiei  h c.  propter  hoc  quod  * 
linea  d b eft  incSmenfurabiiis  lines  dc,fequitur  ex 
is  linea  1 p ede, qua:  poteftin  duo  medialia. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  41  Propofltio  59 

Si  areola  coprehedatur  fubratioali,&  ex  bi' 

59  nis  fexta  nominibus  areola  potes  irrationa 
lis  eft,appellata  bina  potes  media.  fi  1 « * * 

THEONcx  Z ab.  Areola  nafxfiy  /,coprebedatur  fub  ratioa/ 
h x fi,# ex  binis  noibus  x J,dmi[a  in  nota  in  t ,ut  maius  nome  fit  x t 
Dico  quod  ipftm  x r, potes, irrcnalis  efl, appellata  bina  potes  media. 

Coflrudiur  enim  qu e #poftefis.No  dubiu  quod  /*  f efl  potes  ipfam 
x y.ZT  quod  incomefurabilis  efl  n ?,ipfl  r j.potentia.  Et  quonia  ineo  m 
mcftrabilis  efl  a t, ipfl  x S longitudine, ipfe  igitur  x «,«  fi, rationales 
fini  potetia  tanti  comenftrabtles.medii  igitur  efl  (per  u deeimi,)  x 
t.boc  efl  copoftu  ex  ijs  qux  ex  ttt.rf.  Rurfus  quonia  incomffurabi 
lis  efl  t S,ipfl  x S logitudine,imomefurabil:s  igitur  efl  ztr  » / ipfl « *. 

Et  t i,i  K,:gitur  rationales  funt  potetia  totum  comen furabilcs,meiiu 
igitur  efl  (per  cande,  )s  \Jioc  efl  ft  f,hoc  efl  quod  fub  /*  >,>  f.  Et  quo/ 
niam  incomenfurabilis  efl  x i ipfi  tf,&xn  ipfi  i a incomenfurabile 
tfl.s«ixKqui4ecflcdfl4tumcxijs  qugtXni,'l><S‘  t a efl  quod  fub  * b 
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f 1 f jncomsfurabite  igitur  ejl(per  i fcxti  <y  n decimi,)  copoflu  ex  gs  qux  eXfi4’be’  1U0&  P ipforu 
Uiruf  mcd.u  ejt.l pfe  ig> tur n •„  f.potentia  funt  incom-furabiles  Tpfa igitur  pfbinit  potens  ejl  mediatper  4.1  deci 
BMj)  & ipfam potcj} x r,quoi ollendere oportebit.  Eucli.ex  Camp.  Propofuio  54 

B[linci  rationali  iquu  quadrato  binomq  redangnlum  adiunga 
cur, latus  eius  fecundum  binomium  primum  efle  conucniet. 

CAMfAWS.  Hs  fex  fequcntes,couerfs  funt  fex  prscedetium  per  or- 
dine-Huius  aut  eft hsc interio  fit  ltnea a b binomiu,diuifa  ad  punctu  c indu 
as  lineas  a c S£  c b,fccudu  fua  diffinitione  aut  terminu,eiufqiab  quadratu  fit  b d.fitqj  li 
nea  e firaticfalis  m logitudine,cui  adiugatur  fuperficies  e g squalis  quadrato  b d-Dico 
quod  latus fecudu  hui9  fuperficiei,  qcPcft  linea  fg,eftbinomiu  primu-Diuidatur  enim 
quadratu  b d in  duo  quadrata  bh5£hd,qusfint  quadrata  duaru  linearu  portionu 
binomffjSCinduofuppIemeta  ahSChK,quoruutrucpcotineturfub  duabus  portioni 
bus  binomij,eritq!  ex  diffinitione  binomtj  qus  habetur  per  5°,u  triiqj  iftoru  quadrato 
ru  rationale, SCper  19  utrucpfupplemetu  mediale  Exfuperficieigiture  d K 

g abfcindatur  fuperficies  e 1 squalis  quadrato  d h,&  I m squalis  qua 
drato  h b,8C  n p squalis  uni  duoru  fnpplemetoril  a h ucl  h x.eritqj  p g 
refidua, squalis  reliquo  fupplemeto  - quare  per  1 fexti  linea  n q,  eft  X' 
qualis  lines  qg.Exprsmiflis  aut  manifeftueftq»  utracp duaru  fuperfi 
cierueIS£lm(S£ideo  tota  fuperficies  e n)cft  racioalis.Et  u traqs duaru 
squaliu  n p 8C  p gi SC  ideo  tota  m g)medialis.quare  per  16  u traqi  duaru 
linearu  f 1 & 1 n,5C  tota  linea  f n,ratioaIis  in  logitudine.8C  lines  e f ratio' 

nali  pofits  comefurabi!  is.SC  per  »*>  utraqs  duaru  n q SCq  g,3£  

totang,ratioalis  in  potetiatatu,incomefurabilis!mesmn . 

(Kideo  lineseffibi,squaIi,8CpercofequesS£linesfn)inlo  p 

tudine-  Si  igitur  linea  f n,qus  eft  maior  linea  n g ut  exprimo 

duoru  antecedentiu  n demoftratioi  fubiucftotu  8i  prima  fe  m 

xtiapparetjfueritpotetiorlineangminoriin  quadrato  li/  

nesfecucomunicatisinIogitudine,tuccx  diffinitione  bino 
mtj  primi  manifeftueftlineafgeffebinomiu  perprimu-Hoc 
au  tem  ita  efie  fic  . habeto.  Cum  incer  duo  quadrata  d h & h 
b/itCpcr  prima  fexti)  fu  perficies  ah  medio  loco<pportioalis,  s ■■  • — 
conuincitur  ex  prioribus  hvpothefibus  fuperficiem  m q 
effe  inter  fuperficies  e 1 8£  1 m medio  loco  proportionalis,  quare  Cper  prima)  fexti  Ii' 
nea  n q qus  eft  medietas  lines  n gcft  medio  loco  proportionalis  inter  duas  lineas  f I 
SCI  n.Quod  igitur  fit  ex  f in  1 n,eft  quacu  quod  ex  n q in  fe  per  i6fexti,ideoqi  per  4-  fccu 
di  quantu  quarta  pars  quadrati  lines  n g-ltaqi  per  prima  parte  u cu  linea  f n diuida/ 
tur  a fuperficie  fibi  adiucta  squali  quarts  parti  quadrati  breuioris  lines  n g, ita  quod 
ad  complenda  tota  linea  fn  defit  fuperficies  quadrata  in  duo  cumunicatia  ad  punciu 
l.erit  f n potentior  n g in  quadrato  lines  fibi  communicatis  in  longitudine-  Conflat  er 
go  propofitum.  theon  lemm a. 

Si  reda  linea  fecetur  in  inaequalia,  qui  ab  iniqualibus  quadrata,  ma/ 
iora  funt  eo  quod  bis  fub  inaequalibus  comprchenfum  eft  redangulum. 

sil  teSa  line a a S.fcccturip  in  inrqualia  in  tjit^  maior  a y. Dico  quod  quit  ex  x y,y  e.maiora  funt  eo  quod  bit 
fubxy,y  fajecentr  enim  ( peri pnmi)a  S,bifaru  m S.Quonia  igitur  reda  linea  feSa  eflin  etqualia  in  /,&in  inx/  J 
qualia  in  y,  igitur(per  sfecadi)qucd fub  xy,yfi,una  ciieo  quod  ex  yJ,xqim  « / > e 

tflei  quod  ex  x f, 6 perinde  quod  ex  fub  x y,t  Somnus  eft  eo  quod  x S.Quod  1 ' ■ 

igitur  bis  fub  xy,y  ( ,ejl  minus  qua  dupli  eius  quod  ex  x S,se d qute  ex  x y,y  e, dupla  funt  eoru  qu ce  ex  xS,Sy,et 
go  qut  ex  x e, maiora  funt  eo  que  ibis  fub  x r,r  e, quod  erat  ojlendendu. 

Eucli.ex  Ziib.  Theorema  41  Propofltio  6 • 

co  Quod  ex  ea  qua:  ex  binis  nominibus  ad  rationalem  comparatu  latita 
dinem  effirit,ex  binis  nominibus  primam. 

THEOSft  2 amb.  E fio  ex  binis  nominibus  x l,dtuifa  in  nomina  in  r,ut  maius  nomen  fit  x r.  exponatur ^ 
rationalis  Si.zrei  quod  ex  x C,tquum  ad  ipfam  J i,comparetur(pcr  44  primi  St  l •,  latitudinem  efficiens  S 1, 
Dico  quodSu  exbinis  ejl  prima  nominibus. Comparetur  enim  (per  44  primi,)xdSt,ei  quidem  quod  ex  xy  te/ 
quum  J 1,  ei  autem  quod  exf,  :,,tquum  * x-Rehquua  igitur  quod  bis  fub  x r,r  S (per  4 fecundi ,)  a quum  efl  ipfl 
n i.secciur(pcr  deama  primi)ipfa  /e « bifariam  m -.excitetur^',  persi  primi)  parallelus  r | utrique  ipfarum  u 
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y (.Vlruf  igitur  ipforSfifr  j.xquum  efl  ei  quodfubxr,yfi,Etquoniaxg,ex  binis  nominibusefl  diuifa  mna/ 
miti* in y,ipfx igitur xy.y fi.rationales funlpotctia  tantii  commenfurabiles.Qux igitur exxy,y( rationalia,funt 
flbi  inuicem  commifarabilia.Quare(per  i;  dccimi.dT conf.*tum  ex  ijs  qux  ex  x y,y  l.commcfurabtle  efl  eis  qua 
ex  x y,y  fi, rationale  igitur  eji  compofitum  ex  ijs  qux  ex  x y,y  f.E  t ipflJx.efl  ce  quale  .rationale  igitur  efljx.  Et  ad 
ipfam  compatitur, rationalis  igitur(per  zo  decimi  ipjl  J ijogitudine  commenfurabilis.Rurfus  quoniS 

x ?,r  ‘, rationales  funt  petentia  tantum  commenfurabiles, medium  igitur  eji  quod  bis  fub  x y,y  t,bocefl  ipfum  u t, 
cr  ad  ipfam  coparahtr  n x rationalem,ralionatis  igitur  eflzT/f  t.ipfl x x ? C 

/e  incom?furabtiis(boc  efl  ipfl  J ,J  logiutdine,efl  ait «T, u <f  rationalis >er  ' 1 

ipfl  1 1 logitndine  c5mefurabdir,inc5mefurabilisigitur  eji  (per  n decimi)  

/fiyipji  te « longitudinc.suntlp  ipfx  igitur *,rationales,potctia  tan/ 

tum  commenjurabdcs^x  binis  nominibus  igitur  eji,  (per  >s  decimi  Jt.  » I*  * e 

oflendendum  quod  Cf  prima.Quoniam  enim  (per  letnmaprxccdens  sa-  * ^ ' 

decimi)  eorum  qux  ex  x r,y  f Medium  proportionale  eji  quod  fub  x y,y  C 
er  ipforum  igitur  Jt,r.  x.medium  proportionale  eji  fi  f.  E/i  igitur  ( per 
conflntSionem  jlcut  /tadu  j ,fic  n i,aa  * x,boc  eji  jient  Jnadfi  t,flc  fi ,, 
ad  ft  n,quod  igitur  fub  •?**  /c, equum  efl  ei  quod  ex/ir.Et  quoniam  cont 
menfurabile  eji  quod  ex  x y.ipfl  qued  ex  C y,comenfurabde  efl  zr  J e,ipfl 

xx,quarc(pertfcxti  eT n dectmQo'  / « ipfl « u commenfurabtlis  efl.  Et  ■ ■— 

quoniam  maiora fuut  qux  ex  x y,y  S,eo  quod  bis  fub  x y,y  e,  maius  igi/  » ® | i - 

turef lff/x  ipfo  u S-Quare  (per  lemma  prxcedens  CT  per  prima  fexti,) 

tS^fi.ipfafni  maior  efl,&  aquale  quod  Jub /y  /c,ei  quod  ex  > >,hoc  eji  quartx  parti  eius  quod  ex  n »,er  come n 
furabilis  efl  J ypfi  k n.si  uero(per  17  decimi,)fucrint  binx  rctix  linex  inxqualcs, quartx  aute  parti  eius  quod 
ex  minore  xqwm,ad  maiorem  coparetur  deficiens  forma  quadrata, er  in  commenfurabilia  ipfam  diuiferit,ma/ 
ior  minore  maius  potefl  eo  quod  ex  flbi  commenfurabili ■ ipfa  igitur  S n,ipfa  /c  k maius  potefl  eo  quod  ex  flbi  com/ 
menfurabili.ipfa  igiturigiturSfi,ipfa  u a maius  potefl  co  quod  ex  ftbi  commexfurabili.sunt rationales  ipfa/ m, 
n a,cr  i M nomi  matus  exiflens.comenfurabilis  efl  longitudine  ipfi  t » expofitx  rationali, ipfa  igitur /yx  binis 
nominibus  efl  prima,quod  oportuit  demonflrafe. 

Eucli.exCamp.  Propofltio  s f 

55  lines  rationali  squa  fuperficies  quadrato  bimedialis  primi  ad 

IlgPiungatur.latus  eiusreliquum  binomium  fecundu  effe  oportebit. 

campanvs  Sic Inea a b bimediale primu, diuifa ad  punctu  c fecundu 
'-®*'r®=^fuu  terminum,cxtera  autem  fint  ut  prius.Dico  lineaf  gefle  d k 

binomiu  fecundu.Erit  enim  fuperficies  m g racionalis.ee  quod  partes 
bimedialis  primi  continent  fuperficiem  rationalem,  6£  fuperficies  tres 
e'1,1  m ,8C  tota  e n.mediales  communicantes, eo  quod  portiones  bime' 
dialis  primi  funt  linex  mediales  potentia  tantum  communicantes  ex  * 
si.Per  is  igitur  erit  linea  n g rationalis  in  longitudine, commenfurabilis 
lineae  e f rationali  pofita^St  per  1»  linea  f n rationalis  in  potentia  tantu 
qux  cum  fit  maior  linea  n gex  primoduorum  antecedentium  demon  e 
llrationi»;  adiunclorumoti  fexti.eaque  potentior  quadra/ 
to  linex  communicantis  fecum  in  logitudinecx  prima  par  / 
te  n.erit  a diffinitione  linea  fg  binomium  fecundum,  quod 
eftpropofitum.  P 

Eudi.ex2.ab.  rheorema  45  Propofltio  6t 

61  Quod  ex  ea  qux  ex  binis  medi/s  prima  ad  rationale  m 
coparatulatitudine.effiritex  binis  noibus  fecuda. 

THEON  ex  2. ab.  E floCpcr  4»  decimi,) ex  binis  medijs prima  x S,  diui 
fa  in  medias  in  y,quarii  x y maior  fit.exponaturfc  rationalis  f ^Comparcturtj; 
per  44  primi) ad  ipfam  f i>ei  quod  ex  a e xquu  parallelo grammii  / },  latitudi 
nem  efficies  / «,Dico  quod  ipfa  Sm, ex  binis  efl  fecuda  nominibus, Cojlraantur 
enim  eadem  qux  O"  in prxcedenti.  Et  quoniam  x C.ex  binis  medijs  efl  prima  diuifa  in  y,ipfe  x y,y  fi, igitur  ( per 
»7  dccimi,)mcdixfunt potentia  tantii  comenfurabtles rationale  coprehenientes.Quare  (peri 4 decimi  eT qux  cx 
a y,y  S,  media  fiit  mediu  igitur  (per  correlanu  n decimi, efl  /z.El  aiipfam  i 1 coparatur,rat:cal.s  igitur  efl  (.per  u 
decimi  ipfi  J t longitudine  mcommenfurabilis.Rurfus  qnonia  rationale  efl  quod  bis  fubxy,y  fi,ratior.ale  efl 

«T a i,ad  ipfamb;  .u  x.ratienalem  comparatur,rationalis  igitur  efleperio  decmi)  /t  t,€  logitud.ne  commenfurabi 
w ipfi  ^ \,  boc  efl  ipfi  / incommenfurahilis  igitur  efl  f n Ipfl  /t  n_  longitudine . Suntque  rationalis  ipfx , 
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J n,/i  t.ranonAes  jioii  pofmtut  tantum  commmfurabiles.ex  binis  igi/  i 
tur Hominibus  efl  (per  »<  decimi  f i.oflendedu  .am  qitoi i # fecunda.  Quanta 
tr.im  qua  ex*?,*  £,matora  ftint  eo  quod  bis  [ub  « 7,7 g, matus  efl  igitur  fff\ 

'pf°  H i,quarc(pcr  primam  fexti,)  c T f n ipfa  h ».  Et  quoniam  commenfura/ 
bile  efl  quod  efl  ex  x >,ci  quod  cx  7 g,commenflurabile  eflz?  Jtipfink.Qut/  j 
re  cr/*;ipfi  * /i,commenflurabils  ejl ,# id  quodfub/ *,«  /^aquuefl  ei  quod 
ex  r ».  ipfa  igitur  / , u.ipfa  /e  spnaius  potejl  eo  quod  ex  fibi  commenfurabili,# 

/Ji.rpJiA  longitudine  commcnfurabilis  eft,  ipfa  igitur  / >,ex  bintsnommibus 
_ efl  fecunda,  quod  erat  oflendendu.  Eucli.exCamp.  PropofitiofS 

J Vtn  adiutfla  fuerit  lines  in  logitudine  ra 
rionali  fuperficies  redtagula  aqualis  qua 

Jraco  bimedialis  fecundi,latus  eius  fecu'  * •« 

dum  binomium  tertium  efle  necefle  eft. 

campanvs  Si  fuerit  Iineaabbimcdiale  fecudum  diuifa  per  ter 
minu  fuu  ad  pudcu  c,reliqua  uero  omnia  fuerint  ut  pnus.erit  linea  f g 
binomiu  terciu  Erit  enim  ex  nfitnoftris  politionibus  utracp  fuperficie 
ru  e n 8£  m g,medialis,quare  per  1»  ucraqi  duaru  linearu  f m SC  n g erit 
rationalis  in  potentia  tantumlines  e f rationali  potentia  commenfu'  * 
rabilis  Atquia  bimedialis  fecundi  partes  funtcommunicantes  in  po/ 
tentia  tantum, erit  fuperficies  e 1 communicans  fupcrficiei  1 m ,5i  ideo  li 
nea  f 1 linete  1 n,poteneior  ergo  eft  per  primam  partem  n f n quam  fit  n 

g.  in  quadrato  linecefibi  communicantis  in  logitudine-Cuq»  

fint  fuperficies  a h&  quadratu  hb  inc5mefurabitia,eo  quod 
linere  acbincomenfurabilcs,ideofp& ambo  quadrata  pari- 
ter accepta  ambobus  fupplemetis  pariter  acceptis  eo  quod 
quadrata  fibi  inuicem  communicant  ex  hypothefi . fupple/ 
menta  quoque  cum  fibi  inuicem  fintatqualia.fequicur  ut  fu 
perficies  e n lic  incommenfuraeilis  fuperficiei  m g,&  ideo  li/ 
i?ea  f n.hnex  n g,per  diffinitionem  igitur  eft  linea  f g, bino  mi 
um  tertium  Q.uod  eftpropofitum- 
^ Euch.ex  Zamb.  Theorema  44-  Propofltio  61  ^ 

Quodexeaqusexbinisfecundamedr|sadratio 
nalem  comparatum  latitudinem  efficit, ex  binis  uominibus  tertiam. 

THE  O.V  exzab.  Efloipcr^dccimi)exbinismedi]sfecunda  x g-diuifa  in  medias  in  r ut  maius  fegmcn 
tu  fh  xr  rat  onalis  autem  eflo  /t,~y  ad  ipfam  / t,ei  quod  cxxl>  aquu  paraUelogrammu  coparetur(pir  44  pnmi 
J {.latitudine  cjf  ciens  / i.Oito  quod  /t  efl  ex  bms  nominibus  tertia.Coflruantur  cade  qua  in  pracedetibus.  Et 

quor.ta xgexbmis efl fecudamedijs diuifain  rjpfa  igitur xt,7 (Aper  « 7 C 

5S  decimi  medie  funt poHtiaiStit  comefurabiles  nted. u coprebldete:,qua  , 

re  # co flatu  ex  ye  que  ex  x 7,7  g,n;cdm  ejl ,# efl  aquale  ipfi/x  mcdiu  igi 
tur  ejl  # / x,coparatur'qi  ad  rationale  / 1. Rationalis  igiturepCptru  deci 
mi  st/,#  lyf'  / 1 log  tuime  incomefurabtlis.ld  propterea  ctid  u * ratio  A 
lis  efi  & tpfiux  mc5mefurabtlis(boctfl  ipfl  A <)longu*dine. Raltoalis  igi  j 
tur  ejl  utraque  ipfarum  / usu  ‘pfi  / t longitudne  incommenfurabtlis  1 
Et  quon  a x 7 ip/i  7 £ logitudine  efi  incdmen  arabilis, [cut  autem  ( per  li- 
ma pracedes ::  decimi) x 7 ad  7 pfic  quod  ex  x r,ad  id  quod,ub  x 7,7  g, 
tncomefurabile  igitur  efl  #quod  ex  x r,ti  quodfub  x 7,7  g,Qv  are# cofla 
tu  exijt  que  ex  x 7,7  t/d  quod  bis  fubx  7,7  g,mcomcfurabile  efl,  hoc  efl 
/xipfi.u  i-Qumiper  1 flexU,#  n decimi.  )&/  /tipflt “ incomcnfurabi 
lis  efl. ratioales.lpfa  igitur  Jt,cx  binis  nominibus  efl.  oflendendu 
ia  quod  cr  terua.S imiliter  id  fleut  in  pracedetibus  ratiocinabimur  quod 
maior  ejl  Jn  ipfa  .u  ».#  quodJu  ipfli  t m comtfurabtlis  efl.Eflep  quodfub  f *.«  u,tqurt  ei  quod  ex/ti.Jpfla  igitur  J 
ft,ip[d  /i  ‘,ma,uspotifl  eo  quod  ex  fibi  comefurabili,  # neutra  ip]aru//i,u  »,comejurabiLs  efl  ipfli  ,ldgitudme. 

Si  '?A  ig'tur  t «,fx  binis  efl  tertia  nommibus,quod  erat  oflendidu.  E udi.  ex  Cap.  Propofino  57 

»’I  lines  rationali  redlangulu  squu  quadrato  lines  maioris  adiii/ 
2 gatur»alterum  fe  cotincnriu  laterum  erit  binomium  qnartum. 
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campanvs.  Si  haec  quoque  fuerit  linea  ali  linea  maior  diui/ 
fa  fecundum  terminum  fuu  ad  punctum  e,cun<ftaqs  reliqua  no 
fuerintaliterquamprius,eritlineafgbinomium  quartu-  Cum 
enim  fint  ambo  quadraca  portionum  lines  maioris  pariter  ac/ 
cepcarationale.erit fuperficies en  rationalis,ideoqsper  1«  linea 
f n rationalis  in  longitudine, communicanslines  e f rationali  po 
fitx, fuperficies  uero  m gerit  medialis, propter  illud  quod  por/ 
tiones  lines  maioris  cotinent  fuperficiem  medialem,itaque  per 
linea  ngeft in  potentia  rationalis  tantum.  Si  quia  etiam  por/ 
ticnes  prsfats  lines  ab  funt  potentialiter  incommenfurabiles, 
fuperficies  e 1 incommenfurabilis  erit  1 m.ideoque  linea  fUi/ 
nes  1 n, igitur  per  primam  partem  i+linea  f n eft  potentior  li 
nea  ng,in  quadrato  lines  fibiincommenfurabilis-Ex  diffini 
tione  igitur  eft  linea  f gbinomium  quartum.quod  erat  pro/  p 
politum. 

Eucli.ex  zdb.  Theorema  45  P ropofhio  6i 

Quod  ex  maiore  ad  rationalem  compararam  Ia 
tirudinem  effiritex  binis  quartam  nominibus. 

THEONtx  zamb.  sit  maior  « fi,diuifa  in  y,ut  maior  fu  « ?,ip[a  r e,R 
tionalis  uero  cfio  / ci  quod  ex  x (,xquum  adipfam  f t , comparetur  ( per 

4?  primi, f,  paralLlogrammum,Ltitudinem  efficiens  i ».  Dico  quod  Jt.cx 
binis  eft  quarta  nomintbus.Conflruaniur  eadem  qux  in  prxoftcnfts.  Et  x j C 

?uoniam  (per  S9  decimi )maior  eft « fi.diuifa in r.ipfe a potentia  — 

«it  incommenfurabiles  efficientes  conflatum  ex  ijs  qua  ex  tpfls  f.ut  qua  r—t 

Arata  rationa!e,quod  uero  fub  ipfls  medium.Quomd  igitur  raUonale  ift  ( 

conflatu  ex  ijs  qua  ex  a r,y$,rationale  igitur  eft/ x, rationalis  igitur  eft  « p r s 

ff a J,<r  ipft  -f  i longitudine  commenfurabilis.Rurfus  quoniam  medium  i ~ 1 " 

eft  quod  bisfub  x},rS,boc  eft /i[, er  ad  rationalem  comparatur n* ,ra/ 

tionaHs  igturfper  ii  decimi)efl  er  /t  t,<T  ipft  -f  i.longitudine  incomen 

furabilis.incommenfurabils  igitur  eft  (per  is  decimi,)er  S/i.ipfln  n,lo/ 

gi  udine.tpfa  igitur  Sy,ft  ^rationales  funt  petentia  tantum  commenfu 

rabiles,ex  binis  igitur  nominibus  eft  f i.aftendendu  iarn  quod  er  quar/ 

ta.similitcriam  jlcut  er  in  pracedentibusrationabimur quod  maior  eft — . .....  , .. 

/fiipfa/il.er  quotquot  fub  / K,n  M.aquum  eft  ei  quod  ex,  i.  Quoniam  » * k { i 

igitur  incommenfurabile  eft  quod  ex  * r,«  quod  ex  r S,  incommer.furabi 

le  igitur  eft  er  Ji  ipft  m.auare(per  primam  jexti  er  ii  decimi, )#*  u.ipfttt  fi  incommenfurabilis  eft.  si  autem 
fuerint  bina  rc&x  linea  inxquales.quartx  autem  parti  eius  quod  ex  minore  (per  17  decimi-)  xquum  compara r 
tum  fuerit  parallelogrammum  ad  maiorem  forma  quadrata  deficiens m incdmenfurabilia  ipfam  diuiferit.ma/ 
ior  mittor:  maius  poh  fi  co  quod  ifthi  incommefurabili  m longitudine flpfa  igitur  S/i.ipfa  m • maius  potefi  eo  quod 
A fis  1 mcommenfurabilifunt  C ipfeSw  «, rationales  potentia  tantum  commcn[urabilcs.& Jv,  commenfurabi 
Iu  eft  ipf  cxpof.tx  rationali  J i,ipfa  igitur  dt, ex  binis  nominibus  eft  quarta, quod  erat  oftendendum, 

Eucli.ex  camp.  P ropofitio  ;s  d k 

f S I lines  rationali  quadrato  lines  potetisfupra  ratio  | 

^^Sj.naleSi  mediale  squalis  parte  altera  longior  forma 
ir^^^adiungatur.alterum  latus  eius.binomium  quintu  * 
effeneceffeeft. 

campanvs  Propofitalineaabeaquspoteftfupramediale&ra  c & 

tionalediuifa  fecundum  eius  diffinitionem  ad  punctum  c.  e - , r 

nihil  immutetur  de  reliquis.fequiturqi  lineamfg  efle  bino' 
miumquintum,Cumenim  partes  huius  lines  ab  contineat 

rationalem  fuperficiem  necefle  eft  ut  fuperficiesgm,ideoque  1 

per  linea  ng)fit  rationalis. Cumque  ambo  quadrata  parti  n B 

um  huius  lines  pariter  accepta  fint  mediale,  erit  fuperficies 

enmedialis,&pen.lineafnrationalisinpotentiatantumli  p ° 

nesfepotentiarauonalicommunicans.At  quia  portiones  j ^ 
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!)rsdicts  lines  funtincomenfurabiles  in  potentia,eriefaperfides  e!  incomenfurabilis 
uperficiei  m i.ideocp  & linea  f Mines  1 n : potennor  igitur  eft  per  primam  partem  >-  li/ 
nea  f n linea  n g,  in  quad  rato  lines  libi  mcommenfurabilis . Per  diffinitionem  itacp  b i/ 
hcmij  quinti,  conclude  propofitum. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  46  propofltio  (a 

(T4  Quod  ex  ea  qua:  rationale  mediumq?  poteft  ad  rationalem  compara/ 
tum.latitudincm  efficit  ex  binis  quintam  nominibus. 

THEON  ex  Zambcr.  sit  rationale  medium^;  potens  x(,  « f £ 

iiutfa  in  retias  luteas  in  y,  utfh  maior  x y , ex ponatur'#  rationalis  i > . 

/ v.tT  ei  quod  ex  x (..aquam  ad  1 1 comparetur  Sf  (per  44  primi) 
latitudinem  efficiens  J t.  Dico  quod  i a ex  binis  eft  quinta  nomini / 
bus . Conflruantur  eadem  qua  in  pracedentibus  ■ Et  quoniam  a ( 
efl  rationale  mediumcp  potens  diuifa  in  yflpf*  igitur x y,y  S.poten/  f 

I ia  funt  incSmenfurabiles  efficientes  conflatum  ex  earum  quadra / 
f is  medium, quod  ucrofub  ipfls  rationali-.  Qitonid  'gitur  conflatum 
ex  ijs  qua  ex  a y.y  (.medium  efl,  medium  igitur  tflJx.  Quare  ra' 
tionalis  eflfu.&ipflft  longitudine incommenfurabilis . Rurfus 
quoniam  rationale  eft  quod  bis  fubx  y.boc  efl  u },rationahs  igi 

tureftun,& ipft/t  longitudine  comme» furabtlis.  incommenfura 
bilis  igitur  cftj/i.ipftu/.tpfa  igitur  f u.u  ».  rationales  funt  poten 
tia  tantum  eommenfurabilcs.ex  t>i.-  is  igitur  nominibus  efl  /». Dico 
quod  ff  quinta.  Similiter  nanefl  oflendetur  quid  quod  fubJn,H  u. 
eequuefl  ei  quod  ex  ru,&  quod  f n ipfl  e.  u longitudine  incomenfurabilis  efl.ipfa  igitur  t ufl pft  u » maius  potefl  eo 
quod  exflbi  mcomenfurabili.dT  ipftJ/i,  u t,  rationales  funt  potentia  tantum  comcn fur  abdes,  minor  u n,  conu 
menfurabilis  efl  ipfl  J' « longitudme.ipfa  igitur  fn,ex  binis  efl  quinta  nominibus.Quoi  erat  ofleniendum. 

Eucli.  ex  Camp.  Propofltio  59  ^ 

Voties  adiunda  fuerit  lines  rationali  , 1 — , 

fuperficies  redangula  squalis  quadra/ 

to  lines  potentis  in  duo  medialia.eiui/ 

dem  fu perficiei latus  fecundu.binomium  fextum 
effeconuindtur. 

campanvs.  in  hac$9fitlinea  ab  linea  potens  fupra  rt! I j 

duo  medialia.qute  autem  prster  hscfunt.ficut  fupra.ma  1 

neant.SC  erit  tunc  linea  f gbinomium  fextum.quod  igno/ 
rarenonpoteris.fiprxmifforueiusqiquod  j;  proponit,  . . . 

immemor  non  fueris.Sefic  patet  in  hac.noftra  intentio.  e ' — • — — — ■ — — ' J 

Eucli.ex7.amb.  Theorema  47  Propofltio  <5; 

e?  Quod  ex  bina  media  potente  ad  rationalem  comparatum  latitudinem 
efficit  ex  binis  nominibus  fextam.  „ 7 (■ 

THE  ON  cxZambet.  Eflo  (per  47  decimi)  bina  potens  media  u $,  ' 
iiuifa  in  y,  rationalis  aute  eflo  »"  t.S"  ad  ipfam  rationalem  f • ,ei  quod  exx( 
equum  compare:ur(per  +4  primi)/1 1,  latitudinem  efficiens  f «.  D eo  quod  f 1 
ipjk  J t,ex  !>i»ir  nominibus  efl  fexta.  Conflruantur  etenim  eadem  qua  . 

pracedentibus.Et  quoniam  x $ bina  media  poiens,efl  diuifa  in  y.ipfa  igitur 
(per  41  decimi) x y.y  (.potentia  funt  incommcnfurabiles  efficientes  compar 
ftium  ex  earum  quadratis  mediam , S quodftb  ipfls  medium  & infuper  in/ 
commenfurabile  compofuo  ex  earum  quadratis . Quare  per  ea  que  oflcnfa  1 
funtjnedium  efl  utramq;  ipforum  J\,u{.ptad  rationalem  </ 1 comparatur, 

rationalis  igitur  efl  (per  u decimi)  utraq;  ipfarum  ftw  *,S~  ipfl  </  1 longitu/  L — - ^ ^ i j 

dine  incommenfurabilis.  Et  quoniam  conflatum  ex  ijs  que  ex  xy,y(,incom  * ’ 

menftrabile  efl  ei  quodbisfub  xy,y(.  incommenfurabileigititrefl  (per  fecundam  partem  11  decimi)  Jxipfluf. 
incommcnfurabihs  igitur  efl  (per  primam  f-xtiS"  u decimi)  9 Jftipfl/ii.  ipfr  igitur  J /.rationales  funt  yo/ 

tentia  tantum  csmenftcrxbdes.ex  bmis  igitur  nomm  bus  efl  7 r. Dico  quod  ff  fexta.  stmilucrnamp  rurfus  ut  prius 
imor.ftrabirr.us,  quia  quod  fub /*,*/*,  a quum  cjl  n quod  ex  r t,  quod  t « ipfl  « #•  longitudine  incommenfura/ 

C bilis  efl. 
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bilis  eft.Oc  id  propterea .» fi  ipfa  a « maiuspotefl  eo  quod  exfibi  longitudine  comtnfurtbdi,#  neutra  ip furum  Jp,- 
H i.comcnfurabilis  efi  cxpofitx  rationali  / t logitudine.ipfa  igitur /i(per fecundas  dijjmitior,es)ex  bmiscft  fext.t 
nomir.ibus,aucd  erat  oftendcniii.  EucU.ex  Cantp.  P ropofitio  60 

60  Mnis  linea  cuilibet binomiorum  comunicans.fub  eadem  fpe/ 

CraeHI  cie  binomium  effe  probatur. 

campanvs.  Sit  linea  a binomium  cuiuf/  a 

uis  fpeciei, fi  tqj  linea b ei  comunicans  in  longi  c i 

tudine.  Dico  lineam  b effe  binomium  eiufdem  fpeciei  cu/  > — 1 ■ 1 ■ ** 

ius  a,fint  enim  bfnomiales  portiones  a,c  SC  d,erunccp  am 
baerationalesinpotentiatatumcommunicancesperso.  b 

linea  uero  b diuidatur  per  u fexti  fecudu  proporcionem  t ‘ f 

c ad  d,in  e SC  f.eritcp  per  coniundtam  SC  euerfam  & per  mu 

tatam  propbrtionalitatem  c ad  e,8C  d ad  f, ficut  a ad  b.  Cum  fint  igitur  a SCb  communi 
cantes,erunt  etiam  per  primam  partem  i°ccr  e,  itemcp  d er  f,  comunicantes.  Si  igitur 
fufrit  c rationalis  in  potentia  tantu.erit  SC  e,(i  aute  in  logitudine,cr  e.  Eodemqjmo  do 
fi  d eft  rationalis  in  potentia  tantum  uel  etiam  in  logi  tudine,  erit  quoq>SCffimi!iter,  82 
ex  ii  ii  potcntior  eft  c,d,in  quadrato  lincte  libi  comenfurabilis  in  logitudine,uel  fi  forte 
incomenfurabiIis,erit  er  e porentior  f in  quadrato  lines  fibi  comenfurabilis  uel  etiam 
incomenfurabilis , necefle  eft  ex  diffinitionibus  fex  fpecierum  binomioru , ut  eiufdem 
fpeciei  binomtj  fint  a 3C  b.  Si  autem  linea  d comunicet  binomio  a in  potentia  tantum 
erit  etiam  SC  fic  linea  b.  Binomiu  autem  eiufdem  effe  fpeciei  non  eft  neceffarium,immo 
impofiibilecft  ut  ambs  fimul  cadant  fub  prima  fpecie  binomioru  uel  fub  fecuda,quar 
tauel  quinta.fed  neceffeeftutambo  cadat  fub  primis  tribus  aut  ambo  fub  tribus  po/ 
ftremis.  unum  enim  eorum  effe  in  aliqua  ex  tribus  primis  fpeciebus, SC  aliud  in  aliqua 
ex  tribus  poftremis,eftimpoflibile.  Cum  enim  a comunicet  cum  b in  potentia  tantum 
c quocp  cum  e,8C  d cum  f communicabit  tatum  in  potentia  ex  i°.  Si  igitur  alterutradu 
arum  linearum  cSCd  fuerit  rationalis  in  longitudine,non  erit  fua  compar  ex  lineis  edi. 
f rationalis  in  logitudinc.  Non  eftitaq?  poffibile  uca  SCb  cadant  fimul  fub  aliqua  ex  il/ 
lis  fpeciebus  binomioru , in  quibus  alteraduarum  portionum  binomi)  eftrationalis 
in  longi  tudine,hs  autem  fpecies  funt, prima  SC  fecuda,quarta  8i  quinta.  At  uero  quia 
per  udus  lines  c SC  e fimul  po  tentiores  funt  duabus  lineis  d SC  f in  quadratis  duarum 
linearum  fibi  in  longitudine  communicantium  aut  incommunicantium,  necefle  eftut 
ambo  binomia  a SC  b fimul  cadant  fub  primis  tribus  fpeciebus  binomiorum  aut  fimul 
fub  tribus  poftremis  ex  diffinitione  ipfarum  fpecierum . Lineam  antem  b quid  dubi/ 
tas  effe  binomium  f cum  fintenimcSC  e communicantes  in  potentia  tantum,  fimiliter 
quoqjdSCf,  fint  autem  cerd  rationales  in  potentia,  conuincitur  e SCf  effe  rationales 
in  potentia  tantum,  qus  quia  non  communicant  in  longitudine  ficut  nec  eis  propor/ 
tionaies  c SC  d,  ipfs  componunt  indubitanter  binomium  per  » huius. 

Eudi.cx  zamb-  Theorema  6 propofltio  19 

66 , Ei  qua  ex  binis  nominibus  longitudine  commenfurabilis,  ipfa  quocg 
ex  binis  nominibus  eft  ac  in  ordine  eadem. 

THEON  ex  Zamb.  Eflo  ex  binis  nominibus  xfi#ipftx  fi  longi  * 1 fi 

tudine  comenfurabilis  e fio  y/.  Dico  quod  ipft  y/exbinis  nominibus  ifl,  1 . 

6 in  ordineipfi  x fi  eadem.Qitcr,iamenim(pcr+idecimi)ex  binis  nomi/  l f. 

uibus  eft  x inudatur  in  nomina  in  i.fit  maius  nomen  x t.i  pft  igitur  a «, 

t g,rationalcs  funt  potentia  tantum  comenfurabiles.  Eiafy  ficut  a fi  ad  y /,fic  xtady  ;.  Et  reliqua  igitur  1 e, ad  re ' 
liquam  i /,  (per  19  quinti)  eft  ficut  x fi  ad  y/.  commenfurabilis  autem  efi  (per  bypotbefin)  u fi  ipfi  y/  longitudine . 
Comenfurabilis  igitur  efi  (per  11  decimi)#  ipfa  x t ipft « !,#  t gipfil  /.Sunltji  rationales  ipf/exi#  s g.rationalct 
igitur  funt  (per  11  decimi)  & ipfa  t i, i /.  Et  quonia  efi  ficut  x 1 ad;  t, fic  efi  ad '(  /jticjSim  igitur  (per  ii  quinti) 
ficut  xt  ad  t S,fic  cf  t { ad  t /.  ipft  autem  x e, tantum  potentia  funt  comenfurabiles ,#  ipfa  y d,  igitur  poten/ 
tia  tantum  funt  comenfurabiles, funtip  rationales  ex  binis  igitur  nominibus  efi  ipfty  /.Dico  iam  quod  in  ordine  efi 
eadem  ipfi  x fi.  ipfa  x t,ipfa  t C aut  maius  potefl  eo  quod  cx  fibi  ccmenfurabih,uel  eo  quod  ex  fibi  incomettfurabiU. 
Si  uero  x i ipfa  1 S maius  potefl  eo  quod  exfibi  ccmenfirabili,  # y{  ipft  [ /(per  14  decimi)  maius  poterit  eo  quod 
ex  fibi  commenfurabili.  Et  fixi  expefite  rationali  comenfurabilis  fuerit ,#  y t eidem  commenfurabilis  crk  (per  n 
decimi.)  i dtp  propterea  utraq-  ipfarum  xfi.y/,  ex  biuis  nominibus  efi  prima,  bccefi  in  ordine  eadim.  Siuero  t g 
commenfurabilis  eft  ipfi  expofitg  rationali ,#  i / eidem  commenfurabilis  eft.  ac  per  boc  rurfus  in  ordine  eadem  efi 

: 'P P*? 
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,utra£  enim  ipfaru  eft  cx  binis  nominibus  fecunda.  Si  uero  neutra  « • 6 

ipfsrxm  <ci,t  e.comenfurabilis  cpexpofitx  rationali,  neutra  etiam  ipfaru  1 1 i 

tf.lS.eidcmeritcommenfurabilis.ff  utraq,  tertia  eft.  Si  autem  atipfat  C r £ 

mei  is  poteft  eo  quod  ex  fibi  incommenfurabili,  ff  1 1,  i? fa{/  mauts  po  ter 

rit  eo  quod  ex  /5 bi  incommenfurabili , dT  fi*  t expofitx  rationali  commenfirabilis  eft,&  ■/?  eidem  comenfurabil. * 
utra#  erit  quarta.  si  autem  i [J,dT  erit  utracfc  quinta.  Si  uero  neutra  ipfarum  * t,»  ipfarumyt,< *■ 

neutra  commenfurabdis  eft  expofitie  rationali, eritfy  utraque  [exta.  Quire  ei  q us  ex  binis  nominibus  longitudine 
commenfurabilis,ex  binis  nominibus  eft,&  in  ordine  eadem,  quod  erat  oftcr.dcndum. 

E ucli.  ex  Camp.  propefitio  6t 

€i  Mnis  linea  alterutri  bi  medialium  commenfurabilis.fub  eadem 

fpecie bimedialis effe ex neceffitate  conuincicur. 

campanvs.  Veritatem  habet  quod  dicitur,  fiue  in  longitudine,  fiue 
etiam  in  potentia  tantum  comunicet  aliqua  linea  alterutri  bimedialium. 
Sint  enim  dualinea  comunicantes  a&b  quouis  duorum  modorum  pradiccoru,fitqs 

a bimediale  primum  uel  fecundum,  dico  quod  etiam  beftbi 

mediale  primum  uel  fecundum,prout  fuerit  a.Diuifo  enim  a g y 

bimediali  in  fuas  bimediales  portiones  ex  quibus  componi/ 

tur  per  si  ££  » qua  fmt  c &d,b  quocp  diuifa  in  e 81  f fecundum  — ~ — 7 — 

proportionecaddutdocet'ifexti,pofitaq»gfuperficiecon  c 

tenta  fub  c di  d,&  k fub  e££f,cC  pofito  h quadrato  d,fie  1, ferit  r— 

pcrconiuncta&eucrfam&permutatamproportionalitace  | j j 

quemadmodu  in  pramiffa  c ad  e Sed  ad  fificut  a ad  bificut  igi  1 1 1 

turexpofitionea&bfuntcomunicantes,fiuehocfitinlon/  e i f 

gitudine  fiue  in  po  ten  tia,fic  c Se  e,  itemqid  S e f,  fimiliter  erunt  _________ 

cdmunicantes.At  quia  c8edfunt  mediales  potentia  tantucom/  [~ — — ■ — — — 1 g 

murticances.fequitur  ex  u ut  e Si  f fint  etiam  mediales, Se  ex  1»  po 

tentia  tantum  comunicantes,cum  ipfatper  hypothefin  fint  pro/ 

portionales  c Sed.  Cumqs  fit  per  primam  fexti  gad  h,ficutcadd 

cr  kadl  ficut  e ad  f,  erit  g ad  h ficut  k ad  Ucr  permutatim  g ad  k 

ficuthadI.Quiaigiturheftcomunicansl,eoquodduoeorum  , _________ 

lateraquxfuntdsefcomunicantinlongitudineuelinpotentia  > 
fecundum  quod  a oe  b in  alterutro  eorum  comunicant,fequitur 
exi»  ucgcrkquoqsfubinuicemcomunicentierit  igitur  k ratio/ 
nalis  adt  medialis  prout  fueritg,  ex  diffinitione  fuperficiei  ratio 
nalis  autf.ln  hoc  enim  tantum  differt  bimcdialc  primu  a bime/ 
diali  fecudo,quod  portiones  bimedialis  primi  in  quas  fecfidum 
fuum  termmudiuiditur,continent  fuperficie  rationalem.bime/ 
dialis  aute  fecundi.mcdialem.Si  igitur  a fuerit  bimediale  primu, 
eric  fuperficies  g ratio  nalis, quare  Se  K,seidco  b bimcdialc  primu 
per  m.  Quod  fi  a fuerit  bimediale  fecudum,  erit  fuperficies  g me/ 

'dialis,  ob  hoc  etiam  er  k ,b  itacp  per  » erit  bimediale  fecundum,  c L.  , , L j 
quareconftatpropofitu.  idemaliter.  Ad  lineam  rationalem 
cdCpofitaa  alterutro  bimcdialium,Se  b fibi  in  longitudine  uel  potentia  comunicante) 
adiungatur  fuperficies  c c squalis  quadrato  a, Se  fg  squalis  quadrato  b,eruntqi  fuper 
ficies  ce  cr  f g comunicantes,  eo  quod  quadrata  eis  aqualia  qua  funt  quadrata  linea/ 
f um  a Se  b funt  comunicantia  ex  hypothefi : ex  prima  igitur  fexti  Se  decima  huius,  ne/ 
ccffe  eft  duas  lineas  d e Se  e g effe  comunicantes-  Et  quia  fi  a fuerit  bimediale  primumji 
nea  d e erit  binomium  fecudum  per  «,ideocp  e g etiam  binomium  fecundum  per  pra/ 
miffam,quare  latus  tetragonicu  fuperficiei  f g (Se  ipfum  eft  b)  bimediale  primii  per  49, 
at  uero  fi  a fuerit  bimediale  fecudum  linea  d c erit  binomium  tertium  per  ss  ,ideo  e g eft 
binomium  tertium  petpramiffam,quare  Se  latus  tetragonicu  fuperficiei  fg  (Se  ipfum 
eft  Wbimediale  fecundum  per  5»,mamfeftu  eft  igitur  uerum  effe  quod  proponitur. 

Eucli.exZamb.  Theorema  49  prope fitto  67 

g*j  Hi  qux  cx  binis  mediis  longitudine  comenfurabilis , Si  ipfa  ex  binis  eft 
medrjs,& in  ordine  eadem.  theos«  z amb.  Epoexkmis  medy  * /yfipfi  *acSmen 

furdbilis  epo  longitudine  r A Dico  quod  jJex  binis  eft  mcdi-s.dT  in  ordine  ipfi*&  eadem . Quoniam  enim  *pex 
tinis  mtdjs  ep  diuifa.in  audias  in  t,  ipfa  igitur  m »,» SCpcr  J7  «f  !S  decimi)  medix  funt  potentia  tantum  cemer.fu/ 

C 1 rutiles. 
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r*biles.  tiat%(per  n fexti)  fleut « fi  ad  r /Jk  xcadyi.ff  reliqua  igitur  itad}  S, reliqua  (per  19  quinti)cft  /Ic«t 

• fi  ad  7 f.  comer. furabilis  autem  eft  x fi  ipfl  r t longitudine,  comenfurabiUs  igitur  e/id-  xiipfly(,  dT  i fi  ipfl  ( t, 

funlip  medie  ipfext,t  e, medice  igitur  funt  & Et  quoniam  eft  fleut  a.  1 fi 

• utdig&riadi Aipfe  autem  * s, » e, potentia  tantum  funt  comcnfura/  1 1 > 

biles,&  ipfte  igitur  r & /.potentia  tantum  funt  comenfurabiUs.  oftenfum  ^ \ 

autem  medie,  lpfa  igitur  7 ^,ex  binis  ejl  medijs.  Dico  quod  ef  in  or/ 

dine  eadem  ejl  ipfl  x fi.  Quoniam  enim  eflflcut  x \ ad  %g,  ftc  eft  7 f ad  l A & flati  igitur  quod  ex  xt  ad  id  quodfub 
*,,>g,flcquodex?  t ai  id  quod  fub  7 1, } A vicifiim  igitur  (per  is  quinti)  fleta  quod  ex  xt  ad  id  quod  cxy  f.ftc 
quod  fubx  m e ntd  id  quod fub  7 l-i  Acommenfurabde  autem  eft  quod  ex  at  ei  quod  ex  7 !■  Comcnfurabile  igitur 
; ff  quodfub  x t,  t g,ei  quod  fub  7 A s i igitur  rationale  efl  quod  fub  x t,  t g,  ff  quodfub  7 i,  i /,rationah  eft,  ac 
per  boc  eft  ex  binis  medijs  prima,  si  autem  medium  fuerit  quod  fub  x t3i  e, medium  erit  S quod  t i, i f,&  utra$  cfi 
fecundante  per  boc  d"  7/  erit  ipfl  x g m ordine  eadem.Qtscd  erat  oftendendum. 

Eucti  ex  camp.  Propofltio  61 

| Mnis  linea  communicans  lines  maiori, eft  linea  maior. 

ampamvs.  Et hsc quoq, uericate habet, fi ucrolibec modo comuni/ 
| cans  fuerit  aliqua  linea  lines  maiori.  Efto  enim  a linea  maior,b  uero  quo/ 

I uis  fibi  comunicans  modo,erit  b linea  maior.  Diuifa  nanqs  a in  eas  portio 

nes  ex  quibus  conflat  per  si  qus  funte  8id.  & 
b fecundum  earum  proportione  in  e SCfipofi/ 
toqi  quod  g fit  fuperficies  contenta  fu  beer  e, 

8£  k fub  e & f,  5£  m S£  h fint  quadrata  c 8£  d,  atn 
SC 1,  e 5C  f,  erit  m ad  h ficut  n ad  1,  per  fecundam 
partem  is  fexti,&  coniu nerim  m 8£  h ad  h.ficut  . 
n Si  1 ad  I,8£  permu  tatim  m SC  h ad  n 81  l,ficut  h 
ad  l.quia  ergo  h comunicat  cum  1 eo  q>  d com/ 
municat  cum  f,au  t in  logitudine  aut  in  po  ten/ 
tia  prout  a comunicat  cum  b,fequitur  ut  am/ 
bo  quadrata  m &h  pariter  accepta  comunicenccum  ambo' 
bus  quadratis  n S£l  pariter  acceptis.  Cum  itaque  duo  prima 
pariter  accepta  fint  rationale  per  ss , erunt  quoqs  & duo  po/ 
ftrema  rationale  per  diffinitione.  At  quia  fuperficie  k neceffe 
eft  effe  mediale  ficut  g ex  u,  lineasqi  e Si  f effe  incomenfurabi/ 
les  in  potentia  ficut  c 8C  d ex  i»,  cocluditur  per  h lineamb  effe 
lineam  qus  dicitur  maior,quod  eft  propofitu.  Idemaliter. 

Cum  fit  a linea  maior  cui  b comunicat  fiue  hoc  fuerit  in  lo  ngi 
tudine  fiue  in  po  tentia,fump  ta  linea  rationali  qus  fit  c d,ad/ 
iiigatur  fuperficies  ei  ce, squalis  quadrato  lines  a,deindefg 
squalis  quadrato  lines  b.  Cum  igiturquadrata  duaru  linea- 
rum a &b  fint  comunicantia  ex  hypo  thefi,  erit  fuperficies  c e 
comunicans  fuperficiei  f g,  ideoqi  per  primam  fexti  8C  u huius  linea  d e lines  e g in  Ion 
gitudine.  At  quia  ex  s?  linea  d e eft  binomiu  quartum , erit  quoqj  per  s 0 linea  e g bino/ 
mium  quartum, igitur  ex  n linea  b potens  in  fuperficiemfg,eft  linea  maior. 

Euch-cx  zamb-  Theorema  s»  propofltio  ts 


es  Maiori  commenfurabiIis,eadem  quoq?  maior. 

THEON'  ex  Zamb.  E fio  maior  x fi,  ff  ipfl « fi  comenfurabiUs  efto  x t fi 

7 A D ico  quod  & 7 J maior  eft.Diuidatur  x fi  in  1.  tpfia  igitur  x »,t  fieper  19  r y { j, 

decimi)  potentia  fiunt  mcomenfurabiles,  efficientes  quidem  conflatum  ex  ea/  — • . -< 

rum  quadratis  rationale, quod  uero  fub  ipjis  medium.  Eiantff;  eadem  que  in  precedentibus.  Et  quoniam  eft  (pera 
fexti)  ficut  x fi  ad  7 Aflc  cftxiadrtdTsgadjA  comenfurabiUs  autem  eft  x fi  ipfl  7/, comen furabilis  igitur  eft  S" 
utraq;  ipfarii  x t,t  g ,utr:if,  ipfaru  7 A Et  quoniam  eft  ficut  at  ad  7 {,fl c t fi  ad  i uiciftim  (per  16  quinti)  fleut 
x 1 ad » e, fle  eft  7 {ad  { A Et  componendo  igitur  (per  is  quinti)  fleut  x fi  ad  t g,flc  y/ad{/,&  ficut  igitur  (per  u 
fexti ) quod  ex  x fi  ad  id  quod  ex  g i.flc  quod  ex  7)  ad  id  quod  ex  fi  A Similiter  iam  demonftrabimus  quod  & ftcut 
quod  exxgad  id  quod  ex  x t,fll  c quod  ex  t /ad  id  quod  ex  7 {.Et  ftcut  igitur  (per  11  quinti)  quod  ex  xg  ad  ea  que 
ex  x g.flc  quod  exy/^td  ea  que  ex  7 i,i  AE  tuiciftim  igitur  (per  16  quinti)  fleut  quod  <xx  fi  ad  id  quod  ex  7 /, 
fle  que  ex  x «,«  g^td  ea  que  ex  7 i,’i  /.  commenfurabile  autem  eft  id  quod  ex  x fi,  ei  quod  ex  7 /.  Ccmcnfurabdut 
funt  igitur  $ que  ex  x 1,1  g,  cis  que  exy  y /.  Sunt%  que  exxt.iC,  ftmul, rationale,  & que  exr  l,(Afimul,ra/ 
tior.ale.  similiter  autem  sT  quod  bis  fub  xt,t  g,  commenfurabile  eft  ei  quod  bis  fubrf,  t A At  qued  bis  fub  xi,t  f, 
medium  eftmediufn  igitur  ‘fi  C quod  bis  fub  7 {,1 A ipfe  igitur  7 M Stfctentiafet  inumtnfurabites.cfficicr.ter 

confiatm 
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eenflaium  ex  eurum  quadratis  flmul  rationale,#  quod  bisfub  ipfls  medium.  Tota  Igitur  y f (per  57  decimi)  irra/ 
tionslis  t fi, maior  appellotaMaiori  igitur  cSmenfurabilis ,#  eadem  maior  e f, quod  ofiendendu  fuerat. 

IEucli.exCamp.  Propofitio  6 s 

I qua  linea  lines  potenti  in  rationale  & mediale  coraunicet,ipfa 
in  rationale  Si  mediale  potens  eflie  comprobatur. 

campanvs.  Verum quoq; eft,q> quali/  r 

tercucp  linea  aliqua  fit  comunicans  potenti  in  rationale  J 
6C  mediale  fiue  in  longitudine  flue  in  potentia  tantu,  ipfa  j 

etiam  eft  potens  in  rationale  SCmediaIe,quod  fleue  prius  j 

duplici  modo  probatunnecefle  eft  au  tem  quantu  ad  pri  j 

mum  modum;q>  ficut  dus  lines  c 8C  d funt  in  potetia  in/  [ _ 

comenfurabiles.ita  fint  etiam  e SC  f per  i°,dC  q>  queadmo/  e 

dum  g eft  fuperficies  rationalis  (nam  talem  continet  por 
tiones  lines  potentis  in  rationale  BC  mediale)ita  etia  per 
diffinitione  fit  k rationalis,Stquemadmodu  duo  quadrata  m 
8t  h pariter  accepta  funt  mediale,fic  etiam  per  y duo  quadra/ 
ta  m 8C  1 pariter  accepta  erunt  mediale, igitur  ex  54  b eft  potes 
in  rationale  8C  mediale.  Quantum  autem  ad  fecundum  mo 
dum,neceffe  eft  ex  ss,ut  linea  d e fit  binomium  quintu,  ideoqj 
& per  60  linea  e g eft  binomium  qnintu , quare  per  s*  latus  te/ 
tragonicu  fuperficiei  f g,quod  eftb,erit  linea  potens  in  ratio/ 
nale  8 C mediale,quod  eftpropofltum. 

Eucli.ex  zamb.  Theorema  ;i  propofitio  69 

*9  Rationale  ac  medium  potenti  comenfurabilis , Si 
eadem  rationale  ac  medium  potens  eft. 

THEON  ex  Zamb.  Eflo  rationale  medium!];  potens  « C,#ipfl « G co/  „ t £ 

menfurabilis  eflo  y J.  ofiendendu  quod  €yf  rationale  ac  mediu  potem  efl. ' * . — J 

Diflribuaturcper  46  decimi)  a Sin  retias  lineas  in  1. 1 pft  igitur  « 1,  t f,  (per  * * f 

4°  dccimi)potentia  funt  incomenfurabiles,efficienies  quidem  compofltu  ex  earii  quadratis  medium,  quod  uerofub 
ipfls  rationale ,#  eadem  confiruantur  qua:  in  pracedcntibus.  similiteriam  demonflrabimus  quod  y \,f  /, potentia 
funt  incomenfurabiles ,«T  comenfurabile  cfi  conflatu  ex  ijs  qua  ex  « i,tt,conflato  ex  ijs  qua  ex  y i,{J,quod  autem 
fub  a 1,1  C,  ei  quodfub  y yA  Quare  # conflatu  ex  ijs  qua  e Xy{,}  fyuadratis,  medium  efl,quod  uerofub  y (,t  A 
• rationale.Rationale  igitur  efl  ac  medium  potens, ipfa  yj.Quod  erat  oflcndendum. 

S-.  E udi  ex  camp.  Propofitio  64 

Mnis  linea  comunicans  potenti  in  duo  medialia.ipfa  quocj  po 
tens  eft  in  duo  medialia,  campanvs.  Hscquo<pmanetibusei(/ 

I dem  difpofitione  SC  pofitioibus, eo  duplici  modo  quo  prsmiffsprobabi/ 
ir  uera  effe,  fiue  in  iogitudine  fiue  in  potentia  comunicet  linea  b cum  linea  a potente 
In  duo  medialia.Quantu  enim  ad  primum  argumetationis  modum  erit  per  55  fuperfi/ 
cies  g mcdialisfideocp  SC  k per  u» cum  comunicet  ei,  duo  quocp  quadrata  m SCh  pariter 
accepta  erunt  ex  eadem  umedialeftdeoqjduon&l  pariter  accepta  per  u. Ac  quiaduo 
quadrata  m SC  h pariter  accepta  ex  praedicta  »5  funt  incomenfurabile  duplo  fupficiei  g 
fequitur  per  SC  noftras  pofitiones  ut  duo  quocp  1 SC  n pariter  accepta  fint  incomen/ 
furabileduplo  fuperficiei  K,cum  itaqs  fint  e SCf  incomenfurabiles  in  potentia  quemad 
modum  c 8C  d,  erit  ex  55  linea  b potens  in  duo  medialia.  Quantu  autem  ad  fecudum 
folitar  argumetationis  modum  erit  per  59  d e binomiu  fextu.ideocp  etia  per  .fi»  linea  e g 
eritbinomiu  fextu,quareper  i>  latus  tetragonicu  fupficieifg  quod  eft  b,erit  potens  in 
duomedialia.QuodeftpropofitU.  Eucli.ex  Zamb.  Theorema  5»  Propofitio  7» 

70  Bina  potenti  media  commenfurabilis.bina  potens  eft  media. 

THEON  a Zamb.  E flo  bina  potens  media  *£.#ipfl « g comen fu  a * S 

rabilis  eflo  y t. ofiendendu  quod  # y f,bina  potes  efl  media.Quonia  enim  1 y 

bina  potens  efl  media  a $,diflribuatur(per  47  decimi)  in  retias  lineas  in  t,  . y J. , 

igitur  a «,<  S, (per  41  decimi)  potentia  funt  incomenfurabiles,  efficientes  conflatum  ex  ipfaru  quadratis  medium ,# 
quod  fub  ipfls  medium incomenfurabile  efl  conflatu  ex  ipfaru  a c,»  ?, quadratis, ei  quodfub  ai.if.  conflrudtur 
eadem  qui  in  procedentibus.  Similiter  iam  demonflrabimus  quod  #ipfty  f,’  A potentia  funt  incomenfurabiles, 
<f  compo flui  ex  51  qua  ex  * «,» e.compojao  exjjsquicxyte  fcSmenfurdbdc  cf-.quod  autem  fub  a i,t  e, ei  quod 

C } [ubri. 
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fx!>  r i,i  /,quare  & conflatu  ex  ipfam  y t,\  /.quadratis  medium  eft.tf quod  fub  ipfis  y ;,f  / medium,  tf  wfuper  ia) 
comenftirMe  eft  conflatu  ex  ipj! aru  y {,{  /.quadratis ji  quod  fub  y i,  (/-Ipfa  igitur  y /.bina  potis  eft  media,quod 
ojiendere  oportuit.  Euch.ex  Camp.  Propoptio  6s 

Cf  1 dux  fuperficies  quarum  altera  rationalis  altera  uero  medialis, 

|jk|50|  coniungatur,  linea  potens  in  totam  fuperficiem  inde  compofita 
Wi!£m  aliqua  erit  quatuor  irrationaliu  linearu.uidelicet  aut  binomium, 
aut  bimediale  primu,aut  linea  maior,aut  potens  in  rationale  & mediale, 

campanvs.  Vt  fi  a fit  rationalis  fuperficies,8C  b medialis,erit  linea 
potens  in  tota  a b, aliqua  prsmiffaru  quatuor.  Sit  enim  lineacd  ratio/ 
naliSjCui  adiugatu  r c e squalis  a,&  f g squalis  b.eritq;  ex  i s linea  d e ra/ 
tionalis  in  longitudine,  comunicans  line*  cd  rationali  pofit*>&ex  « 
linea  e g rationalis  in  potentia  tantu,8£  ex  5»  linea  d g binomium,cuius 
cum  altera  binomialiu  portionu  qu*  eft  d e,  fit  rationalis  in  longitudi  j 
ne  comunicans  line*  rationali  p ofit*  qu*  eft  c d,  ipfum  erit  ex  diffini/ 
tione  fpecieru  binomij  aut  binomiu  primum>aut  fecundu,aut  quartu, 
aut  quin  tu : tertiu  autem  aut  fextum  no  erit  ex  diffinitione,  itaqs  ex  44,  J 
49,si,3t  s^jlinea  potens  in  totam  c g qu*  eft  *qualisduabus  limul  a&b, 
erit  aut  binomiu,aut  bimediale  primum, aut  linea  maior, 
aut  potens  in  rationale  & mediale,quod  eft  propofitu.Bi 
mediale  uero  fecundu,  aut  potes  in  duo  medialia  n5  erit, 
quonia  li  effet  bimediale  fecundu,effet  ex  s«  linea  d g bino  c 
mium  tertiu, qp  fi  effet  potens  in  duo  medialia, effet  ex  59  li 
nea  d gbinomiu  fextu,fed  neutru  erat,  vnde  patet  noftra 
intentio.  Eucli.exzamb.  Theorema  s?  propoptio  71  e 

71  Rationali  ac  medio  copofids.quatuor  fiunt  irrationales, qux  ex  binis  no 

rninibus.qux  ex  binis  prima  medtis.maior.ac  rationale  mediumcj?  potes. 

T H E O N ex  Zamb.  Sit  rationale  a S,  me  diu  aute  y/.  Dico  quod  f g 

ipftm  et  f areolam  potes,  aut  ex  binis  nominibus  efl.aut  ex  duobus  pri 
ma  medijs,  aut  maior,  aut  rationale  mediumfy ;•  potens.  I pfa  etenim  x g, 
ipfay /aut  maior  aut  minor  efi.  e/?o  prius  maior, exponatur^  rationa  J- 
Iis  t f,  copareturty  ( per  44  primi)  ad  ipfam  tiippxS  equa  areola  t *, 
latitudine  efficiens  ti.tpft  aute  / y *quu  ad  t i.boc  eft  e «.cSparetur  i 1 
latitudini  efficiens  s*.  Et  quonia  rationale  eft  x6,&  aquale  eft  ipp  ts,  J 
rationale  igitur  eft  ffi ».  E t ad  ipfam  rationale  s i coparatur, latitudine  1 
efficiens  t S, rationalis  igitur  eft  ti,&  comcnfurabihs  eft  ipp  t / longitu  I 
iine.  nurfus  quonia  medium  eft  y /,&  aqua  eft  ipp  A t,medm  igitur  eft 

1 1.  Et  ad  rationale  e { coparatur.boc  eft  ad  ipfam  a «, latitudine  effi/ 
ciens  a k, rationalis  igitur  ejl  t u,&ipp  1 1 logitudine  incSmenfurabilis.  Et  quonia  medium  eft  y /.rationale  aute  a e, 
incomcnfurabile  igitur  eftxS  ipp  y /.quare  cf, * incomenfurabile  eft  ipph.  sicut  aiit  madi  i,pc(per  1 fextiieft  % l 
adi*  incSmenfurabilis  igitur cfteperu  decimi) & » l)pfi  1 * longitudine.  Etambsfunt rationales, ipf* igitur  t A, 
I *, rationales  funt.potetia  tantu  cSmcnfurabiles.ex  binis  igitur  nominibus  eft , n.duiifa  in  A. Et  quonia  maius  eft  x C 
ipfo  y /,*quu  aute  eft  * e ipp » i,dT y/ipPi  i.maius  igitur  eft  t > ipfo  1 i,«T 1 a igitur  ma  or  eft  ipfa  A *■  igitur  i l,ipftt 
1 * maius  potcft.aut  eo  quod  cxftbi  longitudine  cSmenfurabili.aut  eo  quod  ex  pbi  incomenfurabili.  p cfiit  prius  ma 
ius  eo  quod  ex  f ibi  comenfurabili.  E ft'%  maior » A comcnfurabilis  expcpheraticnali  t }.  ipfa  igitur  * *(perfcciidas 
diffmiiiones)ex  binis  nominibus  eft  prima.Rationalis  aute  eft  t { .siareola  uero  eo prehendatur  fub  rationali  € ex 
binis  nominibus  prima,quse  areolam  potcft.ex  binis  nominibus  eft  (per  st-  decimi. ) Igitur  qu*  ipfum  1 1 poteft,cx 
binis  nominibus  eft. Quare  <f  ipfum  x / potens.ex  binis  nominibus  eft.Pofiit  uero  t A ipfal  u.maius  eo  quod  ex  pbi 
incSmenfurabili,efttj;  maior » e.cSmenfurabilis  ipp  t { expopt*  rationali  log'tudine.  ipfa  igitur  t n,cx  binis  nomini 
bus  eft  quarta  .Rationalis  aiaeftt  ( si  uero  areola  cSprehendatur  fub  rationali  ac  ex  binis  quarta  nominibus, qu* 
areolam  poteft, irrationalis  eft  appellata  maionpern  decimi-Ugitur  qu * ipfam  1 1 poteft  areola,maior  eft. Quare 

5 ipfam  a / potens  maior  eft.  sed  iam  efto  minus  x e ipfo  y /,ff 1 » igitur, ipfo  a < minus  eft,  quare  ef 1 e,mir,or  eft 
ipfa  e*.  At  i*  ipfa  1 1 maius  potefluiut  eo  quod  ex  pbi  cSmenfurabili.aut  eo  qiex  pbi  incomenfurabili.  pofiit  prius 
maius  eo  quod  ex  pbi  comenfurabili  longitudine, minor  s A eft,comer.furabilis  longitudine  ipp  >{expofit<e  ratio 
tuh.ipfa  igitur  1 *,ex  binis  nominibus  eft  fecuda.Rationalis  aute  eft  t /.si  uero  areola  cSprebendaturfub  rationali, 

6 ex  binis  fecuda  nominibus, quet  areola  potcft.ex  binis  eft  prima  medijs(perss  decimi)  qu*  igitur  ipfam  1 1 pciefl 
areolam,ex  binis  eft  prima  medijs.  Quare  ff qu*  ipfam  x / areolam  poteft, ex  binis  medijs  e/l  prima. Atqui  1 *,ipft 
» i maius  pofiu.co  quod  cx  pbi  incemtnfurabili.i' minor  t a eft, comcnfurabilis  expofue  rationali  % l.  ipfa  igitur  % 
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«.«limis  nominibus  efl  quinta.  Rathnalis  aut e cfltf.  Si  uero  areola  coprcbcndalur  fub  rationali  Sex  linis  nomi 
nibus  quinta,  qua  areolam  potefl, rationale  ac  medium  potens  efl(per  ss  dtcimiOQute  igitur  ipfam  1 1 areolam  po 
tefl,raiicnale  ac  medium  potefl, quare  ff  ipfam  x t areolam  potens, rationale  ac  medium  potefl.Rationali  igitur  ac 
medio  copofuis.quatuor  irrationales  fiunt, qu x ex  binis  nominibus, que  ex  binis  prima  medijt, maior,  ff  rationale 
medium  j;  potens, quod  demotiflraljc  oportuit.  Eudt.exCamp.  propofuio  66 

Vm  cSiundtx  fuerint  dux  fuperficies  mediales  incomenfurabiles 
1 linea  potes  in  totam  fuperfide  alterutra  erkduaru  irrationaliu  lf 
I nearu.uidelicet  aut  bimediale  fecudu,  aut  potes  in  duo  medialia. 
~campanvs.  VtfiaStb  fint  dux  fupficies  mediales  ineo/ 
menfurabiles  (fi  enim  edent  comenfurabiIes,e(Tec  cop  olita  ex 
eis  medialis  ex  9 8C  u,  quare  8C  linea  po  tes  in  ea,medialis  ex  1 9) 
dico  q>  linea  potens  in  copofitam  ex  ambabus.erit  aut  bime/ 
diale  fecundii.aut  potens  in  duo  medialia.Sit  quidelmeacd, 
ratio  nalis/upficies  uero  fibi  adiunctace  squalis  a,8£fuperfi/ 
des  f g squalis  b.eritqj  ex  « linea  d e,  fimiliter  quocp  linea  e g, 
rationalis  in  p o tetia  tan tu.  Cumqs  fupficies  c e 8C  f g,flnt  ineo/ 
menfurabiles  ficut  a & b eis  xquales.ideoqs  lines  d e er  e g ex 
prima  fextiKi»  huius,eritex  50  linea  dgbinomiu. Cuius  cum  f, 
utraqs  binomialiu  portionu  qus  funt  d e 8C  e g,fit  incomenfu  I 

rabilis  lines  rationali  pofits  qus  eft  c d,ipfum  erit  5x  diffini/  I 

tionebinomiutertiuautfextu.l.ineaergopotensintotacg  1 
squalem  copofitx  ex  a 8C b.erit  ex  s ° 8C s i.aut  bimediale  fccundu,aut  potes  in  duo  me/ 
dialia.QuodeftpropofitU.  Eucliex  Zamb.  Theorema  sa  Propofuio  71 

7x  Binis  tnedijs  adinuicem  incomenfurabilibus  copoGtis.reliqux  dux  irra 
tionales  fiunt, qux  ex  binis  fecunda  mcdns,&  qux  bina  potens  eft  media. 

THEON  ex  Zamb-  Coponantur  etenim  bina  media  adinuiceincom/ 
menftrabilia,  * e,  7 A d ico  quod  x/  areola  potens, aut  ex  binis  efi  feciida  me/ 
dij‘,sut  bina  potes  eft  media.’.pftmmusq  x e ipfo  7 J aut  maius  efl  aut  minus. 

Sil  prius  maius  xtipfoy/,  exponatur 'ey  rationalis  t z,dT  ipfi  x S equu  ad  ip/ 
famt{  (per  « primi)  coparetur  t «.latitudine  efficiens  t e,  ipfi  aute  7 J.equii 
t t.lxtitidml  tfficicns  l«.Et  quonia  utruntp,  ipjorS  « S,7  Amedu  e/f.eT atrii  f, 
igitur  ipforu  > 1,6 1, medix  eft.  Et  ad  ipfam  t { rationale  coparatur,  latitudine 
efficies  ipfis  1 s.s  K.utraQ  igitur  ipfam  te, i «.rationalis  e]l(per  a decimi)  & 
ipfi  1 { logitudme  mcomenfurabihs.  Et  quoniam  xtipf 1 7 / mcomenfurabile 
efl,  e;  equit  eflxS  quide  ipfi  t «,&  7 <f  ipfi  I i.incomenfurabile  igitur  efi  S4 


l 


ipfi  1 i.sicutautiperi  fextiU  h adi  i.ftc  eft  tl  adi « ,incomenfurabi'is  igitur  eft  (per  n decimi)  tl  ipfi  e n logitudme. 

I pfe  igitur  1 1,1  «.rationales  funt.potetia  tantum  comenfurabtles.  I pfa  igitur  t «,ex  binis  nominibus  ejl.  1 pfa  ante  1 0 
ipfa  s « aut  maius  polcfl  eo  quod  ex  fibi  comer.furabili.aut  eo  quod  ex  fibi  incomenfurabiU.  Pofiit  prius  maius  eo  q<f 
exfibt  comenfurabih  longitudine ,&  neutra  ipfaru  t «,J  «.comcnfurabtlis  efl  longitudine  ipfi  tfcxpofhe  rationali . 
ipfa  igitur  i «(per;o  decimi) ex  binis  ejl  tertia  nominibus.Rationalis  aut  ejl  t i- si  uero  areola  coprebendatur  fub 
rationali  S ex  binis  nominibus  tertia, qUe  areolam  potefl,ex  binis  efl  feciida  medijs  (per  s 6 decimi.  )Que  arco’am 
igitur  1 i.hoc  eflxf  potefl, ex  binis  eft  feciida  medijs.  Sed  iam  t e ipfa  e «.matus  poflit.eo  quod  ex  fibi  logitudine  in/ 
comenfurabih.  Et  quonia  mcomenfxrabtlis  ejl  utracp  ipjitrZ  1 6,1  «,ipfl  t f logitudme, ipfa  igitur  t « ex  binis  efl  fexta 
nominibus  (per  ss  decimi.)  si  uero  fub  rationali  <f  ex  binis  fexta  nominibus  areola  coprebendatur, qu*  areola  po 
tcfl.bina  potes  efl  media  (per  59  decimi. ) Quire  & qux  x f pole/?  areola, bina  potens  efl  media.Similiter  iam  oflett 
demus.qJdTfi  minor  fuerit  x C i pfa  7 t,qux  ipfam  x t areola  p otejl.aut  ex  binis  efl  fecula  medijs^tut  bina  potes  efl 
medii.Bims  igitur  medijs  inuice  incomenfurabilibus  copofas,reliqu <e  irrationales  fiut.qux  ex  bin  s feciida  medijs 
& qutbina  petens  eft  media.Quod  erat  oflendendu.  Eucliex  Camp.  Propofuio  67 

Vm  pofita  fuerit  linea  binomialis  cxterxqj  irrationales  fequen'' 
tes  eam, non  erit  earum  aliqua  fub  termino  alterius. 

campanvs.  Vult  quod  ii  linea  aliqua  ut  a,  fuerit  aliqua  ex  fex  prsha 
bitis  lineis  irrationalibus  qus  funt  binomium  8 C eius  quinq;  comites,ipfa 
no  erit  aliqua  aliaru-  Si  enim  quadrato  eius  squalis  fuperficies  adiungatur  ad  lineam 
rationalem  b cquxGcb  d,  G quidem  a fuerit  binomiu,  erit  ex  ii  linea  cd  binomiu  pri/ 
mum.  Qua?  fr  fuerit  bimediale  primu  m.eri  tedexss  binomiumfecundum.Si  autem  bi/ 
mediale  fecudum , erit  edexso  binomium  tertium.  Et  G linea  maior,erircd  ex  s-  bino/ 
mium  quarcu . Acfi  potens  in  racionale  8C  mediale,  aut  ii  potens  in  duo  medialia,  erit 

C 4.  ex  ss 
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ex  ss  c d binomium  quintum,aut  ex  s9  binomiu  fexram.Et  quia  impoffibile  eft  c d efle 

fimul  fub  diuerfis  fpedebus  binomioru  a diffinitione,eft  impofii  4 

bile  a efle  fimul  fub  diaerfis  fpeciebus  fex  prshabitaru  linearnmi — 

irrationaliu.  De  linea  ance  mediali  confiat  qnod  ipfa  quocp  non 
fit  aliqua  fex  fequentiu,  uidelicet  neqj  binomium,  neqs  aliqua  ex 
iplius  comitibus . Cum  enim  fuperficies  squalis  quadrato  lines 
medialis  adiungitur  ad  lineam  rationalem,  latus  eius  fecundum 
eft  rationalein  potentia  ex  lo.Cum  aute  fuperficies  squalis  qua/ 
drato  binomij,aat  alicuius  fuarum  comicujatus  eius  fecundum 
eft  binomium,  aut  primum,aut  fecundum,  8t  ficde  csteris  per  s\ 
quinqseamfequentes.  Quare  ipfum  eft  irratio  nale8t  in  longitu/ 
dine  St  in  potentia  per  so.Cum  igitur  fit  impoffibile  eandem  linea 
efle  rationalein  potetia,8i  irrationale  tam  in  longitudine  qj  in  po 
tentia.nimiru  impoffibilelineamedialee(Tebinomiale,autaliqua 
ex  quinqsfuis  comitibus.  theon 

qux  cx  binis  nominibus,  # pojl  ipfam  irrationales,  ne$  medix,  ne%  inuicem  Junt  exdrn.  Qgod  enim  ex 
media  ad  rationalem  comparatujatitudmm  efficit  rationalem, & ei  longitudine  incdmenfurabilem  ad  quam  cont 
paratur  (per  u decimi .)  Quod  ex  ea  qux  ex  binis  nominibus  ad  rationalem  comparatu, latitudine  efficit  ex  bis 
nis  nominibus  primam  (per  6»  decimi.)  Quod  ex  ea  «ero  qux  ex  binis  prima  medijs  ad  rationale  comparatu, 
latitudine  efficit  ex  binis  nominibus  fecundam  (per  61  decimi.)  Quod  ex  ea  autem  qux  ex  binis  fecunda  medijs 
ad  rationalem  comparatu, latitudine  efficit  ex  binis  nominibus  tertiam  (per  61  decimi.)  Verum  quod  exmaiore 
ad  rationale  comparatu,  latitudine  efficit  ex  binis  nominibus  quartam  (per  65  decimi.)  Sed  quod  ex  rationale 
ac  medium  potente  ad  rationalem  comparatum, latitudinem  efficit  ex  binis  nominibus  fextam  (per  fis  decimi.) 

Quoniam  prxdiSx  latitudines  differunt  & d prima  € adinuicem,  a prima  quoniam  rationalis  efl,  adinuicem 
uero  quia  in  ordine  non  funt  exdem.manifeflum  ejl  quod  ff  ipfx  irrationales  adinuicem  differunt. 

Eucli.  ex  camp.  propofmo  68 

1 1 linea  de  linea  abfcindatur,fuerintqj  amba:  potentialiter  cantu 
I rationales  comunicates,  reliqua  linea  erit  irrationalis,  diceturcj? 

I'  refiduu.  campanvs.  Sit  linea  bc^bfcifa  ex  a c b 

a bjfintqj  ambs  rationales  tantum  potentia  comunicates,  qua  1 ' 

les  docuit  inuenire  17  3t  ■?,  8t  hs  funt  qus  coponunt  binomium  • Dico  q>ac  reliqua  eft 
irrationalis  8t  ipfa  uocatur  refiduu . Confiat  enim  ex  7 fecundi,quod  quadrata  duaru 
linearu  a b St  b c pariter  accepta,  qus  coponunt  fuperficie  rationalem  ex  hypothefiSt 
diffnitione  rationalis  fuperficiei  St  ?;buius,tantu  funt  quan  tu  a c b 

duplum  fuperficiei a b 8t  b c cum  quadrato  a c.  Cumqs  ex  19  fu/  i- ......  1 ’ 

perficies  a b in  b c fit  medialis, ideoqs  Stduplu  eius  mediale  per  g r~ 
n,8tideo  irrationale  per  i9,fequiturutambo  quadrataduaru  1 
linearuab3ibcpariteracceptafintincomenfurabileduplofu  fi  f 
perficiei  unius  earu  in  aleera,quare  per  9,Si  quadrato  lines  a c. 

Ex  diffinitione  igitur  quadratu  lines  a c eft  irrationale,  cum  ip 
fum  fit  incomenfurabile  ratio  nali,uidelicet,duobus  quadratis 
duarfi  linearu  a b 8t  b c pariter  acceptis,  itaqj  etia  ex  diffinitioe 
linea  a c eft  irrationalis, quod  eft  propofitu.  Exeplariter  in  fi/ 
gura,efto  fugficies  e g squalis  duob.  quadratis  duaru  linearu 
a b St  b c pariter  accep  tis,eritqs  rationaIis,itemqs  fit  fupficies  d f d e 

squalis  duplo  fuperficiei  unius  in  altera,  eritqj  ex  19  medialis,  8i  erit  ex  7 fecundi  fupfi/ 
cies  f g squalis  quadrato  lines  a c.  Cumqjfug  fides  e g fit  incomenfurabilis  fugficiei  d f, 
eade  erit  ex  9 incomenfurabilis  f g,quare  f g irrationalis, 8t  eius  tetragonicu  latus  a c. 
incipiunt  hexades  per  aphsrelin,hoc  eft  per  abfeifionem. 

Eudi.exZamb.  Theorema  ss  Propofttio  75 

7f  Si  a rationali  rationalis  auferatur,potentia  tantam  cbmenfurabilis  exi/ 
{lens  toti, reliqua  irrationalis  eft, uocatur  autem  apotome. 

the  on  exZamb.  a rationali  naiup  ut,  rationalis  auferatur  br>  x > fi 

potentia  tantum  toti  cbmenfurabilis  exijlens.Dico  quod  reliqua  xy  irratio  ' 1 ' 

nolis  efl, apotome  appellata.  Quoniam  ubipflGy  longitudine  efl  incomenfurabilis jftf  (per  lemma  11  decimi)  ficut 
x b ad  e,y  fle  quod  ex  xb  ad  id  quod  fubxb.br,  incomenfurabile  igitur  efl  (per  11  decimi ) quod  ex  x £,ei  quod fub 
*b-b  y.sed  ei  quidem  quod  ex  x b.mcbmenfurabiliafunt  qux  ex»  b,b  y,quadrata,  d autem  quod  fub  * kb  y.com 


LIBER  DECTMVS.  ^ 

menfurabile  cj!  quod  bisfub  xg. 3 y. Que  igitur  ex  x 3,3 y.incomenfurabiliafunt  ci  quod  bisfub  x?,Zy,& reliquo 
igituf  quai  ex  x y.btcSmenfurabilia  funt  ei  que  ex  x 3,3  y,quoniam(pcr  5 fccudi)&  que  ex*  3,3  y, equa  funt  ei 
quod  bisfub  a C,;  y.una  cum  eo  quot i ex  t x.Rationalia  mtefmt  ea  que  ex  x =,'  y,quadratajrra‘iona!is  igitur  cjl 
linea  x y.uocatur  aute  ipfa^ipotomc.  Euch.exCamp.  Propoftio  69 

6 9 IgSSSJ  I Fuerit  linea  de  linea  abfrifa,fuerintq;amb£  mediales  potentia' 
fageis  liter  tantum  comunicantesfuperficiemq»  rationale  continentes, 
reliqua  linea  erit  irrationalis,diceturq?  refiduu  mediale  primu. 
campanvs.  Sit  linea  b c,abfcifa  ex  linea  a b,Gntq-,  am  ac  b 

bs  quales  proponitur,quas  ex  24- 3£is  reperies,&hsfunt  * 

quae  coiungunt  bimediale  primum.Dico  quod  reliqua  linea  a c erit  irrationalis, SCipfa 
dicitur  refiduu  mediale  primum-  Erunt  enim  ambo  earum  quadrata  pariter  accepta, 
mediale,duplum  uero  fuperfitiei  unius  in  alteram,rationale,icaq5  ambo  quadrata  pa 
riter  accepta,incomenfurabile  funt duplo  fuperficiei  unius  in  altera.  Quia  itaqi ambo 
quadrata  pariter  accepta  componutur  ex  duplo  fuperficiei  unius  in  altera  & quadra 
to  linea;  a c,  fequitur  per  9 ut  quadratu  lines  ac  fit  incomenfurabile  duplo  fuperficiei 
unius  in altera,quare  tam  ipfum  quadratu  quam  latus  eius  ac,  a c b 

eft  irrationale  per  diffinitione,conftatergo  propofitum.  Quod  > — 

(quemadmodu  in  prsmiffo)  fi  liber  potes  declarare  exempla/  g 
riter  in  figura.  Aliter  idem  fic.  Sitlinead  e rationalis  in  longi 
tudine,cui  adiungatur  fuperfides  d f,  squalis  duplo  fuperficiei  & 
unius  in  altera>8£  fuperficies  g e squalis  ambobus  quadratis  pa 
riter  acceptis,eritq?  per  7 fecundi  fuperficies  fg,squalis  quadra 
to  lines  a c-  Cum  itaqi  per  hypothefin  fit  fuperficies  e g medialis 
erit  per  2«  linea  d grationalis  in  potentia  tantu.Cum  uero  fit  fu/ 
perficies  e h rationalis  per  hypothefin , erit  ex  16  linea  d h ratio/ 
nalis  in  longi tudine.Itaqs  per  «s,lineagheftrefiduu,8£ irrationa 
lis:ideocp  per  16  a deftruclione  confequetis  fuperficies  f g eft  irra 
tionalis,8C  cius  latus  tetragonicu  quod  eft  a c,eftirrationale-Et  fic  patet  propofitu. 

Eucli.ex  Zamb.  T beorema  56  Propofitio  74. 

74  Si'  a media  auferatur  media  potentia  tantum  toti  fubfiftens  commen/ 
furabilis,cum  tota  uero  rationale  comprehendens.reiiqua  irrationalis  eft, 
uocetur  uero  medi*  apotome  prima.  « * t 

THEON  ex  Zamb . A media  nantp  x 3,  media  auferatur  3 y potentia  tan;  1 1 

tum  comenfurabilis  fubfifietts  toti  x 3,C  cum  ipfa  x 3 rationale  coprebendcns  quod  fub  a 3,3 y. Dico  quod  reliqua 
a y irrationalis  efl^ppellatu/q;  medie  apotome  prima  Quoniam  enim  a 3, 3 y,  medie  funt,media  quo e funt  que 
ex  x 3£  y.  Rationale  aute  quod  bis  fub  x 3,3  y.mcometifurabiiia  igitur  funt  que  ex  x 3£  y.ei  quod  bisfub  x3,3r- 
«y  reliquo  igitur  ei  quod  ex  xy  (per  16  decimOincomenfiirabile  efl  quod  bis  fub  x 3,3  y, quoniam  ft  tota  uni  carit 
incomcnfunbilis  fuerit ,dT  que  m principio  magnitudines, incomenfurabiles  eritnttper  16  decimi.) Rationale  autf 
cjl  quod  bis  fub  x 3,3  y, irrationale  igitur  qdex  xy. Irrationalis  igitur  efl  x y,uocaturfane  medie  apotome  prima. 
Quod  fuerat  offendenda.  Eucli.exCamp.  propofitio  70 

7°  I linea  de  linea  fecetur.fuerintqj  ambx  mediales  potentialiter 

tantum  comunicantes,  continentescp  mediale, reliqua  linea  erit 
jpjjQ-Sjl  irrationalis,  diceturc^  refiduum  mediale  fecundam. 
campanvs.  Sit  hic  quoqi  linea  bcAbfcifa  ex  linea  ab,  a c b 

ut  raqj  aute  a b St  b c,fint  ut  ponitur, SC  ipfs  per  26  reperiu/  1 

tur,5£funtquscoponuntbimediaIe  fecundum.  Dico  q>  linea  reliqua  quseftac.cftif/ 
rationalis,SCipfa  dicitur  refiduu  mediale  fecundi! . Sunt  enim  ex  hypothefi  Sin  ambo 
quadrata  duar  u linearu  a b St  b epariter  accepta  mediale , fimihter  quocp  duplum  fu/ 
perficiei  unius  in  akera.eft  mediale . Cum  itacp  ex  a mediale  non  differat  a mediali  nifi 
irrationali,erit  quadratu  lines  a c in  quo  per  7 fecundi  duo  quad rata  a b Kb  c pariter 
accepta  excedunt  duplum  fuperficiei  unius  in  altera  irrationale,  quare  STlinea  a cirra/ 
tionalis.  Figurali  quoqs  exeplo  patefieri  poreftiftud  ut  prius.  Si  enim  fit  eg  squalis 
ambobus  quadratis  ab  8tb  c,fimiliter  Std  f duplo  fupficiei  unius  in  alterasrit  f g per  7 
fecundi  squalis  quadrato  a c,quscum  fitdiffcretia  fuperficiei  unius  medialis  e gad  fu 
perfide  mediale  d f,ip  (a  eft  irrationalis  peruri  eius  tetragonicu  latus  a c irrationale. 

IDEM 
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idem  aliter.  Sitlinea  de  rationalis,  cui  adiungatur  fuper  4 

ficies  d f aqualis  duplo  fuperficiei  unius  in  altera,S£  e g aqua  , — — * 

lis  ambobus  quadratis  pariteracceptis,eritper7  fecundifg,  g 
aqualis  quadrato  a c • Quia  uero  e g eft  medialis,  erit  ex  « li' 
nea  d g in  potentia  tantu  rationalis.  Similiter  quocpcum  e h “ 
fit  medialis.-erit  ex  eadem,linea  d h rationalis  fimiliter  in  po/ 
tentia  tantfi . Et  quoniam  ab  8C  b cfuntincomenfurabiles  in 
longitudinejdeocp  quadratu  utriufqj  earii  fuperficiei  unius 
m alteram , es- propter  hoc  ambo  quadrata  pariter  accepta 
(cumipfaex  hvpotheficomunicentjfuntquoqiincomenfu/ 
rabilia  duplo  fuperficiei  unius  in  altera, fequitur  ut  e g fit  in/ 
comenfurabilis  h c,  quapropter  linead  g, linea:  d h,  igitur  ex 
6?,lineagh  eft  refiduu, Si  irratio nalis:ideoqj  per >6  a deftruclione  confequentis  fuper/ 
ficies  f g irrationaIis=SCeius  latus  tetragonicum  a c irrationale. 

Eucli.ex  zamb.  theorema  57  Propofitio  75 

7S  Si  a media  media  auferatur  potentia  tantum  toti  comenfurabilis  fub/ 
fiftens,  8C  cum  tota  medium  comprehendens,  reliqua  irrationalis  eft,  uo/ 
cetur  autem  medis  fecunda  apotomc.  a fi 

THE  OS  ex  Zamb.  A media  nanfct  fi.melia  auferatur  ySpo  . * 

tenlia  tantum  toti « e comenfurabilis  fubftftcns.una^  cum  ipfa  tota  # S 

medum  coprebendens  quod  fub  x f,f  7. Dico  quod  reliqua  x 7 irratio/  l i 1 

nolis  efl,  appellatur  autem  medi*  fecunda  apotome.  Exponatur  enim  “ 

rationalis  / i.Et  ipfls  quidem  quo  ex  a 0, fi  y.equi  ad  / 1 comparetur 

(per  aa  primi)/  t, latitudine  efficiens  / n,ci  uero  quod  bis  fub  *S,C7,  - 

equit ad  ipfam  J1 1 copantur  (per  44 primi)/ S, latitudine  efficies/;. 

Reliquit  igturh,equu  ejl  ei  quod  exxy.  Et  quoniam  ea  quo  ex  a fi,  - 
e y.media  fusti, medium  igitur  ejl  &/ 1 ,&  ad  ipfam  rationalem  / 1 com 
paratur.latitudine  efficiens /r.rationalis  igitur  efl(per  12  decimi)/ 1,  _ 

«f.p/i  / 1 longitudine  incomenfurabils.Rurfus  quoniam  quod  fub  # S, 

1 7, medium  eft,& quod  bis  igitur  fub  «e,er/nediumefl,ir  ejl  aquale  

ipfi/t,&  / 3 igitur  medium  efl.ff ad  ipfam  / 1 rationalem  comparatu  1 1 t 

t fi, latitudine  ejfi  ciens  / {, rationalis  igitur  efl  / { ,&ipfi  / 1 longitudine 

incomenfurabihs.  Et  quoniam  * fi,  fi  r,  potentia  tantum  funt  comenfurabiles,  incomenfurabilis  efl  igitur  * fi  ipfi  fi  r 
longitudine,  '.neometjurabile  igitunper  lemma  21  decimi  S" ii  decimi)S ' quod  ex  a e quadratii.ei  cptcd  fub  » S,C  7. 
Sed  ei  quidem  quod  ex  a ?,comenfurabihafunt  que  exxfi,fiy,ci  autem  quod  fub  « fi.fi  r,  comenfurabilc  ejl  quod 
bis  fub  a fi, fi  r-incomenfurabilia  igitur  funt  qute  ex  a fi£  r,ei  quod  bis  fub  « fi.fi  j-.scd  eis  quidem  que  ex  « fi, fi  7, 
equum  efl /e,ei  autem  quodbisftbtc  fi.fi  r, equum  efl/ i.  mcjmenfurabileigtur  efl /s,  ipfi/ 1.  sicut  autem/ t 
ad  / i,fic  «/ad/{.  incommcnfurakilis  igitur  efl  h /,ipft  / i longitudine.  Et  utretp  rationales,  ipfe  igitur  s /,/ 1 
(per  11  decimi)  rationales  funt  potentia  tantum  commenfurabiles.  Ipfa  igitur  l e, apotome  efl.  Rationalis  autem  / 1 . 
Quod  autem  fub  rationali  € irrationali  comprchenfum,  irrationale  efl  (per  lemma  20  decimi,)  ff  que  illud  potefl 
irrationalis  efl.  ipfum  autem  t i, potefl  ipfa  * tdpft  igitur  « 7 irrationalis  efl, appellatur  autem  medie  fecunda  apo 
tome.  Euchex  cair.p.  Propofitio  71 

71  IRUP  ^ h'nca  I‘nea  detrahaf,fuerintc^  arobs  potentialiter  incomen 
BXgJ  forabiles, continentesqj  piediale.quadrataqj  earu  ambo  paritet 
accepta  rationale,relicf  linea  erit  irrationalis, uocabiturqj  minor. 

campanvs.  sifintabSibcqualesproponitur,quxperi7  a c b 

reperiun  tur  5£  coponunt  lineam  maiorem,erit  linea  a c irratio/  ‘ 

naiis,2C  ipfa  eft  qua  dicitur  linea  minor.Qyod  qui  pramifla  firmiter  tenuerit,pofitio/ 
nesq?  diligenter  attendcnt^duplici  modo  ut  antecedentes  facile  probabit. 

Eucli.ex  zamb.  Theorema  68  propofitio  76 

Si  a retfta  linea  recta  linea  auferatur  potentia  toti  fubfiftens  incomcnfo 
rabilis.cum  tota  uero  efficiens  quod  ab  eis  fimul  rationale,  quod  uero  fub 
ipfis  medium,reliqua  irrationalis  cft.appellaturq?  minor. 

theonm  zamb.  A reda  nanq  linea « fi.aufcratur  retia  linea  a T fi 

fi  7,  potentia  icti  fubflfleiu  incommenfurabilis,  efficiens  cum  tota  quidem  »—- ■ ■ ■ — ~ 


■.fi  compar 
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* i componam  cxijs  tjute  ex  x$,l>  y,  flmul  rationale , quod  utro  bisfub  „ y e, 

ipfls  * f, fimul  medium.  Dico  quod  reliqua  x y irrationalis  efl.appel/  ■ < 

UU  minor.  Quoniam  nanque  compofuum  quidem  ex  ijs  qua  ex  a i,  £ r, 

quadratis  rationale  cjl,quod  uero  fub  ipfls  * g,£  7, medium,  incommenfurdbilia  igitur  funi  qua  exx££y,ei  quod 
bisfub  i p,  i>  >.  ei  conuertendo  iguur(pcr  correlarium  19  quintijincommenjurabiltafunt  qua  exxM  quod 
ex  x y.  Rationale  autem  ejl,  conflatum  ex  ijs  que  exxfi,$y,  irrationale  igitur  quod  ex  x y , ipfa  igitur  a r ma  ior 
nolis  efl,  appellatur  autem  minor. 

Euch  ex  camp.  Propofitio  71 

I linea  de  linea  dematur , fuerintq?  amba:  potentialiter  incom/ 
menfurabiles.fuperficiemcjj  rationalem  contineres, quadra  taqj 

earum  ambo  pariter  accepta  mediale,linea  reliqua  erit  irrationa/ 

lis,diceturq?  iunda  cum  rationali  componens  totum  mediale. 

camp  an  v s.  Ethocquocpnefcirenonpoteftqui  a e b 

prioranouerit,nifiamemoriaexciderint:  quinpoficis  1 ' 

lineis  a b SC  b c (quales  proponitur,  qux  Si  per  **  reperiuntur , 8 C lineam  po  tentem  in 
rationale  & mediale  componunt,  fit  a c reliqua,  irrationales .&  ipfa.  dicitur  quaiun/ 
cla  cum  rationali  componit  to  tum  mediale. 

Eucli.ex  z amb.  Theorema  59  propofuio  77 

Sta  reda  linea  reda  linea  auferatur  potentia  toti  fubflflens  incomen  fu 
rabilis , 8C  cum  tota  efficiens  conflatum  quidem  exipfarum  quadratis  me/ 
dium, quod  uero  bis  fub  ipfis  rationale,reliqua  irrationalis  cft,  uocatur  au 
tem  cum  rationali  medium  totum  efficiens. 

THEON  az«i.  a reSa  enim  linea  x£,re8a  linea  auferatur  t y,  « y £ 


toti  * £ potentia  fubflflens  incomenfurabilis , efficiens  conflatum  quidem  ex  ' : 

ipfaru  x £„f  y.quadratis  medium , quod  uero  bis  fub  ipfls  rationale.  Dico  quod  reliqua  a y irrationalis  ejl, uocatur 
autem  cum  rationali  medium  totum  efficiens. Quoniam  enim  conflatum  ex  ipfarum  x £,£  y.quadratis  medium  efl, 
quod  uero  bisfub  ipfls  «£,£  y, rationale,  incomenfurabilia  igitur  funt  qua  ex  x £,C  y, quadrata  ei  quod  bis  fub  x g, 
e y,€" reliquit  igitur  quod  ex  x y.incomenfurabile  efl  ei  quod  bis  fub  x S,S  y .Quod  uero  bis  fub  x C,S  y, rationale  efl , 
quod  igitur  ex  x y, irrationale  efl.  irrationalis  igitur  efl  ipfa  x y, uocatur  aute  cum  rationali  mediu  totum  efficiens , 
■Quod  erat  oflendendu.  ■ Eucli.ex  Camp.  Propofitio  75 

I linea  a linea  detrahatur , fucrintep  amba  potentialiter  incom/ 
menfurabilesjfuperficiemq:  medialem  continentcs.quadrataqj 
earum  ambo  pariter  accepta  mediale  duplo  fuper ficiei  alterius 
in  alteram  incomenfurabile,reIiqua  linea  erit  irrationalis, diceturqj  iunda 
cum  mediali  faciens  totum  mediale. 

campanvs.  sint  etiam  hic  a b&bc  quales  proponitur,  <*  c b 

qus  per  19  reperiuntur^Cipfe  funt  quscoponunt  lineam  po'  ' ' 

tente  in  duo  medialia , eritqs  a c reliqua  irrationalis  dicta,qux 
iuncca  cum  mediali  componit  totum  mediale.  Quod  ut  facile  (ficut  praemida)  duplici 
argumentatione  condudes,proceflum  7;  moneo  diligenter  attendas. 

• Eucli.ex Zamb.  Theorema  60  propofitio  78 

78  Si  a reda  linea  reda  linea  fublata  fuerit  potentia  toti  fubflflens  incom/ 
menfurabilis,8i  cum  tota  efficiens  conflatum  ex  ipfaru  quadratis  medium, 
quod  uero  bis  fub  ipfis  medium,infupcr  ipfarum  quadrata  incommenfu/ 
rabilia  ei  quod  bis  fub  ipfis,  reliqua  irrationalis  efl,  appellatur  autem  cum 
medio  medium  totum  efficiens. 


THE  ON  cxzamb.  A reBxnanrp  linea  xg.reSa  !mea  auferatur  frypo/  Z * , 

tentia  incomenfurabilis  fubflflens  toti,  efficiens  compofuum  cx  ipfarum  x g,  £ y, 

quadratis  medium , quod  uero  fub  ipfls  medium,  mfuper  ipfarum  x$,fy,  quadrata  incommcnfurabtlia 

ti  quod  bisfubxfi.fry.  Dico  quod  reliqua  * y irrationalis  cft . uocatur  autem  cum  medio  medium  totum  efficiens. 


GEOMET.  ELEHENT.  EVCLIDIS 

Exponatur  Mimulis  fi.ffeis  quidem  quecxat.S  y , <equum  ad  ipfam  J , compareturtpcr  4-4  primi)  J ulatitu/ 
aiitem  efficiens  f «,«  autem  quod  bisfub  « M y,  ce  quum  auferatur  t e, latitudinem  efficiens  f i,  reliquu  igitur  j «, 
equum  efl  ei  quod  ex  xy,quarexypotcfl  ipfum  i t.  Et  quoniam  comr  a y J 

pofltum  ex  ipjarux  P,S  r, quadratis  medium  cfl , & ip/i  i t efi  e quale,  • — i 

ipfum  igitur  <f  t medium  efl.  Et  ad  ipfam  J i rationalem  comparatur,  , 

latitudinem  efficiens  f s, rationalis  igitur  efl (per  u decimi)  Jn.&ipfl  

i* , longitudine  incommenfurabilis.  Ritrfus  quoniam  quod  bisfub x £, 

$ y,med:um  tj l,& ipft  f s ce  quale , igitur  f 8 medium  efi.  Et  ad  ipftni 
J i rationalem  comparatur,  latitudinem  efficiens  i {,  rationalis  igitur 
ipfl  t i longitudine  incommenfurabilis.  Et  quoniam  incom/ 
mcnfurabiha  funt  qme  ex  « y,ei  quod  bis  fub  a y,  incommenfu/ 
rabile  igitur  efi  ef  JliipfiSe.siattau!em(pcrprima{exti)  tiadte, 
pccflS"  / 1 ad /{.  i nccmmenfurabilis  igitur  efl  «J1  ipfi  <f{,  & utneip 
funt  rationales.lpfe  igitur  a U rationales  funt  potentia  tantum  com 

menfurabilcs.Apotome  igitur  efl  i a .rationalis  autem  efl  ft.  Quod  uero  1 1 

fub  rationali  ff  apotpme  comprebcnfumreOangulum,  irrationale  efl  i * • 

<f  illud  potens  irrationalis  cfl  (per  75  decimi.)  Ipfum  autem  l upotefl 

ipfayx.  igitur  ipft  y x irrationalis  e]l,dppellatur  fane  cum  medio  medium  totum  efficiens.  Quod  erat  oJlcndendS. 

campanvs  Efl  autem  praemittendum  hicantecedens 
neceffarium  ad  demonftrationes  fequentium. 

Si  fuerint  quatuor  quantitates  quarum  differentia  prim*  ad  fecundam 
fit  ficut  tertis  ad  quartam , erit  permutatim  differentia  prima:  ad  tertiam 
Gcut  fecunds  ad  quartam. 

Intelligendu  efi:  hoc  de  quatitatibus  eodem  modo  4 

relatis,  ut  cum  prima  maior  fuerit  fecunda,  fit  quoq?  1 •'  1 — - 

tertia  maior  quarta, cum  uero  minor,8£  minor.Exem  & 

pii  gratia  fit  differentia  a ad  b,ficutcad  d,dico  quod  ' £ 1 

erit  a ad  c fic  b ad  d,  efl  enim  (per  hanc  com  unem  ani/  

mi  conceptionem  differentia  extremoru , compofita  d 

efl  ex  differentffs  ipforu  ad  media)  differentia  a,  ad  c,  ’ * ‘ 

compofita  efl  ex  ea  qua:  efl  a ad  b,Si  ea  quxeftb  ad  c.  At  ea  qua:  efi  b ad  d,per  eandem 
conceptionem  componitur  ex  ea  quse  efl  b ad  c,  Si  ea  qua:  efl  c ad  d . Et  quia  ex  hypo/ 
thefi  differentia  a ad  b, ficut  c ad  d,ea  uero  quae  efl  b ad  c efl  comunis,fequitur  per  com 
manem  fcientiam  ut  fit  a ad  c, ficut  b ad  d.Quod  efl  propofitum. 

E ucli.  ex  Camp.  Propofitio  74 

Vlia  linea  nifi  una  tantu  refiduo  coniungi  poteft.ut  fint  ambs 
fub  termino  earum  qus  erant  ance  feparationem. 

campanvs.  Sit  linea  a c refiduu,quae  fuerit  reliqua,abfdfa  b c ex  a b* 
eruntep  a b & b c,rationales  tantum  potentia  communicantes  ex  fis.  Dico 
quod  ipfa  a c,  nulli  alfj  lineae  quam  b epoterit  componi  fub  hac  diffinitione,  neqi  ma/ 
iorib  c neq;  minori  b c.  Si  autem  poteft, componatur  cum  c d, indifferenter  maiori  auc 
minori  quam  b c,eruntqs  ob  hocambae  lineae  a d Si  d c,  rationales  in  potentia  tantum 
communicantes-  Quare  ergo  ex  7 fecundi  quadrata  ambarum  linearum  a b er  b c pa/ 
riccr  accepta  excedunt  duplum  fuperficiei  unius  earum  in 

aiteram  in  quadrato  ac, fimiliterquoqjquadrataduarum  a b e d 

linearu  a d St  d c pariter  accepta,excedunt  duplum  fuper/  — * ' 

ficici  unius  ipfarum  in  alceram  in  quadrato  eiufdem  ac,  fequitur  ex  pratmiflo  antece/ 
denteut  differentia  duorum  quadratoru  duarum  linearu  ab  6fibc  pari  ter  accepto  ru 
ad  duo  quadrata  duarum  linearum  ad  Sicd  pariter  accepta,fitficutdifferentia  dupli 
fuperficiei  a b in  b c ad  duplum  fuperficiei  ad  in  d c.  Cum  aute  fint  duo  quadrata  utri/ 
ufqj  fe&ionis  pariter  accepta  rationale  ex  hypothefi,duplum  uero  fuperficiei  unius  in 
alceram  portionum  utriufqjfecHonis  medialeper  hypothefin,  Si  15,  erit  una  Si eadem 
differentia  duarum  fuperficieru  rationalium  8i  duarum  medialium, hocautem  eftim/ 
poflibile,  rationales  enim  fuperficies  non  differunt  nifi  in  rationali  fuperficie,ut  patet 
per  diffinitionem  rationalis  fuperficiei  Siper  s, medialis  autem,nondiffercamediaIi 


LIBER  DEC  IMVS  J«J 

nifi  irrationali  fuperficie  per  «.Hoc  autem  fit  ma  & c i f> 
nifefrius  m figura,fic.  Sit  enim  fuperficies  e f,  adiu 
cta  ad  linea  e g, squalis  ambobus  quadratis  dua 
rumfuperficierumabKb  c pariter  acceptis, at 
g h (it  squalis  duplo  fuperficiei  uniusin  alteram. 

Eritqsfh.squalis  quadrato  lines  ac  ex  7fecudi.  b 
Similiter  quoque  fit  k l.adiuncta  ad  lineas,  m,'s' 
qualis  duobus  quadratis  duaru  linearum  a d Si 
dc  pariter  acceptis,&mn,  fit  squalis  duplo  fu' 
perficiei  unius  in  alteram,eritcpex  7 fecundi  n 1 s 
qualis  quadrato  lines  a c ideocp  etiam  squalis  h 
f.Eft  itaqj  differetia  e f ad  g h,ficut  k 1 ad  m n,  Qua 
re  per  antecedens  prsmiffum . erit  permutatim  t 
differentia  e fadkl(8dipfa  fit  pXicutgh  ad  m n- 
Et  quia  utraque  duarum  fuperficierum  e f 8£  sleft  rationalis,  utraque  uero  duarum 
fuperficierum  g h 8imnmedialis,fequiturimpofiibile,uidelicet,fuperficiemp  efie  ra/ 
tionalem  8t  irrationalem. 

E udi. ex  Zamb.  rheorcm*  61  Propofuio  79 

7 s Apotome  una  tantum  congruit  reda  linea  rationalis,  potentia  tantu 

toti  fubfiftens  commenfurabilis. 


T H E o N ex  Z«E>.  Sit  apotome  x S,cogrues  aut  ei  fit  g r,ipfa  igitur  a 7,7  g,polcn  & C t f, 
ta  tantii funt  comenfurabiles.  D ico  quod  ipfi  x gytltera  non  congruit  rationalis  pot hia  tanta  fubfljlens  toti  comenfu 
nbilis. Si  enim  pofiiblcjCogruat.flicf;  C J.tpfa  igitur x g,potetia  tatufunt  comefurabiles.Et  quonia(per 7 feeS 
dijquo  excedat  ca  que  ex  a fyfe.id  quod  bis  fubxJ,^(^hoc  excedat  zsr  qua  ex  x 7,7  $, id  quod  bisfubay,r  f, 
(code  natf  id  efl  quod  ex  a Sjttraq;  exccdiit)uicifiim  igitureper  16  qumti  )quo  excedunt  quie  cx  a g,c a quee  ex 
a 7,7  S eo  excedit  ^td  quod  bisfubx</,JS,idquodbisfubx7,7$.Scdquaexxg,p  / ,eaqua  cx  x 7,7  e,cxcedut 
ratioah,utra$  nucp,  rationalia  funt ,ff quod  bis  igitur  fub  a A/  g,id  quod  bis  fub  «7,7  £,ratioali  excedit , quod  efL 
impofiibile.Vtraq;  ndq;  media  funt, ry  (pera  decimi)  medium  no  excedit  rationah.Ipfl  igitur  x f altera  non  coru 
gruit  ratioalis  potentia  tantii  comenfurabilis  exifiestoti.vna  igitur  tanta  ipfi  apotomte  cogruit,  rationalis  potentia 
tantii  toti  fubfifens  comenfurabilis.Quod  erat  oflendendu.  Eucli.excamp.  propofuio  75 

Vila  linea  nifi  una  tantum  refiduo  mediali  primo  coniungi  po 
teft,  ut  fiat  ambs  fub  termino  earum  qu®  erant  ante  fepara 
tionem. 

cam  p a n v s Hsc  quoque  probabis  fimili  modo. Sint  enim  in  utraqifechone  am 
bo  quadrata  pariter  accepta,  mediale,duplu  uero  fuperficiei  unius  in  altera  ratioale. 
Et  quia  ut  prius  eade  differentia  quadrato ru  unius  (eclionis  ad  quadrata  altius,  qus 
eft  dupli  fuperficiei  unius  ad  duplum  fuperficiei  alterius,  erit  una8£  eade  fuperficies 
differentia  duaru  medialium  8 i duarum  rationalium.  Quod  eftimpoffibile. 


Eudi.ex  Zamb.  Theorema  61  Propofitio  s» 

So  Medi®  apotomxprim®  una  tantum  congruit  redtalinea  media, potentia 
tantum  toti  fubfiftens  commenfurabilis,  X cum  tota  rationale  comprc 
hendens. 

Theonk  ZSb.  E flo  namq;  media  apotome  prima  x ipfi « C^ogruat  Cy,i/  x g t J 

p fa  igitur  a 7,7  ijncdia  funt  potentia  tantii  cdmenfurabiles,ronale  coprebcdetcs  duo  quod  fub  x 7,7  C.  Dico  quod 
ipfi  x g, altera  no  congruit  mediajoti  potetia  tanta  Jubflfles  comefurabilis ia  tota  ratioale  coprcbendes.si  enim 
pofib:le,<cgruat  S A £>ipft  igitur  xJ,J  e, media  funt  pota  ia  tantii  comenfurali!es,ratioale  coprebcdttUes  quod' 
fub  x /,  t S.  Et  quoniaCper  7 [edidi:  quo  excedat  ea  qua  ex  x quod  bis  fub  a «V  P-boc  excedat  d que  ex  a 

7,7  £,id  quod  bis  fub  x y,7$,(eode  etenim  rurfus  excedat  jd  efl  quod  ex  x Ouicifiim  iguur(per  16  quinti i)quo  ex  ce 
duc  qua  ex  x A,  A e, ea  qua  ex  x 7,7  e, e 0 excedit  tf 1 d quod  bis  fub  x/^f  g ,id  quod  bis  fub  x 7,7 1.  At  quod  bis  fub 
aJ,JSjd  quod  bis  fub  x 7,7  e, excedit  rationali,utraquc  nepe  rationalia.  E t que  ex  x f,i  e, igitur  quadrata, qua  ex 
x r.yi^xccdunt  rationali.  Quod  efl  tmpofibilc.Media  etenim  utra $ & (per  16  decimi,)  media  far.e  media  no  exce 
dit  rationali. Media  igitur  apotom  t prima  una  cogruit  re Sa  linea  media, potentia  tantii  toti  fubfifles  comenfurabi 
lis  jf, cum  tota  rationale  coprebend ens. Quod  oportuit  dcmonflrare. 

D Eitdi. 


GEO.  ELEMEN.  EVCLIDIS 

Eticli.excamp.  Propofitio  76 

SlVlIa  linea  refiduo  mediali  fccfo  coiugibilis  eft,ut  fub  termino  ea 
aru  fiac,nifitmqusabeaantefegataerat  <t  t d b 

||cAMp.  Sic  em  a crefiduu  mediale  fcdm,  quae  1 “ — ■* 

fuit  refidua,afcifa  b c ex  a b,erutqi  ex  7 °>du£  lines  a b X b 
c,mediales  po  tetia  tatu  coicates  mediale  cotinetes  • Dico 
qdipfaac,nulli  linea alfj  q cb,fub  hacdiffinitione  coiugi 
po  teft. Sin  aut,cSiuga  tur  linea;  cd.Sitq;  linea  e f ronalis  in 
logitudine,ad  q coniugatur  fugfides  e h,  aqualis  quadra 
tis  duaru  li  nearu  a b X b c pariter  acceptis,X  e k aqualis 
quadratis  linearu  ad  Xd  c pariter  acceptis,a  qua  abfdda 
tur  e g, aqualis  quadrato  linea  a c,eritqi  per  7 fafi  fupfid 
es  1 h aqualis  duplo  fupficiei  a b in  b c 5X  1 k g eade  aqua/ 

Iis  duplo  fupficieia  d in  d c.Quia  ergo  quadrata ambaru 
partiti  prima  fectiois  iut  mediale.X  duplu  etia  fuperficiei 
medialeincomefurabileduobsquadratis  pariter  acceptis 
(qua  nefeire  diliges  Geometra  no  poterit  qui  poQtioes  diligeter  feruauerioerit  fugfi/ 
cies  e h medialis,cu  ipfa  fic  aqualis  duob?  quadratis  pariter  acceptis,X fupfides  1 h me 
dialis  cu  ipfa  fit  aqualis  duplo  fupficiei  uni9  in  altera,per  figitur  eft  utraqj  duaru  line 
aru  f h Xgh.  ronalis  in  potetia  tm.Et  quia  una  eftincomefurabilis  alii, eo  q>  fuperfides 
eh  eftincomefurabilis  fuperficiei  hlficut  duo  quadrata  duplo  fuperfiriei,crit  ex  6s  li/ 
neafgrefiduii  Quare  linea  fg  qua  eft  refiduu.coponitur  lineagh.ut  fint  amba  fub 
termino  earfi  qua  erat  ante  feparatione-  Similiter  quoqi,pbabis  eande  f g cu  linea  g k 
coponi  eade  c6ditione,mediatibus  fuperficieb?  e k X k l,quaru  prima  eft  aqualis  qua 
dratis  duaru  linearu  a d X d c.pariter  acceptis,X  fecuda  duplo  fuperfidd  unius  in  alte 
ra.quod  eft  impofiibile  per  7+.Et  hic  modus  demoftrationis  poteft  elfe  comunis  75  ca 
teriicpquatuoreafequentibus.  EucLex  zamb.  Theorema  & propofitio  st 

Sl  Media:  apotoma:  fecuda  una  tatu  cogruit  redla  linea  media  potetia  tm 
toticommefurabilisS  cutotamediu  coprehedes.  | * e » * 

THEONexZii.  eIJo  media  apotomefecuda  x t,(Tip[i  x C,cogrues  fit  S 
r.lpfa  igitur  xy, 7 !,mediafut  potetia  tatu  come furabiles.mediu  coprehede/ 
tes  quod  fub  x 7,7  g.Dico  quod  tpfix  b,  alia  no  cogruit  reSa  linea  media.pote  j 
tia  tatu  toti  fubfifles  comefurabdis  &cu  iota  medii  copbedes.si  enim  popbile  1 
c Suer.iat  e J, igitur  x f media  [ut  potetia  tatu  comifurabiles,mediu  co / 

p rebedetes  quod  fub  x •?,</  t.EXponaturlj;  ronalis « {.Et  eis  qde  qua  ex  x 7,7 
e, aquu  ad  ipfam  t coparctur(peraaprimi,h  ujatitudine  efficies  t /t,ei  uero 
quod  fub  «7.7  e, aquu  auferatur  e s latitudine  efficies  e ft.Rckquu  igitur  • A.fp  I 
7 feciidiiaquu  cfl  ei  quod  ex  a C. Quare  x S,ipfum  potix.Rurfus  ia  eis  qua  ea 
x J,/  C,  aquu  ad  ipfam  s { Coparetur(per  ++  primi,  H 1, latitudine  cffictes-t  r. 

Eftautdrix.aquitci  quodexafr,quadrato,reliquuigiturh,(per  7fccudi)  l h t , 

aquu  cfl  ei  quod  bis  jab  x <V  S.  Et  quonia  ipfa  x 7,7  e,  media  fiit , media  igi 

tur  f ut  eT qua  ex  x 7,7  g.ef aqualia  funt  ipf  1 »,meili2  igiturfper  16  decimi  dTcorrelariuiifeft  t i.Et  adipfam  ra 
tionale  i { apponitur Jatitudin?  efficies » n, ronalis  igitur  efl(pcr  22  decimi.) » p.ffipf  * f logitudieincomefurabilis, 
rurfus  quonia  quod  fub  * 7.7  C.mciiiB  effS" quod  bis  fub  * 7,7  C, mediu  efl  (per  correlariu  21  decimi )ff  aquu  efi  ipfl 
< »,d"«  /.igitur  mediuejl.Ad  ipfdmfy  t { ronale apponitur,latitudine efficies  I n,ror.a\is  igitur ef  e u (per  22  deci/ 
mi,)S  ipfi  i fjogitudine  incomefurabils.  Et  quonia  « 7,7  f,  potetia  tam  [ut  comefurabiles.mccmefurabilis  igitur 
efi  a f>ipfi  7 e,  logitudixe,  sicut  aut  x 7, ipfi  7 e,fic  efi  (per  lema  u decimi)  quod  ex  a 7 ad  id  quod  fib  x 7, 7 e.incom 
mefurabilc  igitur  eft  (per  u dccimi,quod  ex  x t,ei  quod  fub  x 7.7  e. sed  ei  quod  ex  a r,cdmefurabilia  jut  qua  ex  x 
7.7  S. Ei  aut  quod  fub  x r,t(.comefurabile  efl  quodbis  fub  x 7,7  fi.incomefurabilia  igitur  funt  q ex  x 7.7  e.ei  quod 
bis  fub  x 7,7  fr-Eisaut  qua  ex  x 7,7  fi,aquu  efi  t » ,ei  uero  quod  bis  fub  x 7,7  e.aquu  efl  * i.mcomefurabile  igitur  efl 
t /,ipfi  s >.  Sicut  aut  t n,ad  I /Jfic  ejl  t /sjtd  i /z.lncomefurabdis  igitur  cfl  t n.ipfi  e n logitudine.Etutra$funt  rena 
les.lpfa  igitur  i/bMi,  ronales  funt  potetia  tatu  comefurabiles.apotome  igitur  efl  / e,c5grues  aut  ei  efl  (/s.  similiter 
oflidemus  quod  & t r,ei  cogruit.  Apotomc  igiturjdia  <T alia  cogruit  reSa  linea,potetia  tantu  toti  ftibflfles  comefurt 
bilis, quod  (per  79  decimi,  )cfl  impoffibile.Media  igitur  apotoma  fecuda  una  lantit  cogruit  reSa  linea  potetia  tau 
tu  toti  ftbft fles  cdmenfurabilis  € c 5 tota  mediu  coprehedes  quod  erat  ofledendu.  Eucl.cx  C Sp.  Propofitio  77 

77  ^^^^lVlla  linea  minori  coniungibilis  eft  ut  fub  termino  fuo  fiant  nili 
« tantum  qus  ante  (ibi  abfeifione  coiungebatur. 


CAM/ 


» LTBER  DECIM  VS  515 

campanvs  Intcllige  quid  fit  linea  minor  quod  (i  oblitus  es>cofulen.8C  fine  obie/ 
ctione concludes  propofitum.fi  quemadmodu  in 7 + p ro celferis  , p o cerifque  filibue/ 
ric,quemadmodamin  ?s  procedere. 

Euci.exzdb.  Theorema  64.  propoftio  Si 

Sl  Minori  una  tantum  congruit  redta  linea  potentia  toti  incommenfura/ 
bilis  fubfiftens.efficicns  cum  tota  compofitum  ex  earum  quadratis  rado/ 
nale.qu  od  uero  bis  fub  ipfis  medium. 

TH  E O Nex  z amb.  pfo  minor  xg,V  tpfixg congruens eflo e 7,  ipfa  igitur g 7,7 C, potentia  funtincom 
menftrabi!es,cff  cientes  conftatiiquidi  ipfarit  quadratis  rationale, quod  uero  bis  fub  ipfis  mediu.Dico  quod  ipfia 
t^ilia  rcd.i  linea  non  congruit  efficient  eadem,  s i enim  po]Jbile,congruat  ff  ACT  igitur  a J,f  g,potcntia  funt  ineo/ 
menfurabiles  efficientes  qua  ex  f,t  g, quadrata  fir.ul  rauonale.quod  ante  bis  fub  ipfis  * J/e.nudium.  Et  quomd 
quo  excedunt  qua  ex  a S.SC.ea  qua  ex  *m  &o  excedit  ty  id  quodbis  « C 7 *" 

fub  a tyft>quod  bis  fub  * 7,7  e, qua  aiit  ex  quadrata,  ea  quadrata  — . - , 

qua  ex  1 7,7  S, rationali  excedum,utraque  enim  rationalia,^ 1 quod  bis  igitur  fub  x fi,id  quod  bis  fub  « r, r £.  ra 
tionali  exced it, quod  (per  16  decimQcfl  impofiibilc.uir-.q;  nanque  media  junt.  Mmon  igitur  una  tantum  congruit 
retia  linea  potentia  toiifubfifiens  in commenfurabilis, efficiens  qua  ex  ipfis  quadratis  fimul  rationale , quod  uero 
bis  fub  ipfis  medium, quod  ofiendere  oportebat . 

E ucli.ex  Camp.  propofitio  7S 

78  Bftflillneaquxconiundlacum  rationali  facit  totum  mediafe,Rifi  uni 
|P  Plai tantum  componi  non  poteft  ut  fub  earum  termino  fiant  quse  e/ 
rant  ante  feparationem. 

campanvs  Quid  fit  linea  qus  proponitur, ex  71  didicifti.Cum  ergo  de  ea  uolueris 
quod  per  hanc  7«  dicitur  demonftrare,a  procefTu  7;,in,quoqua  non  deuies,fed  ficutin 
7is.li  tedeleciaueritjngenio  duce  poteris  procedere. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  6s  Propofitio  ss 

Sj  Efficienti  cum  rationali  medium  totum  una  tantum  congruit  redla  Ii/ 
nea  potentia  toti  incommenfurabilis  fubfiftens , & cum  tota  efficiens 
conflatum  quidem  ex  ipfaru  quadratis  medium,quod  uero  bis  fub  ipfis 
rationale. 


T H E O N ex  Zamberto.  Sit  cum  rationali  medium  totum  efficiens x ipfi  x f congruat  f 7.  ipfa  igitur  a r 
7 S,poten!M  funt  incommenfurabiles, efficientes  conflatum  quidem  ex  ipfarum  a t,>  C,  quadratis  mediu,quod  uero 
bis  fub  ipfis  x r,rC,rotionale.Dico  quod  ipfia  fadUanon  congruit  eadem  efficiens,  si  enim  pofiibile.ccngruut  e A 
0 ipfa  igitur  x<f,J  S.reBa  hnca.potetiaj  unt  incomcnfurabilcs,cff,aeies  conflatu  ex  ipfaru  « e, quadretis  me 
d ii, quod  uero  bis  fub  ipfis  x (,ratwale  . Qstqnia  igitur  quo  excedunt  « g,  / 

qux  ex  x e, ea  qua  ex  x 7,7  C.eo  excedit  € quodbisfubx  /V  e,ii  quod  ■ 

bis  fub  x 7,7  C,co[cqueter  ut  in  prteCcdetibus,quod  uero  bis  fub  x <V  g.idquod  bis  fub  xy.y  C.exccait  tonali , ratio / 
n alia  namq • utraque  0 qua  ex  x Sflgitur  ea  qua  ex  x 7,7  fctXccdunl  rattonali.qucd  cfi (per  ,6 )intpofitbi:c,u/ 
traque  enim  media  funt(pcr77  decimi.)lp fi  igitur  a t, aha  non  congruit  rcSa  linea  potentia  toti  fubfiflcn » mcom 
menfurabilis,0  cum  tota  efficiens  conflatum  ex  ipfarum  quadratis  medium,quod  autem  bis  fub  ipfis  raticnale.F.f 
ficientt  ergo  cum  rationaii  medium  totum  una  tantum  congruit  rcSa  linea, ty  qua  jequuntur  reliqua.  Quod  erat 
demonfirandum. 

Eucl  .ex  Camp.  Propofitio  79 

Inesquxiundlacum  mediali  facit  totu  mediale.nifi  una  linea 
tantum  iungi  nequit  ut  fub  earum  termino  fiant  qua:  erant  an/ 
te  feparationem. 

campanvs  Huius  line*  qux  iuncla  Cum  mediali  componit  totu  me 
diale,magiftraeft7».De  qua  quod  h*c  79  enuntiat  concludere  cogeris.ficut  de  refiduo 
medialifecundocqucd  per -o  enuntiatum  efOconcIuMii. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  66  Propofitio  14- 

84.  Effidend  cum  medio  medium  totum.unatantum  congruit  redta  linea 

i D ■*  poten 


Ji5  GEO.  Et  EM  EN.  fiVCLIDIS  « 

potentia  incommeufurabilis  toti  fubfiftens,&  cum  tota  efficiens  conflatu 
ex ipiarum quadraris  medium, & quod  bisfub  ipGs  medium, Si  infuper 
incommenfurabile  conflatum  ex  iis  qu*  ab  ipfls,ei  quod  bis  fub  ipfls. 

THE  osexziib.  E/io  cii  medio  medii  tofi  efficiens « G.congrues  autem  illi  flt  f yflpfa  igitur  * y,y0pcten 
tu  funt  incommenfurabites, efficientes  conflatii  ex  ip farti  quadratis  medii,  € quod  bis  fub  ipfls  a y,y  C,mediu,infu 
pcr&qu*exxr,r  S.quadrata.ir.comenfurabilia  ei  quod  bisfub  a y,y  C-D  ico  quod  aha  ipfl  * 0,  no  cogruit,cu  tota 
efficies  propoflta.Quodfl  pofibile  efl,congruat  0/Jttffa  ty0,po tetia  futt  mcomenfurabiles  effictctes  qua  ex  « 

i, quadratis  flmulmed&.&quod  bis  fub  ipfls  a t,i  C,medtu,<S  infuper  qua  ex  « S.Se.incomifurabilia  ei  quod 
bis  fub  a W 0.  Exponatur^  ratiSahs  > (.Et  eis  quide  qua  ex  a y,y  C.aquu  ad  ipfam  i scoparetur  (per  +5  primi, 7 
> ijaiicudine  efficies  * ^ei  aut  quod  bis  fub  0 y,y  C,aquu  auferatur  (per  44  primi ) 1 1,  latitudine  efficiens  1 n.  Rei» 
qui  igitur  quod  cxx0,(per  7 fecudi)aquu  efl  ipfl  t x.ipfa  igitur  xC.i/  * 0 7 f 

pfum  1 \ potefl.Rurfus  eis  qua  ex  a e,  a quii  ad  ipfam  1 ( coparetur  ' ' ' ’ 

per ■nprimiJu.iatitudmtmcfficienstv.Efi  autem  quod  ex  a ?,*/  »4  « 

quum  ipfl  tx.Rcliquum  igitur  quod  bis  fub  S,  aquumefl  ipfl  tt. 

Et  quoma  conflatum  ex  ys  qua  exxy  e, medium  efl.ac  ipfl  1 », aquale, 
medium  igitur  efl  1 »,Et  ad  rationalem  comparatur  t (,  latitudinem 
efficiens  t p, rationalis  igitur  efl  (per  ix  decimi  tp,&  ipfl  i (, longitudi 
ne  mcommenfurabihs.Rurfus  quoniam  quod  bis  fub  « y,y  C.medm  efl 
ei  ipfl  1 » aquale, medium  igiturefl « «.Et  ad  ipfam  rationale  t (apponi 
tur, latitudinem  efficies  9 m, rationalis  igiturefl  S p,€  ipfl  t i longitudi / 
ne incommenfurabilis.Et quonia incomenfurabilia funt  qua cxxy.y 
e,ei  quodbis  fub  uy,y  e, incommenfurabile  igitur  efl  s h, ipfle  t,incomf  j * • t 

menfurabilis  igitur  efl  & t p,ipfl  u » longitudinem  amba  rationales 

fmt. lpfa  igitur » s,potentia tantu funt cSmenfurabiles.tgitur ipfa i iMotome efl. congruens aute ei^fl t j» . si 
militer  iam  oflendemus  quod  t e,rurfus  apotome  efl. congruens  autem  ei  efl  1 p.Apotoma  igitur  ipfi  alia  & alia  co 
gruit  potentia  tantum  toti  fub flflens  commcnfurabilis,quod  (per  7 9 dec:mi)impofiibile  effe  oflendimus.  ipfl  igitur 
a g,aha  rc3a  linea  non  congruit.ipfl  igitur  x e, una  reSa  linea  tantum  congruit.potentia  tantum  toti  fubfiflens  in/ 
commcn fur  ahiis, & cum  tota  efficiens  qua  ex  ipfls  quadratis  flmul  medium,#  quo  d bis  fub  ipfls.  Efficicti  igitur 
cum  medio  medium  totum,&  qua  fequuntur  reliqua,  quod  erat  oflendendum. 

Ex  Campano.  Refiduorum  diffinitones. 

1 Si  fuerit  idem  totu  pofit*  rationali  lines  in  iogitudine  commenfura 
bile, quod  pofitum  erat,dice 

~ • • Commune  initium  trium  priorum 

diffinitionum. 


tur  refiduum  primum. 
x Si  uero  linea  adiunita, 
pofit*  rationali  communi' 
cct  in  longitudine,dicetur  re 
fiduum  fecundu.  j Quod 
fi  fuerit  utraq;  rationali  po' 
fita:  in  longitudine  incom/ 
menfurabilis,uocabitur  refi 
duum  tertium.  + Si  e a> 
dem  tota  poGt*  rationali  c5 
municctin  longitudine,nu' 
cupabitur  refiduum  quari 
tum.  s Si  uero  linea  ad 
iuncla.pofit*  rarionali,com 
municecin  longitudine.uo/ 
cabitur refiduum  quintum. 


Pofitis  duabus  lineisaltera  rationali  al- 
tera refiduo.adie&acjj  ipfi  refiduo  fecundu 
eius  terminum, G fuerit  rotum  compofitu 
potentins  linea  adieda,in  quadrato  line* 
ipfi  toti  comunicantis  in  longitudine. 

Commune  initium  trium  poiferio 
rum  diffinitionum. 

Pofitis  duabus  lineisaltera  rationaIi,al 
tera  refiduo,adiedtacj  ipfi  refiduo  fecundu 
eiusterminum.fi  fuerit  totum  compofitu 
potentius  linea  adiefta,in  quadrato  line* 
ipfi  toti  incommefurabilis  in  longitudine. 

Quod  fi  fuerit  utraque  rationali pofi' 


t*  in  longitudine  incommenfurabilis.appellatur  refiduu  fextum. 


LIBER 

Ex  Zambsrto. 


DECIMVS 

marum  Diffinitiones. 


Ex  Zitmbsrto.  Apotomarum  Diffinitiones. 

i Siquidem  tota  expofits  rationali  longitudine  comenfurabilis  fue/ 

tit.appellatur  apotome  prima.  z Si 
uero  congruens  commenfurabilis  fue 
rit,longitudine  expofitx  rationa!i,fecun 
da  appellatur  apotome.  j Si  autem 
neutra  commenfurabilis  fuerit  expoG 
tx  rationali  longitudine , tertia  appella 
tur  apotome.  4.  Siquidem  tota 
commenfurabilis  fuerit 
expofitx  rationali  longi 
tudine,  appellatur  apo 
tome  quarta.  ? Siue 
ro  congruens.quinta. 


Commune  initium  tria 
priorum  diffini tionu- 

Suppoiita  rationali  & apo 
toms.fiquidem  tota.congruen 
te  maius  potuerit  eo  quod  fit 
exfibilogitudine  comefurabili 


Commune  trium  initium  pcfteriorum 
diffinitionum. 

Rurfus  fuppofita  rationali  & apotoms.fi  to 
ta  maius  potuerit  cogruence  eo  quod  fit  ex  fibi 


fexta. 


Si  autem  neutra,  longitudine  incommenfurabili. 

Propoptio 


Eucli.exCamp. 

|Efiduum  primum  inueftigare. 

J;C  a m p a n v s Ab  inuentione  omniu  fpecierum  refidui,  facile  nos  abfol 
jijuatinuentio  per  ordinem  omnium  fpecierum  binomti-Nam  in  qualibet 

Hfpecie  binomioru  (i  minor  portio  abfcindatur  de  maiori, linea  reliqua  e/ 

rit refiduum  fimilis  fpeciei ut  patet  ex  diffinitionibus  A 

tam  binomiorum  quam  refiduorum.  Proprifs  ta/  t 

men  inuentionibus  refiduoruminfifientesrficmquira  d c 

mus  primum.  Sit  linea  a rationalis  pofi  ta.cui  commen  ' — * 

furabihsin  longitudine  fumatur  b c,fitqs  e numerus  | , t 

quadratus  diuuus  in  f non  quadratum  & in  quadra/  e 

dratumg-fitque proportio  quadratilineaebcad  qua  f ..i.. •««* 
tum  lineae  cd,ficut  eadf,eritq»  per  ultimam  partem 

feptimx,cd  rationalis  in  potentia  tantum. Cum  itaque  (it  cb  potentior  cd  in  quadra 
to  lineae  fibi  communicantis  id  longitudine  quod  patet  in  explanatione  binomij  pri/ 
mi, confiat  ex  diffinitione  lineam  b defle  refiduum  primum. 

Eucli.exzamb.  problema  19  Propoptio  tf 

Inuenire  primam  apotomen,  , 

T H E O N ex  Z ab.  Exponitur  rationalis  *,&  ipp  « longitudine  commenfurabilis  eflo  C e,rationalis  igitur  e/l 
IS  t.Exponantur'%  bini  quadrati  numen /ut  i,quorum  excefius  Sfnon  /It  quaerat  us.'  gitur(per  correlar.u  1 lem 
matis  is  decimi. ) i J.ad  i /,rationcffl  non  habet  quam  numerus  quadratus  ad  quadratu  numerum.  Stati};  (per  cor 
relanu  6 decimi)  ficut 1 J,ad  f },ftc  quod  exta  quadratu  ad  id  quod  ex  » r,q  ua  r- 

dratujcdmefurabilc  ig itur  e/l  quod  ex  C K,ei  quod  ex  ■ Renale  aut  quod  ex  p >,  1 ' 1 11 

rationale  igitur  € quod  ex  1 * • Rationalis  igitur  e/i  (p er  dijjmitionem , t?  • y.  & * » 

Et  quoma  \)  ad  fi  ronem  no  babet  qua  quadratus  nuerus  ad  quadratu  nuent. 

ne$  igitur  quod  ext  t.ada-r  rationi  habet  qua  quairatusnumerus  ad  quadratu  " , ■ , , 

nurnerum.tncommenfurabilis  igitur  efit  e ipper  longitudine,  utneque  autem  f j t 

funt  rationales.  !p/«  igitur  IS  y.e  t,(per  s decimi)rationalcs  funt  potentia  com/  >■■■■■'■■ 

menfurabiles.lgituripfa$r,apotomeep(per7fdecimi.Dicoquod  S prima. 

Quorumque  maius  eft  quod  ex  te,eo  quod  ex  1 rjk  quod  ex  t.  Et  quoniam  feutt^  ad  ^{.Pcefl  quod  ext  >.al 
id  quod  ex  • y,conuertendo  igiturrper  correlarium  is  quinti) ficut  te  .ad  t l,pc  quod  ex  at  ad  id  quod  ex  «,At  / 1 
ai  1 { ,ratton:  babet, qua  quadratus  nuerus  ad  quadratu  numerujiterq;  enim  quadratus  e/l.  Quod  igitur  ex  t E. ad 
id  quod  ex  t, rasionem  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numcrum,cotr.mrfurabda  igitur  e/l  tu  tpfl 
t longitudine,^-  tmpfatt  matus  poufi^o  quod  ex  typfa  igitur  f « ipfa  er  matus  pote/1  eo  quod  ex  pbi  longuu/ 

^ i dint 


/ 
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dine  commcnfurabilt,ejlque  tota  pijpflx  txpofux  rationali  commenfurabilis.  igtarCper  tertias  dffinbiom.Jfi  y 
apotome  ejl  prima.tnuenta  igitur  eji  p rima  apotome  e y.quod  erat  agendum . 

Eucli.ex  camp.  Propofi.io  Ii 

IjEfiduutn  fecundum  patefacere, 

tIcampanvs  Ad  habendum  refiduum  fccundum.fita  linea  ratiotia 

jj  lis  pofira-.eique  communicans  in  longi/ * 

i tudin  e c d,6£  (it  quadratum  c d ad  qua/  ~ ^ 7~* 

1 dratum  b c,  ficut  f ad  e.eritqj  b d refidu/  , — . ■ . 

3 um  fecundum  ex  diffinitioe.  Si  dubitas,  , , , 

autpontasnonferuashypochefes,autbinomij  fecun  * 
di  repetitio  ne  indiges.  f j-..< 

Eucli.ex  zab.  Problema  19  propofltio  i 6 

s Inuenire  fecundam  apotomen. 

r H F.  0 N ex  Zamb.  Exponatur  rationalis  x.cripftx  longitudine  commenfurabilis  ejlony.  Rationalis  igi' 
tur  ejl  er.  Et  exponantur  bini  numeri  quadrati  •h,’?  1 1, quorum  excefius  f t*on  fit  quadratus.  Eiatfyfper  corre 
rium  i lc  matis  1 •'  decimi  1 ficui  ad  Jt,fic  quadratu  quod  ex  e rM  quadratum  quod  exi  e.comenfurabile  igitur 

efl  (per  n deeimi,)quod  ex  1 y quidratii,ei  quod  ex  1 e,quadrato.Raionalc  autem  ejl  quod  ex  r * .rationale  igitur 
ejl  quod  ex  ng.Rationalts  igitur  ejl  6 «.Et  quonia  quod  exay  quadratu  ad  :d  quod  ex  e 0, rationem  non  habet  qui i 
quadratus  numerus  ad  quadratu  numeriipncomenjurabtlis  igitur  ejl  (per  19  decimi  r e.tpf!  1 b longitudine, ZST  am 
bx  fur.:  renales,  spfie  igitur  >>.»  e,ronales  funt  poeetia  tantii  9 

comcfurdbiles. igitur  (per  75 );  y apotome  ejl. Dico  quod  € " ' 

fedda.Quo  etenim  maius  ejl  quod  tx p »,co  quod ex  1 y, e[!o  * f r , ■ - T i* 

quod  ex  $■  Quoniam  igitur  cjl(pir  correhr  u $ decimi,lfcut  » 

quod  ex S e, ad  :d  quod  ex  e y, fle  ejl  tJ  numerus  ad  S t, narae  — ' 1 ■ 1 

rum.conuertcndo  igitur(pcr  correlanu  19  quinti. ) ejl  ficut  ^ ,,„,,,4  . ; 

quod cx i i,ad idquod ex sSic cf!  J<,ad/ !,& uterque  ipfo/  " “ * 

rui»  / t,i  f, quadratus  ejl, quod  igitur  cx  g >,ad  id  quod  ex  e, per  9 decimi,)raiionem  habet  quam  quadratus  nu> 

merus  ad  quadratum  numerum, commenfurabiHs  igitur  ejl  e n.ipft  >,&(•  »,ip/«  » y, maius  petrji,co  quod  cx  t. Igitur 

t H.ipfa  h y, maius  poiejl  eo  quod  ex  (ibi  longitudine  commenfurabili. Et  congruens  ejl  y n,commenfurabilis  iengita 

ime  tpfi  « expofitte  rtUional.  I pfa  igitur  typer tertias  iiffmitionestfecunda  ejl  apotome.inuenta  ejl  iguur  fecmt 

da  apotome  i y.  Quod  facere  oportebat.  Eucli.ex  camp.  eropofiuo  si 

Si  tertium  perferutari. 

! ’ 1|:ampanvs  Refiduumtertiumfichabetur.Pofitautpriusarationali 
ijnumercque  e quadrato  diuifo  in  f non  quadra  { e 
J|:um  SC  g quadra  tusaiTump  toqt  h numero  pri/  ' •••>••  S 

Hmo,fit  quadratum  lines  a ad  quadratum  lines  ....... 

b c>ficut  h ad  e.fitqi  quadratum  lines  b c ad  quadratu  lines  * 

c d, ficut  e ad  f.ericqs  ex  diffinitionefde  quo  fi  hsfitas  confule  f, 1 j * 

binomiumtertium)lineadb, refiduum  tertium.  1 . - — . 

, Eucli.ex  Zamb.  Problema  t»  Propofltio  S7 

87  Inuenire  tertiam  apotomen, 

THE  o Nex  Zamb.  Exponatur  rationalis  x.cxplicer.tur  tres  numeri  i,?y,y  J,rationem  adinuicem  no  haben 
tes  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.tpfe  aute  e y,ad  /S  rationem  hebear, quam  quadratus  nu/ 
merus  ai  quadratu  r.umtru.  Fiatif;  (per  cornlariu  6 deciir.i,)ficut  % ad  e y,[ic  quod  ex  * quadratu  ad  id  quod  ex 
{ 1, quadra; ii, fl: ut  utro  Cyady  Jfic  quod  ex  f i.qiiadraru  ad  id  quod  ex  ■ e.  Quoniam  igitur  ejl  ficut  1 ad  e y,fic 
quodex  x, quadratu  ad  id  qued  ex  f * quadratu, quod  igitur  ex  x.quadratu 
ei  quod  exh  quadrato  ejl  tomenjutabtle.Quadr.m  aute  ex  a,ratioale  ejl.  1 

rationale  igitur  ejl  'jr  quod  ex  { ,, rationalis  igitur  efl  (a.  Et  quonia  1,  ad  f . . .......  J ...... r 

t y, rationem  non  babet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numeru,  ■ * 

neque  igitur  quod  ex  x,quadratu^d  id  quod  ex  t a,quadratum  ratione  ha/  " j j"  • 

betquam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numeru.Jncomcnfurabilis  i/  ■ . ■ . 1 

gtur  ejl  (per  9 decimi)*pppfi  longitudine.Rurfus  quonia  c/l  ficut  £r  ad  y * 

J jk  quod  ex  ; 1, quadratu  ad  id  quod  ex  ■ e.comenfurabile  igitur  ejl  quod 

ex  f »,c i quod  ex  * t. Rationale  autem  ejl  quod  ex  1 i.rationale  igitur  quod  ex  > t,ratiomlis  igitur  ef’  u I.Et  qttcnl 
tm  S rytd  y /jatione  non  babet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numeru”-, ncty  iguur  quod  ex  (»jtd  ii 
quod  ex  ■ l,ratione  babet  qua  quadratus  merus  ad  quadratu  numeru.tncSmenjurabiLs  igitur  ejl  1 s,tp ft » 1 logittt 
dac.Et  utrxf  fint  rationales ppfx  igitur } •,«  ^rationales funt,potentia  tomi  cmenfurabdes.tpotomc  igitur  ejl 
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?5'pef  75  decimi.)  Dico  quod  & terti 0.  QBoni.t  enim  enim  efi  ficut » ai  fi  y.filc  quod  ex  a,qtiadratu  ai  id  quod  cx 
i i quairatufficut  aut  A y.ad  y /.fic  quod  ex  (a  ad  id  quod  ex  x t,ex  squal:  igitur(peru  quinti,) ficut « ad  y S.fic 
quod  ex  ac  ad  id  quod  exis.Sedtady/  ratione  no  babct  qua  quadratus  nuens  ad  quadratu  numerii.  Ne$  igitur 
quod  ex  x.ad  id  quod  ex  • 5 ratione  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeri  mcomefurabilts  igitur  efi 
ac  ipft  9 s logitudine.Neutra  igitur  ipfarum  \ * ,« 6,c5menfarab.lis  efi  longitudine  ipfi  ac  expofits  rationali.Quo  ne/ 
pe  maius  efi  quod  ex  i neo  quod  ex  t 3, efio  id  quod  ex  r. . Quonia  igitur  efi  ficut  fiyady  /,fic  efi  quod  ex  {«,  ad  id 
quod  ex  « e.conuertendo  igiturcper  corrclariu  19  quinti )efi  ficut  gyadfi  / ,fiie  efi  quod  ex  { ». quadratu  ad  i d quod 
tx  K.At  e y,ad  g / rationem  babct  qua  quadratus  numerus  ai  quadratu  numera,  cr  quod  ex  { /.igitur  ad  id  quod 
tx  t rationem  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numcri,commenfurabilts  igitur  efi  { /,ipfia  longitudine 
Et{/,ipfa  /I. maius  potefi,eo  quod  ex  /,ipfia  igitur  { i.ipfia  x l,maius  potefi,eo  quodexfibi  commenfurabdt.Et  neu 
tra  ipfarum  / /,/  t,cdmenfiurabi'.is  efi  logitudine  ipfi  ac  expofits  rationali.lgitur(per  s diffmitioes  { t,apotome  efi 
tcrtta.tmenta  igitur  efi  tertia  apotome,  quod  eratagenii.  Eucli.ex  Camp.  eropojitiost 

BEfiduum  quartum  inuenire. 

camp  an  v s Hicfficut  in  inuentione  refidui  primiffit  linea  b c.comu/ 
cans  linea?  a ratioali  pofits,  numerus  aute  e qua  4 

dratus>fit diuifus in f8Cg,quo rufie  uterque  no  ■ -4 

quadratus.fitqi  quadratu  lines  bc>quadratuli  b a c 

nesd  e.ficuc  e ad  (:5£  fcies  ex  diffinitione, lineam  d b effe  refidu  ’ 1 1 

um  quartu,fieoru  qus  in  inuentione  binomij  quarti  didice/  i— * — • 

ras,oblitus  no  fueris.  Eucl.exzib.  problemati  Propofimo  tt  f j 

Inuenire  quartam  apocomcn. 

THE  ojjk  Zab.  Exponatur  renalis  x.ff ei  logitudine  comcfurabitis  efio  g>,ronalis  igitur  efi  ffg  ».E  xponA 
tur^Cpcr  lema  fecudi  i s decimi)bmi  niieri  / />/  «,ctt  totus  J i ad  utri % ipforu  / (,{  \,roncm  no  habeat  qua  quadrd 
tus  nuens  ad  quadrati  numeri.  Fiatip  i per  corrclariu  6 (ficut  Jiaii  l.fic  quod  exg/  quadrauL.cdmejurabde  igi 
tur  efi  (per  corrclariu  ii  decimi)  quod  ex  g / ,ci  quod  ex  > y.  Ronale  ait  efi  id  quod  ex  fi  * ,rona!e  igitur  ff  quod  ex 
* y. renalis  igitur  efi  (per  7 diffinit  otii  decimijdT 1 ,.Et  quonia  /tadt  1, renem  no  habet  qua  quadratus  numerus 
ad  quadratu  numcru,nc $ igitur  quod  cxg/ad  id  quod  ex  a y ratione  habet,  qua  quadratus  numerus  ad  quadrati 
numeri. lncomcfurabilis  igitur efieper  9 decimi,) fi  /,ipfi  / y logitudine, Et  utrsq;  ronales  funt.tp fis  igitu  rg/./y, 
ronales  fiunt  potetia  tantu  comcnfurabiles.  Apotome  igitur  efi  g y.Dico  quod  ff  quarta-Quo  nempe  maius  efi  quod 
tx  e x,n>  quod  cx  u y, efio  (per  lema  u decimi.)  quod  ex  l. Quonia  igitur  efi  ficut  <f  i^td  1 (fic  efi  quod  ex  fi  > ,ad  id 
quod  ex /y.S’ couertsdo  igitur  (per  corrclariu  is  quinti,)ficut  t /,ad  / { fiic  quod  cx  / g*td  1 d quod  cxl.sedi/.ad 

/{.ratione  no  habet  qua  quadratus  nuens  ad  quadrati  nucru.neep  igitur  quod  cx/g  ac 

ad  id  quod  ex  i.ratione  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadraiunumeri.incont/  fi  y » 

mefurabilis  igitur  efieper  9 decimi)’  i.ipfi  t logitudine,^ fi,<pfa  1 y, maius  potcfl , co  1 

quod  ex  Jjipje  igitur  g /.ipfia » y maius  potefi.eo  quod  ex  fibi  mcdmenjurabih.ef  /p  tO/ 

ta  fi  /.comenfiurabilis  logitudine  ipfi  a rationali  expcfits.tpfit  igitur  g y,(per  5 diffini  / f t 

tiones  apotome  efi  quarta.tniunta  igitur  efi  quarta  apotome, quod  facicai  erat.  Eitd.cxCap,  Propofitio  s+ 

^'^aSjEfiduum  quintum  demonftrare. 

campanvs  Cum refiduu quintu inuenire  , | f 

^^^^libuerit, erit  linea  cd  communicans  lines  a ra  ^ j c 

py  |^^^§tionali  pofits  in  logitudine,  ficut  erat  in  in  qui' . 1 1 

jE&^a^^fitionefecudi.Kerit  quadratus  numerus  e diui'  , . t 

fus  in  fSte,quorum  neuter  quadratus  ficut  in  prsmifia.eric  e 

quadratu  lines  c d ad  quadratu  bc,ficut  f ad  e,  ex  quibus  a c ,,,,,,  r 
diffinitione codudere  licet(habita fufficieti  notitia  binomij  ' """"" 

quinti)lineadbefTerefiduuquintu.  Eucli.txz3b.  Theorema  u Propofimo  19 

Inuenire  quintam  apotomen. 

T H E O N ex  zamb  Exponatur  ratioalis  a, CT  ipfi  * logitudine  co/  » 

mer.fiurabilis  efio  y /,ronalis  igiturefi  y ».  Exponaturip  eper  fecundi  Um  t—  *— — * 1 11  1 ' 

ma  is  decimi. ) bini  numeri  /(,{ i,ui/>ad  utraf  ipforu  S{,{\,  ratione  S r * , 

rurfus  non  habeat  qua  quadratusnumerusad  quadrati  numeri. Eiatfy  , 

(per  corrclariu  6 decimi) ficut  { i^td  t A fic  quod  ex /y  ad  id  quod  ex  x • < — — < 

g^Smenjurabiletper  11  decimi.)  igitur  efi  quod  exy/.ei  quod  exfit.R a 1 

tionale  autem  efi  quod  cx  y /.rationaU  cr  quod  cx  / g,rationalis  igitur * * 

efi  e 1 . Et  quoniam  efi  ficut  / iyc  d t {,fic  efi  quod  exg/ ad  id  quod  cxsy.at/  t,ad  > {, ratione  no  habet  qua  nier.it 
quadratus  ad  quadratum  mtmeru.neq;  igitur  quod  ex  fi  x ad  id  quod  ex  1 y ratione  habet  qua  quadratus  numerus 
ad  quadrati  numeri.incomenfurabilis  igitur  efilper  9 decimi):  ■ ipfi  / yfidgitudae.Et  utrst  fiunt  ronales.  tpfie 

D 4.  igitut 


no  •geo.  el  ement.  evclidts 

iglur  1 «,»  y, rationales  fmt  potenti*  meum  come  forabiles. igitur  S rjpotome  rflper  75  decimi. Dico  quod  ff quiit 
fct-Qwo  naque  maius  eft  id  quod  ex  £ e,eo  quod  ex  a r„efto  id  quod  ex  I.  Q uor.ia  igitur  efl  ficut  quod  cx  S», ad  id 
quod  cxtyfkefl/cad . t,couerti'do  igitur  ( per  correlanii  is  quinti)  cfi  ficut  1 /Ad  / f,flc  quod  exgn.ad  id  quod 
ex  t.At  1 /,ai/  1, ratione  no  babetquam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numerum, neque  igitur  quod  ex  S e Ad  id 
quodexi  i.rxiionem  babet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numcrum.lr.comenforabilis  (igtturper  9 deci 
mi)  ti.ipfi idongitudine.ipja^;  a ipfa  a y, maius  poteji  eo  quod  ex  l.lpfa  igitur  a Sdpfa  » y maius  p otefl,eo  quod 
txflbi  lor.g  tudme  incommcsfcrakili,  & congruens  cfl  longitudine  commenfurabilis  ipfl  x expoftu  rationali,  ipfi 
igitur  PyApotome  e fi  quinta.tnuenta  igitur  eji  apetome  quir.ta.Quod  ojlcndendum  fuerat. 

E ucli.ex  Camp.  Propofltio  $s 

BEfiduum  fextu  demum  prsfto  Gtreperire. 

campanvs.  Refiduum  fextum  fic  reperitur.  Erit  ut  prius  linea  a ra/ 
tionalispoficaj&c  numerus  quadratus  diuifusin  f&g  non  quadratos. 
5C  erit  h numerus  primus.Et  quadratu  lines  a ad  quadratum  lines  b c,fi 
cut  h ad  e.at  uero  quadratu  lines  b c.  quadratu 

c d ,ut  e ad  feritep  ex  diffinitione  linea  d b.refiduum  fextum.  1 — . 

Cui  fi  non  plane  animus  tuus  affenferitj  exerceri  te  conuenit  b.  ^ e. 
ininuenrionebinomijfextf.  1 1 * 

50  Inuenirefextamapotomen.  f ^ 

T H E o v ex  z amb.  E xponatur  rationalis  x,(y  tres  numeri  i,S  y,y  Arationem  non  habentes  admuicem  qui 
quadratus  numerus  ad  quadratum,  mfuper^  eT  /5  y,ad  (,  / rationem  non  habeat  quam  quadratus  numerus  ad  qua/ 
dratiim  numerum.  F iatty  (per  corrclarium  6 decimi) ficut  1 ad  Sy, fic  quod  ex  x ad  id  quodexi  s, ficut  aute  fryady 
/,flc  quod  ex  (t  ad  id  quod  ex  et.  Quoniam  igitur  cfl  ficut » ad  S y,fic  efl  quod  ex  x ad  id  quod  cx  / « ,comenfurabi 
le  igitur  ef.  (per  6 decimi,)  quod  ex  x ei  quod  cx  { », rationale  aute  quod  cx  a rationale  igitur  eli  ffid  quod  cx  i «,ra 
tionalis  igitur  e/l  dT?  ».Et  quowa  t ad  fi  y ratione  no  babit  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numcrusnccfc  igitur 
quod  ex  x ad  idquod  cx  { u, ratione  no  habet  qua  quadratus  niierus  ad  quadratu  numeru.incomi forabilis  igitur  eji 
(per  9 decimil  x ipfi  1 > longitudine.  Rurfos  quonia  efl  ficut  e y,ad  y /fic  quod  exi  e ad  id  quod  ex  » l.commenfur H 
bile  igitur  efl  (per  6 decimbquod  ex  i «,ei  quod  ex » 1, rationale  aute  efl  quod  ex  1 e.ratioale  igitur  cfl, ty  quod  ex  < 
1, rationalis  igitur  d".  «.Et  quonia  Syady/  ratione  non  babet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratum  mmeru^e 
qtte  igitur  quod  ex  l s,ad  id  quod  ex  ut.rationem  habet  qua  quadratus  nu/  a 

merus  ad  quadratum  numerum, income  forabilis  igitur  efl  (per  9 decimi,)  1- " ■■ 

l >,ipfl r. I longitudine.Et  utrecj;  rationales. ipfe  igitur  t,utionales  / « » 

font  potentia  tantum  comenfurxbilcs.igiturii  apotomeeft.Dico  iam  quod  1 “ ' 1 

&fcxta.Quoniam  enim  efl  fleut  t ad  0 y fic  quod  ex  x ad  id  quod  ex  it,  , 

ftcutlfl  Syady/  fic  quodexi  u ad  id  quod  ex  s «»«  ecquali  igitur  (peru 

quinti)cfl  ficut  t ad  y /,flc  quod  ex  a ad  id  quod  ex  tl.Mi  ad  y/ rationem  $ f t 

non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.Ncquc  igi'  • 

lar  quod  ex  a>ad  id  quod  ex  l x, ratione  babet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numerit.  mcomcnfurabilis  /g> 
efl(pcr  9 decimi)  x.ipfi  > 6 logitudine,<3  neutra  ip farti  1 s,comenJurabi!is  efl  longitudine  ipfi  a expofltie  ratio/ 
nali.Quo  nempe  maius  efl  quod  ex  1 «,eo  quod  ex  { e,eflo  quod  cx  u.Quoniam  tnimefl  ficut  Sy  ad  y J. fic  quod  ex 
f . ad  id  quod  ex » l,conuertedo  igitur  (per  corrclarium  is  quinti ) efl  ficut  gyads/ficefi  quod  ex  l >,ad  id  quod 
ex  «.At  yH.adg/  rationem  non  babet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum  Atque  igitur  quod  ex 
l e, ad  id  quod  ex  * rationem  babet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerii.incomenfurabilis  igiturefl  1 
1 ipfl  > longitudine.Et } t,’pfa . « maius  potefl^o  quod  ex  r.  igitur  l»jpfx  « 4 maius  potefl  eo  quod  efl  fibi  longitudi 
ne  mcdmenftrabili utraque  ip forti ! l.incommenfurabilis  efl  logitudine  ipflx  expefit*  rationali,  ipfa  igitur 
l l.apotome  cfl  fexta.inuenta  igitur  efl  apotomefexta  / s.quod  erat  agendum.  Sit  prediSarum  fex  apotomarum 
mentionis  oflenfto  concifior.Deturtp  ut  in  ueniatur  prima.Exponatur  ex  binis  nominibus  prima  x y, cuius  maius 
nomen  fit  a SyiFab  ipfa  quidem  a (Auferatur  ipfl  quidem  S y,<equalisS/.  x (,  / 

lpft  igitur  xt.S  yjooc  cfl  x t,(  /, rationales  fimt  potentia  tantum  commen  » • 1 — 

frabilis,cr  x i.ipfa  S yj:oc  cfl  ipfa  S /,maius  potefl,eo,quod  ex  fibi  incommenfurabdi.gr  x 6 commenfurabilis 
. cflexpofti  rationali  longuudine.igitur  x/ prima  efl  apotome.smiliter  iam  & reliquas  apotomas  inueniemuseas 
trxflifii"  fa*  « botis  nominibus* in  rumeros  exponentes. 

Eucli.  ex  Camp.  Propofuio  s6 

I fuerit  fuperficies linea  rationali  refiduo  primo  contenta.  latus 
eius  tetragonicum  neceffe  eft  efle  refiduum. 
campanvs.  Sit  fuperficies  a c contenta  linea  rationali  ab& refiduo  pri 

mo 
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mo  b c,dico  latus  tetragonicum  fuperficiei  a c,efie  refiduum.  Adiungatur  enim  ad  line 
ambcjineacd.fitqs  illa  cuius  detractione  b c fuit  refiduum  primum.Eritqiex  diffini' 
tione.b  d rationalis  ex  longitudine^  c d in  potentia  tatum,b  d quoque  erit  potetior 
dc.in  quadrato  linesfecum  comunicantisin  longitudi/ 
nc.Diuidatur  igitur  d c per  aqualia  in  e,St  totab  d diuida 
turea  condmonein  fiquod  inter  b fSC  fd  fit  ed  medio  lo  2 
co  proportionalis,eritqj  ex  fecunda  parte  » b f communi 
cans  in  longitudine  fd,per  9 igitur  utraque  earum  comu'  & 
mcatcu  totalineabd.quareper  diffinitione  ambae  funt 
rationalesinlongitudme.Ducanturitaq;linesfg,e  h.oi  R 
ck,xquidiftances  a b,eritq;  per  » utraque  duarum  fuper 
ficierum  a f & g d, rationalis.  Sit  quadratu  ergo  1 m,squa 
le  fuperficiei  a f.eritqj  rationale, 8£  latus  eius  rationale  in 
potentia.Intra  illud  quadratu  protracta  diagonali  linea 
1 m.defcribatur  quadratum  1 n, squale  fuperficiei  g d.eric 
queipfum  rationale,^  eius  latus  ratioale  in  potetia.  pro 
trahanturautemduslinesmp,qn,squidiftanter  lateri  * b 

bus  totalis  quadrati,Dico  ergo  quadratu  p r eiTe  squa/ 
le  fuperficiei  a c&  eius  latus  quod  eft  n p eft  refiduum. 

Cum  enim  linea  de  fit  ex  hvpothefi  medio  loco  propor 
tionalis  inter  bfSifd.erit  ex  prima  fexti  fuperficiesh  d 
medio  loco  proportionalis  inter  duas  fuperficies  a f&g 

djideoqs&interduoquadratalm &nl  Cuqi  ex  prima  r ■ 

fexti  fit  fuperficies  1 p medio  loco  proportionalis  inter 

eademduo  quadrata, erit  1 p squalis dh,& etiam h c.Et 

quia  quadratum  1 n eft  squale  g d,erit  t r squale  g e,  to' 

tus  itaque  gnomo  circufcriptus  quadrato  m n,eftsqua 

Iiscg.Et  quia  lm  erat  squale  a f.relinquitur  mn  squa 

le  a c-Quod  autem  n p latus  quadrati  m n fit  refiduu-fic  w 

collige.  Eft  enim  utraque  duaru  p 1 t n rationalis  in  po 

tentia,eo  quod  utrunque  quadratum  lm  St  n 1 eft  ratio 

nale.unaque  carum  eft  mcommenfurabilis  alij  per  primam  fexti  St  huius»  eo  quod 
quadratum  I m eft  incommenfurabile  1 r fuperficiei,ficut  fuperficies  a f fuperficiei  h d. 
De  quibus  manifeftum  eft  quod  ipfs  funt  incommenfurabiles,eft  enim  per  prima  fex 
ti  una  earum  ad  alteram,ficut  linea  b f qus  eft  rationalis  in  longitudine  ad  lineam  d e 
qus  eft  rationalis  in  potentia  tantum, ex  4s  igitur  linea  p n,qus  poteft  in  fuperficiem 
a c.eft  rcfiduum.Et  hoc  eft  quod  intendimus. 

Eucli.ex  zamb.  Theorema  67  Propofitio  91 

31  Si  areola  comprehendatur  fub  rationali  & apotome  prima,  qus  areola 
poteft  apotome  eft. 

THEONrx  Zamb.  cSpreheniatur  etenim  areola  xP.fub  rationali  apotome  'prima  x /.  Dico  quod 

ipfam  * & areola  pouns,apotome  cfl.Quonia  apotomeefl  a Alflo  eide  cogrucns(per  7 9 decimi  f s.tpfce  igitur  a », 
Js,rationales funtpotentia  tanti  commenfurabiles.ff  tota  a t,(peri  diffinitiones)  commenfurabilts  ejiipjl  x 7, 
expofiiae  rationxlij&xi.ipfa  t t,(per  7t  decimi,)maius  potefl  eo  quod  exftbi  logitudine  commenfurabili.  Si  igir 
tur  (peris  fexti  )quart<e  parti  eius  quod  ex/i  xqiui  ad  ipfam  x » coparetur  deficies  forma  quadrata,in  comefuri 
lilia  ipfamCper  17  decimi  )diu: ferit.  secrtur(pcn°  primi)S  * bifaria  in  >,&  ei  qued  ext»,equuad  ipfam  x * co 
paretur  (per  1$  fexti,)  deficies  forma  quadrataffitrf;  quod  Jubx{,{  *,comejurabilis  igitur  cfl  x i,ipfi  (e.  Et  per  i,f, 
r.Jigna,  (per  11  primi)ipfi  x 7, paralleli  excitetur . t,{  1*  «.Et  quoma  comenfurabilis  efl  a » ipfi  {i.longtudine^n 
■ igitur  utriq;  ipfaru  x l,{  n,comcnfurabilis  efl  logitudine.scd  x 1 comenfurabilis  efl  ipfi  a »,«T  utraque  igitur  ipfai 
rum  xf,i  >.  commenfurdbAis  efl  longitudine  ipfi  x y,cr  rationalis  efl  x 7, rationalis  igitur  eft  er  utraq  ipfarum 
* bfaquarc  cr  utrunque  ipforum  x e.rationale  cfl. Et  quoniam  commcnfurabilis  efl  i i,  ipfi  t ’ , igif 

t» utria  ipfaru  J i.logitudine  comenfurabilis  efl.  Rationalis  aut  cfl  / »,eT ipfi  x 7 logitudine  incomenfurabilis, 
ratioahs  igitur  efl  ff utraq  ipfaru  / 1,1  u.ffipf  xy, logitudine  incomcnfurabthsjuriif  igitur  ipforu /e.i  r.,  medii 
efl. Apponatur  sjpfi quide  xi.aqui  quadratio  v.ipft  aute  ! x,tquum  auferatur  comnume  ipfi  x n angulum  babH 
eu  qui  fub  x e, e 'ffify  r f,drc4  eundem  igitur  dimetiente  funt(peri6  fexti,)ip[a  x mv  !,quadrata,fii  eoru  dimetiens 
. j,ac  dffcribaiur  figura.Quonia  certe  rcSangttlm  coprebenfum  fub  « t><  e,  t quum  efl  ei  quod  ex  1 1,  quadrato. 
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rft igitur (pirn  fexti) peutxf  ad,  «jfu: » » t*d  j b . sed  ftaU  quidem 
» j.ud  I *>/lc(per  I fexti,)x  I,  ai  x i *, fient  «ut?  i « ud  f i.fic  eft » « , ad  > /. 
ipforum  igitur  * i,«  (, medium  proportionale  eff , autem  ipforum  x ai,  . 

» f, medium  proportionale,/  p.ficut  in  procedentibus  patuit(per  lem  mass 
decimi,)#  x t.ipfl  quidem  x n quadrato  trquum  cjl^tt  * {.ipfi  r * « jgi 

lurjpft/t  < eft  <equa!c,Scd , «,(per  >s  primQipfl  / 1 eft  oqualc,'?  u t,  ipfi  ■ 

*(.igisfrJU.oquunejlipll  tafx,g>tomoni,#ipfit{.Eftaute#xx<equ:i 
ipfs  x AI,'  (. quadratis. Keltqui  igitur  a C.Cper  4-s  primi)  «quii  efl  ipfi  os, 
bocef:  ei  quod  ex  x » qwadrato.Qaod  igitur  ex  x , quadratu,ipji  c 0,*qui i 
efl.Ipfa igitur x/.ipfam a 0 areolam potefl.Dico  quod  # \,apo tome  ejl. 

Qgonid  enim  ronalia  funt  x t,!u,# t qualia  funt  ipjisx/j.rf,# ‘utr&f igitur  i 
P fori  x n,r  t,rati~ale eft.boc  efl  quod  ex  utratp  ipfaru xe.o  r,# turaf  igitur 
ipfarii  x i.t  v,ronalis  eft.Rurfus  quonia/ 1 medaiefl,-y  ipfixfefl  ecquale 
tnedm  igitur  efl  x f.  Et  quonta  x f medii  ejl,#  i f ronalc,  incomrfurabile  igi 
tureft  x 5.7/I  r {.sicut  me  xjad,  fficeftx  a ad  a income furabtlis  igitur 
efl  (per  11  decimi)»  a.tpf/  a 1 longitudine.Et  utrnf  rationales, ipf/t  igitur  x 
r, rationales  funt  potentia  tantum  commenfurabtles.  Apolome  igiturcfl 
(pemiecimi,)xi  #tpfam*  e areolam  poujf. Quo  igitur  ipfameeS  areo 
lam  pote/1  apotome. efl. St  areola  igitur  coprehedaturfuk  rationali  # apoto 
mc  prima,quo  areolam  potefl  apotome  efl. Quod  erat  oflendendum. 

Eucl.ex  Zamb.  Propofuio  >7  r -tu 

il  fuperficies  aliqua  linea  rationali  refiduoq?  fecundo  continet 
Ij  cur.linea  in  eandem  potens  eritrefiduum  mediale  primum. 

aiCAMPANv  s in  hac  quoque  argue  ficutin  prsmiffa  ex  diffinitione  re 
S fidui  fecundi  Si  fecunda  parte  « Si  nona  BC  decimano  na  Si  >s  8C  «9. 
mi  Eucl.exzdb.  Theorema  6s  Propofuio  91 

Si  areola  comprehenfa  fuerit  fub  rationali  8C  apotome  fecunda  qua: 
areolam  poteft  m edis  apotorns  eft  prima. 

THE  o Nex  Zamb.  Areola  namque  a (,coprcbtndaturfub  rationali  a y,zrfe/  t j f 

eunda  apotomo  x /.D ico  quod  quo  x e, areolam  potefl,mcdio  apotome  efl  prima.  ' 

E flo  enim(per  7 9 decimi)ipfi  x f congruens  J1  u.ipfo  igitur  m •,*  J,  rationales  funt 
potentia  tantii  commenfurabtlis(per  s diffinitiones,)  CP  ipfa  / t,congruens,comin/ 
furabtlis  eft  tpft  x r^xpofto  ratiena!i,ipfa  uero  x a tota  ipfa  congruente  u J maius 
potefl  co  quod  ex  flbi  commrfarabili,Quonia  igitur  ipfa  x 1 plus  quim  1/ potefl  eo 
quod  ex  f&i  commenfurabdi  longitudine.siigiturquarlo  parti  cius  quod  ex  *f, 
oquu  ai  iofam  « a.coparetur(pcr  ts  fexti) forma  deficiens  quadrata,ipfam  dirimet 
m commenfurabilia(per  17  decimi. Secetur(per  to  primi)nepe/ trifariam  in  e,# 
ei  quod  ex  1 1, equum  ad  ipfam  x a,c5paretur  forma  deficies  d quadrata  fit'#  quod 
fubx  t,{  a, commenfurabilis  igitur  efl  x i,ipfi  { x.longitudme.  Et  per  ipfa  >,(,». [tgna, 

(peni  primilipfix  rfarallcli  excitentur  1 1,[  i.tx.Et  quoniam  (peris  decimi ,)  « t 
t ipfi  { n, longitudine  commenfurabilis  c/l.CT  « « igitur  utrif  ipfarum  x(,{a,  lon / 
gttudine  co  nenfurabths  eft.Rationalis  autem  eft  x *,#  ipft  x 7,  longitudine  j 

incomefurabilis.or  utra  figitur  ipfarii  a {,{  K,ratioahs  eft,#ipft  x > logitu 
drne  incommcnfurabilis^truf  ig  Utr  ipfori  x i,{  t^nedium  cft.Rurfus  quo  ■ 
niam  commenfurabilis  eft  f > ipfi  n,#J  >,igitur  (per  S decimi,  er  per  ts 
deam  i)  utrique  ipfarii  J »,1  *,comcnfurabihs  eft.  Sed  f l,ipfi  xylongitudi i ' 

Be  commenfurabilis  eft.  Rationalis  igitur  eft  utraque  ipfarii />,t  i.c r ipfi  x 
T logitudtne  comat  furabtlis jgitur  # utruf  ipforum /1, 1 x,(p  er  1 9 decimi, 
rationale •.ft.conftituatur crgo(per  t^fecundi)ipf  quide  x aequum  qua/ 
dratum  x n^ofiaute  t « equu  auferatur » [, circa  eunde  exiflens  anguli  ipfi 
Xu  qui  fubx  a M-Circa  eidem  igitur  dimetientem  funt  ipfa  xn,t\,  quadrata. 

Efto(pen6  fexti  .ipforum  dimetiens  » {,# deferibatur  ftgura.Quonia  nem 
pe  ipfa  xi. i Kanediafum,(y  adinuicem  comenfur abibo,#  eis  qutr  exxa.t 
1,  funt  * qualia.  C T qux  igitur  exxa.i  r.medu  funt,  CT  ipf*  x o,j  rjgitur 
medin  fur.:  potentia  tand  commenjur abdes.  Et  quoniam  quod  fubx{,!t. 


LIBER  DECIMVS  ^ 31? 

(td!Kt  efl  ei  quod  ex  i t.efl  igitur  ficut  * },ad  itjknhad}t.Sedflcut  quide  xlids  s.flc  * ‘ *»]>«*  iuhs,ad{ 

,'p, c , (.,4^  i u.ipfori  igitur  x i,i  *•  media  proporticaleefl  < «.Sed  ipforuxivf.fltMdratoru.mfdiUproponieale  tjl 
(per  lema  i 5 decimi,>  -.«T  « > quide  squi  cjl  tp/i  xp,#}*  ipfi  r f.  igitur  p r,ip/i « x.squu  efl.  Sed  ipfi  quide , «,*/ 
quu  efl  ^ e,ut  m ’,ipf‘  *f(Pcr56  primQejl  aquale.  Tota  igiiar  / r-squu  efl  ip/i » ? ^gnomoni  «Ttp/i  r f .Quonia  er/ 
gotouix t,squiceft  ipfls x /v i.quoru/K  aqua  e/i  ipfi  »9  x gnomoni  S"ipfi  1 {.reliquit  igitur  a g ip/i or.tft  aquale. 
ttocefl,eiquodcxxi:quodigiturexxr,i>flxe*trcolssqiiumcft,ip[amigitura  £ areolam,  ipfi x > pott/i.  Dico 
quod  x > medi*  apotoms  ejl  prima.Quonia  enim  1 « rationale  e/1,  j ipfi  r p squale  hoc  efl  ipfi  x j, rationale  igitur 
e/i  x f,boe  e/i  id  quodfub  x • ,« »,(per  conftruSionem.)  cflenfum  autem  efl.quodrf  medium  ejl.jgitur  x f , ipfi  > f, 
efl  incommenfurabile.Sicut  aute  x f ad  r f,Jic  x o,ad  0 ,.Ipfr  igitur  x «,« r, logitudine  funt  incomenfurabtles.lpfs  i/ 
giiur  x «,o  r.medie /itat  potentia  tantum  commenfurabtles,raaonalt  comprehendentes. tpfa  igitur  x r.medie  apo/ 
«onif  efl  prima  ( per  7+  decimi.)  Et  ipfam  x £ pote/1  areola,  igitur  qu*  ipjitm  * e areola  pote/i, medie  apotome  efl 
prim «.si  areola  igttur  comprcbenfa  fuerit.t?  qus  fequunturrehqua, quod  erat  oflendendum. 

Eucli.ex  camp.  Proportio  ss 

88  gngml  linea  rationali  refiduoq?  tertio  fuperficies  contineatur}erit  linea 
^^ajfuper  eam  potens  refiduum  mediale  fecundum. 

■S^VgSjc  a m p an  v s Priori  demonftrationiinfifte.K  facile  concludes  propofitu 
IkseSg^iex  diffinitione  refidui  terti)  8£  fecunda  parte  «*  S£  9 8£ 19  8£  7«  • 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  69  Propofitio  9» 

^ Si  areola  comprehendatur  fub  rationali#  apotome  tertia,  qus  areola 
poteft  medis  apotoms  eft  fecunda. 

T H E o N ex  Zamb.  Areola  enim  a {.comprehendatur  fub  rationali  x y.W  apoteme  tertia  x /.  Dico  quod 
qus  ipfam  x f.  areola  potefljnedis  apotoms  eft  fecunda. c.  flo  enim(pcr  79  decimi,)ipfi  x / congruens  / mipfs  igi 
tur  x »,« /, rationales funt  potentia  tantu  comenfurabtles.cr  neutra  ipfarum  x «,« Jjp fi  x r.expo fus  rationali  cot 
menfurabilis  ejl  longitudine.  At  (per  57  iecimi,tota  x r.ipfa  / t,cogruente  maius  potefl,eo  quod  ex  fibi  commenfura 
bili.  Si  igitur  quarts  parti  eius  quod  ex  / n,squu  ad  ipfam  a 1, apponatur  forma  deficiens  quadrata, in  incomme 
furabiliaeper  18  decimi), ipfam  diuiferit.fcceturCper  10  primi.)ncpe/x  bifaria  m e,  ff  (peris  fexti)ei  quod  ex » >, 
squu  ad  ipfam  a scoparetur  forma  deficiens  quadrata.fi  tiy  quod  fub  a f,{  «.Excitetur^-  (perii  primi  )per  i.l.t, 
flgna,ipfl  x y, paralleli i t,{  i.n  n,comenfurabiles  igitur  funt  x l.t  t.comcnfurabile  igitur  ejl  & xi  ipfi  {k.  Et  quonia 
x {,{ *,com? fur abiles  funt  logitudine, & x »>igitur(per  parabole)utriq;  ipfaru  x },{  u.comenfurabilis  eft  logitudine . 
Rationalis  aute  efl  x i.tfipfi  x rJongitudinc  incommcnfimbtlis.dr utraque  igitur  ipfaru  x },}  n.nuionahs  efl.&ipfl 
x r.logitudine incommenfurabilis,& utriique igitur ip|br5  x i,[  ■, (perit  decimi,)medium  efl.  Rurfus  quoniam  co 
menfurabilis  eft  /« ipfi  t i.logitudmc.ff / legitur  utrif  ipfaru  / •,«  n,lpgitudinc  comefurabilis  eft  (per  16  decimi.) 
Rationalis  aute  efttJ.ZT  ip/i « y.logitudine  incomUfurabilis.rationalis  igitur  efl  CT  a , 
utraq;  ipfaru  / 1,1  »,eTip/t  a ^,/ogitndtne  incomenfurabihs.Vtruq;  igitur  ipforu  Ji.t  * f “ 

«,Cp  er  xi  decimi,)  med  m cjl.  Et  quonia  x / potentia  tantum  funt  comenfurabiles, 
incomenfurabilis  igitur  ejl  longitudine  x i,ipfi « /.Sed  x a.ipfl  quide  xt  longitudine 
comenfurabilis  cjl.cr  / «.ipfi « t.incomenfurabilis  igitur  eft  a },ipf  1 • longitudine. 

Sicut  aut  x i,ad  1 -,fc  a 1 ad  n,incSmejurabile  igitur  tjl  * i.ipft  1 *.c oftituatur  igitur 
(per  14-  fccudi,)ipfl  quide  x 1 squu  quadratu  x aut  { e, squu  auferatur  r f, circa 

eunde  exiftes  angui»  cu  n X.C  irca  igitur  eunde  dimeticnte.funt  x /i,dT , f^flo  (per  16 
fexti ) ipforu  dimetiens  0 r.defcribatur ^ fgura.Quoniam  igitur  quodfub  x (,i  i.s/ 
quu  eft  ei  quod  ex  1 i.cft  igitur  (per  17  fexti)  ficut  x [,ad  t n.ftc  nad/  x.Sed  ficut  qui 
dem  a } adm,[c  cfta  iads  n.ficut  autem  1 »ad{  n.ftc  efl  > x.adfx.ty  ficut  igitur  x 1 
ad  1 K,ita  m ad}  r..  ipforu  igitur  x 1, } t.mediu  proportionale  efl  t u,efl  aut?  (per  lema 
Ii  decimi,)  ipforu  XM,rf,quadratoru,mcdiii  proportionale  u x 1,  squu  efl  ipfi 
* M,ty  l «,<pf  • !•  Et  t a igitur,squu  efl  ipp  ^ ».Sed  m ».ip/l  X f.efl  squale.ff  i xjpfl  / 
i.s  quum  eft  (per  16  primi, & to  tu  igitur,/  n.squu  eft  ipfi  • 9 x.gnomoni  ff  ipfi  r|.  Efl  aut  f xx.squu  ipfts  x //,.  (. 
reliquu  igitur  x e,squu  efl  ipfi  r r.boc  efl  ei  quod  ex  x r quadrato.igituripfa  x rjpfam  x S.areola  potefl.Dico  tam 
quod  x » medis  apotoms  eflfccuda.  Quonia  enim  oflefum  efl  quod  x 1 ,}  x, media  fut  s qualia  eis  qus  ex  x »,e  r,me 
dttt  igitur  eft  (per  corrdarium  is  decimi ,& utrtiQ  ipforu  qus  ex  x o.e  Tenedia  igitur  eft  utrarp  ipfaru  x a,»  r. Et  quo 
trium  x 1 ipfi  { t.comefurabile  eft, igitur  quod  ex  x c>ei  quod  ex  e i^omffurabile  efl.Rurfur  quonia  oflefum  efl  quod 
m ijpfi  t « inecmefurabile  efl.incomefurabile  igitur  efl  xu  ipfi  p ,J>oc  efl  quod  ex  x c, ei  quod  fub  A 0^  1, quare  (S  x 
xjr.comefurabihs  efl  logitudine  ipji  • r.Ipfe  igitur  x «,« .^nr dis  funt  pote  tia  tanti  ccmefurabiles-Dico  1 a quod  V 
tnedu t cdprehedunt.Quonia  patuit  quod  1 «.medi»  efl.dTci  efl  squale  quod  fub  x e,  t t.mediu  igitur  (per  correlariu 
11  decimi,)eft  f quod  fubxt.t  r.Quarc  ipfs  x «,« medis  funt  potentia  tantu  commcnfurabiles  medium  compre 
bendentes.tpfa  igitur  xt  medis  apotoms  eft  fecunda(per  71  decimi, HT  ipfam  poie/i  x C-Qu*  igitur  ipftmx  g 
Teo Um  poteft, medis  apotoms  eft  fecuda.Quod  oflendere  oportuit. 

Bucli. 
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GEOMET.  ELEHENT.  EVCLlDIS 
Eucli.ex  Camp.  Propofitio  S9 

si  fuerit  fuperficies  linea  rationali  refiduoc^  quarto  contenta,!)'/ 
|nea  fuper  eam  potens  erit  linea  minor. 

H campanvs  In  hac  quoqi  no  aliter  procedas  quam  prius,  facile  erit 
libi  propofitum  condudere,fi  prarmifTam  nondefpicis.ex  diffinitione  refl 
gdui  quarti  3C  fecunda  parte  nSCvSCw&isSC  71 ,8C  fic  patebit  propofitum. 

1 Eucli.ex  Zamb.  Theorema  7»  Propofitio  94. 

SiareoIacomprehendaturfubrationaIi8Cquartaapotome,qua  areo/ 
* lam  poteft  minor  eft. 

THE  0 Nex  Zdb.  Areola  itaque  » (.comprehendatur  fub  rationali  x quarta  apotome  a /.Diro  quod 
que  a £ areola  potcjl.minor  ejl.sit  enim  (per  80  decimi,)  ip  fi  a J congruens  J i,ipfe  igitur  a «,» /, rationales  funt 
potentia  tantum  commenfur abies, cr  a i,ipfi  a r.expofite  rationali  longitudine  commcnfurabilis  ejl,cr  tota  m », 
ipfa  J > congruente  maius  potcjl  eo  quod  exfibi  longitudine  incommenfurabili.Quoniam  igitunpcni  decimi )•  1 
ipfa  h <f  maius  potejl  eo  quod  ex  fibi  logitttdine  incommejurabdi.fi  igitur  a / * {• 

quarte  parti  eius  quod  ex  /s,equum  ad  ipfam  a *,  comparetur  (per  is  . 

fcxti,)forma  deficiens  quadraia,in  incommensurabilia  (per  is  decimi,) 
ipfam  diuifcnt.secetur  (per  1°  primi)  igitur  J ijiifariam  in  i,&  eiquod 
eXi  «.(peris  fexti,)  equum  ad  ipfam  a scoparetur  forma  deficiens  qua 
drata,fit'q;  quodfub  a !,!  sjncommenfurabiUs  igitu  r ejl  longitudine  a 
ipfil  s.  Excitentur  igitur  (per  51  primi)  per  t.fafigna.  paralleli  ipfis  a 7, 

£ <f,ftn:f  > e,/ 1,»  k.Q uonia  igitur  rationalis  ejl  a ipfi  a r,  longitudi 
dinc  commenfurabilis, rationale  igitur  ejl  totum  a «.Rurjits  quonia  com/ 
nt  en  fur  abitis  eft  ipfi  a 7 longitudine,  zr  utreip  funt  rationales,  mediit 
igitur  eflJn,(perii  decimi.IKurfus  quonia  incommenfurabilis  ejl  a.  (,ip jl 
i s !ongitudine,incommcnfurabile  igitur  ejl(per  9 decimi)z?  « t ipfi  i «. 

Conjlituatur  igitur(per  tafccundiiipfi  quidem  x 1 equum  quadratu  x 11, 
ipfi  autem  i n.equum  auferatur  r f.A  d eundem  extflens  ipfi  x n,  angulum 
qui  fubxo  n,circa  igitur  eundem  dimetientem  funt,  (per  16  fexti,)ipfax/i 
» 1, quadrata. sit  ipforu dimetiens  0 f.defcribatur 'cp  figura.Quomd  igitur 

Jiuodfuba  l,t  i.equu  ejl  ei  quod  ex  1 *,proportionalitcr  igitur  ejl  (per  17 
exti)ficutx  t,adi  »fic  1 s,ad l s.sed  ficutquidem  a i adm.ficx  1 ode  " 
n,ficutautem(per  1 fexti)  t i, ad  t s,fic  t it, ad  } a.ipforu  igitur  a tt  smedi 
um  proportionale  ejl  tn.  ipforu  aute  x/i,r  l,quadratoru(per  lema  53  dcci 
mi  medium  proportionale  ejl  /a  x 1,  ce  quum  ejl  ipfi  x h,ZT  i n.ipfi  1 

« i.igitur.ipfi  firejl  equalc.Sed  ipfi  quidem  t nequit  ejl  / 6, ipfi  autem  1 1 
t, equum  eft  a (.  Totum  igitur  Jn.xquuej  ipfi « 9 x,  gnomoni,  er  ipfi  > f . 

Quonia  ig/tar  a «.toram  xquii ejl  ipjkx/i,rf, quadratis, quoru^  e,  xquit  f 1 ^ 

ejl  ipfi  e 9 x.gnomoni  € ip/i  1 f quadrato,reliquum  igitur  a e,  (peri  comune  Jcntcnlla)equu  ejl  ipfi  t T,  hoc  ejl  ei 
quod  ex  a y, quadrato. igitur  a t, ipfam  x (.areolam  potejl, Dico  qued  a > irrationals  ejl.appellata  minor. Quonia 
enim  x t ration.de  cff.dTeis  ejl  aquale  que  ex  a r.funt  quadratis, conflatum  igitur  ex  qs  que  ex  a 0,0 ,,  rationi 
le  ejl  (per  dijfmitionc.iRurfus  quonia  / n mciiu  ejl,& A i.equu  ejl  ei  quod  bisfub  a 0,0  r,quod  igitur  bis  ftb  a 0,1  v, 
medium  ejl. Et  quonia  patuit  quod  a i,ipfiix.cjlincommenfurabde:incomcnfurabile  igitur  ejl  (per  11  decimi ) qua 
dratum  quod  ex  a a,ei  quod  ex  0 r quadrato.ipfe  igitur  a 0,0  r,  (per  7 6 decimi)  potentia  funt  incomenfurabiles,  ef 
ficientct  con fatum  quidem  earum  quadratis  rationale.quod  uerobisjub  ipfts  medium,  ipfa  igitur  x rjrrationalit 
ejl  appellata  minor,6~  ipfam  areolam  x ( potcjl. Que  igitur  ipjam  x £ areolam  potejl  minor  cJl.Quod  erat  ojlcn/ 
’ ’ . Eucli.ex  camp.  propofitio  90 

1 fuerit  linea  rationali  refiduoqj  quinto  fuperficies  contetaja/ 
tus  eius  tetragonicu, erit  cu  rationali  componens  mediale. 

campanvs  Nitere  prsmifia  argumentatioe  ex  diffinitione  refidui 
| quinti  & fecunda  parte  14  S£  9 & 19  & 0 S£  7i,quod  propofitu  eft  conclude 
Eucli.ex  Zamb,  Theorema  71  propofitio  95 

Si  areola  comprehendatur  fub  rationali  & quinta  apotome,  qus  areo 
lam  poteft.eftquscum  rationali  medium  totum  conficit. 

THEOnca'  Zamb.  Areolaeienim  xtycmprcbcndaturfub  rationali  a quinta  apotome  x A.  Dico  quod 
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fut  ipfam  areolam  x £ potefl,efl  que  cum  rationali  melium  totum  c o*  • •“  1 1 1 

ficit.siinu^  (per  - 9 decimi ) tpft  a / congruens / njpft  igitur  a a,t  /, 

(per  Se  decimi,)rationales  funt  potentia  tantum  commenfirabiles,  ff  c3 
gruens » /.comenfurabilis  ejl  longitudine  ipfl  x y.cxpofite  rationali.  Et  ' 
tota  s i,congntenie  / > maius  potejl  eo  quod  ex  (ibi  incommenfurabili.  . 

Si  igituftper  »5  fextQquari*  parti  eius  quod  ex  / a.equu  ad  ipfm  x », 

(per ‘7  decimi)  comparetur  deficiens  forma  quadrata.m  incommenfura 
bilia  lpfam  diuidet.  sccetur  igitur  (per  i o primi,)/ trifaria  in«  figno, 

CT  ei  quod  ex  t «.(peris  decimi,  t quum  ad  xn.coparetur  forma  defici  lll 

ens  quadrata jit^  quodfub  a i,!  a.  sncommenfurabils  igitur  ejl  (per  9 S y g t / n 

54.  decimi)  x2,ipf{a  longitudine.  Excitentur '$  (peni  primi) per  t,  (,•>, 
figna  f[*r  paralleli » e,i  1,«  «.E t quonia  x 1 ipfl  x y longitudine  ell  in c5 
menfurdbilis,&  utrtd;  junt  ratioales,medii  igitur  cjlxit.  Rurfus  quonia 
/x  ejl  ratioalis,& ipfl  xy  logitudine  comefurabilis,rationalc  igitur  efl  / 
x.Conflituatur  igitur  (per  14  fecundi,  ipfi  quide  xi  equii  quadratu  x 
ipfl  aute  {x,equu  quadratu  auferatur  af  Ad  eundem  anguli  qui  fub  x.  t 
»,M,ftnc  ipfa  x nfjr  < (Ad  eadem  igitur  diametru,funt  x /i,  • f quadrata. 

Sit(per(per  '.6 fexti)ipforu  dimetiens « f,dejcribatur%  fgura-Simditer 
iam  oflendemus.quod  x r, potejl  ipfam  a Cereolam, dico  quod  ipfa  x r.ejl 
que  cum  rationali  mediii  totu  cofcit.Qjfonia  enim  ojlefum  quod  x n me/ 
diu  efl, er  ei  funi  aqua  quscxx  e,o  r.cojktu  igitur  ex  eis  que  ex  \ 0,0 ». 
medii  efl.cpcr  correUriu  js  decimi.)  Rurfus  quotia  i k ratioale  eft.ff  ei  f r M 

ejl  equum  quod  bisfubxc.e  i.er  quod  bis  igitur  fub  x t,i 1,  rationale  e/1.  Et  quonia  incommenfurabile  ejl  m ipfl 
t x.mcommcnfurabile  igitur  ejl  quod  ex  x e, ei  quod  ex  s r.ipfe  igitur  x »,« /, potenti  tfunt  incomenfurabiks  ejficil 
les  conflatum  ex  ipfarum  quadratus  mediii,  quod  aute  bis  fub  ipfts  rationale  s.reliqua  igitur  x r,  (per  77  decimi) 
irrationalis  ejl  appellata  cu  rationali  mediii  totum  efficiens. Et  ipfam  x (,  areolam  potejl, que  igitur  ipfam  x far  eo 
lam  potcjl.ejl  que  cum  rationali  medium  totum  efficit.  Quod  oportuit  demonjlrare. 

Eucli.ex  c amp,  propofltio  91 


|I  linea  rationali  refiduoq?  fexto  fu  perficies  contineatur, latus  te/ 
Itragonicumquodfupercampoteftcummediali  conftituens  to/ 
jltum  mediale  efle  comprobatur.  4 t % t. 

ampan  vs  Nuncquoqueultimo  quod  per  hanc  dicitur 
praemiffb  modo  fatageeondudereexdiffinitionerefiduifexti. 

Si  fecundajparte  n Si  9 Si  19 &7),in  his  aute  omnibus  proceflum 
tuum  nihil  offendere  poterit.fi  primam  earum  8i  perfecte  didi 
ceris  8£[memoriter  tenueris, 6C  quid  quoqj  iupponet  folerter  at 
tenderis. Quod  fi  forfan  de  aliquo  in  quadratol  mtedubitare 
c otigerit.ad  fuum  aequale  in  fuperficie  a d tibi  recurrendu  erit> 

6:  patebunt  tuo  ingenio. 

Eucl.ex  Zamb.  Theorema  Si  Propofitio  9d 

s Si  areola  coprehendatur  fub  rationali  8£  apotome 
fexta.qus  areola poreft,eftqus  cum  medio  medium 
totum  efficit.  K 

T H E o N ex  zamb.  Areola  namque  & H, coprehendatur  fub  rationali x 
y ff  apotome  fexta  x /.Dico  quod  que  x S areolam  pctejl,ejl  que  cu  medio 
medium  totum  ejfcti.Efio  enim  (per  79  decimi, )ipfl  x / congruens  / a-jpfe 
igitur  x x,x  A (per  9 0 decimi) rationales  funt  potentia  tantu  comenfurabitcS 
Et  neutraipfarii  xx, a /.ipers  diffinitiones) comenfurabilis  ejl  ipfixy  ex/ 
popte  ronali  longitudine,^ tota  x s ipfa  / x cogruente  maius  potejl  eo  quod 
ex  [ibi  longitudine  incommcnfurabili.Quonia  igitur  x a ipfa  a /,  maius  p 0/ 
teft  eo  quod  ex  flbi. logitudine  incomcfurabili,fl  igiturcperis  fexti,)  quarte 
parti  eius  quod  ex/  a,equu  ad  ipfam  x t copatctur  forma  deficies  quadra 
ta  m incomcfurabilia  ipfm' per  17  decimi)diuidct.  sccetur  igitortper  1»  pri 
mi)  x xjsifaria  in  pgno  «,<f ei  quod  ex  1 », (peris  fexti,)equu  ad  ipfam  x >. 
comparetur  forma  deficiens  quadrali,pt'cp  quod  [ub  x {,!  a.incommenfura 
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bilis  igitur  efl  (peris  decimi  x ?jpfi{  ijongjtudau.sicut  autem  (per  vjexti)  a i, ad  { »,fic  xiadf  t.btcommenfuri 
bile  igitur  e/i  (per  s decimi,  (x  i tp fi  i n,Et  quoniam  ipfo  x h,x  ?, rationales  fur.'.  poirntia  tantum  commensurabiles, 
medium  tftat.  Et  quoniam  ipfo  x t>f  •^rationales  fur.t  longitudine  inccmenfurabilcsjnedtu  efl  *,  (per  u deci 

rr.i.)Quoniam  igitur ipfo  a >,« Apotentia  tantum  funt commcnfurabitcs, igitur  « o.ipfl } » longitudine efl income it 
furabilis.Sicut  autcm.x  tad>  /,fic  efl  a r.^td  i K,incommcnfurabile  igitur  efl  x it,ipji  k /,  CofUiuatur  igitur(per  i* 
fecundt,)ipft « quadratu  x fi,ipfl  autem  in,oquum  auferatur . j>nd  eundem  ungulum  ipfi  x /u:circa  tudent 
dimetientem  igitur  (per  ii  fextbfunt  tpfa  x m,t  ^quadrata^fto  ipforum  dimeties  e f.defcribaUr '<p,  figura. Similiter 
iam  ex  procedentibus  ofiendemus.quodx,  efl  quo  cum  medio  medium  totum  efficit. Quoniam  r.a%  patuit  quod 
a k medui  efl  <y  eis  efl  oqualequo  ex  x o,t  i. conflatum  igitur  exijs  quo  ex  x 9,0  >,  medium  ejl(p  er  correlarium 

15  decimi.)  iurfus  quoniam  patuit  quod  S « mediucfl,&  ei  o quale  quod  bis  fub  Xo,or,(X  quod  igitur  bis  ftbx 

o-.o  rjncuiu  efl.  Et  quoniam  patuit  quodaxjpftJ  nefl  incommcnfuratile.incommenfurabilia  igitur  funt  «T  quo  ex 
xo,o  i,funt  quadrata  ci  quod  bis  fubxo.o  i.Et  quoniam  x i.ipji i n.cfl  ir.cdmenfurabilejncomenfurabile  efl  igitur  J 
quod  ex  x 0, ei  quod  cx  0 r.ipfaxo,o  rjgititr(pcr  7 s decimi)  potentia  funt  incommenfurabiles , efficientes  conflata 
cX  ipfarum  quadratis  mcdutm,QT  quod  bisftib  ipfls  medium  infuper  quo  ex  ipfls  quadrata  incommcr. furat  ilia  ei, 
quod  bisfub  ipfis.ipfa  igitur  x ,,irrationalis  efl, appellatarum  medio  medium  totum  efficiens.  Quod  erat  demon/ 
flrand  5.  Eucli.exCamp.  propoftio  91 

pPHfS1  a(^  ^neara  rationale  fuperfiries  squalis  quadrato  refidui  applice 
[g^^jtur.alcerutn  latus  refiduum  primum  efTe  neceffe  eft. 

ampanvs  Hofexfequentes.funtconuerfo fex  procedentium  perora 
lOssEisidineni.  Huius  autem  primo  hoc  eft  intentio,  quod  fi  fit  fuperficies  a cadiun 
cta  ad  lineam  ratioalem  a b,oqualis  quadrato  refidui 
quod  fit  deserit  eius  latus  fecundum  quod  eftbc  ne/ 
cefiario  refiduum  primum.Adtjciatur  enim  lineo  d e 
quo  proponitur  e(Tc  refiduum3linea  per  cuiusabfcifio 
nem  ipfa  d e fuerit  refiduum>fitqs  ei  adiuncta  e f,  eritqs 
ex  fisutraqjduaru  linearum  df&fe,rationalis  in  po/ 
tentia,6d  una  earum  incommenfurabilis  altj.  Defcriba/ 
turergo  quadratum  lineo  fe.quod  fit  e g,8£  quadratu 
dequopofitaeftefferefiduu.quodfite  h>8(  adijeian/ 
tur  fupplementa d k 8Cf  l,eritq$  quadratu  g h3raquam 
quadratum  lineo  d f,St  quadratume  h erit  ficut  fu  per/ 
ficies  a c-Erit  etiam  utrilqs  quadratoru  g h Si  g e.ratio/ 
nale-Sit  igitur  fuperficies  a m adiuncta  ad  linea  a b3oqua/ 
lis  quadrato  gh3eritq;ob  hoc  ratioalis;quare per  ifi  linea 
m n eft  rationalis  in  logitudine.fuperficies  uero  p n fit  o/  r 
qualis  quadrato  e g3quo  propter  hoc  erit  ronalis.8£  per 

16  linea  m n ronalis  in  logitudine>itaq5  tota  linea  b n eft  ra 

tionalis  per  ?.Diaidatur  autem  c n per  oqualia  in  q,8£  du  ‘ 
catur  q r oquidiftans  a b,  eritep  ex  prima  fexti  c r oqualis 
r n.M  '.nifeftum  uero  eft  quod  cum  tota  fuperficies  a n fit  y 
oqualis  duobus  quadrans  g h & e g pariter  acceptis  quo 
funt  quadrata  duarum  linearum  d f 8C  f e,&  fuperficies  a c 
fit  oqualis  quadrato  lineo  d e quod  eft  e h.erit  per  7 fecu/ 
di  fuperficies  refiduaexanquoeftcfoqualis  duplo  fu/ 
perficiei  ex  d f in  f c, quare  & horu  dimidia  quo  funt  r n 8£ 
d g.neceffe  efteffe  oqualia-Cuqs  igitur  ex  prima  fexti  fit  fu 
perficies  dg  medio  loco  proportioalis  inter  duo  quadra  * p, 

ta  g h 3i  g e3erit  quocjj  fuperficies  r n medio  loco  propor/ 

tionalis  inter  duas  fuperficiesam&p  n.ideoqi  per  primam  fexti  erit  etiam  q n medio 
loco  proportionalis  inter  duas  lineas  b m & m n-Cucp  fit  q n dimidiu  lineo  n c ,3i  linea 
q n diuifa  per  punctum  m in  duo  communicantia  inter  quo  cadit  q n medio  loco  pro 
portionalis.fequiturex  prima  parte  u quodlineabn  fit  potentior  linea  nc  in  quadra 
to  lineo  fecum  communicantis  in  longitudine-Quia  ergo  fuperficies  d g eft  medialis 
ex  i9,ex  hvpothefi  aute  fuperficies  c r fibi  oqualis  medialis3S£  linea  c qrationalis  in  po 
tentia  tantum  per  »,ideoq?  etiam  duplum  eius  quod  eft  linea  n ceft  rationalis  tan/ 
tum  in  potentia,  quia  ergo  b n eft  rationalis  in  longitudine  communicantis  lineoa  b 
p ofito  rationali.^  po  tentior  n c in  quadrato  line»  fibi  communicantis  in  longicudi/ 

ne 
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ne.fequitur  ex  diffinitione  lineam  bc  efle  refiduum  primum.  Quod  eft  propofitutnc 

Euch.ex  Zamb.  rbeorema  ys  eropofltio  97 

^ Quod  ex  apotome  ad  rationalem  comparatum  laritudinem  primam 
efficit  apotomen. 

THEoNtxzS.  sit  apotome  xg, rationalis  autem  fty/,CT  ei  quod  ex  x fi.equum  ad  ipfam  y/,eomp4 
rttur  r s, latitudinem  efficiens  y }.  Dico  quod » l,yfl  prima  apotomc.  Eflo  enim  (per  7 9 dtcimi)ipfl  * fi  cogruens  f », 
ipft  igitur  a >,tfi.(per  s e decimi)  rationales  funi  potentia  tantum  commenfurabiles.Et  ei  quide  quod  ex  a e, (per 
44  primi)  equum, ad  ipfam  y Scoparetur  y t,ei  aute  quod  ex  fi  «, comparetur  a x.Tom  igitur  y x.equu  eft  eis  que 
ex  x 1,1  ‘,quoru  y % equum  c/t  ei  quod  ex  x g, reliquum  igitur  t x, equum  efl  ei  quod  bis  fub  a *js  e.sccnurtper  1» 
primi)}  p bifaria  in  figito  y,cr  exciteturipcr  si  primi) per  /,fft  y •?  parallelus  y (.Vtrteque igitur  ip forum,}  f,  x r, 
equum  efl  ei  quod  fubxijfi.Et  quoniam  que  ex  x «,«  g,rationaliafunt,# eis  que  ex  a *,«  g,  equa  efl  / p,rationa 
le  igiturefl(per  diffinitione  decimi,)/  p.Et  ad  rationalem  apponitur  y /, latitudine  efficies  y/i, rationalis  igitur  ejl 
yp,!_per  19  decimi,)#  ipfi  y / longitudine  commenfurabihs.uurjus  quoniam  quod  bis  fub  x »,» g,  medium  ejl  ( per 
u decimi ,)©*  ei  quod  bis  fub  x «.» C,equu  ef  ; x.meiiu  igitur  ejl  jx. Et  ad  ipfam  y J1  rationale  apponitur.laiitudi/ 
nem  efficiens  } p, rationalis  igitur  efl  { p.# ipfi  y / longitudine  incommenfurabilis.  Et  quonia  que  ex  x 1,1  i,ratio/ 
nahafim.quoi  aute  bis  fub  x »,»  ".medium  cfl.ineommenfurabilia  igitur  funt  que  ex  x »,« e, ei  quod  bis  fub  x a,» 
fi.  Et  eis  qw.de  que  exxi.t  g, equum  efl  y x,ei  aut  quod  bis  fub  x »,»  e, equum  efl  / x.incomefurabile  igitur  efl  (per 
t decimi,)  J pipfl  } x.sicut  autem  (peri  fexti,)  / p,ad  }x,  fic  efl  y p,ad  } p,incommcnfurabilis  igitur  efl(per  » de 
timi,)y  p ipft  t p,logitudine.Et  utreq,  funt  ra  tionalesftgitur  y p,p  !,(per  ude  x fi  . n 

fimi)  rationales  funt  potentia  tantum  commenfurabilcs.igitury  } apotome  ejl.  1 1 

pico infuper  quo’d  #prima.Quoni<m  nempe  eorum  que  ex  «*,«  fi,  medii  pro  r g t t p 

portionale  efl  quod  fubx  1,»  fi,# quod  ex  x y, equum  efl  ipfi  y e, ipft  autem  quod 
fub  x »,u  C.efl  y x,ei  autem  quod  ex  e n,equu  efl  n x,#ipforu  igitur  y «,*  x,  mediu 
proportionale  efl  y x.  Efl  igitur  (per  1 fexti,)  ficut  yiady  x.flc  efl  1 x,ad  nx.Sed 
ficut  quide  y t ad  y x.fic  efl  yn  ad  y p, ficut  aut  y x ad  n x, fic  efl  yp  ad  « p,#  ficut 
igitur  (peru  quinti)  yn  ad  * p.fic » p^td k p.Quod igiturfub y *,k  p,  (per  17 
decimi) equit  efl  ei  quod  ex  y p.boc  efl  quarte  parti  eius  quod  ex{p,Et  quonia 
quod  ex  x y,ei  quod  ex  «S  efl  mcommc»furabilc,commenfurabilc  iflylipfinx. 

Sicut  autem  yeadt  x.fic  y e.yxi  « p,comcnfurabtlis  efl  igitur  (per  11  decimi)y  k 
ipft  k p. Quoniam  igitur  bine  reSe  linee  funt  inequales  fcilictt  y p,p  },# quar 

ttt  parti  eius  quod  ex  i p equum  ad  ipfam  yp  apponitur  forma  deftacns  qua/  < ' ' L 

drara  quod  fcihcct  fub  y k,k  p,#y  u ipjl  k p commenfurabilis  efl,  ipfa,  igitur  p / s f 6 x 

y.ipfa  p ( maius  potefl  eo  quod  ex  fibi  longitudine  commenfurabil  s.Et  y p,  commenfurabilis  efl  ipjl  y / , expofite 
rationali  longitudine.tpja  igitur  y{,(pcr$s  decimi,)apotome  efl  prima.  Quod  igitur  ex  apotome  ad  rationalem 
comparatum  latitudinem  efficit  primam  apotomen.Qjod  erat  offendendum. 

Euch.ex  Camp.  Fropofitio  95 

S*  Vi m adiunda  fuerit  fu  perficies  squalis  quadrato  refidui  media/ 

|y|jg||Iis  ptimi  ad  lineam  rationem , alterum  latus  eius  erit  refiduum 

campanvs  Hic  erit  linea  d e refiduum  mediale  primum,&  linea  e f erit  linea  ili# 
per  cuius  abfcifionemd  e fuerat  refiduum  mediale  primum.Dico  quodb  c eritrefiduu 
fecundum. Quod  nefeirenen  pc  teris.fi  demonftrationi  prxmiflx(quoufqueeam  (oli 
do  amplectaris  habitu)inftiteris,S£  quales  lineasoperteat  effe  d f 8£  f e uigilanter  atten 
deris.de  quo  fi  dub  itas. 49  requirenda  erit. 

Euch.ex  z amb.  Theorema  74  Propofuio  ;s 

58  Quod  cx  medis  apotoms  prima  ad  rationalem  comparaturo.  latitudi/ 
nem  fecundam  efficit  apotomen. 

THEON»  Zamb,  Sit  medie  apotome  prima  x fi,ratienalir  autem  tjlo  y J,# ei  quod  ex  x t,(fer  44  primi.) 
equum  ad  ipfam  y /.apponatur  y ejatitudhum  efficiens  y {.Dico  quody  { apotome  efl  fecunda,  eflo  namque  ipjl 
x “ congruens  g »,ipje  ig.tur  x »,«  Gjnedie  funt  potentia  tantum  commenjurabilts,rationale  comprehendentes.  Et 
ei  quidem  quod  ex  x*  equum  ad  ipfam  r/comparetur(pcr+a.primi,)rt,latitudme  efficiens  y*,  ei  autem  quod 
ex  ■ g, equum  ad  ipfam  * t comparetur  « x,latitr.dmem  efficiens  k p.  Totum  igitur  y x , equum  efl  eis  que  ex  x »,», 
g, medium  ig’tur  ejl  # yx.Et  ai  ipfam  y i rationalem  comparatur, latitudinem  efficiens  y .u.rationalis igitur  efl  # 
y p,#  ipft  y/in  longitudine  incommenfurabilis  (per  u decimi.)  Et  quoniam  y x equum  efl  cis  que  ««y  g,qua/ 
siraeis,  quorum  quod  ex  x g^quum  efl  ipft  y tjeliquum  igitur  quod  bis  fub  » »,»  C.equum  efl  ipfi  f x.Rattonale  au 
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Ifrt  efi  quod  bis  fu  f > ,,,  f^pftbeHditwr.UtionaU  igitur  cr  {x.Et ad { sjationakm  coMpirahtr,  latitudinem 
efficiens  f irrationalis  igitur  efi  (per  e»  decimi,  )«Tf  /i.CT  ip/i  7 / longitudine  commenfurabilis, Quoniam  igitur 
qus  ex  x 1,1  fi.boc  efi  ipfum  7 xjnedium  ejlrfto  i autem  bis  fub  a M sJjoc  efi  ipfum  i x.ratioiude,  btcomenfutabile 
igitur  efi  (per  9 decimi,)?  x ipfi  {k.  Sicut  autem  7 x,ad(  x,fic  efi  7 p.ad  t /rincommefurabilis  igitur  t/bipflf  fi  lon 
gitudir.c,& 'utr*$  funt  roiionalcs.lpfie  igitur  tw  i, rationales funt  potentia  tantum  commenfurabiles,ipfa  igitur 
ri.apotomecft  (per  7tdccimi,)Dico  etiam  quod  & [ccuia.Seceturnam$(per  it  primi) i u bifariam  is».  Exci/ 
tt  urif  (per  Ji  primi,)pcr  rjpfi  7 parallelus  v f.utru'^  igitur  ipforum  l 1,  * t a 

t x,*quum  ejici  quod  fub  xt,ie,Etquonia  (per  lemas;  decimi)  ipforum  ■ 1 1 » 

qus  ex  a 1,3  fi^uadratorum  medium  proportionale  efi  quod  fub  x 1,1  e, 0"  r { * « p 

quod  ex  x t, equum  ejl  ipf:  7 t,quod  uerofub  x »,» e,ipft  1 x,  quod  aute  ex  , , - , , 

0 « ipfi  r.x.ZT  ipjor»  igitur  7 1*  x, medium  proportionale  efi,x  (per  idem 

lcmma.)Ejl igiturflcut ytad, x,jtc , x.aiixjcd fcut  quidem  ? 1 ad, x, 

fic  ejl  ? 6 ad,  tbficut  euit , x ptd  * x.ftc  ejl,  /e  ai  n e.sicut  igitur  (per  « quin 

tt  r a ad , fbfic  efi  r/i,  ad  */u  Igitur  quod  fub  7 re  v, (per  17  decimi)  ei  ejl 

tequS  quod  cx , t ,,hoc  ejl  quarti  parti  eius  quod  ex  i /1.  Et  quonia  quod  ex 

x,,comme>:furaitlcejlciquod  exfie,commenfurabile  ejl  (perifexd0‘  11  • 

decimi)  0‘y  s ipfi  r.  xjtoc  ejl  7 a,ipfi  x p.QuoniX  igitur  bins  reSs  liueee  in/ 

squales  Juni  ne.tyie  Quarte  autem  parti  eius  quod  ex  n {(per  17  decir 

ini,)  squum  ad  maiorem  .u  apponitur  deficiens  forma  quadrata, quod  fci  1 

cet  fubr  *■*/*■  ty  ipftm  m commenfurabtlia  defpcfdt,ipfa  igitur 7 11  ipfa  * 

n i,(ptr  eandem)  maius  poi ejl  co  quod  exfibi  longitudine  commenfurabili 

Et  congruens  j n,  (per  s;  dccimi)ej{  commenfurabilis  longitudine  ipfi  7 A expofite  rationalUpft  igitur  r f»  dpOf 
tome  efi  fecunda,  (per ; diffmitiones.Quod  igitur  ‘a  medis  apotoms  prima  ad  rationale  comparatum  latitudinem 
fecundant  efficit  apotomen.Qsod erat  oflendendum. 

Eucli.cx  Camp.  Propofitio  94 

94.  fuperficies  aqualis  quadrato  refidui  medialis  fecundi  applica/ 

|p£*l||!ta  fuerit  ad  lineam  rationalem.alterum  Iatuseius  refiduum  ter/ 
jyfUl^ltium  e (Te  conueniet. 

c ampanvs.  Hicetiameritd  erefiduu  medialefecundumj&fequecurutfkcb  refl 
duum  tertium- Quod  ucfacilecondudas,primademonftrationi  infifras , 8C  quales  li 
neas  conueniat  efied  f&fe,ex  7»jCollige. 

Eucli.ex  zamb.  Theorema  75  Propofitio  99 

s*  Quod  ex  media  apotoma  fecunda  ad  rationalem  comparatum  Iatitu/ 
dinem  tertiam  apotomen  conficit. 

Theonk  zmh,  Ejlo  medis  apotoms  fecunda  x C, rationalis  autem  c jio  yA.cr  ei  quod  ex  * S,  (per  44 
(rim.)  sintum  ad  ipjam  7 A apponatur  7 », latitudinem  efficient  7 f.Dico  quod  7 i ‘fi  apotome  tertia.  Sit  nam$  * fi, 
tongruens  fi  a.ipfs  igitur  >>,<  fi,(per  si  decimi.)  medis  funt  potentia  tantum  commenfurabilcs  medium  comprt 
bendentes.  Eteiquidemtjuodcxxi.iperaprimijsquumad  ipfamyA,co  x fi  a 

paretur  7 s, latitudinem  efficiens  7 *,ei  autem  quod  ex  e »,(per  eadem)  squum  1 1 

aS  ipjam  k i comparetur e x, latitudinem  efficiens « n-Totum  igitur  7 x,squum  T f , u tt 

efi  eis  qus  ex  x /,s  S.  Et  ea  qus  ex  a ,,1  C,meiia  funt.medium  igitur  efi&yX.  ... 

Et  ad  ipjam  7 / appon  itur,  latitudinem  efficiens  7 fi. Rationalis  igitur  efi  7 
ipfi  r A longitudine  incomenfurabilis.Et  quoniam  totutx,squum  efi  eis  qus 
ex  x »,*  Quorum  7 , squum  efi  ei  quod  ex  a fi. reliquum  igitur  x f ( per  7 fe 
eundi,) squum  efi  ei  quod  bis  fub  x 191  C.Secetur  igitur(peri°  primi ) f n,  bifa 
riam  in  ,,figjto,w  ipjl  7 A,  (per  31  primi) parallelus  excitetur , fcatrii^  igitur 
ipforumil,,x,sqitucflciquodfubxa^fiMedmautemefi  quod  fubx  »,sf, 
medium  igitur  efi  S x (.Et  ad  ipftm  % f rationalem  comparaturjatitudinem  ef 
ficiens  1 irrationalis  igitur  eft(per  udccimi)i  ipfi  7 Afiongitudir.c  incom 

mcnfprabilis.Et  quoniam  ipfs  xi  ^ 7, potentia  tantum  funt  commenfurabiles,  - 'I 

incommcnfurabilis  igitur  efi  (per  9 decimi,)a  ijpfi  t filongitudme.inccmmir  A » f 1 a 

furabile  igitur  efi  er  quod  ex  x ,^i  quod  fub  x fi.  sed  ei  quidem  quod  ex  x i,comenfurabdiafunt  qus  exx  m 
b,et  autem  quod  fub  a m C.commenfurdbile  efi  quod  bis  fub  a 1,1  fi.jncommcnfurabtlia  igitur  funt  qus  exxi.i  fi, 
ei  quod  bis  fub  x 1,  > C.Sed  eis  quide  qus  ex  x C,#quum  tfiyxei  autem  quod  bis  [uba*,i  fi, equit  efi  1 a .incomi 

furabile  igitur  efi  7 /..ipfi  {x. Sicut  autem  rx  ad  (X.ficefiper  1 [cxti.f  ‘i  decimity  u adl/rmcommaifurabilis  igi/ 
‘ ‘ tur 
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btr  efi  y njpp  1 n longituiine.Et  tura  que  funt  ration.ths.ipfe  igitur  m.“  f,  rationales  funi  potentia  tantum  eonu 
tnenfurabdes.Apotome  igitur  efi  y 2. Dico  quod  & tertia. Quonia  enim  quod  exx>  commenfurabilc  cfi  ci  quod  ex 
t *,cfimenfurabtle  igitur  e/i?  8 ipfi  u x.quare  & y nflpfi  < /t.  Et  quonia  corii  qua  ex  xs,»S,  (per  lema  1 s decimilme/ 
dium  proportionale  eji  quod  pibueji  ti  quidem  quod  ex  «e  equum  ejl  y 6,  ci  autem  quod  ex  » fi  aquum  efi  n \ 
ei  autem  quod  fub  « »,»  e,aquum  efi  r x,<y  ipforum  y s.r.  figitur  (per  lemma  55  decimi ) medium  proportionale 
tfiex.E jl igitur  ficut  ytidr  x.ficefi  ,xadn x.sed  ficut  ySadt  x,fic(per  1 fexti)ejl  yxadr  n.flcut  autem  t x.ad r. x, 
ftcejlr/e,ad  a u.  sicut  igitur  y tijtdtit.fc  ejl  r/t, ad  t/e.quod  igitur  fub  yit,nM,ttquum  ejl  ciquod  ex  ur, hoc  efi 
quarta  parti  eius  quod  ex  }(t.  Quoniam  igitur  bina  reSa  Irnea  inaquales  funt  y u<u  f,cr  quarta  parti  eius  quod 
ex  1 n,  (per  17  decim:,)aquum  ad  ipfam  y u apponitur  forma  deficies  quadrata, «T  in  commenfurabilia  ipfam  di/ 
uiditflgitur  y n ipfa  ui  maius  potejl  co  quod  ex  fibi  commenfurabili.Et  ipfarum  y /i,/i  Ijieutra  commcfurabilis  ejl 
longitudine  ipfl  y J1  expofita  rationali.ipfa  igitur  y i, (per  91  decimi  apotome  efi  tertia.Quod  igitur  ex  media  apo 
ma  fecunda  ad  rationalem  coparatu  latitudinem, efficit  tertiam  apotomen.qucd  erat  ofiendendum. 

Eucli.exCamp.  Propofitio  91 

| Vm  adiun&a  fuerit  lines  rarionali  fuperficies  squalis  quadrato 
| lines  minorisjatus  eius  fecundum  erit  refiduum  quartum. 

campanvs  Si fueritd  elinea minor,affe 
rit  hsc  sscpbc  erit  refiduu  quartu.Eft  aute 
fumend  u ex  71  quales  lineas  efle  necefle  fit  d f 8i  f e,  cfi  d 
e fuerit  linea  minor, & eft  aftruendum  propofitum  prae 
miffo  modo  excepto  quod  in  hac  S!  duabus  fequenti' 
bus  nccefie  eft  lineam  b n diuidi  ad  punctum  m in  duo 
incommenfurabiIia,qu®  in  tribus  pratmiffis  diuideba 
tur  neceflario  duo  commefurabilla.nam  in  tribus  prae 
miffis  fuerant  duae  lineae  dfStfe  communicantes  in  po 
tentia  tantum  8C ideo  earum  quadrata  coIcantia,pro/ 
pter  quod  8C  fuperficies  am&pn  quadratis  earum  x/ 
quales  communicantes,quapropter  etia  Si  duae  line® 
hmSimnjideoqjfuitintribuspraemiffislineabn  po/ 
tentior  linea  n c,in  quadrato  lineae  fecum  comunican 
tis  in  longitudine  ex  prima  parte  ».  In  hac  autem  Si  dua 
bus fequentibus  funt  dux  lineaedf  8ife  incommenfura 
biles  in  potentia,utapparet  ex  71 SC71  Si 7!, Si  ideo  earum 
quadrata, propter  quod  Si  fuperficies  a m Sip  n income 
furabiles  propter  quod  etdu®Iine®bm  etmn  income 
furabiles  tdeoqs  per  primam  partem  14  tam  in  hac  quam 
in  duabus  fequentibus  neceffe  eftlincam  b n effe  potetio 
rem  linea  nc, in  quadrato  line®  fibi  incommenfurabilis 
in  longitudine- C®tera  perqui  reuc  prius. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  76  Propofitio  toe 

0 Quod  ex  minori  ad  rationalem  comparatum 
latitudinem  efficit  quartam  apotomen. 

T H E o N ex  Z ab.  Sit  minor  x e,rationalis  aute  efio  yJ.OT  ei  quod  ex 
t fi, ( per  4+  primi)  aquum  ad  ipfam  y S comparetur  y t, latitudinem  efficies 
yl.Dicoquod  y i apotome  efi  quarta. sittper  79  decimi)ipfi  x C,  cogruh 
Se.lpfa  igitur  a s,n  C,(pcrs*  decimi)  potentia  funt  mcommefurabilcs,ef 
ficietes  conflatu  cxijs  qua  ex  a m f , quadrata  rationale,quod  aute  bis  fub  y 
« «,*  fi,medium.Et  ei  quidem  quod  ex  x i,(perisfexti  aquu)ad  ipfam  y t 
cop aretur  y e, latitudine  efficiens  y *,ei  autem  quod  ex  fi  ■ aquu  ad  ipfam 
u s coparetur  u x.latitudine  efficiens  < /i.Totu  igitur  y x.aqm  cfi  eis  quod 
ex  x «,«  fi,& cfi  flatu  ex  ijs  qua  ex  x t.s  S, rationale  efi,ratfiale  igitur  efi&y 
ad  rationale  y Jcfiparatur, latitudine  efficies  y yi.rationalis  igitur  efi 
(peri*  decimi)ru,dripfiySlogitudincc5mcnfurabilis.Etquonia  totum 
y x aquu  efi  cis  qua  ex  x i,i_e,quoru  r i,aquu  efi  ei  quod  ex  x C,  reliquum 
igitur  i x (per  7 fecudi)  a quii  efi  ei  quodbis  fub  x »,» t.secrturfper  1°  pri 
mi)l  u, bifariam  in  r figno.Exdteturb; (per  ii  primi)  per  iflgnu,  :uri%  i/ 
pfant  y f*  x,paralle!us , yatru^  igitur  ipforu  i f,-  x.aquu  efi  ci  quod  fub 
xV  e.  Et  quonia  quod  bis  fub  x (,mcdm  efi  S ipfi ! x aquale^medium 
iguurejltTlx.  Et  ad  ipfam  i,  rationale  Cfipautur:  latitudine  efficies  (m,  ^ ^ 
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rationalis  igitur  efl  j ^ ;pfltSjongitudine  incommenforabilis.Et  quonia  confotum  quidem  cx  sjf  qua  ex  c *, 
s S, ratio ak  efl^uod  aut  bis  fob  x *.»  g,medtit.  income  forabilia  igitur  font  qua  ex  a *,«  S.ei  quod  bis  fub  x »,»  e.  At 
* k-squa  e fl  eis  qua  ex  x m r,ci  aute  quod  bis  fub  x *,i  S,<equu  cfl  ? uncomeforabile  igitur  efl  (per  9 decimi,)*  a. 
ipfi  (k.sicut  aute  *k,ad{\,  (per  1 fcxti  «T 1 1 decimi  )flcefl*nadni.  tncomcnforabilis  igitur  efl  * fopfi  { n logitudi 
He.Et  utrx$  foti  ronales.ipfa  igitur  * ^ f,(per  75  dccimilronalesfont  potetia  tZ  tu  comeforabiles.  Apotome  igi 
turcfl*  f-Oieo  quod  Cf  quarta. Quonia  enim  ipfe  x »,»g,potetia  font  incomeforabiles,  incomeforabilc efl  igitur  0 
quod  ex  x s.ei  quod  x s g.  Et  ei  quide  quod  ex  a *,ceqm  efl  * t,ei  aut  quod  ex  * fi,equu  efiffxk.  incomeforabilc  igi 
turefl  * s,ipfi  k k.  Sicut  aiit  *sad»  k,flc  efl*  cade  n,incomeforabilis  igitur  efltpers  decimi.)  * x ipfi  x n logitudine. 
es  quonia  ipforu  qua  ex  xs.tS  mediii  proportionale  efl  (per  lema  5 5 decimi)  quod  fub  x a,»  ?,©•  id  quod  exxs» 
equu  eflipfl  * 3, quod  aute  ex  * gcequu  efl  ipfi  n k,quod  «ero  fub  x»,»  e,ai Juu  efl  ipfi  r k,ipforu  igitur  * l,n  k^nedii 
proportioale  efl(peride  lema  r a.  Efl  igitur  ficut  * e ad  1 k,fc  efl,kadsk.sed  flcut  quide  *sai<  >.,fc(per  1 fexti,) 
efl  r is  ad  n n,  flcut  aute  rkadx  k,fc  cfl,  padit  n.&  ficut  igitur  (per  11  quinti  )*  x ad  p ,,fc  efl  n r ad  x /u-Qttod  igitur 
fub  * x,x  /u.  a quii  efl  ei  quod  ex  n r,boc  efl  quarta  parti  eius  quod  ex  { 1 t.ouoniS  igitur  bina  reSe  Ime*  inaqua/ 
les  fut*  n&nl,& quarta  partiens  quod  ex /e  {.(per  17  decimi,)  ad  ipfam  * ,u  apponitur  forma  deficiens  quadra 
ta,quod  fcihcetfub  * in  income  forabilia  ipfam  diuidit.ipfa  igitur  * /i,ipfa  n f maius  potefl  eo  quod  ex  flbi  ht 

comenforabili.f  tota  * fopfl  * /,expo fha  rationali  comcnfoidbilis  efl  logitudine.tpfa  igitur  * l.apotome  efl  quar 
ta  (per  st  decimi) quod  ex  minori  ad  rationale  igitur  comparatu  laituiine,  quartam  efficit  apotomen,  quod  erat 
oflendcndum . Eucl.cxcamp.  Propofitio  96 

|I  ad  linea  ronale  quadrato  line*  cu  ronaii  coftituetis  mediale 
| squalis  fugficiesadiugatur, latus  eius.fecudueritrefiduu  qntu. 

I campanvs  Pone  fimiliter  hic  linea  d e effe  illa  quse  iucta  eu  ronaii  co 
1 ponat  totumediale>8Cattede  ex  72  quales  lineas  oporteat  effedf&f  e,8C 
fine offendicuio.fi  prius  habitas  dem6ftrattonioportuneinftiteris,hnea  b c 
effe  refid  uum  quintum.  Eucli.ex  zamb.  Theorema  77  Propofitio  101 

*oi  Quod  ex  ea  qu*  cu  rationali  medium  totum  efficit, ad  rationalem  com 
paratum  latitudinem  quintam  effiat  apotomen. 

THEOMtx  Zdb.  sit  cu  ronaii  medii  toti  efficies  a e.ratioalis  aute  eflo  * t.fft ei  quod  ex  x e, (per  44  primi.) 
«equi  ad  ipfam  * J,coparctur*  t, latitudine  efficies  * i,  Dico  quod  } *,apotome  cfl  quinta. Sit  enim  (per  77  decimi) 
ipfi  x facogrues  flu.ipft  igitur  x «,» p.reia  linee  potentia  tantu.font  incomcnforabilcs.cjficietes  ccfotu  quide  ex 
ipforu  quadratis  medii, quod  aute  bis  fub  ipfls  ratioale  Et  ei  quide  quod  ex  x »,(per  44  primi)xc[uu  ad  ipfam  * f 
coparetur  * i,ei  aute  quod  ex » &,*quu  eflo  x k.Totu  igitur  * k,xquum  cfl  eis  quce  ex  a »,» S.Quod  aute  confotu  ex 
i)i  qua  ex  x»,»  g.flmul.mediu  efl,mediu  igitur  efl  (per  n decimi  r a.  Et  ad  ipfam  rationale  * J ,apponitur,latitudine 
efficies  * n, rationalis  igitur  efl  * ipfi  * Jjncomenforabilis.Et  quonia  lotii  * k,aquu  efl  ijs  que  ex  x» ,» C.  ^«0 
rum  * %,equu  cfl  ei  quod  ex  « g,reliquu  igitur  l k.aquu  efl  ei  quod  bis  fub  x 1 
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c a m p a v v s.  Nane  ultimo  conuenit  linei  d e efie  illam.qus  iuncfta  cu  mediali  com/ 
ponit  to  tu  mediale  cai  adiunifta  linea  e f(qus  uidelicet  fit  illa  per  cuius  abfeifione  linea 
d e fuerat  qua:  proponitur.)  fi  quales  lineas  d f Kfe  e(Te  oporteat  ex  7>  didiceris,  priore 
que  argumentatione  firma  mente  tenueris.fine  obice  quoqua  linea  b c efie  refiduum 
fextuconduderepoteris.Siautefortaffis  in  aliquo  teh<efitarecontigerit,quicquid  iU 
lud  fuerit  de  quadrato  g h ad  fibi  squale  fuperficiem  a n conferendu  erit.&  fic  patebit 
propofitum  noftru.  Eucli.ex  zamb,  Theorema  78  Propofitio  101 

Quod  ex  ea  qus  cum  medio  medium  totum  effirit,ad  rationalem  com 
paratum  latitudinem  efficit  fextam  apotomen. 

THE  O N cx  Z.unb,  S It  cum  medio  medium  totam  efficiens  x ratio/  m g , 

nahi  autem  efloy^&ei  quide  quod  ex  xfi(pcr  44  primi) equit  ad  ipfam  1 1 — ■ 1 . 

f J.coparetur  y tfiatitudine  cffiacs  ri.Dico  quod  y 1 [exta  efi  apotome.  sit  _ , 

inqua(pcr  S4  decimi)ipft  x e cogruens  £ igitur  x »,  * kpotetia funt 
incdmcnfurabiles, efficientes  conflatum  quide  ex  qs  que  ab  ip fis  funt  qua/ 
dratis  medium ,C7"  quod  bitfub  xu.n  C,medium , infuper  incommenfurabi 
lia  quee  ex  x «,» S,ei  quod  bisfub  x «,»  fi,  Coparetur  inquam  ad  ipfam  7 t, 
ei  quide  quod  ex  x t,equu  y 1, latitudinem  efficiens  re, e 1 anxe  quod  ex  e «, 
pt  e x.Tot ii  igitur  y x.equii  efi  eis  qua  cx  x »,»  f.igittr  y x, medium  efi.  et 
ad  rationale  t /, comparatur  latitudinem  efficiens  y ,u.  rationalis  igitur  efi 
(per u decimi)y  p,& ip.fi y / longitudine  incommenfurabilis. Quonia  igi/ 
turyx  cequum  efi  eis  que  ex  x «,*  S,quoru  y 1 equum  efi  ei  quod  ex  at,  re  1 
iiquum  igitur  i x equit  efi  ei  quod  bis  fub  x »,» t.  Et  quod  bis  fub  x y,»  e, me 
dium  efi.cr  1 x igitur  medium  efi.Etad  ipfam  f t,comparaiurlatiiudir,em 
efficiens  l /j, rationalis  igitur  efi(peru  decimi)  [p,CT  ipft  y longitudine 

incomenfurabilis.Et  quoniam  que  ex  a fi,  incommenfurabiliafunt  ei  quod  bis  fub  x »,«  fi, &eis  quid?  que  ex 
a x,«  fi.equiUfi  y x,ei  uero  quod  bisfub  x «,i  fi. equum  efi  { xjncommenfurabilc  igitur  efi  yxipfi } x.  sicut  autem 
yxad  f x.fic  efi  y p.ad  l p.incommenfurabilis  igitur  efi(pcr  9 decimi,)y  p ipfi  p i longitudine. F.t  utreq;  funt  ratio 
Haies,ipfe  igitur  y p,p  (,rationales  funt  potentia  tantucomenfurabiles.  Apotome  igitur  efi  y l(pcr  7f  decimi,)  Dico 
quod  qrfcxia.Qupnia  { x.equii  efi  ei  quod  bis  fub  x »,*  fi,fecetur(per  10  primi)in  > ipft  { p, bifaria, excitcturlfcCper 
si  prim:)per  1 ad  ipfam  y J, parallelus  t f.Vtru<|;  igitur  ipforu  t f,»  x.equii  efi  ei  quod  fub  x «,« f.Et  quonia  ipfe  e 
t,»fi,potentiafuntincommenftrabiles,incommenfurabile  igitur  efiquod  ex  xe,ci  quod  ex  tfi.  Sed  ei  quidem 
quod  exxn,  equum  efi  y 6,ei  autem  quod  ex  1 e, equum  efi  h x,incommenfurabile  igitur  efi  y t,ipfi « x.  Sicut  autem 
y l, ad  u x.fic  efi  y u.ad  n p,incommenfurabilis  igitur  efi  (per  9 decimi  )y  itjpfi « p.  E t quonia  eorum  que  ex  x »,» t, 
mediu  proportionale  efi  (per  lemma  ss  decimi.  )quod  fub  x »,  »f,C7"  quod  cx  x 1, equum  efi  ipfi  y e,ci  autem  quod 
ex » S, equum  ejl  ■ x.ci  uero  quod  fub  x h,«  fi,  equu  efi , xjpforu  igitur  y 6>k  x,medni  efi  proportionale  r x.E  fi  igitur 
ficut  ysadtx , fic  efi  i x,ad  u x,&ti  propterea  iam(per  ss  decimi)  y p,ipft  p ; maius  potefi  eo  quod  ex  fibi  mefimen 
(arabili,  $ tpfarum  neutra  ipfi  y S.expofite  rationali  efi  commcn[urabilis,ipfa  igitur  y l.fcxta  efi  apotomc.Quod 
ex  ea  igitur  que  cum  medio,ff quefequuntur  rehqua.Quod  eratofiendendum. 

Eucli.ex  Camp.  Propofitio  98 

sS  P^ss^SiMnis  linea  refiduo  commefurabilis,ipfa  quoque  in  termino  & 
Morite  eft  idem  refiduum. 

campanvs  Quod SoSCquatuor ea fequetes de binomioeiufqi comiti 
l^^£?£^ibusquinqi/ppofuerut,hsc9s8Cquatuoreafequetes  de  refiduo  fuifqi  quin 
que  comitibus  ueru  efie  proponunt.quibus  qui  ufqj  ad  a c 

folitum  habitu  inftiterit,has  ignorare  non  poterit.Quid  y-  ■ ..t 

quid  auce  in  illis  de  communicatia  in  longitudine  St  pote  d f h 

tia  tantum  dictum  eftjn  his  quoque  idem  oportet  intel/  1 * 

ligi.nam  omnis  linea  refiduo  communicans  in  longitudi 

ne,fiuein  potentia  tantum, ipfa  etiam  eft  refiduum- Sed  fi  communicat  in  longitudi/ 
ne.non  folum  eft  ipfa  refiduum,fed  etiam  eiufdem  fpeciei  refid  uum,uerbi  gratia,  linea 
comunicans  in  longitudine  refiduo  primo,eft  refiduii  primu.K  fecundo  comunicans 
eft  fecundu.Qc  quocj  in  cscens. Quod  aute  linea comunicat  refiduo  in  potecia  tantuj/ 
pfam  quocp  neceffe  eft  efTe  refiduum,fed  non  eiufdem  fpeciei  immo  impoflibile  eft,  ut 
linea  coicas  in  potetia  tantu  refiduo  primo  aut  fecudo  aut  tertio  au  t quarto  aut  quin 
cadat  fimul  cu  eo  fub  eade  fpecie.fed  nccefie  eft  ut  ambo  cadat  fimul  fub  tribus  primis 
fpeciebus.autambo  fimul  fub  tribus  poftremis.Sititaqiexepli  gratia,  a refiduurmeui 

E 4-  comunii: 


J?t  GEOMET.  E LEMENT.  EVCLIDIS 

commuicet  b in  longitudine, dico  quod  b erit  refiduum  eiufdem  fpeciei  cum  a-Adiuga 
tur  enim  linea  c ad  lineam  a ,8i  c illa  fit  per  cuius  abfcifione  a fuit  refiduum.Et  ad  b ad/ 
iungatur  alia  qus  fied.ad  qua  fic  fe  habeat  b ficut  a ad  c.fitq;  copofita  ex  a & c e.copo 
fita  uero  ex  b Si  d,fit  feriter,  ex  permutata  proportionalitate  a ad  b, ficut  c ad  d,  8i  per 
o quintieriteadfificutaadb,uelficutcadd.Cumitaqueacomunicetcumb>erit  per 
io  c comunicans  cum  d & e communicans  cum  f-Et  quia  etiam  eftneceflario  ex  permu 
tata  proportionalitate  e ade  ficut  f ad  dsfequitur  per  u ut  fi  fueritepotentiorem  qua 
drato  lines  fibi  communicantis  in  longitudine  uel  fi  forte  incommenfurabilis,  (it  fimi 
liter  fpotetiord.  Ac  quoniam  omnis  linea  comunicans  in  longitudine  lines  rationali 
eftfimiliter  illi  rationaliscfimiliter  dico, quia  ambs  er  ut  rationales  in  longitudine, uel 
ambsin  potetia  tantum)firquitur  ex  diffinitionibus  refiduorum  ut  b fit  refiduu  eiu(/ 
de  fpeciei  cum  a.Si  aute  b comunicat  in  potentia  cum  a,ipfa  quoqj  erit  refiduu.no  ta/ 
men  eiufdem  fpeciei  neceffa  rio.fed  quemadmodu  dieftum  eft.cuius  demoftratio  ex  ijs 
qua  in  6«  de  binomijs  dicta  funt, colligenda  eft. 

Eucli.cx  Zamb,  Theorema  79  Propofitio  toi 

101  Qus  ipfiapotoms  longitudine  eft  commenfurabilis.apotome  eft  8C  ia 


ordine  eadem. 

THE  ONcxZ  amberto.  S it  apotome  a ipfi  x g, longitudine  ccmcnfurabilis  cfio  g/.Dico  quod  (fr 

/ apotome  cflAin  eadem.  Quonia  enim  a e apotome  e fi, fit  ei  congruens  (.per  7 9 decimi,)  t *.  Ipfit  igitur  et  i,i  e, 
(per  eande,)rationa!es  funt  potetia  tantu  comen furabiles. Et  ip fius  et  g ad  rorationi  eadem  fiat  ratio  ipfius  /5», 
adJ  {.Et  igitur  ficut  (per  11  quinti,)  unum  ad  unii, omnia  funt  ad  omnia  A igitur  <f  ficut  tota  et  e A totam  y l.fic  efi 
et  S.ad  y /Xommcnfurabths  autem  ejl  et  t,i pfi  y / longitudine,commenfurabdis  igitur  efieper  11  decimi, dT*  t,  ipfi 
y e i ipfi  t {.  Et  ipfit  u i,i  e, rationales  funt  potentia  tantum  commen furabiles, Cir  ipfit  igitur  y {,}  f, rationales 

funt  potetia  tantu  comefurabilcs.Apotome  igitur  ejl  y /.D  ico  et  id  quod  in  ordine  eade  ipfi « S.QUonia  ejl  ficu  tue, 
ad  y {,  fic  efigtA  t i.uicifiim  igitur(peri6  quint,)eft  ficut  te  e A 1 e, fic  efi  y },ad  / {.tam  ipfa  te  e.ipfa  1 Cjtut  ma 
ius  potejl  eo  quod  ex  fibi  commenfurabiliytut  eo  quod  ex  fibi  incmmenfurabili.si  quidem  a e.ipfa  t e maius  potefi 
eo  quod  ex  fibi  comefurabili.GT  e { ,ipfa  !/,( peri*  dccimilmaius  poterit  eo  quod  ex  fibi  comefurabili.Et  fiquidl 
comefurabilis  efi  et  e ipfi  expofitx  rationali  Idgitudme (per  is  decimt)y  /, 
quoque„fi  uero  St.ZTJ  {,ctiam,ft  autem  neutraipfarum  ct  t,t  &,cr  neutra  i > 
pfarum  y {,!  <f.Si  uero  a t,ipfa  t fi, maius  poterit  eo  quod  ex  fibi  incommenfu  * fi 

rabili,&  y{,ipfa{J  maius  poterit  eo  quod  ex  fibi  mcommenfurabili.Et  /]«»,  ■'  1 11  * 

ipfi  expofitg  rationali  commcnfurabilis  efi  logitudine,ffyt,(perif  decimi,)  fi  ‘ * * 

autem  St.ty  <?  f,elta,fi  uero  neutra  tpfarum  « 1,1  C.neutra  etiam  ipfarum  y {,{  J.igitur  ySapctomcefi.ff  ipfi  « fi. 
i«  ordine  eadcm.Quie  ipfi  igitur  apotomte,cr  reliqua  qugfequuntur,quod  erat  ofiendendum . 

Eucli.cx  Camp.  Propofitio  99 

iMnisIineautrilibetrefiduomediali  communicans,efi;iubipfit!S 
|j  termino  8£  ordine  refiduum  mediale. 

i campanvs  Verum  eft  quod  dicitur/iuecSmunicet  linea  cum  ctroli 
IBaSsillliibet  refiduo  mediali  in  longitudine,  fiue  in  potentia.Sit  enim  a utrumlibet 
refiduum  medialc.cuib  communicet  in  logitudineuel  po 

tentia  Dico  quod  b eft  etiam  refiduum  mediale.qualefue/ 

rit  a.  Adiungatur  enim  linea  c ad  lineam  a ,8i  fit  c per  cuius 
abfeifionem  a fuit  refiduu  mediale. Et  ad  b adiugatur  alia 
qu?e  fit  d.fitqj  b ad  d,ficuc  a ad  c,to  taqi  copofita  ex  aS  c, 
fit  e Si  ex  b,d,fitf.Defcribanturigitur  quadratae  Si  d.qus 
fin  t g 8i  h.Si  fuperficies  e in  c,fi  t k,8i  f in  d,fic  1 Et  quia  eft  ut 
prius  e ad  f Si  c ad  d ficut  a ad  b/unt  aute  Sic  mediales  po 
tentiatatumcoicantesex69Si7»jfequiturexuutfSi  d eis  ' 
comunicantes  fintetia  mediales  potetia  tantu  coicantes. 

Conftac  aute  ex  prima  fexti.quod  fit  k ad  g ficut  e ad  c.  Si  1 

ad  h ficu  t fad-Et  quia  eft  e ad  c ficut  f ad  d.fequitur  ut  fit  k 

acfg.ficut  1 ad  h.Et  permutatim  k ad  I,ficut  gad  h.  Cum  er/ 
go  g comunicet  cum  h,fequitur  ut  k comunicet  cum  1.  Si  i' 

gi  tur  k eft  rationalefq  uod  eft  in  refiduo  mediali  pnmo)e  rit  etia  per  diffinitionem  I ra 
tionalis. quare  per  69  beriameft  refiduu  medialeprimum.SiauteKfitmedialisCquod 
eft  in  refiduo  mediali  fecundo)etit  per  a etiam  1 medialis,  ideoque  b per  7»  refiduum 
mediale  fecundum.Qjuare  conftat  propofitum. 


f 1 


LIBER  DECIMVS 

i d e m aliter  Si  linea  b communicat  cum  linea  aCqus  eft  utriflibet  refiduum  media 
k)in  longitudine  uel  in  po  tencia,fit  fuperficies  c e adiucia ad  linea  a 

racionallcd.xqualis  quadrato  a;5C  fg  squalis  quadrato  b,erutqj  b 

Gbhocce8Cfgcommunicantes,quemadmodu&  quadrata  linea  u 
rum  a S£  b eis  xqualiajdeocp  per  primam  fexti&  i»  huius;d  e K e g r~  S 

fune  communicantes  in  longitudme-Et  quia  fi  a eft  refiduum  me' 
dialeprimumIineadeeftrefiduumfecundumper?5,Sifia  eftrefi  f —————  « 

duummedialefecundumlineadeeftrefiduum  tertium  per 94, ac 

cum  d e eft  refiduum  fecudum, linea  e g eft  etia  refiduum  fecundu,  e _________  4 

8i  cum  illa  cercium  fimiliter,Siha:ceft  tertium  per  98  3fequitur  ita 

que  cx  S7  SC  ss  uc  b fit  refiduum  mediale  primum  aut  fecudum,proue  fuerit  a.Et  fic  pa 

tet  quod  intendimus- 

EuclUex  Z*mb.  Theorema  $•  propofhio  104. 

I0+  Medis  apotoms  commenfurabilis,  medis  apotome  eft, Kin ordine 

eadem. 

' THE  o N ex  Zab.  sit  medie  apotomx  x ?,er  ipfi « fi  commenfurabilis  cflo  7 /.Dteo  quod  fy /medix  a* 
poto  tue  ordine  eadem  ipfl  a S,  Quoniam  enim  medix  apotomxeft  x C,cfto  ei  congruens  (per  So  decimi ,} 

ipft  Si.irfx  igitur  x t.t  e,medix  funt  potetia  tantu  comenpaTabdes,fiat^(per  nfexti)fictu  x e, ad  y /.fic  fi  i,ad  / [ 
commefurd ilis  igitur  eft  (per  6 decimi,)  f xt.ipft  yt,6st>ipp/ }.  ipft  anu  a 1,1  cfntdit  funt  potentia  tanta  co 
menfurabdes.  ipft  igitur  y f,f  /.medix  funt  in  potentia  tantum  comme  far abiles,  medix  igitur  apotome  eft  (per  74 
ff  7 j dxemi,)  y /.  oflendendum  ejl  quoddTir.  ordine  eadem  efl  ipft e fi.Quoma  enim  ejificut  x»adtS,fcy  { ,ad  f 
/fed  Jient  quidem  xt.adt  e,fic  quod  exui  ^td  id  quodfub  x i3«  0. ficui  aiit  y fatd  { /,(ic  quod  exyftad  t d quod  fub 
t i>i  /y‘jl  igitur  (perit  quinti,)dTftcat  quod  ex  a t^td  id  quodfub  a t,t  e fic  quod  exy{ad  id  quod  fuby{,{/.  Et 
uicifttm(per  1 6 quinti.)  ficut  quod  ex  y / ad  id  quod  ex  i y.fc  quod  fub  x >,i  j - f 

fi.adtd  quod  fub  yt,t  /.Cominenfurabileautemepquod  exxi,ei  quod  ex  yl  ut  , 

cSmenfurabite  igitur  eft  & quod  fub  a i3 1 f ,ei  quod  fub  y {,}  /.Si  quidem  igi/  • _ 1 

turquod  fubxi.i  £, rationale  ep.raiion.d.e  efiSTqucd  pab  y (,!  /.Si  autem  me  * J 

dium  eft  quodfub  * t.t  e, medium  efl  «T quod  fub  y (,l  /,medix  igitur  apotomx 
eft  y J.<3~  ipfi  s fi, in  erdir.eeadent.oucd  erat  oflendendum. 

Euclt.ex  camp.  Propofbio  100 

100  linea  aliqua  lines  minori  communicet, 

quocjj  erit  linea  minor. 
campanvs  Facile  eft  hanc  probare  dupli 
rjpgj^lci  modo  ficut  prsmiffam.fiue  comunicec  linea 
aliqua  cu  linea  minori  in  Iogitudine,fiue  in  potentia.  Hoc 
autem  appofito,quantum  ad  primum  modum  quod  cum 
fit  f ad  d ficut  e ad  c.erit  ex  fecunda  parte  is  fexti  quadratu 
f ad  quadratum  d ficut  quadratu  ead  quadratum  c,Stcon 
iunctim  quadrata  duaru  linearum  f 3C d ad  quadratu  d 3fi 
cot  quadrata  duaru  Iinearu  e & c ad  quadratu  c,  8C  permu 
tatim  quadrata  duaru  Iinearu  (8i  dad  quadrata  duara  li 
nearu  e & b3ficu  t quadratu  d ad  quadratu  c.  Comunicat  au 
tem  quadratu  d,cu  quadrato  c.ergo  duo  quadrata  duaru 
Iinearu  f Si  d pariter  accepta  comunicat  cu  duobus  duaru 
linearum  e Si  c pariter  acceptis-Ec  quia  ex  71  quadrata  dua 
ru  linearum  e & c pariter  accepta  funt  rationale:  erit  etiam 
per  diffinitione^  duo  duarum  linearum  f&d  pariter  acce 
pta  rauoale-Cumq? fic  fuperficies  k media!is,erit  etialfibi 
comunicas  medialis.igitur  ex  71  b eft  linea  minor-  Quatu 
auce  ad  fecundum  modum  erit  per9s  linead  e refiduum 
quartum. ideoqi  per  9S  Sflinea  e g erit  e tia  refiduum  quar 
tum.ideoqj  ecia  per  59  lineab  eft  linea  minor- 

EucUex  Z ab.  Theorema  U Propofitio  105 

105  Minori  commenfurabilis.minor  eft,  . 

THEONfi  Z ab.  Sit  minor  x f,?r  ipfi  * fi,cjmenfurabilis  efto  y /.Dico  quod  y 
pradi3x,Et  qu oniam  ipft « 1,1  fi.  potentia  funt  incomenfuiabdes , zsr  ipft  1 U •"'P0101  ‘ 
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***■  geomet.  elehent.  evclidis 

'«.Quoumm  Igitur  efl /icat  *i*d*kfcefir{adi  igitur  (per  afexti,)#  flcut  quodexx,adidquodex  .g 
pe  quod  ex  y{  ad  id  quod  ex  \ .'.componendo  igiturtper  is  quinti,)^  flcut  quod  ex  x v i,ai  id  quod  ex,  g £ 
cft  quod  ex  y U >*d  'd  quod  ex  { Jj8 ukiflim  (per  iS  .piinti.commenjiiralnie  autem  e/i  (per  6 decimi.quod  ex  f, , 
«i  quod  ex  J {,commenftrabi!e  igitur  efl  ff cofktum  ex  ipfarii  x i,»  f.quadratis^onflato  ex  ipfarii  y;.}  f,  quadra* 
tis.Rdtionaleautecfl(perudecimi)conflatuexipftrum  xf,i$,quadratis,ra  ____________ 

tionale  igitur  efl  (per  correlariSis  dectmi&n  quinti,)#- conflatu  ex  ipfarii  « tf  % 

r l,i  Aquadratis-Rurfus  quoniam  ejl  ficut  quod  exxiad  id  quodfub  x i,th  t ' 

fcquod  ex  r i,ad  id  quodfub  y(,{  ACTuieiffim  comenfurdbile  autem  efleper  * 

6 decimi)  quod  cx  % * quadratum  ei  quod  ex  t (.quadrato,  comenfurdbile  igitur  efl  quodfub  c <>t  e, ei  quodfub  y ?, 
i f. Medii  autem  quod  fub  a »,»  S,  medium  itidem  quod  fub  y /,?/,lpj ie  igitur  y /,(pcr  Si  decimi) fuit  income 
mnfurabilesjunt  efficientes  quidem  confotum  cx  ipfarum  quadratis  rationale, quod  «ero  fub  ipfls  medium,  tpft 
igitur  y f,minor  efl. Minori  commenfurabilis  igitur,#' qux  fequuntur.Quuod  erat  oflendendum. 

Euch.excamp.  propofltio  ioi 

Mnislineacommunicanslinexcumrationali  componenti  me/ 
diale.eft  cum  rationali  componens  mediale. 
campanvs  Hanc  quoque  duplici  prsdicto  modo  non  efr  difficile  pro 
bare.fiue  de  communicantia  in  logitudine  (iue  in  cdmunicantia  in  p o tetia 
tantum  inrelligatur. Sed  quantu  ad  primum  modu,eruntduo  quadrata duaru  linea- 
rum f SCd  pariter  accepta  mediale  per  n,quemadmodu  funt  duo  quadrata  duarum  li 
nearum  e^c  pariter  accepta  ex  7‘,quibus  ipfa  comunicant,8£  fuperficies  1 erit  rationa 
lis  ,per  diffinitionem,quemadmodum  eft  fuperficies  k ex  71  cui  ipfa  comunicat.  Igitur 
ex  ?ib  eft  cum  rationali  coponens  mediale.  Quantum  ad  fecundum  modum.eritd  e 
refiduum  quintum  ex  fip,ideoqjStegex9s.quare  b eft  cum  rationali  componens  me 
diale  per  9». 

Eucli.ex  zamb.  Theorema  n Propofltio  u& 

Cum  rationali  medium  totum  efficienti  commenfurabilis,3£ eadem  cu 
rationali  medium  totum  efficiens  cft. 


T H E o Nex  Zamb-  E flo  cum  rationali  medium  totum  efficiens  a ?,CT  ipfi « e eomenfurabiUs  eflo  y/.Di' 
co  quod  y/efl  cu  rationali  mediu  lotii  tffcies.sit  inqua  (per  7 9 decimi) ipfi « e cogrues /5  i.ippe  igitur  * i,i 0. ( per 
1 0 decimi,potcntiafunt  incommcnfurabiles, efficientes  quide  ex  ipfarii  quadratis  mei.u.quod  autem  fub-ipfts  ratio- 
nale (jr  eadem coft ruatur. Similiter iam oflendemus ex prxcedetibus,quod ipft n,{ /,m cade fintratice  ipfls *■- 
t,»  0,  £7*  conflatum  quide  ex  ipfarum  x t,t  e,quadratis,commenfurabil<  efl  conflato  ex  iji  quee  ex  y (,t/,qudiratis,-j 
quod  autem  fub  x 1,1  ?,ci  quod  fub  1 /.Quare  # ipfryt.lApotcxtixfunt  ^ . , 

incommefurabiles, efficientes  conflatum  quide  cx  ipfarii  y (,(  /.quadratis  rr.e  x 6 

dium, quod  autem  fub  ipfls  rationale.ipfa  igitur  y t efl  cum  rationali  totum  >“  1 111  * 

efficiens  mcdium.Cum  rationali  ergo  medium  toiZ  efficienti, y quit  [equun  1 j * 

tur  rcliqua.Quod  oflendere  oportebat. 

Eucli.ex  camp,  propofltio  1« 

101  fp^^Mnislinca  commenfurabilis  lines  cum  mediali  conftitues  me 
rf^^iBdiale.eft cum medialiconftituens  mediale. 

campanvs  Hic  quoque  pone  lineam  aliquam  communicare  cum 
fifftraeadi  iSfzSaSLeJsea  quacum  mediali  componit mediale.indifferenter in  longitudine  uel 
potentia  tantum  prout  uolueris.&  duplici  modo  praemiffo  fine  difficultate  cocludes 
eam  quoque  cum  mediali  componere  mediale.Erit  etiam  quantum  ad  primum  mo/ 
dumjuperficies  1 medialis  quemadmodum  &k,8t  duo  quoque  quadrata  duarum  11 
nearum  f d pariter  accepta  mediale.ficut  Si  duo  quadrataduarum  e Sic.Et  quia  duo 
quoque  duarum  linearum  e 8t  c ad  k ficut  duo  duarum  f Si  d ad  l,cum  duo  prima  no  n 
communicent  cumdupfo  Kex75,neque duo  fecunda  communicabunt  cum  duplo  1 
exio.igiturex7»  b eft  cum  mediali  coponens  mediale.Q.uantum  autem  ad  fecundum 
modum,erit  d e refiduum  fextum  ex  97,ideoqj  & e g ex  9S.Quare  b eft  cum  mediali  co/ 
ponens  mediale  ex  91. 

Eucl.ex  zamb.  Theorema  si  Propofltio  107 

<°7  Cum  medio  medium  totum  efficienti  comraenfurabilis.gi eadem  cum 
medio  medium  totum  efficiens  eft. 


LIBER  DEC  IMVS 

TH  E 0 N ex  Z Si.  E Ho  cum  medio  mcdiUfotu  efficies  a e,& ipfl  a e,comenfurabilis  efto  ? t.  Dico  quod  > t 
cii  medio  medii  tom  efficies  efl.Sit(per  7S  decimi)ip[  a H.cogrues  J5  t,ff cade  cofl ruuntur,  ip fie  igitur  a i,*C  ,(per 
eundem  potetta  funt  incomenfurabiles.cffictentcs  conflatu  ex  ipfaru  quadratis  mediu.Cf  quod  fub  ipfs  medium,  ff 
inftper  incommenfurabile  conflatum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  ei  quod  fub  ipfls.suntiy,  fuut  oflenfum  eftjr 
pft  a » . 1 1> , commenfurabiles  ipfis,ti,{/,  conflatum  ex  ipfarum,  n.if, 

quadratis  conflato  ex  iji  quee  ex  y >,!.  /,quod  autem  fub  « i:«  ?,«'  quod  fub  y(,  , 

f /.Ztipfe  igitur  potentia  juntincommenfurabilcs,cfficientes  conflatu  «6  , 

tx  ipfarum  quadratis  mediu,#  quod  fub  ipfs  mediu.cr  infuper  incommefu  ■ -■  — — * 

rabile  conflati  ex  ipfarum  quadratis  ei  quod  fub  ipfis.jgitur  y /.  cum  medio  r / * 

i;  cfl.cum  medio  medium  totum  igitur qu * fequuntur  reliqua. Quod  opendendiwt  erat, 
Euclt.excamp.  Propofltio  ioj 

1 1 de  fuperficie  rationali  fuperficies  medialis  abfeindatur,  linea 
| in  reliquam  fuperficiem  potes, erit  alterutra  duarum  irrationa/ 
gliumautrefiduum, aut  linea  minor. 

ampanvs  Sit  enim  tota  fuperficies  conftas 

ex  a Si  b,ratidnaiis.a  qua  det  rahatur  b quat  fit  medialis. Dico 
quod  linea  potens  in  a reliquu.aut  eft  refiduum  aut  linea  mi' 
nor. Efto  n amqj linea cd  ratio nalis.fuperficiefqj ce fibi  adiun 
cta  fit  tanquaa.&f  g tanquab.SC  tota  c gficut  totaab,eritqi  c 
g rationalis, ideocp  per  t&  linea  d g rationalis.in  longitudine,  8i 
f g medialis  ideoqsper  » eg  rationalis  in  potentia  tantum,eft 
igitur  ex  diffinitione  linead  e.refiduu  primum  aut  quartu,er 
go  per  ss  8C  s?  linea  potens  in  fuperficiem  c e,8£  ideo  in  fuper  fi 
ciem  a fibi  atqualem  eft  refiduu  aut  linea  minor-  Quod  eft  pro 
politu.  Eucli.ex  Zamb.  Theorema  sa-  Propofltio  ios 

102  A rationali,media  ablata, reliqua  areolam  potens 
una  duarum  irrationalium  eft , uel  apotome  uel 
minor. 

THEON  ex  Zamb.  A renali  enim  g r, auferatur  media  e t.  Dico  quod  qux 
reliquam  areolam  1 7 poteft,una  duarum  irrationalium  efl,uel  apotome  uel  minor.  Exponatur 
CT  ipft  (per  ++ p rimi,)cequum  ad ipfam  { n, comparetur  redangulum  parellogrammum  xt.ipfi autem  J ',aqui 
auferatur  n n.rciiquum  igitur  1 r,(per  i communem  fententiam)  tquumeftipf  a e.  Quon:am  igitur  C 7 rationale 
e fl, medium  autem  g /,<rquum  uero  (5  7 ipf  * t,&  a S.ipfi*  a.rationale  igitur  eft  1 e, medium  autem  t «.Et  ad  ipfant 
} 1 comparatur.rationalis  igitur  eft  (per  m decimi)}  s,  &ipfi{a,c5  , 

menfurabihs  longitudine,rationalis  autem  (per  n decimi,)  {u, (3" 


n rationalis  1 1, 


incommenfurabilis  longitudine  ipfii».  mcommenfurabilis  igitur  f 
cf!(per  lema  ia  decimi,)!  S ipfi  fu  longitudine. Et  utrxfy  rationa/ 
lesjpfe  igitur  t i,i  u, rationales  funt  potentia  tantum  commenfura  j 
biles.  Apotome  igitur  ef.  f g, congruens  autem  ei  eft  ue,At  f e,  ipf  a * l j 
aut  maius  poteft  eo  quod  ex  fibi  commcnfurabi!i,aut  eo  quod  exft/  J 
bi  incommenfurabili  Pcftit  prius  eo  quod  ex  [ibi  commenfurabili, 

«T tota  s f,co menfurabihs  eft  ipft  t a^xpoftta  rationali  logitudine, 
apotome  igitur  prima  eft  k 6,  (per  s diffinitiones  3 5 s decimi.)  A/ 
reolam  aut  fub  rationali  er  apotome  prima  coprebenfam  potens: 
apotome  eft  (per  51  decimi.)qu<e  igitur  a i,boc  eft  1 tpoteft.apoto 
me  eft.  si  autem  e fapfa  i « maius  poteft  eo  quod  c x fibi  incomenfu 
rabih,dT tota  f 3 commenfurabihs  eft  longitudine  expcflce  rationali  { 1 apotome  quarta  eft  a I.  Areolam  autem  fub 
rationali  3" apotome  quarta  comprebenfam  potcns.minor  eft  (per  94  decimi.)  A rationali  media  ablata  igitur,reli 
quam,ZT  quee  fequuntur  rcliqua.Quod  cratoftedendum. 

Eucli.ex  camp,  Propofltio  io* 

JI  de  fuperficie  mediali  fuperficies  rationalis  detrahatur,  linea  in 
jreliquam  fuperficiem  potens  erit  alterutra  duarum  irrationali/ 
§um  linearum, aut  refiduum  mediale  primum.aut  cum  rationali 
componens  mediale, 

* CAt» 


>3$  GEOHET.  ELEHENT.  EVCLIDIS 

Campanvs  Hac quoq? ficut prsmifTa probatur.Erit  enim  

totaa  b mediahs.b  auce rationalis.SC tucdico  quod  in  a reliquu  I 
poceft.aut  eftrefiduum  mediale  primum,autcu  rationali  compo 

nens  mcdialc.Cu  enim  c g arquahs  fit  a b,erit  per  ^ linea  d g rado  

nalis  in  potentia  tantum,5i  cu  fit  f g aqualis  b,erit  per  is  linea  e g 
rationalis  in  Iongitudine,ergo  adiffinitione  erit  linea  d e,  refiduu 
fecundum  aut  qumninuquare  per  57  SC  latus  tetragonicum  fu 
perficiei  ce,S£  ideo  fuperficiei  a,eftrefiduum  mediale  primu,aut 

cum  rationali  compones  mediale.Quod  eftpropofitam  noftru.  

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  ss  Propojkio  u9  I 

A medio,rationa!i  fublato,a!isdus  irrationales  fiut,  jf 

uel  medis  apotoma;  prima,  uel  cum  rationali  medium  I 

totum  efficiens. 

T H E 0 N ex  z ab.  A medio  f y.rationale  auferatur  S /.Di/ 
co  quod  que  reliquu mpotejh  yjana  duaru  irraiionalm  cfl,aut  me 
dix  apotamx  prima,aut  cum  rationali  medium  totum  efficies.Ex  fi 
ponatur  enim  rationalis  i i.O"  coparenturfimiliterareolx.Confe  *— 
quenter  ejl  autem  rationalis  quide  i >,&"  ipflis  Idgitudir.e  incom 
mcnfurabilis.  Rationalis  autem  ejltpern  decimi  n j,ff  ipfi } sjonr 
gitudine coMmenftrabils.lpfx  igitur  ( 1:1 «, (per  io  decimi)  ratio 
nales  funt  potentia  tantum  cmmenftrabilcs,Apotome  igitur  ejl  i 
pfa  al.cSgruens  aut  ejl  i».  At!  sjpfa  i n,uel  maius  potefl  eo  quod 
ex  fibi comntenptrabi!i,si quidem 6 Idpfa  i ii,maius potefl  eoquod  L. 
ex  pbil  Comefurabili  & ejl  co  gruens  (per  so  decim:)  i ucommen/  g 
f arabilis  ipfi  j * expojltx  rationali  longitudine.ipfa  * l apotome  ejl 
fecunda  (per  s dijfatitiones.)  Rationalis  aute  ejl } h.Qux  aut 1 p o/ 
tejl  quod fub  rationali  3" apotome [ccuda,medix  apotomx  ejl  pri / 
ma(,per  91  decimi ■ ) Quare  * J, hoc  e/i  y t.potcns, medix  apotomx  ejl  prima. Si  aute  I jj pfa  ( amotus  potefl  eo  quoi 
exjibi  incommenfurahili,3'  i k congruens  ejl  commenfurabilis  longitudine  ipfi  { 3,  expcfltx  rationali,  apotome 
quinta  ejl  * 1, Quare  ipfamsy  potens,(per  95  cum  rationali  medium  totu  ejiciens  ejl. A medio  igitur.rationah  fub 
l<io,cr  qux  fequuntur  reliqua.Qucd  erat  ojlendendum. 

Eudi-cjl  camp.  PYOpofitio  tof 

toj  ^ l”L1Pcr^cleS  medialis  de  fuperfirie  mediali  detrahatur,  fueritep 

reliqua  tori  incommenfurabiIis,qus  in  ipfam  reliquam  poteft 
alterutra  erit  duarum  irrationalium,uiaelicetautrefiduu  me/ 
pMlfl  diale  fecundum, aut  cum  mediali  componens  mediale. 

campanvs.  si  a duarum  prsemiffarum  demonfiratio/ 
ne  non  demas,cocludes  fine  difficultate  propofitu-  Sint  enim 
totaab&b  mediales, S£  fit  a reliqua  incommenfurafcilis  toti 
(aliter  enim  elletja  medialis  ex  »>,8t  eius  latus  te  trago  nidi  me/ 
diale  ex  i9)tucdico  quod  linea  pOtes  in  a,  eft  refiduu  mediale 
fecundu,aut  cu  mediali  coponens  mediale.  Nacu  fitcgsqua 
lis  a b, erit  per  1=  linea  d gronalis  in  potentia  tantu,pereand€ 
quoq?  cu  fit  f g squalis  b,erit  etia  e g rationalis  in  potetia  tan/ 
tum.SC  cum  fit  a incommmenfurabilis  coti  a b.erit  etiam  f gin 
commenfurabiliscg.ideocpperpiimafexti d£i» huius  efit  v 
tiamegincommenfurabilisd  g.igitur  a diffinitione  linea  d e, 
eritrefiduum  terdumjaut  fextum,  quare  per  ss  & 91  latus  te- 
tragonicum  fuperficiei  c e.c£  ideo  fuperficiei  a,  eft  refiduu  me/ 
diakfecundum,aut  Cum  mediali  componens  mediale. 

Euch.eX7.amb.  Theorema  ss  Propcfitio  it» 

bo  A mcdio,roedio  ablato  incommenfurabili  tori,  re 

liqus  dus  irrationales  fiunt, uel  mediaeapotoms  fecunda,  uel  cum  medio 
medium  efficiens. 


THE  Oif 
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T H E 0 N ex  2 amb,  Auferatur  enim  [icut  in  pnccientibus  defcriptionibus,i  me  Jio  JS  >,meJium  e f,  incsrr.cn 
furabile  toti.  Dico  quod  qui  x r,potefl,un 4 cft  iuirum  irraiionalium^tut  medi*  apotomi  fecunda,uel  cum  medio 
medium  totum  efficiens  .Quoniam  enim  medium  efl(pera  decimi)  utrSque  ipforu,?r,$  A#- fi  ?,ip/i  fi  J.eft  incom 
menftirabile,erit  per  cofeques  rationalis  utra $ ipfaru  i t,{  «,er  ipfi  i > longitudine  incommcnfurabilis.Et  quoma 
ineommenfurabilis  ejl  e tjpfi  fi  d,boc  eft  ul  ipfi  t e,incommcnfura/ 

bilis  eft  (per  1 fexti  i?  1 1 decimi,)  C7*  i e, ipfi  \r.,g  ipfcs  igitur  6 1,}  s 

t, (per  73 ) rationales  funt  potentia  tantum  commenfurabiles  Apo 

tome  igitur  eft  e e,  ccgruens  autem  cft  1 1. At  t t,ipfa  i n maius  pote/?  fi 

aut  eo  quod  ex  fibi  comenfurabtii.aut  eo  quod  exfibi  incommenfu/  ■—  — 1 

rabili.si  quide  igitur  I i,ipfai  n, maius  poteft  eo  quod  exfibi  comen 

firibili.g  neutra  ipfaru  e i,?  «.comenfurabdis  eft  ipfis  ( i.expoftti 

rationali  iognudine.apotometertiaejhpfiKt.  Rationalis aute  m.  .S 

Quod  aute  fttb  rationali  ZT  apotome  tertia  coprebcnfum  refiangu 

Ium, irrationale  eft,& qui  illud  poteft  irrationalis  cft,  appellaturi j 

media  apotome  feciidai per  95  decimi,) quare  ^ t,boc  cft  1 r,poiens, 

medii  cft  apotomi  feciida.si autem  i },fii,maius  poteft  eo  quod  ex  • 

fibi  incommenfurabdt  longitudine ,ff  neutra  ipjarum  e f,l*,ipfi 

longitudine  eft  comcnfurabihs, apotome  fexta  eft  t k.q ui  autem  po 

teft  ii  quod  fub  rationali  fT apotome  fexta,eft  cum  medio  medium  totum  efficiens, quare  qui  ipfum  x l.boc  eft  t 
» poteft.cum  medio  medium  totum  efficiens  eft  (per  96  decimi.)  A medio  igiiur.medio  ablato, & quifequuntur  re 
liqua.Qifod  erat  oftin  lendum. 

Eucli.cxcamp.  propofitio  10  6 

,0ff  Inearum  irrationalium  qus  funt  refiduum  Sfpoftipfam  fubie 

^^§|cuc*'u^am’a^  termino  8C  ordine  fubefle  impoffibile  eft , refi/ 
Mp|  BESMuo  quoque, binomij  terminum  uel  ordine  conuenire,non eft 
ftssg^zaHj  poftibile. 

campanvs  Vult  autem  per  hanc  i««,quod  refiduum, & alis  quinque  lines  irra/ 
riona(escafequentesdifferutfpecicS£diffinitioneadinuice,SC  nulla  linea  una  poteft 
«Ifc  fub  duabus  neque  fub  pluribus  fpeciebus  haru  fex  linearu  irratio  naliu  qua  funt 
refiduu  Seius quincp comites. SC  quod  omnes  fpecies  refidui 
differuntabomnibusfpeciebusbinomh.neceftpoffibileliuea  S ' 

una  fimul  effe  refiduu  3C  bino  miu  cuiufcuncp  fpeciei  refidui  uel 
binomij  Pars  prima  fic  coftat,quonia  fuperficies  aquales  qua 
dratis  refidui  8£fuaru  quinqjcomitu  cum  adiunguntur  ad  li'  d 

nea  rationale  habent  fecunda  latera  neceffario  diuerfa  abinui  ■ ■ 

cem  ex  91 3C  quinque  eam  fequetibus.funt  aute  fecunda  latera 
refiduu  primum  SC  fecundum  S£deinceps  ufque  ad  fextum.Se/ 
eunda  pars  c6ftat  hoc  modo-Si  eade  linea  poteft effe  fimul  refi  * 
duum&binomiu,  fit  a cuius  quadrato  fuperficies  squalis  ad/ 
jungatur  ad  rationalem  linea  bc  fitqsbd.eritqi  ex 54.  lineae  d 
binemium  primum,8£ ex 9* refiduum  primum  inquantumer 

go  binoraium  primibdiuidatur  infuasbinomiales  portiones  *— 

adpunctume,fitcpmaiorportiocequseratrati<5halisinlon  & e 

gitudine  per  difrmitione.mquantuaute  eft  refiduum  primu, 
eiadiungatur  d g.pcr  cuius  abfeifionem  fuerat  refiduum  prirnum.eritqs  etiam  ex  difR 
nitionecgrationalism  longitudine  Cu itacp  fit utracpduaru linearu cgS£c  e rationa 
lisinlongitudine,eritetiaper9linea  egrationalisinlongitudine.Atquia  linea  d e eft 
rationalis  in  potetia tantumcumipfafitper  hypothefin  minor  portio  binomij  pri/ 
mi , erit  per  es  linea  d g refiduum,&  quia  ipfa  erat  rationalis  in  potentia  tantum. cum 
per  eius  abfeifionem  efiet  linea  cd  refiduum,  fequitur  impoffibile  .per  «?.  Qucd  ut 
clarius  patear,efto  fuperficies  b d adiuncta  ad  lineam  rationalem  b c,  squalis  quadra 
to  lines  d g-Cum  itaque  linea  d g fit  rationalis  in  potentia  .erit  per  is  linea  c d rationa/ 
lis  in  longitudine  At  cum  etiam  linea  d g fit  refiduum.erit  ex  9»  linea  c d refiduum  pri 
mu,  quod  effe  non  po  teft,cu  linea  qus  dicitur  refiduum, fit  irrationalis  per  «s . 

Euclt.ex  Zamb.  Theorema  87  Propofkio  iti 

Apotome  non  eft  eadem  ei  qus  ex  binis  nominibus. 

t F THEON 


55*  GEO.'  ElEMEN.  EVCLIDIS 

THEON»  Zab.  E fio  apotome  x f.D  ico  quod  x C no»  efi  eidem  ei  qua  ex  tinis  iWMmituf.Si  enim  pofitlftt 

efio.exponatwr  ntionolis  </  r-Etei  quod  cx  x A, (per  +5  primi,)  aquu  od  ipfam  r S.coparetur  nBanguiu , s.lati/ 

tudine  efficies  f t.Quonia igitur  apotome  efi  x 0, apotome  igitur  ejt(per  9)  dccimi)prima  ipfa/s.Efio  ei  ( per  79 

decimi) congrues  t }, tpfa  igitur  / {,{ i.ratioales  funt  potetia  tamu  comenfurabiles.CS''  J ijpfa  it  maius  potefi  eo 

quod  exf  bi  incommenfurabili,Cf  S f .comme» jurabitis  efi  ipfl  / 7 expofita  rationali  longitudine. Rurfus  quonii 

ex  binis  nominibus  efi  x£,ex  binis  igitur  nominibus  efi  prima  (per  60  dccimi)ipfa  / t.Diu:datur(per  •H  decimi ) 

in  nomina  in  s,[tip  maius  nome  f xjpfce  igitur  i *,€ * 1, rationales  funt 

potentia  tantum  commenfurabiles,^  n,ipfa  m maius  potefi  eo  quod  ex  x s 

fibi  commenfurabili,&  j u,commenfurabilis  efi  longitudine  ipfl  fyex/  -1 

pofitie  ratioalhZT  J } igitur  ipfi  -f  a logitudine  efi  commenftrabilis.es''  ? 

reliqua  igitur  »/,(per 11  decimi) comenfurabilis efi  longitudine  ipfaJ  ' 1 

t.Qjuonia  igitur  ■/ i, ipfi  * frfi  commefurabilis  trratioalis  autem  efij{, 

rationalis  igitur  efi  & « /. Quoniam  igitur  commenfurabilis  efi  //  ipfi 

» l,incom  enfurabilis  autem  efi  f e, ipfi  i t.incommenfurabilis  igitur  efi 

longitudine  ; ■ ipfi  { i.&funt  rationales. ipfie  igitur  rationales 

funt  potentia  tantum  commenfurabiler,  Apotome  igitur  efi(per  7>  deci/  1 

mi)a  ,fed  & rationahs.quod  efi  impoffibile.igitur  apotome  non  efi  ea 

dem  ei  qua  ex  binis  nomimbus.Quod  erat  ofiendendum. 


Eucli.ex  camp.  propofltio  107 

linea  qua:  refiduu  didtur,ullaue  irrationaliu,qux  poft:  eam  fune 
|j  nequit  efTe  fub  termino  binomq.aut  fub  termino  & ordine  ul/ 
lius  csterarum  linearum  irrationalium  quabinomium  fubfe/ 
quuntur.Cum autem  poffibilefit  linearum  ittationalium  f e/ 
riem  in  infinitum  produci, non  eftpoffibile  ullam  carum  cum  ea  qua;  pra: 
ceflerit  in  termino  ordine  conuenire. 

campanvs  Vult  per  hanc  ultimam  libri  decimi.  q>  tredecim  irrationales  lines  de 
quibus  in  hoc  decimo  demoftratueft  (8iipfs  funt  linea  medialis, binomiu  8i  eius  quin 
queeomites  refiduu  Si  cius  quincti  comites)fmtabinuicefinguls  a fingulis  fpecie  diffe 
rentes.SC q>  nulla  lineaunapotefteflefimul  fub  duabus  aut  pluribus  fpeciebus  earum, 
6C  quod  fpecies  linearu  irrationaliu  poffunt  in  infinitu  produci,quaru  nulla  cii  alia  co 
uenit  in  diffinitioe  Si  ordine-Quod  aut  hs  tredecim  lines, uidelicet  medialis-  binomiu 
& eius  quinque  comites  refiduu  8i  eius  quinqi  comites.fint  irratio  nales.demonftracu 
e!fe  fuperius  memeto.de  mediali  quide.ex  19.de  binomio  aut  Se  eius  quinqi  comitibus, 
ex  »o8e  quinque  eam  fequcntibus,at  uero  de  refiduo  fuifqi  quinqi  comitibus,  ex  6iS£ 
quinque  ea  fequentibus  Nullam  aut?  harum  tredecim  lineatu  irrationalium  pofie  co 
uenire  in  fpecie  cu  aliqua  aliaru.fic  collige- Efto  enim  ut  ad  una  eandemqi  linea  rationa 
lem  in  longitudine  adiungancur  fuperficies  squales  quadratis  prsdidVaru  tredecim  Ii 
nearfi  irracionaliii.fecundu  q>  ordinefcinuicem  fequutur.eritqs  ex  1»  fecudu  latus  pri/ 
ms  iftaru  tredecim  fuperficieru  Si  quinque  eam  fequentiu.rationale  in  potentia  taru. 
Secunda  aute  latera  fecunds  iftarum  tredecim  fuperficieru  Si  quinque  eam  fcquentiu 
efle  omnes  Ipecies  binomioru  per  ordine.uidelicec  binomiu  primum.fecundu^C  dein 
ccps  ufque  ad  fex  tu, ex  si-  ££  quinque  ea  fequentibus  demonfiratu  effe  memineris. Secu 
da  uero  latera  octaus  fuperficiei  Si  quincp  ea  fequentiil.funt  fpecies  refiduorii  in  ordi 
ne.uidelicet  refiduum  primum  Si  refiduum  fecundu,8i  deinceps  ufquead  fextii.quod 
ex  91  Si  quinqi  eam  fequentibus  didicifti.Cu  igitur  ipfa  linea  rationalis  in  potentia  tan 
tum  non  conueniat  cum  aliqua  fpecie  binomiorum  aut  cum  aliqua  refiduorum.  quo 
niam  omne  bmomium  per  s°  Si  omne  refiduum  per  «seft  linea  irrationalis  Si  in  longi 
tudine  Si  in  potentia.Si  cum  nulla  fpecies  refiduoru  conueniat  cum  aliqua  fpecie  bi' 
nomiorum  ex  fecunda  parte  penultims  huius  decimi.fequitur  ut  omnia  fecunda  late 
ra  harum  tredecim  fuperficieru  fint  abinuicem  diuerfa.ideocp  per  prima  fexti  Si  ipfs 
tredecim  fuperficies  funt  diuerfs.cum  earum  omnium  altitud  o fit  una, quare  etia  hs 
tredecim  lines  irrationales  propofits.funtfinguls  a fingulis  diuerfs.  Poffunt  aute 
harum  tredecim  linearu  irrationalium  fpecies.in  infinitu  produci,  infinits  enim  funt 
fpecies  linearu  medialium  infinits  quoque binomiorum^i  ficde  fingulis-  Quod  hoc 
modo  confiat.  Efto  linea  a, mediali&fumacurqi  unitas  8i  quotlibct  numeri  primiut  s. 

■ * 5.8i7, 
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s»8f7,8f  fint  totidelinea^jC.djquotfuntfumpti  numeri  primi, fintque  quadrata  iftaru 
linearam  b,c,d,ad  quadratum  a, ficut  hi  numeri  primi  ad  unitate, eruntqj  lineae  b,cd, 
mediales exii,quoniaipfecomunicant  in  potetia cu 
linea  a mediali.  Omnes  autem  erunt  diuerfe  in  longi/  * 

cudine  ab  a ,SC  a feinuice  per  ultima  patte  7:  quoniam  *• — r 

nulliusiftorumnumerorumadunitate  nec  alicuius  , 

eorum  ad  altera  per  is&s&correlariu  fecundae  ocia  c f 

ui  SCprsfentishypothefiseftproportio  ficut  nume/  " ■/ 

ri  quadrati  ad  numeru  quadratum,eritergo  a,8ioes  ' — -> 

fibi  coicantes  in  Iongitudine,fub  prima  fpecielinearu  un‘M 

medialium,b  uero  8C  omnes  fibi  coicantes  in  logitudi  • 

ne,fub  fecunda, cautem  SCoes  eide  coicantes  uel  comenfurabiles/ub  tertia, d quoque 

& omnes  fibi  coicantes  in  longitudine,fub  quarta.Et  quia  nu 

meri  primi  funt  infiniti  ut  ex  u noni  didicifti,neceffc  cft  fpecies  1 

linearum  medialium  efieinfinitas-Quod  auteeftdictum  de  li/  ^ 

nea  mediali  tintellige  de  binomio  fuifque  qninq?  comitibus,  8C  1 — < 

refiduo  ftuifcp  quinque  comitibus,nam  ficut  omnis  linea  com  1 * , 

municans  mediali  eft  medialis.fiuecomunicet  ei  in  logitudine  “ , 

fiue  in  potetia  utprobatueftin  »,itaetia  omnis  linea  coicans 
b inomio  autalicui  fuarum  quinqj  comitum,uel  etia  refiduo  aut  alicui  fuarum  quinqj 
comitum  in  longitudine  uel  in  po  tentia,eft  fecu  fub  eade  fpecie,ut  probatum  eft  in  6® 
Si  quatuor  eam  fequentibus,&:  9.'  Siquatuor  ea  fequentibus-S  ut  igitur  fpecies  harum 
tredecimi  linearum  irrationalium  infinita;, quarum  nulla  conueniet  cum  prarcedcnti 
in  ordine  uel  diffinitione.  Conuenit  quoque  aliter  demonftrare,fpecies  linearum  ir/ 
rationali»  effe  infinitas.Nam  omne  latus  tetragonicum  fuperficiei  dicta  a numero  no 
quadrato,eftirrationaleper  ultimam  partem  7 & per  diffinitionem.  Cum  itaque  tales 
numeri  fint  infiniti, erunt  edam  fpecies  haru  linearum  irrationalium  infinita.  Ter/ 
tio  modo  contingit  fecundam  partem  huius  ultima  conclufionis  libri  decimi  fieexpo 
ni,ut  dicamus  ab  unaquaque  linea  rationali  in  potentia  tantum  jnfinitas  linearum  ir/ 
rationalium  fpecies  produci, quaru  nulla  cum  aliqua  earum  qua  ipfam  pracefferint, 
pofiibileeftin  diffinitione  & ordine  conuenirc.  Verbi  gratia,Sumatur  aliqua  fuperfi/ 
cies  rationalis  dicffa  a numero  non  quadrato  ut  s,eritqj  latus  eius  tetragonicum  irra 
tionale  in  longitudine,quonia  ipfum  cft  incomeiurabile  lateri  tetragonico  fuperficiei 
rationalis  dicia  a numero  quadrato  ex  ultima  parte  7-Dico  ergo  quod  huius  lateris 
latus, iteqs  fecundi  lateris  latus, 3£  rurfus  huius  terti]  lateris  latus, & fic  in  infinitu,funt 
linea  irrationales  tam  in  longitudine  quam  in  potetia,S£  quod  nulla  earum  conuenit 
diffinitione  uel  fpecie  cum  aliqua  quaeam  praceflerit  in  ordineieftque  latus  tetrago 
nicum  pramifia  fuperficiei  quacunque  dicta  fuerit  a numero  non  quadrato  earum 
omnium  ficut  radix8i  principium,&  qualibet  ipfarum  eft  principium  omniu  ipfam  fe 
quentiu.K  quacunque  ab  aliquo  tetragonico  latere  cuiufq?  talis  fuperficiei  proficifcu 
tur,diuerfafunt  in  longitudine  S£  potentia  ab  omnibus  quaaquoqua  alio  tetragoni 
co  lateris  talis  fuperficiei  generatur.Et  hoc  dico, cum  ipfarum  fuperficieru  non  fuerit 
proportio  ficut  numeror  u quadratoru.  Hac  autem  ut  poffimusfirmademonftratioe 
colligere,antecedesadipfapramittere  oportet-Sitqueiftud, 

Quibuslibet  duobus  inuicem  dudtis  fi  quid  licet  producatur,quota  late 
ra  tetragonica  duorum  prscedetium  inuicem  duces,totum  tetragonicum 
iatus  ipfius  produdli  produces. 

Verbi  gratia'  Sit  ut  ex  a in  b fic  k:at  c d fint  late  * 

ra  tetragonica  & Si  tjtfiat  aute  e,  ex  c in  d:  (intqt  ite/  4 

rum  f Si  g latera  tetragonica  c &d,5£  fiat  h ex  f in  g.  . 

Dico  quod  h ciliatus  tetragonicu  e,8i  quod  e rur 
fus  eft  latus  tetragonicu  k.  cum  enim  ex  f in  fe  8C  in  e 

g fiant  c Si  h.critc  ad  h ficut  fad  g.fed  8i  fit  h ad  g,  1 

ficucfadg,eo  quodexginf8£infefiunth8Cd,iut  e , 

igiturc,h,d,cotinueproportionales. itaqj  exhin  * ' 

fe,quacu  ex  c in  d, quare  h,eft  lacus  tetragonicu  e. 
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Eadem  quo  que  ratioe  cu  ex  c in  fe  fit  a ,8i  in  d fit  e,8i  ex  d in  fe  (it  b,erunt  etia  a,e,b,c5t! 
?lue  proportionales  in  proportione  c ad  d-Cu  igitur  ex  a in  b fit  k,fequitur  etia  ut  ex 
e in  fe  fit  k.  quare  e eft  latus  tetrago  nicu  k.  Coftat  itaque  quod  dicitur,  Reftat  itaque  de 
demoftrare  quod  propofitu  eft.  Sit  igitur  fuper 
ficies  a,rationalis,di<fta  a numero  non  quadrato 
ut  s jficq?  linea  a,eius  tetragonicu  latus,8ifuman' 
tur  quo  tlibet  linea  rationales  in  logitudine  qiree 
fint  b,c,d,e-Sintqsdictx  a nueris  quoru  quifque 
prscedesfit  tetragonicu  latus  proximo  fequeds, 
ut  fi  b fit*,c  4,d  A, e uero  is«,ad  has  aut  lineas  ratio 
nales  in  log!tudine,adingaturfuperficies  squalis 
a^rutqj  fecudaiatera  fingularu  ronalia  in  logitu 
dine  p er  1 6:ut  fecundu  latus  b,»  Si  dimidiu,fecud  u 
c,unu  8i  quarta,fccundu  uero  d.una  quarta  Si  u/ 
na  i«;at  uero  fuperficiei  c fecudu  latus>erit  una  64 
8iuna  ««.Sit  ergo  f tetragonicu  latus  b:g,uero  fit 
tetragonicu  latus  fcd'ilateris  fupficieib.eritqj  per 
prxmifiam  antecedes  ut  cx  fingfita-Rurfus  fit 
h tetragonicu  latus  fccft  lateris  c,k  quoqjfit  tetra' 
go  nicu  lat?  h.eritqig  prsdiclu  antecedes  ut  ex  b 
in  h fit  a,Si  ex  fin  Kfit  tetragonicu  Iats>  a,q>  fit  1. Sit 
iteru  m tetragonicu  latus  fc<fi  laterisfuperficieid, 
fed  cu  n fit  tetragonicu  lats  m,8ip  tetragonicu  n, 
eritqs  per  praedictu  antecedes  ut  ex  c in  m fiat  a, Si 
ex  b in  n I,  Si  ex  f in  p tetragonicu  latus  1 quod  fit 
q.  Amplius  aut  fit  r,tetragonicu  latus  lateris  fcd‘i 
fuperficiei  e, fit  quo  que  f tetragonicu  r 8i  t f.fit  Si  u 
tetragonicu  t,feqturqs  per  dictu  ancedes,  ut  ex  d 
in  r fiat  a,Si  ex  c in  f 1, 8i  ex  b in  t,fit  q,8i  etia  ex  f in 
Ujtetragonicu  latus  q.qcffit  x,8i  fic  in  infinitu.Di 
co  ergo  has  lineasa,l,q,x,quaru  a eft  tScp  radicale 
principiu,e(Te  irronales,a  quid  e in  logitudine  tm, 
csters  uero  in  logitudine  Siin  p otetia,  8 i dico  q> 
nulla  earu  couenitcfi  alia  indiffinitioe  uelordi/ 
ne.  Cu  enim  ex  f in  g 8i  k fiant  a 8i  l:erit  a ad  l.ficut 
g k.  Et  quia  ut  patet  ex  diftis  hypothefibus  g Si  k 
luntincommenfurabilesinlongitudine  Siin  po/ 
tentia,fequituretiamuta  8i  1 fint  incommefura/ 
biles  in  longitudine  Si  in  potentia.Eadem  ratione 
a8iq,eftenimaadq.ficutgad  p.Et.ppter  eande 
caufam  etia  a Six,cu  fint  ficut  g 8iu.Et  hac  uia  quo 
qj  neceffe  eft,ut  I Siq  fint  (impliciter  incomefurabi 
les  tainl5gitudineqjinpotetia,cuenimex  fin  k 
Si  p-fiat  1 Si  q,erit  1 ad  q,ut  k ad  p.  At  k 8i  p necco' 
mefurabiles  funtinlogitudinenecin  potentia- Si 
enim  fint,erut  h Si  n comefurabiles,fed  no  funt,at 
uero  1 Si  x oportet efle utro qj modo  incomefura 
biles, eft  enim  1 ad  xificut  k ad  u,eo  q>  ex  f in  k 8i  u 
fiut  1 Si x.Sut aute  k 8i u,utrocp modo  incomefu/ 
rabiles,  fin  aut  accidet  d 8i  h elfe  comefurabiIes,cp 
eft  inc5uenies,q  uero  Six  qd'fint  quocf  incomefu 
rabiles, potetia  8ilogitudine,exeo  patet, q>  eft  q 
ad  x ficut  p ad  q:coftat  aute  qd’ p Si  u funt  incom 
tnenfurabiles,na  fi  non,erut  n Sic  comefurabiles, 
ideoqt  m Si  fifed  no  fune.  Alanifeftu  eft  itaqj  infi 
nitas  lineas  irronales  in  logitudine  Siin  po  tentia 
inc6menfurabiles,3i  ideo  diffinitioe  Si  fpecie  diffe 
rentes,produdex  linea  a ronali  in  potetia  tantu. 
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Reftac  aut  nue  oftedere  qcfquacuqj  irratioales  linea  ab  aliqua  linea  rationali  in  poten 
tia  tantum  hac  uiagenerantur,diuerfa  funt  ab  omnibus  tainlogitudine  qua  in  pote 
tia  qus  a qualibet  alia  linea  ratioali  in  potetia  tantum  quadratu  cuius  ad  quadratum 
priorisno  ficficutnueri  quadrati  ad  numeru  quadratu,  hac  eadeuia  egrediuntur,  hoc 
quocp  ficcoftat,Sint  a&b  ronales  in  potetia  tatii  Que  tetragonica  latera duartl  fuperfi 
cieru  dictaru  a numeris  no  quadrans-fitqi  ut  illi  numeri  no  fint  in  proportioe  aliquo/ 
ru  numeroru  quadrato ru,linea  quoqi  qux.pcedut  hac  uia  ab  a fint  c,d,e,3C  a bf  cedat 
f,g,h.Dico  quod  nulla  ex  lineis  c,d,e,coicat  in  logitudine  uel  potetia  cu  aliqua  ex  lineis 
f,g,h.cu  enim  fint  c Si  f tetragonica  latera  a5Cb,atd5Cg  tetragonica  latera  c Si  (,SC  e Kh, 
tetragonica  la  tera  d & g.no  eft  pofiibile  ut  aliqua  ex  c,d,e.coicet  cum  fua  copari  ex  f,g 
h,uel  longitudine  uel  potentia.Si  enim  alterutro  modo  comunicet  e cu  h,  fequitur  ut 
d comunicet  cum  g,&  c cu  f, quare  8ta  cum  b etia  in  logitudine,quod  eft  cocra  hy  p 0 the 
fin-  Vniuerfaliter  aute  ueru  eft  dicere  qualibet  haru  efife  utroqi  modo  incomefurabile 
cuilibet  iftarti-Dato  nacp  quod  d coicetcuhetiain  potetia  tancu,fequitur  utc  quocp 
comunicet  cu  g,8£a  cum  f.quod  non  eft  pofiibile.  Attendere  aute  oportet,quod  cu  di/ 
co  latus  lateris. nihil  aliud  intelligo  cp  latus  fuperficiei  denominata  a latere  priori,un 
de  tetragonicu  latus  lines  a,u  oco  linea  illam  qux  po  teft  in  fuperficie  dicta  a lmea  a.ta 
Iis aupem fuperficies  eftqjcotinetlineaa&linearonalis  inlogitudinedictaabuno-  Si 
ergo  libet  inuenire  tetragonicu  lacus  cuiuslibet  lines  fit  linea  a, cuius  tetragonicu  la/ 
tus  uolo  inuenirc,b  uero  fit  linea  rationalis  in  logitudine  dicfta  ab  unitate, & ipfa  eft  mi 
nima  omniu  linearu  rationaliu  numerataru  ab  integris,  medio  loco  proportionalis 
inter  eas  fit  c,eft igitur  per  16  fexti  c tetragonicu  lat9  a.ide  enim  fit  ex  a in  b Si  ex  c in  fe. 
At  uero  ex  a in  b fit  fuperficies  dicta  ab  a.Quicquid  enim  a quolibet  in  unu  ducto  pro 
ducitur.abeo  quod  unu  multiplicat  denominatur.Et  nota  quod  cuc  fuerit  latus  tetrs 
gc-nicum  lines  a.indifferenter  contingit  lineam  cefle  maiore  lineaa  Siminorem.prouc 
b etia  fuerit  maior  aut  minor.  theoncxz  amberto. 

Apotome d' qux  pojl  ea  irrationales,ncque  medixpteque  adinuice  funt  exde.  Q ucd  ex  media  ndep  ad  ratio/ 
nale  copa  ratii  latitudine  efficit  ronale  ff  ei  ad  qua  apponitur  logitudine  incomefurabile  (per  u decimi.)  Quod 
uero  ex  apotome  ad  rationale  coparatu  latitudine  prima  efficit  apotomen  (per  97  decimt.)  Quod  aut  ex  medie 
apotomie  prima  ad  rationalem  appojha  latitudmefeciidam  efficit  apotomen  (per  9 S decimi.)  Quod  ex  media 
fecunda  apotomx  ad  rationali  appof tu  latitudine,tertiam  efficit  apotome  (per  99  decimt. ) Quod  ex  minori  ad 
rationale  appof  itu  latitudine  quarta  efficit  apotomen  (per  1 0 0 decimi.)  Quod  ex  efficiete  cu  rationali  mcdiii  to 
tumadrationaleappofitulatitudineefficitquintaaptomentperieidecimi.)  Quod  ex  efficieti  uero  cu  medio  me 
dium  toti i ad  rationalem  coparatu  latitudinem,  fextam  efficit  apotomen,  (per  1«  decimi.)  Qjioniam  igitur  prx 
didat  latitudines  d prima  <T  admuicem  differuntd  prima  quidiiquonia  rationalis  eft,  adinuicem  uero  quia  in  ordi 
ne  r.onfunt  exdem)  patet  quod  ff  ip fe  irrationales  differunt  adtnuicf.  Et  quonid  oflenfum  ejlcper  iti  decimi)  quod 
apotome  non  eft  eade  ei  q ut  ex  binis  nominibus,ad  rationalem  aut  appofitx  latitudine  efficiant, qua  fane  poftapo 
tomen  apotomas,confequcr.ter  unaquxip  que  in  ordine  circa  eande,qux  uero  pojl  eas  qua  ex  binis  nominibus,eas 
qux  ex  binis  nominibus ,cr  eafdcm,orJine  confequenter.alix  igitur  funt  qux  pojl  apotomen  € alix  qux  pojl  eant 
qux  ex  btnis  nominibus  ,ut  omnes  irrationales  fint  tredecim  bx  uidelicct. 

1 Media,  e Ex  binis  nominibus  5 Ex  binis  prima,medqs.  4 Ex  binis  fccuda  medijs.  5 Ma/ 
ior.  6 Rationale  medtit^  potens.  7 Bina  potens  media,  t Apotome.  9 Medix  prima  apotome. 
1»  Medix fecitia apotome.  11  Minor,  u Curcnalimediutctucffcies.  15  Cu racdio mediutotu effictis. 

Eucli.ex  zamb.  Theorema  ss  Propofttio  ut 

m Quod  ex  rationaliad  irrationalem  eam  qux  ex  binis  nominibusappo 
fitum  latitudinem  efficit  apotomen  cuius  nomina  comenfurabilia  funt  no 
tninibuseius  qux  ex  binis  nominibus  eft,8£  in  eadem  ratione,  &infuper 
apotome  qux  gignitur  eundem  habebit  ordinem  ei  qux  ex  binis  nomi/ 
nibus  eft. 


T H E 0 N ex  Zamb.Sit  ronalis  quide  «,ex  binis  uero  nominibus  fit  (5  y, cuius  maius  nomen  ejlo  ty.ffed  quod  ex 
Kxquu  ejlo  id  quod  fub  (y,t  {.Dico  quod  ipfa  1 f apotome  cf, cuius  nota  comefurabilta  funt  ipfs  y Jyft,,&in  cadi 
rat:oiie,«r  mfiper  1 ! eundem  ordine  habet  ipftCy,Sit  enim  rurfus  ei  quod  ex  x.xquu  id  quod  fub  C Ae.Quonia  igi 
tu  r quod  fub  S y,,  /,  xquum  ejl  ci  quod  fub  e eft  igitur  ( per  1 a quinti)  Jlcut  yS.ffE  A.fie  eft  m ad  t (jnaior  aute 


ai  { s.diuidedo  igitur  eft  (per  17  quinti,) quod  ficut  y iyad  0 ifftc  eft  l{  ad  { t.viatfiau  1 tytd  { 


GEO.  Et  EM  EN.  EVCLIDTS  , . . 

tota  igjtur  le,(per  n qntilad  tota  r.  g,efl  fleut  g uaiai.  sicut  enim  tutu  an  fi  S 7 

teceientiu  ad  unu  cSfcquetru,fic  dii  ancedetia  ad  dia  fequltia.  sicut  aut e 1 , 

(per  ia  quinti)g  a ad*  t,fic  efl  7 S ad/  e,<&  (Icet  igitur  (per  n quinti )t  r.,ad  * * , * 

n g,flc  7 /, ad  / £,comefurabile  aiit  cfl(per  u decimi)  quodeX7/,ei  quod  « 

ex  f /.comefurabilc  igitur  efl#quodexi  u,ei  quod  ex  te.  Et  tjl  flcut(  per  1 ' '' 

u[exti)quod  ex  t t,ad  id  quod  ex  e /,fic  efl  t e-id  et. Et  quoma  ipft  tres  t e*.  g,n  >,funt  proportioales  come  fur  abi 
lis  igitur  efl  (per  n d ecimi)s  n,ipfl  e g logitudine, quare  # 1 t,ipfi  t e logitudine  efl  comefurabilis.Etquoniatper  cor 
relariu  io  fixti.)quod  ex  * tquu  efl  ei  quod  fub  t i,£  /,ronale  aut  efl  id  quod  ex  *,ranah  igitur  efl  #id  quod  fub  I 
«,C  /.  E tad  ipfam  e /,ronale  apponitur,rona!is  igitur  efl  #i  ipfl  £ / logitudine  comefurabilis.quare  # ei  come 

forabilis  t e,r  onalis  efl,<S ' ipfi  C /Jogitudne  comcfurabilis  .Quor.ia  igitur  efl  fleat  7/, ad/ e,fic  in  ad  ut.ipfe  sute 
7 /yfe.pothu  tantu  comefurabiles,#  ipfle  igitur  g a*  i, (perii  decimi)  poteria  islufmt  comefurabiles.  Renalis  aut 
efl  n %,#ipfl  £ / logitudine  comcfurabilis. Ronalis  igitur  efl  #(  t.# ipfi  7 J logitudine  comefurabilis.lpft  igitur  i « 
k >,ronslesfunt  pote  tia  tatu  comefurabiles  (per  11  decimi.)  igitur  ( » apetome  ifl.Vcru  7 S/pfa  /S*ut  maiuspot  eo 
quod  ex  flbi  comifurabili^tut  quod  ex  [ibi  mcomefurabili.si  quide  7 /jpfa  / £,  maius  potefl  eo  quod  ex  flbi  come/ 
furabili.cr  1 a (per  u decimi)  ipfa  « » maius  potefl  eo  quod  ex  flbi  comefur abiit.  Etflr  /.ipfl  txpofit ce  ronah  comi 
furabilts  efl  logitudine ,#  i tfl  sute  /£,# ■ t,fl uero  neutra  ipfaru  r «V  neutra  ipfarii  g nf.  i. Si  «at  7 /flpfa  t / 

maius  potefl  eo  quod  ex  flbi  incomcnfurabilt,#(  n,ipfa  k i,ma;us  potefl  eo  quod  ex  flbi  incomcnfiurqbili.Etf  quidl 
t /come flutabitis  efl  ipfi  expeftie  renali  logitudine ,# g u,fl  aut  £/,#<c  i, fi  uero  neutra  ipfarii}  /,/  (,#1 neutra  ipft 
rum  ( «,<  i.Quare  ipfa  1 1 apotome  efl, cuius  nomina  in*  i,comefurabiha  funt  eis  nothus  que  funt  ex  ea  que  ex  bi 
nis  nominibus  hoc  efl  ipft s 7 /,(/,# in  eade  rene,#  eunde  habet  ordine  ipfi  £ 7.  A renali  igitur  C T reliqua.  Quod 
erat  oflendendum.  Eucli.ex  Z amb.  Theorema  59.  F ropofitio  in 

|tJ  Quod  ex  ronali  ad  apotome  coparatu  latitudine  efficit  ea  qusex  binis 
noibus  cuius  noia  comefurabilia  funt  ipfius  apotomes  noibus,  K in  eade 
rone,&  in  fup  qua:  gignit' ex  binis  noibMpfi  apotomse  eude  obtinet  ordine 

THEONexZ  ab.  E flo  ronalis  quide  «,apotomeautflt£/,ty  ei  quide  quod  u 

tx  t,rqui  eflo  quod  fub  ff  /,u  t, ut  quod  ex  « ratioali  ad  ipfam  e / apotome  copara  £ / \ 

iu  latitudine  efficiat  ipfam  « «.Dico  quod  e 1 ex  binis  noibus  efl,cuiuc  noia  comefur~K~  j '~j — 4 

rabilia  funt  cis  que  ipfius  £ /.funt  noibus,# in  eade  rone,# fipfa  n e,eud?  habebit 

ordine  ipfi  e/.Sit,inqua,(per$°  decimi)  ipfl  £ / cogrues /7.  Ipfle  igitur  C 7,7  /,  — 

(per  So  decimi,)ronalesfunt  potet  ia  tanti  comefurabiles.  Et  ei  quod  ex  e, equu  eflo  id  quod  fub  £ 7,’gronale  aSt 
tjl  quod  ex  a ,ronale  igitur  # quod  fub  f 7 *,#ad  ronale  e 7 coparatu,ronalts  igitur  efl  (per  diffinitione  decimi,)i/ 
pfl  «jSfipjl  £ 7 logitudine  comeflirabilis.Quonia  igitur  (per  ao  decimi)  quod  fub  S 7^,eqtdici  quod  fub  f /,« i, pro 
portioaliter  igitur  efl  (per  16  fexti)pcut  f 7, ad  £ /,fl c efl  ul  ad  n, maior  sute  efl  S r,ip[a  e /putior  igitur  efl  cr  k I, 
quam  i,Ponatxr(pcr  a primi ) ipfi « ,equalis  u.i. Comcfurabilis  (per  11  decimi)  igitur  efl  « t ipfi  f fJogitudle.Et  quo 
niacflficutr  S ade  S-Jic  efl  tu.adm  .coucrtedo  igitur  efl  (pereo  rrelartu  1 s qntijflcut  C 7 ad  7 J,fic  efl  k i ad  l i.  F iat 
(per  u quinti)  ficutu  l,ad  1 t,(le  i lyid  reliqua  igitur « l,ad  1 (,efl  (lenta  e&d  t t,hoccfl  fleut  ff  rytd  7 /,1  pflt  aut 

£ 7, 7 pote  tia  tatu funt  comefurabtle:,#  ipjie  igitur  a i,t  i,(pcru  decimi)  poteria  tatiifunt  comefurabiles.  Et  tjuo 
mia  efl  peut  ut  ad  i i.flc  * \ ,ad  \ t.fed  fleut  k tM  1 i,pc  6 !,ad  ) \,<T  fleut  igitureper  n qumri)a  }ad(  t,flc  6 (ad  1 1. 
Quare(per  corrclariu  19  fexti)dTficut  prima  ad  tertia.flc  quod  ex  prima  ad  id  quod  exfeeuda,^  fleut  igitur  (per 
u quinti)  k },xd  1 1, fle  quod  ex  a (,ad  id  quod  ex  ( t,comefurabile  aute  efl  (per  9 decimi.)  quod  ex  r.  g,ei  quod  ex  ( t, 
Ipfle  a !,{ e,potetia  funt  comefurabiles, comcfurabilis  igitur  efl  a !,ipfi  g t,logitudinc,quare&  ta.ipfig  c,logiiudine 
comcfurabilis  efl. Ronalis  aut  efl  a ipfl  ff  r logitudine  comefurabdtr.ronalis  igitur  efl,  (per  u decimi  k (,& ipft  fi 

7 logitudine  comcfurabilis.  Et  quon  a efl  fleut  f 7 ad  7 Jflc  ug,ad(  t.uicifiim  quoq  (per  16  quinti,) &flciu  £yadr.{, 
fle  J 7 . ad  1 t,comejurabihs  aut  efl  £ 7,1'pfl  a (icomefurabilts  igitur  efl#  g t,ipfl  7 f.  I pfce  aiit  ? 7,7  S.ronales  f it  p o 
teliatanm  comefurabiles,#  ipft  igitur  t (,( t,ronales  funt  poteria  cemefurabiles.Ex  binis  igitur  noibus  cf.  t t.  Si 
quide  igitur  C r,ipfa  7 /jnaius  potefl  eo  quod  exfibi  comcfurabili,# e fflpft  g 6, maius  potefl  to  quod  ex  flbi  cemtn 
furabili.Et  fl  S 7,comefurabilis  efl  logitudine  ipfi  cxfofts  ronalt,# a ( quoq.si  aut  7 / comcfurabilis  tjl  logiludi/ 
ne  ipfl expcfltt  ronah,#  g 1 quoq;  f aut  neutra  ipfaru  £ r,yJ,cr  neutra  ipfaru  « g,{B.Si  uero  Cr.ipfar  / maius  po 
tefl  eo  quod  ex  flbi  income  fur  abili.# k g,ipfa  ( 1 maius  poierit  eo  quod  ex  flbi  incomrfurabili.Et  fle  7 ipfl  expoflt <c 
renali  comcfurabilis  efl  logitudine « g,fl  aiit  7 /,C T g l,fl  uero  neutra  ipfarii £7,7  •'.(f  neutra  ipfaru  n g,{  i.EX 
binis  noibus  igitur  efl  n i.cuius  noia  * (,g  1, comefurabilia  funt  ipfts£  7,7  J noibus  ipfius  apotomes  #ir.  eade  rene,# 
infuper  « l,ipfi  e 7 eude  habebit  ordine.Quod  erat  oflendendi.  , 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  90  propofltio  114 

,I+  Si  areola  comprehedatur  fub  apotome  Si  ea  qus  ex  binis  nominibus 
cuius  nomina  comenfurabilia  funt  ipfiusapotomes  nominibus, Si  in  e&> 
dem  ratione  qux  areolam  potefl  rationalis  efl. 
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T H S O N ex  7. ab,  Coprche  datur  areola  fub  apotome  a (,#  e<t  que  ex  binis  no  ( ^ 

minibus  y /,cu:us  naius  nome  y %.fnfy  eius  que  ex  binis  nobus  nola  yt.*  /.(perns  , ....  — — ^ 

decimi:comefurabilia  ipfius apotomcs  nobus  *{,{£,# in  eade  ronc.Sup  potes  id  « ; 

quod  fub  ccfi,y/-,iplai.Dico  quod  ipfa  u ronalis  efl.  Exponatur  enim  ronalis  »,©*  ei  ( 

quod  ex  i,equu  ad  ipfam  y / coparetur, latitudine  efficiens  * \,igitur  ipfa  u Appoto i 

tne  efl  (per  1 15  decimi)  cuius  nola  f ni  r.  u^t  x.cSmefurabilia  notbus  eius  que  ex  binis  e » 

nolbus  boc  ijlipfis  y i,t  /.#  in  cade  rSne.la  #ipfe  y »,» /( per  a decimi)  come  fur  a 

biles  funt  ipfis  a {,{  e, a 'in  eade  ronc,cfl  igitur  f c ut  a {>ad  { fific  efl  e M,ad  u xpuciffim  igitur  (per  i 6 quiltti)efl  fit 
cut a l^ad  « n,fc  efl  e {ad  a /*,# reliqua  ig.tur  a e,  (per  n qumti)ad  reliqua  * A f/?, Jicui  a {*td  « /i.  Comer. furabMs 
aut  ejl a l,ipfi  k /a,comefurabilis  igitur  eflipcr  9 decimi)  ffatipfia  A.Efllj ;(per  coflruSione)ficut  a fi  ad  * a, pe  ejl 
quod  fub  y/,  a e,ad  id  quod  fuby/ui  x.Comefurabile  igitur  efl  # quod  jub  y A«  f ,ei  quod  fub  y A*  A.  A equit  auii 
efl  id  quod  fub  y A*  a ,ei  quod  ex  t,comefurabilc  igitur  efl  quod  fub  y A«  f >d  «pod  ex  «.Quod  aut  fub  y A«  fjfqua 
c/I  d quod  cx  i.comefurabile  igitur  efl  # quod  »,  ei  quod  ex  l.Ratioalcauie  efl  id  quod  ex  e,ronaie  igitur  efl  CT  id 
quod  ex  s,Ratioalis  igitur  efl  (per  diffinitione  decimi)*,# ipfam  potefl  areola  qua  fub  y A*  f .Si  areolaigttur  c 0/ 
prehendatur  fub  apoiome,  CT  qua  jequuniur  reliqua. Quod  erat  oflcndendum. 

CORRELARIVM.  Fii|  nobis  er  id  propterea  maniflflit.quod  pofibile  efl  renalem  arecLm  fub  ixrat 
tionalibus  rellis  lineis  contineri.  Eucli.ex  Zamb.  Theorema  91  eropo/mo  nj 

»15-  A media  infinits  irronales  fiut,neq3  ulla  ulli  caru  qu$  prius  eft  eadem. 

T H E O Nex  Zab.Eflo  media  a. Dico  quod  ab  a infinite  irronales  fuit  nep  ulla  ulli  i-.ru  qua  prius  efl  e«de.  EX 

ponatur  ronalis  S,# ei  quod  fub  e a (per  14  fecudi)  equu  e flo  id  quod  exy.tg  « 

tur  y irronalis  efl.  Quod  enim  fub  irronali  & ronali(per  lema  ss  decimi)irra 1 — r * ■ 

tioale  efl,#  nulli  earu  que  prius  efl  eade.  No  enim  p ex  ulla  caru  que  prius  ■ , 

ad  ronale  appofltu  latitudine  efficit  media.Rurfus  iaeiquoifubc  y.  equum  r 

efloid  quod  ex  /.irronale  igitur  efl  id  quod  ex  /,irronalis  igitur A # nulli  f 

earu  que  prius  eade  efl,N 0 enim  quod  ex  ulla  earu  que  prius  ad  ronale  ap  ' ‘ ■ « 

pofitii  latitudine  efficit  y.similiter  quoq  ia  #buiufmodi  ordo  fequctur,f  infiniti:  exten  das, mani fcjiu  efl  igitur  p 
d media  infinite  fiunt  irratiSalesjteque  ulla  uUi  earu  que  prius  eadem , 

ALITER.  E flo  media  a y.  Dico  p ab  cty,  infinite  funt  irronales, 
neq  ulla  ulli  earu  que  prius  efl  cade.  Excitetur(pcr  11  primi)ipf  ayad  j 
angulos  reGos  a E,  fit  ronalis  a e,c Spicaturi/;  ( y,irronale  igitur  efl  (per 
11  decimi)  # ipfum  potes  irronalis  cfl.Pofiit  aut(perlema  »f  decimi,)!/  | 
pflim  y /,igitur  y /efl  irronalis#  nulli  earu  que  prius  cade  efl,No  e/  [ 
r.imquod  ex  ulla  earu  que  prius  ad  ratioale  appofitu  latitudine  efficit  j 
media.Rurfus  coplcatur  t /,irronale  igitur  efl t Acr  ipfum  potes  irra 
tionalis  efl,pofiit  aut  ipfum  / (, irronalis  igitur  efl/  for  nulh  earu  que  prius  ea 
de/n.Sd  enim  quod  ex  ulla  ipfaru  que  prius  ad  ronale  appofltum  latitudine  effi 
cit  y /,i  media  igitur  infinite  irronales,# que  fequutur  reliqua.Quod  erat  ofle 
dendu.  Euc/i.ex  Zab.  Theorema  91  P ropoftio  ui. 

Minori  commenfurabilis,  minor  eft. 

T H E O N ex  Zab.  Eflo  minor  'pf  « comefurakilis  eflo(per  it  decimi) 

S.  Dico  p & minor  efl.Exponatury/  ronalis,# ri  p ex  a (per  +4  primi, ) equa 
ad  ipfam  y / coparetur  j- 1, latitudine  efficies  y {.Apotomc  igitur  efl  quarta  y (.  Ei 
ruit  quod  ex  iS,(percanie)equu  ad  ipfam  {1  coparetur  f *, latitudine  efficies  (t 
Qttmia  igitur  comefurabilis  efl  a ipfi  S.comefurabile  igitur  efl  # quod  ex  «,  ei 
quod  ex  S.  Sed  ci  quiie  quod  ex  x,xquu  efl  y t.eiaute  quod  ex  fi.equu  efl  fn,co 
menfurabile igitur eflyt,ipfl{ t. Sicut auteyt  ad{u,flccfly  { ,ad  ( l.Comenfurabi 
Iis  igitur  efl  y f.ipfl  { t logitudine.Apotome  aut  quarta  efl  (per  10  o decimi)  ipfa  y {. 

Igitur  #lt, quarta  efl  apotome.Ronalis  autefl{  1. Si uero  areola  coprebedaturfub 
rationali  & quarta  apotome,  que  areola  potefl  minor  efl  (per  69  decimi .)  ipfam 
autem  { ■ areolam  jpfa  fi  potefl,ergo  a minor  efl.  Quod  erat  oflendendum. 

E ucli.ex  zamb.  Theorema  9>  Propofltio  117 

117  C u rationali  mediu  totu  efficienti  comefurabilis,cum 
rationali  medium  totum  effidenseft. 

T H E O N ex  zamb.  sit  cu  ronali  mediu  tom  efficies  a, comefurabilis  au:  ei  e/ 
flo  C.  O ico  pscu  rationali  mediu  tom  efficies  efl.  Exponatur  ronalis  y /,# ci  quiie 
quod  ex  c equit  ai  ipfam  y / coparetur  y % flatitudine  efficies  y {.Apotome  igitur  efl  ^ 
qu  IUM  ipfs  r l da  I * * &WW  I Ei  aiit  p ex  t (per  99  primi)  equi  ad  ipfam  t > copa 
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retur } «fititulin? efficies  i i. Quonid  igitur  comefurabilis  efix  ipfi  f.comefurabile  igitur  eft  i 1 quoi  ex«ri  quod 
tx  S.  Sed  ei  quii?  quod  ex  x.xquu  eft  r i.ri  ucro  quod  ex  g.tquu  cjl } i. Igitur  r »>ipfi  t comefurabile.comefu 
rabihsigttureftr ( i .longitudine.  Quinta lutem  apotome eftif.  Apotome igitur  quinta  eft,  Z?  It.  Rationa/ 
lis  aut?  ?,.S  i uero  areola  coprebedaturfub  rationali  S"  apotome  qumta,quit  areola  poteff  cu  rationalimcdiuto/ 
tum  efficies  eft  (per  9$  decimi .)  Poteji  aut  ipfum  1 »,ipj 4 C. igitur  3- cu  rationali  mediu  totli  excies  eft.  Quoti  erat  0; 
Pendendum.  Euclt.ex  Zamb.  Theorema  94-  Propojltio  tis 

„s  PropoGtum  nobis  fit  oftendere.quod  in  quadratis  figuris  incommen^ 
furabilis  eft  dimetiens  lateri  longitudine. 

TH  EONexZamb,  F.ftoquadratiii$r^,dimeti?s  uero  tlliui  fit  «,r. Dico  quoixr.ipf  « Idgitudir.ecft 
incomenfurabilis.si  enim  polfibilcjk  comefurabilis. Dico  quod  eueniet,quod  idem  nuerus  erit  par  «T  impar. Mani 
fcftu  qw.de  igitur  (per  +7  primi)  quod  id  quod  exui  dupla  eft  eius  quod  ex  u e.  Et quonid  xiipfixg  comefurabilis 
eft. igitur  a 1,  ad  » e ronc  habet  qua  nuerus  ad  numeru(per  5 decimi)  habeat  aut.qud  iiad  «.Sintip  t (,«, minimi  ea/ 
de  rone  kabcntiii  eis. igitur » \ no  eft  uit  us.si  enim  t {,eft  unitas, & rationem  habet  ad  «.quam  a 1 ad  ■ f ,cr  ma/ 
ior  eftxf  ipfa  x e.maior  igitur  eft  1 (unitas  ipfo  • nuero.quoi  eft  impoftibtle.  igitur  t {Jto  eft  unitasjtuerus  igitur. 
Et  quonid  eft  flcut  xyad  fi,fictfl  > { ad  *,dTftcut  igitur(per  is  quinti)  quod  ex  tx.ad  id  quod  ex  u e,flc  qui  ex  t (,ad 
eu  qui  ex  a.  oupiuaurcfl  quod  ex  ia  eius  quod  ex  a fi.Duplus  igitur  eft  d"qui  eximus  { ...  I.  ..  t 
qui  ex  «,par  igitur  eft qui  eft  cxs{,quarc<iripfct{,pareft.Si  enim  impar  cjfet,<f  qui  ex  «... 
eo  quadratus  impar  efjei (per  19  noni,)quippe  quomd  fi  quilibet  nueri  impares  copoflti  u $ 

fucrmt.multitudecj;  fuerit  impar,&totus  impar  eft.  igitur  t (,parefl.sccetur(pcrto  pri/ 
mi)i  l, bifaria  in  t.  Et  quonid  ipfl  1 (,t,numeri, minimi  funt  edde  eis  habentia  rone,primi 
funt  admuice  (per  14  feptimi,)d?  t },par  eft. impar  igitur  eft  x. si  enim  eftet  par,ipfos  > l, 
metiretur  binams,(omnis  etenim  par, habet  parti  dimidia) primos  admuice  exifteittes, 
quod  eft  impofiibile.tgttur  «no  eft  par.Et  quonid  ipftus « 1,  duplus  eft  t (, quadruplus  tgi 
tur  eft  qui  ex  » ?.eius  quod  ex  1 6, Duplus  aut  qui  ex  t i, eius  qui  ex  «.  duplus  igitur  qui 
tx  H ,eius  qui  ex  t «.Igitur  qui  ex  > par  cft,&  par  igitur  eft  > per  ea  quz  didafuntjed  CT  r 

impar, quod  eft  impofiibile.tgitur  x y,ipft  a Ii  longitudine  no  eft  comenfurabilis.incdmen  * 

furabilis  igiiur.  ofiendendii  cr  aliter,quod  mcomefurabihs  eft  quadrati  d metiens  Iateri.sit  enim  pro  dimetic» 
te,x  pro  latere uero,ftt  e. Dico  quod  x,ipfl  £ logtwdne  eft  incomefurabilts.Si  enim  po^tbile, fit  comenjurabdts, Piat 
que  rurfus  flcut  a ad  S.fc  1 (,ad  tfmitft  minimi  eanie  eifde  habetiu  roite.ipp  t {.*.  : ....  I .... 
igitur  ipft  t i,«,primifunt  ad muice.  Dico  primii  quod  > no  eft  unitas,  si  enim  pof.i  «... 
blle,eflo  unitas.  Et  quonid  eft  ficula  ad  g,ftc  eft  % },ad  i,y  ficut  igitur(per  'i  «f  15 
quinti)  quod  ex  x ad  1 d quod  ex  (,ftc  qui  ext  l,ad  eu  qui  ex  1 Duplu  ai U eft  id  quod 
tx  x ,eius  quod  ex  e.  Duplus  igitur  ty  qui  ex  i i.cius  qui  ex  «.Et « unitas  eft. igitur 
1 : binarius  eft  quadra.us.Quod  eft  impojfibde.igitur  * iton  eft  unitas.numerus  igi 
tur.  Et  quonid  eft  ficut  quod  ex  x ad  id  quod  ex  S, fic  qui  ex  s&d  eum  qui  ex  n,£r 
rurfus  flcut  quod  ex  S^tdid  quod  ex  x.fic  qui  ex  v.  ad  tu  qui  ex  1 1, metitur  au;  quod 
ex  faid  quod  ex  a, metitur  igitur  cr  qui  ex « quadratus  eu  qui  ex  t f, quare «? latus 
idem  1 ipjum  t i metitur, metitur  autem  er  [e ipfum  «,ig itur  > ipfos  t },«,metitur  qui 
primi  funt  adinuicem.tQuod  eft  impofibile.igitur  ajpfi  C non  eft  commenfurahlis, 
incommenftrabths  igitur.Quod  eflendere  oporiut. 

Priorum  dducidiorexplanatio. 

Sit  quadratum  a b c d,dimeties  uero  ipfius  fit  a c.Manifeftu  eft  quod  ifi^eles  eft  trif 
erxeus  non  gu|Q  c q a.requum  habes  d a ipfid  c.fimiliterqi  triagulum  ifoceles  eft  a b c.Sitigitur  d a 
habet  unitatu  4fiuepedum:fic4<Xcd,quatuor,quaremanifeftum  eft  quod  ex  d a quadra 
tum  eft  unitatu  fiucpedui  6 ficetiaK  quod  ex  cd. t-5  eft  unitatu  flue  pedu.  Atquoniaid 
quod  ex  a c sequu  eft  eis  qus  funt  ex  d a,c  d,queadmodu  ex  47  primi  perfpicuu  eft,ma 
nifeufteft  quod  id  qiexaceftduplueius  quod  ex  d a. At  id  quod  ex  d a,eft  unitatu  is, 
id  igitur  quod  ex  dimetiente,i»erit4n  dupla,quidem:At  quoniam 
longitudine  commenfurabiles  Iinesfunt  quas  aliqua  magnitu/  a 4 i 
do  metitur  earuqi  quadrata  ratione  habent  quam  numerus  qua 
dratus  ad  numeru  quadratu^t efficies  «per  latus  aliqua  magni 
tudo  nonmetitur,  neque  qus  ex  eis  quadrata  funt  ratione  habet 
quam  numerus  quadratus  ad  numeru  quadratu  (nullum  enim 
quadratutn  alterius  quadratu  duplu  eft  incomefurabilis  igitur 
eft  longitudinedimeties  lateri.effi ciens  enim  n fiue  latus  eft  unita 
tum ' & minutorum  is,qus 5,59:ac 4,nulllam  habent  communem 
menfuramu  ad  io  ficut  dictum  eft  ratione  no  habet  qualem  qua/ 

dratus 
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dratus  numerus  ad  quadratum  numerum. 

Inumus  iam  longitudine  ir.commenfurabdibus  redis  ut  plures  dite  magnitudines  ex  binis  * diuifioni/  /,xt  >n%t 

itibus  comperiuntur(plana  Melligo) tidinuicem  incommenfurdbiles. Quoniam p ipfarum  *,g,  linearum  redarum  titcrualbs 
mediam  proportionalem  [ufccperimus  y,erit  igitur pcut  a ad  pfic  que  ex  xfpecies  ad  cam  que  ex  y [mile  fimili / 
ler.J-  defcriptam*  fpcciem,pue  quadratarius  alite  redilince  pmilcs  defcriptx  fuerint,  fiue  etiam  circuli  circa  dime  ? 
tientcs « y,quippe  quoniam  circuli  admuicemfuntpcut  ea  q ue  ex  dimetientibus  funt  quadrata.  Inueniuntur  igitur  tiJitr  figKTrf 
areole  plane  admuicem  incommenfurabiles.cum  oPenderimus  quod  ex  binis  interuollis  diuerfe  areola  ineo 
menfurobilesfiftendemus  eas  que  ex  [olidis  fpeculationes.qualiter  funt  [olida  com  „ 

menfurabilia  eT mcomenfurabiliaadinuice.si  enim  in  qs  que  ex  x, e,  quadratis 

aut  eis  equalibus  redilineis  figuris  cojlituamus  altitudine  equalia  fohda  paralie  t _ , 

lepipedo,uel  pyramides,uel  prifmata,crut  ip[a  cofituta  adinuiccm  ficut  bafes  S4 fi  $ 

quidem  bafes [int  commcnjuiabtles,  commenfurabilia  erunt ip[a (olida. Si  itero  1 * 

incommenfurabiles,incommcnfurabi!ia.  Sed  &fi  duobus  expofitis  circulis  x fidpfis  conos  uel  cylindros  altitu/ 
diae  equales  defcribemus,cnt  adimice ficut  bafes  boc  efi  ficut  ipfi  circuli.Etfi  ipji  circuli  funt  comenfurabilesO' 
ipfi  coni  er  cylindri  comenfurabiles  crunt.Si  uero  ipfi  circuli  erit  incommenfurabilcs,ip[i  coni  er  cylindri  erit 
incomenfurabilcs,Et  nobis  fit  manifcflu.quod  non  folu  in  lineis  er  fupcrficiebus  funt  comenfurabile  ffincommta 
furabilc  fi  d in  [olidis  quoq  figuris  boc  repentur. 

DECIMI  LIBRI  FINlS. 
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Fucli  ex  Campano  Diffinitiones. 

Orpus.eft  quod  longitudinem  latitudinem,#  al 
titudinem  habct.Cuius  termini.funtfuperficics. 

Linea  eredta  fupra  fuperficiem  ,eft  qux  cumfiti 
gulis  fibi  conterminalibus  lineis  in  ca  fuperficic 
expaffis  angulos  reclos  facit. Linea  autem  hsc  fu 
pra  eam  fuperficiem  perpendicularis  e(Te , 8i  ad 
eandem  orthogonalitcr  infi' 

(Iere  dicitur. 

Intelligatur  enim  linea  a b exurgere  fupra  planG,  ita  quod  pu/ 

«tus  a imaginetur  in  aere,8£  b in  plano, 8£  a pundlo  b ducantur 
plures  lines  in  eode  plano  ait  b c,b  d,&  quo  tlibet  alis.  Si  igitur 
ica  fuerit  quod  linea  ab  cum  linea  b c,SC  cum  linea  b d,SC  cum 
qualibet  alia  linea  protracta  a puncto  b in  plano  illo  angulum 
rectum  condneatdpfa  dicetur  efleperpedicularis  ad  illa  fuper 
fidem  in  qua  protracls  funt  hs  lines,uidelicet  b c S£b  d.&alis 
tum  quibus  ipfa  ponitur  continere  angulum  rectum.  - - 

Superficiesautem  eredtafuper  fuperficiem  eft.quoties  pundlo  uno  eode 
linea:  quseft  communis  terminus  illarum  fuperficierum  dua  perpendicu 
lares  conterminalesfuperftanLqusredlum  conti  L L 
nentes  angulum  in  eifde  fuperficiebus  fitsfunt. 

Verbi  gradaamaginemur  fuperficieabcd  exurgere> 
fuperficiem  uero  cd  efiacere.&intelligamus  lineam  c d j 

eflecomunem  terminum  ambarum.in  ea  itaqi  fignetur 
pumftus  g.a  quo  ad  linea  c d extrahantur  dus  lines  per 
pendiculares,una  uidelicet  in  fuperfide  ede  f ,qus  fit  g k 

Salia  in  fuperfide  a bed  qusfit  g h.Si  igitur  angulus  __ 

quem  c k f 
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quem  continent  hsdus line®  perpendiculares uidelicet  ghSig  K,erit  rectus:  fuperG/ 
cies  a b c d dicitur  orthogonaliter  erecta  fuper  fuperfitiem  c d e f. 

* Superficies  «quidiftantes  funt  qu«  in  utramlibet  partem  protrad«  no 

concurrent,etfi  in  infinitum  producantur. 

intellectum  eft  quod  dicitur-Scire  tamen  debes,quod  omnes  pians  fuperficies,auc 
funt  squidiitantes  abinuicem,aut  in  omnem  partem  pro  tradi®  concurrent  alicubi  SC 
fuper  rectam  lineam  fe  fecabunt.Lineas  autem  rectas  no  eft  neceflariu  uel  efie  aquidi* 
ftantes  uel  in  utraque  partem  protractas  concurrere,quippe  qu®  in  eadem  fuperficie 
non  funt  nec  arquidiftant  ab  inuicem.nec  tamen  quantumlibetprotract®  concurrent. 

* Aequa  corpora  funt  atque  fimilia,quorum  terminales  fuperficies  nu/ 
mero  ac  quantitate  «quales  unius  creationis  fint  atque  fimiles. 

* Similia  corpora, funt  qu«  fimilibus  fuperficiebus  numero  «qualibus  co 
linentur. 

Si  has  duas  diffinitiones  de  corporibus  squalibus  & fimilibus, non  intelligis, ad  dif 
finitionem  fimilium  fuperficierum  pofitam  in  principio  fexti  recurre. 

7 Corpus  ferratile,diciturquod  quinque  fuperficiebus  quarum  tres  para!/ 
Ielogramms  funt,du«  uero  triangul«,continetur. 

Domui  quatuor  parietes  squidiftantes  habenti,teciu  unico  faftigio  fupremis  duo 
rum  parietum  lateribus  squali 8C  squidiftanti fuperpofitu.ferratilis corporis  expref 
fam  (imilitudinem  gerit- 

* Sph«ra,eft  tranfitus  arcus  circu  nfere  ti«  dimidrj  circuli  quoties  fumpto 
uel  fupremo  femicircufo  lineaque  diametri  fixa  donec  ad  locum  fuum  w 
deat,  arcus  ipfe  circunducitur. 

Super  quamlibet  lineam  femicirculo  defcripto,fi  linea  illa  fixafemicirculus  tota  re* 
uolutionecircunducatur.corpus  quod  defcribitur,fphsra nominatur. Cuius  centru, 
conftateffe  centrum  femicirculi  rircunducti. 

9 Pyramis  laterata,eft  figura  corporea  quam  continent  fuperficies  a qua/ 
rum  una  reliqu«funtad  unum  oppofitum  pundum  furfumered«. 

In  omni  laterata  pyramide  cuncl®  fuperficies  ipfam  ambietes,ab  ipfiusbafiad  un3 
punctum  fubleuancur,qui  conus  pyramidis  diciturffuntque  oes  hs  laterales  fuperft 
cies,  triangula.bafis  uero  frequenter  non  eft  triangula. 

10  Pyramis  rotunda.eft  figura  foIida,eftq?  tranfitus  trianguli  redanguli 
alterutro  fuorum  laterum  redum  angulum  continentium  fixo,donecuiqj 
ad  locum  unde  moueri  coepit  redeat  triangulo  ipfo  circududo. Si  igiturla/ 
tus  fixum  lateri  circundudo  fuerit  «quale, erit  figura  redanguIa.Si  autem 
Iongius,acutiangula.Si  uero  breuius,obtufiangula  erit.  Axis  autem  ipfius 
figur«,eft latus  fixu.Bafifc^  fua.circulus.Dicituraute  figura  h«c  pyramis 
column«  rotund«» 

Sit  trigonus  a b c, rectum  angulum  habes  qui  fitb/igaturqi  al 
teru  duoru  laterum  ambietiu  rectu  angulu  b,fitqi  latus  quod  * 

figitur,a  b,quo  fixo,circunducatur  trigonus  quoufcpad  locu 
u nde  moueri  cceperit  redeat. Cor p orea  ergo  figura  qu®  huius 
trigonimotu  defcribitur,rotunda pyramis  appellatur. Cuius 
tres  funt  differenti®- Alia  enim  eft  rectangula,alia  acutiangu 
la>tertiaobtufiangula.Etprima quidem eft,quando  latusa  b 
lateri  bc  fuerit  ®quale-Efto  enim  ut  lineabc,quum  rotatu  tri 
gom  perueneri t ad  fitu  line®  b d,ita  q>  punctus  c cadat  fuper 
punctu  d,fiat  linea  una,hoceftutipfa  tuccoiugaturfituia  quo 

mo'  * 
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tnoucrl  ccepit  fecundum  reclitudinem.eritqi  linea  hsc  quafi  bcd-Et  quiafex  » pri 
mi&ieiiifdem)  angulus c ab eft medietas  recti, erit  angulusca  d rectus. ideccp  pyra 
rnis  hac  dicitur  reclangula.  si  autem  latus  a b fit  logius  latereb  c,erit  acutiagula . Erit 
enim  tue  (ex  v-  primi  Si  <•:•)  eiufde  angulus  c a b,minor  medietate  reclLideoq?  totus  an / 
gulus  c ad. eft  minor  recto  SC  acu  tus, quare  pyramis  acutiagula.  Quod  fi  latus  ab  fue 
ritbreuius  latereb  c,erit  angulus  c ad  maior  medietate  reclic  ex»  primi  8£  19  eiufde) 
8£totuscad,quieftduplusadipfumcab,maior  reclo  Si  obtufus . igitur  Si  pyramis 
xenuenienter  tunc  dicitur  obtufiangula.  Axis  aute  huius  pyramidis, dicitur  lineaab 
Bafis  uero  eius,circulus  quem  deferibit  linea  c b fuper  cetrum  b. Dicitur  quoque  hsc 
pyramis  columnae  rotunda;, illius  uidelicet  quam  motu  fuo  deferiberet  parallelogra/ 
mum  prouenien  sex  a b Si  b c,  latere  ab  manente  fixo- 

" Figura  corporea  rotunda  cuius  bafes  funt  circuli  duo  plani  extremitati/ 
bus&craffitudine  id  eft  altitudine  a:quales,eft  tranfitus  parallelogram/ 
mi  rc&anguli  latere  re&um  angulum  continente  fixo , ipfa' que  fuper/ 
ficiedonec  ad  locum  fuum  redeat  citcunduda.Diciturqj  hsc  figura,  colum 
na  rotunda.Columns  itaque  rotunds atque  fphsrscircullque.unumat/ 
que  idem  eft  centrum. 


Sit  parallelogrammum  recra  gulum  a b c d,figaturque  latus  a b.  Si  eo  fixo  totum  pa 
rallelogrammu  quoufqs  ad  locufuu  cadat  uel  redeat  circuducatur. 

Corporea  ergo  figura  huius  parallelo grammi  motu  defcripta.ro/ 
tudacoluna  no  minatur,cuius  bafes  funt  duo  circuli,  & eft  unuseo 
rum.  circulus  quem  deferibit  motu  fuo  lineab  c , cuius  circuli  cen/ 
trumeft  punctus  b^Iter  uero  eft,quem  motu  fuo  defignat  linea  da 
SC  eius  centrum  eft  pundlus  a. Axis  autem  huius  columns.dicitur  li 
nea  a b qus  manet  fixa  in  motu  parailelogrami.Qucd  fi  imaginati 
fuerimus  parallelogrammu  a b c d cum  peruenerit  rotatu  fuo  ad  fi' 
tum  a b e f.coniungi  fitui  a quo  moueri  cccpit  lecudum  continuita' 
temfuperficieiplanxjutfcilicet  totum  fit  unum  parallelogramum 
d c,c  f,6C  protraxerimus  in  eo  diametrum  d e,erit  quoque  diameter 
d e diameter  columns. Quod  autem  dicitur  columns  Kfphsrs  8 C 
circuli  ideefTecentrum,intel!igidebetcum  horuunaeft  eadeqs  dia 
meter.  Verbi  gratia,diximus  enim  quod  d e eft  diameter  iftius  colu 
ns. Sphsra  igitur  atque  circulu  quoru  diameter  eftlinead  e,  necef 
fecftidem  centru  habere  cum  centro  propofits  columns.  Sit  enim 
ut  linea  de  fecet  linea  ab  in  pundlo  g.erit^  g centrum  coluns.diui  _ 
dit  enim  axe  coluns  per  squaIia,quod  patet  per  a primi,na  anguli 
quifuntadgiut  squales  ex  « primi, & anguli  qui  fut  ad  a 8i  b.  redii 
ex  by  po  thefi.linea  quoqiad.eft  squalis  lines  b e,itaqj  d g eft  squa 
Jis  e g,Si  a g squalis  gb.  Cunque  anguli  c 8£  f fint  recti.fi  fuper  pun/ 
dium  g fecundu  fpatium  d g,ac  fuper  linea  d e circulus  deferibatur, 
tranfibitex  conuerfaprims  partis  1°  tertij  per  punclac8C  f.  itaque 
punctum  g eft  centrum  circuli  cuius  diameter  eft  diameter  coluns 
ideoqi  Si  fphsrs.  Quare  manifeftum  eft  omni  parjdlelogrammo  re 
dlangulo  circulum, omnique  columns  rotundtrfphsram  eiTe  cir/ 
cunfcriptibiles-Sicqjpatetquod  uoluitiftud  theorema.  c b e 

1 Angulus  corporeus  fiue  foiidus.eft  quem  cotinentan/ 
guli  plani  plures  quam  duo,  qui  haudquaquam  in  una  fuperBcie  fiti  ad  u/ 
num  pundtum  angularem  conueniunr. 


f 


Duo  anguli  plani  angulum  folidu  perficere  nequeutificut  necdus  redis  lines  neqj 
unt  fuperficiem  claudere  - Angulos  quoque  planos  folidum  angulum  continentes 
m eadem  fuperficie  non  couenit eflefitos,fed  in  diuerfis,quemadmodum  duas  rectas 
lineas  planum  perficientes  angulununon  conuenic  fibi  inuicem  fecundum  fitum  recti 
tudinis  applicari. 


Similes 
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Similes  funtfigurs  corpore*  rotund*sfiue  Gnt  colun*  Guecaru  pyra/ 
midcs.quatu  axes  diametris  fuarum  bafium  funt  proportionales. 

Propofitis  enim  duabus  pyramidibus  rotundis  aut  duabus  columnis  rotundis.  fi 
fuerit  proportio  axis  unius  'earu  ad  diametrum  fux  bafis  fcut  axis  alterius  ad  diame 
futebafis.ilteedux  eolumnx  aut  pyramides  fimiles  adinuicem  e(Te  dicuntur. 

BxTran  datione  znmbcrti.  Diffinitiones 

Olidum.eft  quodlogitudinem,  latitudinem,  & 
craffitudinem  habet.  Solidi  uero  terminus,  fu/ 
perficies  eft.  i Reda  linea  ad  planum  reda 
eft.quando  ad  omnes  contingeres  ipfam  redas 
lineas  & in  fubiedo  plano  exiftentes,redos  effi 
cit  angulos,  j Planum  ad  planum  redu  eft, 
quando  communi  fegmento  ipforu  planorum 
ad  angulos  redos  dud*  reds  lines  in  uno  ipfo 
ru  planoru,reIiquo  plano  ad  angulos  redos  fuerim.Reds linee  ad  planu 
inclinatio  eft.quado  a termino  fublimi  reds  line*  in  planu  duda  perpedi 
culari, a Ggno  fado  8C  a termino  line*  in  plano, reda  coiuda  fuerit,  angu' 
lus  acutus  qui  fub  duda  linea  8£ftantecotinetur.  4.  Plani  ad  planu  in 
clinatio,eft  angulus  acutus  comprehenfusfubiisqusad  angulos  redos 
comuni  fegmento  ducuntur  adidefignum  in  utroque  ipforum  planoru. 
5 Planum  ad  planum  fimiliter  inclinari  dicitur  &alterum  ad  alterum,qua 
do  pr*didi  inclinationum  auguli  Gbi  tuuicem  squales  fuerint,  <s  Parai 
lellaplana.funtquscontadumnonadmittut.  7 Similes  folidsfigu/ 
rs,  funt  qu*  fub  Gmilibusp!anis,*qualibus  multitudine  comprehedurur. 

S Similes  folid*  figur*  8L  *quales,funtqu*  fub  Gmiibus  planis, multi 
tudine&magnitudinesqualibus.copreheduntur,  9 Angulus  folidus 
eft  fub  pluribus  duabus  lineis  fefe  adinuice  tangentibus  & no  exifietibus 
in  eadem  fuperficiead  omnes  lineas  inclinatio.  Aliter 

Solidusangulus,eftquifubpluribus  duobus  planis  angulis  compre/ 
henditur  non  exiftentibus  in  eodem  plano  ad  unum  Ggnum  conftitutis. 

10  Pyramis.eft  figura  folida  planis  comprehenfa  ab  uno  plano  ad  a/ 
num  Ggnum  conftituta.  u Prifma,eft  figura  folida  planis  comprehen 
fa  quoruduo  qu*ex  oppofito  *qualia  & GmiliaSC  parallela  funt,  reliqua 
uero  parallclograma.  ir  Sph*ra,eft  quando  femicirculi  manente  dime 
tientecircududusfemicirculus  in  feipfum  rurfusreuoluitur  unde  incepit; 
circumaffumpta  figura,  1$  Axis  fph*r*,eft  manens  reda  linea  qua  cir/ 
cum  femicirculus  uertitur.  1 Centrum  fphsrs,  eft  illud  quod  £t  fe> 
micirculi.  iy  Dimetiens  fph*r*,  eft  reda  qusdam  linea  per  centrum 
ada  terminata  cx  utraque  parte  fub  ipfins  fph*r*  fuperficie, 

15  Conus.cft  quando  redanguli  trianguli  manente  uno  coru  qu* 
circa  redum  angulum  Iatere.circududu  triangulum  in  idem  rurfus  unde 
fumpferat  exordium  circunuoluitur,  ea  aftumpta  figura. Et  G manens 

recfa 
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reda  linea  «qua  Fuerit  reliqua  qua  circum  redum  circumduda.redangu/ 
Ius  erit  conus.  Si  uero  minor,  amblygonius.  Si  autem  maior,  oxygonius. 

17  Axis  coni,  eft  manens  quadam  reda  linea  quam  circum  triangulu 
uertitur.  Bafis  autem,  eft  circulus  fub  circumduda  reda  linea  defcriptus. 

is  Cylindrus,  eft  quando  redanguli  parallelogrammi  manente  uno 
eorum  qua  circum  redum  angulum  latere  rircumdudum  parallelogram/ 
mum  in  idem  unde  fumpfit  exordium  fteterit,  ea  aflumpta  figura. 

19  Axis  cylindri.eft  manens  quadam  reda  linea  quam  circum  paralie/ 
logrammu  uertitur.Bafis  autem, circuli  qui  fub  fis  qua  ex  oppofito  circum 
dudis  lateribus  funt  defcripti.  10  Similes  coni  & cylindri,  funtquoru 
axes  & dimetientes  bafium,funt  proportionales,  u Cubus,  eft  figura 
folida  fub  fex  quadratis  contenta  lateribus,  n Odaedrum,eft  figura 
folida  fub  odo  aqualibus  8£  aquilateris  contenta  triangulis.  15  Do/ 
decaedrum , eft  figura  folida  fub  duodecim  quinquangulis  aqualibus  61 
aquilateris&aquiangulis  comprehenfa.  14.  Icofaedrum, eft  figura  ib/ 
lida  fub  uiginti  triangulis  aqualibus  8£ aquilateris  comprehenfa. 


Eucli.ex  Camp,  Propofuio  t 

Inea  reda  partem  effe  in  plano  & partem  in  fublirai,eft  im/ 
poffibile. 


V 


X 


campanvs.  Sit  linea  a b redta. 

! Dico  cp  non  eft  poffibile,  ut  pars  eius 
iit  in  plano,  8C  pars  furfum  eleuata.  Si 
enim  eft  poffibile,  fit  pars  eius  qus  eft  ^ 

a c fita  in  plano , 6C  pars  eius  qua;  eft  c b in  fublimi  po/  / / • 

fita,SCprotrahaturdirecleacin  plano  in  quoipfafita  L —I 

eft.ufque  ad  d,eritcp  ut  uni  eidemqj  lines  qus  eft  li  nea 

a c,  dus  lines  penitus  diuerfs  qus  funt  lines  cbSCcd  ex  eadem  parte  directe  adijeian 
tur.Quod  eft  impoffibileex  0 primi. 

Eudi.cxZamb-  Theorema  t propofuio  i 

1 Reda  linea  partem  in  fubiedo  plano,  partem  uero  in  fublimi  efle,  eft 
impoffibile. 

THEON  ex  zamberto,  Si  enim  pofibile.reSx  line t * t r.pars  qui/  t t 

iem  u g ejlo  in  plano,  pars  autem  fir  ejlo  in  fublimi , erit  iam  quadam  ipfi  « S j 

continua  re9a  linea  m redum  in  fuppojlto  plano, fu  $ J. igitur  binis  datis  rcSis  ^ J , 

lineis  a $ <S, commune  fegmentum  eft « faquod  ejl  impofiibile.ReSa  linea  \ j \ 

nanque  cum  reda  linea  non  concurrit  mpluribus  (Ignis  uno.f  adinuicem  ipfe  \ ...  / ■ - ...  \ / 

reSa  linece  congruentes  non  fuerint. Refla  igitur  hnes  pariem  m fibicSo  pia  \ 2 \ 

tto.partem  nutem  in  fublimi  e{Jc,cf  impofiibile.Quod  fuerat  ojlendendum.  \ , \ 


E ucli.  ex  camp.  Propofuio  i 

J Mnes  lineadua  quarum  altera  alteram  fecat,  in  una  fuperfi/ 
( ae  ^ Funt,  omnisq?  triangulus,  in  una  fuperficie  totus  con/ 

| Gftit.  campanvs.  Sint  dus  lines  redis  a b3Ccd,feinuicefecan 
* tesin  punifto  c . Dico  eas  effein  fuperficie  una, & omnem  triangulO  dico 


effe  in  fuperficie  una  totum.  Signetur  enim  punctus  f,  in  linea  c d,S£  punctus  gdn  hnea 

G ab,5i 
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a b,  S£  ducatur  linea  f g . Quia  igitur  impoflibile  eft  parte 
trianguli  e f g effe  in  plano  SC  partem  in  fublimi,quineda 
fuarum  terminalium  linearum  unius  aut  plurium  pars  V 4 * i 

fandi  ter  fit  in  plano  Si  pars  fimiiiter  in  fublimi.cum  de  li/  \ F 

ncis  hoc  fit  impoflibile  per  prsmiflam.erit  quoq,  impoi/  \ / 

fibile  de  triangulo.  Itacj  totus  triagulus  e f g,eft  in  fu  per/  \ I 

ficieuna.Exhaeigiturfecundaparte&prsmiffa, confla*  \ e f 

prima  pars  huius  fecundae  propofitionis. 

Eucli.  ex  Zarfibi  Theorema  i Propofttio  i Y 

Si  binx  redteline*  fe  adinuice  fecuerint.in  uno 
funt  plano,& omne  triangulum  uno  plano  eft.  / \ 

THEOS  « zamberto.  Bini,inquam,rc8x  lines  x 0,y  J,feadm/  ’ / \ ^ 

ukcrn  fecent  iit  ftgno ».  Dico  quodipfte  x0,y  -f,  i»  uno  conpftunt  plano,  & / \ 

omne  triangulum  uno  eft  plano  .Ajjumanturinip fisso, tS.fignautcunq;.  f j fe  \ 

fhntp  {.t.conneSanturly  e y,!  », extendatur^  le.tt,  dico  primum  quod  tri / 
angulum , s r in  uno  eft  plano,  si  ipj Ius  nanq,  trianguli  syipars,  autfy  s, 
uu;*£k  infubieSo  plano  eft,  reliquum  uero  in  alto.erit  etiam  unius  ipfqrum  i y,  ■ 

• t,rc8arum  linearum  pars  infubieOo  plano, pars  autem  in  alio.si  autem  ipftus  «\.  / f 

% y e trianguli,  i r 0 i.pars  fuerit  ia fubicBo  plano.rcliquum  uero  in  alio,  erit  cf  \ / 

ambarum  ty, i S,reBarum  linearum  pars  quidem  infubieSo  plano,  <T  pars  in  \.  / 

alio, quod  (per  t undecimi ) impoftibile  effe  oftenfum  eft. igitur  triangulum  Cyt 
in  «no  eft  plano.sn  quo  enim  cjl  triangulum  0 y e, in  eo  eft  «T  utratft  ipfarum » y,  yy 

» e.ln  quo  autem  eft  utraq;  ipfaru  i y,i  e, in  eodem  funt  ff a 0,y  A (per  eandem.)  / \ 

ipft  igitur  x 0,y  J.reB*  linea,  in  mo  exiftunt  plano,  & omne  triangula  in  uno  t/  \ « 

eft  plano,  quod  erat  oftendendum, 

aEucli.ex  camp.  Propofttio  t / \ / \ 

Mniurn  duarum  fuperficieru  feinuicetn  r • * fi 
fecantium,  communis  fetftio  eft  linea  recfta. 
campanvs.  De  planis  fuperficie/ 

bus  intellige,8£uerum  erit  quod  dicitur.  Sintitaqj  — — t 

dux  fuperficies  planxab  <T  cd.feinuice  fecantes.  / — — — _ 

Dico  quod  earum  comunis  fectio , erit  linea  reifta.  / t,  / 

Efto  enim  duo  puncta  c&ftermini  comunis  fedtio  / ” / 

nis  earum  qus  continetur  per  lineam  redlamqus  * ^*TT. , — , . 

ficef.Siigiturlineaefeftinutracpduarum  fuper/  / * — 1 ! 

ficieru  a bSCcd,  conflat  propofitum.  Ac  uero  fi  in  / “ / 

neutra:aut  fi  non  in  alterarum  ambo  pundtae&f  / / 

fine  in  utraqj  fuperficieru  a bcycd,in  ea  fuperficie  d — J » 

in  qua  ip fa  n o n fuerfap ro  trahatur  linea  reccaqux 

fit  e h ferunt  igitur  dux  redis  lines  e f 8i  e h fhabetes  duos  terminos  comunes.  Quod  _ 
eft  impoilibile.Sic  enim  dus  redis  lines  induderencfuperficiem,quod  eft  contra  peri/ 
tionem  ultima  primi  libri.  Eucli.cx  zamb.  Theorema  y propofttio  s 

Si  bina  plana  fe  adinuice  fecuerint,comuniseorufesftio  refla  linea  eft. 

THEON  ex  Zamb.  Bina  etenim  plana  x 0,S y,  fc  adinuicem  difpefcant,  ^ 

comunis  autem  fcSio  fu  linea  J0.Dico  quod /0  bnea  reBa  eft.  Siautenon.con/  x - 

ncBantur  f0in  ipfo  x 0 plano,re8a  Unca /s  B,€  in  ipfo  0 y plano,  reSa  linea  f S'  jV 

10,  erunt  nempe  duarum  rcBarum  linearum  /%  0,J  1 0j)dem  fines,  ff  perinde  y/  \\VV 

areolam  coprebenda:t,quod(per  ultimam  comunem  fcntentiamlefi  impofiibile.  eft  \ \V\ 

1 pft  igitur  f t e/{C,rc8x  Lnea  no  funt.  Similiter  quocp  oftendemus,quod  neep  \ \\\\ 

ulla  alia  cxJ  in  0 du8a  reSa  linea  efi,  prater  ipfam  S 0 comunem  fcBtorcm  ip/  \ \\\  \ 

forum  x 0.0  y.planoru.  si  tina  igitur  plana  fe  adinuicem  fecuerint,  ipforu  com/  \ \\\  ,\ 


LIBER  VNDECIMVS. 

perBdem  perpendicularis  erit. 

campanvs.  Sit  linea  a b orthogonaliter  erecta  fuper 
incifioneduarum  linearu  c d 8C  e f fecantiu  fe  in  puncto  b, 
de  quibus  conflat  per  ante  prsmiffam  q>  ipfs  funt  fits  in 
una  fuperfide.Dico  cp  linea  a b.perpendicularis  eft  ad  ip/ 
faru  fuperflciem.  Sint  enim  c b er  b d, squales, at  uero  f b 
S b e squaks,S£  protrahantur  lines  e d cr  c f,  qus  erunt 
zquales  per  4 primi,S£  squidiftates  per  *7  eiufdem.  Signa' 
to  itaqj  pundlo  aliquo  in  linea  e d,  qui  fit  g,  ducatur  linea 
g b h,eritq!  ex  is  primi  e g, squalis  f h,  igitur  a puelo  a,uel 
quouis  puncto  lines  ab,  demittantur  hypothenufaliter 
lines  a c,a  d,a  e,a  f,a  g,a  h.Eritcp  ex  4 primi  a c,squalis  a d 
Sae  squalis  a f . Itemcp  per  s eiufde  squalis  erit  angulus 
a e d,squalis  angulo  a f c,ergo  per  4 ipfius  eri  t a g squalis 
a h,  S ideo  per  s eiufde  erit  angulus  a b g,squalis  angulo 
a b h, quare  ex  diffinitioe  utercp  eft  rectus, 8C  linea  a b per/ 
pendicularis  ad  lineam  g h.Simili  quocp  modo  probabis 
eandem  effe  perpendiculare  ad  omnes  lineas  protractas  a pancto  b in  fuperficie  dua/ 
rum  lienaru  cd  S e f,igitur  ex  diffinitione  conftat, lineam  a b effe  perpendiculare  ad  fu 
perficie  in  qua  fits  funt  dus  lines  cd  c£  e f feinuicem  fecantes.Quod  eft  propofitu. 

Eucli.cx  Zamb.  Theorema  4-  Propofitio  4 

4 Si  recfta  linea  duabus  redis  lineis  fe  adinuice  difpefcentibus  in  comuni 
fedione  ad  redos  angulos  fteterit,&  ad  earudem  planu  ad  angulos  redos 

erit.  THEON  ex  Zamb.  R eda  enim  linea  quadam  1 },  duabus  ( 

redis  lineis  z £,r  Afeinuicem  difpefcentibus  in  1 flgno,  ex t ad  angulos  reSos 
eonflituatur ■ Dico  quod  t f etiam  ad  ipfaru  planum  ad  angulos  c jl  re/ 

Sos.Affumantur  nanfy  ipf<e  z i,i  C,*  i,»  Afibi  meem  squales.  Extendatur % 
quadam  reda  linea  per  t utcuncpfitq,  a t e,  conc&Murty  ipfs  } a,}  1,}  /,}  r. 
i S.f  C. Et  quoniam  bina  z t,t  S, duabus  r t,»  C-funt  squales, & squales  com / K 
prehendunt  angulos  (per  15  primi)  igitur  (per  4 primiybafis  « <f  squalis  efl 
bafi  triangulis xtdipflytS triangulo  sqmefi,  quare  # angulus  qui 

fubSxt  angulo  qui  fub  ter  cjl  squalis . E jl  aute  ff  qui  fub  z 1 * angulus,  ei 
quifubeii  squalistbina  igitur  funt  triangula  (per  16  primi) x » »,C  ( ijtinos 
angulos  binis  angulis  squalia  habentia  aherii  alteri, & unum  latus  uni  lateri  a 
squu  ad  squos  angulos ,z  1 ipfi  t e,#  reliqua  igitur  latcra,reliquis  lateribus 
squalia  babebunf.squalis  igitur  cflmipfite.fxt  ipfi  e e -Et  quonia  squa 
lis  efl  xt  ipfi  i S, commis  autem  # ad  angulos  redos  } t.bnfis  igitur  } *(pcr  7 
primi)  bafi } S.efl  squatis.  1 d propterea  # } y ipfi } J e/l  squalis.  Et  quonia  j 
squalis  ejlx<?  ipfi  t $,cfl autem  #[xipfi( € squalis,dus  igitur ! z,z  Adua 
bus  s e,r  S, squales  funt  altera  alteri,  ff  bafis  } Ab  a fi //5  e/i  squahv.S  angulus  igitur  qui  fub  / z J^ngulo  qui  fub 
i C r efl  squalis.  Et  quonia  rurfus  oflcnftm  quod  z a ipfs  St  efl  squalis,fcd  ( z ipfi } e eft  squalisjtins  iam  f z,z  », 
duabus  }S,Se,  funt  squales,  # angulus  qwfub  } z «,o flenfus  efl  squalis  ci  qui  fubfrt,  bafis  igitur  f *(pcr  4 pri» 
tnQbafi  } t efl  squalis.Et  quonia  rurfus  squa  efl  oflenfa  a t ipfi  1 e,comunis  autem  1 !,dus  igitur  h i, i f, duabus  1 1, 
• l funt  squales  S bafis  } s,bafl  }tcfl  squalis-.angulus  igitur  qui  fub  a t},angulo  qui  fub  it  (efl  eqttaiis.utertj;  igi 
tur  ipforii  nti.lt  },anguloru,redus  efl.lpfa  igitur } tjtd  ipfam  a 6 Contingcter  per  1 duSam.reSa  ejl.  Similiter  iam 
demojlrabimus,quod  } t ad  omnes  eant  tangetes  redas  lineas  S~  infubiedo  exiftentes  plano,re8os  efficiet  angulos . 
Retia  enim  linea  ad  planu(per  1 diffinitione  11)  rcBx  efl.  quando  ad  omnes  eam  tangentes  redas  lineas  # ir.  eodem 
exiftentes  p lano.redos  efficit  angulos,  igitur  ipfa  / 1 in  fubiedo  plano,e/l  ad  angulos  redos.  subicdu  autem  planu, 
efl  quod  fit  per  ipfas  a S,/ Aredas  lineas,  ipfa  igitur  } t ad  angulos  redos  efl  ei  quod  per  z fo  J,cft  plano,  si  reda 
igjtur  linea  duabus  redis  lineis,#  qusfequuntur  reliqua.  Quod  erat  oflendendum.. 

5 lg||0  I fuper  tres  lineas  conterminaies  comuni  earum  termino  ereda 
linea  quadam  orthogonaliter  infiftat , exdem  tres  lines  in  una 
dSSal  fuperficie  (its  erunt.  campanvs.  sitlinea  ab  orthogonaliter 
erecta  fuper  comunem  terminu  trium  linearu  b c,  b d,  b e,  angulariter  fe  contingentiu 
in  puncto  b,  quaru  nulla  ali}  directe  applicetur,  quod  idem  eft  ac  fi  feinuicem  fecent  in 

G * pundto 


Jfi'  GEO  MET.  EL  EMENT.  EVOE  ID  IS 

puncto  e;protractsemfefecabut.Dico  q>treslinesbc,bd,be, 

funt  in  una  fdgficiefits.  conflat  aute  de  quibufqsearu  duabus  ■*  6 

q>  ipfs  funt  in  una  fugficie  fit  se,  per  2 huius  uel  per  prima  parte 

fecundse  huius.Si  igitur  linea  b d non  fuerit  in  fupficie  duaru  Ii  T 

nearu  b c'8C  b c,fed  illae  duse  in  pIano,hsc  aute  in  fublimi.erit  uc  / ^ 

hsc  fupficies  in  qua  fitse  funt  dux  lines  a b 3£  b d , fi  ,p trahatur  / . 

St  per  illud  qd  notu  eft  fuper  quarta,fecet  illam  in  qua  fit  se  funt  / / 

bc3ibe,eritqs  per  3 huius  comunisearufeftio  linea  reSla,8iip/  / / 

fa  fit  b f.Quia  igitur  ex  prsmifia, linea  a b eft  perpedicularis  ad  / / 

fuperficie  duaru  linearu  b c 8t  b e,feqtur  ex  diffinitioe  ut  ipfa  fit  / 

perpedicularis  ad  linea  b f,  quare  angulus  a b fieft  rectus-  Cuqj  & . e 

etia  angulus  a b d fit  rectus  ex  hyp  othefi,fequitur  impoffibile,  1 • 

uidelicet  parte  fuo  toti  e(Te  squala.  Eudi.ex  zamb.  theorema  s p ropoftio  $ 

Si  reda  linea  tribus  redis  Iiaeis  fe  adinuice  tangentibus,ad  angulos  re/ 
dos-in  comuni  concadu  exciterit,ipfe  tres  reds  lines  in  uno  funtplano, 

T H E 0 N ex  Zamb  Reda  enim  Irnea  quadam  a fortius  redis  lineis  fiy,fif, 
e t, ad  redos  angulos  comuni  contadu  fi  conftituatur.  Dico  quod  ipfa  fi  r, fi  </,fi  t,  in 
uno  funt  plano. non  enim.fed  f pofibile  eft.flnt  ipfa  quide  e J,S  «,i n fubiedo  plano,  * 

ipfa  aute  fi  ; in  fublimi, protendatur^  per  ipfasufi.fi  y.planu.Comunem  fedionem,  T j 

inquam, faciet  in  fubiedo  plano,&  redam  efficiet  linea  (per  s undecimi) fi  fi.  In  uno  j * 

ighurfuntplanodedudoperipfasufi,er,ipfatrcsredalineaafi,et.fii.Etquo / / 

niani  x fi  reda  eft  ad  utranq;  ipfaru  fi  ei  igitur  quod  per  fi  t,  S 1,  plano  reda  / / * 

efi  ipfa  ufi.  subiedu  autem  p lanii,  id  eft  quod  per  fi/ft.  ipfa  igitur  u fi, reda  eft  ad  / 

fubiedu  planu,q:tare(pered(ffiniiione  undecimi)ad omnes  eam  tangentes  redas  li  fi  » 

neas  ff in  fubiedo  plano  exifientes.redos  efficit  angulos  ipfa  u fi . tangit  aute  ipfam  1 

fi  { exiftens  in  jubiet.o  plano.  Angulus  igitur  qui  fub  xS},  redus  eft.  supponitur  aute  qui  fubafi  y.redus,  aqualis 
igitur  eft  «T  qui  fub  ufi  i,amulu:,ei  qui  fub  u f y,ff  in  uno  funt  plano.Quod  eft  impojsibile.  ipfa  igitur  f t redatit 
nea  in  altiori  plano  non  eft.  tres  igiutr  reda  linea  fi  y.fi  /,fi , ,in  uno  funt  plano  (per  2 undecimi.)  Si  reda  linea  igp 
tur  tribus  redis  lineis  fefe  adinuice  tangentibus  in  contadu  ad  redos  angulos  extiterit , ipfa  tres  reda  linea  in  uno 
funtplano.Quoderatoftendendu.  Eudi.ex  c amp.  propofltio  s 

I fuerint  dus  lines  fuper  unam  fuperficie  perpendiculares , eas 


parte  is  primi.lpfas  auteffein  fuperficieuna,ficcolIige.A  pun  ‘ 

c'to  b,(uper  linea  bd,  in  plano  cui  perpediculariterinfiitut  ab 

Si  c d,pro  trahe  orchogonaliterlineabf,2tex  linea  cd.fume  de 

squale  b f,8i  protrahe  lineas  e b St  e f . Erunt  igitur  duo  latera  \ 5 

e d Si  db,triaguli  e db.squalia  duobus  lateribus  fb  St  db.tri/  ^ \ 

anguli  f bd,Si  angulus  edb  squalis  angulo  fbd,cuuterq;  fit  \ v y 

reclusfitacpper  iprimi!ineabe,eftsqualislinesdf.ltemqicu  \A  r / 

duo  latera  e b St  b f triaguli  eb  ffint  squalia duobus  lateribus  / 

f d St  d e tnaguli  f d e, Si  bafis  e f comunis,erit(per  s primiiangu 

Ius  e b f squalis  angulo  f d e-Quia  igitur  angulus  f d e eft  rectus  ex  diffinitione,erit  etia 

angulus  e b f reccus,itacp  linea  f b,perpediculariter  eft  erecta  fuper  comunem  termina 

trium  linearu  b a,b  d,b  e,fe  contingentiu  angulariter  in  puelo  b,quare  per  prsmiffam 

ipfs  funt  in  fuperficiauna.Cum  igitur  ex  fecuda  parte  fecunds  huius  linea  c d fit  in  ea/ 

dem  fuperficie  cum  utracp  linearu  e b St  b d,fequitur  a b Stcdeife  in  fupficie  una.  Con/ 

ftatergopropofitu.  ' Eucli.exZamb.  theorema  6 Fropofltio  6 

Si  bins  reds  lines  eidem  plano  ad  angulos  redos  fuerint,  parallels 

erunt  ipfs  reds  lines.  THEON  ex  zamb.  Bina,inquam,reda  linea  x i.y  Jfubicdo  cuid3 
plano  fuit  ad  angulos  redos.Dico  quod  parallelus  eft  xfi.ipfly  J. Concurrat  enim  in  pgnis  fubiedo  plano  fiJ,com 
nedaxtar^  fij.  Et  (pern  primi)ipflfiJad  angw.es  redos  in  fubiedo  plano  excitetur ponatur!};  (per  e primi) 
Jpfi  X fi  aquatis  J t.unedaxturi  fi  *,*  *,*  /.Etquonia  reda  x fi  linea  eft  ad  fubtedS  phnu^ad  omnes  igitur  eam 

tangentis 
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U»tm\et  reSds  linens  (p  ei 1 i finitione  undecimi ) ffinfubU6o  plano  exijlenUs , re&ot  efficiet  anulos  ipfa  « g. 
Tangit  aute  ipfam  « &«*«$  'PlarS  2 '>exijicns  infubieSo  plano,  reSus  igitur  efl  uter$  ipfom  angulori  a fi/, 

. C s.id  propterea  etia  uter $ ip/or»  r / fi,  r / *,reSus  efl. Et  quonia  a fi  ipfl  / » efl  ee qtu 
lis,c5munis autem  fi  /M*  'g'Wf  « £■£>  /duabus  s /,/fi,funt  squales, & reSos  coprc 
batdut  angulostbafls  igitur  a Aper  a-  primilbafl  e > ejl  squalis.  E t quonia  squalis  efl 
Kfiipfl/s,fed&  a/ipflSs,  dus  igitur  « fi,S  i.duabus  t /,/  *>]«'>«  squales ,& ipjbru 
contuitis  bafk  efl  as,  angulus  igitur  quifub  a C » (per  s primi)  angulo  qwfubs/a  ejl 
squalis-.reSus  autem  qui  fubaS  s ,re8us  igitur  «T  qui  fub  t / a. igitur  s ijd  ipfam  / *, 
r eSa  efl,efl  aute  & ad  utraxefe  ipfaru  fi /,/  y,re3a.igitur  t /,tn  bus  rcSis  lineis  fi  /,/  *, 

Jy.ad  angulos  reSos  in  contaSu  fletit.  igitur  ipfs  tres  reSs  lines  fi  /,/*, /y,  (per  s 
decimi)  in  unofunt  plano, d"  in  quofunt  ipfs  fi  /,/  a,in  eodem  & a fi-.omne  enim  trian/  l 
gulum  in  uno  efl  planocper  i undecimi.lipfs  igitur  * (,fi  /,/  y.rcfts  lates, in  uno  funt 
plano. Et  uterty  i p forti  a fi/,  fi/  y, angulori,  re&us  efl : parallelus  igitur  efl  a fi.ipji  y / 

(per  iS  primi ■ )S i dus  igitur  reSs  lines  eidem  plano  ad  angulos  fuerint  reSos.parab 
leis  erunt  ipfs  reSs  lines.  Quod  oflendettdu  fuerat.  Eucli.ex  Camp.  Propofitio  7 

SI  in  duabus  lineis  squediftantibus , duobus  pundis  lignatis, 
ab  altero  ad  alterum  recta  linea  ducatur,  in  qua  fuperficie  illa 
| dua  linea  fita  funt,eam  quocg  in  eandem  fitam  effe  ncceffario 
J comprobatur,  L 

nvs.  Sint  dus  lines  ab  er  desquidi/ 
flantes,  de  quibus  conflat  per  diffinitione  cpipfs 
funt  in  fugficie  una, in  eis  aute  fignentur  duo  pun/ 
da  e 6 C f ,£C  <pducatur  linea  recfla  e f.  Dico  itaqj  linea 
efieffe  fitam  in  fuperficie  linearu  a b&cd.Sin  aute 
Ctefin  alia  fugficie  utin  fublimi,depedens  quocp  ( 
fugficies  (i  ,p  trahatur,  fecabit  neceffario  fuperficie 
in  qua  fits  funt  dus  lines  ab  S£  c d,eritqj  per  > huius,comunis  fedio  earum,linea  reda 
eifdem  punctis  terminata.  Quod  efl  impoffibile.  ficenim  dusreds  lines  concluderet 
fuperficiem.  Eucli.ex  za»:b.  Theorema  7 propofkio  7 

7 Si  fuerint  bina  reda  linea  parallela, aflumatur^  in  iplaru  utraqj  con/ 
tingentia  figna3adipfa  ligna  connexa  reda  linea  in  eodem  efl:  plano  cum 

ipfis parallelis,  THEONk Z amb.  Sint bins reSs li' 


es  parallele  a fi, y /.fumantur'^  in  ipfam  utra#  utcuntpfigna  «,/.  Dico 
quod  ad  ipfa  i.^.pgna,  *adic8a  reda  Imea.in  eo  de  efl  plano  cum  ipfs  pa' 
rallelis.Non  enim,fcd  fl  poJ?ibile,eflo  in  fublimiori  ficut  s » 1*  excitetur 
per  t u(,planie,  feBione  iam- faciet  in  fuppofiio  plano  re&am  linea,  efficiat 
(p er  5 undecimi)  t i.Bins  igitur  reSs  lines  t » f.ti.areola  coprebendut. 

Quod  efl  impofiibiletpcr  ultima  commem  fentnma.llgilur qus  ex  sin  i "~~ 
adieSa reda  linea, in  fublimiori  plano  noejt.m  eo  igitur  (in  quo  6 « fi  &y  * ’ / 

/ parallelsieft  plano,  qus  ex  s in  [ adiiiOa  t] i rcBa  linea,  si  f crim  igitur  Bins  reSs  lines  parallds.afjumaurty 
in  ipfaru  utra%  utcuntp  flgna.ad  ipfa  figna  adieBa  reda  lmea,m  eode  efl  cum  ipfls 
parallelis  oUno.Quod  ofledere  oportebat.  Eucli.ex  Cap.  Propofuto  s 

I in  ideplanuduaredf  linee  aquediflanter 
erigatur,altera  uero  earu  orthogonaliter  fi/ 

ftar,reliqua  quocj  ad  ideplanu  perpendicu 

lare  effe  coueniet.  campanvs.  Hsccftquaficon/ 
ocrfa  fexts.  Sint  enim  dus  lines  ab&cd  squidiflantes^i  fit 
earu  altera  ut  c d ereda  perpediculariter  fuper  fupftciem  qua 
libetvDico  reliqua  earu  qus  efl  a b,effe  perpendiculare  ad  ean 
dem  fuperficie.  Fiat  eni  prorfus  eade  difpofitio  qus  efl  fexta, 
erit<5  ut  ibi  utercp  duor  u anguloru  f b e,  8i  f d e,erec"tus:prim9 
quide,per  pofitione,fecudus  aute,per  s primi,quare  per  + h w 
ius,Iinea  f b,eft  perpediculariter  erecta  fuper  fuperficie  in  qua 
funt  dus  lines  b d & b e.  Cumqj  per  prsmiffam  dus  lines  a b 
6£  c d fint  in  eadem  fuperficie  cum  duabus  lineis  b d Si  b e,fequitur  linea  f b effe  perpen 
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dicularitcr  ereifta  fupra  fuperficie  in  qua  eft  linea  b a.  A diffinitione  igitur  erit  angulus 
f b a,rec'tus.Et  quia  etiam  angulus  d b a eft  rectus  per  ultima  pertem  19  primi,  fequitur 
per + huius,  linea  a b effe  perpendiculare  ad  fuperficie  in  qua  fit  a funt  dux  lines  b d 8C 
bf.Quareconftatpropofitu.  Eucli.ex  zamb.  Theorema  s Propofit.o  s 

g Si  fuerint  bina:  redta:  lines  parallela:,  altera  aute  ipfaru  plano  alicui  ad 
angulos  fuerit  rectos, & reliqua  eidem  plano  ad  angulos  redtes  erit. 

THEON  fi  z amb  sint  bince  redt  linet  parallelt « fi.y  /,altera  aute  ipfaru, 
boc  efi  «fi,  in  Jubiedo  plano  ad  angulos  fit  redos.  Dico  quod  reliquar/,  eidem  plano  • T 

ad  angulos  rcSos  erit,  concurrat  enini  ipft  « fi,y  /.in  fubieSo plano  infigitis  fi, /.coit  \ 

ncBanlurfy(per  primu  poflulatu)fi,/.igitur  ipft  « fi.y  d,fi  /,in  uno  funt  plano.  Exci  \ 

teturlp  (per  11  primi)  ipfi  fi /ad  angulos  rcSos  in  fubiedo  plano/  t,ponatur'q;(per  ipri  \ \ 

mi)  ipfi  «fi  tqualis  / ,,eonedantur!y  fis,  «/.Et  quonia  « fi  reda  efi  ad  fubiedu  planS,  \ 

& ad  omnes  igitur  eam  tangentes  redas  Irneas  &in  fubieSo  plano  extjlenies  (per  lunt  \ 

decimi  diffinitioneireda  ejl  ipfa  « e. igitur  uterq ■ ipforu  ««/,«( t.anguloru  ri-Sus  efi.  \ N. 

Et  quoniam  in  parallelos  « fi,y  /,  nOa  linea  incidit  fi  /,  igitur  ipfi  anguli  «fi/.y/fi,  r~T 

duobus  retiis  funt  aquale:  (per  19  primi)re8us  autem  efi  quifitb  « fi  /,nSus  igitur  & ^ \ \ / •* 

qui  fuby/  fi, igitur  y / ,ad  fi  / rcSa  efi.  Et  quonia  « fi  ipfi /t  efi  tqualis, comunis  auti  \ \ / 

fi  /,dut  igitur  « fi.fi  /, duabus  t /,/  fi,  funt  tquales,  «T  angulus  qui  fub«fi/,  angulo  \\  / 

qui  fubi/ «efi  tqualis.recius  enim  uterphafis  igitur  « /(pera  primi)baft  St  efi  t / V, 

qualts.Et  qupma  « fi  ipfi  / 1 efi  tqualis ,&  S t ipfi « /,bint  igitur  « e, e t, binis  « /,/ 1, 
funt  tquales  altera  alteri, S"  commis  ipfaru  bafis  * t.  Angulus  igitur  qui  fub  «9,,  angulo  qui  fubt/x  efi  tqualis 
(per  s primi.)  Reflas  aute  efi  qui  fub  « S i, reflas  igitur  S qui  fub , / «.  igitur  s /,ad  « / reda  efi.fed  nda  efi  etiam 
ai  ipfam  / fi,igitur  s /,ad  id  quod  per  fi  /,/  «.planit  reda  eft,&  ad  omnes  igitur  eam  tangites  redas  lineas  ff  exit 
fientes  in  eo  quod  per  fi /,«  fi, plano,  redos  efficiet  angulos  ipfa  * / (per  e undecimi  diffinitione.)  ut  eo  aute  quod 
per  S /,/  «.plano  efi  ipfa  / y. Quonia  igitur  in  eo  quod  perS/,/  «.plano  fini  ipft « fi.fi  /,in  quo  aute  ipft « /, 
in  eodem  cfieT/ 1, igitur  s J ipfi  /y  ad  angulos  eft  redos.  Quare  ff  y /,ipfi  / 1 ad  redos  angulos  efi.  Efi  aute  ffy/ 
ipfi  / fi  ai  angulos  redos.  igitur  ipfa  y /, duabus  redis  lineis  Je  adir.uice  difpcfcentibus  /,./fi,ab  ipfa  / fedionc  ai 
angulos  redos  flctit.  Quare  ipfa  y /,in  eo  quod  per/  s,/  fi, plano  ad  angulos  redos  eft  (per  4 undecimi.)  subtcdS 
aute  pianti  efi,quoi  per /t./ fi.  igitur  ipfa  y / in  fubiedo  plano  ad  angulos  efi  redos.  si  igitur  fuerint  dut  redt  U 
net  paral  clt, altera  aute  ipfaru  plano  alicui  ad  angulos  fuerit  redos, & reliqua  eide  plano  ad  angulos  redos  eriti 
Quod  oflcnbijfe  oportuit.  Eucli.ex  Camp.  Propo/iiio  9 

BI  duslinesuninon  in  una  fuperficie  £quidiftant,eas  quoqjfibt 
inuicem  squidiftare  nece  fle  eft. 

campanvs.  Sit utraqi duarfi linearu a 
bSCcd  squidiftans  lines  e f,  nec  fint  omnes 
in  fuperficie  una . Dico  q>  esdem  quoq;  fibi  inuice  funt 
squidiftates.  De  rjs  quide  qus  funt  omnes  in  fuperficie 
una,  probatu  eft.  per  s»  primi.  At  uero  de  tfs  qus  in  una 
fuperficie  non  funt,ut  eft  hicef  qus  intelligaturfurfum 
eretfta  in  fublimi,reftat  hoc  loco  probandum.  Signetur 
itacp  m ea  punitus  g.a  quo  educantur  dux  perpendicu  « K d 

lares  ad  d uas  lineas  a b er  c d,  qus  fint  g h er  g k , eritqj 

per  4 huius  linea  e fiperpedicularis  ad  fuperficie, uidelicet,illam  in  qua  funt  fits  dus  li 
nes  g h 3C  g k.  Itac$  per  prsmiflam  bis  aftumpta  utracp  illaru  duaru  linearu  a b er  cd, 
perpendicularis  eft  ad  eande  fuperficie  uidelicet  ad  illam  in  qua  fits  funt  dicis  dus  li/ 
nes  g h Si  g k,per  a huius  igitur  ipfs  funt  fibi  inuice  squidiftates.  Quod  eft  propoli  tu. 
Eucli.ex  Zamb.  Theorema  9 propofitio  9 

5 Qus  eidem  redis  lines  parallela  nec  eidem  in  eodem  exiftentes  plano, 
adinuicem  funt  para  Ileis. 

T h E O N ex  zamb . sit  enim  utraq,  ipfaru  « e.y  /,ipfi  t J parallelus,  no 
exijles  eidem  in  eode  plano  Dico  quod  parallelus  efi  «fi  ipfi  y /.Sumatur  enim 
in  ipfa  i i.utcuq;  fignii  «.Et  ab  ipfo  «,ip  fi  s lineo  quod  per  t l,«fi,plano  ad  am 
gulos  redos  excitetur  « t (p er  11  primi)  i»  eo  aute  quod  per  t t.y  /,ipfi  t { rurfus 
ad  angulos  excitetur  redos « «.  Et  i quonia  t i ad  utranq;  ipfaru  *«,<*,  refla  efi, 
igituripern- undecimi),  [ad  id  quod  perit,  •«,  piam"  ad  angulos  efi  redos, & 

%l  ipfi  «fi  parallelus  efl,& « fi  igitur  ei  quod  per  1 M «.plano  ad  angulos  efi  re 
dos.  Et  id  propterea  ipfa  y /?i  quod  peri  M bpknofd  angulos  efi  redos.vtraqj  igitur  ipfaru  u fi,y  Ad  qwi  per 
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1 8,1  ?jp?4H0  ctd  angulos  ejl  reSos.  si  aute  bintt  rc8<e  lincte  eidem  pUno  ad  reflo:  fwcrint  angulos, parallels  erant 
ipfte  relite  linet  (per  6 undecimi.)  Parallelus  igitur  cflufiipflyJ.  Quod  erat  ojiendendum. 

Eucli.exCamp.  Propofuio  io 

I I dus lines  fe  angulariter  contingetes, duabus  alijs  fe  contingen 
I tibus  eis  oppofitis  squidiftantes  fuerint,  non  autem  in  fuperfi/ 
1 cie  una,qui  ab  eis  fiunt  duo  anguli  squi  „ 

fibi  inuicem  effe  comprobantur. 

campanvs.  sint  dus  linesab&ac,fe  angulariter  con 
tingentes  in  puncto  a,  squidiftantes  alijs  duabus  qus  funt 
d e cr  d f,  fe  quocp  angulariter  contingentibus  in  puncto  d, 
nec  fint  cum  eis  in  fu  perfide  una.  Dico  angulu  a,effe  squale  , , 
angulo  d - Efto  em  linea  d c squalis  lines  a b,  cui  ipfa  pofita  p ■ 
eft  effe  squidiftans . 6C  d f squalis  a c,  cui  etiam  ipfa  squidi/ 
itare  ponitur, Seducantur  lines  d a S£e  b Stf  c,eritcpex  » pri/ 
mi  bis  affump  ta.  utracp  duarum  linearu  b e 8C  e f,  squalis  8C 
squidiftans  lines  a d:per  conceptione  igitur  5£  prsmiffam, 
esdem  funt  squales  Si  squidiftStes  fibi  inuiceiSCftaqj  per  ss 
primi  denuo  repetita  dus  lines  b c Si  e fifunt  etiam  squales 
Si  squidiftantes.lgitur  per  s primi  confiat  propofitu. 

Eudi.exZ.amb.  Theorema  i»  Propofuio  i» 

o Si  bins  redis  lines  fefe  inuicem  tangentes , ad  binas  redlas  lineas  fefe 
inuicem  tangentes  parallels,  in  eodem  non  fuerint  plano,  squales  angu-* 
Ios  comprehendent.  theon  cxzamb.  Bins,inquam,rc3s 
linet  fefe  inuicem  tangentes  * y,ad  binas  re8as  lineas  i i,t  {.fefe  inuice  tangentes 
parallels  flnt, non  tamen  in  eodem  plano.  Dico  quod  angulus  qui  ftb  * $ y.squusefl 
angulo  i 4 1*  sufeipiantur  enim  ipfte  £a,/S  y,t  f,  t fibi  inuicem  squales,  coneSatu 
turtp  tc  /,y  t,x  y,S  i-  Ef  quonwti  gxipft,/  squalis  tff  parallelus  efl ,tf"  <t  f igitur 
ipfi  g.  4 squalis  ff  parallelus  eft.ldlfc  propterea  ipfa  y (jpfl  St  ejl  squalis  & paralie/ 
tus.  Vtraq • igitur  ipfaru  a tf,y  {.ipfi  4 g ell  squalis  ff  parallelus  (per  >t  primi.)  Qus 
■ autem  eidem  reds  lines  parallels,  € in  eodem  plano  non  exiflentes,ff  adinuice  funt 
parallels  (per  9 undecimi,  )parallelus  igitur  eftttJ  ipfi , l,ff squales  eidem.  Et  ipfas 
conneSunt.ipfe  x yj  {■  tgiturCpet  s?  primi)  & a * ipfi  f i ejl  squalis ,& parallelus. 

Et  quonia  bins  « S,S  y,duabus  <S  4,4  i, funt  squales,  & bafls  etia  x y bafl  S{efl  sapiat 
lis.angulus  igitur  qui  ftb  xfiy,(p  er  s primiiangulo  quifub  {ejl  squalis,  si  igitur  * ^ 
dux  reSs  lines  inuicem  fefe  tangentes , fuerint  ad  binas  reSas  liucs  inuicem  fefe  tan' 
gentes  parallels, non  in  eodem  plano,  x quos  angulos  comp  rebendent.  Quod  erat  oflendendum. 

Eucli.exCamp.  Propofuio  ■■ 

| Vndlo  in  aere  aflignato,ab  eo  ad  datam  fuperficie,perpendicu/ 

| larem  ducere.  campanvs.  sitpunctusa, ' 
d furfuminaere,aquouolumusadfuperficiem  fub/ 

■ iacentem,perpendiculare  ducere.  Ducatur  igitur  in 
plano  illo  linea  b c uccunqj  c5tigerit,ad  quam  ab  ipfo  puncto  a 
ducatur  perpedicularis  ad,fecundu  doctrina  u primi.  Rurfuscp 
a puncto  d,in  plano  illo  ad  quod  ducenda  eft  perpendicularis  a 
puncto  a,  extrahatur  linea  de  qus  fit  perpedicularis  ad  lineam 
b c.utdocec « primi.  Ad  hac  quoqj  lineam  d e,ducatur  alia  linea  — 
perpedicularis  a puncto  a,  qus  fit  a f.  Hanc  dico  effe  eam  quam 
in  tendimus.  Sit  enipmea  f g squidiftans  linesb  c.Et  quia  utercp 
duorii  anguloru  bdaStbdfeft  rectus,  erit  ex  4 huius,  linea  b d _ 
perpedicularis  ad  fuperficiem  in  qua  eft  triangulus  a d f , ideocp 
etiam  per  s huius  erit  linea  g f perpedicularis  ad  eandem  fuper/ 
ficiem.Igitur  a diffinitione erit  angulus  gfa,reclus.Cumcp  etia  angulus  dfaffit  rectus, 
fequitur  ex  a huius,  lineam  a f efle  perpendiculare  ad  fuperficie  in  qua  funt  dus  linea 
d f&fg- Quod  eft  propofitu.  Eucli.exz.amb.  Problema  1 Propofuio  11 

u A dato  figno  in  fublimi,ad  fubiectu  planu  perpendiculare  linea  ducctc. 
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THE  0 N ex  Zamb.  sit  datum  quidem  figaS  infublimi  x,datS  autem  planu  fuppofun.Oportct  tam  ab  Ipfo  m 
Jityjht  Agno,!*  fubieSS  planu  perpendiculare  redi  lineam  ducere .*  Extendatur  enim  quadi  infubieSo  plano  reSa  linea 
utcun^fic'^  e -„exciktur'$iperti  primi)  ab  ipfox  figito  ,in  ipfam  S y.perpeniicularis  x Asi  igitur  x J perpendicu 
laris  ejl  ad  fubieSS  plaiAfaSu  iam  tflquod  quxritur.si  aute  non^xcitcturiper  n primilab  ipfo  i figito  ipfl  Cint 
fubieSo  plano  ad  angulos  reSos  J %.Excitetur^(per  1 1 p rimi)ab  ipfo  a, in  ipfam  <f  ,, 
perpendicularis  « /,«?  per  i ftgnum  ippSy  parallelus  exciietureperu  primi) \ i.  Et 
quonia  S r utri#  ipfaru  fx,f\,  ad  angulos  ejl  reSos,  igitur  (per  4 undecimi)  et  ad 
id  quod  per  t/xplanu  ad  angulos  ejl  reSos.  Et  ei  parallelus  ejl  alsi  aute  fuerint  bi 
na  reSie  linee  parallele, altera  uero  ipfaru  plano  alicui  ad  angulos  fuerit  rctios,# 
reliqua  ad  idem  pianti  ad  angulos  erit  rtBos(pers  undecim ))  linea  igitur  et  ei  quod 
per  i x, plano  ad  angulos  ejl  reSos,  ff ad  omnes  reSos  lineas  eam  tangentes,  S » 

eo  quod  per  i *,t  x,  plano  exijlentes,  ipfa  st  reSa  ejl  (per  conuerflone  diffinitionis  t 
undecimi.)  Tangit  aute  i pfam.ipfa  x \ exijlcns  in  eo  quod  per  t IJ  a, plano.  Igitur  • 
l.ad  ipfam  i x reSa  ejl  (per  i undecimi. ) Quare  ff  fx.n-Sa  ejl  ad  ipfam*}.  Ejiaute 
ffxjad  ipfam  / 1 reSa.igitur  x t ad  ulrdrf  ipfaru  s s,/t, reSa  ejl.  Si  aute  reSa  linea 
(per  4 undecimi)  duabus  reSis  lineis  inuice  fc  tangetibus  in  contaSu  ad  angulos  rei  f 

Bos  Jleterit,&  ad  id  quod  per  ipfaplanit  ad  angulos  reSos  erit,  igitur  lx  ad  id  quod  & r 

fub  t A»  6,planu  ad  angulos  reSos  ejl.  Quod  aute  per  t A»  t,planu  ejl  fubieSS.  ipfa  igitur  x frpjl  fubieSo  plano  ad 
angulos  reSos efl.A  dato  igitur pgno  infublimi  Aih  fubieSum  planu  perpendicularis  reSa  linea  aSa  ejl. Quod  fat 
cere  oportebat.  Eucli.exCarfiJl.  "-  Propofitio  u 

u Vperficie  propofica.pundoqj  in  ea  afiignato.ab  eo  pun&o  ad 

jj|jj^St|f|  datam  fuperficiem,  lineam  orthogonaliter  erigere. 

c AM  p a n v s.  Cum  a pueto  quolibet  in  fuperficie  propofica  affignato, 
perpendiculare  educere  libuerit,  a quolibet  puncto  furfum  in  aere  ad  libi/ 
tum  poflto,ad  eandem  fuperficie  perpendicularefquemadmodu  prsmifia  docuit)de 
mitte, qus  fi  aflignatu  punctu  ceciderit,  ipfa  eft  qua  qusris.  Sin  aute,ab  ipfa  afiignato 
pueto  ad  demiflam  perpendiculare,  squidiftante  ducito,  eamqj  per  s huius  probabis 
efie  quam  quaeris.  EucU.cx  z amb-  problema  a propofitio  u j & 

**•  Ad  dacu  planu, a dato  in  eo  figno,ad  angulos  redlos  reda  linea 

conftituere.  theoncxZ  amb.  sit  datu  planu  fuppofitZ.pgnu  autee  in  co  fUx.Oportet 
ab  ipfo  xfigno,ipft  ftppoflto  plano  ad  angulos  reSos  reSam  linea  conflituere.Meiligatur  fignu  quedda 
iitfublimi/hk  fi.ff ab  ipfo  fi  (per  n undecimi)ad  fubieSum  planu  perpendicularis  excimur  fi  y,  excite/ 
tutf  (per  1 1 primi ) ab  ipfo  x jlgno,  ad  angulos  reSos  x J.  Quoniam  igitur  bina  reSee  linete  parallela 
funi  x f,y  fi, alter  a autem  ipfaru  fi  y ad  fubieSS  planu  ad  reSos  ejl  angulos,reliqua  igitur  xiad  fubieSS 
ad  angulos  ejl  reSos  (per  s undecimi:  )ad  datum  igitur  planSfajlgno  in  eo  dato  a, ad  reSos  angulos  cott 
ftitutaeflxJ.Quod  facere  oportebat.  Eucliexcamp.  Propofliio  15 

,j  Vas  lineas  fuper  pundum  unum  ad  fuperficiem  unam 

H jHll  orthogonaIit£r i nfiftere.impofiTibile  eft. 

IjH Wg§M  campam vs.  SienimpofTibiieeftutduslinesunieidemcpfuperficid 
Irlrug^el  fuper  punctu  unum  perpediculariterinfiftant,fuperficies  in  quaipfe  per/ 
pediculares  fitae  fun  t in  telligatur  <pduci  quoufcp  fecet  in  fuperficie, cui  didis  lineae  per/ 
pediculariter  in  fiftunt.critqs  per  s huius, cSmunis  earu  fectio  linea  redta.Ec  quia  ex  dif' 
finitione  utraqj  iliaru  duaru  perpendiculariu  cum  comuni  fectione  continet  angulum 
rectu,  fequitur  ut  angulus  rectus  fit  pars  anguli  recti.  Quod  eftimpoffibile.  Quem/ 
admodfi  autem  demonftratu  eft  imp  odibile  efie  ab  uno  eodemq;  puncto  extrafuper/ 
ficiem  duas  lineas  fuper  punctu  unu  ad  eandem  fuperficie  efie  perpediculares,  ita  etil 
demoftrabimus  impoifibile  efie  duas  lineas  ab  uno  eodemqj  pundio  extra  fuperficie 
fignato  ad  eandem  fuperficie  protractas  ad  ipfam  effe  perpediculares.Si  enim  hoc  fue 
rit,ipfs  erunt  xquidiftates  ex  6 huius.Quod  eftimpoffibile  ex  diffinidoe  linearu  xqui 
diftantiu.  confiat  igitur  ex  hac,q>  fi  aliqua  fuperficies  plana  aliam  plana  fuperficie  or/ 
thogonaliter  fecct,X  ab  aliquo  puncto fecanris  fupficiei  ad  fuperfice  feclam  perpedicu 
laris  ducaturdn  comuni  earu  fectione  eam  cadere  necefleeft.  Alioqui  ab  eodem  pueto 
fecacis  fuperficiei  ad  comunem  earu  feiftione  perpedicularis^  trahatur,  utdocet  u pri/ 
mi,8t  a puncto  in  quo  incidie cum  comuni  feftione.alia  perpedicularis  ad  eaudem  co/ 
mune  fectione  in  fuperficie  fecla  educatur  utdocet « primi-Eritqi  ex  diffinitione  fuper 
ficiei  fuper  aliam  fuperficiem  orthogonaliter  erecta:  angulus  quem  continent  hs  duse 
lines  perpediculares, reifius : quare  per  4 huius  prima  harum  duaru  perpendiculariu 
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etjaeftperpendicularis  ad  fuperficie  fectam.Ergo  ab  uno  puncto  protracte  funt  dua 
linea  perpediculares  ad  eandem  fuperficie,quod  eftimpofTibile, relinquitur  itaq?  pro/ 
pofitunoftrum.  Zucli.ex2.nmb.  Tbeoremit  u Propofitio  ai 

ij  Ab  eodem  figno,  ad  idem  planum  bins  redis  lines  ad  angulos  redos 
non  conftituentur  ad  eafdem  partes. 

THEON  cx  Zamb.  Si  enim  pofiibilc.ab  eodem  jlgno  a, id  idem  piae  fi  \.  / * 

r.um(inerede  linee  xfi,xy^td angulos  redos conftituatur  ad eafde partes.  / , 

* Extendaturfy  per  fi  x,xr, pianti.  Quod  iam  efficiet fedione  per*  in  fubiedo  \v  / ',sxi* 

plano  lineam  rcdam,efficiat  linea /x%.  ipfe  igitur  ttfi.xy./xt,  in  uno  funt  j a t 

p Uno  (per s undecimi. )Et  quoniam  yxad  fubtedu  planum  ad  angulos  redos 

efl,cT  ai  omnes  igitur  redas  lineas  eam  tangentes  & in  fubiedo  plano  exiflentcs, redos  efficiet  angulos(per  i unie/ 
cimi  diffinitione.)  ipfam  aute  ungit  J x i in  fubiedo  exiftes  plano,  igitur  angulus  qui  fub  y « i ,redus  eft.ff  id  pro/ 
pterea  angulus  qui  fub  fi  x s,redus  eft.  Aequalis  igitur  efi  angulus  quifub  y x i ei  qui  fub  fixi,  Sin  uno  funt  plano. 

Quod  eji  impoflibiie.Ab  eodem  igitur  fgno,ad  idem  plani  bine  rede  linee  ad  angulos  redos  non  conflituetur  ad 
eajdem panes. Quod  demonfrajfc  oportuit.  Eucli.exCamp.  Propofitio  ia 

14. I linea  una  fuper  duas  fuperficies  aflignatas  orthogonaliter  in/ 

| fiftat,ills  dus  fuperficies  G etiam  in  infinitu  in  quamcunq?  par/ 
j tem  protrahantur,nunquam  concurrent. 

cahpanvs.  Polita  enim  una  linea  duabus  fupficiebus  orthogonaliter  infiftere,fi 
impolTibile  eft  fupficies  illas  cocurrere,  in  earu  comuni  fectione  qua  per  s huius,erit  Ii/ 
nea  reda.pucius  quocuqs  modo  fignetur,  a quo  dua  linea  in  illis  duabus  fupficiebus 
ad  linea  illa  qua  iplis  perpediculariter  fuperftat  protrahatur,eritqj  coftitutus  triagu/ 

Ius  ex  hisduabus  hneis  8C perpendiculari.Huius  itaqj  triaguli  uterqjduoru  anguloru 
q fuper  perpendiculare  confifrureftrectus, ut  pater  ex  diffinitione  linea  fup  fuperficie 
perpediculariter  ftantis,hoc  aut  eft  impolTibile  per  »primi.Ec5uerfoquoqi,uidelicet. 

Si  fuper  duas  fuperficies  squidiftates  linea  reda  ceciderit  qus  ad  altera 
carum  perpendicularis  fit.ipfa  quoqj  perpendicularis  erit  ad  reliquam. 

Politis  enim  duabus  fuperficiebus  aquidiftatibus.intelligatur  linea  recte  ambas  pe 
neeras  qua  alteri  earu  perpediculariter  fuperftat.  Dico  q>  eadem  linea  reliqua  fuperfi 
ciei  perpediculariter  fuperftat-Sit  enim  fuperficies  una  fecans  pofitas  fupficies  aquidi 
ftantesjfuper  linea  eas  penetrantteritqi  comunis  fectio  huius  fuperficiei  SC  alterius  fe/ 
ctaru  uidelicet  illius  cui  linea  penetras  ponitur  perpediculariter  infiftere,contines  an/ 
gulu  rectu  cum  ipfa  linea  penetrace  ex  diffinitione  linea  perpedicularis  ad  fuperficie. 

Si  igitur  alia  comunis  fetflio  ipfius  fugfidei  fecantis  Si  reliqua  duaru  fecteru  cum  ead? 
linea  penetrate  non  contineat  angulu  reftu,erit  ex  ultima  petitione  primi,  ut  illa  dua 
comunes  fectiones  in  alterutra  partem  protracte  neceflario  concurrat,quare  Si  fupfi 
cies  qua  polita  funt  aquidiftantes,necelTario  concurret.Et  qa  hoc  eft  impolTibile, erit 
ille  angulus  rectus.  Eodemcp  modo  erit  de  qualibet  alia  fuperficie  eafde  fupficies  aqui 
diftan  ecs  fecante  fuper  eande  Iinea,igitur  ex  quarta  huius  6 i cx  ifta  i4,conftat  ueru  efle 
quod  diximus.  Eucli.ex  Zamb.  Theorema  u Propoftio  14. 

up:  Ad  quas plana  eadem  reda  linea  reda  eft,parallela  fuut  ipfa  plana. 

THEON'  ex  zamb.  Reda  enim  quedam  linea  x c>ad  utrum};  tAs[, 
planoru,cfio  ad  angulos  redos.  Dico  quod  parallela  funt  ipfa  plana,  si  aute 
■HOK*exic>:faccncurrunt.Concurrant.F.fficicntiamci>muntmfcdionem  li 
neam  redam, efficiant  a Kpers  undecimi, laffumatur^;  in  ipft  * tjttcunf  f' 
gni  u,cSnedatur'ip  x k,S a.Et  quonia  x S reda  efi  ad  ipfum  1 \ plani, ST ad  ip/ 
fam  igitur  S r.  reda  Irnea  exiflente  in  ipfo  i [ extcnfo  plano,  reda  eft  ipfa  x fi. 

Igitur  angulus  qui  fub  xSk,  redus  efi  .Et  id  propterea  et ia  angulus  quiftb 
fi  X n,redus  efi.  Triaguli  igitur  x S n, anguli  qui  fub  « t *.  fixu,  duobus  redis  r 
funt  equales.  Quod  eft  impoflibile(peri7  primi.)  igitur  ipfa  r J,\  f, plana, 
extenfa  no  cor.curriit^arallela  igitur  funt  ipfa  y /,»  [.plana,  plana  igi.ur  ad 
que  eadem  reda  linea  reda  efi,  parallela  funt.  Quod  oportebat  demoprart. 

1 Eucli.exCamp.  propofitio  15 

£ I fuerint  duz  lineas  fe  contingentes  angulariter , asquidiftantes 
I alrjs  duabus  I e contingentibus, non  autem  in  fuperficie  una, ab 

eifdem 
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eifdem  lineis  contenta:  duse  fuperficies  in  nulla  parte  quantumcuncg  pro / 
ducantur  potiunt  concurrere. 

campanvs.  Sin  t duae  lines  a b Si  a c,fe  angulariter 
contingentes  in  puncto  a,  squidiftantes  duabus  lineis 
d e Si  d f,(e angulariter  contingetibus  in  puncto  d,8i  no 
lint  in  fuperficie  una,  dico  earu  fuperficies  in  quacuncp 
partem  Si  quantilcunqi  protrahatur,nuncp  concurre/ 
re.  Protrahatur  etenim  a puelo  d,prout  docet  5 huius, 
perpedicularis  ad  fuperficie  duarum  linearu  a b er  a c, 
iitqs  d g,S£  a pundlo  g, ducatur  g h squidiftas  a b,8i  g k, 
squidiftas  a c,eritcp  ex  diffinitioneuterqs  duoru  angu/ 
lo  ru  d g h,d  g k,re<ftus,  Si  per  s>  erit  linea  d f squidiftans 
lines  g K,8i  linea  d e squidiftans  lines  g h,  quare  per  ul 
tima  partem  19  primi.uterq;  duoru  anguloru  ed  g,fd  g 
erit  rec1us,ideocp  per  4 huius  linea  d g,erit  perpendicularis  ad  fuperficiem  duarum  li/ 
nearu  d e Si  d f.  Cumqi  ipfa  eadem  fit  etiam  ex  hypothefi  perpendicularis  ad  fuperficie 
duarum  linearu  a b Sia  c,ex  prsmifialiquet  quod  eft  propofitum. 

Excii, cx  Zdrr.b,  Theorema  15  Propoftio  15 

1$  Si  binz  recte  lines  feinuicem  tangentes  ad  binas  redas  lineas  feinuice 
tangentes  fuerint  parallela,  non  tamen  in  eodem  plano  exiftentes, 
lela  funt  qua:  per  ipfas  plana. 

Theon  exzamb.  Bine,inquatn,re8e  linee  fefe  micem  tingente!  te  G, 
e r.  ad  binas  redas  lineas  fefe  inuicem  tangentes  / t , 1 1,  jlnt  parallele,  fed  non  m 
i *fiiO.S/nvx  eodem  exi flentes  plano.  Dico  quod*  eduSa  queperat.tr^  1, plana ftm 

concurrunt  adinuicem.  Excitetur.inquan, (perii  undecimi)ab  ipfo  tflgno,  in  id 
re/tgaX.h*  quod  per  f ut  f, planum  perpendicularis  Gu.S"  * extendatur  in  planu  per  » /Ign«. 

Et  per  s,ipfi  quidem  i f parallelus  excitetur  (per  5 1 primi)  1 ejpfl  aute » l.ipfa  s «. 

Ei  quoniam  G » ad  id  quod  per  ft,t  {, planu  reda  efl,  & ad  omnes  igttur  eam  tam 
gentes  redas  lineas  (peri  undecimi  diffinitione)  <f  in  eodem  quod  per  St,t  f,  pia 
no  exijlcntes, redos  efficiet  anguios.Tangit  autem  ipfam  utra $ ipfarSsl.s  u.exi/ 
flens  in  eo  quod  perJi,  1 f, plano,  reOus  igitur  efl  (per  4 undecimi)  uterty  ipforu 

quifubGul.Gu  n.angtlorii . E t quoniam  parallelus  efl$a  ip/i  1 8,  ipf 1 igiturfub  s g «,  g » y,  anguli  (per  29  primi) 
duobus  redis  funt  aquales,  fed  redus  cjl  quifub  g « e.rcdus  igitur  efl  qui  fubuG  a, igitur  ipfa  1 e.ipji  e a ad  angulos 
redos  efl.id  propterea  etiam  G u.ipfl  t?ad  angulos  redos  eft.Quonia  igitur  reda  linea  g » duabus  redis  lineis  g «. 
g r.fefe  inuicem  tangentibus  ad  angulos  redos  fetit,igitur(per  4 undecimi)  f.»  d"  ad  id  quod  per  g «,g  t, planu  ad 
redos  angulos  efl.  Eft  autem  & ei  quod  per  u t.nii.plano.reda  quod  «ero  per  » S,«  k planu.id  efl  quod  per  <f  t,«  l.ipfa 
igitur  g a ei  quod  perfusi  plano  reda  efl.  igitur  tu  ad  utrunQ  coru  que  per  « g y,f  t {.plancrii,  reda  efl.  plana 
ante  ad  que  eadem  reda  linea  reda  efl, parallela  funt;  per  14  undecimi .1  Paralleli  igitur  efl  quod  per  a t,$r,pla/ 
num^ad  id  quod  pir  f 1,1 1-  Si  bine  gitur  rede  linee  fefe  inuice  tangentes,  ad  binas  redas  lineas  fefe  inuicem  tanf 
gentes  fuerint  parallele, fed  non  in  eodem  plano, parallela  funt  que  per  ipfas  plana.  Quod  oflendendum  erat. 

Eucli  ex  Cair.p.  Propofitio  16 

I duas  fuperficies  squidiftantes  una  fuperficies  fecet,  cornu  nes 
earum  lectiones squidiftantes erunr. 

campanvs.  Conflat  equide  exjertia.q»  una  fuperficie  quafcucp  duas 
fuperficies  squidiftantes  fecante,  comunes  earum  fedliones  erunt  dus  li/ 
nes  rects.Quscurr.  fine  ambs  fits  in  fuperficie  fecante, fi  ipfs  non  fuerint  squidiftan 
tes,ponatur  ad  quodlibet  unum  punctu  concurrere, erit  itaq?  nt  unus  atqs  idem  pun/ 
cius  fit  in  utracpillaru  duaru  feclionu  comunium.  Cumrp  una  illaru  comunium  fectio 
num  fit  in  una  duaru  fuperficieru  feStaru  8i  reliquain  altera,  fequitur  fuperficies  illas 
qus  pofits  funt  e (Te  squidiftantes  concurrere,hoc  autem  impofiibile  eft.Erunt  igitur 
comunes  earum  fectiones  squidiftantes-Quod  eft  propofitum. 

campanvs.  Ex  hac8C  prsmifla  potes  elicere  conclufione  unam  fimilem  s»  primf, 
uidelicet  iftam.Sifuerintdus  fuperficies  uni  squidiftantes,ipfs  quoq;  eruntadinuice 
squidiftantes . Pofiris  enim  tribus  fuperfidebus  quarum  utracp  duarum  extremam 
squidiftat  medis,  dico  q>  necefie  eft  ipfas  extremas  squidiftare  adinuicem . Secentur 
omnes  ilis  tres  fuperficies  duabus  fuperficiebus  fe  quoqj  inuicem  fecantibus,eruncq? 

ex  hae 
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ex  hac  iS  comnnes  Tectiones  duarum  ex  tremaru  fuperfideru5squidi(tates  Tectionibus 
medis.  Quare  ex  s»  primi  ipfs  etiam  Tectiones  duarum  excremaru  fuperficieru,  erunt 
«equidrttantes  adinuicem.Et  quia  ipfscon  tingunt  fe  in  cSmuni  Tectione  duaru  Tuperfi 
cieru  tres  pofitas  fuperficies  Tecantium,ex  prxmiiTa  euidenter  conflat  quod  diximus. 
Eucli.exZamb.  ibeorema  i-j.  Propofitio  16 

s Si  bina  plana  parallela  a plano  aliquo  diffeda  fuerint,  cora  unes  ipfo/ 
rum  fediones  parallcl*  funt.  « 

T M E O N cx  Zamb.  Bina, in  quam, plana  parallela  * t,  3 plano  i / 

« s fccentur,c5munes  autem  ip forum  fe3iones,fint  x ?,«  s.  Dico  quod  parallelus 
eji  x i,ipfi « 8.  si  aute  non.produdt  ipfe  1 1,1  !,uel  ai  partes  J s,«el  adx»  con/ 
currunt.  Producantur  primum  ad  i i partes, & concurrant  in  a.  Et  quoniam  i 
f * e/1  in  plano  a g,«T omnia  igitur  qut  in  ipfa  x { k figna  in  ipfo  afijunt  plano 
(per  iundecimi.)Ynum  autem  eorum  qut  ht  x t * refla  linea  fignoru.efl  «,igi 
turK.inipfoeflap  plano,  ff  ii  propterea  etiam  «,  in  ipfo  r/efi  plano,  igitur 
«£.  >/,  plana,  produSa  concurrunt . Non  concurrunt  autem  per  by  pothefin, 
quoniam  parallela  fupponuntur . igitur  ipfe  x(,»i,  rcSt  linea  produSt  ad 
parttis  i i , noticoncurrunt.  s imihter  quoq,-  oflcniemus.quod  ipfe  x {.» f, reSte 
mete  neq;  ad  partes  x s produSt  concurrunt.  Q ut  autem  in  nulla  parte  con/ 
currunt  (per  ultimam  diffinitionem  primi)  parallelte  funt : parallelus  igitur 
ejlxj.ipfl  k t.  sibina  igitur  plar.a.tS'  qut  fequuntur  reliqua.Quod  erat  ojlenicndum, 

IEucli.cx  camp.  Propofitio  17 

I fuperficies  tres  uel  plures  squidiftantes  duas  redas  lineas  fe/ 
a inuicem  contingeres  uel  squidiftantes  (ecent,  illarum  linearia 
| portiones  proportionales  effe  probantur. 

1 c a m p a n v s-  Intelligantur  enim  dus  recta: lines  penetrantes  qualitercuncp  conti 
gerit  tres  Tuperficies  squidiitantes,aut  etiam  plures  tribusidico  itaqj  duas  portiones 
illarum  linearu  inter  quaslibet  duas  Tuperficies  interceptas , proportionales  elTe  qui/ 
busqi  duabus  inter  alias  duas  ex  illis  squidiftantibus  fuperficiebus  interceptis.  Con/ 
iungantur  enim  dus  extremitates  illarum  duarum  linearu . ducta  inter  eas  linea  una 
diagonaliter,  eritq?  hscdiagonaliSjCum  utracp  illaru  duarum  linearu  penetrantiu  fu/ 
perficies  propofitas.in  Tuperficie  una  illas  squidiiiantes  fuperficies  pofitas  fecante.Si 
ergo  harum  fuperficierfi  communes  Tectiones  qus  per  prsmiflam  erunt  squidiftan/ 
tes, cogitatione protraxeris>ex  prima  parte  fecundsfexti conflabit  propofitum. 

E ucli. ex  Zamb.  T beorema  is  Propofitio  17 

*7  Si  bina:  red*  line*  a planis  parallelis  fecentur.in  eafdem  rationes  feca/ 

buncur.  THE  ON  exZamb.  Bint.inquam.rtdt linea « g.7^, 
i planis  parallelis  »i,n  \,u  rffecetur  in  *.» fgnis.  Dico  quod  cfl  (Icut « x 
retia  linea  ddxe,flcefbr{ad-{J.  comedantur  « /3«  t,<8  concurrat  «dtp fi  , 

h \ plano  in  f figno,coneSantur 1 f,|  f .Et  quoniam  bina  plana  parallela  « \,/t  >, 

« plano  > e.J1  (,fecantur,ipforum  comunes  feSiones  xf,£  <f, parallela  funt  (pt?6 
undecimi.)  tdife  propterea  quoniam  bina  plana  parallela  ■ «,«  a,  i plano  * \,{y, 
fecantur,c5munes  ip forum  fetliones  et  7,  f },  parallelte  funt  (per  16  undecimi.)  Et 
quoniam  lateri  p t trianguli  a&S,  reSa  linea  parallelus  duSa  cfl  x f,  proportio/  « 

«alifer  igitur  ficui  xxadxg,ficcjl«iad§^.  Rurfus  quoniam  lateri  a 7 trianguli 
« t f.reSa  Irnea  parallelus  duQa  cjl  f i.proportionaliter  igitur  ficui « j ad  f J,fic 
y i ad  tJ.patuit  aute  S ficut  *\ad\ f.fic  axadxg.S'  ficut  igitur  (per  u quinti) 
kx  adx  effic riadf/.si binx igftur  rcSx  linet  d planis  parallelis  fcccntur,& re 
lisua.Quod  erat  ojlendeniti.  Eucli.cx  Camp.  propofitio  is  *' 

■ I in  fuperficie  affignata  orthogonaliter  fteterit  linea , omnis  fu/ 
perficies  a linea  illa  quorfumlibet  duda^d  eandem  aflignatam 
|i  fuperficiem  erit  orthogonaliter  ereda. 

ampanvs.  Sit  enim  linea  a b erecta  perpendiculariter  fuper  aflignatam  fu/ 
perficiem , Si  a linea  a b producatur  Tuperficies  quorfum  libuerit.  Quam  dico  fuper 
propofiram  fuperficiem  effe  perendiculariter  erectam . Cum  enim  ipfa  fecec  Tuperfi/ 
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ciem  affignata,erit  earu  comunis  fedio  linea  reda  ex  > huius.fitqj 
bd.  In  hac  ergo  communi  fedione  lignato  pundo  quolibet  qui 
fit  d,ex  trahatur  ab  eo  in  fuperficie  qus  produda  eft  a linea  a b,li/ 
nea  quasdam  perpendicularis  ad  lineam  b d, qusfit  d c . Eritq?  ex 
fecunda  parte  p rimi, linea  c d,  squidiftans  li  nes  a b,  idcocp  ex  3 
huius,  linea  c d,  eft  etiam  perpendicularis  ad  fuperficiem  propo/ 
fitam.  Quia  ergo  hoc  modo  quaslibet  linea  protradaorthogona 
liter  a quolibet  pundo  lines  b d,ad  ipfam  linea  b d,  in  ipfa  fuper/ 
ficie  qus  produdaeft  a linea  a b,  eft  perpendicularis  ad  propoli/ 
tam  fuperficiem,  ex  diffinitione  fuperficiei  fupra  fuperficie  ortho 
gonaliter  eredas,conftat  uerum  effe  quod  propolitu  eft. 

Eucli.ex  zmb.  Theorema  iS  Propofltio  is 

«8  Si  reda  linea  plano  alicui  ad  angulos  fuerit  redas,  81- 


omnia  qus  per  ipfam  plana  ad  idem  planum  ad  angu/ 
los  redos  erunt. 

Theon  ex  Zamber.  ReSa  enim  linea  x fi,fubieBo  plano  ad  angulos 
rcSos  epo.  Dico  quod  & omnia  quie  per  xg  plana,  ad  fabieSum  planum  ad 
angulos  reBos  funi.  Exiendatur,mquam,per  x g.planu  f i,  fitfycper  s unde/ 
cimi)  communis  fc3io  ipfius  <f  t linea  plani,  & fubieBi,/ 1,  ff  fumatur  in  y ,. 
contingens  fignum  {,  & ab  ipfo  i,  (per  u undecimi)ipfl  y i ad  angulos  reBos 
excitetur  in  / s plano  ipfa  is.Et  quoniam  x$ad  fubieSum  planum  reda  cfl, 

& ad  omnes  igitur  ipfam  tangentes  reflas  lineas  sf  in  fubicBo  plano  exiflcn/ 
tes  reSaefl  ipfa  xg  (peri  undecimi  diffinitionem,)  quare  dT  adytreBaeft. 

igitur  angulus  quifubuS  (,rc8us,eft  autem  qui  fub  * t e,rc8us,igitur(  peris  r { g * 

primi)x  g.ipft  i e parallelus  eft.  ipfa  aute  x g.adfubititum  planum  ad  angulos  reBos  cft,&  { g igitur  ad  fubieSum 
planum  ad  angulos  reBos  efl.Et  quoniam(per  s diffinitione  undecimi) planum  ad  planum  reBum  eft  quando  qu<t 
communi  fcBioni  planorum  ad  angulos  reBos  duBte  reBt  linet  in  uno  planorum , ad  reliquu  planum  ad  angulos 
fuerint  reBos, & ipfl  y t feSioni  planorum  comuni.in  uno  planorum  f i fcilicet  ad  angulos  reBos  a8a  i s.oftcnfa  eft 
fuppoftto  plano  ad  angulos  reBos  elfe, igitur  planum  f i reBum  eft  ad  fuppofttum  planum. Similiter  iam  cftcndetur 
quod  omnia  qut  per  x g plana , rcBa  funt  adfubicBum  planum,  si  reBa  igitur  linea  plano  alicui  ad  angulos  fuerit 
reSos,tT  omnia  qute  per  ipfam  plana  ad  idem  planum  ad  angulos  reBos  erunt. Quod  oportuitdemonftraffe. 

Eucli.  ex  camp.  propofltio  19 

I I dus  fuperficies  feinuicem  fecantes,  fupra  unam  fuperficiem  e/ 
reda  fuerint  orthogonaliter, comunis  earum  fedio  ad  eandem 
| fuperficiem  perpendicularis  erit. 

campanvs.  Sint  dus fuperficies abSJcd feinuicem 
fecantes,  ereds  orthogonaliter  fuper  affignatam  fuperfi/ 
ciem,  fitq!  comunis  earum  fedio  linea  reda  e f . Hanc  dico 
effe  perpedicularem  ad  affignatam  fuperfeiem.  Alioqui  a 
pundo  f qui  efteommunis  terminus  fedionum  duarum 
fuperficieru  fecantium  Si  tertis  fuperficiei  feds,produca' 
tur  una  linea  reda  qus  fit  f g,in  fuperficie  a b,  perpendicu 
laris  ad  fuperficiem  affignatam, itemqjab  eodem  pundo 
ducatur  alia  perpendicularis  ad  eandem  fuperficiem, qus 
fi  ta  fit  in  fuperficie  c d,SC  ipfa  fit  f h,eruntqj  dus  lines  fgSC 
fh, orthogonaliter  infiftentes  fuper  pundum  unum  ad  fu 
perficiem  affignata.  Hoc  aute.impoffibile  eft  per  n huius. 

Tales  autem  lineas  poffe  protrahi  a pundo  f in  utraque 
duarum  fuperficieru  a b cr  cd,  cum  e f non  fuerit  perpen/ 
diculans  ad  affignatam  fuperficiem, dubitare  non  conuenit.Intell/gatur  quidem  linea 
f b comunis  fedio  fuperficiei  a b 8 C fuperficiei  affignats,SClinca  f d,fuperficiei  cd  Si  fu/ 
perficiei  affignats.  Si  igitur  linea  e f fuerit  perpendicularis  ad  utrancp  duarum  linearu 
f b er  f d.  ipfa  edam  erit  perpendicularis  ad  fuperficiem  affignatam  ex  quarta  huius. 
Si  aute  ad  neutram,fit  f g perpendicularis  ad  fb,8C  f h perpendicularis  ad  f d.  Deinde  a 
puncto  f protrahein  fuperficie  affignata  unam  lineam  perpendiculare  ad  lineam  f b, 

qus  ex 
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quae  ex  diffinitione  fuperficiei  fuper  aliam  fuperfide  orthogonalicer  ere<fts,cu  m linea 
f g continebit  angulum  rectum : per  quarta  igitur  huius  erit  linea  f g,perpendicularis 
ad  fuperficiem  aiTignata.  Eodem  quocpmodo  protracta  alia  linea  a puncto  f in  fuper/ 
fide  alTignata,qus  fit  perpendicularis  ad  lineam  f d,  fequetur  ex  diffinitione  prsdicla 
S i ex  quarta  huius,  lineam  f h efie  perpendicularem  ad  fuperficiem  affignatam,  quod 
eft  impofiibile  per  » huius.Quod  fi  confiteare  lineam  e f efie  perpendiculare  ad  lineam 
f b,fed  non  ad  iineamfd,  fequetur  modo  confimli  duas  lineas  e f#fh  efie  perpendicu 
lares  ad  fuperfidem  aflignatam.Quod  nihil  minus  eft  impoffibile. 

E ucli  ex  Z amb.  Theorema  17  Propofuio  19 

15  Si  bina  plana  fefe  inuicem  difpefcentia,  plano  alicui  ad  angulos  redos 
fucrint,6i  ipforu  comunis  fedlio  ad  idem  planum  ad  angulos  redtos  erit. 

THEON  ex  Zamber.  Bina  etenim  plana  x p£  r,[ubic8o  plano  ad  angulos  fint  reBos, 
communis  autem  ipforum  fcBio  fit  £ <f.  Dico  quod  ipfa  £ )jad  fubicBum  planum  ad  angulos  eft 
rcSos.Non  Jit.  Et  excitentur  (per  u undccimOab  ipjo  /fl gr.o  in  plano  quide  x $,ip fi  x -f  reBx 
linea,  ad  angulos  reBos  ipfa  i *,  in  plano  autem  £ »,ip/l  1 -f  ad  ungulo;  reBos  Ji.  ei  quoniam 
planum  x £ ad  fubicBum  planum  rcBum  comuni  ipjoru  feSioni  xJad  angulos  reBos  x J 
in  ipfo  x £ plano  excitatur  f i.igiwr  Jiai  fubieSum  planum  refla  e]},  similiter  tam  demSflra/ 
bimus, quod  <f(ai fubieSum  planum  reSa  eft. Ab  eodem  igitur  figno  tf.ad [ubteBum  planum 
bmx  refla-  in  .-x  ai  angulos  reBos  confitutx  funt  ad  eafdem  partes. Quod  ejl  impofi  bile,  igt/ 
tur  ad  fubi  Su,  11  planum, x figno  f ad  angulos  reBos  non  confbtuetur  alia,  prxter  J1  £ commi*/ 
nem  feBimem.ipforum  £»,£?,  planoru.  si  bina  igitur  plana  inuicem  fefe  difpefcentia  ad  pia/ 
num  aliquod  ad  angulos  fuermt  reBos,  ff  communis  ipforum  fcBio  ad  idi  m planum  ad  angu/ 
l os  reBos  erit.  Qijod  oftendere  oportebat. 

Eu cli.  ex  camp.  propofuio  10 

I tres  anguli  fuperficiales  folidum  angulum  contineat,  illorum 
trium  anguioru  quicg  duo  pariter  accepti  reliquo  funt  maiores, 

campanvs.  Sint  tres  lines  a b,a  c,a  d,py/ 
ramidaliter  eredes  fupra  fuperficiem  b c d,con 
tinentes  tres  fuperficiales  angulos,ex  quibus  folidus  perfi 
dtur  angulus  in  pundfo  a.Dico  quoslibet  duos  ex  ipfis  fu/ 
perficiaiibus  angulis  folidum  angulum  in  pundto  a confti 
tuentibus,  pariter  accep  tos,  tertio  efie  maiores.  Si  enim  hi 
tres  anguli  fuperficiales  fuerint  fibi  inuicem  squales,aut  fi 
duo  cantu  squales  exiftente  tertio  minore  utrolibet  duo/ 
rum  squalium , conftat  per  communem  fdentiam  uerum 
efie  quod  dicitur.  Quod  fi  eorum  unus  utrolibet  duorum  e e 4 

reliquoru  maior  fuerit  fiue  illiduo  ponantur  squales  fiue 

non  squales,  adhuc  conftat  illum  maiorem  & utrumlibet  duorum  reliquoru  pariter 
accep  tos,  tertio  efie  maiores.Sed  QC  illos  duos  minores  pariter  acceptos  hoc  tertio  qui 
maior  utrolibet  ponitur,efiemaiores,ficcollige.Efto  enim  trium  propofitoru  angulo 
rum  fuperficialiu  angulus  c ad, maior  utrolibet  reliquoru  duorum . Ex  ipfo  ergo  ab/ 
fcindam  angulum  e a d squalem  angulo  b a d,  protracta  linea  a e.  Et  fumam  ex  hac  ii/ 
nea  a e,lineam  a g.Sdex  linea  a b, lineam  a f,quas  ponam  efie  squales.  Et  protraham  li/ 
neam  a puncto  g qualitercunqvcon tingat, in fuperficie duarum  linearu  ac&a  d,quo/ 
ufqj  fecet  a cin  puncto  h,6C  a d in  puncto  k,&  ipfa  fit  h g k.Et  producam  lineas  f h & f k. 
Cum  fit  igitur  a f squalis  a g,pofita  a k comuni,erit  per  + primi  f k squalis  k g.  Et  quia 
ex  w primi  dus  lines  h f er  f k funt  maiores  linea  h K,erit  per  conceptionem  h f maior 
h g.ideocp  per  « primi  cum  fit  linea  a f squalis  lines  a g,erit  angulus  f a l,maior  angu/ 
loh  ag.Per  conceptionem  igitur  conftat  duos  angulos  hafifaK,pariteracceptos^fle 
maiores  angulo  ha  K.Quod  eratdemonftrandum. 

E ucli. ex  Zamb-  Theorema  18  Propofltio  1» 

20  Si  folidus  angulus  fub  tribus  angulis  planis  comprehendatur,  quiuis 
duo  reliquo  maiores  funtquomodocunqj  fufeepti. 

THEON  exzamb.  Solidus  angulus  qui  ad  a, fub  tribus  planis, hoc  eft£xy.rx  x (..comprehendatur. 

Dico  quod  bini  qaomodocm  % fufeepti,  reliquo  funt  maiores.  Si  quidem  ipji'  qui  fub  £ • 7,  * x f.  / x £,  anguli  funt 

H inuicem 


}<ri  geomet,  elemeNt,  evclidi s 

inukem  squalef/nanifcflS  cfl  quod  bini  reliquo, quomodocunq  fufcepti  funt  maiores.  Si  nutem  ncn.pt  maior  q^ 
fub  fi  a t.conjhtuaturtfc  (perii  primi)  ad  «fi  reBam  lineam,  ff  ad  figr.um  in  ea  «*n gulo  qui  fub  / « £»W  e o quod 
per  fi  «y  plano, squalis  angulus  fi  a hpor,atur%(per  i primnipfl « i aqualis  a 
& per  i pgnS  duSa  fi . r linca.difjccet  ipfas  a fi, a y,re6as  lineas  in  [ignis  fi,y,ccn/  * 

KcSanturip  Jfi,Jy.  EI  quoma  i a ipfl  a i e/i  squalis, cdmunis  autem  a fi,duie  f a, 
a S duabus  J x,a  i.funt  squales,  & angulus  quifub  f * e, angulo  quifub  Satefis/ 
qualis  tbafis  igitur /fi(per  a primi)  baj i fi  t e/1  squalis.  Et  quoniam  dusffij  y, 
ipfa  fi  y funi  maiores,  quarum  J fi  ipj 1 fi  i ojlenfa  ep  squalis, reliqua  igitur  / r,re/ 
liqua  t y maior  e/i . Et  quoniam  ipfa  f a ipfl  a i squalis,  communis  autem  uy,6 
baps  J ybafuy  maior  cfl,  angulus  igitur  qui  fub  f a y.angilo  quifub  t x y maior  / 

e fi.  oftcnfum  autem  ep,quod  & qui  fub  i a fi,  cfl  squalis  ei  quifub  fi  a».  Ipfl  igi  

tur  qui  fubJ«fi,J«y,eo  quifub  fiay  funt  maiores.  Si  [olidus  igitur  angulus  fub  £ 
tribus  angulis  planis  comprehendatur , duo  quomodocunfy  ajfumpti  funt  maiores 
Tchquo.  Quod  erat  opendendum.  EUcli.exCamp.  Propofliio  a 

tfcjjwrj  Mnis  angulus  folidus  quatuor  redis  angulis  minor  efle  pro/ 
i batur.  campanvs.  Anguli folidi quantitas, ex 
anguloru  fuperficialium  ipfumTolidum  continentis  quan 
titace  determinatur.  Hac  ergo  ii  propofitione  id  etiam  pro 
! ponitur,quoslibet  fuperficiales  angulos  folidum  quelibet 
contineres  pariter  acceptos.quatuor  rectis  angulis  efle  minores.  Sit  eni 
triagula  pyramisa  a b c d,cuius  fupremus  angulus  cum  pofilc  eflTe  quili/ 
betluorum  anguloru,  hic  tamen  fit  a,de  quo  dico,quod  tres  fuperficia/ 
les  anguli  ipfum  a continentes,funt  minores  quatuor  reiftis. Conflat  eni 
ex  ii  primi,  nouem  angulos  trium  trianguloru  hanepyramidem  circum  , 
ftan  tium  (8C  ipfl  funt  a b c,a  c d,a  d b)efle  squales  fex  angulis  rectis, de  tri  4 
bus  autem  angulis  bafis  eius  qu*  eft  triangulus  b c d,  confiat  quoqj  per  1 
eandem, q>  ipfi  funt  squales  duobus  rectis.  Cum  igitur  fex  anguli  trium 
trianguloru  prsdictoru  hanc  noftram  pyramidem  (de  cuius  fupremo  angulo  difpu/ 
tamus)  circundantium,  qui  inquam  fex  anguli  cum  tribus  angulis  bafis  rdiquos  tres 
angulos  folidos  pyramidis  continent,fint  ex  prsmiffa  ter 
alTumpta  maiores  tribus  angulis  bafis , fequitur  ipfos  fex  a 

angulos  eiTe  maiores  duobus  rectis,ex  nouem  igitur  angu 
lis  trium  trianguloru  pyramidem  circundantiu  his  fex  an 
gulis  demptis  erunt  ex  comuni  feientia  reliqui  tres  (&  ipfi 
funt  qui  conftituut  folidum  angulum  a)  minores  erectis. 

Si  au  te  angulus  a fupremus  in  aflumpta  pyramide  plu/ 
ribus  angulis  fupficialibus  quam  tribus  cotineatur  quod 
erit  fecundum  multitudine  anguloru  fu*  bafis, cum  igitur 
omnes  anguli  omnium  trianguloru  ipfam  pyramdem  cir/ 
cundantiu  pariter  accepti  fint  ex  52  primi, tot  reiftis  angulis 
aequales  quantus  eft  numerus  anguloru  fu*  bafis  duplica 
tus  eo  q>  cot  necefle  eft  efle  triangulos  pyramidem  circum/ 
dantes  quot  fuerint  anguli  fuse  bafis,  cumqi  omnes  anguli 
fu*  bafis  fint  tot  rectis  angulis  squales  quantus  eft  nume 
rus  anguloru  fuoru  duplicatus,demptis  inde*  ut  in  « pri 
mi  denionftratum  eft,  cumqi  igitur  omnes  anguli  triangu/ 
loru  pyramidem  circudantiu  qui  fuper  latera  bafis  ipfius 
pyramidis  conliftunt  pariter  accepti  fintmaiores  omnibus  angulis  bafis  pariter  acce/ 
pcis,ut  euidenter  conflat  ex  pr*mi(Ta  toties  quot  angulos  bafis  habuerit  repetita,ad/ 
huc  neceflario  fequitur  ex  communi  feientia  fuperficiales  angulos  folidum  angulum 
a continentes  pariter  acceptos  efle  minores  quatuor  reiftis , eo  inquam  minores  quo 
omnes  anguli  trigonoru  pyramidem  circudantium  qui  fuper  latera  bafis  ftatut*  py/ 
ramidis  confiftunt, excedunt  omnes  angulos  bafis  pariter  acceptos. 

Eucli.cxZamb-  Theorema  19  p ropofltio  a 

Omnis  folidus  angulus,fub  paucioribus,quam  quaruor  redis  angulis 

planis  COprehenditUr,  THE  ONct  Zamb.  Sit  folidus  angulus  qui  ad  a,  comprebenfus  fub 
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planis  angulis  <J ul fub  A * iZ  « rV  « A.  Dico  quod  ipfi0xy,/xy,fx  0, anguli,  quatitor  retiis  funt  minores.  Ajju/ 
maturpnquam.in  ur.aquaq;  ipfaru  x 0,x  f, retiaru  lincaru  jlgna  uicuiu^.fbit^t  £>,}>/, concSunturty  S r.t  V(t 

Et  quoniajolidus  angulus  ejl  qui  ad  e fub  tribus  enim  planis  angulis  cSprecenditurJioc  eji 
fub ijs qui jubySx,a2<f& j-AAperio  undecimi)bini utcup fumpti reliquo fw.t  maiores, 
igitur  qui  fub  ySx.x.0  Aco  qui  fuby0Sfunt  maiores.  Et  id  propferca  qui  fub  0 r x, * r A 
toquifubpyJf int  maiores , & infupcr  qui  fub  y/ a,  xit.eo  qui  fub  yf0  funt  maiores. 

Ig iturfex  anguli  y S «,«  0 y »,*  y A?  * «>*  f $,‘ribus,hoc  ejl  eis  qui  fub  y 0 AA  y Ar  ^ 

0,fmt  maiores,  sed  ipfi  tres  qui  fubyS  AA  A*,A  r A duobus  retiis  funt  xqualcs.igitur  qui 
fub ySx,x0/,0y  s,* y /,y / x,xf  0,fcx anguli,duobus retiis  funt maiores  Et quonid uni/ 
ufcubiff  ipforii  xSy*0  A*  r A trianguloru  tres  anguli  duobus  retiis  funt  x quales  (per  si 
primi,)  trium  igitur  trianguloru  anguli  nouem  qui  fub  y0x,xy0,0xy,xy  A/  x y,y  / «,* 

J S x,e  x A fex  retiis  funt  x quales. Quorii  qui  fub  «A  y,  0 t x,x  r Ar  * «•«  ^ Ay/  A x.ftx  r •* 

anguluduobus  retiis  funt  maiores ireliqui  igitur  qui  fub0x  y.y  «A  A A.tres  anguli.coprehendattes  folidum  angit 
Ium,  quatnor  retiis  funt  minores . cmnis  igitur  folidus  anguiusfub  minus  quatitor  retiis  angui  s planis  cSprthen/ 
ditur.  Quod  erat  ofcr.dendii.  Eucli.cx  Camp.  Propofuio  u 

I tres  anguli  fuperficiales  quoru  quicg  duo  pariter  accepti  tertio 
fint  maiores.cundis  fibi  inuicem  squis  lineis  conrineatur,de  trt 

__ j!  busbafibus  angulos  illos  ab  ipfaru  linearu  squalium  terminis 

fubtendentibus, triangulu  fubftitui  uel  conftituipoflibiic  eft. 

campanvs.  Sint  tres  fuperficiales  anguli  b a c, 
e d f,h  g k>ut  proponitur, tales  uidelicet  ut  quiqi  duo 
eoru  tertio  fintmaiores/intqs  fex  latera  eos  cotinen 
tia,xqualia,qux  fint  a b,a  c,d  e,d  f,  g h,  g k,  & fubten/ 
dantur  eis  tres  bafes  qu*  fintb  e,  e f,  h k-  Ex  his  ergo 
tribus  bafibusjtriangulu  aio  conftitui  pofle.Efto  enl 
angulus  b a 1 aequalis  angulo  d,& linea  a 1 line*  d e,S£ 
protrahatur  1 b,lc,eritqs  ex  a-  primi>linealb, squalis 
line*  e f.  Ex  hypothefi  uero  confiat,  totalem  angulu 
a e(Te  maiore  angulo  g,erant  enim  quiq?  duo  ex  tribus  angulis  bac,d  SC  g,tertio  maio/ 
res.Igitur  ex  n primi  linea  1 c,linea  h k eft  maior.Cumqi  fint  ex  primi  du*  line*  1 b ?i 
b c maiores  linea  1 c.fequitur  duas  lineas  lberbc  efle  multo  fortius  maiores  linea  h x. 
Quia  igitur  1 b eft  squalis  e fierut  du*  line*  b c & 
e f maiores  linea  h k.  coftat  itaqi  hoc  m odo,quaf/ 
que  duas  lineas  ex  tribus  lineis  b c,e  f,h  k,efle  lon 
giores  tertia. igitur  ex  n primi  confiat  uerum  efle 
quod  dicitur.  Hocdutaxataddito>q>  fiduo  angu 
li  b a c Kd  pariter  accepti  fint  squales  duobus  re 
«ftis>erut  du*  linesl  a er  a c ex  primi  linea  una, 
qu*  cu  fit  squalis  ex  hypothefi  duabus  lineis  gh  er  l 
gk  qu*  ex  i»  primi  longiores  funt  lineah  x,cumqj  ex  » 

eadem  lines  dux  lb8£bc  fint  logiores  linea  lc,fequi/  J\ 

tur  ut  prius  beer  e f pariter  acceptas  efle  longiores  / \*  t 
hx.  At  uero  fi  duo  prxdicti  anguli  funt  maiores  duo  \ -/''v 

bus  redtis, erunt  ex  u primi  dusline*  a 1 &a  c(ideoqs  z 

8£duxgh&gx)breuioresduab.quxfuntlb3£bc.  " c e f ° k 
Qviare  ut  prius,b  c 8£  e f pariter  accep  t*  funt  longiores  linea  h x. 

Eucli.ex  Z amb.  Theorema  io  PrcpDp.no  ii 

Si  fuerint  tres  anguli  plani  quoru  bini  reliquo  fint  maiores  quomodo/ 
cunq;  aflumpti, comprehendant  autem  ipfos  squales  redis  lines.ex  con/ 
nedentibus  squales  redas  lineas  triangulu  conftitui  eft  pofTibile. 

T H E 0 N ex  Zarr.b.  Sint  tres  anguli  plani  qui  fub  x A yyf  * i,€s  1 1, quoru  bini  reliquo  fint  maiores  quomo/ 
iocuntfr  ftmpti.boc  eftx0  yj  t t.ipfo  . s e,ipfi  tute  qui  fub  t,ipfo  x0y.ff  infuper  qui  fub  »«*,*A?.co  qui 

fub  A *‘lu*!cs  « e.e  yj  t,retix  Imex.eonetianturip  x yj  {*  «.Dico  quod  ex  aqualibus  ipp.s  x y, 

f *, triangulu  confUtucre  efl  pnfbile.boc  ejl  quod  ipfaru  x yS  {.■  e.binx  quomedosiq  fumpte  reliqua  funt  ma 
iores  Siquidem  qui  fub  x0y,f,  U l e, anguli  inuieem  funt  xquaUsjnanifeflu  quod  e ipfts  *yj  xquahbus 
^Jfatiis.ejl  pofibdeex  * qualibus  ipRsxy.Sl.,  ..triangulu  conJjrm.Si  ante  nonfint  mxquaUs. 
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turfy(per  » primi)4<J  ipfam « * rt&E  Unea.ff  ad  flgnu  in  tA  l, Angulo  qui  fub  « C r,*qii«!it  4i»gnlw  qui  fub  ■ e \,tf’ 
PO!Mtnr(pcr i primi)u~ i ipfari * g.g  f.« «.« '.squalis  t a,c cnedantur'%  * x,«  a.  Et  fwni*  bm<f  « C,e  ^u«/ 

b«s  * 6,3  x.funt  squales, et  angulus  qui  ad  g <mg«/  ( 

loqfubetx  efl  squalis,  bafis  igitur  xy  (per  apri 
mi  )bafl  itx  ejl  squalis.  Et  quonta  qui  fub  xSy,ntK 
eoquifubJsifunt  maiores,  squalis  aute  qui  fub  « 

I x eis  ejui  /itb  « f *,d" < 8 igitur  fub  ut*  eo  qui 

fub  J t j miior  ejl.  Et  i}iimm  iW » a,'  x.iuab.J  i, 
t j ji«t  squales, dT angulus  qui  fub  u e x angulo  qui 

fubJ>{  maior  cj!,bafis  igitur  e xeperia  primilbafl  * ’ “ * J t 

maior  efl.sed  tp fe  e *,e  vpjk  » xfunt  maiores, multo  magis  igitur  1 *,*  k,ipfa  J tflunt  maiores.Aequalis  aute  ejl 
a x,ipfi  x yttpfs  igitur  xy,»  n, reliqua  Jtfunt  maiores. similiter  iam  ofle  demus, qidT tpfs  quide  x y,J  i.ipfa  » « funt 
maiores, & t «,J  {.ipfa  « y.  Pofhbile  igitur  cfljx  squalibus  ipfls  xy,J  t,r.  «. triang/dH  conftci.Quod  oftedendu  erat. 

ALITER,  sint  dati  tres  anguli  plani  qui  fub  a «>./  * f.«  t n,  quorii  duo  reliquo  flnt  maiores  quomododeq- 
ajfumpti.  Coprchendat aute ipfos squales re3s lines «e,eyyfs,ti^  1,1  t,ConedAutur'q; ipfst  - *'  ~ ‘ ■* 

ex  squalibus  ipfis  « yJi,»  «,  triangula  conjlrui  cftpofit bile, 
hoc  ejl  rurfus  quod  dus  reliqusfunt  maiores  quomodocuty 
afumpts. siquidem  rurfus  qui  ad  e,t,S,f>gna  anguli  funt  st 
quales.erunt  quoty  ipfs  * yfJl.s  u squales,  & dus  reliqua 
erunt  maiores,  si  aute  non,  fbit  insquales  qui  ad  ipfa  g,i,K, 
figna  anguli,  fitty  maior  angulus  qui  ad  2,  utroq;  ipforut,  e: 
maior  igitur  e/i  (per  14  primi)  «T x y reda  linea.utratj;  ipfaru 
f{,« »,f manifeflu.quod « yeuutraq ipfaru J&e,reliqua  j 

maior  cjl.Dico  quod  i,n  n,rcliquauy  funt  maiores.con  x * 

fiitxatur  (per  u primi)  ad«&  reda  linea  ad  fignum'q;  m ea  g,«  qui  fub  r.  t e.  angulo  squus  qui  fub  « f ponatur 'tfa 
(pertprimi)uni ipfaru  x S.g  y,J i,t  f,«  6,8  k,s qualis  i y.conedantur'^  x x.ky.Et  quonid dus  x f,e  y, duabus  » 8,6  n, 
funt  squales  altera  alteri.dT squos  angulos  coprebendut-.bafls  igitur  a a (per  4 primi)baf  xitjl  squalis. Et  quot 
niaqui  ad  t,l,pgna  angtdi,eo  qui  fub  aSy  funt  maiores, quorii  qui  fub  s e «,ci  qui  fub  a C A efl  s qualis  ^reliquus  igi/ 
tur  qui  ad  i angulus, eo  qui  fub  xgy  maior  cf,df quoniS  dus  a g,g  y.dxabus  J i,*  t,funt  squales  altera  alteri, & ane . 
gulus  qui  fub  Jit  angulo  qui  fub  a C y maior  e/i,  bafis  igitur  / {(per  14  primilbafl  a y maior  efl.  cflenfum  aute  e/l 
qi  squalis  cp  * k ipp  a a.  Ipfs  igitur  Jfa  k, ipfls  a a,a  y,funt  maiores.sed  ipfs  a a, a y.ipfa  a y funt  maiores, mulo 
magis  igitur  ftff s n.ipfa  a yfunt  maiores. Ipfaru  igitur  a y,J  1,1  k, redarii  lineatu  dus  reliqua  funt  maiores.quo/ 
cunqi  ajfumpts.  P ofiibile  igitur  efl  ex  squalibus  ipps  a y,J  !,i  njriangulu  confici.Qucd  oportuit  ojlendere. 

Eucli.ex  Camp.  Propofitio  u 

Ribus  angulis  fuperficialibus  propofitis,quoru  quicg  duo  pari/ 
ter  accepti  tertio  funt  maiores  omes,  8C  tres  fimul  quatuor  redis 

angulis  minores,  ex  tribus  illis  squalibus  qualefcuncg  Gnt,  foli' 

dum  angulum  conftituere.  t b e 

campanvs.  sint  propofiti  tres  anguli  fupficiales 
qui  funt  a,  b,  c,  de  trib  us  illis  squalibus  uolumus  unu 
foiidum  angulucofiituere.  Oportet  igitur  ex  20  huius, 
ut  quiqsduo  eoru  pariter  accepti  tertio  fint  maiores, 

8C  ex  27  huius,  ut  omnes  pariter  accepti  quatuor  rectis 
angulis  fint  minores.  Ex  ipfis  itaqs  fint  haepofita.  La/ 
tera  uero  eos  continetia  cunela  adinuice  fint  aqualia, 
eiscp  fubtendantur  tres  bafes,  cr  ipfa  fintd  e,  e f,8C  f d, 
eritepex  pramiHa  po(Tibile,de  tribus  lineis  his  bafibus  d e f d 

aqualibus  triangula  coftitui-Sitigitur  ex  eis  fecundudoiflrina  22  primi.triagulus  d ef, 
coftitutus,cui  ficuc  docuit  s quarti,circufcribatur  circulus  d e f fupra  centru  g,  S£  ptra/ 
hatur  g d.g e,g f.Qua cum  fint  adinuice  aquales  ex  diffini tioe  circulijateraqs  tres  pro' 
pofitos  angulos  ambiena  aqualia  ex  hypothefi , necelTe  eft  ut  earu  qualibet  quolibet 
illorulateru  fit  minor,aquale  aute  aut  maiore  effeeftimpoffibile.  Sienimlined exiens 
a centro  g,  circuferentia  circuli  d e f effet  aqualis  alicui  latera  a d,a  e,b  e,b  f,  c f,c  d,feque 
retur  propter  ea  qua  polita  funt,annuente  s primi,tres  angulos  a,b,c,propofitos,efle 
aquales  tribus  angulis  d g e,e  g f,f  g d.  Cumq;  hi  tres  fint  aquales  quatuor  rectis  angu 
lis,ut  facile  patet  ex  u primi,  pro  tracta  paulifper  una  linearu  exeuntiu  acetro  ad  circS 
ferentia  in  continuu  di  directu, efient  ecia  tres  anguli  a, b^, aquales  etia  quatuor  rectis. 

Qijod 


/ 
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Quod  eficontrapofita-Quod  fieffet maior  fuperpofitis  tribus  triangulis  quorti  funt 
anguli  a,b,c,tribus  tragulis  diuidetibus  triangulu  d e f unoquoqj  illi  cum  quo  cornu/ 
nicat  in  bafi , ita  q>  bafes  fuperpo  natur  bafibus  squales 
uidelicet  squalibus, Si  anguli  a b c cadant  ad  parte  puti/ 
cti  g.fequeretur  ex  u primi  tres  angulos  a,b,c,effe  maio/ 
res  tribus  quifunt  d ge,efg,  f gd.  Effencitacp maiores 
qiiatuor  rectis.  Quod  eft  amplius  contrariu  politis.  Re/ 
linquitur  itacp  unuquodcp  ex  fex  lateribus  tres  propo/ 
ficos  angulos  ambietibus , maius  effe  linea  egrediente  a 
centro  g,ad  circumferentia  d e fiideoqt  etiam  potentius- 
Sit  igitur  po  tetius  in  linea  g h,qus  fit  fecundu  i*  huius  orthogonaliter  erecta  fuper  fu/ 
perfide  anguli  uel  circulid  e fdemittaturqs  tres  hypothenufs  h d,h  e,h  fiquas  dico  co/ 
tinere  angulos  tres  fupfiriales  squales  tribusfpofitis, confutuentes  angulu  folidii  in 
pucto  h-  Cum  enim  quadratu  lines  a d fit  squale  duobus  quadratis  duaru  linearu  d g 
& g h ex  hypothefi,  at  quadratu  lines  d h fit  squale  eifde  ex  penultima  primi , neccfTe 
eft  linea  a d effe  squale  lines  d h.Eodemqj  modo  8C  linea  a c,lines  e h.lgitur  e>:  s pruni 
cum  bafes  etiafint  squales, erit  agulus  a squalis  angulo  d h e.  Simili  quoq;  modo  eric 
angulus  b squalis  augulo  e h f.  Si  angulus  c squalis  angulo  f h d.  Quare  confiat  factu 
effe  qd  facere  difpofuimus.  Eucli.exzamb.  t kcorema  j propofuio  is 

Ex  tribus  angulis  planis  quoru  duo  quomodocuq/  futr.pti  fint  reliquo 
maiores,  (olidum  angulu  conficere,  oportet  uero  ipfos  tres,  quatuor  rediis 
efle  minores. 

THE  ON  « z amb.  Sint  dati  tres  an' 
gtili  plani  qui  fub  afry,fi  i,«  e «,  quoru  duo 
quomodocuq  affumpti  reliquo  fint  maiores , 
infupfa  ipft  tres  quatuor  rcSis  minores,  opor 
tet  iam  cx  equalibus  eis  qui  fub  x0y,Ji(,i 
l H,[oliducojhtuere  angulii.  f.fjumZiur  aqua 
les  a y,f  t,4 1,»  6, 6 r.,cone(lanlur'q; x y,J{ 
i k.  igitur  (per  u undecimi)ex  aqualibus  ip/ 

I Is  a y,<f  t,  s k,  triangulii  confici  efl  pcfibile. 

C onftruatur,ftt k x ►,  fic  ut  a t ce  qua  fa  ipft 

*it,&f{ipfln  r.&tnipflk  r.  Circumfcribatur  autem  (per ; quarti)  ipflk/irtri/ 
angulo,  circulus  k ti  r,  fumatur^  (per  i terti])  ipftus  centrum , quod  quidem  erit 
aut  intra  triangulum  xnv,  aut  in  uno  laterum  ippusyOUt  extra,  fit  prius  intra  tri/ 
angulum, fit if  f,conne8anturfy  k f .x  f,»  {.  Dico  quod  a $,ipfa  k J maior  efl.  Si 
autem  non,aut  « g ip/i  / j efl  a qualis, aut  ea  minor.  Sit  primum  aqualis.  Et  quo/ 
niam  * e ipfi  kjefl  aqualis, fed  x S ipfi  ty  eft  aqualis, igitur  k \ ipfi  S y eJI  aqua/ 
lis.  I pfa  autem  k f ipfi  fit  (per  15  diffinitionem  primi.)  D ua  iam  af>,£y>  duo/ 
tus  k |,f  /t, funt  aquales  altera  alteri,  dTbttfis  x efbafl  k n [apponitur  aqualis,an/ 
gulas  igitur  qui  fuba&y  (per  s primi)  angulo  quifubk(itef1  aqualis,  id  pro / 
pterea  etiam  & qui  fub  / » f,  ei  qui  fub  it  f , eft  aqualis,  & praterea  qui  fub  * e k, 
ipft  qui  fub . | k.  ipp  igitur  quifubxSr,<fsf,«6i!,  anguli , ipfis  tribus  qui  fub 
kfib/tjv.yf  k.funt  aquales,  sed  tres  qui  fub  k f x,x  f r,>  f a,  quatuor  rcSis  funt 
aquales,  ff  tres  igitur  qui  fub  * g / 1 1,  B s *,quatuor  rcBisfunt  aquales.Supponutur  ff  quatuor  reSis  minores . 
Quod  efl  impofhbilc.lgitui  x g ip/1/ 1 aqualis  non  eft.  Dico  etiam  quod  nec  minor  eft  x S.ipfa  k f.  Si  enim  pofti 
bile,cfto,ponatur % ( per  i primi ) ipft  « g aqualis  f ejpft  aut  e g y aqualis  f z,  conneSaturip  cx.  E t quoma  aqualis 
eft  « g ipft  g y, aqualis  eft  o ippfxtquare  ff reliqua  c k,reliquaxiteft  aqualis.parallelus  igitur  cfttpcrifexti) 
» x ip/1  o x,  & aquiangum  elix  x f ipft  ozf,  quemadmodu  igitur  f kad  ipfam  kM.ficeftjcadex:  uiciftim  igitur 
(per  16  quinti)  ficut  kfadfe.ftcxitad,  x.  Maior  aute  cflkf  ipft  f o, maior  igitur  eft  <5~  k njpfa  ex.  Sed  ipft  k it,pO 
fita  eft  ipft  * y aqualis ,8  * r 'gitur.ipfa  e x maior  eft.  Quoniam  igitur  bina  reda  linea  x g,g  y, duabus  c f,|  z.funt 
aquales,^  ba fis  a g bap  e x maior  eft, angulus  igitur  qui  fub  «S  y,angiilo  qui  fubefz  maior  eft  (per  15  primi.)  si/ 
militer  iam  oftendemus,quod  &qidfubf,  !,eo  qui  fub  x f 1 maior  cft.S"  qui  fub  ■ 6 « co  qui  fubrfk.lpp  igitur  tres 
anguli  qui  fub  a g >,  A { ,» « '-ftribus  qui  fub  k f x.x  I I kfunt  maiores,  sed  qui  [ubxtyjtfrs  t, quatuor  reSis 
fupponutur  m:nores:multo  igitur  magis  qui  fubklihufr.rfk,  quatuor  reSis  funt  minores.  Sed  & aquales.  Quod 
eft  tmpofiibile.No  igitur  * g minor  eft  quam  k 0 ftenfum  aute  eft, quod  neq;  aqualis.maior  igitur  eft  xS  qu:.m  / f. 

Conflituatur  iam  d figno  f ipftus  k x > circuli  plano  ad  angulos  reBcs  ffCpern  undecimi . ) E t quo  maius  efl  qua/ 
iratii  quod  ex*  beo  quod  ex  x j,ei  aquum  efto  quod  ex  f r, ceneS anturfcf  k,j  x,g  r.  Et  quoniam » | reSa  efl, & ad 

H J ipftus 
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ipfus  x .u  f circuli  planum, e ad  unamquamq;  igitur  ipptru  x (,h  {,»  f (per  eonutrfioni i diffinitionis  undecimi)  re/ 
Aaefiip fa,(.  Et  quoniam  equalis  ifi  x f 'pfi  f ft  comanis  «ito»  ■td.mgKlor  rcSos  efi  (f,  bafis  igitur  fx  (per* 
primi)  bafi  r n 'fi  equulis,  um  id  propterea  tf  f r,  utriq;  ipfaru  t x,f  r,cfi  equulis,  ip fit  igitur  tres  f x,r  M ,,  flbi 
inuicemfmt  aquales.  Et  quoniam  quo  maius  cfi  quod  ex  x fi  eo  quod  ex  x (,ei  fupponitur  equum  quod  ex  ( f,quoi 
exxfi  igitur  equa  'fi  c is  que  ex  x f,/  (.Eis  autem  que  ex  xtff, equum  efi(per  47  primi)  quod  exxr,reSus  enim 
cfi  quifib  x ( /.Qaod  igiturex  x fi,equu  efi  ei  quod  ex  f x.  Aequalis  igitur  cfi  x g ipfi  fx.Sed  ipfi  quidem  x S,*qua  ■ 
lis  cfi  unaqueQ  ipfaru  fi  y,i i,t  vpfi  autem  t x, e qualis  efi  utra%  ipfaru  w ,.V>utque$  igitur  ipfaru  x fi, 
e y*f  t,i  f,»  M u.umcuiq;  Ipfaru  t \,f  u,r  t^fi  equalis.  Etquoniam 
due  x f,f  ft.duabus  x fi, i y.flmt  aquales,  € bafis  xubafixy  fup / * 

ponitur  equalis,*ngulus  igitur  qui  fubxy  piper  Sprimilei  qui  jub  /\  A /\ 

xfiy  efi  equalis. ii  propterea  & quifub  pfr, ei  qui  fubfti  efi  e'  / \ / \ / \ 

qualis qui  fub  x ft,ei  qui  fub  *e  k.ex  tribus  igitur  angulis  pia/  / \ / \ / \ 

nis  quifub  Xfp.pfr&f  r,  qui  funt  equales  tribus  datis  fcilicet  eis  i- A r — \ / . - i 

qftbxfir,Si{,iiK,foiidus  angulus  coflruitur  qui  ad  f,copreben  x i / i * n 

fusfubxfu,pf  r-.&Xf  r angulis.  Quod  facere  oportebat.  Sed  iam  efio  ccntru 

, circuli  in  uno  laterum  triangulijltlj;  in  n r.efio (. ConneSatur (f;  x (.Dico  rurfus 
quod  maior  efi  x fi  quam  x (.  si  aute  non.aut  a e efi  equalis  ipfi  x (.aut  ea  minor. 

Sit  primum  equalis.  Due  iam  x fi.fi  y, hoc  efi /t.t  i, duabus  /i(,(x,boc  cfi  ipfi /i 
t fuit  equales.  Sed  tpfa  quide  n r,ipfi  J1  i [upponitur  equalis,  & ip fe  igitur  J1 1, 

• {•  pfl  r'lftnt  equales.  Quod  cfi  impofiibile.  Igitur  x fi, ipfi  x (,  equalis  non  efi. 

Similiter  iam  oficndetnus,quod  netp  minor,igitur  ipfax  fi.maior  efi  quam  x (.Et 
fi  [militer  quo  maius  efi  quod  ex  x fi  eo  quod  ex  x (,  ei  equit  & ad  angulos  reSos 
ad  circuli  planum  co nfiituemus  ficut  quod  ex  f (,  cofiituetur  problema,  sed  iam  efio  centrum  circuli  extra  trian 
gulum  x a v,fii'q;  ( ConneSantu/q;  x (,/t  f,»  ( .Dico  quod  & fic  maior  efi  fi  fi  quim  x f . Si  «utem  non.aut  equalis  efi 
tuU  minor. sit  prius  equalis.  Due  igitur  x S,e  y,d«abus  n (,( x,funt 

equales  altera  alteri,  bafis  xybafi/ix  efi  equalis,  angulus  igi/ 
tur  qui  fub  x fi  y(pers  primi)  angulo  qui  fub  nlxefi  equalis.  idifi 
propterea  etia  qui  fub  * 8 u,ti  qui  fub  x(<  efi  equalis.  Totus  igitur 
qui  fub /ii  v, duobus  qui  fub  xfiy, «i  n.cfi  equalis.  sed  qui  fub  x£ 
y,« 8 «,ipfo  qui  fub  J1  *t  funt maiores.  Et  qui  fub/t(>  igitur,  eo  qui 
fub  fi}  maior  efi.  Ei  quonia  due  f t.»  [, duabus  n (,i  (,funt  equa' 
les.ri’  bafis  J1 1 bafi /it  cfi  equalis, angulus  igitur  qui  fub  /t(t(per  i 
t primi)  ei  qui  fub  /it  cfi  equalis . Patuit  autem  quod  S’  maior.  a 
Quod  cfl  abfurdit.  igitur  x fi, ipfi  x f non  efi  equalis.Uidem '<fi  ofien 
demus  quod  neq,-  minor,  igitur  tpfa  x fi,  maior  efi  quam  xf.  Et  fi  etiam  ad  angulos 
nilos  in  circuli  plano  rurfus  conjlituamus  ipfam  ( f,&ipfi  equalem  ponamus  eant 
que  poteft  id  quo  maius  cfi  quod  ex  x fi  eo  quod  ex  x (,  conflituetur  problema. 

Dico  infuper  quod  x fi  non  efi  minor  quam  x (-Si  enim  pofiibile,efio.  Ponaturcp 
(peri  primi;  ipfi  quidem  x fi  equalis  ( e, ipfi  autem  fi  r equalis  ( n.  ConneSatur'^ 

• c.  E f quoniam  equalis  cfi  x fi  ipfi  fi  r, equalis  efi(,  ipfi  ( *,quare  & reliqua  e x, 
relique  n x,t fi  equalis.  Parallelus  igitur  cfi(pcrifcxti;x  /i  ipfi  n o,dT equiangulu 
efi  triangulii  x(/i  ipfi  triangulo  z(e.  E fi  igitur  (per  6 fexti)  ficut  x(adx/i,pc(a  ** 
ad  o*,{T  uicifim  (per  16  quinti)  ficut  x(ad(o,  fcx/i  ad,  Maior  autem  cfi  x {, 
quam  ( ,, maior  igitur  efi  ffx  n.quam  ox.Scdx  M,’pfi  xyefi  equalis, igitur  ff  x ?, 
quam  o x maior  efi  (per  14  quinti. ) Quonia  igilitr  due  x fi.fi  y, duabus  0 (,(  x.fmt 
equales  altera  alteri,  & bafis  x y bafi  9 x maior  efi,  angulus  igitur  qui  fub  xfiy  (per  15  primi ) angulo  qui  fub  t(w 
maior  cfi.  similiter  iam  € fi  ipfam  (f  equalem  utri % ipfaru  f «,f  x,affumamus ,&  conncGamus  ipfam  e f,  ofiende/ 
mus  quod  & qui  fub  e su  angulus  eo  qui  0 ( f maior  efi.Confiituatur 

um  (peris  pruni)  ad  ipfam  x ( rcGam  Ineam,  adfignumip  ineay  ^ • ( 

ci  quidem  qui  ftbxSy  angulo  equus  angulus  qui  fub  x ( t,ei  autem 
qui  fub  1 6 e.  equalis  qui  fub  x ( r, ponatur'^  (per  1 primi)  utrafy  ip/ 
farti  ( e,(  t, ipfi  9 f equalis ,& conneSantur  oe.er.xr. Et  quoniam 
bine  x fi£  y, binis  9 (,(  e, funt  equales,  ff  angulus  qui  fub  xfiy  an/ 
gulo  qui  fub  a (e- cfi  equalis , bafis  igitur  x y (per  4 primi)  boc  efi 
x /i,bxfi  e e efi  equalis  .i  df  propterea  etiam  xr.ipfltrefi  equalis. 

Et  quonia  due  x m,x  t,duabus  <rc,or,  funt  equales, & angulus  qui  L 
fib.uxi  angulo  qui  fub  en  maior  efi,  bafis  igitur  ut  (peris  pru  t 7 / * f * 

rni;bafi  e r maior  efi.  Sed  ipfa  quide /1  r,ip fi /{  efi  equalis:  ipfi 

igitur  /{  quam  e t maior  efi.  Qjjouutm  igitur  due  />,>(>  duabus  r(,(r,  funt  equales,  f bafis /{bafix- maior 

cfi, angulus 


liber,  vndecimvs. 

efixtnguhts  igitu  r qui  fub  / • «per  t;  priwi)*ig«(o  qui  fub  a i t maior  efi. 

Aequalis  ante  efi  qm  jub  afr.eis  qui  fub  xfiy.il*.  igitur  qui  fub  t » {.cis 
quifubxfiy.tlu,  maior  e/i.  Sed  tf"  minor.  Quod  e/?  impofiibile.  Quo/ 
modo  autem  id  quod  ex  pf.aquum  fumatur  ei  quo  quod  exxf.  maius  e/i 
ea  quod  cx  k { ,fic  ofiendemus.  Exponantur  xiff  k frc6a  linea,  fu^;  ma/ 
ior  « fa  deferibaturtj;  fuper  ipfa  femicirculus  xyfa  cr  in  femicirculo  xyfs 
* anneGalur  ipfl  k f rc&e  linea  aqualis  ipja  « ?,  eonneSanturfy  y faQ u0, 
n iam  igitur  in  femicirculo  xy£  angulus  efi  qui  fub  xyfa  nttut  igitur  efi 
qui  fub  xy  g (per ; i terti]. ) Quod  igitur  ex  xt  (per  47  primi ) aquum  efl 
eisquacxxy.yfa  quare  id  quod  ex  a famatus  efl  eo  quod  ex  a y,eo  quod 
ex  y fa/tqualis  autm  efixy  ipfi  k f : quod  igitur  exafa  maius  efi  eo  quod 
: k f,eo  quod  ex  y £.  si  ipfi  igitur  y g aqualem  I f ajfumanius , quod  exa/t  maius 
: kl,eo  quod  ex  l f. Qitod  facere propofueramus. 

E ucli.  ex  Camp.  Propcfltio  14. 

!I  fuperficiebus  squidiftatibusfolidum  con' 
tineatur.cius  oppoficx  fuperficies  (ibi  inuicS 
|J!  «quales  fune  Si  squidiftantium  laterum.  *«  g 

campanvs.  Quicquid dicant alti,folidum squidiftan  cibus fuperficiebus conten 
tum,  fuperficiebus  paribus  necefTeeft  contineri,  qusficuc  effe  non  poffunt  pauciores 
fex , ita  poliunt  effe  in  omni  numero  pari  fenarium  exce/ 
dente.  Confiat  enim  columna  hexagonam,pofle  odo  fu/ 
perficiebus  qusbinsSC  bins  oppofits  fibi  inuice  squidi 
ftant,contineri.  Sic  quoqi  occogonam  u>£L  decagonam  u» 
&adiftarumfimilitudinem,in  infinitum.Sed  horum  om 
nium  folidoru  squidiftantibus  fuperficiebus  contento/ 
rum  qus  infinita  efie  pronuntio  ,folum  illud  dicitur 


pa/ 


y 
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rallelogrammii,  cuius  omnes  fuperficies  ipfum  ambietes 
paralIeIogramsfunt,3£  iftud  fex  fuperficiebus duntaxat 
neceffee.fi ambiri.  De  tali  itacp  quod  fex  tantum  fuperfi/ 
ciebus  ambitur,dico  debere  mtelligi  quod  hxc  14  proponit.  Sit  igitur  talefoIidu,cof/ 
pusab,  cuius  omnino  fuperficies  fac  ut  folido  habitu  mencecoprehendas,patebicqj 
tibiunamquaqj earum  quatuor  ex  reliquis  fccare  eius  quatuor  lacera, Cum  finteom/ 
munes  fecfiiones  ipfius  fecantis  Si  quatuor  fedarum.  Sint  au  tem  ilis  quatuor  fecis  bi 
ns8Cbins  fecundum  quod  adinuicem  opponuntur,  squidifianccs ex  hypothefi,fe/ 
quitur  ex  1»  bis  aflumpta,ut  quatuor  lacera  huius  fuperficiei  fecantis  Si  quatuor  fecla 
rum  fint  adinuicem  bina  8i  bina  squidiftantia-  Confiat  itaq?  fecundum.  At  uero  ex  i* 
primi  manifeftum  efi, omnia  latera  oppofitaiftaru  fex  fuperficieru  effe  squaiia,  erunt 
igitur  bina  latera  angulum  planum  con  tine  tia  cuiufqs  earum,  squaiia  binis  lateribus 
angulum  planum  in  fuperficie  fibi  oppofitacontiner.cibus, anguli  quoc^abillis  binis 
lateribus  con  tenti, squales  peri»  huius. Igitur  ex  conuerfa  penuitimscomunis  fcien/ 
tis  in  primo  libro  pofies,  necefTe  efi  quafque  duas  fuperficies  in  folido  a b oppofitas» 
elfefibiinuicem  squales  • Quod  efi  propofitum. 

Eucli.cx  Zamb-  Theorema  it  propcfltio  14 

4-  Si  folidum  fub  parallelis  planis  coprehendatur.qus  ex  oppofito  ipfius 
plana, squaiia  & parallelogramma  fune. 

THE  O.V  ex  zamb.  Solidum,  inquarfay  J * t,fub  parallelis  planis  x y,u  {,  * * 

«*V{»/g,«  i.coprcbendatur.  Dico  quod  qua  cx  oppofuo  ipfius  plana,aqualia 
3 parallelogramma  funt.  Quoniam  enim  bina  plana  parailcla,boc  efi  g >,>  1,  d 
plano  a y fecantur.comunes  ipforum  fcSiones  parallela  funt  (per  16  undecimi.) 
parallelus  igitur  efi  x e,ip  fi  y f.  Rurfus  quoniam  planum  x y dtfpefcit  plana  bina 
parallela  g },x  i.comuncs  ipforum  fcd.ones  parallela  funt  (per  eandem,)paral 
Iclus  igitur  eflxfai-pfiy.paiuit  aute  quod  3 t g ipfi  f y efi  parallelusiparalle/ 
logrammu  ig  turefi  x y.  Similiter  iam  ofiendemus.quod  <3  unumquodf  ipforu 
/l,>  l.x  t.parallelogrammS  efi.conneSantur  x 1,/l.Et  quoniam  paral / 

Iclus  efi  x g ipfi  ■?>,&  e a ipfi»  i, bina  iam  x fat  l.fefe  inuice  tangentes,binis  re/  f , 

Sis  lineis  f >,?  iJfefe  inuice  tangentibus  parallela  funt,  no  tamen  in  code  plano. 

igitur  aquales  coprebendiu  angulos  (peri  a undecimi.)  Angulus  igitur  qu‘fub  « f I, angulo  qfitb  f 1 {ffi  aqualis. 

U 4"  EI  quO/ 
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E,  quomabine  « W 6 ,duabus  * r.r  ifint  equalcstf  angtlus  quifub  x e i,angulo  quifub  Jrttf  ttyulisjiaflt 
igitur x s(per  4 prtmi)bd{lS{.efi 'equulis,#  triangulu x f t triagulo  S,(efl equule. Et quonii typus  quide  x e t, 
duplum  (per  ut  primi)#  t » parallelogramm,ipflus  «ero  / r / dupul  ejl  ipfum  ? i parallelogrammu,equS  igitur 
ejl parallclogramiKu  e styarallelopdmo  1 1.  similiter  km  ojlcndemus.quod  tf«  r ip/J  * j c/1  equale,i? xttyfifi  t. 

Si  piatu  igitur fub  parallelis  planis  coprchendatur,  que  ex  oppofao  eius  plana,  equalia  <?  paralldogrdmafunt, 
Quodefi propofirum.  Eucli.  excamp.  propofuio  ij 

l5  l fiiperfides  quadam  fecet  folidu  parallelogrammu  squidiftan/ 

ter  duabus  ipfius  folidi  fupficiebus  oppofitis,  duo  partialia  cor/ 
felsisiil  pora  qus  ad  illam  fecantem  fuperficiem  uelutad  comanem  ter/ 
minum  copulantur,fuis  bafibus  funt  proportionalia. 

campanvs.  Sit  corpus  a b,folidu  parallelo/  p a c f l 

grammu , SC  fecet  ipfum  fugficies  c d squidiftater 
duabus  eius  oppofitis  fuperficiebus  quae  funt  a e 
SC  f b.  Et  fit  fuperficies  gb, bafis  ipfius  folidi  a b,de 
qua  confiat  per  prsmiffam  q>  ipfa  fit  squidiftan/ 
tiu  lateru.Et  fit  comunis  feftio  duaru  fuperficieru 
c d 8£  g b, linea  h d,de  qua  co fiat  per  j huius, q>  ipfa 
fit  linea  recla,er  per  t«  huius, q>  ipfa  fit  squidiftas 
ge.  Ideocp  funt  dus  fuperficies  gd  erhb  squidi/ 
ftantiu  lateru , Si  ipfae  funrbafes  duoru  partialiit 
corporu  in  qua;  fugficics  cd  diuidit  folidum  a b.  q n c d b k m 
Dico  ltaqj  q>  pportio  folidi  a d ad  folidu  b c , eft  ficu  t bafis  g d ad  bafin  h b.  Pr  o trahan/ 
cur  enim  u trincp  quan  tu  libuerit,quatuor  lineae  penetrares  fuperficie  c d fuper  eius  an 
gulos.  Si  ipfae  funt  a f Si  e b cum  duabus  reliquis  fibi  aequidiftatibus . Sumaturqs  ex  eis 
omnibus  portiones  ex  parte  puncti  b,  quo  tlibuerit,qus  ponatur  finguls  aequales  li/ 
nes  b d,&  cx  parte  puncti  e, alis  fimiliter  quo  t libuerit,qus  ponantur  squales  linese 
d.  Super  quas  utrinqs  conftituantur  foiida  parallelogramafecudum  longitudinu  exi/ 
gentia,fintcp  ex  parte  puncti  b,foIida  f k Sil  m,8i  ex  parte  pueli  e,folida  a n Si  p q.Eritqj 
ex  diffinitiae  corporu  squaliu  atqj  fimiliu,  unuquodcp  folidoru  f k er  1 m squale  foli/ 
do  c d,8i  unuquodq,  a n Si  p q squale  ad.  Fiat  igitur  argumentu  quemadmodu  irt  pri 
ma  fexti.  Eft  enim  folidu  c m ita  mul  tiplex  folidi  b c,ficut  bafis  h m,bafis  h b,Si  folidu  q 
c ita  multiplex  folidi  a d,ficut  bafis  qh,bafis  gd.  Et  fi  bafis  h m eft  squalis  bafi  q h,foli/ 
dum  c m eft  squale  folido  q c ex  diffinitione  corporu  squaliu  atqj  fimiliu, Si  fi  bafis  eft 
minor  bafi,Si  folidu  eft  minus  folido, Si  fi  maior,maius,  quod  patet  ex  diffinicioe  eade» 
refecata  maiori  bafi  ad  squalitate  minoris,  8idefcripto  fuper  eam  folido  parallelogra 
mo.  Itag;  ex  diffinitione  incotinuc  pportionalitatis  proportio  folidia  d ad  folidu  cb» 
ficutbafisgdadbafinhb.Quodeftpropofitu.  a g d 

c a m p a n v s.  Quod  fi  fuperficies  aliqua  fecet 
corpus  ferratile  squidiftater  duobus  eius  trian/ 
gularibus  fuperficiebus  oppofitis. duo  partialia 
corpora  qus  ad  illam  fecante  fuperficie  uelut  ad 
co  munem  terminu  copulantur,fuis  bafibus  erut 
^portionalia . Sit  enim  a f corpus  ferratile,  cuius 
fin  t dus  trigons  fuperficies  a b c,d  ef.  Confiat  igi 
tur  ex  diffinitione  ferratilis, unaquamqs  trium  fu 

perfteieru  qus  funt  abde,bcef,acdf,effeparal/  c k f 

lelogrammu.  Secet  igitur  fuperficies  g h k,iftud  ferratile  squidiftater  duabus  eius  op/ 
pofitis  fuperficiebus  qus  funt  ab  c,d  e f.Dico  q> proportio  ferratilis  a Kad  ferratile  gf, 
eft  ficu  t bafis  a k ad  bafin  g f.Quod  ficut  de  folidis  parallelogramis^batur.  Protractis 
enim  in  utrancp  parte  lineis  a d,b  e.  c f,  faclisqj  inter  eas  ex  parte  pueli  e ferratilibus  s/ 
qualibus  ferratili  gf,& ex  parte  puiflib  alijs  squalibus  ferratili  a k utrincp  quouis  nu/ 
mero, ex  diffinitione incotinus  i^portionalitatis  (ff  cuncca  uigili  mente  perluftres)no 
eritcibidiffkilecocludereqddiximus.  EucU.ex2.amb.  Theorema  n propofuio  25 

iq  Si  folidum  parallclepipedu  plano  fccetur,parallelo  exiftente  eis  qus  ex 
oppofito  planis, erit  ficut  bafis  ad  bafin  fic  folidum  ad  folidum. 

THEON  ex  Z ab.  solidii,inqud , parailclepipedu  afiyJ  fccctur  3 plano  0 » parallelo  exifletc  cis  que  cx  op 
pofuo  planis /«'licet  ipfls  f «<JV£.  cieo  qjefl  ficut  x w f bafis  ad  t iri  bafin,  Jlc  cflxtii  folidu  adm  yi  folidu. 

Extendatur 
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txtedatier  cnixlcx  ulraq  farte,  ponatur ippqde  * t * quales  quotcitip.t  n.n  r,  { 4. 

ipfi  aut  x 1 ce  quales, » *,*  x.copleanturiy  ipja  a «,*  j,6  x,p  r,parallelograma,dT  ip 
Ja\x,n  f^fi^unjiiidu.Et  quonia ipfa  xk.k «,*  i ,rc3a  line<e  inuicc  funt  aquales,  A 
aqualia  quoq,  fu  st  ipfa  a o,<  j,«  j,  parallelograma  fibij>iuice(pcri  fexti,)<tr  ipfa 
quoq  k {,!  S,x  i.fibt  inuice(p  eande)funt  aqualia.  Et  fimii.tcr  ipfa  A-h*  x,«  f,pW 
amice  (peri*  undecimi) ftnt  aqualia,  ex  oppoftto  enim,  ld'q,  propterea  etid  ipfa  * 
quidem  1 y,t  x.M  «■.parallelograma  admuicefunt  aqualia  (per  1 fexti,)ipfa  quoq. 
i s,<  i,i  r.fibi  inuicem  (per  eunde)  funt  aquaha.Et  infuper  ipfa  <f  i,n  ■,»  t,  (per  1 * 
undecimi) funt  <equalia(ex  oppofuo  enim.  ) Tria  igitur  plana  ipforu  a t,«  f,x  »,fo  « 
lidom,  tribus  rehquoru  planis  funt  aqualia  (id'q,  propterea  & ipforu  t /*f  r, 
folidorit  )Scd  tria.tribus  qua  ex  oppofltocperi*  undecimi) funt  a qualia. ipfa  igi 
tur  tria  folida  a *,*  f,x  «.inuice funt  aqualia(per  s undecimi  dijfmitione)id  pro/  t 
pterea  etid  tria  folida  t /t,u  ijnuice  funt  aqualia.  Quotuplex  igitur  efi/.(  baps 

tpfitts  x f bafis.totuplex  ef  & a » folidu  tpfius  « » fohdi,  iamid  propterea  quetu/ 
plex  efi  1 1 baps  ippus  [ i bafii,  totuplex  cft&r«  folidu  ipfius  t •/ [chdi,€T p aqua/  1 
lis  etl  /.(baps  ipp  r l bap,aquu  ef  ffx  * folidii  ipP  r r folido,  & p excedit  \{  baps 
ipfam ,(  b.-fin , excedit  quoq  ipfum  a » folidu  ipfum  < » folidu,  & fi  deficit,  deficit 
(per  1 «Ti  + quinti.) Qgatuor  iam  exiflentibus  magi:itudinibus,binis  quide  bapbus  ? 
x (,{ l,duob‘ts  autefchdis  x »,» 6,ajfumiitur  aque  multiplicia, ipfius  quide  x i baps 
tT  X vfolidi,ipfa  A : baps  6r  a»  folidii, ippus  aut r t / bapt  S I « foiidi,ipfa  rlbapsff 
ipfum , v folidu.  of’fumip  ej!,quod  fix?  baps  excedit  bapn  > ;,exccdit  quoq,  €/.*  , t 

Jolidu.ipfum  r 11  foltdum ,& p aqualc,aqualc,dTp  dcficit,dcficit  (per  diffinitione  6 

quinti.)  m cade  aut?  ratione  magnitudines  effe  dicutur,^  reliqua.  Ef  igitur  ficut  x } baps  ad  > I bapn,pc  tfxrfo/ 
lidum  ad  t e fohcwn.Qvod  cr.it  offendendum.  Euch.ex  Canip.  Propofttio  16 

i Vpcr  datum  pundu  dat*  lines, angulo  folido  propofito  squa/ 
J Iem  angulu  folidum  conftitucre. 

:ampanvs.  Solidus  angulus  pro 
pofitus  fica,  qui  contineatur  tribus  li/ 
neis  a b,a  c,  a d,  tres  fuperftciales  angulos  ipfum  fo 
lidum  perficientes  continecibus,  cui  fuper  punctu 
elines  e f propofits  qusad  libitu  proponentis  ia/ 
ceac  aut  in  fublimi  confurgat,  iubemur  squale  an/ 
gulum  folidum  conftituere.Qnalifcunq?  fit  (itus  li/ 
nes  e f,a  puncto  gubicunq?  uolueris  lignato,  pro/ 
ducito  linea  g e.  eruntq?  (ex  1 huius)dus  lines  c f Si 

g e,in  fuperficie  una.In  hac  1 taqi  fuperficie  fuper  punctu  e datu  in  a (lignata  linea  fecun 
duijn  confiliu  primi  confritue  angulu  squale  angulo  b a c,Si  ipfs  fit  f e g,dehincex  li/ 
nea  a d abfeinde  linea  a h ficut  uolueris,  & a pueto  h producito  perpend  iculare  h k ad 
fuperficie  in  qua  funt  dus  lines  a b Si  a c.Quod  qualiter  faciendum  fit,n  huius  docuit. 
Nec  (it  igitur  tibi  cura  de  puncto  k.  Nihil  enim  refert,utrum  perpedicularis  h k occur/ 
rac  fuperficici  in  qua  funt  dus  lines  a bSi  a c, inter  ipfas  lineas,  aut  extra  autinearu  al 
tera,ducico  tamen  linea  a K.Pofitoqi  puncro  in  linea  a b ubicunqiuolueris.proirahe  li 
neas  s 1 SI  I h:S£pone  angulu  f e m in  fuperficie  linearfi  e fer  e g,squale  angulo  b a k,SC 
linea  em  squale  lines  a k,  S!  ex  linea  e f,  fume  linea  e p squale  lines  a 1,  Sia  puncto  m e 
duc  linea  m n perpendiculare  ad  fuperficiS  in  qua  funt  dus  lines  e f Si  e g ,8C  pone  eam 
squale  h k,Si  protrahe  lineas  e n,n  p,Si  p m.Dico  igitur  eres  lineas  e f,e  g,e  n,continere 
angulu  folidu  in  pueto  e,squale  angulo  a propofito..  Cum  fintenim  ex  hypothefiduo 
latera  a k Si  k h,trianguli  a k h squalia  duobus  lateribus  emSCmn  trianguli  e m n,8C 
anguli  qui  funt  ad  k Si  ad  m recti  ex  diffinitione  lines  perpedicularitererectsfupra  fu 
pcrficie,  erunt  ex  v primi  dus  lines  a h 8i  c n,squales,  per  eandem  quoqi  erunt  dus  li/ 
nes  k I Si  m p,squales.ideoqi  etia  per  eande  h 1 Si  n p squales,cum  fint  h k Si  k 1 squa/ 
les  m n Si  m p,Si  anguli  h x 1 Si  m n p,recti:per  s igitur  primi^rit  angulus  n e p,  squalis 
angulo  h a 1. simili  quoq?  modo  .pbabis,  angulu  g e n efie  squale  dhgulo  c a d.  Confiat 
itaq?  nos  effeci  (Te  quod  uolumus.  Huicfiftudiofus  inftiteris,  quotcunq?  lateribus  foli/ 
dus  angulus  propoli  tus  cotineatur,quod  a te  petitur  fine  offendiculo  perficere  pote/ 

ns.  Eucli  ex  Z ante.  Problema  * propofitio  16 

7 Ad  datam  redam  Iineam,ad  fignumq;  in  ea, dato  folidoangulo  a:quij 
folidum  angulum  conftituere. 

0 THEON 
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T H E 0 N ex  2 imb.  Sit  quii?  itu  reda  linet x $,datum^  in 
taflgnu  I h t, datis  angulus  folidus  flt  qui  ai  /,coprcbefus  fib  1/7, 

'/’.,{/  1, angulis  planis,  oportet  iam  ad  ipfam  a S reBa  linea,#  ad 
/Ignit  in  ea  x,  eiqadf  foliio  angulo  squujblidu  angulu  coflituere. 

Sumatur  in  ip[a  /{.cStingens  flgtu  (.excitetur'^  (per  i*  undecimi ) 

#!>  ipfo  ijtd  id  quod  p en/,/  r, plani  perpldicularis  !*,# occurrat  0 6 
plano  in  3,concSatur'$  / i.coflituatur 'tp  (per  u primi )ad  ipfam  x 0, 

# ad  /Ignit  in  ea  x.ei  quifub  1 / 1 angulo  squalis  angulus  qui  fub  C 
m a, ei  aut  qui  fub  i i s, squalis  quifub  0 « e.,ponatur'q ■ ( per  i primi] 
ipfl  / « squatis x u.conflituaturfytpcr  19  undecimi]ab  ipfo  k flgno.ei  quod  per  0 « * plano  ad  angulos  redos  itl,po/ 
Katurtp  (per  1 primi)*  tipflil  e qualis, coneBaxur'q  1 *.D  ico  quod  angulus  folidus  qui  ad  a,  c oprebettfus  fubtaK. 
C x 5.8  * langulis,  equus  efl  ei  qui  ad  / folido  angulo, coprchnfo  fub  i / 7,1  / /,/  / 7, angulis.  Auferantur  enim  e/ 
quales  x e,/  i.concdanturlp  S C,*  «,/  »,«  t . Et  quonia  ( » reda  efl  ad  fubiedu  plani ,# (per  i diffinitione  undecimi) 
ad  omr.es  igitur  tangetes  ea  redas  lineas  # infubitdo  exifletes  plano-.reBos  efficiet  angulot.Redus  efl  igitur  utertjf 
ipforn  qui  fub  (e  f,?  « i,angulori!,#  iam  id  propterea  uterQ  ipforii  itx.i*  e.anguloru.reSus  eJl.Et  quoitabinsx 
x, a C, duabus » /,/  i,funt  squales  altera  alteri,#’ squales  coprebendunt  angulos, bafls  igitur  * e(pera-primi)bafl 
■ 1 efl  e qualis. Elaute  #nS  ipfl  > { squalis ,# redos  coprebendunt  angulos:  x qualis  igitur  efl  #SI,ipfl  {i.Rurfut 
quonia  dux  x h,k  l, duabus  / «,*  (.funt  squales,#4 redos  angulos  coprebendunt, bafls  igitur  ««(per  4 primi) ipfl  J 
l efl  squalis.  Efl  ante  ff  x e,ipfl  / i x qualis, binx  igitur  ix,x  e, duabus  1 //  i,fur.t  x quales,#  bafls  6 S,ipfl  (*efl 
squalis. Angulus  igitur  qui fub  f x i,  (per  s primi)angulo  quifub  >/{  efl  squalis,  lamid  propterea  # qui  fub  I au 
ti  qui  fub  (ir  efl  squalis. Quonia  fi  affumamus  squales  « k,/t,ccnc8amus'q;  ipfas  k a, i a,*  r,l  t, quonia  totus  qui 
fubCx  a, toti  quifub  t / 7 efl  squalis, quorii  quifub  e x n^i  quifub  t f ifupponitur  squalis.reliquus  igitur  qui  fub 
t x A,rei.quo  quifub  «/7  efl  squalis.  Et  quonia  bins  « *,«  x, duabus  1 /,/  rjunt  squales,  # redos  coprebendunt 
angulos, bafls  igitur  k A(per  4 p rimi)bafl  et  efl  squalis. Efl  aut  #»t,ipfl«{  squalis, bins  iam  a it,«  tjnnis  7 *,»  /, 
funt  squales,#  angulos  redos  coprebcndunf.bafls  igitur  «a  (per  4 pnmt)bafl  i 7 efl  squalis.  Et  quonia  bins  e x, 
x a, duabus  1 /,/  7, funt  squales,#  bafls  t x bafl  {7  efl  squalis,#  angulus  igitur  quifub  ixx(pers  primi)  angulo 
quifub  {/  7 efl  squalis.  Efl  aute  # qui  fub  e x a, ei  quifub  t / 7 squalis.  Ad  datam  igitur  reda  linea  x C,ad  datum!# 
in  ea  flgnum  x,dato  angulo  folido  qui  ad/  squalis  angulus  folidus  conflitutus  efl. Quod  erat  agendum. 

Eucli.ex  camp.  propofltio  17 

(VperWignatam  lineam, dato  folido  xquidiftantiu  fuperfideru 
Gmile  folidum  conftituere.  J r 

campanvs.  Sit afligtiata linea 
a b,d  e cuius  fitu  utru  in  plano  iaceac 
uel  furfum  exurgat,nil  curetur.fitqtaffignatu  pa 
rallelogrammu  folidum, corpus  c d,  cui  fuper  1 i/ 
neam  a b,iubemur  fimile  folidum  fabricare.  Sint 
igitur  tres  lines  continentes  fupficiales  angulos, 
ex  qbus  coponitur  folidus  angulus  c,  inferipts 
literis  c e,c  f,  c g.  At  fecundu  prscepta  prsmiffs 
fuper  punctu  a lines  a b,cofh tuatur  angulus  fo/ 

lidus  squalis  c,quem  contineat  tres  lines  a b;a  h * P - 

a k ,&  auxilio  >°  fexn  fit  proportio  c e ad  a b,&  e f ad  a h,&  g c ad  a k, proportio  una.  De 
hinc  a tribus  punctis  b,h,k,ptrahantur  fex  lines  h 1 squidiftates  lines  a b,3£  h m squi 
diftans  lines  a k,  iteru  b 1 squidiftas  lines  a h,&  b n squidiftas  lines  a k:  rurfus  quoq» 
k n squidiltas  a b,&  k m squidiftans  a h,  amplius  autem  protrahatur,m  p squidiftas 
h 1,8£  p 1 squidiftans  h m,pro  traha  tur  quoq?  8i  linea  p n -Eritqj  completu  folidum  pa/ 
rallelogrammu  a p,quod  dico  efte  fimile  folido  cd.  Hoc  autem  ex  diffinitione  fimilium 
fuperficieru  SC  diffinitione  fimilium  corporu  fi  earum  meaiineris.facile  concludes- 
Eucli.ex  Zamb.  Problema  s Propofltio  ij 

17  Ex  data  redla  linea , dato  folido  parallelepipcdo  fimile  S i fimiliterpofi/ 
tum  folidum  parallelepipedum  defcribcrc. 

THEON  et  'Zamb.*  Eflo  quidem  data  reda  linea  x t, datum  autem  folidum  parallelepipciu  eflo  7 /.C portet 
iam  ex  data  reda  linea  x p.ipfl  7 /folido  parallelepipcdo  dato  fimile  flmihtcrfy  pofltufoliau  paralelepipcdu  deferi 
berc.  Confutuatur  enim  (per  16  undecimi) ad  ipfam  x 0 redam  linea,  ad  flignumip  m ea  x,  d qui  *.<ir  folido  angulo 
squalis  qui  fub  &x!,lx  *.«  x g,cdprebeduur  ut  squalis  flt  qui fubdxeeiquifubtr  {.qui  uero  fub  gxxei  qui  fub 
1 7 M,#infuper  qui fub  x x dei  qui  fub  * 7 {■  Fiatfy  flUut  1 7 ad  7 u.flc  dxadx  x,flcut  aute  ,7  ad  7 {,flc  xxada  e,# ex 
squali  igitur  (per  u.  quimiifleut  iradrfrfkfiaadai.  Cep  kator'f  ipfum  1 0 paraMogrammu,#  ipfam  « a foli/ 

dum.  ei 
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dum.  Et  (Juonid  iflficut  tyady  ».jic0  « ad  a «,«T qua  circii  aquor  ait 
pilos  qui  fub  % y ».-.3  * %,laterafunt  proportionaliajgitur parallelogram  j 
mum  i tipfiuS  parallelogrammo  e/i  fimile  (per  diffinitione fcxti.)ldcfc  I 
propterea  cr  e t parallclogrammii  ipfnt}  parallelogrammo  ejl  fimile,  I 
0"ixfuper  ipfum  f i ipfles.  Tria  igitur  parallelograma  ipfius  yf [olidi,  ! 
tribus  paralldogrdmis  ipfuts  a >.  folidifuntfimilia.Sed  tria,iribus  qua  j 
cx  oppofito  aqualia  dTfimilia  funt.  Totum  igitur  y J folidumjoti  x\fo/ 

Udo  fimile  ejl  .a  data  igitur  re8a  linea  a 0,  dato  [olido  parallelepipedo 

y /fimile  ff  fimiliter  pofitum  deferiptu  efi  x K.QUod  fecijfc  oportuit.  • t 

Eucli.ex  Camp.  P ropofttio  zs  “ * 

II  fuperfiries aliqua  folidum  parallelogrammu  fuper  duas  quaP 
libet  oppofitas  fuperficies  eius  terminales  & fuper  earum  duas 
diametros  fecet, eandem  fuperficiem  corpus  illud  per  aqualia  (e/ 
care  necefleeft.  campanvs.  sit  corpus  ab  folidum  ^ 

parallelogrammu , de  quo  fit  pofitum  q>  fuperficies  a b c d 
fecetipfumfuper  diametros  duarum  fuperficieru  oppofi/ 
taru  ipfum  terminantiu  quafintad  8£cb.  Dico  quod  ipfa 
diuiditifiud  folidum  propofitu,per  aqualia.Conftatenim 
q>  ipfa  diuidit  illud  folid  um  in  duo  ferratilia,quoru  fuperfi 
cies  quadrilateras  binas  Si  binas  adinuice  relatas  fecudum 
q> ipfa  funt  oppofitalaterafolidi  propoli ti.manifeftumeft 
ex  za-  huius  elfe  aqualesicum  folidum  de  quo  loquimur,po 
fitum  fit  efle  parallelogrammu. Ex  eadem  quoqiSt-ri primi 
confiat , trilateras  fupficies  dicto  ru  ferratiliu  efie  aquales. 

Igitur  a diffinitioe  folidoru  aqualiu,  liquet  qd^pofitu  efi. 

Eucli.cx  Zamb.  problema  zs  propofuio  is 

*S  Si  folidum  parallelepipedum  plano  fecetur  per 
diagonios  eorum  qus  ex  oppofito  planoru, ipfum 
folidum  fecabitur  ab  ipfo  plano  bifariam. 

.THEON  cx  Zamberto.  Solidum  enim  parallelepipedum  « 0,  plano  y 
J i Ificetur  per  diagonios  eorum  qua  ex  oppofito  planorum  y {^i.oico  quod 
ipfum  x 0 fohdum,ab  ipfo  yi\t  plano  bifariam  fecabitur.  Quoniam  enim  (per 
i i- primi)  y a t triangulum  aquum  cjl  triangulo  yfrl.Qr  triangulum  « J i ipft 
itie.e fi  autem  y x paullelogrammum  ipfl  0 1 aquale,  ex  oppofito  enim, ipfum 
autem » i ipfi  yt,& ( per  zi  undecimi)  prifrta  igitur  comprehcnfum  fub  duobus 
triangulis  yat.x/uS"  tribus  par alldogr amniis, hoc  efim.x  y,y  i,  aquam  c/1 
pnfinati  comprchenfo  fub  duobus  triangulis  y 1 0.V  i t,  CT  tribus  parallelo/ 
grammis,  hoc  efi  yi,Ht,yi.  sub  aqualibus  enim  planis  er  multitudine  er 
magnitudine  comprehenduntur  (per  di  finitionem  undecimi.)  Quare  totum  «0  folidumbi / | 
far:amfcinduur  ab  ipfo  y /,  i (.plano.Quod  erat  oflcndcndum. 

Zambertv  s.  Diagoniu;,  linea  n-Sa  efi  qua  m figuris  angularibus  ab  uno  an/ 
gulo  infurgt.cr  fefc  in  alium  extendit  angulum.vtin  Lac  figura  patet. 

Eudi  ex  Camp.  Propofitio  19 

| Vncfla  folida  squidiftantiu  fuperficieru 
squealta  atq$  in  eadem  bafi  fuper  unam 
j lineam  coftituta.probatureffe  aqualia. 
campanvs.  Verum  efi  quod  folida  aquidiftantiu  la/ 
terum  aque alta,  fiue  inter  fuperficies  aquidiftantcs  fuper 
unam  & eadem  bafin  conftitu  ta  funt  adinuicem  aqualia,fi/ 
cutdefuperficiebus  aquidiftantium  laterum  fuper  unam 
bafin  & inter  lineas  aquidiftantes  conftitutis  in  j;  primi  de/  4 
monftratumcft.  Sed  talium  folidoru  quadam  dicuturcon 

ftitui  fuper  lineam  unam,6£  funt  illa  quorum  fuprcmaru  fuperficierum  duo  oppofira 
latera  funt  fecundum  rectitudinem  protracta,  linea  una.  Side  talibus  hac*?  proponit 

demon-/ 
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demonftrandum,  ipfa  omnia  e(Te  aequalia  adinuicem.  Sunt 
autem  eoru  alia  qua  non  dicutur  conftituta  fuper  lineam 
unam,  S£  funt  illa  quorum  fupremaru  fuperficieru  duo  la/ 
tera  oppofita  quacunq? fumantur  fecudum  rectitudinem 
protracta, non  funt  linea  una,  8i  de  talibus  fequens  demon 
ftrandum  proponet, ipfa  quoq,  omnia  effe  adinuice  aqua/ 
lia. Sint  itacp  duofolida  parallelograma  seque  alta  fiue  inter 
fuperficies  aquidiftantes  a b & a c,  conftituta  fuper  unam 
bafin  quae  fit  a d,  quoru  fup  rema  fuperficies  funt  e b Sibe, 
fintqi  harum  fupremaru  fuperficieru  duo  latera  oppofita, 
cum  fecundum  reftitudinS  pro  trahantur,  linea  una, 8£  ipfa 
funt  c f Si  b c.Dico  icaqs  quod  folidaa  b Sia  c, funt  aequalia. Hocautem  (fi  figura  eius  fe/ 
eundum  quod  oportet,  aifru  uel  cogitatione  fabricaueris,8t  quemadmodu  in  js  primi 
procelTeris,idem  faciens  hic  de  ferratilibus  quod  ibi  de  triangulis.) facile  cocludere  po/ 
teris,occurruntq!  tibi  hic  eadem  diuerfitatesin  folidis,  qua  ibi  in  fuperficiebus  occur 
rifie  nouifti.  Eudi.ex  7. amb.  Theorema  14.  propofdio  19 

*9  Super  eadem  bafi&fub  eadem  altitudine  folida 
paralleliepipeda  confidentia,  quorum  flantes  fuper 
eifdem  fnnt  redis  lineis.inuicem  funt  xqualia.  , 

THEON  ex  Zamb-  Sint  fuper  eadem  bafi  a S.folida  parallelepipeda  y /t, 
y,,fub  eadem  altitudine,  quorum  flantes, hoc  efl  x[,xt,xt t,\r,y  J,y  i,  C 1,  & e «, 
fupcre  fdem  fmt  rcSts  lineis  ipfi  irSx  plano.  Dico  quod  [olidum  y n,  a quum  efl 
ipfl  y » folido. Quoniam  enim  parallelogrammu  efl  utrum};  ipforu  y t,y  u, atrialis 
efltpcrja  pri mi)y  S utriq;  ipfaru  f s,i  K.Qgare  <f/j,ip/i » * efl  aqualis. Commis 
auferatur  t >, reliqua  igitur  ft.reliqualx  efl  aqualis.  Quare  <f  ipfum  quidem  f 
y t trianguli  ipfi  1 1 g triangulo  efl  aquale,  0/>  parallelogrammu  ipfl  er  par al/ 
lelogramo.tf  id  propterea  trianguli  x n 1, triangulo  /tkiefl  aquale.Efl  autem  ff 
ipfum  quidl  y t paralletogrammijpfl  & u parallelogramo  aquum,  ff y t.ippS', 
ex  oppoflt 0 nanq •.  igitur  pnfir.a  coprebenfumfuh  duobus  quidem  triagulis  i x 
tyt  y i.mbusH;  paralielogramis  x s.aqua  efl  prifmati  coprehenfofub  duo 

bus  quid i triangulis  ftxr,tgx,S'  tribus  parallelogramisfltoc  efl &p,r6,Sr.C 0 m/ 
mune  apponatur  [olidi,  cuius  bafls  quidem  flt  parallelogrammu  x S,  ex  oppoflto 

aut e * i $ /e.  Totum  igitur  y u [olidum  parallelepipedi.toti  y rfolido  parallelcpipcdo  efl  aquale.  Super  eadem  igitut 
bafi  exiflHiafoiida  paralbkpipedaSfub  eadem  altitudine, quoru  flantes  fuper  eifdem  funt  rcSts  lineis  funt  inuicl 
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aqualia.QJiodoportuitoflendere.  Eucli.exCamp. 

|pj|  Vnda  folida  sequididantiura 
jjj  (uperficieru  xque  alta,  qua:  in 

a( eadem  bafi  non  autem  fuper 

unam  lineam  fuerint  coftituta^roban/ 
tur  ede  xqualia. 

campanvs.  Sine  nuc  duo  folida  paralie/ 
logrlma  aque  alta  fiue  inter  fuperficies  aqui/ 
dif:antes,fintcp  fuper  unam  6C eandem  bafin, 
fed  non  fuper  linea  unam  conftituta.  Dico  ite/ 
rum  ea  effe  aqualia . Efto  enim  duo  folida  pa/ 
ralldogramaa  b cr  ac  aque  alta  fiue  inter  iu/ 
perficies  aquidiftantes , cofti tu  ta  fuper  unam 
bafin  qua  fit  a d , fed  non  fuper  unam  lineam, 
fin  tq»  eoru  fuprema  fuperficies  eb  cr  fc,  qua/ 
rum  oppofita  latera  fecundum  rectitudinem 
prr  tracta,non  erunt  linea  una.  Cumq;  ipfaex 
hvpothefi  fmt  in  una  fup  fici  e eo  q>  folida  pro/ 
pofita  funt  inter  fuperficies  aquidiftantes, ne/ 
ceffeeft  ut  duo  latera  unius  earum  protracta 
fecundum 
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fecundum  rectitudinem,fecentduo  alterius  earum  protracta  fecudum  re&itudinem. 
Protrahantur  itaque  duo  oppofita  latera  fuperfidei  e b.qusfinteg&hb,8£  duo  op 
polita  fuperfidei  fc,qusfintkf&c  l,8tfecent  fuper  quatuor  punctam, n,p,  q,erit/ 
que  fuperftcies  m n p q,squidiftantium  laterum  squalis  unicuique  trium  fuperfi/ 
derum, quarum  una eft bafis  propofitis  folidis  communis,8£  ipfa  eftad>8£  dusreli/ 
qusfunt fupremsfuperficies  eorundem folidorum,8£ipfsfunt e b&cf.Dudtis  icaqt 
lineis  a quatuor  punctis  m,n,p,q,ad  quatuor  angulos  bafis  a d fibifecundu  directam 
habitudinem  relaros,qus  fit  n a,m  r,p  f,q  d,perfectum  erit  folidum  parallelogrammu 
a q in  eadem  bafi  cum  utroqs  duoru  prioru,8£  sque  altum,5£  fuper  linea  una  cu  utro/ 
que ipforum-Per  prsmiflam  igitur utrunlibet duorum folidorumpropoficoru  qua: 
funt  a b S£  a c,eft  squale  folido  a q,per  conceptionem  ergo  eft  (olidum  a b,  squale  foli 
do  ac.Qijare  coftat  propofitum. 

campanvs  Potes  quoque  couerfas  huius  8t  prsmifis  probare  fi  libet, ducendo 
ad  impoflibile.Pones  enim  qusliber  duo  folida  parallelogramma  effe  squalia  & con/ 
fticuta fuper  eandem  bafin  squidiftantia,&  demonftrabis  eaefie  sque  alta.Eruntqj 
hsc  SC  prsmiiTa . tus  demonftrationis  medium. impoffibile  autem  ad  quod  du' 
ces,  erit  partem  fuo  toti  effe  squalem.  Quod  euidenter  patebit,  fi  de  illo  folido 
(quod  altius  efie  mentitur  aduerfarius,cum  tamen  ambo  polita  fint  squalia  8£  fuper 
eandem  bafin  conftituta)unum  folidum  parallelogrammum  sque  altum  demifliori 
abfcideris-Hoc  aut  abfeifum  squale  effe  demifliori  couinces  ex  hac  Si  prsmifla^deoqt 
Si  toti  illi  a quo  ipfum  abfeideris  ex  communi  fcientia. 

EucU.ex  zamb.  Theorema  is  Propofltio  j# 

30  Super  eadem  bafi  exiftentia  folida  parallelepipeda  Si  fub  eade  altitudi 
ne.quoru  flantes  no  funt  fuper  eifde  redis  lineis,  inuicem  funt  aqualia. 

Theon»  Zamb.  sint  fuper  caiem  bafi  a H folida  parallelepipeda  tf>7  '1  fub  cade  altitudine,  quoru  fanlet 
• i,x  ».a  fi,K  >,y  J,y  >,Z  i,g  r.,non  fint  fuper  eifde  reSis  lineis.Dico  quod 
folidum  y M,tequu  eft  ipfi  y r folido. Extendatur,  inquam,  ipfe  t »,*  i,infu 
per  & ipfe  * e,  ^ /.concurrant'^  adinuice  in  e fix-hfignis,  conne8mur'% 

*,£/.  Aequum  iam  ejl  (per  19  undecimi ) ipfum  y n (olidum, cu/ 
iwt  bafts  eftxyZ  k.parallclogrammumtex  oppofito  nero  f/C/j,ipfty  efo 
bdo, cuius  quidem  bafis  xyZ  x,parallclogrammum,cx  oppofito  autem  f * 
f e, fuper  eadem  enim  bafi  funt  ayS  equorum  flantes  a t,x  fA  ^ o,y  /,y  1 
*.  g 6,C  y,fuper  cifdem  funt  reSis  lineis  (ir,p /.Sed  folidum  y e, cuius  bafis 
quidem  eft  « > g a parallelogrammu.ex  oppofito  autem  ^ fa.ee quum  eft 
ipfi  y folido, cuius  bafts  quidem  *yZ  k, parallelogrammum, cx  oppofito 
autem  < 1 « r,  fuper  enim  eadem  funt  bafi  xyla,#  ipforum  flantes  « »,«  f, 
y i,x  y.k  i.ka.fi  K,e  f fuper  eifdemfunt  reSis  lineis  r f.jrs.QjMre  CTyufo 
lidum.ctquum  eft  ipft  y , folido.  super  aqualibus  igitur  bafibus  exiflentia 
folida  parallelepipeda  cr  fub  eade  altitudine  quorum  flantes  non  funt  fu 
per  eifdem  reSis  Uneis  funt  inuicem  tequalia.Qjtod  erat  oftendendum.  „ r 

Eucli.ex  Camp.  Propofltio  51 

| Olida  squidiftantium  fuperfiderum  in  bafibus  squis  confli/ 

I tuta,G  fuerint  ajquealta.linexqj  eorum  angulares  fupra  bafes 
i orthogonaliter  fteterint, erunt  x/ 

| qualia* 

campanvs  Et  hoc  quoq?  uerum  eft  qcPomnia 
folida  parallelogramma  in  squis  bafibus  atqj  inter 
fuperficies  squidiftates,fiue  sque  alta  coftituta  funt  , 
adinuicem  squalia,ficut  de  fuperficiebus  squidiftan 
cium  lateru  fuper  squales  bafes  8i  inter  lineas  squi 
diftantes  conlututis  in »«  primi  probatum  eft.  At  ta/ 
lium  folido rum^lia  funt  quorum  angulares  lines  fu 
per  fuas  bafes  orthogonaliter  eriguntur, de  quibus 
hsesi proponit demonftradum  efie  eaefie  squalia. 

Alia  uero  funt  quorum  angulares  lines  fuper  fuas  ba 
fes  no  funt  orthogonaliter  ere<fts,de  quibus  feques 

I demo/  8 * g 
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demonftrandum  proponit  ea  effe  squalia,lntelligantur  iracp  fupcr  duas  bafcs  a b 8£  c 
d.qus  fin  t squales  SC  squidiftantiu  lacerum  no  tame  unius  creationis,fed  fit  a b tetra 
gonus  logus  SC cdilTimilehelmuayn,  duo  folida  squidiftantium  laterum  conftituta 
«eque  alta/rntq;  lines  eredis  fuper  angulos  propofirarum  bafium,  perpediculares  ad 
ipfas-Dico  hsc  duo  folida  adinuice  effe  squalia.Protrahantur  itaque  duo  latera  ba/ 
fis  a b,5£  fint  illa  quscotinent  angulu  b.ufque  ad  f SCe,8C  fiat  angulus  f b g, squalis  an' 
gulo  c bafis  c d & fumatur  dus  lines  b f SC  b g.squales  duobus  lateribus  bafis,qus  cS 
tinent,  angulu  c SC  perficiatur  fuperficies  squidiftatiu  lateru  b h,qus  erit  aqualis  SC  (i 
milis bafi  cd-Dehinc protrahatur h e squidiftans  b (,SC f k squidiftans  b e,eritcp qua' 
drilatera  fuperficies  b k squidiftatiu  later  um.squalis  b h ex  5 primi. Cuqj  b h fit  squa 
Iis  c d,erit  per  conceptione  b k squalis  a b-  Copleacur  itaq?  fuperficies  squidiftantiu  la 
teru  b l.protracta  linea  k.  f quoufqj  concurrat  cum  uno  ex  lateribus  continentibusara 
guluain  puncto  1-Age  ergo  fuper  tres  fuperficies  squidiftancium  lateru  qus  funtb 
h.b  k,b  l.ooftituatur  sque  alta  folida  folido  coftituto  fuper  bafin  a b,fintqt  lines  om/ 
nium  folidoru  iftorum  erecta  fuper  bafes  perpedicularis  ad  ipfas  SCappelletur  bafes» 
8£folida  fuper  eas  conftituta  elfdem  nominibus.  Manifeftum  eft  ergo  ex  diffinitione 
folidorum  squaliu  atqi  fimiliu.quod  duo  folida  b h SC  c d,squalia  accp  fimilia  funt>de 
dolidis  autem  b h K b K.coftat  ex  29  quod  ipfa  funt  aqualia,funt  enim  eque  alta  SC  con 
fticuta  fuper  unam  Keande  bafin  Kipfa  eft  fuperficies  eredla  fuper  lineam  b fSC  fuper 
lineam una.eft  autem  pen;  proportio  folidia  b ad  folidum  b l.ficut  bafis  ab  ad  bafin 
b 1,8'  per  eandem  folidi  b K~ad  folidum  b l,ficut  bafis  b K ad  bafin  b l.Cumqr  fit  utriufc^ 
duarfi  bafifi  ab  S£b  k ad  bafin  b 1 una  .pportiofex  pria  parte  7 qnci)  erit  utriufqj  duo 
rum  folidoru  ab  8£b  k ad  folidub  1 proportio  una,igitur  ex  prima  parte  nons  quinti 
erunt  duo  folida  a b &b  k aqualia.  At  quia  fclidum  b k eft  squale  folido  b h,foIiduqt 
b h folido  cd,  fequitur  ex  communi  fcientia  folidum  a b effe  squale  folido  c d.  Quod 
eftpropofitum. 

folida  squidiftantium  fuperficietu  in  a:quis  bafibus  conftituta 
|||gjRl:rque  alta  fuerint,lines  autem  angulares  fupra  bafes  orthogona 
Pp^g'liter  non  fteterint.ipfa  effe  aqualia  n eccflceft. 
campanvs  Fabricatis  duobus  corporibus,ut  proponitur,uidelicet  qus  fint  squl 
diftantium  terminorum  Sc  sque  alta  SC  fuper  bafes  squas  pcrpendiculamer,  no  aute 
fuper  bafes  fuas  erecta  fed  ambo  fuper  eas  inclinata,fi  autem  a quatuor  angulis  fupre 
marum  fuperficierum  ipforum  ad  bafes  fuas  perpendiculares  ducantur  qus  ex  fexta 
erunt  finguls  squidiftantes  Setiam  ex  hypo  thefi  finguls  fingulis  squales  (ipfs  enim 
folidorum  propofitorum  altitudinem  diffiniunt  )8tfi  inter  eas  folida  squidiftantium 
laterum  perficiantur,conftabitex prsmiffa hseduo  folida  ultimo coftituta effe adin/ 
uicemsqualia-Cuqj  duorum  prioru&duoru  pofterioru  fint  esde  bafes, uidelicet  eo/ 
rum  fuperficies  fuprems,coftat  ex  »9  uel  s,  SC  haccomuni  fcientia,  quscucp  squalibus 
funt  squalia  (ibi  inuicem  funt  aqualia, uerum  ede  quod  propofitum  eft.  Ex  his  po/ 
tes  couerfas  huius  SC  prsmiffa  eifdem  mediantibus  indirecte  demonftrare  (i  libec.eo 
demmodo  SCadideminconueniens  ficut in conucrfis  duarum iftas antecedentiu de' 
ducendo. pones  enim  duo  folida  parallelogramma  effe  squalia  SC  fuper  squales  bae 
(es.&conuinces  ea  effe  sque  alta, uel  pones  ea  effe  ea  sque  alta  &aqualia,8C  conuinces 
ea  effe  fuper  bafes  squales. 

Eucli.ex  Zab.'  ibeo rema  16  Propofitio  n 

Super  squalibus  bafibus  folida  parallelepida  exiftentia,&  fub  eadem 
altitudine, inuicem  funt  squalia. 

T H E 0 N ex  Zib.  sint  fuper  squalibus  bafibus  a folida  parallelepipeda  « \,<3  t l,fub  eodem  fafligio. 
Dico  quod  folidu  a t,squu  ejl  ipfi  j l. folido.  sint  primum  flantes  ipfs  6 k,G  i, a f,«T f angulos 

reSos  ipfls  r Sj>aflbus,zr  angulus  quifubax  C,  squalis  non  fit  angulo  quifubyfS.E  xten  datur 'q  in  reSant 
lineam  r /,ip/i ; T.Conflituaturfy  (peras  primi)ad  ipfam  f t reSa  lincam,*d  fignum 'q  in  ea  f ,ipft  *xg>,  angulo  ir' 
qualis  angulu  qui  fubrf  «,ponaiur'q(per  t primi,)ipfi  quidem  a x,squalis  r.ipji autex  6 squalis  f r.tperu  pri 
mi,)ipffT  parallelus  excitetur  x *,  compleatur 'q  bafis  ; x>^  folidu  | ».El  quoniam  bins  rj,f  vjxinis  a x,x  e, funt 
s quales,' zr  squos  angulos  comprchendunt,squum  igitur  efl  S fimile  f x,  p arallelogramu  ipf'  * Cfarallclogr 2 
mo.  Ei  quoniam  rurfus  squalis  ejl  a x, quidem  ipfi / M M,ucro  ipfi ; r,<2 angulos  reSos  comp rebedunt, squumip 
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_ J HMf  4-  paMogrimmu  ipfi « ,,  parallelogramo.iam  ii%  propter/ 
*?  ® * ‘’!PJ ' ""  »»e/I  ^ flmile.  Tria  igitur  parallelo grama  ipfius  « t,  foto 

fijribus  parallelogramis  ipflusf.  ".fohdi  aqua  funt  ff fimilia.sed  tria,  tribus 
V V-s  ex  oppofito  aqua  funt  3jimilia.Totii  igitur folidit  « < parallelepipeda, 
toti  4 v, [olido  parallelepipedo  aquum  c/l.Extendaturfperipcfiulatum)  ipfte  S 
t 4 X r,qux  ucniant  in  congregum  in  u,3 per  t (per  ji  primi)  ipfi  f * parallelus 
exci  tetur  r T, extendatur'^  T -r  C T tS qua  uemat  in  congregum  m A-.coplean/ 
Otr'%  ipfit » f t, [olida  .Acquu  tam  efl  4 a, [olidum  cuius  bafis  quidem  cft  • 4, 

parallclogram  mii,ex  oppofito  uero  « iyp/i  4 >, [olido  cuius  quidem  bafis  t/?/4 
paraUcIogrammu  ex  oppofito  uero  vf.in  eadem  fiquidem  funt 
baf  fl.fub  codfy  fafligio,cr  [antes  f u.f  »,r  T,t  rrj.  * 

»,Or4  f, fuper  eifdcm  funt  redis  lineis  u x,3i  f.Sed  [olidum  ■ 

4 <f,  ipfi  « y, [olido  a quit  efl,3  [obdit  igitur  4 a.ipfi  * * [obdo  / 

■ ~ r .parallelogrammit ipfi ■ r • /_  ^ , 


aquucfl.QjtontSauteipfum  f 1 , 0 w t 

p«raIMogr<tmo(pwss  primi)  aquii  efl,aqui  cf  aute  CT«f,  j . 'i 

parallel  ogrammumip fi  fX-parallelogrammo,<cquu  igitur  efl  j { 

£r  » 'sipfi  x £.  Aequi:  aute  efl  3 ySipfi  *£,  aquii  igitur  e[3  / f 

• 1 ipfi  iS.sfi  aut e aliud  S T,efl  igitur  (per  7 quinti,)  flcut  yS,  f 

bafis  ad  St  bafm,flc  a r taJiJ  odS  t bafn.Et  quonia  parallele 
piptdum  , i,plano  f t fccttur,  parallelo  cxijlente  eis  quit  ex 
oppofito  planis, efl  igitur  ficut  1 S bafis  ad  St  bafm.fic  1 f.foli 

dum  ad  f ifohdum.idqueproptereaiam  quonia  [olidum  paral  1 

I elepipedum  u 1 , plano  f fjccatur  parallelo  exifente  eis  au*  ex  oppofito  planis: 
efl  igitur  ficut  u r bafis  ad  Ji  r,bafin,fic  u 4 folidu  ai  fifolidum.Sed  ficut  1 f ba/ 
fis  ai  St  baftnflc  u x.adr  S <3  ficut  igitur  (per  ■ 1 quinti,)i  t folidu  ad  f 1 [obdit, 
/Jc»4  folidu  ad  r i.Vtruf  igitur  ipforii  1 },*  i,folidorit,ad  f 1 folidit  eunde  habet 
ratione.  Aeq-uu  igitur  efi{ folidit, ipfi  u 4 folido.sed  ofenfum  efi,quod  a 4,  ipfi 
a t, t quii  ejl,3i  i, igitur  ipfi « t aquit  efl.  Non  fmtiam  flantes  « »,!  u.e  tjX  /t, 

1 r,t  *;S  },f  x/^ad  angulos  reSosjpfs  *£,i  S, baf  ibus. Dico  quod  rurfus  f 'olidum 

• t .equum  efl  ipfi  1 },folido,Excitentur(per  11  undecimi)  ab  ipfs  m,u  /i,*  f,»  *,t 

ftgnis,ad  fuppoftum  planum,itf,t  r,»  t,m  <f>> t fcf  4j»  “V  hperpend  icularcs,3  con 
r.eSxetur  f r,»  u,T  ?j)c4>X“j»  i.4  i-Aequii  iam  e]i(per  u undecimi)u  f, folidit 
ipfi  * ifoldo,in  ecqualibus  [quid  e funt  baflbus  ■ r.Gfttb  eode  fafligio  quo/ 

rum  flantes  ad  angulos  reSos  funt  ip fis  bafibus.Sed  ipfum  quide  > f folidii,  ipfi  a 
t,fobdo(perso  undecimi)ejl  aquale, 3 xtipfi  7 l,in  eade [quide  funt  bafi  ty 
ftb  eodem  fafligio.quorum  flantes  non  funt  in  eifdem  redis  lineis.Et  * » [olidum 
igitur,ipfi  11  [olido  equum  efl. super  aqualibus  igitur  bafibus  exiflentia  [olida 
parallelepipeda  3 ftb  eodem  fafligio, inuicem  funt  aqualia.  Quod  demonflrare 
oportebat. 

Euclex  camp.  propofltio  >j 

l}  Mnia  (olida  squfdiftatium  fuperfirieru. 

£t5ue  a^ta  fu‘s  baGbus  funt^portioalia. 

campanvs  Sint  duo  folida  iquidiilanciu 

fuperficieru  xque  alta.coftituta  fuper  duas 
bafes  ab  Sicd.Dico  quod  proportio  illoruduorufolido 
rum  unius  ad  aiteru.eftficut  proportio  fuarii  bafiu  qux 
funtabSic  d.unius  ad  altera.  Confiat  quide  cx  ^utraqj 
harfi  duaru  bafium  efie  sequidifiatium  lateru,duo  igitur 
latera oppofica SJ xquidiftancia,xn  fuperficie  a b protra 
hantur.SC  inter  ca  fiat  fuperficies  squidiftantiu  laterum  * 
qux  fit  fe.xqualis  c d.  Dehinc  fupra  fuperficie  f e,  coplea/ 
tur  folidu  parallelogrammu  sque  altu  ei  quod  coftitutu  f 
e fi  fuper  bafm  ab. ficq-.amborfi  comunis  terminis  illa  fu/ 
perficies quatexurgicfuperlineambf,h*c  autem  folida 
Kfucebafes.eifdemnucupentur  nominibus. Quia  igirur 
bafis  feeftxqaalisbaficd.eritex  >1  ueln  folidu  f e sequale 
folido  c d- Ac  quia  to  tale  folidu  a e fecat  fup  erfides,  exur/ 
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gesfuperlincab  fxquidiftater  duobus  lateribus  oppofitis,eritex «.pportio  folidi  fe  : 
ad  foiid  u a b.ficut  bafis  fe  ad  bafin  a b.Cficp  finccd &fe  tam  bafes  quam  folida  aqua- 
lia.bafes  quidem  ex  hypotheli, folida  aut  ex  nuel  «/equitur  ex  7 quinti  bis  alTumpta 
femel  pro  bafibus  Si  femel  pro folidis;q> folidoru a b 5icdbafiumqiab8icd  fit  pro' 
portio  una.Q;uoddemoftrareuoluimus.  Huius  quocpconuerfamipfa  eade  media 
te  demonstrare  quemadmodu  couerfas  prxcedentifonon  eftdifficile.Pones  enim  duo 
foiida  parailelogramaelfefuis  bafibus  proporcionalia,5i  conuinces  ea  elTe  xque alta. 
Ablcifoqfab  eo-quod  altius  mentietur  aduerfarius  uno  folido  parallelogramo  seque 
alto  dcmiiTiorieruntabfcifum&demiiTius  fuis  bafibus  proportionalia  ex  hypotheli 
£tex  hac  si-Cumqs  etiaelTenttotaie  altius  a quo  partiale  abfcidifn,SC  ipfum  demilTius 
eifdebafibusproportionaiiaexhypothefi/equicur  (ex  prima  parte  9 quintO  totale 
aduerfarius  dicit  altius>&  partiale  quod  ab  eo  abfcidifti,  efle  xqualia. 

Encl.es:  zamb.  Theorema  17  Propofitio  51 

$1  Subcadeai  altitudine  exiftentia  folida  parallelepipeda,adinuicera  funt 
ficut  bafes. 

T h E 0 N ex  Zamb.  S int  fub  eadem  altitudine  folida  parallclepipeia,x  J.  Dico  quod  ipfa  a folida  pa 

ralhlepipeda  admuice funt  ficut  bafes bocefl  quod  ficut  xi, bafis 

adp^,badn.fcef  x C [olidum  ad  t/folidum.  Pratendatur  enim  & ^ « 

hs  prmi)ad ipfam  { i-ipfi  x t squu it.&abtfi quid e l t,al  I 


(per  aiprimOadipfamt  u.ipfixtequiill.&dbafi  quide  f t.al  r k r~ 

tiiudme  aute  ipfius  y /,fobdu  parallclepipedu  compleatur  » «.  Ac/  |\  |\  \ 

quum  u»!  ifi(pcr  <1  undecimi)x^foiidH,ipfl » r folido,  in  iequa-  i \ \ \ 


libus  ntim  funt  bafibus  x t,*  I.Cf  fub  eadem  altitudine  . EI 

«in»! [olidum  parail  lepipedum  yr.,i  plano  J1  t,fecatur  parallelo  I 

ex /lenti  eis  qua  ex  oppofito  plams.cfi  igitur  (p  er  it. undecimi)  fi 
cut  I !,  bafis  ad  1 r,bafin,ftc  efi  g J^td  ipfum  a S, [olidum.  Aequalis  \ 

Kero  e/1  ipfaquidem  (e, bafis  ipfi  x 1 bafhff  * r.  [olidum  ipfi  «gfo  ' — 

lid:,ejl  igitur  cf  ficut  x t bafis  ad  y s.bafin,  ficut  [olidum  ai  “ r * • 

folidum . Sub  eadem  igitur  altitudine  exifientia  folida  parallelepipcdo,S  reliqua  utfupra,quod  erat  efiendendum. 

Euch.cx  camp.  Propofitio  14. 

duo  folida squidiftantium  fuperficierum  lincisaltitudinum  fu 
|per  bafes  orthogonalitcr  eredis  fuerintarqualia.eorum  bafes  co 

|rundem  altitudinibus  mutuasefle  Si  uero  fuerint  dus  bafes  fuis 

altitudinibus  mutuse.ipfa  folida  fibi  inuicem  aqualia  effe  necefle  eft. 

CAMPANVs.  Quxcunque  fintduo  folida 
sequidtftantium  fuperficierum  xqualia  , eorum 
bafes  Sialtitudines  neceiTe  eft  efle  mutekefias,Sie' 
conuerfo>queadmodude  fupeificiebus  xquidifta  , 


m laterii  xquianguhs  u fexti  propofuit-Attame 
haes+iftud  demonftradumproponiturde  illis  fo 
lidis  parallelogramis.in  quibus  linese altitudinum 
fuis  bafibus  par allelogramis  or.thogcnaliter  in  fi' 
ftut,ea  uero  quxfequicur.proponitide  de  exteris. 
Sint  ergo  nuc  duo  (olida  parallelograma  a b Si  cd 
xqualia, qnoru  bafes  fint  a e Si  c-f.  lineae cp  altitudi/ 
nam  ipfo  rum  fine  fuper  has  bafes  prthogonaliter  ere 
ccx/ifit altitudo  foiidia  b.linea e b,Si folidi  cd linea  f 
d.  Si  igitur  fuerint  dux  lineate  b Sif  d determinares  ipfo 
rum  folidoru  altitudines,xquales  adinuicem,cu  ipfa 
quoque  folida  fintex  hypothefi  xqualia,erut  ex  con/ 
uerfa  »1  bafes  eorum  qux  funt  a e 8i  c f.xqualesjdeoqi 
bafes  8i  altitudines  erunt  mutux/iccp coftabit  propo 
liti  prima  pars.  Econucrfo  coftabit  fecunda.  Vtfialti 
tudmes  Si  bales  fintmutux,  ponantur  altitudines  x/ 
quales,erunt  quocp  bales  xquales:  ideoqi  per  n & feli 
da  xqualia  6CGc  conftat  fecunda  pars.  Atuero  fi  li/ 
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nes  b St f d no  faerinc  squales, fit  f d tnaio r,ex  ea  refecetur  f g ad  squalitate  e b.tribuf/ 
quecsteris  lineis  qus  funt  altitudinis  folidi  c d ad  eande  mefura  in  puelis  b,K,l,refectis 
perficiaturfolidumparallelogrammumcgsque  altum  folido  a b, eritep, ex  prsmii / 
fa,abadcg,ficutaeadcf.  Cum  itaqscdfit  squaleab,erit(ex  prima  parte  7 quinti) 
cdadcg,ficutaeadcf,Perprsmiflamautemeftproportioc  dad  cg,iicut  m fadfl, 
quod  patet.fi  una  ex  lateralibus  fupcrftciebusfohdicdcSiipfafitfm)intelligaturbafis 
ipfius.  At  (per  prima  fexu)  fm  ad  f l.ficut  d f ad  fg.ideoqi  per  7 quinti  ficutd  f ad  b e.Igi 
turaca  def.ficutdfadb  e.  Coltacitacj  prima  pars.  Secunda  partem  cu  fit  couerfa 
prims,couerfo  modo  probabis. fit  enim  eade  difpofitioe  manete.proportio  a e ad  c f, 
ficut  df  ad  eb. Dico  tucfolidaabStcdefle  squaIia.Eritenimex7  quinti  df  ad  fg, ficut 
a e ad  c f-  Sed  ex  prsmifia  efi  a b ad  c g.ficut  a e ad  c f.Igitur  eft  a b ad  c g.ficut  dfadfg- 
cx  prima  aut  fex  ti  eft  d f ad  f g.ficut  m f,ad  f 1,S£  ex  prsmifia  c d ad  c g ficut  m f ad  f 1.1  ta 
que  c d ad  g c.ficut  a b ad  c g.igitur  ex  9 quin  ti  a b St  c d funt  squalia.quod  eft  propo/ 
fitum.  Euck.cx  Ctmp.  Propofitio  j; 

■S  ^uo  squidiftantiu  terminorum  fuerint  squalia,  eoru 

j^a^^^lbafes eorundem  altitudinibuseruntmutus.Siuero  bafes  fu* 
^^l^djalritudinibus fuis mutua: fuerint,quslibet  duo  corpora squidi 
flantium  fuperficierum  probantur  effesqualia. 
campanvs  Quod prsmia propofuit de folidis  parallelogramis  quori! lines 
altitudinufup bafes  fuasorthogonaliterexurgut,hsc  ss.pponit  indiftincie  de  omni 
bus-Demoftrareaiit  coucnithacex  pramilTa,queadmcdiidem6ftrauim9ii8i!>  Fabri 
catis  enim  duobus  folidis  squidiftatiu  lateru  quibufcuqs.fi  lines  altitudinum  fuis  ba 
fibus  orthogonaliter  infiftunt,coftat  ueru  efie  qddicitur  ex  prsmifia.Sinaute  a qua/ 
tuor  angularibus  punctis  fupremarii  fuperficieru  in  utroqs  folido  quaterns  lines  de/ 
mittantur  perpendiculariter  ad  bafes,uei  a pueris  angularibus  infimarum  fuperficie/ 
rum  quaterns  erigantur.inter  quas  duo  folida  parallelogramma  perficiantur  sque 
alta  folidis  prioribus.erutcp  ex  »9  8t  5°  hseduofolidaduobus  prioribus  folidis  sqaa 


lia.Cum  igitur  horum  St  eorum  fint  esdem  bafes  8t  esde  altitudines.fit  autem  ex  prs 
miffade  pofterioribus  uerum  quod  hsc  n proponit, uerum  erit  idem  etiam  de  priori 
bus.  F.uciex  Camp.  ■ Propofitio  ss 

3 fS^pSil  duo  folida  squidiftantium  fuperficieru  fuerint  fimilia.pro/ 
I^^P^iportio  erit  utriufq;  ad  alterum  tanqua  cuiuslibet  fuiiateris  ad 
fuum  rclatiuum  latus  alterius  proportio  triplicata. 

campanvs  sint  enim  duo  foli 

d a a b & c d parallelograma  Stfimi/  * 

lia.Dico  cp.pportio  unius  eorum  ad  alteru  eft  ficut  /|  x / 

unius  lateris  eius  ad  unu  latus  alterius  quod  fibi  re  / "j  ~1  ‘ i 

fertur.proportio  duplicata,  queadmodu  duarum  / J / * / 

fuperficierum  fimilium  proportio  eft  ficut  fuorum  , / / / / \l 

relatiuoruproportioduplicata.utimsfextidemo/  ' j — y 

ftratum  eft  Na  fi  folida  ab  St  cd  fuerint  squalia.cu  / / P / 

ponantur  fimilia  erunt  ex  diffinitionibus  fimilium  / / 7—; 

corporum  St  fimilium  fuperficierum  cumfla  latera  * * 1 ’ , ‘T  7~  / 

Unius  squalia  fuis  relatiuis  lateribus  alterius- Ideo  / / 

que  cum  duarum  quatitatu  squalium  proportio  » ’’  1 “ 


triplicata  aut  quotieslibet  fum  p ta  no  efficiat  nifi  s/ 
qualitatis  proportione.coftat  in  hoccafu  uerum  ede  quod  pro/ 
ponitur.  Si  aute  insqualia,fit  a b maius, cuius  logitudo  fit  b e. 
latitudo  e fjaltitudo  fa.bafis  e r.ot  fuprema  fuperficies  a n,  folidi 
nero  cd.fit longitudo  dg,latitudogh,altirudohc  Conftat  itaqj 
ex  diffinitioibus  fimilium  corporum  8tfimi!ium  fuperficierum 
St  prsfenti  hy  po  thefi  quod  proportio  a f ad  c h>St  f e ad  h g,cr  e 
b,ad  g d.fic  proportio  una.Sumatur  igitur  ex  linea  a f qua  mani 
feftum  efie  maiorem  c h, linea  f x.squalis  h c,cstersq;  tres  deter 
minantesaltitudinemfolidiab,refeccnturad  qualitatem  eius  et 


I j inter 
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intereas  copleatur  folidu  parallelogramu  k b sque  altu  folido  cd.Et  ptrahatur  daat 
lines  bafise  b,ufqs  ad  I,S£  r b ufcp  ad  m.fitqi  b 1 squalisg  d,St  b m squalis  hg  6i  pficiatur 
fupficies  sqdiftatiu  lateru  m l,qus  erit  squalis  $£  fimilis  hd.Sup  ea  igitur  erigatur  fo 
lidu  parallelogramu  p q fecundii  altitudine  pr  sfcifam  ex  altitudine  Folidi  a b,  eritqs  p 
q squale  SCfimile  folido  cd-Rurfusqi  inter  lineas  rb8£b  1 perficiatur  fuperficiessqui 
diftatiu  lateru  b t,fuper  qua  quoqi  erigatur  folidu  parallelogramu  x 1 sque  altu  utriqj 
duoru  folidoru  k b 5£  p q,repledo  alterutru  duoru  anguloru  hiatiu  inter  e a.  Cum  aut 
duo  folida  a b.-p  q,fint  fimilia,eo  qffambo  pofita  fint  fimilia  folido  c d,corpora  uero  u/ 
ni  SC  eide  corpori  fimilia  inter  fe  funt  fimilia,ut  patet  ex  diffinitione  fimiliu  corporu  SJ 
*»  fexti,manifcftu  eft  ex  « ter  affumpta  9 inter  duo  folida  a b Si  p q,fcd'm  cStinua  pro 
pcrtioaiitace  caducduo  folida  kbSixl- Opportune  ergocoftitutaue!  coftructa  figura 
hvpothefibuscp  memoris  firme  c6mendatis>ex  prima  fex ti  facile  cocludespropofitu. 
Excute  torpore  Si  diligerer  attende-fciefq?  ex  15  huius  proportione  folidi  a b ad  folidu 
x b effe  ficu  t fuperficiei  a r ad  fuperficie  k r,ideoq?  ex  prima  fexti  (icut  lines  a f ad  linea 
k fiSipportione  folidi  k b ad  folidu  x 1 ficut  fuperficiei  k r ad  fuperficie  x t,  ideoq»  ficut 
lines  f r ad  linea  r t,&  proportione  folidi  x 1 ad  folidu  p q.ficutfuperftciei  r 1 ad  fuperfi 
ciem  1 m, ideoqi  (icut  r b ad  linea  b m.Ex  hypothefi  uero  liquet, quod  proportio  linea 
f r ad  linea  r t,S£  lines  r b ad  linea  b m,eft  ficut  lines  a f ad  linea  k f.  Itacp  ex  diffinitione 
proporriois  triplicata  pofita  in  procemio  quinti,coftat  quod  proportio  folidia  b ad 
. folidu  p qddeoqi  ena  ad  folidum  c d,eft  ficut  lines  a f ad  lineam  k f triplicata.Et  quia  li/ 
nea  k f pofita  eft  squalis  lines  c a,patet  uerum  effe  qu  od  dicitur 
c a m p a n v s scire  aiit  oportet-quod  quicquid  per  hac  >6  8£  per  fepte  ea  cotinue  pra 
cedetes  demoftratu  eft  de  folidis  parallelogramis, ide  quoqi  ueru  eftdeferatilibus  quo 
ru  bafescomuniterfunt  trigona  aut  cdmuniter  tetragona  Hccaute, ex  is  & hacss  8£ 
fepte  ea  cotinue  prscedetibus  coftabit  ingeniofo  infpectori.  Si  enim  fuerint  fcratilia 
qualibet  aqua  alta  fuper  eadebafin  uel  fuperbafes  squales, coiter  tn  trigonasaut  coi/ 
ter  tetragonas.cu  ipfa  fint  dimidia  folidoru  parallelogramoru  fuaru  altitudinu  ex 
ipfa  erut  aqualia  ex  19  Si  tribusea  fequetibussx  his  enim  coftat,folida  parallelograma 
ipfis  feratilibus  dupla, effe  aqualia.  Similiter  qucqifi  fuerint  duo  fera  tilia  fuper  ba 
fes  cSiter  ttigonas  aut coiter  tetragonas  sque  alta, ipfa  erunt  fuis bafibus  proportio 
naha  queadmodu  de  folidis  parallelogramis  ex  » habetur.Ipfa  enim  fut  ex  is  dimidia 
folidoru  parallelogiamoru  fusaltitudinis,folidoru  aiit  parallelogramoru fua  altitu 
dinis  fuarucp bafiu  eft  una  pportio  ex  sj-Cuitaqi  fit  folidoru  parallelogramoru  pro/ 
portio  ficut  feratiliu  (quia ficut  fimplu ad fimplum.ficduplu  ad  duplu  exis  quinti,at' 
quebafium  folidoru  parallelogramoru  eft  proportio  ficut  bafiu  feratiliu  (Aut  enim 
eadem  erut  bafes  feratiliu  8i fokdoru  parallelogramo ru,& hoc  quide  erit  cu  bafes  fe/ 
ratiliu  fuerint  tetragons.tucenim  ex  feratilibus  fuper  eafdebafes  erut  folida  paralie/ 
logramacoplenda-Aut  bafes  feratiliu  erunt  fub  duplaad  bafesfolidoru  parallelogra 
moru,fid  hoc  quide  erit  cum  bafes  feratiliu  fuerit  c6iter  tngons,tuc  enim  erut  ex  feratl 
libus  folida  parallelograma  copleda  adiuiftis  ad  bafes  feratiliu  fuperficiebus  trigonis, 
ut  fiant  bafes  feratiliu  cu  trigonis  adiuncftis  fuperficiebus,  fuperficies  aquidiftatiu  late 
ru)fequetur  ut, fit  proportio  feratiliu  ficut  fuarum  bafiu.  Eodeqi  modo  fi  feratilia  fue 
rint  aqualia,fuerintqi  coiter  fuper  bafes  trigonas  uel  coiter  fuper  bafes  eorum  altitu 
dimbus  ipforum  mutus  erunt  Quod  fi  bafes  eoru  fuis  altitudinibus  fuerint  mutus, 
ipfaferatilia  erunt squaiia  queadmodum de  folidis parallelogrammis si 8C  Jspropo 
nunc  Hccautefacilepatetexfis  qusdclafuntin  ».  Si  uero  feratilia  fuerit  adinuice  fi 
milia, erit  proportio  unius  ad  alterum  ficut  proportio  lateris  unius  ad  fuu  reiiquu  la 
tus  alterius. pportio  triplicata, queadmodum  de  folidis  parallelogramis  a ppcnit- 
Quod  ex  eade  (6  facile  tibi  patebit.fi  ex  illis  feratilibus  fimihbus  folidis  parallelogra/ 
mis  cSpletis  folida  ipfa  probaueris  efie  fimilia. Quod  ex  diffinitioe  fimiliu  corporum 
6ifimiliumfuperficierum,8i  hoc  quod  feratilia  ponuntur  adinuicem  fimilia.ex  Kpri 
mi  leue  eft  nego  ciari.  Eucb.ex  zamb.  ihecnma  is  propcftio  j? 

Silia  folida parallclepipeda.adfuice  in  triplici  r5ne  (ut ciufde  lonis  lat qz 

THE  o Sex  Zib.  sint  fimilia  folida  parallelepipeda  a $,y  aiit  renis  eflo  * t ipft  y (.Dico  qucdjohd! 

aSadyS  folida  triplice  bibet  rone,qud  «1,4 dy  t, Extendatur  enim  in  reSas  lineas  ipfis  « 1. « i,s  i,ipfe  t ,,,  x,i  m, 
ponaturtpiper  1 prim:)ipf  quide  y i ecqualis  1 a,ipfi  autfr  aqualis  ( \,&infupcr  ip|i  i f ipfa  * u.6  copleaturn  p t 
rallelogramu.d' t • folidu.  Et  quonia  dux  t «,1  i>dnabus  y [.{ e, fut  eequales.jed  «T angulus  quifub  k » i,  ipfl  qui  J ub 
y t >,efl  aqualis, quonia  fqfub  a « {*i  quifuby{  i.efl  ecqualis  propter  fmiluudine  ipforu  a !,y  S.fohdoru,xqui  igi 
turefl  dfimilceper  t*  fexti,)  fm  s \ parallelogramu  ipfi  r • paralldegrSmo,# ia  id  proptercaf « n parellelogrlni 
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c<{m  eflgftmile  ipfty p parallelogramo,g  infuper  , , jpft  { J. 

Tria  igitur  parallelograma  ipfuu  k o f olidioribus  paraiiclogra  * 

mis  ipjlus  y i foiidi  fimdu  g a qualia  futffcd  ipfa  ad?  tria  iribus  \ 
ijs  qua  cx  oppofitoffit  aqualia  gfhmlia/otu  igitur  * • folidu, to 
tiy  / [olido  ftmile  efl  g aquale  (per  diffinitione  undecimi.)  C 5/  > 
picatur  u parallelograma, gdbafbus  quid?  t*,*  t’ parallelo/  j 
grSims^dtituiine ait ipflus a S,fohda ccpleanur  efjix.Etquo  |_ 
mi  propter  ip/ora  «c  C,y  /ffolidori  fimilitudine  efl  ficut  xeady{  \ 

/?:  1 1 ad  ' t,g  s e,ad  i p, aqualis  aut  efl  y riipfl  i n,g ; ,.ipfi  e a,  \ 
dT{  p ipfii  p,eft  igituripcr  couerpon?  diffinitionis  fecunda) /ic 
W « t ad  > tffic  efl  > t,ad  i x,g s t^td  • n.sed  ficut  quid?  « t,  ad 
ttffi  ccfl  mn  parallelogrammu  ad  i *,  parallclogrammumji/ 
cut  aiit  madi  x,fi  > n,ad  ie?0ficut  Hero  (per  i fexti)  te  ad  e (i,fic  * 
ead  n ,u,&ficut  iguurtpcr  n quinti  )x  ;,para!h-lcgramuad  «k,  \ 
paralie!  ogrammumfic  « «,  ac!  k x,g x t^id  * pu  sed  ficut  quide 
Ksadi  «,pc  efl  s t folidu  ad e |JbIul2,Jicat  aate  » k aci « \,fic  f 1, 
foiidi  ad  x/.folidi,ficut^xe,ad  n & ficut  x\,folidu  ad  u o foli/ 
dum.Et  ficut  igitur  tC [olidum  ad  t(,fohdum,fic e !,a<tyu  \,g  \ 

» xad  k e.si  uero  quatuor  magnitudines  cotinue  fuerint  propor/ 
tionales,primaad  quarti  (per  io  diffinitione  quinti)  triplice  ra/ 
tion?  habet  qua  ad  fecunda ■ I gitar  e ff  folidii  adu,  fal  du  tripli/ 
cem  rone  babct,qui  x$ad  t j.  sed  ficut  k!  adi  f,[ic  ejl  * i.parallelograrr.Sad  a * e,rc6a  linea  ad  > x, quare  g 

a $ folidu  ad  ■ t, folidu  triplice  rone  babet,qui  xuidi  x, Aequi  aiit  efl  ipfum  quide  « « folidB  ipfi  y / [olido, g ex  re 
fia  linea ipfiyp.g  xt  igitur  foiidi  ad  y / folidu  triplice  ratione  babet,quimflmilis  rationis  latus  boc  efl  a i,ad  fi 
milis  rationis  latus  'boc  efl  ad  y {. similia  igitur  folida  parallclepipcdajn  triplici  funt  ratione  flmilis  rationis  latcrS 
Quod  oflendere  oportebat.  r e -j, 

CORRELARIVM.  Ex  boc^nqu3,manifefli  efl.f  fi  qua 
tuor  rcSa  linea  proportioales  fueriut.erit  ficut  prima  ad  quar 
ta.fic  quod  ex  prima  folidu  parallelepipeda  ad  t d quod  ex  feci 
dafimilejimiliterlfc  de[criplu,quadoquidem  prima  ad  quarta 
triplicem  ratione  babet,qu3m  ad  f eundam. 

Eucl. cx  Zamb.  Theorema  19  P ropofltio  j*  \ j 

Aequaliu  folidoru  paralleIepipedoru,re/  \l 
ciproca  funtbafes  altitudinibus.  Et  foli'  *- 
da  parallelepipeda  quorum  bafes  altitu- 
dinibus funt  reciproca, funt  squalia. 

T H e O N ex  Zab.Smt  aqualia  folida  parallelepipeda ,«  C.yJ 
ipforu  x e,y  /.folidoru  parallclepipcdoru  reciproca  [ut  bafes  altitudinib9 
tflif, ficut  i ejtafis  ad  > x bafin.fc  efl  ipfus  y /, foiidi  altitudo  ad  ipflus  x 
e foiidi  altitudine.  Sint  enim  primi  flates  x »,» to  C,  l it,y  e<;»  /,x  p,  in 

ipfis  bafbus  ad  angulos  refios.Dico  q,  efl  ficut  1 1 bafis  ad  r x bafln.flc  efl 
y.uadxi.si  qde  igitur  aqualis  efl  > i bafts  ipfi  r x baf,efl  autgxCfobdu 
aqui  ipfi  y /foltdo,g y pe  tpf  x * efl  a qualis. Si  enim  tpftsi  t,r  x,baflbus  a 
qualibus  exi  fi  et  ib  us,  aquales  no  fuerint  ipfa  x H.ypt,  altitudines.neq;  igi/ 
lar  foiidi  x &,aquu  erit  ipfi  y /Jupponitur  ait  aquale.Igitur  altitudo  y pi 
altitudini  x i inaquatis  no  efl,aqualis  igitur.  E rulp  ficut  bafis  i « ad  bafin 
• xfic  yptad*  k ,g mamfcfli.q,  ip/ora  x €,y  /ffobdor i parallelepipedoru 
reciproca  [it  bafes  ipfis  altitudinibus.  No  fit  ia  aqualis  » « bafis  ipf 
bafi,  fed  cflo  maior  tt.Efl  ait  foiidi  x e,ipf  y/  [olido  aqui, maior  igitur 
efl  o y pi,ipfa  x *,Si  ait  nc.nctfc  igitur  rurfus  ipfa  x 0,y  /, folida  fit  aqua 
lia,  fupponitur  aut  aqualia. Ponatur  igiturtper  i primi)ipf  x t,aqualis  y 
TjCopleaturb;  cx  bafi  quide  t x,a!tiiudtr:c  auty  t Jolidi  parallelcpipedi  y p 
Et  quonia  folidu  x 0 aquiefl  ipfi  y/folido, aliud  ait  efl  ipfum  p y,ad  ide 
ait  aqualia  eide  rSne  habet  (per  7qinnti,)efl  igitur  ficut  x C foiidi  adyp 
[oltiitific  efl  y / fobdiM  y o [olidi.Sedftcut  quii?  [olidum  x f ad  folidu  yp.ftc.l  bafis  ai . xjoafn,  (per  » unied 
mi  ,)fub  aquali  enim  funt  alt,tuiine.ipfa  x C,y  p. folida.  s icut  aiifolidum  y / ai  [olidum  y **  ” 

bafhcrtldyr.yficutigiturcper,,  quinti,)  et. bafis  ad,xbafin,ficp.yadyr.Acqu4ltsauseflyT.vf,x.^r 
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ficut  igtur(per  9 quinti) , 1 bnps  ni  t x.bafin.fic  M r ni  x » . ipforu  igitur  « A,foliioru  parallelcpipedorum  red 
proca  funt  bafes  altitudmibu s.  Rurfus  ipforum  « ?.?  A, folidoru  parollelepipedoiu.reciproca  fint  bafes  ahituii/ 
ttibusjdifr  ficut  1 1 bafis  ad  , x bafin,fic  ipfius  y A folidi  altitudo  ad  ipflus  a $ folidi  altitudine,  dico  quod  folidu  « c, 
aquum  efl  ipfi  y A folido.  sint  enim  rurfus  flantes^td  angulos  reSos  ipfis  bafibus.  Etfl  quidem  aqualis  efl  > t,ba 
fis  ipfi , x,bafiefl^  ficut . 6 bafisad  r x bafinfic  ipfacs  y A folidi  altitudo  ad  ipfius  x f>  folidi  altitudinem,  aqua  igi/ 
tur  cfl  ipfius  y A folidi  altiiudo^ltitudini  ipfius  x S folidi.  supet  aqualibus  autem  bafbus  exiflcntia  foltia  parallele 
pipeia  cr  fub  eadem  altitudine, inutcem  funt  aqualia(per  n undecimi, igitur  folidii  « $,aquuefl  ipfi  y A [olido. 

Non  fit  tam  > s bafis  ipfi  r x bafi  aqualis, fed  e jio  maior  1 1,  maior  igitur  e fi  dTipfius  y A, folidi  altitudo,  ipfius  x C 
folidi altituiinejioc efl  y ,u,maior  quam  x s.?onatur(per  1 primi,)ipfi x s, rurfus  aqualis  y t,«T  copleatur  y 9 folia 
dum.Quonia  ejl  ficut  t s bafis  ad  rz  bafin.ficfiy  ad  x>,  aqualis  aute  cflx»  ipfi  y r.efl  igitur  ficut  1 1 bafis  ad  > xba 
fin  fic  y p.  ai  y 7, reciproca  enm  [apponuntur.  Sed  ficut  qu.de  it  bafis  ad , x bafin.  fic  (per  n undecimi,)x$  folidS 
aiyt  folidS,fub  aquali  enim  funt  altitudme,ip[a  x e,y  9 folida. Sicut  autem  y /t  ad  y r,/ic  (persfexti  )n  x.bafis  ai 
x r bafin  &(pcr  n undecimi)y  A folidii  ad  y 9 folidii,  & ficut  igitur  (per  9 quinti)  x e folidii  ad  yf  [ o!idii,ficy  A 

folidii  adyp  folidii.  v tma  igitur  ipforum  x C ,y  J-M  ipfum  y 9 eandem  ratione  habet.  Acquii  igitur  ejl  (per  cdutrfio 
nem  7 quinti) x e,fo!idiypfi  y A folido. Quod  oportuit  oflendere.  Non 

fint  aute  flantes  { «,?  a,k  x.t  n,i  {yf  e,n  y,?  x,ad  angulos  reSos  bafibus  eo  ^ ( 

rum,excitentur!];(per  1 s undccimi)ab  ipfis  i,s,G,r.,f,uJ,f,fignis,m  ipfo 
xum  it,t  x,bafium  planis, perpendiculares, cocurratij;  planis  ad  figna  r 
TP,  j , x4,»,  :,compleantu  riji  ipfa  ; c,f  ufolida.Dico  quod  & fic  aquali' 
b;is  exiflentibus  ipfis  x fi,y  A,jolidis,reciprocte  funt  bafes  ipfis  altitudini  I 
bus,  efliy  ficui  1 1,  bafis  ad  r a baf in, fic  ejl  ipfius  y A folidi  altitudo, ad  i/ 
pfiusxt, folidi  altitudine. Quonia  enim  x S folidii  aquii  ejl  ipfi  y A folido, 
fed  x C,  quidem  ipfi  t>  r (per  51  undecimi)  ejl  aquale  ( fuper  eade  enim 
funt  bafi  l *.f?  fub  eadem  altitudine , quorum  flantes  non  funt  fuper  eif/ 
dem  reSislineislaty  Afolidumtpcr  51  undecimi)ipfiiAq [olido  ejl  aquale 
(fuper  eadem  nam  tpfunt  bafip.cr  fub  eade  altitudine, quorum  flantes 
nonfuntfuPer4derMslineis)igiturfoUdS  e r ipfi  A q folido aquSefi. 

Aequalm  autem  folidoru  parollclyipedoru  quorii  altitudines  ad  angulos 

di  altitudinem.  Aequalis  aute  efl  { a bafis  ipfi  c t bafi,C  ? f bafis  ipfi > t !><» 
f,.efl  igitur  ficut . a bafis  ad , x bafin, fic  efl  ipfius  A q folidi  ali, ludo  ad  it 
pfius  t r [olidi  altitudine.Eadi  aero  altitudines  funt,ipforu  A q er  £ rfo 


lidorum.v  ipforu  Aycr  j5  x.Efl  igitur  ficut ,« bafis  ad,  xbafin.fic  ip 
fius  y A, folidi  altitudo  ad  ipfius  x ff, [olidi  altitudine.lpforu igiturx  6,y  A ' 


■xe,yA,folidoruparallelepipcdorTi,reciprocafsi 
Rurfus  tam  ipforu  x C,y  A, folidoru  parallelcp:pcdoru,reciproca  fint  bafes  altitudinibus, fit'^ 
t i S, baf  is  ad  , x bafin, fic  ipfius  y A folidi  altitudo  ad  ipfius  x e folidi  altitudine. Dico  quod  folidum  x e&quu  efl 
'ipfi  y Afoldo.Eifde  na$  difpoJitis,quonia  efl  ficut  c . bafis  ad , x bafin,fic  ipfius  y A folidi  alti, udo  ad  ipfius  x l,(o, 
Udi  altitudinem, aqualis  aut  cfl  bafis « e,  ipfi  > x.ipfi  { cfl  igitur  ficut  { u bafis  adff  bafin, fic  ipfius  y A folidi 

altitudo  ad  ipfius  x S,fiolidi  altitudinem.  E xde  aute  ipforu  « C,y  A,ff  e r,A  q,folidoru,funt  altitudines.  Efl  igitur  ficut 
{ k bafis  ad  | f bafn.fc  ipfius  A y folidi  altitudo  ad  ipfius  C t folidi  altitudine.  Ipforu  igitur  e T,A  q. folidoru  paralie 
lepipedorii, reciproca  fimi  bafes  altitudinibus  Solida  uero  parallelcpipeda  quorii  altitudines  ad  angulos  reSos  funt 
bafibus  eorum,  e reciproca  funtbafes  altitudinibus, aqualia fuHt(pers,undecimi.,giiurfolidufiT,aquii  efl  ipfi  A 
q folido.  Sed  ipfum  quide  t T,ipfi  e x,aqm  efl  (per  19  undecimi,  fuper  eadem  ntmej,  funt  bafi  { *,cr  fub  eadem  alti 
tudine,quoru flates  funt  fuper  cifdem  reSis  lineis.  Solidii  aute  A q,ipfi  A y, folido  aquum  efl, fuper  eade  namque  funt 
bafi  i f,& fub  cade  alvMiinc,  quorum  flantes  funt  fuper  tifdm  reSis  lineis. igitur  €x  efolidii.ipfi  y A,folido  aquS 
cfl-Qynd  demonflrare  oportebat  Eucli.ex  camp.  propoftio 


pjl  fuerint  duoangult  plani  aquales  fuper  quos  duahypothenufa 
J|in  aere  ftatuanturcu  lateribus  anguloru  fubiacetiu  fingulos  fin/ 

Egulis  aquos  angulos  cotinentes3atquein  illis  hypo  thenufis  duo 

puda  fignetur  a quibus  pudisduaperpedicularesad  fu  perficies  angulo/ 
ru  propofitoru  demittan^a  pudis  aut  fuper  qua  ppendiculares  ceciderint 
adcofdeduosangulosplanosduaredalineaducant'duoanguliq ab  il 
lis  duab9  lineis  atq;  duab5  hypothenufis  cotinentjaqui  fibi  iuice  ce^banif 
campanvs  Sincduoanguli  plani  a6Cd  squalescontetiIineisabSCacfiCde8C 

dfac 
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dfSifupercoseriganturduxlinexhvpothenufaliter  agKd  b, fitque angulus  g ac 
squalisangulohdf.&angulusgab  xqualis  angulo  h d e,atque  in  duabus  hvpothe 
nufisag&dh.fignenturquomodolibetduo  puncta  t.  & l.a  quibus  fecundum  'prxce/ 
pta  ir  huius  demittantur  ad  fuperficies  angulo  ruma  Si  d.  dux  perpendiculares  quas 
fintk.mSilnjStprotrahancurduxlinexamcid  n.Dico  igitur  angulum  g a m,eiTe  x/ 
qualem  angulo  hd  n.SilineaaKeftxqualisdl, bene  quide-Sinaute,  exlineaad  fuma 
tur  a p,xqualisdl>5£  a puncto  p demittatur  perpendicularis  ad  fuperficie  anguli  adi' 
nea  qux ftt p.Manifeftum eft igitur, punctum, quod  qeftinlineaam.quodex  « huius 
SC  diffinitione  linearum  xquidifrantium  quas  necefie  efle  in  fuperficie  una, facile  coftat 
ftudiofeintuenti-Dehinc  a pueto  q ducantur 
ppediculares  dux,una  ad  irnea  a b qua:  fit  q r.  „ 

6C  alia  ad  lin  ea  a c qux  fic  q f.  Similiter  quocp  a . 

pueto  n ducantur  dux  alix  perpendiculares, 
unaadlineade  qux  litnt&alia  ad  lincade  // 1\ 

quxfitnx,8£ <ptrahatur  rfS£tx.  Iterucpapu  / 1 \\ 
&ispct!,demittaturhypothenufxpq,pr,pfi  / I \ \ 
&ln,lt:Ix.Hisitacppofitis;figuracpprudecer  r / / I \ 
difpofitademoftratione  propofiti  fic  collige. 

Coftat  ex  penultima  primi  quod  quadratu  Ii  ( > 

nexapcftxqualequadratisduarumlinearu  b p \ 

a q,5- p q,ac  ex  eadem  quod  quadratu  a q eft  / M 

xquale  quadratisduarulinearuaf&fq.itaqj  * / m 

quadratu  a p,eft  xquale  quadratu  triu  linea  J 
r ii  a f,f  q,5£q  p.Scd  ex  cade.quadratu  fp.eft  x 
quale  quadratis  duaru  linearuf  qSCp  q.cr/  ^ 

go  quadratum  a p.eft  xquale  quadratis  dua 
rumlinearuma  f&f  p.ideocpexultimaprimiangulusafpeft  recftus.Similicp  modo 
probabis,  unuquencp  triu  anguloru  d x l.a  r d,p  t l.effe  reciu-  Cu  igitur  ex  hypothefi  fie 
angulus  f a p xqualis  angulo  x d 1,S£  linea  a p linex  d l.eric  ex  16  primi  linea  d x xqualis 
a f.  Si  x 1 xqualis  f p.Eode  quocp  modo  cu  ex  hypothefi  fit  angulus  r a p xqualis  angu 
lo  e d l.erit  ex  eade  linea  a r xqualis  d t,£i  r p xqualis  1 1-Quare  per  * primi  linea  r ferit 
xqualis  linex  t x Si  angulus  a r f xqualis  angulo  d t x.oi  angulus  a fr  angulo  d x t , eft 
enim  ex  hypothefi  angulusa, xqualis  angulo  d.A  conceptione  igitur  erit  angulus  fr  q 
xqua!isanguloxtn,Siangulusrfqangulo  tx  n.funtenim  refidui  duorum  redtoru 
idemptisxqualibus.Necefle  eft  itacp  ex  primi.ut  linea  r q fit  xqualis  t n.Si  q fxqualis 
nx.Cuqiexpenultimaprimiquadratulincxrpfit  xquale  quadratis  duaru  lineari!  r 
q Si  q p,Si  quadratu  linex  1 1 xquale  quadratis  duaru  lineari!  t n Si  1 n,  fint  aut  dux  Ii' 
nex  r p Si  1 1 xqualcs:dux  quocp  qux  fiit  r q Si  t n xquales  fequitur  ex  coi  fciecia  duas 
qux  funtpq  Sl  lnefle  xqualcs-Eode  modo  cu  quadratu  linex  a p fit  xquale  quadra 
tis  duaru  linearu  qux  fun  t a q Si  q p -fimiliter  quadratum  linex  d 1 quadratis  duaru  li 
neariiquxfuntdnSinl.fic  aute  a p Aqualis  d I,8i  p q xqualis  1 n,fequitur  ex  coi  fcien 
tiaaqeflexqualemdn-Ex  s igitur  primi  concludo  propofitu.uidelicet,  anguli!  p a m 
efle  xquale  angulo  In  d.  £Ml.exz.amb.  T bconma  s°  propojitio  » 

3 S Si  fuerint  bini  anguli  plani squales  ,fuper  quorum  ucrticibus  fublimes 
recta:  lines  fteterint.axjuales angulos  comprehendentes  cu  rjs  qua:  in  prin 
cipio  redtis  lineis.alterum  alteri.in  fublimibus  autem  fumpta  fuerint  con> 
tingenda  figna,8C  ab  eifdem  ad  plana  in  quibus  funtqui  in  principio  an» 

f;uli, perpendiculares  acis  fuerint  a (ignisautequxin  planis  a perpcndicu/ 
aribus  fiuntadeos  qui  in  principio  angulos  coniundtic  fuerint  recta:  line* 
a:quos  angulos  cum  fublimibus  comprehendent. 

THEON»  z ab.  sini  bini  anguli  redimet  aquales  plani  qui  fibCi  >:i  J l.a  flgnis  autem  a,  f,pab!imet  ex/ 
citentur  reda  linex  a »,/  /e.xquos  comprehendentes  angulos  cu  ijs  qux  in  priec:p:o'rcdis  lineis  aUesu  alteri Jsoc 
tjl  anguium  f t angulo  ei  quijub  * a C*um  autem  qui  fub  ,u  i {jti  quifubta  t. fumantur in  ipfis  « ‘S  p, contagi 
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CttmP.Ji  /ig-W Cp ^ <?«*  prr  C « r>/ . prrp«J/cuL<r«  , 

t,coinciiua't  ipfs  planis  m , x,c5ncaxntur % tpfe  a J,Oico  quod  angulus  quijub  « « x.equus  efl  angulo  M J,. 
Ponatur  (peri  primDipfi-^M  equalis x l,exctteturqi  (per  :i  prtmi  (perftgna  l.ipj, » a parallelus  i «.  At . x,perpedir 
cularis  c fi  ad  id  quod  per  Cur  planum,  igitur  y « >.,perpediculans  cfl  ad  id  quod  per  e*  y,planii.Excitent«r  (per 
1 1 primi) ab  tpfis  k tjtgnis  ad  ipfas  x C,x  y,d  & i.reSas  lineas , perpendiculares  «r.r{,  * !,n,  conneSanturque 
ipf ety,,  £*u !,!  t.  Et  quoniam  quod  ex  t a- (per  4-7  primi.)  tquum  ejicis  qu<t  exi*,»  x,ei  autem  quodexaxar 
qualia  funt  que  exty.y  a,  igitur  quod  exi  aequum  efl  cis  que  ex  I »,*  y,yx,eis  uero  que  ex  Iu,  ter , er 
quum  efl  ii  quod  ex  l y,quod  igitur  ex  l a,  (per  47  primi)  equum  efl  eis  que  ex  l y,yx.rcSus  efl  igitur  qui  [ubi 
r ,, angulus. '.dtp  proptcrea  y qui  fubd  { m angulus, redus  efl, aqualis  igttur  efl  qui  fub  lyx  ar.gulus,ei  qui  fubd 
l u angulo. Efl  autem  y qutfub  xy  l,equalis  ei  qui  fubd  f /i.Bina  igitur  triangula  funt  J f n St  s y,duos  angulos 
duobus  angulis  equos  habentia  alteri  alteri  «T  unum  latus  uni  lateri  equum,  quod  unum  equahum  angulorum 
fubtendit,  boc eflj  x.ipftdn,#  reliqua  igitur  latera,  (per  is  primi)  reliquis  lateribus  equalia  habebunt  altet 
rum  aieri.  equalis  igitur  eflxy  ipft  d {.  similiter bflendemus,f>  dTxfi  ipf  i de  efl  equalis.conneSantur  l ',€  u t. 
Et  quonia  q>exxS,  (per  a-7  primi)  equi  efl  eis  que  ex  a r.,i  B,ci  autem  quod  ex  a n(pcr  eandem)  equa  fune  que 
ex  x f,  e t,que  igitur  cx  a S,Cx,<t  t.funt  equalia  ei  quod  ex  « i.Sed  eis  qua  ex  S *.*  I, equum  efl  id  quod  ex  S i,  re/ 
Sus  enim  efl  qui  fub  i it  fi  angulus, quoniam  i k perpendicularis  efl  adfubieSum  planum,  igitur  quod  ex  at,  e 
efl  eis  que  ex  a fi,  fi  t,rcSus  igitur  efl  qui  fub  xSi  angulus ,<T  id  propterea  quijiib » / n angulus, reSus  cfl.  E I 
ff qui  fub  C x l,angulus,ei  qutfub  td/eaqualis:fupponitur  nam'q,efiip 
ipfa  a l.ipfi  d /e  aqualis,  aqualis  igitur  efl (p et  ‘6  primi,)  a fijpfi  d >. 

QaoMitf  igitur  equalis  cfl  x y,ipft  d a €,ipft  d sjpme  igitur  y x,x 
t, duabus  i d,d  i,fint  aquales, fed  S angulus  qui  fub  yx  fi,  ei  qui  fub 
{ d t,efl  equalis.Bafis  igitur  fi  y,(p er  4 primi,)kaf  ■ i,efl  equalis,  ff 
triangulum  triangulo,  reliqui  anguli  reliquis  angulis.  Aequalis  efl  i / 
giturquifibxyeangulus,ciquifubd{i.R.etiusautem0  qui  fub  xy 
x,  re  So  qutfub  dfr  efl  aquahs,ff  reliquus' igitur  qui  jub  fi  y*, reliquo 
qui  fubsltcfl  equalis.Et  id  propterea  qui  fub  yC*,ei  qui  fub  { t ,,  cfl 
aqualis. Bina  igitur  tndgula  jut  (per  s primi)fiyu, t ! ,, binos  angulos 
duobus  angulis  asquos  habentia  alterum  alteri,ff unum  latus  un t lateri 
a quum, quod  ad  equos  angulos, hoc  eflCyipfhfS'  reliquaigiturlat 
ter a, reliquis  lateribus  equalia  babebuxt.Aequalis  igitur  efl  y e,ipfl  i t 
cflMtcm&xyjpfidt  aqua  lis.  Bine  igitur  xy,y  k, duabus  d fc  »,funt 
aquales.y  equos  comprehedunt  angulos, bafls  igitur  x k,  (per  4 pri 
mi)  bafi d i efl  aqualis.  Et  quoniam  aqualis  efl  x t,ipfi  dft,aquum  cfl 
quod  ex  xl  ei  quod  exdy,  (per  47  primi)  aqualia  ftnt  qua  cxx  «,« 
l,rcSus  enim  cfl  qui  fub  x k i.  ei  auts  quod  ex  d n, aqua  funt  qua  ex  d 
t,r  /t,reOus  enim  efl  qui  fub  d i /i.tgitur  qua' ex  xk.k  i,fiit  cis  aqualia 
quaex  d »,»  (i.quorit  quod  cx  x k, equit  cfl  ei  quod  ex  di.  Reliquum  igi 
tur  quod  cx  k i,  equum  cfl  ci  quod  ex » n.  Aequalis  igitur  efl  I k,  ipfi  u 
e. Et  quoniam  bina  s x.x  u,dusbus  nd,d  t.funt  aquales  altera  alteri, dTbafis  I tjiafi  n r efl  equalis, angulus  igitut 
qui  fub  l x i,;pcr  s primi)angulo  qui  fub  nd  r efl  aqualis.  St  fuerint  igitur  bini  anguli  plani  aquales, y que  fe> 
quuntur  rchqua.Quod  oflendere  oportebat. 

C o R R E lari  vm.  Ex  boc  nempe  mxnifeflu,quod  fi  fuerint  bini  anguli  plani  reSilmei  equalec.fletcmttfc 
fuper  ipflsfublimes  reSa  linea  aquales  equos  angulos  coprehendcntcs,cum  ijs  que  in  principio  rcSis  lineis  alte 
tum  ahcri.qua  ex  ipfts  perpendiculares  ducta  ad  plana  in  quibus  funt  qui  principio  angu!i,funt  aquales. 

Euclt.cx  camp.  Propoftio  is 

Olidum  tribus  lineis  proportionalibus  contentum,  squum  erit 
folido  quod  a medis  lines  squis  lateribus  continetur,  fi  anguli 
jfui  amborum  fibi  inuicem  squales  fuerint. 
campanvs  De  folidis  parallelogramis  intelligatur.de  his  enim  qualiacunqj  fint 
dum  tamen  aquiangula,uerum  eft,quod  contentum  a tribus  lineis  proportionalibus 
aquale  eftei  quod  a media  earu  continecur,queadmodudefuperfidebus  reclangulis 
probatu  cftin  i'  fexti.&denon  rectanguliseiicitureuidenter  ex  fecunda  parte  » eiuf' 
dem.  Sintigitur  tres lineaeab,bc^£cd,cotinueproportionales^iatqi  ex  eis  unus  anga 
lus  folidus  ad  hbitum^C  perficiatur  folidu  squidiftantiu  laterii  cuius  linea  a b (it  lon 
gitudo-bcuero  altitudo, fed  c d latitudo.  Stipium  folidum  dicature  d.Suptaquocp 
aha  linea  qualibet  aquali  b c qua  etiam  uocetur  b c,fuper  ipfius  extremitate  qua  eft  b 

con 
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coftituatur  angulos  folidus  squalis  angulo  folido  a,fecundu  quod  docet  i « linescpcs 
ters  folidu  angulum  b cotinentesrefecetur  ad  squalitatem  lines  b c ,6i  perficiaturfoli 
dum  squidiftatiu  fuperficieru  cuius  logitudo.latitudo.6i  altitudo  fit  linea  b c,5i  ipfum 
appelletur  bc-Dico  itaque  duo  folida  a d Sib  c elTe  squalia.Menifeftu  eft  enim,  quod 
cucis  fuperficies  unius  funt  squiaguls  fuis  relatiuis  fuperfidebus  alterius.  Quod  ex 
i+primipaterepoteft.nacufolidusangulusb  ponatur  squalis  folido  angulo  a,  neceC 
fe  eft  ut  unus  angulus  uniufcuiufque  fuperficiei  folidi  a d fit  squalis  uni  angulo  fus  re 
latius fuperficiei  in  folido  b c.itaque  per  s* primi  eoru  oppofiti,erur  squales.  At  quia 
uniufcuiufque  fuperficiei  quadrilaters 
omnes  anguli  fut  squales  quatuor  reli/ 
ctisexnprimi,necelTeeftduos  reliquos 
unius  elTe  squales  duobus  reliquis  fus 
relatius.Cucpipfiduo  reliqui  in  quali- 
bet fint  etia  adinuice  squales,  conuinci' 
tur  necelfario  ut  unaqusqsex  fuperficie 
bus  folidi  ad  fit  squiangula  fus  relati/ 
us  in  folido  b c,  quare  ex  fecunda  parte 
lifexti  bafes  duoru  folidu  propofitoru 
erunt  squales:  funt  enim  squiaguls  Si 
lateri!  mutuoru-  Si  itaque  lines  altitudi 
num  iuper  bafes  ipforu  orthogonaliter 
infiftunnconftatex »t  ipfaeffe  squalia,cum  enim  hslines  fintsquales  Siipfsdetermi 
nentaltitudinefolidoru, erunt  folida  sque  alta.  At  filinesaltitudinumipforum  non 
infiftunt  fuis  bafibus  orthogonaliter,ab  ipfarum  fummitatibus  ad  bafes  perpendicu/ 
laribusdemiflis.eriit  ex  prsmiffa  hs  perpendiculares  adinuicem  squales, ipfs  enim 
erunt,ficut  erant  Si  in  prsmifTs  demonftratiois  figura  dus  lines  p q 8i 1 n,quas  dem5 
ftrauimus  oportere  elTe  squales.  Quia  igitur  omnium  folidoru  altitudo  ex  perpendi 
cularibus  a fumitatibus  ipforu  ad  fuas  bafes  defcedentibus  diffinitur.eriit  ex  n duo  fo 
lida  a d Si  c b squalia.  Conuerfam  quoqs  huius  poiTumus,fi  deleiflat,couerfo  modo 
probare.  Vt  fi  parallelogramu  corpus  a d fit  squale  Si  squiangulu  corpori  parallelo/ 
gramobc.SicorpusbccotineaturamediatriuIinearucotinentiu  corpus  a d. erunt 
tres  iines  cotinentes  corpus  a b cotinue  proportionales.Cum  enim  duo  folida  paral/ 
leiogramma  a d Sic  b fint  squalia  Si  sque  al  ta,ex  hypo  thefi  ipfa  erunt  fuper  bafes  s/ 
quales  per  conuerfas  ih  Si  n-Et  quia  ipfs  bafes  eorum  funt  squiaguls,fequitur  ex  pri 
ma  parte  is  fexti  quod  ipfs  funt  mutuorum  laterum.itaque  proportio  a b ad  b c,ficut 
b cad  cd.Quare  conftatpropofitum. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  «i  Propofitio  si 

s Si  tres  redis  line*  proportionales  fuerint, ex  ipfis  tribus  redlis  lineis  foli 

du  parallelepipedu  *quu  eft  eiqdex  media  fit  folido  parallelepipedo  xqui 
lateroquidem.xquiangulo  aute  pradidlo.  « 

THEONex  Zamb.  Sint  tres  redx  linet  proportionales  *£,r  e 

ficut  x.ad  C.ficSad  y.Dico  quod  ex  x,!,r,folidum,xquu  ejl  ei  quod  r 11 

ex  e folido  tquilatcro  quid?  xquiangulo  aute  prxdido.  Exponar 
turepens  undecimi) folidus  angulus  qui  ad  i.comprcbenfusfib  Iri 
bus  angulis  planis  boc  ejl  f \ **  < t /.ponaturfy  (per  e primi,) 
ipfiquidee,tqualis  unaquxcfc  ipfarum  t i,i  i,i t,  compleaiurlp  i/ 
pfum  t K,folidum.lpfaute  x,x  qualis  efio  (per  eandem x/i),cojlitua 
turij.  ( fer : 6 uniccimi)ad  ipfamxn  redam  lineam  ad  fignii 'q/  in  ea 
Xyipfi  qui  ad  t folido  angulo  tquus  comprebenfus  fub  t xf,  |x  n,t x 
/•.ponatur'#  (per  iprimi)ipfi  quidem  fi  t qualis  x (jpfi  aute?  t/ 
qualis .Et  quoniam  eft  fiat  a ad  e, ficefif  ad  ?,  tqualis  autem 
tftxipfixv.ar  Sunicuiifipfaruxi,,i,i  j.ij.CT  ?ipfix>,efiigi 

tur  x u adi  }ftc  ejl  ad  xr,iy  circu  x quos  angulos  qui  fub  mXi  m “ ' * 

J i >. Uter  a funt  reciproca.lgitur  paraliclogrammum  n , , t quum 

eft  ip[iJ  {,paraUclogrmmo(per  14.fexti.Et  quonid  bini  anguli  plani  reSilinei  xquales  fint,  q«i  fub  / 1 t,r  x 
fuper  ipfis  fitbhmcs  tedx  linet  funt  coftitutx  *{,»  ijnuue  xqualestpcr  prxccdcmejxquas  angulos  coprebeden 


geomet.  elemeht.  evcudis 

au,  prr,  A.  / . i,vh«l  (P'r  corollam  pr<tccdcntis)inuicem  funt  xqualcs.<X'arcxi,,*,fohda,  fub  eadem  fm 

Ji' ?Mlomi.)  Igitur  [olidum  i x, [olido  meji  <tqualc.ntM,[olidu,cfl  cx  ipfls  i.^.dTiK, folidu  efltxl, 
igitur  quo J <x  «.0  ?, [olidum  parallclepipcdum,tquum  'Jl et  quod  ex  fifolido  aquilatero  quidem  ,fcd  aqumgu 

loprxdiSo.QHpderatojlcndendum.  . 

Eucli.ex  Cmp-  Propofitio  19 

V BSS0JI  fuerint quotlibct  lines  proportionales.lohda  quoque  lua  arqui 
idiftantium  atque  (imilium  uniufcuiufque  creationis  fuperficicru 
^-^«^ertint  proportionalia.  Si  uero  folida^quidiftantium  atque  limi/ 
liumuniufcuiufquc  creationis  fuperfiderum  fuerint  proportionalia, linea: 
quoque  a quibus  ipfa  (olida  continentur, erunt  proportionales, 
c ampanvs  simile proponit  uigefima prima fexd de  fuperficiebus.Sintitaqjqua 
tuorlincit a, b, St  c,d,proportionalcs,8tfuper  has  fabricemur  quatuorfolida  paralie/ 

ibgramma  ciftic  nominibus  didta,qua:  fintexpreiTc  fimiliaaiiiobus  enim  ad  libitum fa 
bricatisfupcr  duas  lineas  a8Zc»c«etcra  fecudum  e r 

pr.fccpta17conftitucndacrut.Dico  hicci-  folida 
efie  proportionaIia.Et  cconucrfo-  Subiugantur 
enim  duabus  lineis  a SZb:in  cotinua  proportioe 
dure  qu£  funt c6£f,qucmadmodu docet  i°fexti> 
8Zduabuslineisc&d,aIia:du;equa:fintg&h.C6 
ftac  igitur  cx  ss  SCcx  diffinitione  proportionis  tri 
plicatxqux  pofita  cft  in  principio  quinti.8£  cx 
hac  hvpothcfi  q>  folida  a 8£  b fibiinuice& folida c 

&dfibiadinuiccfuntexpreffefimi!ia:q>,pportio 
folidiaadfolidambcftficut^portiolinejcaad  li 
ncafifolidi  quoqic  ad  folidu  d.ficutlinescad  Ii/ 
ncah-Etquiapuquincij>portio  lines  a ad  linea 
feft  ficut  lincxcad  linea  h.eritcx  11  quinti  folidu  a 
ad  folidu  b,  ficut  folidu  c ad  folidu  d.Coftat  igitur 
prima  pars-  Secunda  fic.Sint  duo  folida  a 8£b  fi/ 
bi  adinuice.duo  cp  alia  qux  fint  c SZ  d,  fibi  adinuicc 
exprefle  fimilia.fintqi  cuncta  parallelogramma,8£ 
ponantur  proportionalia.Dico  quod  linea:  a,b38Z 
c,d.fupcr  quas  funcconfticuta.funt  proportio  na/ 
lcs.Sit  enim  cx  10  fexti  ficut  linea  a ad  linea  b,ita  li/ 
ncac  ad  lineam  k-Et  fiat  fecundi!  »vhuiusfuper  li' 
neam  Kfolidum  cxprclTcfimilefolidod>quod  etia 
dicatur  k.Eritq;  cx  diffinitionibus  fimiliu  corpori! 

& fimilium  fupcrficicrum,8Zi«  fexti, corpus  k cx/  « d 

prcffefimjle  corpori  c,idcocp  per  primam  partem  huius  ipiam  proba 
tam  erit  proportio  folidi  a ad  folidu  b, ficut  folidi  cad  folidu  K.Et  quia  K~ 

cade  erat  folidi  c ad  folidu  d,crit  ex  fecunda  parce  nona:  quinti  folidu  /I 
xarqualcfolidod.  Cuqicffecfibi  expreffe  fimile,fequitur linea  k effc  tc/  — 
qualem  linea:  d- Aequalitas  enim  no  producitur  ex  aliqua  proportio/ 
ne  triplicata  ucl  quotieslibet  fumpta,nifi  cx  a:quali.lgitur  ex  fecunda 
parce 7 quinticonftatctiahuiufmodiparsfccunda.  Deciperis  aute 
ii  arbitraris  oportcrcunumquodqiquatuorfolidoru  a, bjCjd.effefimi 

le  cuilibet  alior  11.  Ncceffc  cft  enim  duo  folida  a SZ  b fibi  adinuicem.itcqj 
duo  cSid  libiadinuiccm  effefimilia.folida  autem  c&dfolidis  a 8Z  b efle  fimilia  contin/ 
gens  cft,  ncccflariu  autem  nonldcmex  hac  19  de  ferratilibus  facile  poteris  concludere, 
Eucli.ex  Zumb.  rheorcmct  n Propofitio  »7 

,7  Si  quatuor  refla:  linea:  [jroportionales  fuerint,«  qua:  ex  ipfis  folida  pa 

lelepipeda  fimilia  fimiliterqj  deferipea  proportionalia  erunt,  Et  fi  qua:  cx 

ipfis 


/ 


A 


geomet.  elemeht.  evcudis 
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,7  Si  quatuor  refla:  linea:  [jroportionales  fuerint,«  qua:  ex  ipfis  folida  pa 

lelepipeda  fimilia  fimiliterqj  deferipea  proportionalia  erunt,  Et  fi  qua:  cx 

ipfis 


/ 


A 


fStf  GEO  MET.  EL  EMENT.  EVCLIDIS 

o k Si  p l,q  m SC  r n-.fit<%  harum  duarum  fuperficierum  communis  fectio  linea  s t.  Dico 
igitur  quod  linea  s t diuidit  diametrum  a b,  St  diuiditur  ab  eadem  diametro  per  aqua 
lia.  Quod  patet, utraqj  enim  earum  tranfit  per  centrum  cubi. 

aliter  ueroconuenitquodpropofitumeftdemonftrare.  Producantur  enim 
dua  linea  t a Si  t h>8£  i tem  dua  s c,s  b,  eritqj  ex  ■»  primi  a t squalis  t h,8i  s c squalis  s b. 
Conftat  autem  ex  prima  parte»?  primi,  quod  angulus  p t qeftsqualis  angulo  a q t,8i 
ex  v primi  angulus  htpeft  squalis  angulo  t a q.Itaqs  ex  «primi  totusangulushtq 
cum  angulo  q t a,  ualet  duos  reStos.  quare  ex  i+  primi  linea  a h erit  linea  una , fimiliter 
qucqi  linea  a b erit  linea  una.  At  quia  ex  nona  huius  linea  a c eft  squidiftans  linesb  h 
Cutraqj  enim  eft  squidiftans  lines  d e)cumqt  ipfs  fint  squales  quia  latera  cubi,  fequi/ 
tur  ex  i»  primi  duas  lineas  ah&cb  elle  squales  8C  squidiftan  tes:ideoqi  per  conceptio 
nem^arum  medietates  qus  funt  a 1 8i  b s,  erunt  squales-  Ex  7 autem  huius  manifeftu 
eft,  quod  linea  s c eft  in  fuperficie  duarum  linearu  ahcrbc.&ex  eadem,  linea  a b qua 
eft  diameter  cubi,eft  etiam  diameter  fuperficiei  parallelogramms  a c b h.  I taqs  linea  s t 
fecat  diametrum  a b.  Secetergo  ipfam  in  puncto  u- Dico  ergo  lineam  s u effe  squalem 
linea  u t,&  lineam  etiam  a u lines  u b.  intelligantur  duo  trianguli  a t u,  b s u,  quorum 
anguli  qui  funt  ad  t Si  s funt  aquales  adinuice,fimiliter  anguli  eorundem  qui  funt  ad  a 
8 b squales  adinuicem  ex  prima  parte  »9  primi,  propter  id  quod  linea  a t squidiftat 
lines  s b.Et  quia  etiam  ipfs  funt  adinuicem  squales, fequitur  ex  »6  primi.quod  propo 
fitumeft.  idem  quoq?  eodem  modo  concluditur, Si fifolidumab  nonfit  cubus, fed 
folidum  corpus  paralielogrammum  fiue  squalibus  lineis  fiue  non  aqualibus  conten 
tum  fuerit,  fiue  quoque  fuper  bafin  orthogonaliter  erectum  fiue  etiam  8i  fup  er  ipfam 
inclinatum.  Vnde  ampliatur  in  hac*°  figuratio  cubi,ad  omnes  figuras  parallelogram 
masfolidas.  Eucli.cx  zamb-  Theorema  5-9  Propofitio  19 


99  Si  folidi  parallelepipedi  eoru  qux  ex  oppofito  planoru  latera  bifariam 
fedta  fuerint, extefaq.!  fuerint  per  fedtiones  plana,  comunis  ipforu  planotu 
fe&io,8£  folidi  parallelepipedi  dimetiens  bifariam  fe  adinuicedifpefcent. 

aliter.  Si  cubi  eorum  qus  ex  oppofito  planoru  latera,  & reliqua 
qus  fequuntur  ut  fupra. 

THEO.Nct Ztmb-  Solidi, inquantqtarallelepipedi « i.eorum 
qua  ex  oppofito  planoru  7 t, latera  bifaria  difpefcantur  per 

t,# fr,c,r,figtis,  # perfefliones  protendantur  plana  * >,f  f,  comunis 
autem  planoru  ipforumfeflio  ejlo  t a,  ipfius  autem  a fi,  folidi  paralle- 
lepipedi diagonius eflo  / «.Dico  iam  quod  «T ipfa  v <ryf  t.fefe inuicem 
difpefcutjbocefl  quod  \nipfir  refl  aqualis,#/ t ipfi , t.cfineflantur 
enim  / »,» s.fi  tr,r  ».E  t quoniam  / { parallelus  e/l  ipf  « c, anguli  alter/ 
itatimpofiti(pcr  19  primi)quifub  / { /,/ » tjnuicem  funt  aquales.  Et 
quoniam  aqualis  ejl/ f ipf  e t,  # | » ipft  vt,#  aquor  angulos  com/ 
prehendunt,  bafis  igitur  //(pera-  primi)  ipf  v « efl  aqualis,  # trian/  fi 
gulum /\/ ipf  ir  1 1 triagulo  ejl  aquate,#  reliqui  anguli  reliquis  an/ 
gulis,  igitur  angulus  qui  ftb  f v /,aquus  ejl  ei  qui  fiebat  angulo.ac 
per  boe  refla  linea  ejl  ipfa  /m,#  per  eadem  ctia  fio-e  refla  linea  eft, 
tfi  # aqualis  fi  r ipf  a t Et  quonidt  a ipfi /fi  cfl  aqualis  # efiparal/ 
lela.fd  7 k ipf  s . eft  aqualis  # parallela ,# / S igitur  ipf  tuef  aqua 
lis  # parallela  (per  primam  comunem  jentent  iam)#  ipfas  conncflunt  refla  linea /1^  h, parallelus  igitur  eflCpet 
»5  pruni)/ >,ipfi  fi  »,# [xfeipiuntur  in  utriffc  contingentia  figna.boe  efi  /,/,i,<r,coneSantur'^ /»,*  ran  uno  igitur 
funt  plano  (per  17  undecimi)  ipfa  /*,/r.  E£  quoniam  parallela  efl/t  ipfi  fi  g,aqualis  igitur  efl(  per  19  primi)  qui 
(u  b t/ t angulus  ei  quifub  fit  t angulo : uicifiim  enim  # qui  fub/mei  qui  ftb  st  a.  Bina  iam  triangula  funt , boe 
ef/n  # it  cr,duos  angulos  duobus  angulis  aquos  habentia,#  unum  latus  uni  lateri  aquum,quod  fubtendit  au/ 
tem  aqualium  angulorumjioc  cfi  / > ipji  ■ a,dimidia  nanq-  ipfarum  / e,  fi  i.cr  reliqua  igitur  latera  reliquis  late/ 
ribus  aqualia  habebunt.  Aequalis  igitur  efi /t  ipfi  t/,#  v r ipfi  r a.Si  folidi  igitur  parallelepipedi  eorum  qua  ex 
oppofito  planorum  latera  bifariam  fefla  fuerint,  cxienfaip  fuerint  per  feflienes  plana,  comunis  ip forum  planorum 
feflto  zy  folidi  parallelepipedi  iemeuens  bifariam  fe  adinuicem  difpefccnt.Qucd  erat  oflcndcndum. 

Suci i.  ex 
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4-! 


4-° 


LIBER  VNDECIMVS. 

E uc!i.  ex  Camp.  Propofhio  41 

l duo  corpora  feratilia  quoru  alteru  bafin  triangulam.alteru  ue> 
robafin  habeat  aquidiftantiu  lateru  ipfi  baG  triagula  duplam, 
aque  alea  fuerint,illa  duo  corpora  necefle  eft  effe  aqualia. 

campan.vs.  Sit  fuperficies  a b d xquidiftanriu  laterum 
dupla  trilatera:  fuperficiei  efg,er  fuper  has  duas  fuperficies 
fiant  duo  corpora  feratilia  xquealta.  Sitcp  feratile  quod  eft 
fupra  bafin  quadragulam  abcd,abhdc  K,cuius  bafis  eft  fu/ 
perficies  xquidiltantifi  laterum  propofita  a b c d,alia  eius  fu/ 
perficies  xquidiftantiu  laterum  eft  a h d K.tertia  uer  0 eft  b h c 
k,  dux  autem  eft  eius  triangulares  fuperficies,  funt  altera  qui 
dem  triagulus  a b h,re!iqua  uero  triangulus  d c K.seratile  au 
tem  quod  eft  fuper  bafin  triagulam  e fg, fit  e fglmn, cuius  al/  * i 

tera  duarum  trilateraru  fuperfideru  eft  bafis  prxdicra , re/ 
liqua  uero  triangulus  1 m n , trium  autem  fuperfideru  dus 
xquidiftantium  laterum  prima  quidem  eft  e f 1 m , fecunda 
uero  e g 1 n,  tertia  uero  f g m n . Dico  itacp  hxeduo  feratilia 
p ro  p o fi ta,efie  adin u ice  xqualia.  Perficiantur  enim  duo  fo/ 
lida  parallelogramma,adiungcndo  utriqjduorum  propo/  w 
fitoru  feratilium  aliud  feratile  fibi  xquale.  Primo  quidem 
feratili  fuper  eandem  bafin  fit  adiundu  feratile  a p h d q k, 
cuius  dux  trilaterx  fuperficies  finta  p h,d  q k,  tres  autem  f 2 

quadrilaterxjprima  quidem  a h d k qux  eft  terminus  com 
munis  fibi  SC  ei  cui  adiungitur,fecunda  uero  a d p q, tertia  quoq?  p q h k.  Secundo  aut? 
feratili  adiungatur  aliud  feratile  fibi  xquale  hoc  modo . Adiungatur  primo  triangulo 
e f g alius  triangulus  xqualis  qui  e g r.  ita  quod  tota  fuperficies  e f g r fit  xquidiftantiu 
lacerum,S£  fuper  hunc  triangulum  fiat  feratile  e g 1 r 1 n s,quod  cum  illo  cui  adiungitur 
perficiat  corpus  parallelogrammum  huius  feratilis  adiuncci,dux  trilaterx  fu  perficies 
funt  e g r,  1 n s,  tres  autem  parallelogrammx  funt,  prima  quidem  c 1 r s,  fecunda  e I g n 
qux  eft  comunis  terminus  fibi  c r ei  cui  adiungitur,  tertia  uero  g r n s.  Manifeftum  igi/ 
tur  ex  diffinitione  folidoru  xqualium  atep  fimilium,q>  duo  feratilia  parallelogrammu 
componencia  folidum  a K,fibi  inuicem,  itemqj  coponentia  folidum  parallelogrammu 
e n,  fibi  adinuicem  funt  xqualia.  At  uero  ex  w ucl  cx  » huius,  duo  folida  akcrcnfunc 


fibi  inuicem  xqualia . Quia  ergo  horum  folidoru  medietates  funt  feratilia  propofita, 
per  comunem  fcientiam  conftat  ea  effe  xquaha,quxcuqj  enim  fuerint  xqualia,eorum 
medietates  neccffe  eft  effe  xquales.  Liquet  itaqj  quod  propofitum  eft. 

Eudi.ex  Zamb.  Theorema  s;  Propoptio  4» 

Si  fuerint  bina  prifmata  fub  aquis  altitudinibus,  S alteru  quidem  ba/ 
Gn  parallelogrammu  habuerit,  alterum  autem  triangulu,  duplum  autem 
fuerit  parallelogrammu  ipGus  trianguli.ipfa  prifmata  aqualia  erunt. 

THEON  ex  zamber.  Sint  bina  prifmata*  fi  yJ « f, 

« J » A « alteru  quidem  habeat  bafin  « f parallelogrammu,  

alteru  uero  1 1 « triangulum, duplum  uero  fhx>  parallelogra/  / ~? 

mum,tpflus  a in  trianguli.  Dico  quod  prijma  u !>-rJ\{,*quu  y / / \ / 

eft  ip/1  g > n a m • prifmati.  Copleanturjnquamjpfa  a f,r  i,fo / < 1 \"  \ 

lida.Et  quoniam  parallelogrammu  ipftusniKtnaguhdu/  \ \ 

pium  eft,  eft  6 « paraUelogrammu(pera-i  primi)duplum  \p/  \ \ 

pus  > 1 n trianguli,*  quii  igitur  eftu{  parallelogrammu  ipp  1 * fik- J „ *•  I— 7 

parallelogramc. super  aqualibus  autem  baflbus  extftentia  fo  / \ / / \ / * 

lida  parallelepipcda  &fub  eadem  altitudine jnuicc  funt  equa  V \/  / \j/ 

liat  peru  undecimi. )ig  tur folidu a faquuefl  ipfu  tfolido&  « , , t 

ipfius  quidem  a f folidi,dimidtii  eft  ipfttm  u g y / 1 / prifma.ip 

pus  aut r « • [olidi, dimidm  eft  ipfum  a ! « A u , prifma. Igitur  pri fma  a C r / » f.ipp  1 1 n a * , prifmati  eft  * qtm  Si  fuc 
rint  igitur  bina  prifmata  fub  aquali  altitudine alteru  quidem  habuerit  bafin  parallAogramir.u^shnu  autem  tria 
an  gulii, duplum  autem  fuerit  parallelogrammu  ipfius  trianguli,*  qualia  funt  ipfa  pn  mata. Quod  erat  oftendendii. 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS  G R A E* 

CI  PHILOSOPHI  GEOMETRICORVM  ELEMEN 
TORVM.  LIBER  DVODECIMVS, 
eudi-excamp.  p ropofkio  i 

Mnium  duarum  fuperficierum  fimilium  multis 
angularu  interduos  circulos  defcriptaru  eft  pro/ 
portio  alterius  ad  alteram , tanquam  proportio 
i quadratoru  qua:  ex  diametris  circulorum  eas  cit 
cunfcribentium  proueniunt. 

c a m p a n v s.  Sint  duo  circuli  a b c,  d e f,  quibus  in/ 
fcribantur  dus  qualibet  fi^urs  polygonis  qus  ponan 
tur  adinuicem  fimiles,  fintcp  nunc,pentagons  infcripta» 
ut  docec  n quarti,  & ipfs  fint  a b g h k,  d e 1 m n,diametri 
quocp  circuloru  fint  a c & d f.Dico  itaqj  quod  propor/ 
tio  pentagoni  a b g h k ad  pentagonu  d e 1 m n,  eft  ficut 
quadratu  diametri  a c ad  quadratu  diametri  d f . Pro/ 
trahatur  enim  in  utroq?  circulo  duslines  ab  extremi/ 
tate  diametri , ad  extremitate  unius  lateris  pentagoni 
diametro  non  coterminalis,feinuicem  cancellantes  in/ 
fra  ipfum  pen  tagonumrin  hoc  quidem, a g & c b,  in  illo 
autem  d 1 Si  fe.Eritcp  ex  & fexti  triangulus  a b g,squian 
gulus  triagulo  d e l.Nam  cum  pentagoni  ponantur  ad 
inuicem  fimiles , erunt  ex  diffinitione  fimilium  fuperfi/ 
cieru  angulus  a b g squalis  angulo  d e 1 , Si  latera  ipfos 
continetia proportionalia, uidelicet, proportio  ab  ad 
d e, ficut  b g ad  e 1. Cum  fint  autem  ex  u terti)  duo  anguli  a c g Si 
a g b fibi  inuice  squales,  itemqs  duo  altjdfe&dle  fibiinuicem 
squales,erunt  duo  qui  funt  c &f  adinuice  squales  ex  hac  com 
muni  fcietia,qus  squalibus  funt  squalia,  fibi  quoqj  xqua  effe 
neceffe  eft-Et  quia  ex  prima  parte  j»  terti)  uterqi  duoru  angulo 
rum  ab  c,def,eftredus,fequiturexnprimiduos  triagulosab 
c,d  e fiefie  squiangulos.  Quareper-;  fexti  proportio  diametri 
a c ad  diametru  d f,eft  ficut  lateris  a b ad  latus  d e.  Cum  itaqj  ex 
fecunda  parte  is  fexti , proportio  duoru  pentagonoru  eft  ficut 
proportio  lateris  a b ad  latus  d e proportio  duplicata.  Si  per  eandem  proportio  qua/ 
drati  diametri  a c ad  quadratu  diametri  d f,  fit  ficut  diametri  a c ad  diametru  d f dupli/ 
cata,  per  hanc  co munem  fcientiam  quoru  dimidia  funt  squalia, ipfa  quoqi  adinuicem 
ede  squalia,manifeftum  eft  quod  propofitum  eft. 

Eucli.exzamb.  Theorema  i propofitio  t 

jVse  in  circulis  fimiles  multangula  figura, adinuicem  fe  habent 
t ficut  qua  cx  dimetientibus  quadrata. 

J theon  cxzamb. 

Sj  Sint  circuli  xtrdt.imnx, 

SJ  eyin  eis  fint  fimiles  figura 
multangula  «C  t t*  x,  dimetientes  nutem 
circuloru,  fint  t u,s  r.  Dico  qiefi  ficut  quadratu 
quod  ex  tu  ad  id  quod  ex  ■ , quadratum,  fic  e fi 
multangula  x$t/t  ad  multanguli ; ilr.x.Con 
rudantur  enim  1 1 .«  x,i  r.  Et  quonia  multam 
gulum  x S r f i ipft  [ « t a x multangulo  fimile  ejl, 
aquus  eft  qui  jube  xt  angulus  ei  quifub « ? x, 
ejltp  ficut  C x ad  x i ,fic  >1  ad  i x.  Bina  iam  triam 
guUfimt  fix,  t?:{x,  unm  anguli  ur.i  «ignio 
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«<JnS  habentht^ulfub  $ * t fi  qui  ftb  « ; \,circa  aute  equos  oiguio;  lateri  proportionalia : tqutan  guE  igitur  cfi 
Cper  I diffinitione  fexti)*  ? » trianguli,  ipfl{*k  triangulo  : «qualis  igitw  efi  angulus  qui  fub  k i C>c!  qm  Jab  f x « 
Sei  qui  (per  a terti;  )fub*cSeiqufubxfi&efl  aqualis  (in  eandem  nanq  circuferentam  ierunt)  qui  aute  fub  1 * i 
ei  qui  fub  irr,(f  qui  fub  u ut  igitur  ei  qui  fub  f , « e/l  aqualis.  hfiaUietS'  reSus  qui  jitb  0 « n,ei  qui  fub  > f , refio 
(p er  4 populati)  aquahs-.nhquus  igitur, reliquo  e/i  aqualis  (per » comunemfenuntia.)  Ae qumuguiii  igitur  cfi  tri 
anguli  unt.ipfil  iy  triangulo.  Proportiondlitef  igitur  eftficut  taad,  .,jlc  $xad,(.  sed  ipfius  quide  tuadm 
rationis, dupla  eji  ea  qu«  ipfius  $ /t  quadrati  ad  id  quod  ex  1 > quadram.  Ip  flas  ante  0 * ad  a {.dupla  efl  ipfius  a 0 r 
/ 1 multanguli  ratio  ad  ipjum  \ 1 1 » >.  muiu«gu!5:  «T/icut  igitur (pet  11  quwti)quDdex0n  quadraiu  ad  id  quod  ex 
1 1 quadratu, fic  eft  multanguli  aSy/sad  multanguli  f * 4ka.ii*  circulis  igitur  fimlia  multangula:fefe  idmukent 
babdtflcut  qua  ex  dimeiirtibus  quadrata. quod  erat  ofiindendiL  EUcli.ex  Camp.  Fropofiiio  2 

| Mniutii  duoru  circuloru  eft  propoftid  alterius  ad  alteru , tanc|j 
I proportio  quadrati  fus  diametri  ad  quadratu  diametri  alterius, 

I cAmpanvs.  Sint  duo  circuli  a b6t  edi  * 

0 quorum  diametri  quocg  dicatur  ab  64cd. 

Dico  itaqt  q»  porportio  circuli  ab  ad  circulum  cd,eft  fi/ 
cut  quadrati  diametri  ab  ad  quadratu  diametri  cd.Ma 
nifeftu  eriim  eft  ex  hac  comuni  fcietia>fc!licet,quanra  eft 
quarhbet  magnitudo  ad  aliqua  fecunda,tantam  necefle 
eft  efle  qualibet  tertiam  ad  aliqua  quarta, q>  propottio 
quadrari  diametri  a b ad  quadratu  diametri  c d , eft  fi/ 
eu  t circuli  a b ad  fuperficie  aliqua  qu  * fit  e,cuiufdiqs  fi/ 
gurae  aut  format  ponatur.  Hanc  aiite  impoflibile  eft  ma 
iorem  efle  aut  minorem  circulo  c d.  Si  enim  eft  poftibile 
ipfam  efle  minorem  circulo  c d , fit  itacp  minor  iri  fuperficie  f. 

Itacp  circulus  c d , fit  aequalis  duabus  fupficiebusc&f  pariter 
acceptis. Conftat  igitur  ex  1 decimi, q>  toties  poflitex  circulo  c 
d,fuisqi  refiduis  fubtrahi  maius  dimidio,  quoufqj  reliquatur 
quatitas  aliqua  minorf.  Infcribatur  ergo  fibiutdocet«  quar 
tfiquadratu  c d g h , de  quo  conftat  q>  ipfum  fit  maius  medie/ 
cate circulnquadratu enim  quod  eftduplumad  ipfum,eftCir/ 
culum  circufcribens,  ut  patet  ex  penu!  rima  primi  84  7 quafti. 
Siigiturportionescirculiexiftentesfuperlateraquadratipa 
riter  acceptae,  fuerint  minus  fuperficie  fifufficit.  Sin  aute  quatuor  ar/  _ ^ ^ 

cus  exifteces  fuper  dicta  latera  per  aequalia  diuidantur,  K puncta  ip/  f' \ f'  'i 

fos  arcus diuidentia  cum extremitatib.laterucontihueturper  lineas  ' " ' 

rectas . Verbi  gratia,  arcus  c p diuidatur  per  arqualia  iri  piincto  k,  cr 
pro  trahatur  linese  K c,k  g,flc$  de  Cceeeris- Erirqi  quilibet  trianguloru 
defcriptorufuperlatera  quadratfitnaiof  medietate  portionis  in  qua 
exiftit,eoq>  omnis  triangulus  ifofceles  eft  medietas  parallelogrami 
fila:  bafis  per  41  primi,  quodquidem  pafallelogrammu  maius  erit  fu/ 
perficie  ipfo  arcu  chordaqj  coritehta . Siht  itacp  portiones  exifterites 
fuper  latera  oCtogonij  inferipti  pariter  accepts, mirius  fuperficie  f.Slenimriondu  hoc 
cfietjho  ceflarem  diuidere  arcus  (quoru  latera  ultimae  deferiptat  figune  funtehorda:) 
per  aequalia,  84  iriferibere  figura  xquilatera  duplo  piurium  lateru  primavfemper  fub/ 
trahendo  ab  ipfis  circuli  portionibus,maius  dimidio,  quoufcp  per  1 deciriifiportibnes 
fuper  latera  alicuius  talis  figura  circulo  irifcriptsexiftentes  pari  ter  acceptaverunt  mi/ 
nus  fuperficie  f.  Sint  ergo  nunc  qua  dicta  fuht,eritqi  ex  coceptioneoctogonu  cd:ma7 
ius  fupficiee.  In  circulo  igitur  a b,  eadj  uia  infcribatur  fimile  octogonu  quod  dicatur 
ab,fitqj  ex  pramifla  porportio  oclogoriiabad  ofrogonu  cd,ficuc  quadrati  diameert 
a b ad  quadratu  diametri  cdjdeoqi  per  u quihtifleut  proportio  circuli  a b ad  fuperfi/ 
ciem  e,  itaqspmutatim  polygoni/  a b ad  circulu  a b ,ficut  polygontj  cd  ad  fuperficie  e. 
Cumqs  fltpolygoniu  cd  maius  fupficiee,  erit  polygoniu  ab  maius  circulo  a b,  hoc  au/ 
temimpoflibile.Non  eft  ergo  fuperftciese,minor, circulo  cd-Sed  nec  maior.  Efto  enim 
fi  poflibile  fir.  Cum  igitur  fic  proportio  quadratidiatnetri  a b ad  quadratu  diametri  c 
d,ficut  circuli  ab  ad  fuperficie  e,  en  t econuerfo  quadrati  diametri  cd  ad  quadratudia 
mecriabjficutfuperficieieadcirculuab.Etconftat  ex  comuni  (cientia  in  principio  hu 
Ius  demoftrationis  pofita,q>  eadem  eft  circuli  cd  ad  aliqua  fuperficie  qua  fit  fieri  tq;  ex 
14  qumti  luperficies  fiminor  circulo  ab.Itacp  proportio  quadrati  diametric  d ad  qua/ 
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dratu  diametri  ab.erit  ficut  circuli  c d ad  fuperficie  f minore  circulo  a b.  Sed  cx  hoc  de* 
monftrauimuspauloantefequiimpofiibile,uidelicet,polygomuinfcriptu  circulo  ma 
ius  efle  circulo. Sicut  ergo  fuperficies  e non  poteft  efle  minor  circulo  c d,ita  nec  maior» 
erit  ergo  neceflario  aequalis-  Quare  per  fecudam  partem  7 quintijiquct  quod  propo/ 
fitumeft.  Eucli.ex  Zamb.  t beorema  1 propojhio  1 

» Circuli  fefe  adinuicem  habent, ficut  qua  ex  dimetientibus  quadrata, 

T H E O N cx  zamb.  Sint  circuli * fi  y /,\ } « 9, dim etientes  nutent  eorum 
flnt/fi,{  9.D ico  quod  efl  ficut  quod  tx  fi  / quadratu  ad  id  quod  cx  { 1 quadra/ 
tum,pc  efl* fiy/  circulus  adi { a 9 circula.  Si  enim  no  ejl  fleut  quod  ex  fi/  qua 
dratu  ad  id  quod  ex  { 1 quadratu,  fle* fiy/  circulus  ad,  (st  circulu,  erit  pcut 
quod  cx  8 f ad  id  quod  ex  ; l.flc  * fi  y / circulus  uti  ad  minorem  ipfo » \ * t eir 
culo  aream, uel  ad  maiore.  Sit  prius  ad  minore  r.  Defcribaturip  (Per  6 quarti)  ^ 
in  circulo  \ { x t, quadratu  , {silam  deferiptu  quadratu, maius  ejl  quam  dimi/ 
dium  ippus  1 1 x 6 circuli,quontamfl  perpgna  ,,fa,«,tangentcs  circulum  redas 
lineas  ducamus , circie  circulum  deferipti  quadrati  dimidium  ejh  {ni  quadra/ 
tum.ipfo  autem  circifcripto  quadrato  minor  ejl  circulus,  quare  inferiptu 
quadratu,  maius  efl  quam  dimidia  ippus  i{se  circuli.  Seccntur  bifariam  ipfe 

* i,[ «,»  M i, circa  ferentia  in  pgnis  b.a,*!,,,  coneSanturip  t k,k  {,{  a.a  t.iy.y  1, 

• r,  r t.  Et  unumquoiq;  igitur  iplprii i k i, { a i,t  u e,9  r i.trianguloru,  maius  efl 
quam  dimtdiu  cius  quod  circum  ipfum  efl  circuli  fegmenii : quoniam  p pem,x, 

(t,,,pgna  circulum  tangentes  ducamus ,#  copleamus  que  in  t {,{  x,«  1,1  t,redis 
lineis  paraliclogrdma,  unurnquodefc  ipforut  n {,{  a x,x  ]a  9.9 1 i.trianguloru, di/ 
midiunt  efl  eius  quod  cirCum  ipfum  paraltelogrami.fcd  circum  ipfum  fegmen/ 
tum.minus  efl  paraltelogramo,  quare  unumquodq  ip forum  1 n Ux  h,h  y 9,9  r 1 , 
trknguloru.mius  efl  dimidio  eius  quod  circum  feipfum  fegmeti  circuli. Difpe/ 
fcentes  iamQerii  tertijjreliquas  circuferentias  bifariam,  concSentcstf  redas 
lineas,  <$  boc  femper  efficientes  ( per  1 decimi)relinquemusqutedam  circuli  fe/ 
gmenta  qute  minora  erunt  exccjfu  quo  excedit  circulus  t / x 9.  arcam  <r.  cfleii/ 
fum  etenim  efl  ih  primo  decimi  uoluminis  theoremate,  quod  binis  magnitudini/ 
bus  iiitequalibus  cxpofltis.fl  d macori  auferatur  maius  f,  dimidium,#  relique 
maius  | dimidium, bocfy  femper  fiat,  quadam  relinquetur  magnitudo  que  mi  _ 

«ore  magnitudine  expofita,minor  erit . Relinquantur  igitur,  fintep  que  inipfls  ■ 
t k.k  {,lx,  a »,«  y ,u  9,9 1,,  hfegmenta  ippus  1 } x 9 circuli,minora  exccjfu  quo  excedit  circulus  ,!«e  i pfam  e areant. 
ReliquS  igitur  ,n{xx ut/  multanguli!,  maius  efl  ipfa  area  e.  Infcribatur  in  circulum*  fi  7 /,ipfl » k { a x u 9 rmul/_ 
tangulo  fimile  multangula  * lficyx/f.  Efl  igkur(per  precedentem)flcut  quod  ex  fi /quadratu  ad  id  quod  exii 
quadratu, fle  efl  multangula  *(fi  ,y /fad,n{  xs  yt  / multangula.  Sed  pcut  quod  ex  fi  / quadratu  ad  id  quod  ex 
1 1 quadrata, pc  circulus  * fiy /ad  aream  v,#  pcut  igitur  (per  n quinti)*  & y / circulus  adearcam,flc  ntultangu/ 
lum  * | (5  0 y * /f  ad  ipfum  t a » u 9 » multangula.  Vicifiim  igitur  (per  16  quinti', pcut  circulus  * fiy /ad  id  quod 
in  ipfo  multangula, pc  * area  ad  m ultangulu  i itf  a a p < r. Maior  autem  efl  * 0 y / circulus.eo  quod  in  fe  efl  multan/ 
gulo-.maior  igitur  efl  # area  r,  ipfo  ,a{xsyl /multangulo,  fed#  minor, quod  efl  impoflibile.  No  n efl  igitur  pcut 
quod  ex  fi  / quadratu  ad  id  quod  ex  f 9 quadratu,  pc  circulus  * fiy /ad  aliqua  aream  ipfo  ,{tl  circulo  minorem . 
Similiter  iam  demonflr  abimus,  quod  netfl  pcut  quod  ex  it  ai  id  quod  ex  fi  j.flc  circulus  » f x 9 ad  aliqua  arcam  mi 
lio  rem  ipjo  «fiy/  circulo.  Dico  nempe  quod  ncep  pcut  quod  ex  fi  /ad  id  quod  ex  { t,  pc  circulus  *fiy  /ad  ali/ 

quam  aream  maiorem  ipfo  t f » 9 circulo,  si  enim  poflibilejh  ad  maiorem  *.  conuerpm  igitur  efl  pcut  quod  ex  {fi 
quadratu  ad  id  quod  ex  fi  /!i c efl  <r  arca  ad*fiy/  circulum.  S ed  ficut  <r  area  ad  * fi  y / circulu,  fle  efl  circulus  c j 
i!  ad  aliquam  aream  minorem  ipfo  *fiy/  circulo ,#  pcut  igitur  (per  n quinthquod  e x{tad  id  quod  ex  fi  /,pc  t { 
t e circulus  ad  aliqua  arcam  minorem  ipfo  * fi  y/  circulo.quod  impopibilc  effe  demonflratu  efl. Non  efl  igitur  ficut 
quod  ex  fi/  quadratu  adid  quod  ex  { 9 , pc  circulus  * fi  y /ad  ma> 
iorem  aliquam  aream  ipfo  t f » 9 circulo,  oflenfum  autcih  efl, quod 
Uep  ad  mi*  orem.  Efl  igitur  pcut  quod  ex  fi/  quadratu  ad  id  quod 
tx{t  quadratu,  pc  circulus  * fiy  /ad  circulu  \(it-  Circuli  ergo 
adinuiccm  fefe  babent,Pcut  quit  ex  dimetientibus  quadrata.  Quod 
erat  oflendendum.  Dico  iam  quod  <r  area  maiore  fubpflcnteipfo 
*•'?  » circulo,  efl  pcut  area<rad*fiy/ circulu , pc ,{  s l circulus  ad 
aliquam  aream  minore  ipfo  * fiy/  circulo . Fiat  enim  ficut  * arca 
ai*  fiy/  circu!u,Pc  t { « 9 circulus  ad  aream  t.  Dico  quod  arca  t, 
niinor  efl  ipjo  * fiy/  circulo.Quoniam  enim  efl  pcut  cr  area  ad*  fi 
y /circulu, pc  ejl  t{n  circulus  ad  arcam  T,uicifim(pcri6  quinti ) 

- - - - - , • , , ijl  pcut 
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tftficict  r IXid  a dtfi.t  circulum,  pceftxl 5 circulus  ad  t aream.  Maior  autem  cfi  r arta  ipjo » ; » j circulo,  ma> 
i or  igitur  eft  ffxfiy/  circulus,  ipfa  area  t, quare  ejl  ficut  rareaadxf>y/ cir  culum, fic  cjl  i j b e circulus  ad  mino/ 
rem  aliquam  aream  ipfo  x£y/ circulo,quod  oportuit  demonftrafte. 

Eucli.excamp.  Propofitio  s 

i Mnis  pyramis  cuius  bafis  triangula,fcindi  poteft  in  duas  «quas 

pyramides  fibi  inuicem  totiqj  pyramidi  G miles,  unacj?  in  duo 
{jjfeaaagfl  feratilia  qus  ambo  pariter  accepta  dimidio  totius  pyramidis  ne/ 
ceffe.eft  effe  maiora.  V e <? 

campanVs.  Sit  pyramis  ab  cd  fuper  bafin  trian/ 
gulam  b c d , tiuscp  uertex  folidus  angulus  a,  a quo  de/ 
mittatur  tres  hypo thenufe  a b,a  c,a  d,  ad  tres  angulos 
bafis,  &diuidatur  omnia  latera  bafis  per  tequalia  in  tri 
bus  punctis  e,f,g,tres  quocp  hypo  thenufe  per  xqualia 
in  tribus  punctis  h,K,l,8C  protrahatur  in  bafiduse  linea: 
ef  SCe  g.  Eritqt  bafis  eius  diuifa  in  tres  fuperficies,  qua/ 
rum  dua:  funtduo  trianguli  b efegd,quos  ex  fecunda 
par  te  * fexti,  Si  diffinitioe  fimilium  fuperficieru  co  nfta  t 
effe  fimiles  fibi  inuicem  & toti  bafi,er  aquales  adinuic? 
ex  s primi,  tertia  eft  tetragona  parallelogrammaSC  ipfa 
eft  e fg  c , quam  confiat  efie  duplam  ad  triagulum  e g d 

ex  4°  K+i  primi. Demi ttaturergo  rurfus  a puncto  h dua  hypothenufe h e,h  f,&a  puti 
cto  k 1 hypothenufa  k g,8C  protrahatur  linea  h k,k  1 & 1 h.  Diuifa  cfutaq;  tota  pyramis 
a b c d iri  duas  pyramides  qua:  fint  h b e f & a h k 1, 8i  d uo  feratilia  quoru  unum  eft  ehf 
gkcSC  eftfuper  bafin  quadrangulae  fge>& aliud  eft  e gdhKler  eft  fuper  bafin  trian/ 
gulam  e g d.  De  duabus  autem  pyramidibus  h b e f,a  h k l,quod  ipfe  funt  aquales  ad/ 
inuicem, fibiqi  SC  toti  pyramidi  a d c d fimiles,  confiat  ex  diffinitione  corporum  aqua/ 
lium  6 £ fimilium  SC  ex  i°  undecimi  SC  ex  fecunda  parteifexti-De  duobus  autem  feratil  i/ 
bus  quod  ipfa  fint  aqualia,conftat  ex  ultima  undecimi. Quod  uero  ambo  feratilia  pa/ 
riter  accepta  fint  maius  medietate  totius  pyramidis,  ex  hoc  manifeftum  eft  cp  utrunqj 
illoru  diuifibile  eft  in  duas  pyramides  quaru  altera  triangula  aqualis  uni  duarum,  in 
quas  er  feratilia  totalis  pyramis  diuiditunaltera  uero  quadrangula,qua  dupla  eft  ad 
reliqua,quare  patet  ambo  feratilia  pariter  accepta  tres  quartas  effe  totalis  pyramidis 
diuifa.  Acproportione  fifciredcfideras,fcxtam  huius  duodecimi  confule.  Sed  fufficic 
tibi  fcire  (quantu  ad  propofitu)  illa  duo  feratilia  pariter  accepta  duas  partiales  pyra/ 
mides  in  quas  8C  feratilia  totalis  diuiditur  pariter  acceptas, quantalibet  quantitate  ex/ 
cedere.  Eucli.exZamb.  Theorema  s eropofttio  » 

3 Omnis  pyramis  triangulare  bafin  habes, diuiditur  in  binas  pyramides 
&quas  SC  fimiles  inuicem.triagulares  bafes  habetes,&  fimiles  toti,8£  in  bina 
prifmata  xqualia,  SC  ipfa  bina  prifmata  maiora  funt  quam  dimidium  to/ 

tius  pyramidis.  THEON  re  zamb.  sit  pyramis  cuius  baps 
quidem  fit  trianguli!  x g y,fafhgium  uero  fit  fignum  /.  Dico  quod  pyramis x g 
t / diuiditur  in  pyramides  binas  equas  adinuicem  triangulares  bafes  habetes 
«T  toti  fimiles, & in  bina  prifmata  aqualia, dT  bina  prifmata  maiora  funt  quam 
totius  pyramidis  dimidii,  secentureperio  primi)  * g,g  y,y  x,x  /, J1  g,/  y,bifa- 
riam  in  ftgnis  i,fa,e,Kj.,conc8antur'ty\  i,\ «,» j,e  *,*  x,x  «,t  ,f>.  Et  quortia 

« i cfi  squalis  ipp  i J,«f  xiippt  /, parallelus  igitur  ef?  1 1 ipp  / g.  idZy  propte 
rea  etiam  t a,  ip fi  x g parallelus  efttparallelogrammU  igitur  ef  i , « $, squalis 
igitur  eft  ipfa  Baipfug.sediS  ipp  x , efi  squalis ,& x * igitur  ipp  s k efi  squa 
lis.  E fi  aute  ff  x lippi/  squalis. Dus  iam  a i,x  t, duabus  x i,t  /,funt  squales  ^ 
altera  alteri,  & angulus  qui  fubtxi  (peras  primi)  ei  qui  fub  a I /efi  squalis:  ' 1 

baps  igitur  1 1 (per  4 primi)  bapu/  eft  squalis,  igitur  triangulu  x » l.squum  & Pmile  cfi  ipp  l * / triangulo.  Et  id 
p ropicrca  etiam  triangulu  x s n,ipfi  sx/  triangulo  squu  S pmile  eft. Et  quotiia  bins  reds  tangentes  fe  adinuicem 
» S/  binas  re&as  lineas  fefe  inuicem  tangentes  n /,/  x,funt,ncn  tamen  in  eodem  plano  exifientes,squos  angu  **/«  /St 

los  copreheniunttsqualis  igitur  eft  (per  i»  undecimi)  angulus  quiftb  t tifi  qui  fub  r./x/tr.gulo.  EtquonJ  bins  p.ir4lelli 
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fub  , /x.cfl  taudis, bafls  igitur  i «<j«r  ^ * X efl  qualis.  Triangula  igitur, t >,*quum  efl  et  trmgdo 

euoifub  x i X # fimi!?,®  id  propum  triangula  « . «,ip/i  i k a.  trangtiio  «quam  (T/imife  efl.  pyramis  igitur  cuius 
bsth  x i . trianguliifajligium  autem  S flgnurn, aqualis  <f  flmilis  efl  pyramidi  cuius  bafls  quidem  e/i  «ha  triangula 
*««,  y efl  «r  aert.-x  J flg tum.  Ei  3«««*»  tr.agw  * ^ /S  (per  ifexti)*ad  unum  latus  i ^excitata  eji  i x,aqumguli  e/i « 
mquidifiaur  triangulu ipflfxt  triangulo.# lateri babeiUpropOrtionalia.igitur trianguli  * . 

x S fi,flmi!c  eft  ipfi  triangulo  S i x.  ify  propterea  # triangulii  quide  <f&y  jlnti 
le  cfl  ipfi  triagulo  fr.x,*#fy  triangulii ipflfix  triangulo . Et  quo nidfper  i • 

**•*  fit  uniccimitbina  reda  linet  fefe  inuice  tdngctesfi  x,x  y,*«e<i  binas  redas  lineat 
fcfe  inuicem  tangentes  xt,t  x.funUnon  tamen  in  eodem  plano, a quos  coprebcn 
dant  angulos.  Angulus  igitur  qfub$x  r, equus  efl  ipft  angulo  qfub  xlx.BftSb 
flcut  i x ad  s y,flc  xiadtx. Triangulu  igitur  * e t.ipfl  ixx  triagulo (Imilc  efl. 

Et  pyramis  igitur  cuius  bafls  quidem  efl  triangulu  * $ r, uertex  autem  S flgnu, 
futilis  efl  pyramidi  cU  us  bafls  quidem  efl  ixx  triangulu , uerteX  aute  f flgnu. 

Sed  pyramis  cuius  bafls  efl  triangulu  itX,  uertex  amem  i fignum , oflertfa  efl  ^ 
flnilis  pyramidi  cuius  bafls  quidem  eflxtx  triangulum  ucrtex  uero  6 flgnurn, 

Quare  # pyramis  cuius  quidem  bafls  efl  triangulu  x t y.ucrtex  uero  / flgnurri.flmilis  efl  pyramidi  cuius  bafls  qiar 
dem  efl  <»  triangulu,#  uertex  6 fignum : utra}  igitur  ipfarii  x i » t,  e a x f,pyramidu,flmilis  efltotixfy/  pyrae 
midi.  Et  quoniam  0 { squalis  efl  ipfi  { y, parallelogrammu  i C i tjpflus  t it  trianguli  duplum  eflcper  41  primi.)  Et 
quoniam  fl  fuerint  bina  p rifmata  aque alta,# alteri  quidem  habuerit  bafln  parallelogrammu, altetu  autem  trione 
gulu.duplum  autem  fllcrit  parallelogrammu  ipflus  trianguli,  ipfa  prifmatafunt  aqualia  (per  4°  undecimi)  prifma 
igitur  comprcbenfumfub  binis  triangulis  g x f,i  s «,  tribus '}  parallelogramis  i /S  { *,»  e x t ,« e } x.prifmati  Compte/ 
benfo  fub  binis  triangulis  x{y,ix  x, tribus'}  parallelogramis  x(yx,xyitjxii,cft  aquale.Manifcflum  aute  quod 
utrun/p  ipf 3 ru  prifmatu  cuius  bafls  i((h  parallchgrammu.ex  oppoflto  autem  1 « reda  linea,#  cuius  bafls  *{ttri 
etngtli.ex  oppoflto  autem  h x i triangulu,  maius  efl  utra } ipfaru pyramidum  quaru  bafes  quidem  funt  triangula  • 
> 1 #t/.x,  uertices  autem  t , f.flgna.  Quoniam  fi  conedamus  *{,*  x, redas  lineas, p tifma  cuius  bafls  tf/x  parallelae 
grammu.ex  oppoflto  autem  x 1 reda  linea, maius  efl  pyramide  cuius  bafls  1 1 ( triangulu,#  uertex  n flgnu. Sed  pye 
ramis  cuius  bafls , e } trUngulu,ucrtcx  autem  efl  x flgnu, aqua  efl  pyramidi  cuius  bafls  efl*  tu  triangulu,# uertex 
efl  1 flgnu-.fub  aquis  enim  # flmihbus  planis  coprcbenduntur.  Quare  # priflna  cuius  bafls  quidem » f ; * paralie e 
logrammd.ex  oppoflto  autem  l x reda  lineajnaius  efl  pyramide  cuius  bafls  x t * triangulii, uertex  autem  t flgnurn. 
prifma  uero  cuius  bafls  ,({>  parallelogrammu, ex  oppoflto  autem  t x reda  linea,aquu  efl  prifmati  cuius  bafls  >{y 
triangulii, ex  oppoflto  autem  triangulu  5 k x.  Pyramis  aute  cuius  bafls  quidem  x t x triangilu,uertex  autem  figniit, 
tcqua  efl  pyramidi  cuius  bafls  ixx  triangulu,  uertex  autem  efl  f flgnu.  pradida  igitur  bina  prifmata,  maiora  fini 
pi\r didis  duabus  pyramidibus  quaru  bafes  funt  ipfa  * » »,« * x, triangula, uertices  autem  funt  t,/,  flgna.  Tota  igitur 
pyramis  cuius  bafls  cjl  triangulu  « e y, uertex  aute  flgnu  f,diuiditur  in  binas  pyramides  flbi  inuice  t equis  #flmilet 
toti,ff  in  bina  prifmata  aqualia,#  bina  prifmata  maiora  funt  quam  totius  pyramidis  dmidium.  Quod  erat  cfeit/ 
der. dum.  Eucli.exCamp.  PtOpefhiO  4 

■ I dax  pyramides  £quc  alex  quarum  bafes  triangula  (ingufx  in 
binas  pyramides  aquales  fibi  inuiccm  ac  toti  fimiles,  binaq?  fe' 
ratilia  aqualia  diuidantur.erit  proportio  bafis  unius  ad  baRn  ai 
terius  tancp  proportio  duoru  feratiliu  fuoru  ad  duo  feratiSia  alterius.Ericq? 
palam.omnia  feratilia  qua  fuerint  in  utralibet  illarum  pyramidum  pariter 
accepta  ad  eunda  feratilia  qua  in  altera  pyramide  fuennt,eandem  habere 
proportione  quam  bafis  eius  pyramidis  ad  bafin  alterius  pyramidis. 

campanvs,  Sintdus  pyramides  quaru  bafes  tfi/  u k i 

angn!*,  »quealt»:haec  quideab  cdjCUius  conus  pun/ 
c“cus  a,bafis  triagulus  b c d=hypochenufe  a b,a  c,a  d,illa 
uero  e fgh, Cuius  conus  punctus  e, bafis  triagulus  f gh, 
hypo  theriufe  e fec  g>  e h : hs  aute  dui  pyramides  diui/ 
dantu?,ficutiri  prxmifTa.Sintqibafes  earu  diuife.  Hxc 
quidl,  protractis  lineis  latera  bafis  ipfius  per  xqualia 
dialdentibus,  quae  fint  k 1 & k m:illa  uero  protradtis  li/ 
nas  qus  fint  n p,  n q.  Dico  ergo  q>  proportio  bafis  b c 
d ad  bafin  f ghjefrficut  duoru  feratiliu  pyramidis  a pa/ 
riter  acceptorQ  ad  duo  feratilia  pyramidis  e pariter  aer 
ceptauHanifeftu  eft  aute  ex  it Texti  parte  fecuda;q>  pror  « 

porti» 
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portio  trianguli  b c d ad  triangulB  k m d,eft  ficut  lines  b d ad  lineam  k d duplicata,pcr 
eandem  quoqs  eft  proportio  trianguli  fg  h ad  triangulu  n q h, ficut  lines  f h ad  lineam 
nhduplicata.CumqsfitIineabdadIineamKd,licutlineafhad  » f 

iineam  n hfutrobiq;  enim  eft  dupla  proportiojerit  triangulus 
b c d ad  triangulu  k m d, ficut  triagulus  f g h ad  triangulu  n q h, 

8C  permutatim  triangulus  b cd  ad  triangulu  fgh,ficut  triangu 
lus  k m d ad  triangulum  n q h . Triangulus  autem  k m d ad  tri/ 
angulum  n q h,  eft  ficut  feratile  exiftens  fuper  ipfum  ad  feratile 
exiftens  fuper  illum  per  n undecimi- Huius  quoq;  feratilis  ad  il/ 
ludjdt  ficut  amboru  feratiliu  pyramidis  a pariter  acceptoru  ad 
ambo  feratilia  pyramidis  e pariter  accepta  ex  >s  quinti : neceffe 
eft  enim  ut  fit  duplum  ad  duplum,  quemadmodu  fimplum  ad 
fimplum.  Itaqj  concludeex  u quinti,  quod  propofitu  eft.  Dor/ 
mitas  aute  fi  dubitas  feratilia  unius  harum  pyramidu , sque  alta  elTe  feratilibus  pyra/ 
midis  alterius.  Cu  enim  fint  pyramides  sque  alts,  fit  quoqs  utracp  earu  diuifa  in  duas 
pyramides  squales  fibi  totiqj  fimiles  er  in  duo  feratilia  squalia,  er  fint  dus  partiales 
pyramides  sque  alts , eo  q>  fimiles  er  squales  (qd  facile  patebit  demilTis  a uerticibus 
partialiu  pyramidu  perpedicularibus  ad  bafes  ipfaru,de  quibus  perpedicularibus  ex 
97  undecimi  conftat  effe  squales)  cumqi  altitudines  haru  partialiu  pyramidu  pariter 
accepts  coponunt  altitudine  totalis  pyramidis  diuifs.fintq;  ambo  feratilia  sque  alta 
uni  partialiu  pyramidu  ei,  uidelicet,qus  fuper  partiale  triangulu  bafis  totalis  pyrami 
dis  coponitur , non  eft  fas  ambigere  feratilia  unius,  earu  pyramidu  effe  sque  alta  fera/ 
tilibus  alterius  earu.  Correlariu  uero  ex  eo  manifeftu  eft,  q>  fimiliter  bafes  partialiu 
pyramidu  fic  fe  habeant  adinuicefficu  t bina  feratilia  unius  ad  bina  feratilia  alterius. Et 
quia  bafes  partialiu  fic  fe  habent  adinuice,  ficut  bafes  totaliu  ex  fecuda  parte  is  fexti>8t 
permutata  proportione, conftat  ex  u quinti  uerum  effe  quod  correlariu  proponit. 

E ucli.cx  zmb.  Theorema  4-  Propofitio  4. 


4-  Si  fuerint  bina  pyramides  fub  eadem  altitudine.triangulares  bafes  ha/ 
benres, diuifa  uero  fuerit  utra 9 ipfaru  in  binas  pyramides  adinuice  aqua/ 
les  8d  fimiles  toti  & in  bina  prifmata  aqualia,8d  in  utracg  faftarum  pyrami 
dum  is  modus  femper  feruetur,erit  ficut  unius  pyramidis  bafis  ad  alterius 
pyramidis  bafin,fic  qua:  in  una  pyramide  prifmata  omnia  ad  ea  qua  in  ai 
tera  pyramide  prifmata  * aque  multiplicia. 

SMt  binte  pyramides  fub  eadem  altitudine, triagulares  bafes  hdbeiu 
tcs.boc  ejix  /5  y,/  , i,#  fafligia  u,t,figna.  Diuidaturty  ipfaru  utracp,  in 
binas  pyramides  inuice  aquas  «f  toti  fimiles,#  in  bina  prifmata  aquar 
lia.ipfarumfy  faSarum  pyramidum  utratpjtidcm  intelligatur  diuifa ,& 
hoc  femper  fiat. Dico  quod  eft  ficut  xpr  bafis  ad/,{  bafm,fic  funt  om/ 
nia  prifmata  qua  in  ipfaxSy»  pyramide.ad  ea  qua  in  / t i e pyramide 
prifmata  aque  multiplicia . Quoniam  enim  g j ipfl  f y,  ff  « \ ipfi  xyeft 
aqualis, parallelus  igitur  eft  ipfi  x £,<?  xfiy  triangulum  ipfi  xfytri' 
angulo  fimile  efl ,#  id  propterea  iam  triagulum  / t i.fimilc  ejl  ipfi  ffi 

triangulo . Et  quoniam  y ipfus  y f dupla  tft,#  tfipfius  i f,  efl  igitur  & | 

ficut  e y ad  y f.jtc  efl  t { ad  { f.  Defcriptaif  funt  ab  ipfis  quidem  ty.yf, 
fimiles  fimiliter cp  pofita  reSilinea  figura  *Cy,xfy,ab  ipfis  autem  i U f,  fimiles 
fimiliter^  pofita  reSilinea  figura  / t i,  / f f.  si  autem  quatuor  reda  linea  pro/  f 

portionales  fuerint , er  qua  ab  ipfis  reSilinea  figura  fimiles fimiliter^  pofita, 
proportionales  erunt.  Efl  igitur  ficut  x£y  triangulu  adxfy  triangulu, fic  eft/,i 
triangulum  adfpl  triangulu,  uicifiim  igitur  (per  16  quinti)  efl  ficut  a&y  triangu 
lum  ai/,{  triangulum, fic  efi  x f y triangulum  adf?{  triangulum. sed  ficut  xfy 
triangulum  ad?y{  triangulum,  fic  prifma  cuius  bafis  quidem  efl  xfy  triangulu, 
rx  oppofito  autem  e /t’, ad  prifma  cuius  bafis  efl  quidem  triangulum,  ex  op/ 

popeo  auiem  i t ficut  igitur  (per  u quinti)  xfiy  triangulum  ad/,  i triangu / 

lum,  fic  efl  prifma  cuius  bafis  quidem  eftxjy  triangulu,  ex  oppofito  uero  en,,  ad 
prifma  cuius  bafis  eft  / ft  triangulum,  ex  oppofito  autem  e- 1 ».  Et  quoniam  bina 

prifmata 
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^■;nr.,e,,piramidemicemfuntaqualia,t9'quiabiitaprifmataexifieHtiaonpJa/,npy, 

prifmaia  y;  r(  Lur/Icat  prifma  cuiw  bn/ls  efieuxf  parallelograir.mZ,  exoppofito  ucro  n g re/ 

nimide  *{>  triangulum  ex  oppofito  autem  imi  fle  prifma  cuius  bcfis  * i f f,cx  oppofito 

uctoarld  prima  cuius  bafis  ffl-eX  oppofito  nutem  m,  Componendo  igitur  (per  is  ijumti)  tji  Jic k! « g j * * •, 
f ' • prifma.ftcxup  fWt"  '.pnfmata 
adrcim  prfrMMcfim  igitur  (per  16  qumtikfi  ficui 'PfxiM.ify 

tflr,adipfaxsf  far.yt  jim  prifmata, ficprifmaXiyM>  cadffja 

r . prifma.  sicut  aute  xfrMto  pnjiw  «d  f 9 { * i » pri/mn,  /ic  0 fienfum 
eft  effebafhnfr  ad  ipfm  f 9 t.&bafin  « f ? ad  bafiit  / » l,&ficilt  igitur 
(per  n (jainu)  trianguli  cc$y  ad  trianguli  t 1 fic  bina  prifmata  qu a 
funt  inxdys  pyramide  ad  ea  bina  prifmata  quafuntin/si«  pyramide 
Similiter  uerofidT  reliquas  pyramides  eodem  modo  * trahemus  fideli' 
cet  < n r «,<r  r » t.crit  /icat  ba/ls  sui  ad  <ni  bafin.flc  bina  prifmata  exi/ 
fientia  in  ipfa  0 #1 » « pyramide  ad  bina  prifmata  exiflentia  inxTitpyra 
mide.scd  /icat  e /t  r ba/ls  ad  «•  r » bafin.fic  « g r bafis  ad/ si  bafin.&fi/ 
cut  igitur  (per  11  quinti)  a e r bafis  ad/ si  bafin,fic  d/bina  prifmata  exi/ 
fientia  m ipfa  « g r « pyramide  ad  bina  prifmata  exijletia  in/silpyra  . 
mide,dFbma  prifmata  exijletia  insuis  pyramide  ad  bina  prifmata  exi 
fientiain  ipfaent  pyramide,<y  quatuor  ad  quaiuor.Et  eadem  quo$ 
ofiendsntur  in  prifmatibus  faBis  ex  ipfaru  xr.xsdT/xfx  pyramidum 
diuifione,  dT  omnium  [Impliciter  seque  multiplicium.  Quod  autem  fit 
ficut  x^y  triangulum  adfft  triangulum,  fic  prifma  cuius  bafis  xlytri/ 
angulum,  ex  oppofito  autem  0 m r,  ad  prifma  cuius  bafis  quidem  ejlffl 
trUngulum,ex  oppofito  «•  r v,fic  ofiendindum  efi.m  eadem  enim  deferi/ 
ptione  intelligantur  ab  ipfis  »,t.  perpendiculares  in  ipfa  aihyJs  1,  trian 
gula  plana, aquales  autem  ipfa  erunt, quoniam  aque  fublimes  ipfefup 
ponuntur  pyramides.  Et  quoniam  bina  reSa  linea  sy€"  qua  ex  » per/ 
pendicularisj  parallelis  planis  ,hoc  e fi  a g y,  1 m v,fecaniur  in  eifdem  ra 
tionibus  fecabuntnr  (per  17  undecimi)cTsy  bifariam  ficatur  a plano  s * ? t 

it infigno  i,  er  perpendicularis  igitur  qua  ex  «,  in  triangulum  *$y 

planum  bifariam  fecatur  a plano  1 n i,& id  propterea  dT  perpendicularis  qua  extin/s{  planum, bifariam  feca/ 
biiur  ab  ipfo  are  plano.  Etipf t qua  ex  «,t, perpendiculares  in  ipfa  tc£y,/s  l,p!ana,funt  aquales,  igitur  tf  qua 
cxeiiijrre,  triangulis  in  ipfa  * g y,/ 1 }, plana  perpendicularcs.funt  aquales.  Prifmata  igitur  quorum  bafes  jltnt 
xir&  eoi  triangula,  cx  oppofito  autem  s /2  i,m,  ,,aque  funt  alta.  Qitare  dT  folida  parallele  pipeda  qua  d pradi/ 
Sis  prifmatibus  defribuntur  aquealta,  adinuieem  funt  ficut  bafes,  er  dimidii  igitur  erunt  ficut  xfy  bafis  adfpt 
bafin,fic  praiiBa  prifmata  admuicem.si  bina  igitur  pyramides  fub  eadem  fuerint  altitudine ,&  quafcquiitur  re/ 
liqua.Quodcratofiendendum.  Eucli.ex  camp.  Propofitio  s 

Sjj  Mnes  dux  pyramides  xque  alex  quaru  bafes  criangulx,fuis  ba> 
| fibusfunt  proportionales. 

campanvs.  Qjjod »j undecimi propofuit 
defolidis  parallelogramis  8C  in  fineifi  undeci/ 
mi  uebum  e (Te  demoftrauimus  de  feratilibus.hxc  s duode/ 
cimi  proponit  de  pyramidibus  triangulis,  intelligantur  , 
enim  dux  pyramides  xquealtx,quaru  bafes  funtduo  tri/  L 
goniaS£b,dico  quod  proportio  pyramidisaad  pvrami/ 
dem  b,  eft  ficut  bafis  a ad  bafin  b,  quod  eodem  demonftra 
tionis  uel  argumetationis  genere  demoftrandum  eft,  quo 
fecundam  huius  demoftrauimus.  Sit  enim  ut  bafis  a ad  ba 
fin  b,  ita  pyramis  a ad  corpus  c , de  quo  dico,  quod  ipfum 
no  erit  minus  ncq3  maius  pyramide  b.  Nam  fip  odibile  eft 
ut  fit  minus,  efto  minus  in  folido  d,ut  pyramis  b fit  xqua/ 
lis  duobus  corporibus  ccrd  pariter  acceptis.  Diuifaitaqi  pyramide  b ut  proponit » 
huius, detrahantur  ab  ea  duo  feratilia  qux  ex  prxmiffa  funt  maius  medietate  pyrami 
dis  ipfius,  itemcp  ex  u traq?  duaru  partialium  refiduaru  pyramidum,  duo  earum  prx/ 
dicto  modo  diuifaru  feratilia  demantur,5Cfiathoc  toties, quoufqi  ex  pyramideb  coga 
tur  aduerfanus  per  decimi  confiteri  relinqui  minus  folido  d,eruntcp  ex  comuni  fcien 
tia, fera  tilia  detracia.maius  c.  Fiat  igitur  a pyramide  a,fimilis  feratilium  detrac"iic,8f  in 
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telligamus  tot  feratilia  detra&a  e (Te  ex  pyramide  a,  quot  detraximus  ex  pyramide  b, 
eritqs  ex  correlario  prsmiffa:  ficutbafis  a ad  bafin  b, ita  feratilia  detracta  a pyramide  a 
ad  feratilia  detracta  a pyramide  b,fed  fic  erat  py  ramis  a ad  corpus  c,itaqj  feratilia  pyra 
midis  a ad  feratilia  pyramidis  b,Gcut  pyramis  a ad  corpus 
c:&permutacim  feratilia  pyramidisaad  pyramide  a,  ficut 
feratilia  pyramidis  b ad  corpus  c.Cumcp  fint  feratilia  pyra 
midis  b,maius  corpore  c,  erut  feratilia  pyramidis  a.maius 
pyramide  a.  Et  quia  hoc  eft  impoffibile,  non  erit  corpus  c, 
minus  pyramide  b.  Sed  nec  maius . Hoc  enim  pofito,  cum 
fic  proportio  bafis  a ad  bafin  b , ficut  pyramidis  a ad  cor/ 
pus  c,  erit  econuerfo  bafis  b ad  bafin  a,  ficut  corporis  c ad 
pyramide  a,  eritcp  eadem  ex  comuni  fcientia,  pyramidis  b 
ad  aliqd  corpus  quod  fitd,fequeturcp  ex  i+  quinti,  quod 
corpus  d fic  minus  pyramide  a,  eo  qd  pyramis  b ponitur 
minorcorpore  c.  Erit  igitur  bafis  b ad  bafin  a,  ficut  pyra/ 
mis  b ad  corpus  minus  pyramide  a. Ex  hoc  autem  demon 
ftratum  eft  fequi  impo(fibile,uidelicet  feratilia  detraifia  ab  aliqua  pyramide, maius  effe 
ea  pyramide  a qua  detrahuntur,  ideoqj  relinquitur  corpus  c effe  squale  pyramidi  b, 
cum  nec  minus  ea  poflit  effe  nec  maius , 8C  proportionem  pyramidis  a ad  pyramidem 
b effe  ficut  bafis  a ad  bafin  b.  Hoc  autem  erat  demonftrandum. 

Eucli.exZamb.  Theorema  ; Propofltio  j 

S Sub  eodem  faftigio  pyramides  fubfiftentes,triagularescp  bafes  haben 
tes.adinuicem  fefe  habent  ficut  bafes, 

THE  OS  ex  zamb.  Sintfub  eadem  altitudine  pyramides.quaru 
bafes  ijuidem  jiat  a /5  , t,triagula,fafligia  ucro  i,l,flgna.  Dico  quod 

eft  ficut  xSy  bafis  ad  / 1 { bafin, fle  efl  x c y > py  ramis  ad  / t } 8 py  rami/ 
da.  si  autem  non  efl  ficui  xfiy  bafis  ad/t{  bafin,flc « g y a pyramis  ai 
/sit  pyra  mida , erit  ficut  xfiy  bafis  ad /t  { bafin , fle xfiyt pyramis 
uel  ad  folidum  aliquod  minus  ipfa/tis  pyramide,  ne!  ad  maius . si% 
prius  ad  minus  aliquod, fit'#  x-Dwdatu/q;  (per  s duodecimi)ipfa /%!$ 
pyramis,  in  binas  pyramides  aquas  S toti  jlmilcs,  S in  bnta  prifmata 
aqualia : iam  bina  prifmata, maiora  funt  quam  totius  pyramidis  di  mi/ 
di«*,<T mfusiptr  candemiqux  fiunt  ex  diuiflonc  pyramiies.flmiliter 
diuidantur ,&  hoc  femper  fiat, quo  ad  amplius  nonfuperfmt  aliqua  py 
ramiies  ex  ipfa/s  it  pyramide,  quin  fint  minores  exceffu  quo  excedit  /i}l  py 
ramis  rpftmxfolidum.  Accipianturfintiy  * rationis  caufa,  ip fte  /*!<r&  frit, 
reliqua  igitur  prifmata  exiflentia  in  ipfa pyramide,  maiora  funt  ipjo  x folia 
do.Diuidaturlf(perpr&cedentem)ipfa«fit  upyramis,flmditer  S aque  multipli 
e iter  ipfl/t{t  pyramidi,  sf  igitur  ficut  bafis  ad/ if  bafin,  }Jc(pcr  prace/ 

dente)  qua  in  x /5  r » pyramide  prifmata  ad  ca  qua  in  / » s t pyramide  prifmata. 

Sed  & ficut  xt>r  bafis  ad/if  bafin, Qc  x 0 y « pyramis  ad  xjblidS.Et  ficut  igitur 
(perii  quinti)  pyramis  ad  x fohdum,  fic  prifmata  qutin  xPy»  pyramide 

ad  ea  prifmata  qua  in/ 1{)  pyramide : uiciSim  igitur  (per  ifi  quinti)  ficut*  f,  y * 
pyramis adeaquainpfa prifmata, flcejlxfolidumadeaquit in/ ittpyramide  f 
prifmata.  Maior  autem  efl  pyramis  x£y  x ,eis  qua  in  fcipfa  prifmattbus.tgitur  & 9 

folidii  x,maius  efl  eis  qua  in  pyramide  /ifefunt  prifmatibus.fed  ff  minus. Quod  efl  impoffi 
bile,  igitur  non  eft  ficut  xHy  bafis  ad/ 1(  bafm,flc  x(,y»  pyramis  ad  aliquod  ipfa  / 1 1 e py  — — — - 
fumide  folidum  minus.  Similiter  iam  oflendetur,quod  neq;  ficut  bafis  /%}ad  bafin  a 6 y,  fic  / / 

l i pyramis  ad  minus  aliquod  folidii  ipfax  f yn  pyramide.  Dico  iam,quod  neq  efl  flent  J i— — ■ — ■/- 
*Sy  bafis  ad/ti  bafin,  fic  xSyr  pyramis  ad  maius  aliquod  folidum  ipfa  /ifi  pyramide.  /■■■  / 

Si  enim  pofiibile.eflo  ad  maius  xfolidum.conuerfm  igitur  efl  ficut /*{baf is  ad«  S ybafin,  f x / 
fic  x folidum  aixtyt  pyramide,  sed  ficut  x [olida  adxCyx  pyramidem.fk /,;t  pyramis  IL____y 
ad  minus  aliquod  ipfa  x P y » pyramide,  ficut  ante  oflenfum  efl.  Et  ficut  igitur  (per  n quinti) 
bafis /tfai  bafin  « C y.fic  / 1 { l pyramis  ad  minus  aliquod  ipfa  x t y » pyramide,quod  abfurdum  effe  patuit.  NOH 
tfl  igitur  f icut  xfy  bafis  ad/ 1(  bafin, fic  xCr*  pyramis  ad  maius  aliquod  folidum  ipfa  pyramide  /i{t.  Patui,  ait 
tem  quod  neq;  ad  minus.  Efl  igitur  ficut  xerbafisad/>{  bafm,fic  x C y,  pyramis  ad /m  pyramide,  sub  eodem 
igitur  fafligOif  quafequmtur  reliqua.  Qjfod  oflendere oportuit. 


Eucli.  ex 
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ettcli.exZamb.  Theorema  6 eropofltio  i 

» Sub  eadem  altitudine  pyramides  exiftentcs,  multangulas^  bafcs  ha/ 
bentes,adinuicem  fcfe  habent  ficut  bafes. 

THEOne*  Z <tmb.  Sint  fub  eadem  altitudine  pyramides, 
multangulas  bafes  baber.tes.boc  efl x e rV  »,?  » * « x.fajligia  uero 
h, flg na.  Dico  quod  efl  ficut « fi  ■,  / t bafls  adis tix  bafin,  /Ic 
eflxfit/'  u.p  yramis  ad  is  it,  pyramida.  Diuidatur  enim  ipfa 
a S r / i bafis  in  triangula  * fi  t>« , /#  / t &i  * s K x in  i * S n, 

<«x  triangula.intclligar.turtj;  ab  «noquo%  triangulo  pyramides 
•rque  alte  eis  que  in  principio  pyramidibus.  Et  quonia  efl  ficut  i 
«fit  triangulum  ad«t/  triangula, fic  ef.  «fit  m pyramis  ad  «r 
i n pyramida,  (f  componendo  Cper  is  quinti)  ficut  «fit/  t rape/ 
zeitimadxtJ  triangulum, f:  «fit -fu  pyramis  ad  «t//i  pyrae 
midafed  & ficut  «y/  triangulum  ad«/t  triangulum  fic  «y/ft 
pyramis  ad  x/  ifi  pyramida,  ex  aquali  igitur(pern  quinti)cjl  * 

ficut  «fiy  i bafis  adx/t  bajhtjlc  «fit  fu  pyramis  ad  ipfam  a/mpyramidatff  coponendo  rurfus  (peris  qaw/ 
ti ) ficut  «fitfibaflsad  ipfam  « f t,flc  « fit * #»  pyramis  ad«  /tu  pyramida. id^;  pr opterea  etiam  fleut  (st  r.xbt 
fis  ad  l k x bafin, fle  & i s t r.  x s pyra  mis  ad  f u x r pyramida.  Et  quonia  bine  pyramides  funt « t t k x t,triangi 
las  habites  bafes  aefub  eadem  altitudine, efl  igitur  (per  s duodecimi)  ficut « <f » bafis  ad/ kx  bafut,flc  x/t/i  pyra/ 
mis  ad  ipfam  }«x>  pyramida . Quoniam  igitur  ficut  «fit/t  bafs  ad«/t  bafin,  fic  «fiyJt/i  pyramis  ad  «/tu 
fyramida,ficut  autex/t  bafis  ad}nx  ba[hi,fic  x/tp  pyramis  ad  inxr  pyramida.ex  equali  igttuupcr  a quinti) 
€ ficut « fit  /tbafls  ad  i nx  bafm,fic  «fiy/tfi  pyramis-  adinxipyramida.Sedff  ficut  fir.x  bafis  ad(stnxba/ 
fm,flc  eratff  l nxt  pyramis  ad  f st  KXt  pyramida:  ff  ex  equali  rurfus  (per  uquinti)efl  ficut « fit  /*  bafis  ad  H 
e txbafin,ftc  « fit/ /a  pyramis  adistnx  pyramida.Sub  eadem  altitudine  igitur, & quefequunlur  reliqua.Quod 
erat cft eniendum. _ Euch.  ex  Camp.  propefitio  6 

J*  Mne  corpus  feratile, in  tres  pyramidesaquales  bafescp  triangu/ 
las  habentes  efl:  diuifibile.  , 

campanvs.  sitferatileabcdef.ipfumdicoefiedi/ 

| uifibilein  tres  pyramides  triangulas  atquales,pro  traha 
n unaquacy  fuarfi  trium  faperficieru  parallelogrammaru 
linea  diagonalis , ita  qued  una  earum  diagonalium  fic  co  terminalis 
reliquis  duabus . V t fi  protrahas  lineas  b d,  b f,  & f a,  quas  propter 
conftifionem  protrahere contempfheritqi  totum  feratile in  tres  tri/ 
angulas  pyramides  diuifum , quas  cx  praimiffa  bis  afiumpta  facile 
confrat  efle  squales. 

campani  additiones.  Quoniam  autem  Euclides  nihil  demon/ 
flrandum  proponit  de  pyramidibus  lateratis, exceptis  folisquaru  ( 
funtbafcs  trianguls.ut  omnium  cognitionem  ex  elementis  quspo  * 
nitfufficienter  elicere  poiTimuSj  quadam  arbitramur  non  iftutiledemonfirationibus 
hiepofitis  adiungere . solis  enim  elementis  contentus  Euclides,  multa  pratermifit, 
qua  quamuisexeis  confequantur,  non  tamen  fine  difficultate  patent  Audentibus. 
Horum  primum  e St  hoc. 

1 Si  duo  folida(quorum  alterum  feratile,  alteru  uero  pyramis  cuius  bafis 
tnagula)fuper  eandem  bafin  aut  fuper  a:quales  trigonas, aut  feratile  fuper 
quadrangulam.pyramis  uero  fuper  trigonam  qua: quadrangula  bafis  fe/ 
ratilis  fit  dimidium,  conftituta  fuerint  aque  alta, feratile  pyramidi  triplum 
efle  conueniet. 

Si  feratile  propofitu  fuerit  fuper  bafin  trigonam,  tuncex  pyramide  propofita  fuper 
propriabafin  perficiatur  feratile  pyramidi  propofits  seque  altum- Si  uero  feratile  fue/ 
ric  fu  per  bafin  quadrangula,tunc  bafi  pyramidis  adijeiatur  triangulus,  cx  quo  SCbafi 
pyramidis  perficiatur  fuperficies  squidiftantiu  laterum,  fuper  quam  ex  ip  fa  pyrami/ 
de  cSpkatur  feratile  pyramidi  seque  altum  ■ Quia  igitur  ifiud  feratile  feratili  priori  eft 
squcaltum,K  utrorurnq?  bafes  funt  squales  ex  hypothefi,  fequitur  ipfa  efle  squalia, 
hoc  enim  demonftra  tum  eft  m ss  undecimi.  At  quoniam  ex  6 huius  feraale  fecundum 

triplum 
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triplum  eft  ad  pyramidem  propofita,  nam  ipfa  eft  una  ex  tribas  pyramidibus  in  quas 
ipfum  feratile  diuidicur,  erit  quoqs  per  communem  fcientiam  propofitum  feratile  tri/ 
pium  ad  propofitam  pyramidem. 

i Si  quotlibet  pyramides  quaru  bafes  triangulse,fuper  unam  eandemqj 
bafin  fiue  fuper  squales  conflituts  fuerint  sque  alts,  eas  effe  adinuicem 
squales  ncceffe  eft. 

Fabricato  enim  uero  feratili,  teque  alto  pyramidibus  propofitis , fuper  bafin  trian/ 
gnlam  squalem  bafibus  propofitarum  pyramidum , aut  fuper  bafin  quadrangulam 
duplam  bafibus  earudem,erit  ipfum  feratile  triplum  ad  pyramides  fingulas:hoc  enim 
conflat  ex  prsmifta  addita  fiue  interpofitalgitur  ex  communi  fcientia  cuncta:  propo 
fits  pyramides, funt,ut  diximus, adinuicem  squales. 

j Omnes  pyramides  quaru  bafes  crianguls,squealts,fuis  bafibus  funt 
proportionales.  Fiantfuper  bafes  propofitarum  pyramidum,  aut  fuper  alias  tri 
gonas  squales,aut  fuper  parallelogrammas  duplas, feratiliaipfis  pyramidibus  sque 
alta , erunt  ob  hoc  feratilia  fibi  adinuicem  xque  alta . Et  quia  ipfa  feratilia  fuis  bafibus 
funt  proportionalia  ut  probatu  eft  in  a undecimi  js  ipfius  mediante , cumqs  ex  prima 
harum  additaru  manifeftu  fit  hsc  feratilia  tripla  effe  ad  propofitas  pyramides,unum/ 
quodqi,uideIicet,ad  fuam  relatiuam.bafesqi  ipforum  squales, aut  duplas  effe  bafibus 
ipfaru.ficut  aute  ex  is  quin  ti,trip  lum  ad  triplum  ita  Rmplum  ad  fimplum, erunt  quoqj 
propofita:  pyramides  fuis  bafibus  proportionales. 

4.  Si  fuerint  dus  quslibet  pyramides  sque  alt£,fueritq?  alterius  bafis  tri/ 
gona,  reliqus autem  tetragona  aut  plurilatera , pyramides  ipfas  fuis  baQ/ 
bus  proportionales  effe  conueniet. 

Exempli  gratia.  Intelliganturdus  pyramides  atque 
alts,fuper  duas  bafes  a SC  b,fitqj  bafis  a triagula,b  uero 
pentagona.Et  dicantur  h$  pyramides,a  Kb-Itacpdico 
proportione  pyramidum  a SC  b,efleficut  bafium  a &b» 

Diftinguatur  quidem  pentagonus  b,in  tres  triangulos  ) 
c,d,e,  eritqs  to ta  pyramis  b,  diftincta  in  tres  pyramides  L 
«eque  altas,quarum  bafes  funt  trianguli  c,d,e,qux  etiam  dicantur  nominibus  fuarum 
bafium.Qjiia  igitur  ex  pra:miflainterpofita,proportio  pyramidis  c ad  pyramidem  a, 
eftficut  trigoni  c ad  trigonum  a,K  pyramidis  d ad  pyramidem  a,  ficut  trigoni  d ad  tri/ 
gonum  a,itemqi  pyramis  e ad  pyramidem  a,ficut  trigoni  e ad  trigonum  a.  ex  ia-  quinti 
bis  affumpta,  fequitur  quod  fit  proportio  aggregati  ex  omnibus  pyramidibus  c,d,e, 

C SC  ipfum  eft  pyramis  b)  ad  pyramidem  a,  ficut  aggregati  ex  omnibus  trigonis  c,  d,  e. 
(S£ipfumeftpentagonnsb)ad  trigonum  a.  Conflat  igitur  quod  uolumus. 

5 Omnes  laterars  pyramides  xque  alts,fuis  bafibus  proportionales  effe  zomb.6 
probantur,  Sialtera  earum  fuerit  fuper  bafin  trigonam,  ex  pratmifia  interpofita 

conflat  quod  dicitur.  Si  autem  bafis  utriufque  fuerit  polygonia,utralibet  ipfarum  ba/ 
fium  refoluta  in  triangulos,  SC  ipfa  pyramide  in  pyramides  triagulas,  erit  ex  praemiffa 
interpofita  proportio  uniufcuiufqj  harum  triangularupyramidu,in  quas  altera  pro/ 
pofitaru  diuiditur,ad  reliqua, ficutfus  bafis  ad  bafin  alterius.  Itaqi  per  14  quinti  quo/ 
tiens  oportet  alfumptam,conftat  uerum  effe  quod  diximus. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  7 propo/lfio  7 

7 Omne  prifma  triangulare  bafin  habens, diuiditur  in  tres 
pyramides  fibqnuicem  sequas, triagulares  bafes  habentes. 

THEON  cxZimb sil  prifma  afiy/t  t,cuius  quidem  bafis  fitxfiy  trianguluir.jex 
oppofito  autem  i t f.  D ico  quod  ipfum  xfiy/tiprifma.diuiditurmtres  pyramides  fibiin/ 
uicem  tequas^triagulares  bafes  habentes. ComeSantur  enim  fi  /,t  y,y  f.  Et  quoniam  et  fit/  j 
parallelogrammu  eft, eius  autem  dimetiens  efifiJ,  triangulu  igitur  * (5  t ipfi  \tfi  triangulo 
tequuefi,  & pyramis  igitur  cuius  bafis  quidem  efixfij  triangulu,  fafiigium  autem  > figr.it, 
aqualis  efi  pyramidi  cuius  bafis  ejl  triangulu  tJfi.tS'  uertex  ejl  fignu  y.  sed  pyramis  cuius 
bafis  quidem  efi  tS  fi  triangulii.uertex  autem  yfignum,  eadem  efi  ipfi  pyramidi  cuius  bafis 
L quidem 
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quidem  efl  tritngu E i S y^uertex/flgnum^tbeifdem  enim  planis  coprehenduntur.  E t pyramis  igitur  cuius  baflt 
quidem  efl  triangulu  x e /.fafligiu  tutem  flgnum  aquali:  eji  ipfl  pyramidi  cuius  bafis  quidem  eflaS  t trianguli, 
fafligium  autem  Jpgrm.  Rurfus  quoniam  fyC,  parallelogrammu  eji, dimetiens  uero  ipflus 
Hi » tjruntgulZ  i y } a quum  eji  ipflyCt  triangulo ,&  pyramis  igitur  cuius  baps  quidem  efl 
triangulu  fi  > yfafligium  autem  S flgnum.efi  squalis  pyramidi  cuius  baps  quidem  efl  trian 
gula  i y i, uertex  uero  ,‘fl/r.im.  Pyramis  ante  cuius  baPs  quidem  efl  fi,  y triangiilu, uertex 
autem  / pgnum.oflenft  efi  squalis  pyramidi  cuius  bafis  quidem  efl*  fi  J triangulu,uertex 
autem  pgnum  y, 6 pyramis  igitur  cuius  quidem  baps  eflyil  triangu!u,u:rtex  aute  / /igM« 
squa  efi  pyramidi  cuius  baps  quidem  eflx  fi  J triangulu, uertex  autem  y flgnum.  Igitur  x fi 
yJtl  prfn:a,in  tres  pyramides  squaspbi  imticcm  diuifum  ef!,triagularcs  bafes  habentes. 

Et  quonia  pyramis  cuius  bafis  quidem  efl  triangulu  xfiJ,  fafttgium  autey  pgnii,  eadem  efl 
ipfl  pyramidi  cuius  bafis  quidem  efl  triangulu  y a fi, uertex  aute  pgnum  J(jub  eifdem  nanq; 
planis  coprchendunturjpyramis  autem  cuius  baps  efl  triangulu  x fi  /jtericx  aut? pgnum  y, 
tertS  effe  prijmatis  oflenftm  efl  cuius  baps  efl  triangulu  x S y,cx  oppoflto  aute  J t pyra 

mis  igitur  cuius  baps  eflxCy  triangulu,uertex  aute  <f  flgnu.tertium  efl  prifmatis  cuius  bafis  ® 
tfl  triangulu  xSy.ex  oppopto  aute  i » (.Omne  igitur  prifma,dT qusfequutur  reliqua.  Quod  oportebat  demoflrare. 

CORRF.  larivm.  Exbociamcfl  manifeflit,  quod  omnis  pyramis,tertia  pars  efl  prifmatis  eandem  ei/ 
dem  bapn  habentis  «T  altitudinem  aquam.  Quoniam  fl  aliam  quampiam  figuram  reSilineam  habuerit  baflt 
prifmatis  ff  eundem  ex  oppoflto  diuiditur  in  prifmata  triangulares  bafes  habentia ea  qua  ex  oppoflto. 
Eucli.exCamp.  propofltto  7 

7 |||p|||]|  I dua:  pyramides  criangularu  bafiurrt  fuerint  squales, earu  bafes 
||l£50l  earundealtitudinibusmutUiEemnt.Si  uero  bafes  & altitudines 
fuerint  rautu$3eafdem  pyramides  fibi  inuiccm  effe  squales  ne/ 
ccffe  eft.  cahpavvs.  Quod sa- 8i  ss undecimi propefuerut de folidis parallelo/ 
grammis, Si  nos  in  j«  eiufdem  demonferauimus  de  feratilibus,hsc 7 duodecimi  propo 
nit  de  pyramidibus  habentibus  bafes  triangulas. 

Intelligantur  enim  dus  pyramides  squales  fuper 
duos  trigonos  uel  triangulos  a 8C b,  qus  dicantur 
a K b-  Dico  itaqs  q>  proportio  bafis  a ad  bafin  b,eft 
ficut  proportio  altitudinis  pyramidis  b ad  altitu/ 
dine  pyramidis  a . Et  fi  hoc  fuerit,  dico  pyramides 
aSib  efle  squales . Adhibeantur  quidem  duobus 
trigonis  a 8i  b,duo  alii  qui  funt  c Si  d ut  fiant  ambs  fuperficies  ac  er  b d squidiftantiu 
lateru,Sf  ex  ipfis  pyramidibus  fuper  bafes  a c 8£  b djcopleantur  folida  parallelograma 
pyramidibus  propofitis  sque  alta  qus  fimiliter  dicatur  acSibd.  Manifeftu  igitur  eft 
ex  fexta  huius  n,g>  pyramis  a eft  fexta  pars  folidi  a c,S£  pyramis  b fexta  f olidi  b d.rtaqs 
ex  «s  undecimi  argue  propofitu,primam  quidem  partem  ex  prima/ecudam  autem  ex 
fecunda»  campani  additio. 

Quod  fi  duaqudibet  pyramides laterats  fuerint squales.earum  bafes 
earundem  altitudinibus  mutua:  erunt.  Si  uero  bafes  earum  altitudinibus 
ipfarum  mu  tux  fuerint, eadem  pyramides  squales  effe  oportet. 

Si  bafes  utrarii qs  fuerint  triaguls,  demoftratu  eft  uerum 
effe  qd  diximus.  Si  altera  tantum,fit  igitur  a.bafisqs  alterius 
pyramidis  fitb.Sifumatur  trigonus  c squalis  polygonio  b. 
fiatqj  fu  per  c,  pyramis  sque  alta  pyramidi  qus  eft  fuper  b. 

Si  finta,b,c,squiuoca  nomina  pyramidum  & bafium.Quia 
igitur  ex  hypothefi  dux  pyramides  a er  b funt  squales.  Si 
ex  ultima  interpoficaru  ad  fextam  huius  dus  pyramides  b 
Sic  funt  squales,ideoqj  ex  cornuni  fcientiadus  pyramides 
a er  c squales,  igitur  bafes  earu  funt  mutus  ad  altitudines 
earum  ex  prima  parte-  huius.CumqibafesbSicfintsqua 
I es, altitudines  quocp  pyramidum  b Si  c squales  erunt,  ex 
prima  parte  Si  fecunda  ? quinti,bafes  a 8i  b mu  tus  altitudinibus  pyramidum  a S b. 

secunda  pars  conuerfo  modo  probarur.Nam  fi  fuerit  bafis  a ad  bafin  b,ut  altitudo 
pyramidis  b ad  altitudine  pyramidis  a,  erit  ex  fecunda  parte  Siprima7  quinti,  bafisa 

ad  bafin 
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ad  bafin  c,ficut  altitudo  pyramidis  b ad  altitudine  pyramidis  a.itacpex  fecunda  parte 
huius  7 dus  pyramides  a 8£  c,funt  squales,  quare  per  co  munem  fcienciam  dus  quoqj 
pyramides  a & b,  funt  squales. 

Si  uero  neutra-propofitaru  pyramidum  fuerit  tri/ 
gona,fed  utracrj  polygonia  (uerbi  gratia  altera  penta/ 
gona,alcera  hexagona)  qus  adhuc  dicantur  a«b,fu/ 
matur  fimiliter  triagulus  c squalis  hexagono  b,fuper 
que  fiat  pyramis  sque  alta  pyramidi  b,  erutqr  dus  py 
ramides  b S£  c squales  ,ideoqi  dus  qus  funt  a&c  eti§ 
per  conceptione  squales,quarebafis  a ad  bafin  c,ficut 
altitudo  pyramidis  c ad  altitudinem  pyramidis  a,  hoc 
enl  nuper  demonftratu  eft . Eftergo  ex  7 quinti  bafis  a 
ad  bafin  b,  ficut  altitudo  pyramidis  b ad  altitudine  py 
ramidis  a.  Conuerfa  conuerfo  modo  patet . Si  enim 
bafis  a ad  bafin  b fuerit,  ut  altitudo  pyramidis  b ad  ai/ 
titudine  pyramidis  a,  erit  quoqj  ex  7 quinti  bafis  a ad 
bafin  c,  ut  altitudo  pyramidis  c ad  altitudine  pyrami/ 
dis  a,ideocp  (ut  patet  ex  prioribus)erunt  dus  pyramides  aSc  squales, quare  ex  com 
muni  fcientia  Sidus  qus  funt  a 8i  b, erunt  etiam  squales.  Et  hoc  eft  propofitu, 
Excli.exCamp.  Propofit:o  s 

Mnium  duarum  pyramidum  fimilium  quarum  bafes  triangu' 
ls.eft  proportio  alterius  ad  alteram,  tanqua  lateris  ad  latus  eius 
relatiuum  proportio  triplicata. 

campanvs.  Propofitis  duabus  pyramidibus  fimilibus  bafes  triangulas  habenti 
bus,ex  ipfis  perfice  duo  folida  parallelograma,quemadmodu  dictum  eft  in  demoftra/ 
tioneprsmifis.eruntqihsc duo  folida  parallelogramma  fimilia,  eo  q>  pyramides  po 
nuntur  fimiles  adinuice,nam  duo  folidi  anguli  qui  funt  comunes  pyramidibus  8C  foli/ 
dis  parallelogramis,  fuperficialibus  angulis  numero  8t  quantitate  squalibus  cotinen 
tur,8£  latera  quoqj  illos  angulos  fuperficiales  continetia,funt  proportionalia.' Quare 
ex  ii-  primi  tres  fuperficies  folidoru  parallelogramoru  comunes  angulos  folidos  ccn 
futueces.funt  squianguls  & lateru  proporuonaliu.ideoq?  fimiles  ex  diffinitione  fimi/ 
lium  fuperficieru: quare  ex  a*8£u  quinti cunds fex  fuperficies  horum  duoru  folidoru 
parallelogramoru, funt  fimiles  adinuice.Igitur  a diffinitione  corporu  fimilium,  erunt 
ipfa  folida  fimilia.  Quare  cu  proportio  folidoru  8£  pyramidu  fit  una  ex  « quinti  (nam 
folida  funt  fexcupla  pyramidibus  ex  fi  huius)  cumqj  fit  proportio  folidoru  una  ficut 
fuoru  relatiuoru  laterum  triplicata  ex  ifi  undecimi  librfifunt  au  tem  latera  folidoru  ea/ 
dem  lateribus  pyramidum,  erit  quoqj  ex  11  quinti  proportio  propofitaru  pyramidu 
ficut  fuorum  relatiuoru  laterum  proportio  triplicata,quod  eft  propofitum. 
campani  additiones. 

Quod  G fuerint  dus  quslibet  pyramides  laterats 
fimiles, erit  proportio  alterius  ad  altera  ficut  fui  laceris 
ad  fibi  relatiuu  latus  alterius  proportio  triplicata, 

Sintdus  laterats  pyramides,  quarum  coni  a er  b, fimiles, 
fintqj  fuper  bafes  pentagonas  qus  funt  c d e f g,h  k 1 mn.Dico 
quod  proportio  earum, eft  ficut  fuoru  relatiuoru  laterum  tri' 
plicata.  Conflat  enim  ex  diffinitione  fimilium  fuperficieru  o* 
corporu, quod  pentagoni  qui  funt  bafes  propofitaru  pyra / 
midum,fibi  adinuice.cundiqj  relatiui  trianguli  ipfas  ambien 
tes  fibi  inuice,  funt  fimiles  • Diuidantur  itaqj  bafes  ambaru  in 
triagulos  fimiles  er  numero  squales  prout  <s  fexti proponit 
efie  poffibile,pro  tradis  in  hac  quidem  lineis  c e3£  c fim  illa  ue 
rohlcr  hm.Dico  igitur  iftas  pyramides  effe  diuifas  in  pyra/ 
mides  triagulas  fimiles  K numero  squales . Conferatur  enim 
adinuice  dus  pyramides  a c d e,b  h k 1,  quaru  coni  funt  a S£  b. 

Conflat  au  tem  ex  hypo  thefi  tnangulu  c a d efle  fimilem  trian 
L 1 gulo 
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gulo  b h tfianguiu  d aC  triagulo  k b I.Et  quia  etiam  ex  hy 

pothefiangulus  d eft  arqualis  angulo  k,&  latera c d cr  d e con 
tinetia  angulu  d funt  proportionalia  lateribus  h k 8£  k 1 eontl 
nentibus  angulum  k,  erunt  ex  6 fexti  duo  triaguli  e d e & h k 1 
Kquianguli , ideoqs  per  «fexti  erit  proportio  cd  ad  h k.ficutc 
e ad  k 1.  Cumqj  ex  hvpothefi  fit  proportio  c a ad  h b,  & etiam 
a e ad  b 1,  ficut  c d ad  h k,  erit  ex  ii  quinti  c a ad  h b,  S£  a e ad  b 1, 
ficutceadhl.  Igitur  ex  s fex  ti& diffinitio  ne  fimilium  fuperfi/ 
cieru,  triangulus  c a e erit  fimilis  triangulo  h b 1-  Manifeftu  eft 
itaq;  ex  diffinitione  fimilium  corporu,  pyramis  a c d e eft  fi/ 
milis  pyramidi  b h k 1,  fimiliter  quoqj  conftat  pyramide  a c e f 
efle  fimilem  pyramidi  b h 1 mM  pyramide  a c f g,py ramidi  b h 
m n-  Quia  ergo  ex  hac  s proportio  pyramidis  a c d e ad  pyra/ 
mide  b h k 1 eft  ficut  lateris  c d ad  latus  h k triplicata,  etiam  pv  . 
ramidis  ace  f ad  ad  pyramide  b h 1 m, ficut  e f ad  1 m triplicata 
ac  etiam  pyramidis  a c f g ad  pyramide  b h m n, ficut  c g ad  h n 
triplicata, cu  fit  ex  hypothefi  proportio  e f ad  I m,&  cg  ad  h n, 
ficut  c d ad  h K,fequitur  ex  n quinci  ut  proportio  totaitu  pyra 
midum  a er  b fit  ficut  unius  harum  partialiu  ad  aliam  unam. 

Igitur  ex  hac  s Si « quinti  conftat  uerum  effe  quod  diximus. 

Omnes  columna:  lateratxxque  alex, luis  bafibus  funt  proportionales. 

Verum  eft  quod  dicitur,fuper  qualefcuqiba* 
fes  polygonias  fin  t colurne.  Columnas  aute  late 
ratas , uocamus  folida  corpora  lacerata  quoru 
bafes  & fupficies  fupremsfuntfjmiles  3isqua/ 


les,  cuncbe  uero  reliqua;  fupficies  ipfa  folidacir 
cunftates  funt  a;quidiftantiu  lateru.Talium  au/ 
tem  folidoru  prima  fpedes  eft  feratile,  quando 
fuper  unam  fuaru  trilaterarufuperficieruintel/ 
ligitur  elTe  ftatutu, fecunda  uero  fpecies  efteolu 
mna,  cuius  bafis  fit  quadrilatera  quam  ex  duo/ 
bus  feratilibus  necefie  eft  elTe  compofita,  K ter/ 
tia  eft  cuius  bafis  eft  pentagona,8£ipfa  ex  tribus 
feratilibus  perficitur.  Simpliciter  autem  dico  q> 
omnis  laterata  columna  in  tot  corpora (eratilia 
poteftdiftingui,in  quottriagulos  fua  bafis.  In/ 
telligantur  itaqjdua*  colunce  laterata:  a Si  b, con 
/titutx  fuper  duas  bafes  a Sib, aeque  alts,dico  q> 

J^portio  columnarii  a 8£  b,eft  ficut  bafium  a & b 
Diftinguatur  nanq?  ha*  bafes  in  triaguIos,&  ha*  colunarin  feratilia,bafis  quidem  a qua 
ponatur  effe  quadragula, in  duos  trigonos  fcilicetc&d,&  columna  a,in  duo  feratiliac 
&d, bafis  uero  qua  fit  pentagona, diftinguatur  in  tres  trigonos  e,f,g,8£coIunab  in  tria 
feratilia  qua  fimiliter  uocenture,f,g.Manifeftu  eft  igitur  ex  Hs  qua  in  undecimi  diifta 
funt,q>  proportio  feratilis  c ad  feratile  e,eft  ficut  bafis  cad  bafin  e,Siiteru  feratilisd  ad 
feratile  e, ficut  bafis  d ad  bafin  e,quare  per  quinti  erit  colfina  a ad  feratile  e.ficut  bafis 
a ad  bafin  e.Eadem  ratione  erit  columna  a ad  feratile  fificut  bafis  a ad  bafin  f.  At  rutfus 
columna  a ad  feratile  g,ficut  bafis  a ad  bafin  g.lgitur  ex  14  quinti, quoties  necefle  fuerit 
afliimpta  facile  cocludes  propofitu.  Conftat  itaq;  ex  hoc,  q>  omnes  coluna  laterata 
fuper  eandem  bafin  uel  fuper  aquales  conftituta  fi  fuerint  aque  alta,  erunt  aquales. 
Cum  emmfut  proximo  probatu  efOaquealtacoIumnalateratafintfuisbafibuspro 
portionales, ponantur  autem  bafes  efle  aut  eadem  aut  aquales,necefle  eft  ex  14  quinti 
ut  etiam  columna  fint  aquales.  Conftat  quoqi  quod  fi  fuerint  qualibet  folida  paral 
ldograma  feratilia  & laterata  columna  aque  alta,  ipfa  quocp  fuis  bafibus  proportio/ 
ralia  efle  necefiario  coprobantur  • omnia  enim  hac,fpecies  funt  laterataru  columna/ 
rum,de  quibus  paulo  ante  uniuerfaliter  probatum  eft  uerum  efle  quod  dicitur. 

Omnis  laterata  colum  na,  tripla  eft  ad  fuam  pyratr.idem. 

Diftinguatur  bafis  columnain  triangulos^tfecundum  numeru  trianguloru  illorS 
diftinguatur  columna  in.ferg ulia,& py r amis  coluna  in  pyramides  habeces  bafes  trian 


gula* 
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gulas  qu$,uidelicet, funt  bafes  feratiliu. Confiat  i tacp  unuquodq?  feratile  ad  eam  pyra/ 
mide  qux  fuper  eandem  bafin  cum  ipfo  feratili  confiftit,triplum  effeihocenim  demon 
liratu  eftin  6 huius  duodecimi  libri.  Igitur  ex  u quinti  omnia  feratilia  pariter  accepta, 
ad  omnes  pyramides  pariter  accep  tas  necefle  eft  efle  triplum.  Cumqj  ex  omibus  ferati 
libus  pariter  acceptis  columna,  X ex  omnibus  pyramidibus  pariter  acceptis  pyramis 
columna;  perficiantur, conftac  ueram  efle  hanc  noitram  propofitionem. 

Si  fuerint  dux  quslibet  columna:  lateratx  xquales,earum  bafcs  carum 
dem  altitudinibus  mutux  erunt.  Si  uero  bafes  earu  & altitudines  mutus 
fuerint, eafdem  columnas  squales  efle  necefle  eft. 

si  enim  columnae  iint  aequales,  earu  pyramides  erunt  squales,  eo  q>  omnis  laterata 
columna  eft  tripla  ad  fuam  pyramide.  Si  autem  pyramides  fuerint  «quales,  fua:  bafes 
fuis  altitudinibus  mutua; erut.  quemadmodu  demonfiratu  eftin  7 huius  .Quia  igitur 
columnarii  fuarumqj  pyramidu  exdem  funt  bafes,  X altitudines  funt  eadem,  conftat 
prima  pars  propofiti..  Sint  igitur  X altitudines  propofitaru  columnaru  laterataru 
mutuat.Dico  q>  coluna; erunt  squales  Cum  enim  earde  fint  bafes  eatdemcp  altitudines 
columnaru  fuaru  pyramidu, erunt  bafes  Xaltitudines  pyramidu  propofitaru  colum/ 
naru  mutus.  Si  hoc  ut  pofitum  eft,uerum  fuerit  de  columnis,erunt  quoqi  pyramides 
squales, proutin  7 huius  demonfiratu  eft,igiturXcoiumns  squales  cum  ipis  tripis 
fintad  fuas  pyramides.Quare  patet  fecunda  pars  eius  quod  propofitum  eft. 

Omnium  duaru  columnaru  laterataru  flmilium  eft  proportio  alterius 
ad  alteram, tan cfj  lateris  ad  fuum  relatiuu  latus  proportio  triplicata. 

Si  columns  fuerint  fimiles, erunt  ex  diffinitione  fimilium  corporu,  bafes  earu  este/ 
rsqi  fuperficies  eas  ambientes  fimiles.  Diuidantur  itacp  bafes  earu  in  triagulos  fimiies 
X numero  squales.quemadmoduis  fexti  proponit  efiepoftibile,Xipfscolunsdiui/ 
dantur  in  feratilia  fuper  hos  triagulos  exiftentia.  stude  igitur  probare  feratilia  unius, 
fuis  relatiuis  feratilibus  alterius  efle  fimi!ia,quod  faciie probabis  ex  hypothefi  X s X+ 
Xs  fexti,  X ex  diffinitione  fimilium  fuperficieruX  diffinitione  fimilium  corporu.  Hoc 
autem  probato,erit  ex  1 6 undecimi  proportio  uniufcuiulqj  feratilis  unius  ad  fuum  re/ 
latiuu  feratile  alterius, ficut  fui  lateris  ad  latus  illius  proportio  triplicata.  Et  quia  om/ 
niu  lateru  eft  proportio  una, cum  cunela  feratilia  unius  fint  ilmilia  fuis  relatiuis  ferati 
libus  alterius,  fequitur  ex  n quinti  utcunctoru  feratiliu  unius  ad  fua  reiatiua  feratilia 
alterius  fit  proportio  una  Quare  peru  quinti  qus  eft  proportio  unius  feratilis  adfuu 
feratile  relatiuu  alterius  ,eade  eft  omnifi  pariter  acceptorii  ad  omnia  pariter  accepta. 
Et  quia  utrobiqi  omnia  feratilia  pariter  accepta  coponunt  columnas,X  reiatiua  latera 
feratiiium  funt  reiatiua  latera  columnaru,  necefle  eft  ex  u quinti  ut  proportio  colum/ 
naru  fit  ficut  fuorii  relatiuoru  laterum  proportio  triplicata.  Quod  eft  propofitu. 

Eucli.exZamb.  Theorema  s propofltio  s 

8 Similes  pyramides, triagulares  bafes  habentes, ia 
triplicifuntrationeeiufdem  rationis  laterum. 

T H E O N ex  zantb.  Sini fimiles  & fimthtcr  pofita  pyramides, quarti  hir 
fes  quide  funt  uSr,Si  (.triaguL.fafigia  uero  ipfaru  fint  u 1 ftgna.Dico  quod  a S 
7 » pyramis  adJi{t  pyramide,triplam  habet  ratiane,q:  e 7 ad,  {.Copkantur  e> 
nim  e 1 n xa  i n t,fol.da  parallclcpipeda.  Et  quonia  pyramis  u.  e 7 » flmilis  eft  ipfi 
* t ? S pyramidi, aqualis  igitur  efl  angulus  quifubiSyei  qui  fub/t{  angulo, & & 
quifub  i S 7 ei  qui  fub  e t i,  € quifub  « C > ei  qui  fub/  t I,  eftiy  ficut  a e ad/t,jlc  I 

efi  S 7 adi  (,&(*  ai  1 6.  Et  quot  ia  efl  ficut  uCadJ  1 ,flc  tradi  circii  t quos 

angulos  latera  funt  proportmtlia,igitur  t m parallelogrammu  ipfi  t z,flmile  efl 
paralielo  gramo-.ff  1 i propterea  & S > ipfi  1 ffimile  efl,  a ipfi  t {.Tria  igitur  t 

*<’■  S.S ijribus  1 z,i  {, t f,funt  (imilia  Sed  Hia  quide /t  $.611,$  <, tribus  qua  ex  op 
po/lio  aqualia  funt  fimilta.S  tria  1 x,t  f.»  f.aqua  &(lmilia  funt  tribus  qua  ex  op  • 
poflto : ipfa  igitur  Sun  x,i  S zt.folida  parallelcpipeda.fub  fimilibus  planis  a que  * : 

mult  pheibus  coyrebeniuiur.igitur  S « 11  A,  ipfi  itz,  folido  fimilc  ell.  similia  aute  foliia  para1lc!epipeda,m  triplici 
funt  ratione  eiufde  ratiois  laterutper  11  undecimi.tlgitur  Sunt,  folidii  adite,  folidii  topia  habet  ratione ,$  eiufd! 
ratiois  latus  e 7 ad  eiufde  rationis  latus  1 (.Sicut  ait  x folii  u ad  1 1 z 0 folidii.  fle  * e 7 » pyramis  adJ.ii  pyra 

mida,quoniS  oy  ramis  fexta  pars  efl  folidi.eo  quod  ff prifma  dmidm  exifcns  folidi  paralUlepipcd  .tripla  eft  pfiw 
Pyramidis ,sT«  i 7 « igitur  Pyranus  adJilt  pyramida  triplam  ratione  habet,  §e  radii.  Quod  demoRraffe  opor 
uit  L » CORRE/ 
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CORRS  LARIVM.  Exboc  nempe  ef  manifrflu.quod  multangulas  bafes  babetes  futiles  pyramides, 
«dinutce  in  trplicifunt  ratione  eiufde  rationis  latera.  Diuifis  enim  ipfs  in  ipfas  pyramides, triagulares  bafes  b«be» 
* es  (quia  f milia  polygona  bafum  in  f milia  triangula  diuiduntur.ff  in  aque  multiplicia ,6  ciufiem  rationis  totis ) 
er  t fart  in  altera  una  pyramis  triangulare  habens  baftn  ad  unam  bafn  triangulare  habentem  in  altera  pyramide, 
fc  € omnes  pyramides  in  altera  pyramide  triagulares  bafes  babetes,  ad  pyramides  exifcntes  in  altera  pyram.de, 
«f  habentes  triagulares  bafes.  Hoc  ef, pyramis  i pfa  polygona  bafin  habens  ad  pyramida  bafn  polygona  haber.tf. 
pyramis  auie  triangulare  bafin  habens  ad  pyramida  triangulare  bafin  habente,  m triplici  cfl  ratione  eiufde  ratior 
tus  lateru.Et  polygona  igitur  bafn  btbens^tdfimilem  bafn  babentc.triplam  habet  ratione  quam  latus  ad  latus, 
Eucli.  cx  Zamb.  Theorema  9 propoftio  9 

9 Aequalium  pyramidum  & triangulares  bafes  habentiu,reciprocs  funt 
ctmp.7  bafeg  altitudinibus.  Et  pyramides  triangulares  bafes  habcntes.quaru  reci/ 
proca:  funt  bafes  uercicibus.  funt  squales. 

THEON  t*  Zamb.  Sint  enim  seque  pyramides  x f y u,t  t [ 1,  triagula' 
res  bafes  babetes  ufiy,te  l,fafiig:a  uero  u,l,flgna.  Dico  quod  ipfarii  afiyu,te 
i 1,  pyramidu  reciproca  funt  bafes  altitudinibus ,ff  efl  flcut  bafs  ufiyai  bafn 
t 1 {.f;  efi  ipfcts  tegt  pyramidis  altitudo  ad  ipfus  ufiyt  pyramis  altitudine. 

Copleantur enim  ipfa  fi  a u k,e  I x e.folida  parallelepipcda.Et qttonia  pyramis 
« 8 1 1 a quadis  cfl  ipf  te  ll  pyramidi,  rfltp  ipfus  quide  utyu  pyramidis  fex 
cupla  ipfm  fis/tk  folidu,  ipfus  Mte  tegi  folidu  elox  fexcuplu  cfl,  igitur  fo' 
hdum  8 > /e  A.ipp  et  0 xfol.do  aquuefi.  Aequaliu  autem  foltdoru  parallelepipe 
dora  reciproca  funt  bafes  altitudinibus  ( per  >4  undecimi.)  E/i  igitur  fcut  8 m 
bafs  ad  e x bafn,fc  cf  ipfus  1 a 0 xfoltdt  fafligium  ad  ipfus  8 kfohdi  fafii/ 
gium.  Sed  fcut  quide  Sm  bafs  ad  e x bafn.fic  «8?  triangula  adteg  trianpui 
lum.  Et  fcut  igitur  (per  11  quinti)  triangula  a fi  ad  trianguli  J 1 i,fc  ipfus  1 1 
sr  • folidi  altitudo,  ad  ipfus  8 « m k folidi  altitudinem.  Sed  ipfus  et  ne  fcl.di  al / 
titudo, eadem  ef  tpf  ipfius  tegi  pyramidis  altitudini,  & ipfus  Cn/tk  folidi  al' 
titudo.  eadem  ef  ipfus  aSyt  pyramidis  altitudini.  Ef  igitur  fcut  a ty  bafs  ad 
1 1 1 bafin, fc  ipfus  tegi  pyramidis  a'titudo  ad  ipfus  xfiyu  pyramidis  allitu/ 
diue.ipfaru  igitur  *&y*,te' 1, pyramida,  reciproca  funt  bafes  altitudinibus. 

sed  iam  ipfarii  xfiye,t  e[  s,pyramidum  reciproca  fnt  bafes  altitudinibus, 
tflolp  fcut  x 8 y bafs  ad  te!  bafin, f e ipfus  te!»  pyramidis  fufligiii  ad  ipfus 
x 8 > « pyramidis  fafigiu.  Dico  quod  pyramis  x 8 ? t, aqualis  ef  ipf  tigspy/ 
ramidi.  Eifdem  nanty  difpofl:is,qu<m  a cfl  fcut  x 8 y bafs  ad  te?  bafin,  ficcf  ipfus  tegi  pyramidis  Uertex  ad  ipt 
flusxfiys  pyramidis  uerticcm,Jcd  fcut  xfiy  bafis  ad  ipfam  1 1 g bafn,  fc  8 u paralMogrammii  ad  e x parallelo r 
g rantmti  fcut  igitur  (per  n quinti)  8 /e  paral  elogramrr.il  ad  ex  paral!clogran:mu,fic  ef  ipfus  teli  pyramidis 

fafigiu  ad  ipfus  xfiy»  pyramidis  fafigiu.  sed  ipfus  quide  te  1 1 pyramidis  uertex,  ef  idem  ipfus  eluo  paralie 
lepipedi  uertici,ff  fafigiu  ipfus  x 8 r ■ pyramidis, idem  ef  pfius  fii/ek  parxllelepipedi  altitudini : ef  igitur  fcut  fi 
H bafs  ad  e x bafin,  fc  ipfus  elxi  parallelcpipedi  altitudo  ad  ipfius  f ipk  paralleli  pipedi  altitudine.  Solida  uero 
parallelcpipeda  quoru  reciproca  funt  bafes  altitudmibus,funt  aquaba(pt  r ■+  undecimi.)  igitur  [olidum  paralie/ 
lepipedi  Sun  k.ipfi  elxi  folido  parallelepipcdo  ef  aquale.  Eflip  ipfus  quide  fi  u n k parallelcpipedi,  pyramis  x fi 
y u fextx  pars,  ipf  ts  aut ? elxo  parallelcpipedi,  fexta  pars  ef  pyramis  teli,  igitur  pyramis  u fi  yu. ipf  teli  PJ/ 
ramidi  efi  aqualis.  Aequalium  igitur  pyramidi  ff  triangulares  baf  s babcntiii.reciproca  funt  bafes  altitudinibus. 
Et  pyramides  triangulares  bafes  habentes  quaru  bajes  uerticibus  funt  reciproca, funt  aquales -Quod  of  indendum 
fuerat.  Eucli.ex  Camp.  Propoftio  9 

9 Mnis  columna  rotunda, pyramidi  fus  tripla  e(Te  coprobatur. 

|iK3H3N|  ca.vpavvs.  Supra  circulum  a,intelligantur  una  columna  Kunapy/ 
ram's’fec''dum eandem  fuam altitudine erefts,dicanturqi squiuoceipfa 
ll&SjsGia!  pyramis  K columna  &circulus,nomine  uno  fciliceta.Dico  itaq?  quod  co/ 
lu  mna  adr  tripla  ad  pyramide  a. Cuius  probatio  eft.  Quia  neqj  maior  neq;  minor  po/ 
tcfteffe,cp  tripla.  Sit  enim  primu(fipoflibileeft)maior  cp  tripla.quantitate  corporis  b» 
ita  cp  fi  b corpus  dematur  de  columna  a.eric  refiduu  eius  triplum  ad  pvramidem  a.ln/ 
feribatur  ergo  quadratu  circulo  a,  fuper  quod  erigantur  duo  feratilia  sque  alta  colu/ 
mna:  a,  de  quibus  duobus  feratilibus  pariter  acceptis  conflat, quod  ipfa  funt  plus  me/ 
dictatecolumnsa,quemadmoduipfum  quadratu  coflarcfle  plus  medietate  circuli  a, 
fi  enim  ex  ipfis  feratilibus  perficiancur  folida  paralielograma,  quoru  ipfa  funt  medie/ 
tates.erit  ipfa  columna  pars  ipforu  duorum  folidoru  pariter  acceptoru.Dcinde  fuper 
lacera  quadrati  inferipti  perficiam  quacuor  triangulos  duum  squalium  lateru  in  por 

tionibus 
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tionlbus  circuli,quaru  portionii  latera  quadrati  funt  chord<e,diuifis  arcubus  illarum 
portionu  per  requalia.S:  fine  illi  trianguli  c,d,e,f,fuper  quos  etiam  erige  feratilia  ad  alti 
cudine  columna:  a.  Et  manifeftu  eft  quod  hxc  feratilia  funt  maius  medietate  portionu 
columna:  fuper  portiones  circuli confiftentiu,quemadmodu  & ipfi  trianguli  funt  ma/ 
ius  medietate  portionu  circuli.  Fiat  autem  hoc  toties,  quoufcp  per  primam  u cogatur 
aduerfarius  confiteri  portiones  columna:  pariter  acce/ 
ptas  efie  minus  corpore  b • Erit  igitur  columna  lacerata 
octogona  quam  cSponunt  omnia  feratilia  pariter  acce/ 
pta,  quorubafes  funt  trianguli diuidentes  polygonium 
inferip tum  citculo  a , maius  eripio  pyramidis  rotuda:  a- 
Et  quia  ipfa  lacerata  columna  eft  tripla  ad  fuam  pvrami 
dem,  ficut  demoftratum  eft  in  eis  qua:  prxmifia  funt,  fe/ 
quithr  ex  fecutida  parte  i°  quinti  libri, ut  rotunda  pyra/ 
mis  a fit  minor  laterata  pyramide  lacerata:  columna:  cu/ 
ilis  bafis  eftinfcriptupolygoniu  bafi  rotundae  pyrami/ 
diS  a, quod  eft  impofiibile:  eft  en!  pyramis  laterata,pars 
ipfius  pvrartidis  rotundte.Noneftigitur  pyramis  a,mi/ 
nus  tertia  parte  fua:  columnse.  Sed  nec  pius  tertia . Si 
enim  pofiibile  eft, fit  pyramis  a,  plus  tertia  parte  colum/ 
nce  a,quantitate  corporis  b,ita  q>  detracfto  corpore  b de 
pyramide  a,  fit  refiduu  ipfius  pyramidis  tertia  pars  columna:  a . igitur  quemadmodS 
priusexpyramidea,intelligatur  detrahi  pyramis  laterata fibi  teque alta  cuius  bafis  fit 
quadratu  circulo  a infcriptum,quam  lateratam  pyramidem  conflat  efie  plus  dimidio 
pyramidis  rotundx.  Item  de  refiduo  pyramidis  a>rurfus  incelligatur  detrahi  pyrami/ 
des  a:quealta:,ftacuts  fuper  triangulosc,d,e-f,quifunt  in  portionibus  bafis,  & hoc  to/ 
ties  fiat,  ut  ex  prima  decimi  relinquatur  ex  pyramide  a,  minus  corpore  b • Eritcp  itacp 
pyramis  laterata  inferipto  polygonio  fuperftans,quam  componunt  laterata:  pyrami 
des  ex  rotunda  pyramide  detracta:, maius  tertia  parte  rotundte  columns  a.Et  quia  ut 
probatum  eft  in  procedentibus , hxc  pyramis  laterata  eft  tertia  pars  fuae  columno  la/ 
terata:  a,  fequitur  denuo  ex  fecuda  parte  t/  quinti  columna  rotundam  a efie  minorem 
columna  laterata  eiufdem  altitudinis,  cuius  bafis  eft  polygonium  bafi  rotunda:  pyra/ 
midis  infcriptii.  Hocautem  impofiibile, nam  hoc columna  laterata, pars  eftcolutnno 
rotundo.  cum  igitur  columna  rotunda  nonpofiit  efie  minus  triplo  fuo  pyramidis, 
necp  maiusorit  neceflario  tripla  ad  eam.  Quod  demonftrare  uolumus. 

Euclicx  ZSmb.  1 heorema  io  propofltio  i. 


o Omnisconus.cylindritertiaparsefteandcmei/ 
dem  bafin  habentis  & aquale  faftigium.  Vy 

THEON  e*Z«i).  Habeat  enim  conus,cylindro  bafln  eands,  hoc  eft  jj  / \ vi 

circulu  aSy  <f,ff aquale  fafligium.Dico  qiconus.cylindn  terti*  pars  cfl, hoc  fp'  \A\ 

eftquod  cylindrus,  coni  triplus  e/1,  si  me  cylindrus,  coni  non  efl  triplus, erit  * kT  i 

cylindrus,cono  aut  maior  q triplus, atu  minor,  sit  prius  maior  q;  triplus.  Et  de  y\\  //) 

fcribaturfper  6 quarti)  in  circulo  x£  /J, quadratu  x£y  f.  lam  quadratu  x£  / /J 

> f ,maius  cfl  |£  dimidiu  ipfius  circuli  x$y  J.conjlituatur  ab  ipfo  x£y/  qua  /X» 

dralo,prifma  eque  altu  ipfl  cyliitdro.tam  confhtutii  prifma.maius  cfl  f ipfius  1 * 

cylindri  dimid.it,  quoniam  ff p ipfi  circulo  x£y  A quadratu  circufcnbamus,  * 

quadratu  in  pfo  orbe  x£y</  defcriptii,circSfcripti  dimidiu  tfi,ff  ab  ipps  conflituta  funt, eque  aha  [olida  parallele/ 
piptJ.i  prifmata-.prifmata  igitur  ipfa.adinuice  funt  peut  bafcs.Etprifma  igitur  flans  in  ipfo  xtyj  quadrato, dimi' 
dium  e/l  eius  prifmatis  quod  coflituitur  a quadrato  ipfl  circulo  xfy/ circiifcripto.Et  cylindrus  ipfo  prifmatequoi 
f‘t  a quadrato  circufcripto  ipfl  circulo  xfiyS,  minor  efl.  igitur  prifma  i quadrato  x£yJ  cor.fLtutu,  tpfl  cylindro 
eque  altu,maius  efl  dimidio  ipfius  cyUndri.Secentuuperso  tcriqlipfe  x£,£y,y  A/  x,circuferentie  bifaria  in  t,f, 
' f >f‘gnis,  ff  coneliantur ipfe  x t,i g,g tfy,y *,i fj e, 6 x,  ff  unuqucdq; igitur ipforu xs£j>iy,ytfje xjriangu 
kru.maius  cfl  $ dimidiu  cius  quod  circii  fcipfum  ipfius  */Sy/ circuli  fegmmti.pcut  ante  oflendimus.  Confutuatur 
ab  unoquoq;  ipforu  *%  gJSir,m  fj  l u.trianguloru.pnfmaia  eque  alta  ipfl  cylindro,  ff  urtuquodf.  igitur  ipforu 
con'l:tutoru  pnfmadi.maius  efl  | dimidia  pars  circii  feje  ipflus  fegmenti  circuli, quonia  fl  per »,/,«, «,/igrnt  paralie/ 
los  ipps  x £ y,y  fj x, ducamus, coplcamusffl  que  in  tpfis  x £,?  y,y ij x,paralleiograma,ff  ab  ipps  ccflituamus 
foltda  paralldcpipeda  ipfl  cylindro  eque  alta.uniufcuiufcp  conflitutorii  dimidiafunt  prifmataque  in  xtCJfy.y* 
JJ  i x.triagulis  fffunt  ipfius  cylindri  fegmeta, minores  ipfls  folidis  parallclepipedis  conflitutis.ita % ttia  que  in  « 
, clf  f r>1 , ^ i x.triagulis  prfmata, maiora  funt  | iimM  circii  [fe  cylmdrtfcgmentorii.Difpcfceies  i m (pn . . 
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tcny', relitu  cmufercntias  diuidue^  coneflentes  reflas  bwi  *xdOtctfy  A 
ttnoquoip  ipforu  iriangulorS  prifmata  aqualis  fafligfj  ipfl  cylindro,<fbocfem 
per  efficieicsjclmquemus  quafia  fegpicta  ipflus  cylindri  que  erunt  minoret 
excejfu  quo  excedit  cyLndrustriplu  coni.  Relinquatur ‘,pM%  « »,» (,(  fc  y,y  *> 

* -‘J  s,s  x.Reliquu  Igitur  prifma  cuius  bafls  quide  efl  a , g { y > J i multagulu, 
fafligiu  au:  t de  cu  cylindro, mutus  efl  q triplii  coni. Sed  prifma  cuius  bafls  qde  * 
efl  x » i 1 1 1 St  multanguli, fafligiu  tute  idem  cum  cylmdro.pyramtdis  tripli 
efl  cuius  bafts  quide  efl  xtfilyi/i muhagulu, fafligii  uero  ide  quod  <T cono: 

S pyramis  igitur  cuius  bapsqdeeflxtgfyij!  multanguli,  uertex  aut  ide  q 
cono.maior  efl  cono  habete  bafln  circulu  xgy/.sed&i mmor.copreheditur  ete 
nim  ab  tpfo.Quod  efl  ipoflibilc.So  efl  igitur  cylmirus,cono  maior  f triplus.  7 

Dico  infuper  quod  n ef  minor  q tripius  efl  cylindrus  cono,  si  enim  poflibile,flt  minor  q triplus.cylindrus  cono. 
Ccuerflm  igtur  conus  cylindri  maior  efl  q tertia  pars.Defcribatur  iamipcr  6 quartdin  circulo  xgy  J, quadrati  t fi 
y J.lgitur  quadram  xfiy  f, maius  cft  q dimidii  ipflus  xfiyS  circuli.Coflituatur  ab  ipfoxfiy f quadrato  pyramis, 
idem  ipfl  cono  habens  fafligii.  igitur  pyramis  conjiituta,  maior  efl  q dimidii  coni,  quonia  (fleut  ante  oflendimus ) 
qutdo  ipfl  circulo  quadratu  circufcribimus,quadraiu  xfiy  /,c:rcifcripti  dimidii  efl,  ff  fla  quadratis  Jolida  paral 
ulepipeda  coflituamus  eque  alta  ipfl  cono.que  & pnfmata  appellantur, erit  conflitutu  ab  ipfo  xfiyJ  quadrato.di 
mi d i eius  quod  coflituitur  i circifcripto  quadrato.adinuicc  enimfunt  ut  bqfes.Quare  $ tertie  partes.  Et  pyramis 
igitur  cuius  bafls  xfiyJ  quadraiu,dimidm  efl  pyramidis  conflitute  ad  quadratu  ipfl  orbi  circufcriptu,  & pyramis 
coflituta  d circa  circuli  quadrato,  cono  quem  coprehendit  maior  efl.  Py/ 
ramis  igitur  cuius  bafls  xgyJ1  quadrati, fafligii  aute  idem  quod  iT cono, 
maior  efl  q coni  dimidii,  sccentur (per  s o fertij)*  6,ff  y.y  /.J1  x.cinufcren 
tie  bifariam  in  u[,*,6,flg nis,  c?  coneflanturx  t,t  g,fi{,lr,yt,n  Mi,e x. 

Vnumquodq;  igitur  ipforii  « t fi,fiiy,y*t,ft x ,trianguloru , maius  efl  $ 
pars  dimidia  circi  fefefegmeti  circuli  ctfiy  J.Conflituaturnempe  ab  uno 
quoq,  ipfori  x t g,g  i y.y  » t,J  l x,trianguloru,pyramides  idem  ipfl  cono  , 
habites  fapigm:&  unaqueq-  igitur  conflitutari  pyramidu  eodem  modo, 
maior  efl  q dimidia  pars  circi [efcfegmenti  ipflus  cotti.secantes  iameper 
i o tertij)reliAas  circifercntias  diuidue ,«T coneflentes  reflas  lineas, eScxci 
tantes  A unoquoq j triangulori pyramida  idem  ipfl  cono  fafligii  habenti 
& hoc  femper  cjficietes,relinquemus  quadi  coni  fegmenta  que  erunt  mi 
nor  a excefju  quo  excedit  conus  tertia  partem  cylmdri.Relinquitur  &flnt 
ut.ig^i'iy,ya,uJ,J‘t,i  x.Rcliqua  igitur  pyramis  cuius  quide  bafls  efl  x « g i y a <f  t multanguli!, uertex  aute  idem 
qui  cono.maior  efl  q tertia  pars  cylindri.  Std  pyramis  cuius  bafls  quidem  eft  ut S fy». ‘6  multanguli.uertcx  autl 
idem  qui  cono, tertia  efl  pars  prifmatis  cuius  bafls  quide  efl xtgfy  tJ  I muliangu!i,fafligii  aute  idem  quod  ff cy/ 
lindro.  igitur prifma  cuius  bafls  quide  efl  « t f { yt  J1 1 multangulu.f.fligiuaute idem  ipfl  y!mdro,maius  efl  cylin) 
dro  cuius  quiae  bafls  eft  xgy  f. sed  &"minus,ccprebeditur  nanrp  ab  eo,quod  efl  tmpofiibile  Cylindrus  igitur  cono 
minor  no  efl  q triplus.  Patuit  aute  quod  neq;  maior  | triplusitriplus  igitur  efl  cylindrus  coni  Quare  conus  cylindri 
tertia  pars  efl. omnis  igitur  conus  cylindri  tertia  pars  efl  eande  eidem  bafln  habentis  & aquate  fafligiu.  Quod  futt 
rat ohendendum.  Eucli.ex  Camp.  Propofltio  io 

Jj  Mmum  duam  rotundaru pyramidu  fimilium,  columnarumuc 
rotundaru  fimiliueft proportio altenusadaltera,tan^diametri 
jj  fuxbafis  diametruba  fis  alterius  proportio  triplicata, 
c a m p a m v s.  sint  duo  circuli  a b.fuper  quos  conftituantur  dux  rotundat  pyra/ 
mides  fimilcs.  duxqs  columns  rotunda1  fimiles.  Si  dicantur  circuli  & pyramides  Si  co/ 
lumns  Si  diametri  circuloru.his  nominibus  a 8i  b atquiuoce . Dico  itacp  op  proportio 
duarfi  pyramidu  a Si  b,  duarumqj  columnaru  a Si  b , eft  ficut  duaru  diametroru  a St  b 
proportio  triplicata.  Hocautefidepyramidibus  conftiterit,  de  columnis  quoq?con/ 
itabit  ex  i s quinti,cum  omnis  columna  rotuda  fit  ex  praemitia»  tripla  ad  fuam  pyrami/ 
dem. De  pyramidibus  autem  conitabit  hacdemoftratione  ducente  ad  impofiibile.  Eft 
enim  percomunem  fcientia  pofitam  in  principio  fecunda:  demonftratio nis  huius  i»li/ 
bri,  qus  proportio  diametri  a ad  diametru  b triplicata, eade  pyramidis  a ad  aliquod 
corpus. rllud  igitur  corpus  fit  c,de  quo  dico  q>  ipfum  nS  poteft  effe  minus  neq?  maius 
pyramide  b.  Sitprimo  minusffi  fueritpo(Tibile)quantitarecorporis  d,  ita  q>  duo  cor/ 
pora  c &d  pariter  accepta  fint  quantu  pyramis  b.  Itacp  quemadmodu  in  fecuda  parce 
pra:mi{Tk,ex  pyramide  b detrahacurlaterata  pyramis  fibi  zque  alca,cuius  bafis  fitqua 
dratu  inferiptu  circulo  b.Kex  refiduo  eius  detrahatur  pyramides  eiufdem  altitudinis 
conftftentesfuper  trigonos  pordonu  circuli  b,fiac  itacp  hoc  tones  quoufcp  cogete  pri/ 
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ma  i»,fit  refiduu  pyramidis  b minus  corpore  d,eritcp  ex  comuni  fcientia, laterata  pyra ; 
njisdetra(fta,quacomponut  partiales  pyramides  detracti, maius  corpore  c.lnfcriba/ 
turitaq?  circulo  a,  polygoniu  fimile  illi , qd  eft  bafis  laterati  pyramidis  detracti  a py/ 
ramideb,S£  ad  angulos  huius  polygoni)  infcripti  circulo  a, demitte  lineas  a cono  pyra 
midis  a, perficiens  fuper  illud  polygoniujaterata  pyra 
mide  sque  altam  rotundi  pyramidi  a.Hancigitur  ftu 
deasdemoftrareefrefimilemlaterati  pyramidi  detra/ 

«fria  rotunda  pyramide  b,quod  hoc  modo  facies,  in 
utracp  pyramide  eriges  axem  ipfius  qui  erit  ex  diffini/ 
tione  linea  cotinuans  uerticem  pyramidis  cum  centro 
bafis,  8i  erit  perpendicularis  ad  bafin,  de  hinc  a centris 
bafium, pro  trahas  in  utroq?  circulo  femidiametros,  ad 
omnes  angulos  utriufq?  polygoni)  infcripti . Cumqi  ex 
diffinitione  fimiliu  pyramidu  rotundaru  fit  proportio 
axis  imius  ad  axem  alterius,  ficutdiametri  bafis  unius 
ad  diametru  bafis  alterius, ideo  etia  ex  15  quinti  8£  iqua 
proportionalitate,ficutfemidiametriadfemidiametru, 
fint  aut  utrobiqi  omnes  anguli  quos  axes  cum  femidia 
metris  continet  recti , neceue  eft  ex  « proptifitione  fexti 
libri  8C  4 eiufdem  8C  diffinitio  ne  fimilium  fuperficieru  & 
fimilium  corporu  diffiniti6e,ut  laterata  pyramis  a fit  fimilis 
laterati  pyramidi  b, quare  per  addita  ad  s huius,proportio 
laterats  pyramidis  a ad  laterata  b , eft  ficut  lateris  unius  ad 
fuurelatiuu  latus  alterius  .pportio  triplicata,  ideoq-.Kficut 
diametri  a, ad  diametru  b triplicata:  igitur  quoqs  ficut  ro/ 
tundi  pyramidis  a,ad  corpus  c ex  n quinti,  quare  permuta 
tim  pportio  laterati  pyramidis  a ad  fbtudam  pyramide  a, 
ficut  iaterati  pyramidis  b ad  corpus  c.  Et  quia  laterata  py/ 
ramis  b,  maior  efi: corporee,  erit  laterata  pyramis  a,  maior 
rotuda  pyramide  a.  Quod  eitimpoiTibile,cum  fit  pars  eius. 

N,o  eft  ergo  corpus  c,minus  rotuda  pyramide  b.Reftatitacp 
pfobandu,  q>  nec  maius . Si  eni  aduerfarius  dicat  ipfum  elfe 
maius,  tunc  arguatur  ex  conuerfaproportionalitate  proportione  diametri  b ad  dia> 
metrfi  a triplicata  elfe, ficut  corporis  c ad  rotunda  pyramide  a.Sed  ex  conceptione.ea/ 
dem  eft  rotudi  pyramidis  b,ad  aliquod  corpus  aliud  quod  fit  d.  Et  quia  ex  hypotheft 
corpus  c maius  eft  rotunda  pyramide  b,fequitur  ex  1+  quinti,q>  rotunda  pyramis  afit 
maior  corpore  d.ltaq?  proportio  rotundi  pyramidisb  ad  corpus  quod  eft  minus  ro 
tunda  pyramide a,uidelicet,ad  d,  eft  ficut  fui  diametri  b ad  diametru  alterius  propor 
tio  triplicata.Hoc  auteeftimpoffibile.Nam  ex  hocdemonftrauimus  fequi,quod  pars 
fit  maior  ftio  toto. Cii  ergo  corpus  cnon  poffit  minus  effe  necp  maius  rotuda  pyramb 
de  b,erit  neceflario  fibi  iquale,ideoqi  ex  fecunda  parte  7 quinti  conftat  propofitu. 

campani  annotatio.  Non  lateat  autem  nos, huius  demonftrationis  proceffum . 
ad  eas  duntaxat  columnas  8C  pyramides  rotundas  coartari,  quaru  axes  fuis  bafibus 
perpediculariter  infiftunt,tales  enim  diffiniti  fuerunt  in  principio  undecimi.  Cum  ta/ 
men  paffio  hicdemonftrata,  comuniter  conueniat  omnibus  columnis  rotundis  fimi/ 
libus  pyramidibus^  rotundis  fimilibus  flue  earu  axes  fuper  bafes  fuas  fuerint  ortho 
gonaliter  erecti,fiue  fuper  eas  fuerint  inclinati(8i  appellentur  differetii  caufa  hi  ro/ 
tundicolumniSi  pyramides.quaru  bafibus  axes  orthogonaliter  fuperftant  ereccii 
reliqui  uero  dicatur  inclinati)  8£  quia  in  principio  n non  funt  diffiniti  columni  aut 
pyramides  rotundi  nifi  illi  tan tu  quas  ereftas  uocamus,  hi  quidem  per  motum  pa/ 
rallelogrami  reftangulLilli  uero  per  mo  tum  trigoni  recianguli,  ideo  coueniens  arbi/ 
tramur  diffinire  columnas  er  pyramides  rotundas  diffinitionibus  comuniter  er  uni/ 
uoce  cSuenientibus  erectis  8C  inclinatis  columnis  8t  pyramidibus  rotudis-  Cum  igitur 
extra  fuperficie  alicuius  circuli  deferip ti , fignatur  p fictus  qui  cum  circuferentia  ipfius 
circuli  per  lineam  rectam  cotinuatur,  fi  linea  ipfa  fignato  puncto  manente  fixo  deferi/ 
pto  circulo  quoufquead  locum  unde  moueri  inceperit  circilducatur  corpus,  quod  a 
curua  fuperficie  quam  motu  fuo  deferibit  hic  linea, 8i  ab  ipfo  circulo  cui  circuducitur 
co tinetur  uoco  pyramide  rotundam.Et  circulu  cui  linea  hic  circudutitur,uocobafirj 
ipfius  pyramidis.  Fixum  aute  punctu  extra  circuli  fuperficie  fignatu,uoco  conum  py/ 

ramidis 


CD 


CD 
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ramidis.Lineamcp  recta  continuante  centru  bafis  cum  cono  pyramidis>appelIo  axe® 
feu  fagitta  pvramidis.Cumqs  hoc  fagitta  fuerit  perpendicularis  ad  bafin, dico  pyramis 
dem  effit  redam.Cum  uero  inclinata,dico  e(Te  pyramide  inclinata.  Cum  autem  fuerint 
duo  circuli  aequales  defcripti  in  fuperficiebus  oquidiftantibus,  quos  una  plana  fuper/ 
ficies  per  eoru  centra  tranfiens  fecuerit,fuerintcp  cotinuato  per  linea  redam  duae  rela» 
tiuae  fectiones  duaru  circuferentiaru  ipforu  circuloru , fi  linea  haec  in  circuferentfjs  ip/ 
foru  circuloru  oquidiftanter  fitui  a quo  moueri  inceperit  quoufqj  ad  locum  fuum  re/ 
deatcircuducatur,corpus  quod  a curua  fuperficie  quam  motu  fuo  defcribit  haec  linea 
££  aduobus  propolitis  circulis  cotinetur,uoco  columna  rotundam.  Cum  axis  fiue  fa/ 
gitta,eft  linea  recta-centraduoru  circuloru  continuans.  Et  cum  haec  fagitta  fuerit  per/ 
pendicularis  ad  fuperficie  utriufqj  duoru  circuloru,dico  columna  efle  ereda.  Cum  ue/ 
ro  fuerit  fuper  bafin  inclinato,dico  columna efleinclinata.Cumqjfuerintduorotudo 
pyramides  aut  columno  ( a quaru  axibus  egrediatur  duae  fuperficies  fuper  bafes  earu 
orthogonaliter  eredo)ftierintq»anguli(quos  axes  Kcomunes  fedionesharu  fuperft 
cieru  Si  bafium  contineOadinuice  oquales, SC  fiierit  proportio  axis  unius  ad  axem  al/ 
terius  ficut  femidiametri  bafis  unius  ad  femidiametru  bafis  alterius, tunc  illas  duas  py 
ramides  adinuice,aut  illas  duas  columnas  adinuice, dico  fimiles  effe.  His  diffini tioibus 
pofitis,demonftrandu  eft,  q>  omnium  duaru  rotundaru  pyramidu  fimilium, columna 
rumue  rotundaru  fimi!iu,fiueercdofiue  inclinato  fuerint, eft  proportio  unius  ad  alte 
ram  ficut  diametri  bafis  unius  ad  diametru  bafis  alterius  proportio  triplicata.  Quod 
de  folis  eredis  demonftratu  eft  Ad  hoc  aute  promittimus  antecedens  necefiariu. 


Si  fuerint  dus  rotunda:  pyramides  adinuicem  fimiles  quarum  utranqj 
dax  plana  fuperficies  fuper  axem  fecent,  fucritqj  harum  duarum  fuperfi/ 
cierum  altera  in  utraqj  pyramide  fuper  bafin  eius  orthogonaliter  eredla,8i 
arcus  bafium  inter  illas  duas  fuperficies  contenti, fimiles,  erut  anguli  quos 
axes  8£  cdmunes  fedliones  bafium  8C  earu  fuperficieru  qua  fuper  bafes  no 
ponuntur  orthogonaliter  ereda  continent, adinuicem  aquales. 


Sint  duo  rotundo  pyramides  a b 8£  c d,quaru  ba/ 
fes  funt  circuli  e f g 8i  h k 1,3C  axes  duo  lineo  a b &C  c d, 

& diametri  bafium  egc^hl,  centra  bafium  funt  duo 
punda  b & d,  coni  pyramidu  a & c,  fimiles  adinuice, 

6C  ab  earum  conis  ad  fuperficie  bafium  protrahatur 
ut  docet  a undedmi  libri,  duo  perpendiculares  quo 
funt  a m Si  c n,8C  continuetur  punda  mSCn  cum  cen 
tris  bafium, protradis  lineis  bmSCd  n.eritqj  ex  u un 
decimi  fuperficies  a b m quo  egreditur  ab  axe  a b,  e/ 
reda  fuper.bafin  pyramidis  ab  orthogonaliter-  Eo/ 
dem  modo  fupficies  c d n,  quo  egreditur  ab  axe  c d, 
erit  erecta  fuper  bafin  pyramidis  cd  orthogonaliter. 

Sint  itaqi  duo  arcus  f g 8C  k 1,  fimiles,  & intelligancur 
duo  fuperficies  a b f,c  d k, egredi  ab  axibus,8C  fecare  py/ 
ramides  ab  SCcd  fimiles.  Dico  igitur  duos  angulos  a b 
f,  cd  k,effie  adinuicem  oquales.  Protrahatur  enim  duo 
lineo  f m er  k n . Quia  igitur  duo  pyramides  a b cr  c d 
funt  fimiles, & duo  fuperficies  a b m,c  d n, flantes  ortho 
gonalicer  fuper  bafes,egrediutur  ab  earum  axibus, erit 
ex  diffinitioe  fimilium  pyramidu, angulus  a b m oqua/ 
lis  angulo  cd  n.  Et  qa  ex  diffinitione  lineo  fupra  fuper/ 
ficie  perpediculariter  eredo , uterqs  duoru  anguloru  a 
m b,c  n d,eft  redus,erut  ex  n primi  &i  4 fexti,  duo  primi  _ 

trianguli  ab  mSCcd  n,alteru  proportionaliu.  Vtpro/ 

portio  lineo  a b ad  lineam  c d,ficut  b m ad  d n,6C  ficut  a m ad  c n.E  t quia  ex  diffinitione 
fimilium  pyramidu,  proporcio  axis  a b ad  axem  cd  eft  ficut  femidiametri  b f ad  femi/ 
diametru  d korit  ex  » quinti,  propoftio  b f ad  d k ficu  t b m ad  d n-  Cumqj  fint  duo  an/ 
guli  f b mSCkdn  oquales, eo  <$  duo  arcus  f g 8£  k 1 funt  fimiles  ex  hyp  othefi,  erit  ex  a 8£ 

♦ fexti» 
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«■fexti, proportio  fmad  k n,ficutb  m ad  d n,ideocp  ficut  a m ad  c n.  Et  quia  itcrii  ex  dif/ 
finitione  linea:  fuper  fuperficie  perpendiculari  ter  erectae  utercp  duoru  anguloru  a m f, 
c n K,eft  reccus.erit  ex  6 3C  + fexti, proportio  a f ad  ck,  ficut  amadcn,  ideo  per  n quinti» 
ficut  a b ad  c d,  & ficut  b f ad  d k.  igitur  ex  5 fexti,duo  anguli  abfcrcd  k,  funt  adinuice 
aequales.  Quod  eft  propofitu.  idem  probabis  leuiter  de  rotundis  colunis  fimilibus. 
Hoc  itacp  demo  nitrato,  dico  quod  omnium  duarQ 
rotundaru  pvramidu  fimiliuqusecunq?  fuerint  fiue  n 

erecfcefiuc  inclinatae  eft  proportio  unius  earum  ad 
altera.ficut  diametri  fuse  bafis  ad  diametru  alterius  X/' 

bafis  proportio  triplicata.  Sint  enim  ut  prius  duae  /j 

rotunda  pyramides  a &b>  quaru  bafes  funt  circuli  // / y' \ \\ 

a8ib,&horumcirculorudiametrifintetiama&b»  'J/  X/'  \\i 

fitqi  proportio  pyramidis  a ad  corpus  c,  ficut  dia/  K -y  yi  l 

metriaaddiametrubproportiotriplicata.Noerit  V\  / \ 

igitur  corpus  c,  minus  necp  maius  rotuda  pyram  i/  \\  \ / J 

deb.  Sit  enim  primo  (fi  poffibileeft)minus,quanti/  \\/\. 

tatecorporisd,itaq>duocorporac&d  pariterac/  /yy 

cepta fint  quantu  rotuda  pyramis  b.  Ab  axeigitur 

pyramidis  b,  prodeat  fuperficies  cjuas  fit  orthogo/  b 

naliter  erecca  fuper  circulum  b,fitqj  comunisfe<ftio  — _ 

huius  fupficiei  & circuli  b,  linea  e f tranfiens  per  cen  f 

trumb,  quae  erit  diameter  circuli  b,&  protrahatur  t * ) 

in  circulo  fcsaliadiameter  fecans  hanc  orthogonali/  J 

ter, quae  fit  g h,  ficejs  infcribatur  circulo  b,quadratu  ^ 

e g f h,  & a ro  tunda  pyramide  b,  intelligatur  detrahi  la/ 

terata  pyramis, cuius  bafis  eft  quadratu  circulo  b inferi 

prum,quse(ut  probatu  eftfupra)maiuseritdimidioro  y - y 

tunda  pyramidis,  8£  ex  refiduo  eius  detrahantur  pyra/ 

mides  eiufdem  altitudinis,  confiftentes  fuper  trigonos  & 

portionu  circuli  b , fiatqj  hoc  totiens , quoufqj  refiduu 
rotunda  pyramidis  b fit  minus  corpore  d ex  i decimi.  /Py 

Eritcp  ex  conceptione  laterata  pyramis  detracta  quam  (i  /\}  / 

coponunt  laterata: partiales  pyramides  detractae, ma/  \f/  \/  X , 

ius  corporee.  Tunc  ergo  prodeat  ex  axe  pyramidis  a,  eX  ' 

fuperficies  alia  qua  fit  orthogonaliter  erecta  fuper cir/  '\\\/  '\s/J 

culum  a,  & fit  cSmunis  fectio  huius  fuperficiei&  circuli  /J/ 

a, linea  k l,qua  ob  hoc  erit  diameter  circuli  a,protraha/ 
tur  autem  in  circulo  a,  alia  diameter  fecans  hanc  ortho 


gonalicer.qua  fit  m n,ficqs  infcribatur  in  circulo  a,qua/  ‘‘ 

dratu  k m 1 n,&  diuidedo  arcus  portionu  circuli  a per  aqualia, perficiatur  in  circulo  a, 
polygonii!  fimile  illi  quod  eftinferiptu  circulo  b,8£ad  fingulos  angulos  huius  polygo 
nij  demitte  lineas  rectas  a cono  pyramidis  a, perficiens  fuper  illud  polygo  niu  laterata 
pyramide  aque  altam  pvramidi  a.  Hanc  autem  laterata  pyramide,probabis  effe  fimi/ 
lem  laterata  pyramidi  detracta  a ro  tunda  pyramide  b.quod  hoc  modo  facies.Duces 
axes  cogitatioe  uel  actu  utriufqj  in  utrifqj  pyramidibus  a SC  b,S£  a centris  bafium  pro/ 
trahas  lmeas  rectas  ad  omnes  angulosinfcriptoru  polygonio ru.  Erutqj  ex  pramiffo 
antecedete  omnes  anguli  quos  continet  axis  pyramidis  a,  cum  fingulis  lineis  ductis  a 
centro  circuli  a,ad  angulos  polygonij  fibiinfcripti,aquales  fuis  relatiuis  angulis  quos 
continet  axis  pyramidis  b,cum  fingulis  lineis  ductis  acentro  circuli  b,ad  angulos  po/ 
lygonijfibiinfcripti.Etquia  ex  diffinitione  rotundaru  pyramidufimiIium,proportio 
axis  pyramidis  a ad  axem  pyramidis  b,eft  ficut  femidiametri  circuli  a ad  femidiametru 
circuli  b,fequitur  ex  6 8C  * fexti  8i  diffinitionibus  fimilium  fuperficieru  8C  fimilium  cor/ 
poru  cp  dux  laterata:  pyramides  a K b fint  fimiles.  Gecera  argue  ficut  prius  in  decima. 
Conftat  icaq:  de  omnibus  rotundis  pyramidibus  fimilibus,  9 proportio  earu  fit  ficut 
diametroru  fuarum  bafium  triplicata . Et  quia  omnis  columna  rotunda  eft  tripla  ad 


fuam  pyramidem  (hoc  enim  fufficienter  eftdemonftratu  fiue  columna:  & lux  pyrami/ 
des  fuerint  erecta:  fiue  inclinatae)  fequitur  ex  n quinti  ut  etiam  quarulibet  columnaru 
ro  tundar  u fimilium  fit  proportio  ficut  fuarum  diametroru  triplicata. 

S udi.  ex 
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Eueli-excamp.  PropofUo  it 

Mnes  duas  rotundas  pyramides  fiuc  columnas, sque  altas,fuis 
bafibus  proportionales  effe  necefle  eft. 
campanvs.  Supra  duos  circulos  a &b,ftatuantur  ut  prius  du®  ro/ 
tundse  pyramides  ®qu®  ait®  qu®  dicantur  fimiliter  a er  b,  8£  du®  rotund®  column® 
®que  ait®  eifdem  literis  afcript®  a 8t  b.Dico  itacp  quod  proportio  duaru  pyramidum 
a & bjduarumqj  columnarum  a SC  b,  eft  ficut  duorum  circulorum  a e?"  b.  Quod  de  co/ 
lumnis  manifeftum  erit,fi  bocprius  de  pyramidibus  demoftrabitur : omnis  enimro/ 
tunda  columna, tripla  eftad  fuam  py  ramidem.De  py/ 
ramidibus  autem  conftabitindirectademonftratione 
hoc  modo.  Eft  enim  ex  comunifcientia,proportio  ro/ 
tund®  pyramidis  a ad  aliquod  corpus,  ficut  circuli  a 
ad  circulum  b,iliud  corpus  fitc.Dico  itacp  cp  corpus  c, 
no  poteft  effe  maius  neqj  minus  rotunda  pyramide  b. 

Sit  enim  primo  minus , quantitate  corporis  d . Igitur 
circulo  b infcribatur  quadratm&detrahatur  a ro tuda 
pyramide  b,pyramis  laterata, cuius  fit  bafis  quadratu 
circulo  b infcriptu , di  ex  portionibus  pyramidalibus 
detrahantur  pyramides  fuper  trigonos  por  tionu  cir/ 
culi  confiftentesjfiatcp  hoc  totiens, quoufqj  fit  ex  pyra 
mide  b,refiduu  minus  corpore  d,  eritcp  laterata  pyra/ 
mis  detracta,  quam  componunt  partiales  pyramides 
detracft®,  maior  corporee.  Infcribatur  ergo  circulo  a, 
polygoniufimileiliipolygonio  quod  eft  bafis  latera/ 
t®  pyramidis  b,S£  perficiatur  fuper  ipfum  pyramis  laterata 
ductis  lineis  a uertice  pyramidis  laterat®  a,ad  agulos  poly/ 
gonij  inferip ti.Eruntqs  du®  laterat®  pyramides  a 8i b,®que 
alt®.Hocenim  eft  propofitu  de  rotundis.Quare  proportio 
laterat®  pyramidis  a ad  laterata  pyramidem  b , eft  ficut  ba/ 
fis  eius  ad  bafin  illius,uidelicet,ficutpolygonij  a ad  polygo/ 
niumb-  Hoc  enim  demoftratum  eft  in  fexta  huius . At  uero 
polygontj  aad  polygoniu  b,eft  ficut  circuli  a ad  circulum  b, 
quod  manifeftu  eft  ex  prima  Slfecundahuius.Itaqj  laterat® 
pyramidis  aad  laterata  pyramidem  b,  ficut  rotund®  pyra/ 
midis  a ad  corpus  c. quare  permutatim  laterat®  pyramidis 
a ad  rotundam  pyramidem  a,ficut  laterat®  pyramidis  b ad 
corpus  c.  Cumqj  Iit  laterata  pyramis  b maior  corpore  c,fequitur  laterata  pyramidem 
a efie  maiore  rotunda  pyramide  a.  Hocautemimpofiibile,eft  enim  pars  eius.Non  erit 
ergo  corpus  eminus  rotunda  pyramide  b.  Si  uero  ponataduerfarius  quod  firma/ 
ius,demoftrabimus  rurfum  idem  impoflibile  confequi.Erit  enim  per  conuerfam  pro/ 
portionalitateproportio  corporis  cad  rotundam  pyramidem  a, ficut  circulib  ad  cir 
culum  a.  Sit  quoq?  eadem  rotund®  pyramidis  b , ad  aliquod  corpus  quod  fit  d . Cum 
igiturcorpus  cfitmaius  rotunda  pyramide  b per  hypothefin.erit  ex  14  quintirotuda 
pyramis  a maior  corpore  d . Itaq;  proportio  circuli  ad  circulum  a,  erit  ficut  rotund® 
pyramidisb  ad  quoddamcorpusminusrotundapyramide  a.  sedhocdemonftratu 
eft  priuSjcffe  impoflibile,  fic  enim  fequitur  quod  pars  fit  maior  fuo  toto  • No  eft  igitur 
corpus  c,  neqi  minus  neq;  maius  rotunda  pyramide  b,  fed  tantum  squale,  itaqs  ex  fe/ 
eunda  parte  7 quinti  conclude  propofitu.  Vt  autem  facilius  inconcufliuscp  demon/ 
liraretur  quod  fequitur.ad  ipfam  eft  antecedens  utile  pr®mittendum,quod  eft, 

zmi.if  Si  fuperficies  quadam  rotundam  columnam  aquidiftanter bafi  eius 
fecuerit,  erunt  duo  partialia  corpora  qus  ad  illam  fecantem  fuperfiriero 
terminantur , portionibus  axis  columna  proportionalia. 

Simile  eft  hoc,ei  quod  propofuit  25  undecimi  libri  de  folidis  parallelogrammis.  Nec 
folum  ueru  eft  hoede  columnis  rotundis,immo  fimpliciter  de  omnibus  columnis  fiue 
laterat®  fuerint  fiuc  rotund®.  Quod  qui  argumentatione  primsfextiuehs  undecimi 
firmiter  tenuerit,  facile  demonftrare  poterit : hic  enim  non  aliter  quam  ibi  ex  diffini/ 

tione 
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tlonc  incontinux  proportionalitatis  qux  pofica  eft  in  prooemio  quinti  libri  arguedii 
eftpropofitum.AttendereautcolunS  oportet.quod  quxcuqjfupe  ficies  fecat  xquidt 
ftan  ter  bafi  ipfius, fecat  etiam  eam  xquidiftater  fuperftciei  bafis  eius  oppofitx.na  qux/ 
cunque  fuperficies  uni  fuperftciei  funt  xquidiftantes;ipfx  quoqj  funt  xquidiftatcs  ad/ 
inuice,utexnsquxdiiftafuntexi7undecimididicifti.Quare  m.inifeftu  eft, quod  om/ 
nes  rotundxcolunx  quarum  funt  bafesxquales,altitudinibusfuis  funt  proportiona 
les-ldem  quoque  de  lateratis.ldem  quoque  de  pyramidibus  rotudis  8C  etiade  latera/ 
tis,quod  de  pyramidibus  conftabit,fi  prius  de  colunisprobetur.Eft  enim  omnis  co/ 
lumna. tripla  ad  fuam  pyramide,rotunda  quidem, ex  nona  huiusjaterata  uero  ex  qs 
quxfuprain  oclaua  demonftratafunt. 

Bucli.ex  Zamb.  Theorema  11  Propofitio  a 

11  Sub  eodem  faftigio  exiftentes coni 8C cylindri, adinuicem  fefehabentficut 
bafes. 

T H E 0 N ex  Zib.  Sintfub  eade  altitudine  coni  # cy!indri,quoru  bafes  quide  funt u A • l • l,cireulijtxes  a» 
tem  f:nt  k ,, dimetientes  itero  bafium  fb it  u r,»  «.Dico  quod  cjl  fient  ut  7/  circulus  ad»}»  l,cireulum,fic  eft  t x, 

conus  ad  conum  tr-Si  aut!  non  eft  fient  , C 7 f circulus  ad»{»t  circulum,pc  u a cornu  ad»,  lonum.ern  ficui  u /t 
t /, circulus  ad  1(1  i,circulum,fic  * x conus  ad  aliquod  fohdu  minus  i/ 
pfo  t t,cono,uelad  maius. Sit  prius  ad  minusjioc  eft  ad  f.El  quo  minus 
eft  | fohdu  ipfo  > r cono, ei  equu  eflo  4 ■ folidu.igitur  conus  t r , equus  eft 
ifpsf,q,fohdis.Defcribatur(per  6 quarti)m  circulo  t f > 1, quadratum 
1 1 « l,quadratum  igitur, maius  eft  quam  dimidium  circuli.Excitetur  ab 
ipfo , /1 1 quadrato,pyramis  eque  alta  ipfi  cono.tgitur  ipfa  pyramis  ex 
citata,maior  eft  quim  dimidium  ipflus  cor, i,quonidfl  circunfcribamus 
ipfi  orbi  quadratu, cT  ab  ipfo  excitemus  pyramida  cono  eque  altam, in  t 
f cripta  pyramis  dimidium  ejl  circunfcripte^tdinuicem  enim  funt  ficut  “ 
bafes, conus  aute  minor  eft  pyramide  circunfcripta.  pyramis  igitur  cu 
ius  bafis  ejl « { > l quadratum, uertex  autem  idem  ipft  cono,maior  quam 
dimidii coni.Secenturfper j«  terti)),  U *,« M i,circuferentie diuidue 
in  ftgnis  »,*,  f,r,conneSantur'qi  ipfet  1,,  x,x  /,{ f,f  r.rl.vnum 
quod$  igitur  ipforu  1 « t,*  *t,t  r r >,triangulorum,maius  eft  quim 

dimidium  apud  fefefegmenti  ipfius  circuli.  Excitetur  ab  unoquof  ipfo 
Tum  1 1 »,*  *l,lt «.» ei,triangulori,pyramis  eque  alta  ipficono.Vna / 
queifj  igitur  excitatarupyramidu.maior  eft  quam  dimidia  pars  apud 
fefefegmenti  coni.  Secates  igitur  (perso  ter iq) reliquas  circunferentias 
diuidue, conedenteffy  redas  lineas, ^excitantes  ab  unoquoq  triaguloru 
pyramides  ipfi  eque  altas  cono.ZT  boc  femper  facientes  rtlin  quemus 
quedam  coni  fegmenta  que  erunt  minora  fpfo  4 folido.  Relinquantur, 
fintlp  que  ini» »,»  x {,(  f »,» e l, Reliqua  igitur  pyramis  cuius  bafis  qui 
dem  efti»,  *ift  r.multangulum.fajhgium  idem  quod  cono,maior  eft  * 

ipfo  f folido, infcnbaturcr  m circulo  u it/jpfil» » x f r • e,multan / 
gulo  f mile  <y  fimiliter  poftum multangulum  /tu  ,t  9 rx, excite/ 
turqueab  ipfo  pyramis  eque  alta  ipfi  * K cono.Qucnid  igitur  eft  ficut 
quod  ex  ut  ad  id  quod  ex , « fic/  r u 1 e f 7 x multangulum  ad  ipfum  1 
nxffe  muliaguluficut  aut  quod  ex  ut  ad  id  quod  ex , «,/lc  u fi  r / * 

crbif  adtfii  orbe.&fcut  igitur  (per  11  quinti)*  c, 7 /,  orbis  ad»[»i, 
orbe  fic  / t u * 1 9 7 x/nultagulii  itt  x(ftr,  muhaguli.Sicut  aut  or 
lis  adi!  1 ifirbc.fic  u x conus  ad  f folidu.sicut  aute /r  a»  fft  X/nul 
langulu  adluxf»  <rpnultdgulH,[c  pyramis  cuius  bafis  eft  / t * • £ f 
7 X,multangulupicrtex  aute  x fignu.ad  pyramida  cuius  bajls  quide  eft  1 

• ixt/i  t, multangulum, faftigium  aute,  fi  gnum.  Et  ficut  igitur  (per  u 
quinti)  * x conus  ad  [ folidu,fic  pyramis  cuius  bafis  quide  /t*,C  frX 
multangulum, uertex  aute  x fignu.ad  pyramida  cuius  bafis  quidem  eft  1 

• e.muhangulu.uertex  aute  < flgni.vicifiim  igitur(per  i4  quin 
t)eft  factu  x conusad  eam  que  ia  fe  ipfo  pyramida,flc  (folidum  ad  ei 

que  in  t , cono  pyramida.Maior  aute  eft*x  conus^a  queinfc  ipfo  pyramidejnans  igitur  eft  CT  t folidl,  ra  que 
M 1 r,co#o  pyramtde,fed  & mmus.quod  abfurdu  eft.N  5 igitur  eft  ficut  ut  7/  circulus  ad»  i»  1, circulum  ,ficu\ 
conus  ad  aliquod  [olidum  minus  ipfo  » , cono  similiter  iam  demonftrabims.quod  neque  ficut » f • 1,0  tbis  adufr 
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i orbe  fic  t r cond;  ad folidum  aliquod  maius  ipfo  „ x cono.  Dico  iam  quod  nequi  cfl  flcut  x C r * orbis  ad . ? , t, : 
orbcfic  conus  x x adahquod  foliiu  maius  ipfo  i r cono,  si  enim  poffibile,eflo  ad  maius  {.Conutrfm  igitur  efl  flcut  * 

! st, orbis  ad  x St/  orbe, fic  efl  { folidum  adx  x conu.Sed  flcut  f [olidi  adxx  cona  fic  c/i  i , conar  ad  aliquod  [oli/ 
dum  minus  ipfo  x i cono.  Et  fcut  igitur  ( per  u quinti)  i(it  circulus  adxty t circulum, fic  conus  t r ,ad  aliquod 
folidum  m ir.us  ipfo  x x cono.quod  abfurfum  efie  patuit.Non  c/i  igitur  xC  i/  orbis  adi  {st  orbem, fic  xx  conus  ai 
folidum  aliquod  maius  ipfo  t » cono,  patuit  autem  quod  neque  ad  minus.  Efl  igitur  f icut  xC/J  orbis  adi  f a • orbi, 
ficxxconus  ad  t r conum,  sed  fcut  conus  ad  conumfic  cylindrus  ad  cylindrum,triplus  enim  efl  alter  alterius.  Et/1 
cutigitur  (pern  quinti)a$  r / orbis  adi!  s t,orbem,fic  qui  in  ipfs  cylindri  aque  alti  ad  conos.  Sub  eo  de  igitur 
fafiigio  fubftflcntcs  coni  ff  cylindrifeadinuicem  habent  fcut  bafes.Quod  erat  offendendum. 

E udi. ex  Zamb.  rbeorema  n Propofiio  it 

. Stmilcscom&cylitidtiad  feiauicem  in  tripla  funt  ratione  dimetietiura 
qua:  in  bafibus. 

THEoSk Z ab.  sintfimilcs coni  cy!indri,quorum  bafes quidem 

xC  r/,i!s  t,orbes  dimetietes  uero  baf  u flnteMl,# axes  conoru  (lue  cy 
hndrorufint  t x./j  t.Dicp.cp  conus  cuius  bafis  qde  elixCy  J,circulus,fafii 
gium  aut ? x fignu^td  conii  cuius  quide  bafts  c/i  t[  « l.uertex  aute  r fignu, 
tripla  bibet  rone  quam  SJad}t.Si  aute  *SyJx  comes  adi!st  i,conum 
tripla  rone  non  babet  quam  fifadf  tjiabebit  conus  x C r •*  x,ucl  ad  folidS  * t — 
aliquod  minus  ipfo  i {s  t , ,cono  tripla  rone.uel ad  maius.Habeat  prius  ad  ' 

minus  f.  DcfcribaturipCper  6 quarti)  m circulo  t ! « »,quadratii  sltl.  tgi 
tur  iftl  quairatu,maius  efl  quam  dimidii  circuli  t { » t.Excitetur  ab  i/ 
pfoiist  quadrato,pyramis  aque  alta  ipfi  cono. igitur  pyramis  excitata , 
maior  efl  qudm  dimidia  pars  coni.Secentur  iam  (per  f o tertij)ipfa  t },{ i, 
h t,fi ,circuferstiadiuidue,m  t,z,r,ir,pgiis,c5ncQatur<j;  t «,« !,{*&•*  t 

Jt,t  r.auvnuquodquc  igitur  ipforu  i • i,fx »,»  f t, t r i,triangu 
iru, maius  efl  quam  dimidia  pars, qua  apud  fefe  fegmenti  circuli 
*(  t i.c  onflituatur  ab  unoquoque  ip forum  t « i,izt,t  ft,t  ai, 
triangulorum,  pyramis  ide  habens  fajligiu  ipfi  cono, unaquaque 
igitur  ipfarum  excitatarum  pyramidi,maior  ep  quhm  dimidium 
eius  quod  apud  fefe  fegmenti  circuli.  Secantesigitur(per  io  tertij) 
rcltSas  ci reuferentias  dtuidue.t? conncBentcs  nSas  lineas,  exci / 
tantesque  abmoquoque  triangulorum  pyramides  fjfiigium  ipft/ 
cono  babentes,idem,fy  boc femper  efficientes, relinquemus  qua 
dam  coni  fegmenia  qua  erunt  minores  exccffu  quo  excedit  i{  i 
■ < i, conus  ipfum  f folidu,rclinquatur,€  fintmt  «,a  i,!  *,m,i 
t,l  cr,r  i, reliqua  igitur  pyramis  cuius  bafis  quide  efUo[zxfix, 
multangulum,uertex  3 ute  i fignu, maior  efl  ipfo  f folido.  Defcriba 
tur  inln  circulo  i S r Jftpfi  t « { * » f 't  rjnuhangulo  ftmile  fimili / 
terep  pofitum  multangulum  xrt  n*?*  excitetur  ab  ipfo  py/ 

ramis.ide  habes  ipfi  cono  fafligiu.Et  coprebendeciu  ipfam  pyra/ 
mida  cuius  bafis  quide  eftxrfvrp^  x,multangulu,u  ertex  aute 
xfgnum.unum  tridguhtm  efto  x C r.cdprebendemiu  autem  pyramida  cu 
ius  bafis  quide  nizifS  m,mu!tangulu,fafiigiu  autem  r fignu  unit  trian 
gulum  efo  i J . .e?  conneSatur  er, /ut. Et  quonia  a fi  » /x  conus  fimilit 
efl  ipfi  i {h  1 1 cono^cfl  igitur  (per  io  undecimi  diffmitione)ftcut  fsf  ad  i 
t.fick  x axis  ad  fi,  axe.  s icut  aute  C /ad  {t.ficcptris  qumtOC  n ad!  /u. 
crficiti  igitur  (per  ir  quinti)CKad!fi,ficxxad  ut,  & uiciffim  (per  i< 
q uintoficut  C n ad  k x»/ic  [ n,ad  u r . Et  circum  aquas  angulos  Cnx,;u  r, 
latera  funt  proportionalia.igitur(per  i fexti  diffinitione)triangulum  e x 
xftm.lc  efl  ipft  { it  r jriagulo.Rurjus  quonia  efl  fteut  C «,*  rfic  {/tjtd  u «,<? cinu  aquos  attgulos  Cxr,!fi  t, quoniam 
qualis  pars  efl  angulus  f « r coram  qui  ad  « centrum  quatuor  rcBorumpdlis  pars  eft  € angulus  ! m tuorum  qui  ai 
/icentrum  quatuor  reSorit.quonia  igitur  circum  aquos  angulos  latera  funt  pmportionaht.igitur  triangulum  fixa 
fmile  efl  ipft  i /i  t triangulo.  Rurfus  quonia  patuit  ficui  IS  t ad  « x fic  {u  ad  tfi,  a q uai  s autem  efl  $ « ipfi  K ,,cr  1 1> 
fpftui.efl  ig-tur /icat  tu  ad/  x,ftc  > u ad  u r.Et  circa  aquos  angulos  tkx,i  w.reSa  latera  (ti3i  enim)  fit  prepor 
nonaha.tgitur  xxT.ttiangulujpfi  p , t,  trian  gulo  fimile  efl. Et  quoniam  (per  t fexti  propter  ftmiluudmim  ipfcrtx 
H,j  m {.triangulorum  efl  flcut  xfiyad  i «Jic  r l ad  ( propter  fimditudinemi  pforrn  f ax,i  /n,  triangulorum 

*■*  efl  ficui 
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efi  ficut  K S a dfi  T fle  M i i d t «>«  *<!«<*&  igitur (per  u quinti)  (Icut  a e ad  e r,jic  r tai{  o.Kmftu  quoniS  ob  fimili 
tudin e ipforum  uy)  y,triangu'.oru  eficper  6 fexti)flcut  Aradr  x.flc  r i,id » y, propter  ante  flmilitudine  ipforum 
r*fi,ty  ijriangulorit  efflent  a t ad  r S.ficy  s.aJ  9 f,ex:  injwfi  igiturCpcru  quinti)  ficut  A T,ad  r fi,fic  ,,ad  c/. 
Patuit  aute  tTficutrSadc  A.fic  0 (adi  i,ex  squali  ergo  (per  u quinti)  ficut  rAadx  e, fi  c at  ad»  {.igitur  ipforum 
At  i,»  i(,triaguloru,proportionalia  funt  latera.ipft  igitur  at  e,»  o^riagula.aquiangula  funt, quare  cr  fimilia 
(persfexti.)  Et  pyramis  igitur  cuius  baps  quidem  efl  Sxr  triangulu.ucrtcx  aut f Apznd.pmihs  efi  pyramidi  cuius 
baps  quide  triangulum, uertex  autem  r fignu.fub  pmilibus  enim  pianti  a que  multiplicibus  comprcbendun 

tur.similes  autem  pyramides /riiigulares  bafes  babentes,in  triplici  funt  ratione  eiuf dem  rationis  lateru(per  s duo 
decimi,)  pyramis  igitur  'fi x r a ,ad (ytr  pyramidajriplam  rationem  babet.qudm  Cxad{  y.Similiter  iam  conncBc 
tesab  ipps  *,%,/, <p,y,v, in  « reBas  lineas,*? ab  ipfs  t.rj.j >,«,*,«  y, excitates^  in  triangulis  pyramides  eadem  ha/ 
bentes  fa/ligia  ipfis  coxis,o]!endemus  quodey  unaquatfi  ipfarum  eiufdem  ordinis  pyramidum  ad  unaquantp  eiuf 
dem  ordinis  pyramida,tripla  habet  ratione  qudmSx  eiuf  de  rationis  latus  ad  (u  ciufde  rationis  latus, hoc  efi  quam 
e /ad  1 B.Sed  ficut  unum  antecedentium  ad  unum  fequentium,Pc  omnia  antecedentia  ad  omniafequentia.  Efi  igi/ 
far  <?  ficut  fixe  a pyramis  ad{y,  t, pyramida, fic  efi  tota  pyramis  cuius  bafis  multangulum,  uertex 

autem  kfignumjtd  totam  pyramidem  cuius  quidem  bafis  efit  o{x»  fi  r,multagulii, uertex  uero  t fignii,Quare  ff 
pyramis  cuius  bafis  quidem  efi  a rfiuyf/  x,multangu'dt,fafiigium  autem  Apgnum,ad  pyramida  cuius  quidem  ba 
fstetxifi  x,multangulum,fafiigium  aut e , fignum.triplam  habet  ratione  quam  fi/ad(  l. supponitur  autem  S 
conus  cuius  bafis  quidem  xfiy/  orbis, fafiigium  autem  a fignum.ad  j folidum,  triplam  rationem  habens  quim  f J, 
ad  l s, efi  igitur  ficui  conus  cuius  bafis  quide  xfiy/  circulusjtertex  autem  a fignum  ad  ffolidum,fic  pyramis  cuius 
quidem  bafis  efimfivyf/x  multangulum, uertex  autem  a ad  pyramida  cuius  bafis  quidem  efitejxtplr,mul 
(4  ngulwnjtcnex  autem  r fignum.  vicifiim  igitur  i per  16  quinti)  ficut  conus  cuius  bafis  quide  efi  k fi  y/orbis,uert 
tex  autem  a flgna  ad  ea  quam  fe  pyramida  cuius  bafisefixr!  jyy/x  multMgulu,uertex  autem  a fignu,flc  folidu 
{ ai  pyramida  cuius  bafis  quidem  efi%o{xxf.t  <r,multagulu,uertex  autem  r fignum -Maior  aut  efi  pradiSus  conus 
ea  qua  in  fe  ipfo  pyramide,tpfam  enim  continct.lgiiur  { folidu  jnaius  efi  ipfa  pyrantidc  cuius  baps  quidem  efi  1 e { 
»»  ( i * multangulum,  uertex  autem  r fignum. Supponebatur  aute  quod  t? minus, quod  efi  abfurdu.No  igitur  conus 
• 'y  /\.ad  aliquod  corpus  minus  ipfo  i j * I l.cano  tripla  ratione  babebit,quam  e/ad(  s. similiter  iam  demofira 
bimus,quod  neq.  1 ( > 1 1 conus  ad  folidu  aliquod  minus  ipfox  S y/A  cono, tripla  ratione  habet, quam  (tadc/.ni 
co  iam  quod  neque  x fi  y/xconus,ad  ahquodfolidum  maius  ipfo  1 { » t r cono.triplam  babet  ratione, quam  fi /ad 
ti.Si enim  pofiibilcjiabeat  ad  maius  f,  conuerfim  igitur  f folidu,ad  xCy  /a  conti, tripla  habet  ratione,  quam  ( I 
ad  e /.sicut  aut  \ folidum  adxty/A  conii, fic  i{«tr  conus  ad  aliquod  folidu  minus  ipfo  x e y / a cono,-y  t(n» 
t igitur  conus  ,ad  folidu  aliquod  minus  ipfo  xSy/A  ,cono, tripla  rfine  babct,qua  {lade  /,quod  impoflibile  efie  pa 
tuit.igitur  xfiy/A  conus, ad  folidum  aliquod  maius  ipfo  ,{ns»  cono.triplam  rone  non  habet,qudm  /ad  { t,  par 
tyt  aut  f neq;  ad  minus. Conus  igitur  xfiy  /a.  ad  conum  et » I r, tripla  ratione  habet,  f,  e / ad  (t,  (peris  quinti,)  fi 
c ut  aut  conus  ad  conu,flc  cylindrus  ad  cylindrum,triplus}fnim  efi  cylindrus,ipfius  coni  qui  in  cade  efl  bafl  CT  fub 
aquali  faftigio  ipft  cono.ofienfum  efl  aute, (in  10  duodecimi,) quod  omnis  conus, cylindri  tertia  pars  efl  eandem  ei 
dem  bafin  habentis  (.per  to  duodecimi )& xquale  fafiigium, Et  cylindrus  igitur,ad  cylindru  tripla  habet  rationem 
quam  i /ad  s t.simles  igitur  coni  <f  cylindri^dinuice  in  triplici  funt  ratione  dimetientiu  que  in  bafibus.  Quod 
ofitndere  oportuit.  EucU.exZ.amb.  Theorema  15  Propofitio  1» 

13  Si  cylindrus  plano  fecetu^parallelocxiftentieisqua  ex 
oppofico  planis,  erit  ficut  cylindrusad  cylindrum  fic  a» 
xis  ad  axem. 

theon«  zamb.  Cylindrus  enim  x /.plano » i fecetur, parallelo  cxiflente  eis 
que  ex  oppofito  planis, hoc  efi  ipfis  x f y /.  Dito  quod  efi  ficut  f » cylindrus  ad » / cy/ 
lindrm,fic  efi  ex  axis  ad  k { axem.Extedatur  axis  < i ex  utraque  parte.in  x /t , flgna, 
exponxpturtf;  ipji  ex  axi  equales  quilibet  uteiiq.  ir,r  a, ipft  aute  { x, quilibet  utcucp  { f, 

| u,c?  extedantur  per  a,  r.f.nfignatplana  parallela  xt,y/,ff  inlclUgatur  in  ipfis 
per  y,r,f, apianis  circii  centra  A,r.i,n,circuli  0 *,/*,-</,?  4.,  aquales  ipfis  xfi,y/,CT 
intelUgantur  cylindri,*  f ,f  e,/  r,r  x-Et  quoniu  ipjiA  r,r  i.i  x,axes  adinuicem  funt  e/ 
qua!es,ipfi  igitur  x f.f  C,fi  t, cylindri  adinuicem  funt  ficut  bafes  (per  ti  duodecimi .)  B<t 
fes  aute  funt  equalcs.lgitur  ffipfi  * f,f  S ,S  i,cy  Undri.funt  equalcs.Quoniam  igitur 
ipfi  Ar,r  i,i  x,  axes  adinuicem  funt  equales.fxnt  autem  C T lpfix  f,f  fi,  Cr, cylindri 
adinuicem  equalcs.d  multitudo  ipforum  x »,» i,s  x,equalis  efi  multitudini  ipforum 
xr,fC,e  x,quotuplcx  igitur  efi  x a axis  ipfusi  x axis,totuplcxcrttff  x»  cylindrus  i/ 
pfius  fit  cylindri.  Et  iam  id  propter  ea  quotuplex  efi  /t  naxis  ipfius  x { axis,  totuplex 
efi  ff  cylindrus  x u ipfius  ■ / cylindri,  Et  f x a axis  aqualis  efi  ipfi  x /t  axi,aqms  efi  e) 
cylindrus  * • ipfi  t x cylindro.siaute  axis  x x maior  efi  ipfo  xn  axe, maior  erit  CT  * * 

H *•  cjlWrul 


...  GEOMETV  element.  etclidis 

«,.  t.cylindrisaitt  e / accepta(per  diffmitone  6 quinti)  funt  tque  multiplici* iipfhis  qdli  naxis  <fC » cjlmdrr, 
iofe  txis,x,#x"  cylindrus.  ipflusautlitiaxis,e«/ cylindri, nfiaxis#*xcylmrus.Et  patuit  quodjiux, axis 
excedit  ■ M uxe,#-*  » cylindrus  ipfum  excedit « x cylir.dru,#[i  <equtdis,<equalis,4 fl  minor, minor.  E jl  igitur  (per 
6 diffinitione  quintOficut»*  axis  odei  axi, fiet  scylindrusad  a /cylindru.Quod  opendere  oportuit. 

Eucliex  Zamb.  Theorema  14  propofitio  14 

In  squalibus  bafibus  exiftentesconi  & cylindrUdinuicem  fefe  habent  fi/ 
,4-  cut  faftigia. 

thbonk  Zamb. sint  enim  in  ecqualibus  bafibus  ■ ?,»  /,  cylin/  _ 
dri(/,i  C.oico  q&ePflcut  cylindrus  « e ad  cylmdrii  ? /,Jic  ep  e l axis 
adtx  axe.extedatur  enim  * x axis  in  rfignii,  ponatur  % ipfi « t axi  ecqua 
lis  x circa  axem  x v,intclligatur  cylindrus  t M-Oaonid  igitur  i C,t  /t 

cylindri  fub  eo  de  funt  faPigioa,dinuice  fut  ficut  bafes(per  n duodecimi) 

Bafes  autem  inuicefunt  aquales,  igitur  & cylindri  t $.y  /effulti  aquales. 

Etquonid  cylindrus  { /i.plaxo  quodam  fecatur  r /, parallelo  exi  pete  eis 
quzcx  oppofito  planis,  e ft  igitur  (per  ii  duodecimijpcut  tu  cylindrus 
ad  i / cylindrumffic  ep  x r axis  ad  ex  axe,tqualit  autief  t v cylindrus 
ipfi  1 t cylindro,# x r axis  ipfl  • i axi-Ef  igitur  ficut  t C cylindrus  ad(/ 
cylindrum, fle  e/i « t axis  ad  ex  axe.  sicut  autem  i $ cylin  drus  ad  {/cy 
lindrum.fic  a t t conus  adf/t  conu,tripli  enim  fuxt  cylindri  ipforu  co, 
inorum  (per  io  duodecimi,)  # fcut  igitur  (per  it  quinti)  st  axis  ad  ex  a/ 
xem.fic  » e i, conus  ai  yf  *£onu,#tt  cylindrus  ad  {/ cylindri  Quod 
eratoPedendu.  Euditec  camp,  Propofitio  a 

II  dus  pyramides  rotuds  fiue  coluns 
fuerint  squales. fus  bafes  Kaltitudi/ 
nes  erunt  mutus.Si  uero  fus  bafes  &altitudincsmutus fuerint, 
ipfas  pyramides  fiue  columnas  squales  efle  neceffe  eft. 

c ampanvs.  Altitudine pyramidu, determinant lines a conisad  bafes 

perpediculariterdefcendetes, columnarum  aute,afupremis  earu  fuperfi'  1 

ciebus  ad  bafes-Sint  itacp  dux  rotuds  pyramides  a b & c d squales,  dus  /*h\ 
querotudscolunsab&cdsquales.fintqjcomunes  bafes  ta  pyramidu  ' * 

quam  colunaru  duo  circuli  a & c,coes  quoq?  altitudines  ta  pyramidu  qjs 
colunaru  determinat®  per  lineas  a b Si  c d.Dico  q>£portio  circuli  c ad  cir 
culii  a.eft  ficut  altitudinisab  ad  altitudine  cd,& ecouerfo.Hocaut  fi  de  co 
lunis.pbatu  fuerit.de  pyramidib9  certu  erit.quoriia  ois  coluna  rotuda  tri 
plaeft  ad  fua  pyramide- Si  itaqj  dus  altitudines  a b &cd, fuerint  squales, 
ex  prsmiffa  coftat ppofitu.Si  aut  insquales.fit  a b maior.fumaturqj  aes 
qaalis.a  d,8£  fecetur  coluna  a b.a  fuperScie  e squidifta 
ter  bafi  eiusa.eritqiex  prsmiffo  antecedete,  coluna 
a b ad  coluna  a e,ficut  altitudo  a b ad  altitudine  a e,  i' 
dcoqi  ex  prla  pte  7 qnti  coluna  edad  coluna  a e ficut 
al  titudo  a b ad  altitudine  a e.quare  per  fecudaparte  7 
qnti, ficut  altitudo abadaltitudinecd.exprsmifTa 
aute  eft  coluna  c d ad  coluna  a e.Qcut  circulus  c ad  cir 
ctflu  afitaq?  per  n quinti  eft  altitudo  ab  ad  altitudine 
cd.ficutbafts  cad  bafin  a.Coftat  igitur  prima  pars. 

Secunda  conuerfo  modo  coftabit.eade  difpofitione 
manente.Sit  enim  ut  bafis  cad  bafin  a.fic  altitudo  a b 
ad  altitudinecd.Dicoquodduscolumnsa  b&  cd 
fuc  squales:  erit  enim  ex  fccfa  parte  7 quinti  altitudo 
ab  ad  altitudinem  a e.ficut  bafis  c ad  baftna.Et  quia: 
ex  prsmifia.columnacd  ad  colunam  a eeft  ficut  bafis  cad  bafin  a,&  ex  prsmiflaante/ 
cedere  columna  ab  ad  columnam  a e, ficut  altitudo  a b ad  altitudinem  ae.fequitur 
ex  n quinti  ut  columna  cd  ad  columnam  a e fit  ficut  columna  a b ad  eandem  a e.lgitur 
ex  prima  parte  9 quinti  dus  columnsab&cd,funt  squales.  Quare  ccnftatetiamfe 
eunda  pars. 

Elidi- 
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r.uclcx  T*mb.  Theorema  ij  Propofltio  ij 

y Aequalium  conorum  &cyIindrorum,rcciproca: fune  bafes  uertiribus. 
Et  coni  Si  cylindri  quorum  reciproca:  funr  bafes  uerticibus, funt  axjuales. 

THE  ONexZamb.  Sint e quales coni &cy!indri,quoru bafts  quide « C ? A Ifirbes^imctientes  «terni/ 

pforum  * >>1  n.axes  autem  k x,/i  r,qui  <f  altitudines  funt  co/ 

norum cylindrorum.Et  compleantur  ipfix  {,ia,cylin  / 

dri.Dico  quod  ip]brix{,ia,cylindroru,  reciproce  funt  ba  f I ' 

fes uerticibus Jooc efl  quod ejl  ftcut  xiyJ bafls  adi  1*1  b*  A 

f injic  e[l  ^ , uertex  ad  * x uerttee.  Pajliguer.im  * a,  ipfi  p r,  V If\  J 

fajigio  aut  efl  equale^tut  no.sit  prius  equale.Eflaute  f x '/f  T\ 

fcylindrus,ipft ,,  cylindro  equalis,fub  eode  aute  faRizio  ^ . Jj  \\ 

exifletes  coni  cyhndrijtdinuicc  funt  ftcut  bafes (per  11  duo  z'  ''N.  //  \\ 

decimi.)  Aequalis  e/i  igitur  « C r / baflsjpfl  ilii  bafi.Qj<*  / * \ A'T  VA 

re  C?  reciproce  fint.ficut  a fit  Jbaps adi  { *ibaf!n,pc/t  f f \ \ . 

tfofligmad  Kxfafligiii.  Sed  iam  non  fit  uertex  x n ipfi  n 1 A . /\\ 

requa!is,frdeflo  maior /e  r,Cr*ufcratur(pcn  primi)  ab  \ / \ / '\/  /\  | y 

ip fa  fi  raltitudine.ipfiKX  equulis  x/fpoiiaturifc  (per  t pti/  r^L\s\ 

mi)ipfi\KUertici  equulis  x/t,#  per  xfignum  [ecetur(per  j \ / 7 \\ 

ti  duodecimi)  cylindrus  t c,p!ano  t > x p arallclo  exiflete  cis  AA"  ' — A /A  \\ 

queexoppofito  pLnis,hoce/h  1 1 t^ijCirculorii.Etdbap  /T  A.  // \\ 

quide ipfiusilal circuli, fafligiouero/ex, cylindrus  intelli  ( u 'A 

gatur  \x.  Et  quoniam  *l  cylindrus  equus  efl  ipfi  u cylinm  -)  * ' 

dro,  alius  aute  tx  cylindrus, efl  igitur  (per  7 quinti) ftcut  *{,  \ « / • ^ T» 

cyl  ndrusudiicylmdrum,ficepi  e cylindrus  adi  e cylm  N.  y'  V / 

drum.Sed  ficut  quide  « [cylindrus  ad  1 y cylindrum,  /ic  efl  ' ^ j ' 

« A / / hapr  ad  1 1 tlbafin.sub  cudem  enim  funt  altitudine , ^ 

ipfi  x l,i  l, cylindri,  sicut  autem  cylindrus  1 a ad  cylindrum  1 «-,pe  /i  r altitudo  ad/tx  altitudinem,cylindri  namque 
in  equalihsbaflbus  exiflcntcs,fic  habent  ficut  fafligia.Efl  igitur  ficut  « C , / bafis  ad if.t  bafm.fic  efl  /t  r uertex 
«J  z*  t ucniccm.Aequals  auteflx/t  uertfx,ipji « x uertici.sfl  igiturficut  xCyJ  bafts  adi  1,1  bafln,fc  efl  /t » allitu 
do  ad  t i altitudinem.  Aequaliit  igitur  * f,i  >,cyhndrer5,rcciprocefunt  bafes  altitudinibus,  s ed  iam  ipforum  * f 
> a.  cylindrorum  reciproce  fmt  bafes  altitudinibus.efloip  ficut  xC  bufisad  a ; 1 1 bafin,fc  uertex  /t  1 aa  uertict  m 
nx.Dico  quodxfcyhndrus,  e qualis  efl  ipfu  a cyltndro.Eifdem  nimque  difpoftis.quoniam  efl  ficutx&yJbajis 
adii  »t  bafm,fif  /t  > faf.igium,ad  k a fafligium, e qualis  autem  efl  u x uertex  ipfi  x/t  ucrtici,  efl  igiturficut  xCyS, 
baflsad  tja  tbafn,fc/ir  uertex  aixu  uerticcm.scd  ficut  quidc/n  at,  J,bafls  ad  s ( > s.  bapn,fic  cylndrus  x 
{ad  ix  cylindrum,  fub  eodem  namque  efl  fafligio. Sicut  autem  /t  ,(peri^  duodecimi)ucrtex  adx/i  ucrticem,fic\t 
cylindrus  ad  1 x cylmdru.  Efl  igiturficut  * f cylindrus  ad  1 x cylindrum,  fic  efl  1 a cylindrus  ad  1 x,  cyl.ndrum.  r.e 
au  dis  igitur  efl  x f cylindrus, ipfi  1 a cylindro.sicetia  tfm  cona.Aequahum  igitur  conorum  er  cylindrorum ,er 
que  fequunturrehqua.Quod  ofendere  oportuit/ 

Eucli.ex  Camp  Propofitio  u 


jVmpropofiti  fuerint  duo  circuli  ab  unocentro  dreundudi,  fu/ 
iperficiemmulciangulamxqualiulateru  circulu  minore  minime 
|cangemium,intra  circulum  maiorem  deferibere. 


campanvs  SintduocircuIiafacd5Cef,abuno 
communi  centro  quod  fitg,circudu<fH;dico  quod 
intra  maiorem  quifitabcdspo(Iibileeftunumpo 
Ivgonium  quod  fit  atquilateriLdefcribi, minore  cir 
culum  qui  eftef  nullo  fuorumlateru  tagens.Qua/ 
drentur  enim,id  eft  in  quadrantes  diuidantur  hi 
duo  circuli  duabus  diametris  fuper  centrum  ipfo/  - 
rum'orthogona!iterfeinuice  fecantibus,qux  fint  ° 
a c S£  b d ,fitqj  e f diameter  tninoris,pars  d iametri  a 
c qua  eft  diameter  maioris. Sicm  igitur  a puncto  e. 
ducatur  utrinque  ufque  ad  cirojnferentiam  maio 
ns  linea  orthogonaliter  fuper  diametrum  e fqua 
occurrafcircunferentiamaicris,hincquide,in  pii 


K 

'jj 

cto  h inde  uero.in  puncto  K^ritex  correlario  uter 
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tij.lineaher.cdncingens  circulu  minorem. Poftea  uero  quadrante  a b maioris circalj 
dkiide  per  Xqualia  in  puciro  l.feeudu  docVrina  --9  tertij, dehinc  r urfus  arcu  a l.per  aqua 
lia  adpunctu  m.Cucphocpluries  feceris.neceflario  tadem  deuenies  ad  arcu  qui  minor 
erit  arcu  a h.fitq?  hica  m.Hoc  aute  idcirco  neceffarium  eft,quia  cum  fuerint  duae  qua' 
titates  inxquales.fi  a maiori  earu  dematur  eius  dimidiu.itecp  a refiduo  dimidiu.poffi/ 
bile  eft  hoc  toties  fieri  quoufqstand?  minor  iriinore  earu  relinquetur,  quemadmodu 
in  i decimi  demonftfatu  eft.Cum  igitur  ficdiuidedo.ad  arcu  quatuiuncunqs  minorem 
ah.fueritdeuentuih.cuiufniodi  eft  hic  arcus  a m.fumatur  arcus  a n.  aequalis  arcui  a 
tn,ducaturqidux  linex  a m Sin  m.Q^ia  igitur  arcus  a k eftxqualisarcui  a h.quod  ex  fe 
eunda  parte  tertix  tertij  Si  quarta  p rimi  3C  a tertrj  mariifeftu  m eft,8£  quia  arcus  a n eft 
xqualis  arcuiam.eritexcoi  fcietia^rcus  n k xqualis  arcui  m h.Ergo  dux  linex  m n di 
k h,fi5txquidiftates,ergo  lineam  ri,rio  poterit  tangere  circulu  e f.quare  multo  fortius 
neque  linea  a m,poteftipfum  tagere-Quonia  igitur  coftat  circulu  a b c d diuifibile  e(Te 
per  arcus  xquales  arcui  a.m,ideoq?  per  « tertij  iimul  coftat  intra  ipfum  circulu  poiTe 
chordulas  xquales  chordulx  a m cotinue  coaptari  circulu  ipfum  polygonix chorda' 
tes,mariifeftu  eft  intra  circulu  maiore  pofleunum  polygonium  xquilaterum  cuius  u/ 
num  latus  eft  linea  a m .infcribi-Et  quia  linea  a m no  cotingit  circulu  minore , patet  ex 
prima  parte  » tertij  Si diffinitioe  linearu  a cetro  circuli  xqualiter  xquidiftantiu,  quod 
inferiptu  polygonift  milio  lateru  fuorii  tangit  circblu  minore.Quod  eft  propofitu- Ac 
quid  dubitas. duas  lineas  m n 8i  k h.efTe  xqdiftates.cu  fint  duo  arcus  n k 8£  m h xqua/ 
lesCHoc  aut  incocuflam  ueritate  fortium  eft,  quod 
dux  hnex  circulu  unu  ttbri  autefe  inuice  fecantes, 
fi  ex  circunferentia  xquales  arcus  hinciride  lineis 
ipfis  interfint.erut  xquidiftates.Duc  quide  a cetro 
g, lineam  g p perpediculare  ad  lineam n.qux fecet 
linea  h k in  puelo  q,8i  protrahe  lineas  g m.g  n,g  k.. 
gh;£duobus  arcubus  n K&m  d,fubtende  duas 
chordas  qux  etia  dicantur  n k & m h,  eru  cqi  ex  *s 
tertij  hx  chordx  xquales  n k &m  h.eo  quod  arcus 
xquales.SC  per  fecuda  parte » eiufde  tertij  erit  linea 
n p.xqualislinexm  p.Cu  igitur  utercpduoru  ari/ 
guioru  qui  funt  ad  p,fit  rectus  ex  diffinitio rte  per 
pendicularis.erit  ex  4 primi  angulus  n p g xqualis 
angulo  p g ni  At  uero  per  s primi  angulus  k gn.  eft  ai  qualis  angulo  h gm!  itaque  per 
comunem  fcientiaCqux  eft,fi  xqualibus  xqualia  addas. tota  erunt  xqualia)erit  angu/ 
lus  k g q xqualis  angulo  q gh,ideoqj  per + prinii  liriea  k q,erit  xqualis  linex  q h, quare 
per  prima  parte  s tertij, linea  g q erit  perperidicularis  ad  linea  k h.lgitur  ex  prima  par 
te  primi  dux  linex  n m & k h.furit  xquidiftantes  Et  hoc  eft  qd  dubitare  conqueftus 
es.  Hocenimidealiterdcmonftrare  eft  poffibile.Ducatur  enim  linea  n h.eritqi  ex  u! 
tima  fexti  angulus  h n m, xqualis  angulo  n h K,eo  eo  quod  arcus  h m eft  xqualis  arcui 
n K.ideo  ex  n primilittea  m n.xquidiftans  linex  h k.  Conuerfam  quoque  filibuerit, 
coriueffomodo^babis.Si  enim  linea  mneftxquidiftas  linex  hk,erit  arcusnfc  xqua 
lis  arcui  m h.  Erunt  enim  ex  prima  parte  i?  primi.duo  anguli  h n m Si  n h k xquales.l/ 
deoqj  ex  ultima  fexti  duo  arcus  n k Si  m inerunt  erit  xquales- 

Eml.ex  zair.b.  Theorema  i peopo/ltio  16 

**  Binis  orbibus  circum  idem  centrum  exifletibus.in  maiori  orbe  multagulu 
aquilateru  8C  parilateru  infcribere.non  tangens  orbe  minore  in  fu  perfide. 

-IiH  E ON(x  Zamb-  sint  bini  orbes  * /5  y/ji  i • l, circii  idem  cl 
trum  k.  Oportet  m maiori  circulo  * C r f,  mulagiilu  xquilateru  cr 
parilateru  n/cribere.ne  tangens  ipfum » f , l.circulu.  Excitetur  per 
b ctntru,re8a  linea  ( i, 6 dfigno  * ipfi  j £ rcBx  linei  ad  angulos  te 
dos  excitetur  (per  u primi)*  *,dT  extendatur  in  y.igitur*  ytangll 
ipfum  >i*l  crbem.Secar.tet  iam(per  jo  tertij)  ipfdm  { aScirciinfo 
rentiam  diuidue,dT  ipflus  dimidium  bifaria ,€ boc Jemper  efficientes 
Spr r i decimi) relinquemus  qutndam  circunferentia  minore  ipfa  * 

/:rair.quaM,dr eflo  x t,S ab  ipfo  xtr.C  /, perpendicularis  excitetur 
(per  u primi) \/i,cxtcxdatur%  in  r,€  conncSamur  ipf s x >>x 
igiiur  x S.ipflJ  r.ejl  xqualis.  Etquonia  parallelus  ejl*t  ipfi  x r.fed 
* ? Magii  ipfum  t > * ifOrbem-, igitur  x £ nv-gd  ipfwi  orbem  >1 

i «^bkI/ 
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1 1. nuito  minus  igitur  ipfa  \ J,/r,taguntipfum  t {* t,orbr.Si  igitur  ipfl  kfjte&a  linea  aquales  !n  cotinuu  apt 4 
bimus  in  orbe  «C?  /,dcfcribetur  in  orbe  « $ / Jjtiulurtgulu  aquilutcrum  Cf  parilaterum  ito  Ungens  ipfum  orbe 
• / 1 l.mmorem.Quod  facere  oportuit. 

CORRELARIVM.  Et  inde  ejl  ithtnifeJlum,quod  perpendicularis  quaexxinl  /,unum  circulum  non 
tangit.  Eucli.ex  Camp.  eropojltio  1+ 

‘ ||*ggjS3  Vabus  fphiris  utiucentru  haberibus  propofitis, intra  maiore  ea 
p ^aljru  folidu  multaru  bafiu  fuperficie  minoris  fphsr*  minime  tage/ 
KJBaaau  figuraliter  c5ftituere.Quo  coftituto  fi  iri  miori  fphsra  fiue  iti 
qualibet  alia  fphtera  fimilecorp9  intelligibilicer  coftituatur.erit  proportio 
corgis  multaru  bafiu  intra  maiore  (phtera  coftttuti  ad  corp9  multaru  bafiu 
intra  minorefphxra  uel  alia  coftitutu.ficut diametri  maioris fphsrs  ad did 
metru  minoris  uel  alteri9, pportio  tripli 
cata,  camp»  Sintppbfitsdua  fphsrs, 
abcd Sie£unBatqueide,cen.tru quod  fit  g, 

habentes.8tfitmaiorearufpharaabcd,mi#  'S///  \\^N. 

nor  uero  fphsra  e fiuolumusaute  intra  mai  /y  /(  P 

ioremearu  unu  corpus  multaru  bafiu  confti  * g = 

tuere,de  quibus  no  intedimus  quod  ipfa  ba  \ / lA 

fes  fint  squales  aut  fimiles.fed  quod  nulla  ea  /y\t  \ / r/\V 

rum  noti  tangat  fuperficie  minoris  fphsrs.  t/  jl  t \ /.  j/ 

Cu  igitur  hoc  uoluerimus  facere,  fecabimus  /I  \V 

fimulutraqtppofitaru  fphararu  ufla  plana  /i!  /\\  / /\\\  \j\ 

fuperficie  per  coe  cetru  earu  trafeute,eriitcp  [Ji  II  f \\1  / / \\  VJj  . 

ex  diffinitione  fphsrs  St  diffinitioecirculi,co  PKnT  ijj  2. 

munes  fectiones  huius  fecantis  foperficiei  8£  \ \'\  j rV — -/7  Yv — -rf  //  i 

fupCrficieru  fphararu  propofitaru, lines co-  \\\\  yX><  / \ y/  \ “ I 
tinentes  circulos.  Sint  itaqjdiio  circuli  a b cd  \\\\  Ya'^/  {!/ 

Stef.quorucentrueftcentrufpharsde  quo  \A  Vu\  / \ //\  // 

ypofttueft  quod  ipfum  fit g. Quadrabimus  vr?*  \ I/ sr  t. 

igitur  hos  duos  circulos  duabus  diametris  i 
fe  fupra  c5e  centra  eoru  orthogonaliter  feci 
tibus,quafntacdtd  b,poftea maiori  Circulo. 

fecundu  praceptaprsmifia  infcribemtis  unu  polygoni»  squilatbru, nullo  fuoru  late 
ru  cages  minore circulu.Et fufficiat exepli  caufa  infcripfifle dodecagonu  sqlatcru.ita 
q>  in  quadrate  ipfius  maioris  circuli  qeftc  d/int  tria  latera  Hui»  dodecagoni  qua  fint 
chordi  d h,h  K.dt  k c.qus  Cii  fint  squales,  erutquoqi  ex  prima  pte»7  terti}  arcus  ear3 
aquales-Dehinc  a duobus  puelis  hSt  k quatiunt  extremitates  medis  chords.produ/ 
cemus  duas  diametros  qua  fune  h m St  k l,5t  fuper  cetra  g erigemus  linea  g n perpedi 
culare  ad  fuperficie  circuli  a b cd,qua.pducemus  quoufqs  obuiet  fupficiei  fphsrs  ma 
ioris  fuper  pQctn  n. Deinde intelligS  quatuor  fupCrficies  fecates  fphsras  propofitas, 
quaru  unaquacp  fecet  eas  fuper  lineag  n.fcilicef  pria  earu, fupra  linea  g nSt  diametru 
d b.fecuda, fuper  linea  g n St  diametru  h m. tertia  uero  fuper  linea  gn.8t  diametru  k I, 
quarta  afit,fuper  linea  gn3t  diametru  ca,er3tcpex  diffinidoibsfphsrsStcirculi, cornu- 
nes  fectioes  haru  fuperficieriJ  di  fupCrficiei  fphsrs  maioris, lines  coti  netes  circulos.  St 
erutportioes  infcripts  ut  inter  punctu  n 8t  quafuorpuciaquafuntd,h,K,c,quadran 
teshorucircuiorQ,quiquadratesfuntd n,hn,Kn,8tcn. Hoc aute ideo  euenit, qd' oes 
anguli  qtros  cocinet  linea  g n cu  unaquacp  diametroru  protraclaru  in  fuperficie  circu 
liabcd.funtrecliexdiffinitionelineaperpedicularis  ad  fuperficie,recri  uero  anguli 
in  centro,quarts  circunferetiai  fubtendlcu r,quod  ex  ultima  fexti  euidenter  apparet. 
Ex  diffinitioeautcirculor»  squaliu  manifeftu  cft,q>  unufqfcphoru  quatuor  cirCuloru 
eft  squalis' circulo  a b cd,na  diameter  omniu  ipforu^it  diameter  fphsrs  maioris-  Igl 
tur  per  n quinti  quadrates  eorfi,funt  squales. Quare  qncp  arcus  qui  (ut  d n.  h n.  k n.c 
n.Sid  c,lut  squales-ln  unoquoqj  ergo  quatuor  quadratiu  circuloru  erecto  ru  coapte 
tur  hypothenufales  chorda  quaru  qualibec  fit  squalis  chorde  circfili.p(trati,qus  (ut 
latera  polygoni}  fibiinferipti  St  eft  una  earu  chorda  d h,fincqi  i prib  qde,d  q,q  r,S t r n, 
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in  fecundo  uero,h  f.f  t,&  t n.in  tertio  autem, k u,u  x,SC  x n,6£  in  quarto,  (intc  0,0  p,&  p 
n-  Et  protrahantur  coraufn  conjugentes  capita  hvpothenufaliumchordaru  qute  fint 
q f,fu,u  o,SCr  t,t  x,x  p-  Vides  igicur  quarta  parti  fupioris  hemifpbzrij'  maioris  fphat/ 
rx  qua  quide  quarta  pars  eft  d n c.infcrip  tum  efie  cor  pus  9 bafiu.quaru  tres  qua  co  e 
unt  in  punfto  n.funt  triangula,catcra  autem  funtquadrangula,funtcpharu  quadra 
gularum  fuperficierum  hvpothenufalia latera  aqualia,fed  nonaquidiftantia.  Corau 
inante  inter  quofq?  duos  circulos  intercepti.funtaquidiflantesadinuiccm  8C  chor/  ' 
dacirculi proftrati.fed ncn  funtadinuicem aquaics-Hocaute feies, fi  perpediculares 
a corauftorum  extremitatibus  ad  fuperficie  circuli  iacetis  dimiferis.de  quibus  coftat 
quod  ipfa cadentfuperdiametros  circuloru  quos  corauiticotinuant.quod  ex  demo 
ftraris  in  -j  undecimi  facile  deprehendes,  verbi  gratia  Sint  a duobus  terminis  coraufti 
q.fidemiffe  dua  perpendiculares  q v 8C  f z, cadentes  in  diametris  d b 8C  h m,  8C  protra/ 
flantur  linea  q g 8£  y z.eruntcp  ex  quarta  fexti  duo  trianguli  q y d & f z h.fimilesrqua' 
re  proportio  duarum  perpendicularium  qv8£fz,eritficut  duarum  chordarum  q d' 
8£  f h-Cumqs  fint  chorda  s quales,erunt  et;a  & perpendiculares  aquales- At  ipfa  fune 
aquidifiates  ex  s undecimi, ergo  ex  » primi  cerauftusqfieft  aqualis  & aquidiftaris  Ii/ 
nea  y z.Et  quia  ex  fecunda  parte  fecunda  fexti  linea  y z eft  aquidiftas  chorda  d h,& i/ 
deo  minor  ea/equitur  ex  9 undecimi  utcorauftus  q f, fit  etiam  aquidiftans  chorda  d 
h,8£  minor  ea  ex  concep  tione  Cum  itaque  chorda  qua  funt  latera  polygonif  inferipti 
in  circulo  iacenti(&ipfa  funt  omnes  aquales  chorda:  d h non  tangant  fphara mino > 
rem.neceffeeftutnullumlatus  harum  bafium  corporis  inferiptifiue  quadragulafint 
fiu  trigona, tangat  eandem  minorem  fpharam-cu  omnia  hac  latera  fint  ipfischordis 
' aqualia  aut  minora.Simpliciter  autem  dico  quod  nulla  etiam  harii  bafium  de  quibus 
omnibus  manifeftfi  eft  ex  fecunda  parte^  undecimi  quod  ipfa  funt  tota  in  fuperficie 
una.poteft  aliquo  fui  punefto  contingere  minorem  fphara,eo  quod  omnis  linea  recta 
ducta  fuper  quelibet  punclii  cuiufqs earu  aquidiftatercoraufto. minor  eft  neceiTario 
chorda  proftraticirculi.Si  igitur  conuexitates  aliaru  quartarii  maioris  fphara  tam 
fuperioris  hemifpharrj  quam  inferioris  ad  eius  fimilitudinem  quadrilateris  trilaterift 
que  fuperficiebus  fubtexatur.erit  maiori  fphara  corpus  yc  bafium  fuperficiem  mino/ 
ris  fpharaminime  tangentium  quemadmodum  propofitum  fuerat  inferiptu-  Dico 
infuperquod  fi  in  alia  qualibet  fphara  fimile  corpus  ftatuatur,  erit  proportio  unius 
ad  alteru  ficut  diametri  unius  fphara  ad  diametru  alterius  triplicata.  Erunt  enim  ex  7» 
bafes  utriufquecorpons.bafes  totidem  lateratarum  pyramidum,quarum  omniu  uer 
tices  erunt  in  centris  ipfaru  fphararu  Has  autem  pyramides  perficies, fi  a finguiis  an 
gulis  inferiptorum  corporum  qua  funt  extremitates  chordarum  Si  corauftorum  li/ 
neas  ad  ccr.trafphararum  produxeris,Stude  itaque,  ex  diffinitione  fimilium  corpo 
rum  pro barecuctaspyramidesunius.efiefimilesfuisrelatiuis  pyramidibus  alterius» 
Quo  probato  erit  ex  s huius  proportio  unufcuiufque  earum  unius  ad  fuam  relatiu! 
aiterius.ficut  proportio  femidiametrerum  fpharrarum ipfarum  triplicata.funt  enim 
femidiametri  fphsrarum. latera  cunctarum  pyramidum  Atquiafemidiametroru  eft 
ex  n quinti  una  proportio,exueiufdem  facile  concludes  prepofit-um. 

Eucti.cx  Zamb.  Theorema  1 Ptopofitio  17 

,7  Binis  fphiris  circum  idem  centrum  exiftentibus , in  maiori  fphara  foK 
dum  polyhedrum  inferiberenon  tangens  fphirain  minorem  in  fugficie. 

TH5  OMk  zamb.  mtelligantur  bince  [pileer*  circum  idem  centrum  *.  oportet  rum  in  maiori  fphara  feli/ 
dum  polyhedrum  infcriberc,non  tangens  fp heram  minorem  mfiperf.ae.Secenturf:  Lar*. piatio  aliquo  per  etk 
'txum.erunt  igitur fedioncs.circulr.quoma  (per  1» diffinitionem  undecimi)mamnti  diametro  <j r cinunduUo [emi 
circulo  ftda efl  fpbara.QHarc in  qualicunque poftiene  intclhgamus  hemicyclium,  quod  per  ipfam  cduQum  pia/ 
num, efficiet  or  fuperficie  \pbxit  areatum  jf: manifefium  quod  4 maxmum,quor.,a  fpbxr*  diameter  qu*  etiam 
efl  ix  mtcycli  diameter,'}' perinde  circuli,maior  eft  (peris  terlq)  omnibus  in  circulo  ucf  fpbtera  cudis  redis  lineis. 
‘E/!o  igitur  m motori  quidem  fpbxra  circulus  tyJ  t,in  minori  dut  circulus  ( * fyxciu nturip  ipforu  diametri  ad  an 
gulos  redosfbi  tnuicem  S t,y  c,4binis  orbius  circa  idem  centrum  exiftentibus  hoc  eft  e y/e,[rt.in  maiori  circii 
lo S multangulum  erquilaierum  4 panlaterum  dc(cnbalur(per prsa dentcm)nc  tangens  fpbanm  minore 
i t t.cuius  latera  fint  in  e 1 quarta  panctu,*  X.A  /t,/i  i,4 connexa  r.  a reda  linea,cxtei;datur  in  r,4  excitetur  (par 
u undecimi)... b ipfo  a jiguo.ipft  iphus  f 7/ , circuli  planoad  angulos rrdos  « J.cf incidat  ipfi  [upcrfiaei  jpb* r* 
bn  1 o^vr  a per  mranque  ipfa  rum  i-  /,*  r,p- ar.a  producantur.  Facient  1 ani  per  pru  dida  m ipjiusfpbxrxfu/ 
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fuptrlicit  maximos  erbtt^JficiSyfioru  hemicyclii  [int  in  e A«  /*,di*mctri{,ipfi  C f J*  f *,  Fi  quonia  f a refla  f/l 
ad ipflus Cr/t plani,  e?  omnia  igitur  qua per { x,plana,re8a /imi ad ip/iw  « e r / ‘ circuli planu, quare  J f /, 
*f  i,  hemicycha,re8afunt  ii  ipfius  £ * / 1 circuli  plonum.Etquoniam  hemicyclii ,( 1 A C I A*  f ,,funt  aqualia,in 
aqualibus  namque  funt  diametris  e As  C i,f  J*  f ,quart a partes  mler  fe  funt  aquales.Quot  igitur  Uten  nui/ 
tagulifmt  i»  fit  quarti  parient  quo 

que  funt  i*  ipfi*  £{>*!>  quartis  parti/  ' \ 

bus  ipjls  k C,k \p.  v-ft  i,reSis  lineis  a/ 
quales,pefcnbatur,&  fmtC  ,,,  f,  y/ 

fl*r,rT,rv,/  f.&  concGonturipf*  r' 

J t circuli  planu  perpediculares  exd  f / f 'f'  \ 

tentur, cadut, inquo,in  cSes  feSicnes  / / _ . I \ \\ 

planoruSJjtr.quonia&ipforueiS,  f / y-" — yV 

« | r, plana  reda  funt  ad  ipflus  (}/,  j » L/fff  / I f 'v 

circuli pUnu.cadZijffinttf, tr x.CT  / y/^  7^\>v\  # Y£\J  M 

concSaturp  x.Et  quoniZ  m aquali/  Iff 

bushemicyclijs  C j A"  f >, aquales  re/  /N.  fX^a  fTpXXl 

8al\ncafuniC  ,,xe,(y  perpendicu  l / 

lares du(he funt tp.i/x, aqualis  igi/  \ 'X,  j _/  j 

tur  efl . 9 ipfi  a-  x,<$  # fflpfl  «X,eftau  \ ' -^tt  J 

tem cr  totae  *,toti na  aqualis,# re/  \ • * J 

liqua  igitur  9 x, reliqua  xxeft  aqua  \ / 

ii:.  e/J  igitur  ficut  Hpadf  x,fc  efl  x \.  / 

X ad  X «> parallelus  igitur  efl?  x,  ipfl  / 

u S.Etquonia utraque ipfarum  0 f,r 

XreSa  ejl  ai  ipfius  (?/e  circulipla  . — ' 

num.parallclus  igitur  e, fi  • 9 ipfi  «•  xpituit  aut,quoi  CT  ipfi  aqualis,ipfa  X?,r  t, igitur,  aqua 
les  & paralleli  funt. Et  quoniam  x ?,ipfi  r 0 parallelus  efl.fed  9 x.ipp  « e parallelus  e/l,  cr 

igitur  ipf!u$  parallelus  cfl,&  ipfas  cSne8ut,ipf 'a  £ • ,» eligitor  C r,quadrilatcru,in  uno  e/i  /pX 

plano.Quonid(per  7 undecimi)ft  fuerint  bine  reSx  linea  parallela,  ff in  utraque  ipfaxu  ad  f | Xv'  u 
cipiantur contingentia fgna,^ adi ' * " ''  *"  " ” ''  * * x 

plano,  idip  propterea  cr  uniiquod, 


plano. rd% propterea cr  unSquodq ■ ipforu fnwif » ,quadrilateroru,in  uno tf. plano. e]1 

autetriaptiuif  f,in  uno  plano.siucrcintelligamus  ab  ipfise,r,x,T,f,v, (ignis  in  * connexa:  « , 

rc<a:  lineas, cojlituetur  quadi  figura  folida  polyhedra  inter  £ |,s  {,circufereiias,ex  pyramidi 
bus  copojlta,quaru  'oafes  quide funt  s £a  v,t/txT,r*r  v.quadriLttcra.cr  triagulu,uenex  auta  fignu.  si  aut  ■ 

<f  in  unoquoq ; ipforu  kxj.  n,n  t, lateri, fcut  in  C » cade  coflruamus,dTmfuper  in  reliquis  tribus  quartis  partibus,tS' 
in  reliquo  bemifpbario,coflituetur  figura  folida  polyhedra  deferipta  in  fpbara,contcta  ex  pyramidibus  quari  ba 
fes  funt  pradiBa  quadrilatera  <T  triiguli » j>  f.J  in  eod?  ordine  cisjtertex  autafignu.Dico  quod  pradiSx 
polyhedra  no  riget  minore  fphara  in  fuperficie,in  qua  efl  circulus  i 1 «.Exd(el«r(per  11  urJecimijab  ipfo  c flgno 
in  ipflus  k S >r  quadrilateri  plani,  perpedicularis  * l.ffincidat  ipfi  plano  in  i figno.S  co  nneSStur  £ -W  «•  Et  quo/ 
nia  k 4.  rc8a  efl  ad  ipflus  Cntr  plani.O'  ad  omnes  igitur  ipfam  tangentes  reflas  lineos  ff  exifletes  in  ipfius  qua/ 
drilateri  plano  reSa  eft*q  (per  2 diffinitione  undecimi.)lgitur  a 4,rc8a  efl  ad  utracp  ipfaru  £ +4  *-Et  quonia  fper 
15  diffinitione  primi)x  C ipfi  au  efl  a qualis, a qui  efl  sf  ex  * f.ei  qxod  ex  * s.Et  ipfi  quide  quod  ex  a £,  aqualia 
funt  (per  47  primi)  ca  qua  ex  et  4,4  $,re8us  enim,qui  ad  4-ip fi  aut  quod  cx  « s,  aqualia  funt  qua  ex  « 4>4  «-Qg* 
igitur  ex  a /4  £ ,aquafuftt  eis  qua  ex  a 4,4  «•  Coe  auferatur  pexu  4, reliqui  igitur  quod  ex  e 4,reliquo  pex4 
K efl  aquale,aqualis  igitur  efl  cf.ipfi  4 n.similiter  ii  demSflr abimus  qiv  qua  ab  4 ad  er  conexa  rc8a  linea, 
aquales  fit  uiriq  ipfaru  £ 4 A a.Cetro  igitur  4>&fpacio  altero  ipjori  C 4A  *, circulus  defcriptus.ibit  etia  per  i,r, 
iS’ quadrilateri  « e « r,erit  in  drculo.Etquonia  n £ maior  efl  ipfa  x paqualis  aute  efl  xf  ipfi  e e,  maior  igitur  efl  e 
affor  a.  Aequalis  ait  efl  « ipfaru  e r, C »,<T «tra$  igitur  ipfaru  s o,ip/a  » 0 maior  efl.  Et  quonia  m circa 

lo  quadrilateri  cflnCt  r,ZT  £«,?«,*  y,  aquales,# minor  or,&ex  cetro  Circuit  efl  £ 4,igi>ur  quod  ex»  e,  eo  quod 
cxC4maius  efl  qdupli.  Excitetur  (per  u primi)  ab  ipfo  t.in  C p perpedicularis  nu.  Et  quonia  ipfa  Ju  minor 
efl  § dupla.eflip  ficut  iJaiJuficpexfbX  »,ad  id  pfub/  a, u f ,defcripto  aut  ab  ipfa  e u quadrato,  copleto^  p 
i»  parallelogramo,0' quod  fubJ££*,  igitur  eo  quod  fub/  u,it  £,  minus  efl  qudm  duplum, CT  connexa  u S.quod 
fub  f S, E «.  squum  efl  ei  quod  ex  C u.quod  uero  fub  / «,«  C,aquu  efl  ei  quod  ex  s u.lgitur  quod  ex  u £,eo  quedexie 
a minus  quam  dupli.Sed  quod  ex  « C,eo  quod  ex  C 4 mahtsefl  qudm  dupli.mdius  igitur  efl  quod  cx  u u,co  quod  ex 
C 4 ■ nt  quoniatpcr  15  diffinitionem  primi  C r.ipfi  au  efl  aqudlis,aquu  efl  ry  quod  ex  e k ei  quod  exut.Ei  autem 
quod  aut:  ex  *C,(per  ±7  primi)  aqualia  funt  qux  ex  (4,4  *.Ei  aut  quod  cx**, (per  47  primOa  qua  funt  qua  ex 
x «,u  t.Qux  igitur  ex  1 4,4  *,aqualia  funt  eis  qua  cx  x u,u  x.quoru  quodefl  x u maius  efl  eo  quod  ex  £ 4.  R eliqua 
igitur  pexu  x, minus  efl  eo  quod  ex  4 a.M  aior  igitur  efl  a 4,‘pf*  * u,multo  igitur  maior  efl  a 4»  ipfa  a «,E|i^  ip/ 
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filj.  m tota  ipjius  polykedri  bafin,  3 
«•  in  minons  fpbara  fuperficicm. 

Quire 3 polybedru  «3  tangit  fpbarS 
in  fuperficie.Quod  facere  oportebat. 

cfcdeiu  ia  3 aliter  ac  expeditius 
quod  maior  cf i « 4, ipfi  * *,  Excitetur 
(per  u primi)ab  ipfo  ■ ipfi  a i ad  an/ 
gulo;  redos  t,Z3"  coneBatur  aX.Seca 
te;  ia  (per  »»  tertij)ipfam  y t circufe/ 
retiam  diuiduc  ,3 dimidii  ipjius  diui / 
due,  3 hoc  femper  facietcs , relinque/ 
mu;  quadam  circunferentid  qua  efl 
minor  qua  circunferetiaty  / circuli 
quafubtenditur  ab  aquali  ipfl  ■ \jre/ 
linquatur, 3 eJlonCcircuferetia.Mi / 
nor  igitur  cjlcreC  reSa  linea,  ipfa  t 
X.  E t quonia  in  circulo  ejl  tue  a qua/ 
drilaterum.ey  aquales  funt  1 0,t  k* 

(,<y  minor  ejl  t singulus  igitur  qui 
fubSin  obtufu ; cjl,maior  igitur  ejl  t 
n,ip[a  04, Sed  ipfa  s C maior, ejl  qudm 
ipfa » x.  multo  maior  igitur  ejl  n x,ipja 

e 1, maius  igitur  ejl  3 quod  ex  » x.eo  quod  exfil-.E  t quonia(per  15  diffinitione  primi,)»  x ipfi 
« 0 ejl  tequalis,3  quod  ex  a x, igitur  ei  ejl  equit  quod  ex  at. Sed  ei  quod  ex  a tesqua  funt  quit 
ex  «1  j«  x:ei  ucro  quod  ex  at  cequa  funt  qua  ex  1 4^4  a.Qux  igitur  ex  a r,i  1, aqualia  funt  eis 
qua  ex  t 4,4  a.Quori  quod  ex  t4,minus  efi  eo  quod  ex  » t.,3  reliqui  igitur  quod  ex  4 u.md/ 
ius  cfl  eo  quod  ex  a t. Maior  igitur  ejl  a 4,  ipfa  a «.Bini?  igitur  fpltaris  circu  ide  centrum' exi/ 
flentibus,in  maiori  fpbara  fokdu  polybedrum  deferiptu  ejl  non  tanges  minorem  fpbxram  in  fu 
perfide. Quod  facere  oportuit. 

corRelarivm.  siuero  3 m altera  fpbara  ei  quod  intyJ  ,, fpbara,  folido  polybe 
drofmile  folidu  polybedru  infcribatur,in  ipfa  tyJ\ fpbara  folidu  polybedru  ad  id  quod  in  altera  fpbara  j olidum 
polybedru  tripla  babet  ratione, qudm  ipfiusty  1 1 fpbara  dimetiesad  ipfius  alterius  fpbara  dimeticnte.Dijlnbu 
tis  nacp  foi.dis  m numero  aquales  3 aqualis  ordinis  pyramidas, pyramides  flmilcs  erut. similes  ucro  pyramides, 
(per  s duodecimi)  adm  uice  in  tripla  funt  rone  eiufie  ronis  lateri,  pyramis  igitur  cuius  bafts  quidetflttt.tr  qua 
drilatcru,uertex  aut  a flgnu,ad  ea  qua  in  altera  fpharafimilts  ordinis  pyramida  tripla  babet  rone,qfmtlis  ronis 
latus  ad  fmilis  ronis  latusjioc  eJJ  quam  a 0 qua  ex  cetro  eius  ejl  fpbara  qua  circu  a centru^id  ea  qua  ex  centro 
alterius  fpbara. simihter  cr  unaquxq-  pyramis  qua  in  fpbara  qua  circu  centri  »,ad  qualibet  pyramida  eiufdc 
ordinis  i»  altera  fpbara  tripla  habebit  rone  qudm  at  ad  ea  qua  ex  cetro  alterius  fpbara.  Et  ficut  totu  anteceden 
tiuad  uni  fequentiu.fic  nia  oantecedcntia  ad  oniafcquetia.Quare  totu  folidu  polybedru  quod  in  fpbara  qua  circu 
centru  a, ad  tota  folydum  polybedrum  quod  in  altera  fpbara  triplam  rationem  habebit  qudm  at  ad  ea  qua  ex  ceti 
tto  alterius  fpbara  Jtoc  ejl  qudm  t / diameter  ad  alterius  fpbara  diametrum. Quod  ojlcndere  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Fropofifio  15 

Mnium  dua  rum  fpharrarum  eft  proportio  alterius  ad  alteram, 
tanquam  fux diametri  ad  diametru  alterius  proportio  triplicata. 

c a m p a n v s Sin  tdua:  fphatra:  ab  &cd,quarum diametri fintab&cd. 
Dico  quodproportio  earum.eft  ficut  fuaru  diametrorum  proportio  triplicata. Cuius 
demoftratio  eft-Quoniam  neque  ad  minorem  fphsram  quam  fit  fphatra  cd  neque  ad 
maiore  eft.pportio  fphatra*  a b.ficut  diametri  a b ad  diametrum  c d triplicata.Efto  qui 
dem  proportio  fphzerat  ab  ad  fphatram  e f.ficut  diametri  a b fphaerte  a b,ad  diametru 
c d triplicata-Demonftrabo  itaque,quod  fphsera  e f n5  poteft  effe  minor  neque  maior 
quam  fphaeraed.  sienim  affirmet  aduerfarius  ea  e(Te  minorem  jmaginabor  ea  includi 
a fphaeracd,SCcircunduciab  eodem  centro;&  inferibam  fphatra:  c d iuxta  prateepta 
pratmiffe.unum  corpus  multarum  bafium  non  tangentium  fuperficiem  fphatrae 
c f, minoris. dtcaturqueiftud corpus  nomine  fphatra:  cui  infcribitur.c  d.Poftea  fi/ 
mile  corpus  multarum  bafium  inferibam  fphatra:  a b,quod  etiam  nomine  fuatfphs 
rx dicatur  ab;  confiat  itaqs  ex  fecunda  parte  prtemifiatSC undecimi  quinti.quod  pro 
portio  fphatra:  a b ad  fphatra  e f.  eft  ficut  corporis  multarum  bafium  quod  efi:  a b,  ad 

corpus 
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corpus  mnltarumbafium  quod  eftcd,  utraque-  enim,  4. 

eft  ftcut  diameter  a b ad  diametrum  c d triplicata.  Hzc  . 

autem;ex  hvpochefi.illa  uero,ex  fecunda  parte  prxmif  //  s\\ 
fx.  Quare  p rmucatim  proportio  fpherat  a badeorp?  S 

muItarubafiuab,eftficutfphxraefadcorpus  multa/  f'' 
rumbafiumcd.Cumigiturfphsraabfitmaiorcorpo/  / y'  \ \ 

re  multarum  baftum  a b.erit  etia  fphxra  e f maior  cor  I f \ 1 

poremulcarumbafiumcd.Hocauteeftimpofribile,na  | 
ipiaeftparseius.Noneftergofphxraefminorfphxra  \ \ J I 

cd.Siaut€dicataduerfariuseame(remaiorem,confura  \ V J / 

bimuSipfum  hoc  modo.  Erit  enim  per  conuertampto/  'L  J! 

portronalitatem  fphxra  e f adfphxra  a b, ftcut  diameter  6 y/ 

c d ad  diametrum  ab  triplicata.Sit  itaque  eadem  fpbx/ 
rx  c d.ad  fphxram  g h.eritqi  ex  n-  quinti  fphxra  g h,  mi  , 

nor  fphxra.a  b.eo  qcf  fphxracdpofitaeftminorfphx 
ra  e f Quare  proportio  fphxrxcd  ad  aliquam  fphxram  mino 
t:em  fphxraa  b. eft  ficut  diametri  cd  ad  diametrum  ab  triplica  //  \\ 

ta.AthoceftimpoflibiIe,naexhocfequitur3quodpars  fit  ma/ 
iorfuo  toto  utdemonftratumeft  prius.Itaquefphxraef, non  I / \ K 

«ftmaiorneqjminor  quamfphxracd.lgitur  (ex 7 quinti) con  f II 

clude.ppoftcacodufione.qux  imponit  fine  libro  duodecimo-  II  11 

Kucli.ex  Zamb.  Theorema  16  Cropofitio  ‘>  \ \ e / / 

Sphxrsadinuicetiijn  triplici  funt  ratione  proprio 
ruro  dimetientium, 

THEONexz2&.  intcUigatterfphxrxaCy,Zi{,diametriueroipfarufinter, 

t {.dico  quod  fphxra  x e y ad  fphxram/  1 {.tripla  habet  ratione  quam  fiyad 

t(.Si  adit  no-.babebtt  igitur  xfiy  fpbxra  ad  minori  aliqua  ipft  / 1 {fpbxra,  tri  e 

pii  ratione, ud  ad  maiore,qttdm  fiyad,  {.Habeat  prius  ad  minore  hIk,C?  in/ 

tclligfltur /,{ fpbxra,ipft » t >,cirdi  ide centru,iefcribatur'cp (per procedente!  yr 

in  fpbxra  maiori  /t{,foldupoiybedru  non  tanges  minore  fpbxra  r.  t • infuper  / \ 

fic.e.Dcfcribatur  aute (per  eandc.S' '.nxG  yfpbxra.ei  quod  in  / 1 (folido  poly  / \ 

bedro  fimtlefolidu  pclybedru.  Igitur  (per  correlanu  eiufdem)folidu  polyhedru  I 1 

quod  in  fpbxra  a t y,ad  id  foltiii  polyhedru  quod  in  / i {,tripla  habet  rone  qua  I 

tyad, {.Habet  ante  & x g y fpbxra^td  tt  t x fphxram.  tripla  ratione  quimSyX  I 

ad  i {,e{l  igturflcut  fpbxra  uiyad  fphxram  t tnftc  [olidum  polyhedru  quod  \ J 

in  x £ yfphxra,adfolidu  polyhedru  quod  in/,  t,fpbxra-Vicifiim  igitur  (per  V / . 

16  quinti,)  ftcut x fiy fpbxra  ad  id  quodtmpja  polyhedru  Jient  *, fpbxra  ad  id 
quod  in/,}  fpbxra  foltdu  polybcdru.Maior  aute  t[i  x t y fpbxra, t e q>  in  fe  p 0 

lybedro. m tior igitur  cr  1 J« fpbxra,eo quod  in  / , (fpbxra, polybcdro.Sed  nin' r^tb ipfo namrp  eoprehendl 
11»  .quod  cfl  impoftHle.spbxra  igitur  x f y,ad  minore  ipfa  / 1 { fpberd,tripla  ratione  non  babet  quitn  t y,diame 
ter  adi  < Jiametric  similiter  iam  demoflrabtmus,quod  neque  / 1 { [pbxra&d  minore  ipfa  xfiy  fpbxra , triplam 


babet  renem  quam  i {ad  C y.  Dico  iam  quod  neque  fpbxra  x!  y,dd  maiorem  aliqui  ipfa  / 1 { fpbxra  tripla  ha 
b‘t  ration?  qudm  fi  y ad  1 (.Si  enim  pofibtle  habeat  ad  maiore  x /i  t.Conuerfim  igitur  fpbxra  k jkf  ad  fpbxram  m 
Cytr  pia  babet  ratione,  quim  diameter  1 { ad  diametru  C y.  Sicut  aute  x /cr  fpbxra  adxfi  yfpbxram.flcJt  (fpbx 
ra  ad  minor f aliquS  ipfa  xfiy  fpbxraficut  antea  patuit, quoniammaior  ejlx  n r ipfa  f « {.V  fpbx  ra  1 1 f ad  mi/ 
norem  ipfa  x e >, fpbxra  triplam  babet  rationem  quam  ,(adc  y.quod  r/i  impcfibtle.lpturfpbxra  x f y,ad  mato 
rem  ipfa  f 1 { fpbrrajriplam  ratione  non  babet  quam  fi,  adi  {■  Patuit  aute  quod  neque  ad  mtnorem.ipfa  igitur  • 
fi  y fpbxra, ad  / 1 { fpbxram  triplam  babet  rationem,qudm  C y ad  ■ {.Quod  ofiendendum  fuerat, 
DVODECIMI  LIBRI  S INIS- 
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tuchies  ex  Camoana.  Propofiiio  i 

Vm  diuifa  fuerit  linea  fecundum  proportionem 
habentem  medium  duo'que  extrema, fi  maiori 
portioni  linea  in  longum  addatur  aqualis  dimi/ 
dio  ipfius  linea:  proportionaliter  diuife.quadra/ 
tum  lines  ex  eis  duabus  compofits  quadrati  me 
dietatis  eiufdem  lines  diuifs  quincuplum  efife 
necefle  eft. 

campavvs  Sit  linea  ab  diuifa  in  pun&oc, prout  do 

cec»?  ie*ti,a<:  ;ic  maior  portio  eius, linea  b c,cui  b c directe  adiungacur  linea  b d.qus  fit 
squalis  medietati  totius  a b Dico  quod  quadratum  line*  c d,eritquintuplu  ad  qua' 
dratu  lines  b d. Quadrabo  enim  lineam  b d,&  fit  eius  quadratum  d e, Si  circuponatn 
huic  quadrato  gnomonem  fecudum  quantitatem  lines  b c,  protracta  diametro  f b g, 
fitqi  circupofitus  gnomo  e gd,eritcp  ex  u fexti  fu/ 
perficies  iidecompofita,qus  fithk.tanquaqua 
dratum  lines  cd. Dico  igitur  quadratu  h K,quin 
tuplum  ciTe  ad  quadratu  d e. Sit  icitur  c 1 quadra 
tumcircumpofiti gnomonis.fibiqicircuponatur  p L 
alius  gnomo  ad  quantitatem  Iinesac,protra<fta 
diametro  fb  ufque  ad  m/itqi  hic  gnomo  cm  1,  SC 

fro  trahantur  lines  c n & p 1 squidiftanter  lateri 
us  oppofitis,fecantes  fe  fuper  diametruf  m in 
puncto  g.Manifeftu  eft  autem  ex«  fexd,quod  co  * 
pofitii  ex  hoc  fecudo  gnomone  Si  quadrato  ckSC 
ipfum  quadratu  Iit  a q)eft  quadratu  lines  a b.qd1 
ex  quarta  fcdi  neceffeeft  e(Te  quadruplu  ad  qua/ 
dratu  d e.eo  qd'  linea  b d eft  medietas  lines  a b. 

Cumque  fit  ex  prima  parte  is  fexti  fuperficies  a n,  b e f 

ideoque  per  « primi  fuperficies  m l.squalis  qua 

drato  c 1 (prouenit  enim  a n,ideocp  8i  m i, ex  b a in  a c,&  c 1 prouenit  ex  c b in  fe,&  cum 
ex  prima  fexti  fit  a 1 dupla  ad  1 d.ideocp  squalis  1 d 8C  c e pariter  acceptis  ex  •»  primi , e/ 
rit  ex  hac  communi  fcientiafli  squalibus  squalia  addas  tota  fient  squalia)  quadratu 
a q squale  gnomoni  e gd.  Hic  ergo  gnomo  quadruplus  eft  ad  quadratum  de,  quem/ 
admodum  erat  quadratum  a q.Itaqj  totum  quadratum  h K,cum  ipfum  conflet  ex  fim 
pio  8£quadruplo,erit  ex  communi  fcietia  quintuplumad  ide-Quod  eft  propofitum. 

i d e m al  ter.  Ex  quarta  fecundi  conftac,quod  quadratum  lines  a b,eft  quadruplu 
ad  quadratum  lines  b d.  At  per  fecundam  eiufdem  quod  fit  ex  a b in  b cSi  in  a c,eft  s/ 
quale  quadraro  a b.quod  autem  ex  a b in  b c.squu  eft  ei  quod  ex  b d bis  in  b c,  quod 
exprima  fecundi  manifeftum  eft.cu  ab  fit  dupla  adbd.  At  uero  quod  exabinaceft 
exprima  partem  fexti  squale  quadrato  bc.Itaque  per  communem  fcientiam  quod 
fit  ex  b d,  bis  inb  c,  quod  ex  b c in  fe,eftsquale  quadrato  a b,8£  ideo  eft  quadruplum 
ad  quadratum  bd. Quare fuperaddito  quadrato  bd,erit  cotum  aggregatum, quin/ 
tuplum.uidelicet  illud  quod  fit  ex  bd  bis  inbccum  quadrato  b cSi  quadrato  b d.  At 
quia  ex  quarta  fecundi  hoc  cocu  eft  squale  quadrato  c d.conftat  ucru  elle  quod  dixi/ 
mus.  P.ucLcx  Zamb.  Theorema  i propo/itio  i 

®I  reda  linea  extrema  & media  ratione  fececur  maius  Tegmentum 
^ admittens  totius  dimidiam, quincuplum  potefteius  quod  ex  to/ 
1 cius  dimidia. 
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THIONK  2 Xb.  Retia  enim  linet « fi. extremi  3 'meiit  rone 
fecetur  in  y figno,3ft  maius  fegmentu  « y, 3cxten  datur  in  reStm  lit 
net m r «>»  t\&  ponitur  ipj Ius  « fi,dimidit « /.Dico  quod  ex  y /,  e> 
wi  quod  ex  / a,quincuplu  potcfl.nefcribontur  enim  (per  46  primi)  ab 
ip/is«  Conquadrata  « (,S  f,  ffin  / f deferibatur figura,  extendatur'# 

{yinn.zt  quoniam  « fi, extrema  cr  media  ratioe diuifa  efl  in  r,  igitur 
quodfub  « fi,C  y.aquu  efl  ei  quod  ex  « y.  Efl  aute  id  quod  fub  x fi,  fiy, 
ipfum  tt-quod  autem  ex  xy,ipfum  i 1. igitur  ti.ipfli  e[l  aquale.  Et 
quonia  fi  xipfius  uJ  dupla  ejl, aqualis  aut  ejl  C xippK  a, & «/  ipfl  a 
I, igitur  &•  k xjpflus « « dupla  efl.SicUt  aut!  Hxadxt,ficyHadyl.DU 
pium  igitur  ejl  yK.ipjlusyt.snt  autem  3"  ipfa  x «,« y.dupla  ipfius  y 1, 

(fupplemrta  na#  adinuicefunt  aqualia  per  as  primi,)  igitur  y k,  ipfls 
* M y,eft  aquale.demonjlratu  autem  efl,quod  3 y i,ipjl  1 1 efl  aquale, 
totum  igitur  a t quadratum, aqua  efl  ipft  /1  r f gnomoni.it  quonta  e a 
ipflus  xJ1  dupla  efl,  quadrupla  efl  quod  ex  fi  a eius  quod  ex  a /,boc  efl 
« 1 ipfius  /5.  e/1  aut?  « t,ip ji'  u r f gnomoni  aquale  .er  m r figitur  g no 
mon,quadruplus  efl  ipfius  / ‘.Tota  igitur  / i.ftaplu  efl  ipfius  / ».  sfl 
que  / {,quod  ex  y J,3" / e, quod  ex  / xtefuod  exy/  igitur,  quincuplum 
efl  eius  quod  ex /«.Si  retia  igitur  linea  extrema  31 media  ratione  fece / 
tur.  maius  fegmentum  totius  admittens  dimidiam,  quincuplum  efl  flue 
potes  eius  quod  ex  dimidia  quadrati.Quod  erat  oflendendum. 

Eucli.exCamp.  Propofltio  i 

I cuilibet  linex  biparties  cuius  quadratum  quadrati  alterius 
fuarum  portionum  fit  quintuplum, in  longum  fibi  linea  ad' 
datur  donec  eidem  portioni  reliqua  portio  cum  addita  linea 
fiat  duplex.eadem  duplexlinea  fecundum  proportionem  ha 
bentem  medium  duoq?  extrema  diuifa  erit,  maiorcp  portio 
eius  erit  linea  media. 

campanvs:  Hsc  eft  conuerfa  prsmifTs, duplici  quoque  modo  fient  illa  dem  onftra 
bicuruia  retrograda,eadeprorfus  manente  difpoficione.  Verbi  gratiadk  quadratum 
h k quintuplum  ad  quadratum  d e,&linea  a b du 
pia  ad  lineam  bd-Dico  quod  linea  a b diuifa  eft 
in  puncto  c fecundum  proportionem  habentem 
medium  Si  duo  extrema,Si  maior  portio  eius  eft 
linea  medii  ut  eft  cb.  Conftat  aute  ex  «fecundi.  q>  p 
quadratum  aqeftquadruplu  ad  quadratum  d 
e.Itaquegnomo  d ge, squalis  eft  quadrato  a q- 
Cumqiduo  fupplemenca  1 d Si  c epariter  accepta 
fint  quantum  gnomo  c m l.atque  eade  fuppleme 
ta  pariter  accepta  fint  ex  i fexti  quatfi  a I,  ideoqs  * 
quantum  c q.fequitur  q>  c q fic  squalis  gnomoni 
c m 1-Dempta  igitur  abtttroque.fuperficie  1 n,erit 
quadratum  cl  squale  fuperficiei  a n.  Cum  igitur 
fiat  fuperfkiesa  n ex  a b in  a c,fit  aute  quadratum 
cl  quadratum  lines  cb, -erit  ex  fecunda  parte  i«  b e f 

fexti  proportio  a b ad  b c.ficut  b c ad  c a.Ex  diffi/ 

nitione  ergo  lines  fecundum  proportionem  habentem  medium  8i duo  extrema  diui 
fe.pofitam  in  principio  fexti  libri  conclude  propofltum. 

idem  aliter.  Cum  quadratum  cd  fit  ex  hypothefi  quintuplum  ad  quadratum  b d 
quadratum  uero  a b fic  ex  quarta  fecundi  quadruplum  ad  idem, at  quadratum  c d fit 
ex  eadem  squale  quadrato  cb  Si  quadrato  bd  SCei  quod  fit  ex  bd  bis  in  c b,fequitur 
ut  illud  quod  fit  ex  b d bis  in  c b cum  quadrato  c b,fit  squale  quadrato  a b.  Sed  ex  b d 
bis  in  c b,  tantum  eft  quantum  quod  ex  a b in  b c.eo  quod  a b dupla  eft  ad  b d.  Ergo  qp 
fit  ex  a b in  b c cum  quadrato  b c,eft  squaie  quadrato  ab-Et  quia  ex  fecunda  fecundi 
quod  fit  ex  a b in  b c Si  a in  a c eft  squale  quad  rato  a b , fequitur  ex  commu  ni  fcien  tia 

N ut 
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ut  quadratum  lines  q c Qt  squale  ei  quod  fit  ex  a b in  a c. Igitur  ex  fecunda  parte  it  fe 
Xti  K diffinitione.conftat  propofitum. 

Eucluex  Zamb.  Theorema  » Propo/llio  » 

4 Si  re&a  linea  fai  ipfius  Tegmento  quincuplum  potuerit , dupla  pr*di<fli 
Tegmenti  extrema  & media  ratione  difleda, maius  Tegmentum  reliqua  eft 
pars  eius  qn*  in  principio  redi*  line*. 

THEON»  Z ab.  R cta  enim  linea  x f>,fui  ipfius  fegmeto  x y quin 
cuplum  pojfltjpfius  aute  xy  dupla  flty /.Dico  quod  ipfa  y/  extrema  * t 

«T  media  ratione  dmtfa^maius  jegmentu  efl  y t.Defcribantur  enim  ex 
utraque  ipfarii x C,y  /, quadrata  a(,y  *>€  deferibatur  in  ipfoxf,  fi/ 
gura.ff extedatur  Hin  i. Et  quonia  * t ipfius x I quincuplum  ejl,  qua 
dmplus  igitur  eflu  t f gnomonjpfiusx  t.Etquonii/y  ipfius  y « dupla 
tfl,quadruplum  igitur  efl  quod  ex  Syrius  quod  exyxbotefly»  ipfus 
a l.  Patuit  aut,:h  n 1 1 g> tomo  ipfius  x t quadruplus efl.  Aequus  igitur  efl 
ft  1 1 g nomo  ipji  ye.Et  quonia/y  ipfiusy  x dupla  efl, aqualis  aut  efl/y 
ipfi  xy  ipfi  y l,dupla  igitur  ejl  6 1 yjpflus  yt.duplu  igitur  efl  j? 

u ^ipfius  Ci, sunt  autem  & M,tC,dupla  ipfus  C i.  Igitur  a C.ip fis  xt,  ( 

1 1, ejl  tequale.ofl?fmauteefl,q>  V totus  /t , f gnomon  toti  yieflte/ 
qualis, ey  reliquit  igitur  I [,ipf  Ce,  efl  aquale.  E flfyipfum  C e.id  quod 
fub  y /,. f C, aqualis  enim  efly/  ipfi  ipfum  quod  ex  y f .Igifsr 

quodfub  y s,i  e,gquu  efl  ei  quod  cXyC.Ep  igitur  ficut  /yady  C,ficy 
£>adc  S. Maior  aut  efl  / y.ipfa  y C,maior  igitur  cfldfyC  ipfa  C f.  igitur 
y /leta  linea  extrema  CT  media  ratione  diuifamius  fegmentum  efl 
t C.si  reta  igitur  linea  fui  ipfus  fegmento  quincuplum  potuerit,  dupla 
ditifegmenti  extrema  ZT  media  ratione  dificta, nudus  [egmentu  re/ 
liqua  pars  eius  que  in  principio  retice  line*.  Quod  autem  dupla  i/  * • * 

pfius  x y maior  ft  qudm  ipfaCy-fc  oflendendum  efl. si  autem  non.eflo(f  pofibile  efl)/t  y dupla  ipfius  y x, quadrn 
pium  igitur  efl  quod  ex  C y,eius  quod  ex  y x.qut  igitur  exly,y  x.rius  quod  ex  y x.quincuplafunt.Supponiturait 
t em  CT  quod  ex  C x, quincuplum  eius  quod  ex  y x.Quod  ex  C xigitur^eqm  efl  eis  qua  ex  £ y,y  x quod  efl  impofli 
bile,  igitur  0 y,  i pfius  x y dupla  non  efl.  similiter  iam  cflendemus,quod  neque  minor  quam  ipfa  C y,cfl  dupla  ipfuu 
x y, multo  enim  abfurdius.ipfus  igitur  a y,dupla, maior  efl  ipfaCy.Quod  demonflrafle  oportuit. 

lS.Vtli.ex  Camp.  eropofltio  s 

| Vm  diuiTa  fuerit  lfhea  Tecundum  proportionem  habentem  me/ 
idiom  Si  duo  extrema,  fi  minori  portioni  taqua  dimidium  maio 
1111  ris  diredleiugaturjeritutquadratumlinesindecompofit*  quin 
tuplum  fit  quadrati  quod  exipTa  maioris  medietate  portionis  deTcribitur.  • 

c a m p a n v s Sit  linea  a b diuifa  in  puncto  c,  fecun/ 
dum  proportionehabentemmedium SCduo  extrema, 
fitqueeius  maior  portio  lineae  b.qusdiuidatur  per.s/ 
qualia  in  d.Dico  quod  quadratum  lines  a d,eft  quintu 
pium  ad  quadratu  lines  cd-Defcribatur  enim  quadra' 
tum  a b,quod  fit  a e, in  quo  protrahantur  diameter  b f 
8C  lines  g c & d h.itecp  k 1 S m n.squidiftancer  lateribus 
oppofitis,fecates  fe inuicem fuper  diametru  in  duobus 
punctis  p Si  q.K  extra  diametru  in  duobus  alfjs  locis  r 
8£  f.Mamfeftu  igitur  eft  ex  « fexti  uel  ex  correlario  * feci! 
di,q>  oes  fuperficies  exiftentes  in  quadrato  a e,  quas  dia 
meter  diuidit  per  mediu.funt  quadrats-Quatuoraut  fu 
perficies  qus  funt  a r,m  p,p  h,8£  fe,coftat  ex  « primi  8£  pria  fexti  e(Te  adinuice  squales 
nadus  poftrems  p h Si  fe,fiit  adinuice squalesex  i fexti.Quonia igitur  exprsfentiby 
pothefi -Xdiffinitioe  lines  fafmqd'proponitur  diuifsK  prima  parte  fexti  quadra/ 
tn  c i eft  squale  fugficieiagideoqi&gnomonir  ffpropter  id  qdTuperficiesa  r eft  tv 
qualis  fuperfidei  p h>6£  quonia  ex  4-fecudi  quadratu  cl  eft  quadruplu  ad  quadratam 
r f quod  eft  taqua  quadratu  lines  c d/equitur  ex  contudi  factitia  quod  quadratu  mh 
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fit  e[niniuplu  quadrati  rf.conftat  enim  ex  gnomone  quadruplo.&rffimpIo.Hoc  au 

tenl  eft.propofitum.  :iDEM*litcr.  Cum  fit  linea b c diuifa  per  aqualia  in  pun/ 
ciod.SZ  addita  eft  ei  linea 'ac, erit  ex  6 fecundi  quod  fit  cx  a bina  c,cum  quadratocd 
interiacetis,  squale  quadrato  a d.At  quia  quod  fit  ex  a binae  eft  squale  quadrato 
c b ex  prima  par  te  i<s  fexti>hoc  aute  eft  quadruplu  ad  quadratu  c d,manifefte  patet  ue/ 
ritas  eius  quod  dicitur.  Potes  quoqjfilibet.duplicimodoexconfequentehuiusfuu 
antecedens concludereprocelTuretrogrado.SitenimCeadem  difpofitiohe  manente) 
quadratu  m h quintuplu  ad  quadratum  r fieritqjgnomo  r ff, squale  quadrato  c 1.  V/ 
truqs  enim  eft  quadruplu  ad  quadratum  r f.  At  quia  fuperficies  a g eft  squalis  gnomo 
ni  p rsdido ,neceffe  eft  ut  fuperficies  eadem  fit  squalis  quad rato  prsdicto . Quare  ex 
fecundaparteis  fexti  Si  diffinitione  linea  ab  eft  diuifa  in  p undo  c fecundum  propor/ 
tionem  habentem  medium©* duo  extrema, 8imafor  portio  eiuseftlineacd. 

idem  aliter.  Cunifit  ex  hypothefi  quadratum  lines  a d quintuplum  ad  quadratu 
lines  c d,SZ  ex  6 fecuridi  idem  i pfum  quadratum  fit  squale  ei  quod  fit  ex  a b in  a c cum 
quadrato  c ddequitur  ut  id  quod  fit  ex  a b in  a c cu  quadrato  c d.fit  quintuplu  ad  ide 
quadratum  c d.ldeoqs  eo  depto.erit  refiduum  uidelicet  quod  fit  ex  a b in  a c,  quadrua 
pium  ad  ipfum  .Et  quia  etiam  ex  4 fecundi  quadratumlines  cb  eft  quadruplum  ad 
tdem,neceife  eft  ut  quod  fit  ex  a b in  a c,fit  squale  quadrato  c b.  Q.uare  iteru  ex  fecuri 
da  parte  i«  fextiSC  diffinitione, linea  ab  eft  diuifa  fecundum  proportione  habetemme 
diu  diduo  extrema-in  puncto  e,8Z  maior  portio  eft  linea  cb. 

Euclt.ex  Zamb.  Theorema  » propofitio  s 

( Si  rcdla  linea  media  8C  extrema  ratione  fecetur,  minus  fegmentum  ad/ 
mittens  dimidiam  maioris  fegmenti,qutncuplum  poteft  eius  quod  a me/ 
dia  maioris  fegmenti  fit  quadrati. 

'T  H E o N ex  zmb.  KeSa  enim  quedalinea  « Cjnediadextrc 

ma  ratione  fecetur  iit  rftgno,ptl}  maius  fegmltu  a r,fccetur^  (per  i»  * f f f 

primi)  « r bifaria  in  /.Dico  quod  ex  C /, quincuplum  poteft  eius  q,  / 
t.Defcribaturiper ai primbexaS,quadratuxi,CT  deftcribaturfi 
gura.Etquonia  « t, dupla  eft  ipftus  / r, quadruplum  igitur  eft  quod 
tx  * t eius  quod  ex  Jy.boc  eft  f*  ipfuis  f «,  e t quonid  quodfub  « f ,C 
tleequum  eft  ei  quod  ex  « y,e kfy  quoi  fu b * r.ipfm  y quod 
txx-r  id  quod  f «-.igitur  rfpftr  'fft  * quale.  Quadruplum  autem 
tfl  f r, ipftus  t x,quadrupl5  igitur  eft  & r i,ipfi«5  lt  -R urfus  quonia 
«r  qualis  eft  a*  ipft  / tjeqmdis  cfloix  ipftu  f, quare  quadra/ 

tum, ce  quum  eft  ipft  I \ quadrato,<equalis  igitur  eft  ex  ipft  x x.hoc  eft 
H , ipft  r I, quare  CX  n t,ipfi  { * eft  aquale,  sed /a  iftpft  t » eft  aqua/ 

Uy&T  » 'gitur,ipfi  } t eft  xquoIc.Commune  apponatur  ? ,, igitur  J • 

x gnomon,  tqms  eft  ipft  y t,sed  r t, quadruplum  oftenfum  eft  efie  i/  j # ^ t 

pfius  •{,&{  « x,igitur  gnomon,ipftus  x t, quadruplus  cft.igitur  qua 

iratum  / >,  quincuplum  eft  ipftus  i » quairati,eft'%  / r id  quod  exitii  quod  ex  / r.Quod  ex  / e igitur, quincti 
pium  poteft  eius  quod  ex  Jy.Quod  oftenderc  oportuit. 

Euclt.ex  Camp.  Propofitio  4 

[I  fecundum  proportionem  haberem  medium  & duo  extrema 
[qualibet linea  fuerit  diuifa,eiq$  in  longum  direde  tanqua  ma» 
lior  fedio  adtjciatur.erit  totam  lineam  inde  compofitam  fecun/ 
[dum  proportionem  habentem  medium  81  duo  extrema  diui' 

' fam  effecerit  eius  maior  portio  linea  prima. 

camp  an  vs  sit  linea  ab  diuifa  qua  fupponitur 
pro  p ortione  in  puncco  c.&  fit  eius  maior  portio  cb  Aci*  ® 

totiqj  abadficiatur  directe  linea  bdqus  fit  squalis  » ■ > - 

cb-Dico  quod  tota  ad  eadem  proportioe  diuifa  eft  in  pueto  b,8Z  maior  eius  portio  eft 
Irnea  a b qus  eft  linea  prima.Eft  enim  ex  diffinitione.a  b ad  b c,  ficutb  c ad  c a.  At  quia 
ex  7 quinti  a badbd.fi cutadbc.igiturcx undecima eiufdeabadbd,ficucbcadc  a. 
.quareper  conuerfam  propordonalitacem  b d ad  b a ficut  a c ad  c b,8Z  coniunctim  d a 

Ni  act 
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ad  a bjficut  a b ad  b c-Cucp  fit  ex  7 quinti  a b ad  b c.ficut  ad  b d,erit  ex  undecima  ciufdg 
d a ad  a b,ficut  ab  ad  bd.Itacp  ex  diffinitione  linea  a ddiuifa  eft  in  puncto  b fecudum 
proportionem  habentem  mediu  8£duo.extrema,8£  maior  portio  eius  eft  linea  a b.Qd? 
eftpropofitum.  Eodem  quoqj  modo  fi  ex  maiori  portione  cuiuslibet  lines  fecudu 
prsdicta.pporcionediuifs  taqua  minor  portio  detrahatur.erit  maior  ipfa  portio  fe/ 
eundum  eandem  proportionem  diuifa,entcp  maior  portio  eius  linea  detracta.  Verbi 
gratia  a b fieut  proponitur  in  puelo  cdiuifa.fitqi  ma 

ior  portio  a c,a  qua  detrahatur  cd  xqualis  c b-  Dico  * 3 t 6 

quodaceftdiuifafecundu proportioneeandeinpu  i — »■  - ■ ■ — -t 

dio  d.SC  quod  maior  portio  eius  eft  linea  d c-  Cu  enim  fit  ex  diffinitioe,b  a ad  a c.ficut  ac 
adcb.at  ex7  quinti  a c.adtb  ficutadcd,  erit  ex  undecima  eiufdebaadac,  ficuta  cad 
c d.ideoqs  per  ‘9  quinti  ficut  c b refiduu  ad  d a refiduum.Sed  ex  feptima  ei ufde,c  b ad  d 
a.ficut  c d ad  a,itacp  a cad  c d.ficut  cd,ad  d a. Ex  diffinitione  ergo  coftat  quod  diximus. 
Necigitur  ea  quam  auctor  proponit  additio, nec  ea  quam  ex  oppofito  proponimus 
detractio. quatuncunq;  utralibet  in  prolixum  tendat3a  proprietate  diuifiois  lines  pri 
mitius  difeordat.  Eudi.exCump.  . propofkio  5 , 

f BSani  fecundum  proportionem  habentem  medium  & duo  extre/  z*  ^ 
ma  quxlibet  linea  fuerit  diuifa,quod  ex  tota  linea  quodq?  ex 
minori  portione  producitur  ambo  quadrata  pariter  accepta, 
'riplu  funteiusquod  ex  maiore  pordoe  quadratu  deferibitur, 
campa^'  s.-  Sit  linea  a b.diuifa  per  fspe  dictam 

proportioni  in  puncto  c.fitcp  maior  portio  eiusiinea  * c b 

c b.  Dico  quod  quad  rata  duaru  linearu  abSCca  pari'  > — i 1 

teraccepta,triplumfuntad  quadratum  lines  cb-Hsc  enim  duo  quadrata  pariter  ac' 
cepta.funt  ex  7 fecundi  quacilquadratum  c b>8£  duplu  eius  quod  ticex  a b in  a c.  Iteqj 
quia  quod  ficexabinaceft  squale  quadrato  cb  ex  diffinitioe& prima  parte  16  fexci 
manifeftum eftpropofitum.  Eudi.ex za.-»b.  Tteo.-e.ua  a prosojliio  t- 


tur  ex  x r,quudruta,triplu  funt  eius  quod  ex  x t quadnui.Quod  o/lendcre  oportuit. 


E ucli.ex  Zctmb.  Theorema  5 Propofuio.  5. 
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. >,e/!£  quod  fub  xt.fi  t='d  fuoi  ‘i  quod  ex  x y.ipfum  y t.aquu  igiturefl,,.ipf  > l.fel  quidem  y ,,aqui  ejl 

i i,ipft  tutem  r t.aquum  cjl  Jt-.S'  /e,  igitur  ip fi  eic/laquAe.ccmmunc  adijciaturi/Jotuigitur/a/otix*  ejl 
aquale, cflip  J * id  quod  fub  fi/,/ a,  aqualis  enim  cjl x /,ipfi/  \,ff  x i,ei  quod  ex  a fitquod  igitur  fub  fi/,/ a.  x/ 
quum  efi  ei  quod  ex  x £.Eji  igitur  ftcut  / C ad  S x,fic  .C  a ad  x /.Maior  autem  ejt  / fijpfa  fi  x, mutor  igitur  6 e *, 
ipfa x /,ipfa  igitur  S /.extrema  6 media  ratione  fecatur  in  x,& maius  fegmetu  cjl x fi .Quod  erat  ojlendendum. 
Quid  fit refolutio. 

RES OLV  TIO,  ejlafiumptio  quaflti  tanquam  concefii  per  ei  qua  fequuniur  m utrum  aliquod  cScejfum 
Quid  fitcompofitio. 

COMPOSITIO  uero.ejl  afimptio  cocifii  perca  qux  /equitur  in  quafti  terminatione  fiue  occupationem ; 

*RES0LVTI0  primi  theorematis.  Retia  enim  quxdd  linia  a 
(.extrema  efmediaronefecetur  in  ),fttty  maius Jegmctu  ay,ff dimi/  j s »6 

dii  ipfus  a fi, aqualis  apponatur  x J,Dico  fexy  /,eitts  quod  ex  a/  j . i . i i..  < 

quincupli  efl.Qu.oma  enim  tpcxyt  eius  quod  ex/x  quincupli  cjl, at  quod  exy/  ejl, ea  qux  cx  y a, a /,una  cu  ed 
quod  bis  fub  y x.x  /.qux  igitur  ex  y x.x  /.una  cu  eo  quod  bis  fub  y x.x  /, quincupli  ejl  cius  quod  ex  a /,  diuidedo 
igitur  quoiex  yx.una  cu  eo  quod  bis  fub  y x.x  /, quadrupli  ejl  eius  quod  ex  a /. Sed  ei  quod  bis  fub  y x,x  /.aqua 
cjl  id  quod  fub  y a, a sjupla  enim  eflfix  ipflus  x/.Ei  aute  quod  ex  i y.aquu  cjl  quod  fub  x f,  f y,ipfa  enim  a ff.cx 
trema  & inedia  ratioe  fecatur, quod  igitur  fub  Sx.x  i, una  cu  eo  quod  fub  a C.C  y,  quadrupli  eft  eius  quodft  exx/. 
Sed  quod  ex  x S, quadrupli  ejl  eius  quod  fit  ex  x /.fed  quod  fub  S x,x  y,una  cum  eo  quod  fub  a £,£  y,  ejl  id  quod 
ex  x C.Quod  igitur  cx  a (.eius  quod  ex  x / quadruplum  cji,cfl  uerotdupla  enim  ejl  i C ipfus  x /. 
COMPOSITIO  primi  tbeorematisi  Qjtonid  igitur  quod  ex  fi  a, eius  quod  exUJ  quadrupli  efl,fed  quod  ex 
It  t.ejl  id  quod  fubtx.x  yjuna  ei  eo  quod  fub  x C.C  y.quod  igitur  fub  ff  x.x  y,una  cu  eo  quod  fub  * e,  Cy. quadrupli 
cjl  eius  quod  ex  x /.Sed  quod  fub  Sx.x  y,*quu  ejl  ei  quod  bis  fub/  a, a y,quod  aute  fub  x y,ei  cjl  aquu  quod  eic 

m y.quod  igitur  eXxyuna  ei  eo  quod  bis  fub  /x.x  y, quadrupli  cjl  eius  quod  ex  / x.Quare  quod  ex/ x.x  y,una  cu 
co  quod  bis  fub  / x.x  n quincuplum  ejl  eius  quod  ex  / x.Qua  ait  eic  / a.x  y.una  cum  to  quod  bis  fub  / x,x  y,cjl  ii 
quod  ex  y /.quod  igitur  ex  y ^.quincupli!  ejl  eius  quod  cx  / x.Quod  oflenderc  oportuit. 

1 R E s OLVTio  fecundi  tbeorem  atis  Retia  cnirn  quada  linea  y 
/, fui ipfiusfegnieto/x, quincupli pofot.ipfius aute / x, duplaft  xfi.  / iri 

Dico  quod  x £ extrema  media  roiie  fecatur  in  y (Igno.if  maius  fcg/  1 ■ . , 

menta  ejlxy  qutt  ejl  reliqua  pars  eiUS  qui  iit  principio  reSa  linea. Quanta  enim  x Ii  extrema  e n. euia  rauoe  feci 
turin  y.Zr  maius  fegmentu  ejl  x y.quod  igitur  fub  « fef  y,tequu  ejl  ei  quod  ex  x y.Ejlaute  er  quod  fub  f a,a  y,<e/ 
quum  ejl  ei  quod  bis  fub  / *,x  y, dupla  enim  ‘cjl  6 xjpfius  « /.Quod  igtur  fub  x £,f  y.una  eum  eo  quod  fub  e >,x  n 
quod  ejl  id  quod  ex  x C,<equi  ejl  ei  quod  bis  fub  J a, a y,una  cu  eo  quod  ex  x y.Quod  aute  ex  x t.cius  quod  ex/x 
quadrupli  epiquidruplu  igftur  cjl  & quod  bis  fub/x,x  y,una  cueoepexa  y,eius  qitod  ex  x /.Quare  qua  ex  / a, 
x yjana  cu  eo  quod  bis  fub  / x,x  y.quod  ejl  id  g,  ex  y/^  tcuplu  funt  cius  q,cx/  a : funt  uero,  propter  hypotbcfim 
C OMP  os  i T 1 6 fecudithtoreniatis.  Qjionia  igitur  quod-cx  y / quincupli  cjl eius  quod  ex/ x,qucd  aute  cx 
r/cft  id  quod  ex  Jxix  y.una  cu  eo  quod  bis  fub  / a, a y.qua  igitur  ex/x.x  y.una  cu  eo  quod  lisfub/x.xy  quine 
cupla  funteius  quod  cx/x,diuidido  igitur, quod  bis  fub/x.x  y,una  cu  eo  qued  exyx,  quadrupli  cjl  eius  quod  ex 
a /,eft  uero  cr  qitod  cxxG  quadruplum  eius  qitod  ex  u/,qUod  igitur  bis  fub /a, a y.quod  cjl  id  quod fub  e «,«? 
femet  una  cuco  quod  ex  x y, aquam  ejl  ei  quod  ex  x(.S  ed  quod  ex  a S.ejl  id  qued  fub  x C,e  y.una  ei  eo  quod  fub  S 
a,x  yfquod  igitui  fub  e a,a  y.una  cu  eo  quod  fub  x y.aquu  eft  ei  quod  fubtx ,x  y,una  cum  eo  quod  ex  x y.fffu/ 
blato  conium, co  quod  fub  e a,a  y.reliqiut  igitur  quod  fub  a y.aquu  cjl  ei  quod  cx  xy.Efi  igitur  ftcut  £ x#d  x y 
fic.x  yady  (Maior  aute  ej?£  x.ipfa  x y.maior  igitur  efler  x y.ipfa  y £. igitur  « e, extrema  C T media  ratione  fectu 
tur  in  y,& maius  fegnientum  eji  a y.Quod erat  offendendum., 

3 RESOLVTIO terti] theorematis.  ReSa  enim quada linea xS,  £ j ^ 

extrema  € niedia  talione  fecetur  in  y figno.fltip-  maius  fegmentu  x y,  i — i f - 

Sipjius  a y.dimidia  ef.6  y /.Dico  quod  exe/ipfiusy/  quincuplum  cJI.Quonia  enim  quod  ex  £ /.eius  quod  exy/ 
quincupli  ejl  qitod  aiiteni  ex  / $,ejl  id  quod  fuo  4 e, e y.iina  cum  eo  qubd  cx/  y.quod  igitur  fub  x £,£  y.una  cum  co 
quod  ex  / y. quincuplum  e j?  eius  qubd  ex  / y.diuidcttdo  igitur  quod  fub  x f,£  y, quadrupli  efl  eius  quod  ex/ y.  Ei 
aut  quod  fub  x £,f  y.aquu  ej?  id  quod  ex  x y.ipfa  enim  a £,  extrema  CT  media  ratione  fecatur  in  y.quod  igitur  tx  x 
y,  quadrupli  ejl  cius  quod  cx/y, ejl  uero,  ipfaenim  xy  dupla  ipfius/y. 

compositio  tertij  theorematis.  Quoniam  igitur  x y ipfus  / y dupla  ejl, quadrupli  efl  quod  ex  x y,  eius  * 
quod  ex /y.  Sed  ei  quod  ex  xy,aquuef  quod  fub  x(,g  y.quod  igitur  fub  ic(,$  y.eius  quod  ex/y  quadruplum  e/?. 
Coponendo  igitur  (per  ts  quinti)  quod  fub  i £,(  y.una  ci  eo  quod  ex  / y.quod  ejl  id  quod  ex  / C, quincupli  ejl  eiul 
quod  cx/ y.quod  ojlcndere  oportuit. 

4.  resolvtio  quarti  theorematis.  ReSa  enim  linea  x (,  extre / 

ma  ac  media  rati  one  fecetur  in  y.ff  fit  maius  fegmetu  xy.  Dico  quod  * t 

qua  ex  x f,£  yjripla  Junt  eius  quod  ex  x y.Qttoma  enim  qua  exx(£ 


t, tripla  funt  eius  quod  ex  « y.ftd  qua  ex  « C.£  r.funt  id  quod  bis  fub  * A»C  r#na  cb  eo  quod  ex  x y.quod  /giw^ 


ir  bii 
' fub 
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nefe8acflmt.  1 1 ™acx*>-eJ“,ero-’pf'eK"’i«e>ex‘remacr  media  rati, 

C 0 MPO SITI  O.Quoniaigitur* fi, extrema  ff media rSne in y,fecatur maiufia fegmetu efl « yA igitur  fub « 
f.C  y,  eteflxquuquodex  « y.f  bu  igitur  fub  « g,g  y,duplu  cfl  eius  fex  a y.c  oponedo(per  is  jnt/;*  igitur  bis  fui 
« W r,W4  c2  eo  quod  ex  « y.triplu  efl  eius  quod  ex  «y.sed  quod  bis  fub*  t,t,y^na  cu  eo  quod  ex  « y,cfl  ea  q Ug 
cx  « bJSyfunt  quadrata.Qitx  igitur  ex  « ej  y.quadrata,tripUfunt  eius  quod  ex*  y.Quod  ofiendere  oportuit. 

RESOLVTIO  quinti  theorematis.  ReSa  enim  quteda  linea  * t, extrema  &media\raticc  fecetur  in  t Jhifc 
maius  fegmeniu  * y,& ipfi  * >■  aqualis  ponatur  * A Dico  f J £,extrema  ff  <f  * y e 

inedia  roiie  fecaiur  in  *,& maius  fegmetu efl  * S.ouonia  enimJS extrema  — • • 

cf medi 4 ratioe  fecaiur  in  «,&  maius  fegmeiii  efl  * g.ell  igitur  ficut  Jtade  «./te  e*  ad*  A Aequalis  aiit  efl  * A'p/1 
a y.nfl  igitur  ficut  <ft  ad  C *,fic  cfl  C *(ad  * y.Couertedo  igitur  ficut  6 J ad  <f  «fic  * t,ad  t y.diuidcdo  igitur  & fi/ 
cute*  ai*  Jfic  *y  ad  y g,  Aequalis  autem  efl  * A ipfi  « y,efl  igitur  ficut  t«  ai*  y.flc  «yadyi,efl  ucraupfa  enim 
* A.extremacr  media  ratione  flSa  efl  in  y. 

compositio  Q uonia  * t,  extrema  & media  ratione  in  y fecaiur, efl  igitur  ficut  £*adx  y,fc  * y,ad  y it 
Aequalis  tute  efl*  y,ipfia/,cfl  igitur  ficut  e «ad*  A fic  * y,ady  t.coponedo  (per  is  quinti)  ficut  g JjtdJ  «fic  *$ 
dlty.CouertidOificut  fH  adg  * fic  C «ad*  y.  Aequalis  aute  efl  «i.ipfl*  Jjfl  igitur  ficut  J g ad  t «fic  t * ,ad  «/, 

I pfa  igitur  / focxtrcma&meiia  ratione  fccatur  in  «,<3mdus  fegmentum  efl  « g.Qiwd  oflendere  oportuit, 
Eucti.ex  camp.  propofltio  6 

g.  rationalislinex  fecundum  proportionem  habetem  medi'5 

kkm^  ^UD  exCrema  diuifs.utraq;  portione refiduum  elle  necefle  eft. 
ff^^/icAMP  anvs.  Sitlineaabfecundufolitaproportiohediuifainpu&o  c, 
IfsgljjSSg^l  rationalis, dico  quod  utraqt  portio  eius  eft  refiduum.Sit  enim  maior  eiuS 
portio  a c,cuidiredleadtjciatur  ad  sequatis  dimidio  totius  ab.eritq;  etia  d a fationa> 
lis exsdeeimilibri&diffinitione.Coftatauteejc prima  d a c b 

huius>quodquadratulinexdc.quintupl3eftad  qua/  — ‘ 

dratu  linesed  abigitur  linea  d c,eftcomunicas  linex  d aift  potetia  ex  diffinitione,fed  no 
inl5gitudineexultiniaparte7  decimi,  quare  per  s s decimi  linea  a c eft  refiduu,  cu  dua: 
linesecd  Si  d a fint  ambae  ronales  pofentialiter  tantfi  coicantes.Et  quia  iteru  fi  ad  linea 
rationale  a b adiugatur  fuperficies  aqualis  quadrato  linea  a c qua  eft  refiduu,  erit  la/ 
tus  eius  fecudu  linea  c b ex  prima  parte  t«  fexti,iieceffe  eft  ex  s/ decimi  ut  linea  c b fit  re/ 
fidufi primu.quare coftat  propofitu.  Amplius  aute fiiinea ficdiuifa ut  proponitur 
niaior  portio  fuerit  ratioalis,eritminofrefidufi.  Verbi  gratia, fit  ut  prius.ab  diuifa  ih 
c>feciidudic“tapropcrtione,Simaioreius portio  c/ua  eft  a a d c b 

c.fitrationaiis.quadiuidatur per aqualiain d.eritcpex  ter  — w 

tia  huius  quadratum  d b.quintuplu  ad  quadratu  d c.  At  quia  d c eft  ratioalis  cum  ipls 
fitdimidiu  a c,fequitur  ut  dua  linea  d b Side  fint  ratiSales  potetialiter  tantu  coicates. 
Quareutprius,linea8ibeftrefiduu.  Atuero fiiinea rationalisin potetia  tantu  fecu 
du  proportioni  habente  mediu  Si  duo  extrema  diuidatur, adhuc  necefle  eft  ut  utraqj 
portio  eius  fit  refiduu.  Sit  enim  ab  ronalisin  potetia 

tantu.diuifa  ficut|>ponitur  in  puelo  c,Si  fumatur  ali  a e b 

quaronalisinlogitudinequafitde.quaetia  diuida  — — » 

rurinffecundupradi(ftaproportione,manifeftQ  eft  ^ •,  c e £ 

igitur  ex  iquartidecimi  qu^  fine  adminiculo  alicuius  » 

eoru  quafequutur jncocufia demonftratioe  robora 

tilr  <J>  proportio  a b ad  d e,eft  ficut  a cad  d f,8i  ficut  c b ad  f e-  Cu  ergo  a b comunicet  cS 
d e in  potetia,fequitur  ex  prima  p arte  s » decimi  q>  ac  coicet  cu  d f,cr  c b cu  f e.in  po  ten 
tia.Et  quia  utraqi  portio  liti  ese  d e eft  refiduu.ut  patet  ex  pradictis/equicur  ex  9S  deci 
mi  ut  utraqi  portio  lines  ab  fit  etiam  refiduu.fed  no  eiufde  fpeciei,ut  ibidedemonftra 
tum  eft- Quare  c5ftat,quod  otnnis  linea;  rationalis  in  logitudine  uel  in  potetia.  tantu, 
fecundu  proportione  habente  mediuS  duo  extrema  diuifa:  utracp  portio  eft  refiduu. 
-campam  annotatio.  Et  nota,quod  prima  pars  prsefentis  demoftratioms  qua  demon 
-ftratur  quod  maior  portio  linea:  diuife  fecudu  proportione  habente  medium  Si  duo 
extrema  (it  refiduu,fi  tota  linea  fit  rationalis,procedit  ex  fufficientibusfiue  tota  linea 
ponatur  ratioalis  in  logitudine,fiue  in  potetia  tatu.SecHda  uero  pars  qua  demonftra 
tuf  hoc  de  minori  portione  quod  ipfaquocpfitrefiduum'fitotacftrationalis,no  pro 
cedit  ac  fuStdecibus.nifi  totafit  rationalis  in  longitudine.Tertia  aute  pars  qua  proba 
iur  quod  minor  porri  o eft  refiduu, (bfficienter  procedit, fiue  maior  portio  fit  ratioalis 

inion 
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In  longitudine  flue  in  potetia  tantu-AdconcIudedu  igitur' dc  maiori  portione  linea» 
praedicto  modo  diuifs  quod  ipfa fit  refiduu.fufficit  ponere  tota  linea  diuifam  elTe  ra 
tionalem  in  potetia  tantu,fed  ad  condudendu  quocp  hoc  de  minori  portione  media/ 
te  ffiaiore,fuffkit  ponere  portione  maiore  fimiliter  ratione  in  potetia  tantu:ad  coclu/ 
denduautehocdeminori  portione  mediate  tota,necefle  eft  ponere  totam  linea  efle 
rationale  iri  longitudine,aut  utendu  eft » quartidecimi  quemadmodum  diiftum  eft. 

Eucli.ex  zamb.  T beoremaS  propofltio  6 

6 Si  redla  linea  rationaIis,extrema  & media  ratione  fedta  fuerit,  utrunque 

Tegmentorum  irrationalis  eft  ea  qui  appellaturapotome. 

THE  ONexZZb.  Sit reda linea ratioalis x p.fecetu/f  extremae? 

media  ratioe  in  r,ft^  maius  fegmentu  a t.Dico  q>  utra%  ipfaru  * y,yp,  f.  i * 

irronalisefl  eaqua  appellatur  apotome.Extedatur  enim  t £,e? por.a  y — ■ ■ . ■ . i 

fur  ipfius  S x. dimidia  x f.Quonia  igitur  reda  linea  a f,  extrema  <f media  roite  fecatur  in  yjnaionij;  fcgmetofx  y <<? 
ponitur  x f dimidia  exi fles  ipfius  x 0,<p  igitur  ex  y /,eius  quod  exJx  quincupli  e fi  (peri  decimitertij.)Quod  ex  f 
J igitur.ad  id  quod  ex  cf  x,rationem  habet  quam  numerus  ad  numerum.  Quod  igitur  ex  y <f,ei  quod  ex  J x,  comr 
mefurabile  eJl.Quod  aut  ex  f x,ronale  cjl,ipfa  enim  ■f  x,ronalis  ej},dtmidiii  exifies  ipfius  x e rationalis  exijlentis'. 
Renale  igitur  eft  d fex  y f, rationalis  igitur  tfyJ.Et  quonia  cj,  ad  id  quod  cxJa  rone  non  habet  quam  quadra 
't iis  numerus  ad  quadratu  numeri, incomefurabilis  igitur  eft  y Jipftdx  logitudine.  ipfa  igitur  y «V  x, rationales 
funt  potetia  tamu  come  fur  ab  iles. igitur  a y, apotome  eft. Rurfus  quoniX  * £ extrema  ff media  ratione  feeatur, oi 'mit 
ius  fegmenti  eft  x y, igitur  quodfubx  e,i  y ei  quod  ex  xyaquu  eft.  igitur  ex  x apotome  ad  x £ rationale  ceparati 
latitudine  prima  efficit  f y,quod  ex  apotome  ucro  ad  rationale  coparotu  latitudine  \primam  efficit  apotomcn.igi/ 
tur  r ‘tprima  eft  apotome  (per  97  decimi,)  oftenfum  aute  eft, quod  & x y apotome  eft.si  reda  igitur  linea,  & qua 
fequutur  reliqua  quod  oportuit  oftehdife.  Eucl.ex  Camp.  propofltio  7 

I quis  pentagonus  tressquos  angulos  habens , fuerit  aquila  te/ 
rus, iquiangulus  quoque  idem  pentagonut  efle  probatur. 
campa.  Sit  petagonus  a b c d e-squilaterus.fintqj  quilibet  tres  eius  an 
gult,  flue  cStinue  flue  ineo  tinuefumatur,adinuice  squales, &fintpriiis  incotiriuefum 
pti,fintq?  anguli  a, c,d.  illi  tres  qui  ponutur  adinuice  squales.Dico  totfi  pentagonum 
efle  squiangulu.  His  angulis  fubtendantur  chords  b e b d,S£  e c,6£  totus  pentagonus» 
diuidatur  in  trigonu.X  quadrilaterum  cuiusdus  diagona 
lesfintchordsduoruproximoru  squaliu angulorum  fe 
cantes  fe  intra  quadrilateru  ipfum  in  puncto  f,eritq?  per  4 
p rimi  bafis  b e squalis  bafl  b d,3C  angulus  a e b squalis  an  t 
gulocdb-Cuqipertprimiangulusbed  fit  squalis  angu 
lobde.eo  quodduolaterabe&b  d furit  Squalia,  erit  ex 
comuni  fdentia  totalis  angulus  e squalis  totali  angulo  d. 

Similiter, pbabis,  totale  arigulu  b efle  squale  angulo  tota/ 
li  c,eft  enim  g 4 primi  bafis  b e squalis  bafl  c e, K angulus  a 
b e squalis  angulo  d c e, per  quinta  aute  eiufde  fcilicet  pri 
mi  eft  angulus  e b c squalis  angulo  e cb,igitur  ex  comuni 
fdentia  totalis  angulus  b,eftsqualis  totali  angulo  c.  Sint 
itaqj  tres  anguli  b,c,d.cotinue  fumpti,squales:8£  fic  quocp  erit  petagonus  squiangu/ 
lus.Eritenim  ex  4 primi  bafis  b d squalis  bafl  c e, & angulus  c b d angulo  d e c .&  angu 
lus  b d c angulo  e c d,quare  per  5 primi  dus  lines  c f St  f d eriit  squales.cum  duo  angu 
li  trianguli  f c d qui  funt  ad  bafin  cd,fint  squales.igitur  ex  comuni  fcietia  erit  lin  ea  f b, 
squalis  lines  f e, erat  enim  tota  b d.squalis  toti  c e.ideoqi  per  s primi  erit  angulus  fb  e 
squalis  angulo  f eb.Per  eande  aute  eftanguius  a b e,squalis  angulo  ae  b-Itaqs  per  c5 
mune  fdentia  angulus  b totalis.eft  squalis  angulo  e totali. tres  enimparciales  anguli 
CSponentes  unu.funt  squales  tribus  partialibus  coponeritibus  aliu,unufquifcp  fuo 
relatiuo.Manifeltum  eftigitur,quod  tres  anguli e.b,c,non  continue  fumpti  in  propo-’ 
fito  pentagono  furit  Squales.  Cu  autem  fic:  detrionftratu  eft  totQ  petagonu  eitesquia 
gulihotroliber  ergo  modo  coftatpropofitu.  Eucli.ex  zamb-  Theorema  7 propofltio  7 
Si  quinquangali  ^quilateri  tres  anguli  orditiadm.aut  non  ordinatim. 

7«qtiales  fuerint.^quiangulum  erit  ipfum  quinquangulum. 

T H E O N'  <*  Zamb,  Qjjmquaguli  aquilateri  a£y/  i.tres  anguli  prius  ordinatim  qui  adx,e,y,figr.a,  muicent 
[ira  i quales. Dico  quod  fnquangulS  xSy  /,rquiagu!it  eft.  ConeSantur  enim  xy,e  t J.  Et  quonia  bina  y g,Sx, 
duabus  f*;«  'Jwi  aquales  altera  alteri,  C angulus  quifub  ytx  eiquifub  Cxycft  aqualis, bafis  igitir  xy,(per  4 
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primi)  bafi  fi  ‘ ‘fl  *q*alts,y  triagulS  « f y,triagulo  « « *.tJJ  * reliqui  Anguli  reliquis  ungulis  aquales  ti 
rur.tfub  quibus  aqualia  latera  f:tbienduniur,qui  fub  e i * ti  qui  fub  fiyx.qui  alui  fub  x f * ei  quifub  r x e.  QK«re 
€"  Luus  x^.ipp^i  lateri  ejl  rqualef  Utuit  aute  quod  & tota  x ?,toii  C t efl  «qwnlij  & reliqua  igitur  {yjrcliqua  t 
* ejl  aqualis. Efl  aute  &y  Aipfi  / t squalis.Bina ia } y,y  /.duabus  l t ,i  Afunt  a/ 
quales,4  comunis  ipforu  baps^fl  ? A Angulus  igitur  qui  fub  {yAw.gulo  qui  fub  * 

i i/ efl  a qualis.  Patuit  aute  quod  yqui  fub  e yx,ei  qui  fub  xt  0,efl  sequatis,  totus 
igitur  qui  fub  Ut  Atoti  qui  fub  x i / cfl  Aqualis,  sed  quifub  'fi  y Aequalis  fupponi 
lur  eis  qui  ad  «,J  cT  qui  fub  x i /,igitur,eis  qui  id  x£,angulis  eft  aqualis.  Simili/  g 
teriamofledemus,quod  4 qui  fuby  /t  angulus^is  efl  equus  'qui  id  ningulis. 
fcq-tUrtgulii  igitur  efl,x  S y / \ quinquangulii.  Sed  iam  r.o  fmt  aquales  ordina/ 
tim  ipfi  anguli,  fcd  fnt  a quales  qui  ad  x,y  Afgna.Dico  q,  y fle  quinquangulii  x 
e r J ‘ aquiinguluri)  efl.cSneSdiur  enim  fi,/. Et  quonia  bina  e x,x  t, duabus  e y, 
y Afunt  equal;*,4equds  ccfrchendunt  angulos Jsaf;  igitur  0\(per  aprimQba 
fi  S Aefl*qualis,y  tridglilu  'x  e i Jriagulo  S Ay,efl  aquale, dTreliqui  anguli  re/ 
liquis  angulis  erunt  aqualcs.fub  quibus  aqualia  latera  lubtendiitur.AeduaLs  igiltir  cfl  angulus  qui  fub  « « fi, ei  qui 
fuby/fi.Efl  autem  y qui  fub  fit/  aitgulus,ei  quifub  fi  J t aqualis,  quofiiam  4 latus  fi  t lateri  6 /efl  aquale.ro/ 
tus  igitur  quifub  Xt/  ingulus,  toti  qui  fub  yi  tefl  aqualis.  Sed  qui  ftib  y / tjeis  qui  ad  x ,y^tngulis  fupponitur  at 
quus, 4 angulus  igitur  qui  fub  us  <f,eis  efl  equus  qui  ad  ti  yJam  id  propterea  y qui  fub  x C y.aqualis  eis  qui  ai 
« r AunguUs.Acquiahgulmigkur  efl,4  ipfunt  xfiyfri  quinquangUlum.Qjtodoflendcieoportuit. 

EUcli.ck  Camp.  'propoj.-tio  i 


iMnis  trianguli  zquilateri  quod  a latere  fuo  quadratum.defcribi 


’^<S/^tnr,trip!um  eft  quadrato  dimidia:  diametri  circuli  a quo  triagu/ 


*«lus  ipfe  circunfcribttur. 

a m p a n v s Sit  triangulus  a b c squilaterus,eui  circuferibatur  circii/ 
lus  a b C fttpra  centrum  d,  quemadmodum  docet  t quarti, 8C  protrahatur  in  eo  diame 
teradeDico  ergo  qcfquadratulinesab  triplueftad  quadratu  femidiametriad.Du' 
cantur  en  jm  d us  lineae  b d Si  d c,&  arcui  b e,fubtedatur  chorda  b e,eritqj  ex  s p rimi  ari 
gulus  b ad,squalis  angulo  c a d,  quare  per  ultima  fexti  ar/ 
cus  b£eftsqUaftsarcHiec.Et  quia  ex  n tertijtres  arcusab, 
b c,8£  ca,funt  adinuice  aequales, eo  quod  corti  chordsjqus 
funt  latera  tfigonUiint  aequales  ex  hypothefi,erit  arcus  b e 
fexta pars  circuferentis,ideoqj  chorda be,erit  latus  hexa/ 
goni  «equilateri  ipfi  circulo  infcripb.quare  per  correlarium 
is  quar  cijlihea  b e, eft  aequalis  fernidiametro  ad.Manifeftum 
eftautemex  prima  partes»  tertij,quod  angulusa  be  eft  re 
ctus,ideocp  quadratu  liries  a e, eft  squale  quadratis  duaru. 
linearu  abSe  bepariteracceptis.ex  penul tinia  primi.  At  ue 
ro  quadratuae,quadruplueftadquadratumbee'x4  fecu/ 
di.cii  iihea  ae Qtduplab e,rehnquitur ergo, quadratu  a b 
tripluelTead  quadratu  be,8Cidep  ad  quadratu  ad. Quod  eft  propofitu-  Nonlateat 
au  tem  nos,quod  linea  b c qu$  eft  laths  trigOni,diuidat  femidiametr  um  d e , per  aequa 
lia  Efto  quid?  punctus  diUifro his, f» Conflat  fgifur  ex  a primi,quod  b f eft  squalis  f c,  i/ 
deocp  per  prima  parte  s tertii. oes  anguli  qtii  funt  adf,  funt  redi,  quare  ex  pehultima 
primi  quadratu  bd,eft  squale  quadratis  duaru  linearu  qusfuntb  fKfe.Et  quia  b d 
eft  squalis  b e.efut  eic  coi  fcientia  duo  quadrata  duaru  linearu  b f Sifd  pariter  accepta 
squalia  duobus  quadratis  duaru  linearu  b f 8C  f e pariter  accceptis  .Dempto  igitur  u/ 
trincp  quadrato  b f,erit  ex  coi  fcietia  quadratum  fd  refiduum,squale  quadrato  f ere/ 
fiduo,quare delinea fd, iinesefc.es: hac comuhi fcientia. quarurh  quadratu  funt  squa 
lia  eas  lineas  efle  squales . Ex  hoc  itaq!  rnanifeftum  eft,qu'Od  perpendicularis  ducta 
a cetro  circuli  ad  latus  trigotlisquilaten  fibi  infc‘ripti,Squalis  eftdimidio  lines  duclse 
a centro  eiufdem  circuli  ad  ipfms  circunferentiam. 

Eucli.exC  ampi  propofltio  9 

Ol  latus  hexagoni  iquilaterUatusqj  decagoniiquilateH.quosam  z^'9 


fbos  unus  ide(j  circulus  circufcribit,fibi  inuice  in  longu  diredtuq/ 
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coniungantur,t:ota  linea  ex  eis  compofita  fecundum  proportionem  habe 
tem  medtuK  duo  extrema  diuifaerit.maiorc^  eius  portio  latus  hexagoni; 

CAMP.  Sit  circulus  ab  c,cuius  cetrum  d,&  diameter  a dc,fitqj  arcus  cb  quinta  pars 
arcus femieirculi a b c.cui fubtendatur  chorda  c b>quam conftae elTc latus  decagoni  s 
quilaterippofito  circulo  infcriptfadiungaturq?  lineae  c b in  continuu  & di  rectu  linea  b 
e,qus  ponatur  efle  squalis  lateri  hexagoni  squilateri  prsdicto  circulo  inferipti.  Di/ 
co  totam  lineam  ce,diuifam  efle  in  puncto  b fecundum  proportionehabetemmediu 
Si  duo  ex  tremat  maiore  eius  portione  dico  efle  linea  b e qua;  eft  latus  hexagoni.  Du/ 
canturenimin  centru.dus  lines  e d&bd.eritq;  angulus  e squalis  angulo  b de  ex  s 
primi.prop  ter  hoc  quod  linea  e b eft  squalis  lines  b d ex  correlario  i>  quarti, angulus 
quoqi  d b c, eft  squalis  angulo  cex  s primi,quareex  n primi  angulus  a d b, erit  duplus 
ad  anguiu  d b c-  Et  qa  per  eande  angulus  d b c eft  duplus  ad  anguiu  e,fequi  tur  u t angu. 
Ius  a d b fit  quadruplus  ad  anguiu  e,eft  enim  ex  coi  fciStia  quadruplum,quicqd  fuerit 
duplu  dupli. Cuq;  fit  etia  ide  anguis  a d b quadruplus  ad  anguiu  b d c ex  ultima  fexti, 
eo  quod  arcus  a b eft  quadruplus  ad  arcu  b cnecefle  eft  ex  coifeientia  ut  angulus  e fit 
squalis  angulo  b d c.  si  igitur  intelligatur  duo  trianguli,  d 
ectotalis,&bd  c partialis,cu  angulus  e totalis  triaguli  fit 
squalis  angulo  b d cpartialis,S£  angulus  c fit  cois  utriufqj 
necefleeftex  n primi  ut  ipfifint  squianguli, quare  per  4-  fe 
xtiproportioduorulateruec&cdcotinetiu  anguiu  c iri 
totali  triangulo,eftficutduorfilaterudc8£c  b cotinentiu 
eundeangulu  in  partiali  triangulo. Quia  ergo  proportio 
ecadcdeftficutadebexfecundaparte7quinti,& d cad 
cb  eftficute  b ad  eande  ex  prima  parte  eiufde.fequitur  ex 
u quinti  ut  fitproportioceadeb.ficut  ebad  bc.  Igitur  a 
diffinitione codude  propofitum,lineae  c eflediuiftmfeca 
dum  proportionem  habentem  medium  8t  duo  extrema, 

6 maiorem  portionem  eius  efle  latus  hexagoni.  Qyod  o/ 
portuitnosdemonfirare. 

campanvs  Conuerfa  n quocpdemoftrarecSuenitjquod 
facile  fiet,uia  retrograGa,ea  enim  affumit  Ptolomsus  capitu 
lo  9primsdich6is  Almagcfti.ad  demoftradu  quatitatechor 
daru  arcuu  circuli.Di  co  itaqj  q>  fi  linea  qushbet  fecudu  pro 
portione  habente  mediu  SCduo  extrema  diuidatur.cuius  cir 
culi  maior  portio  fuerit  latus  hexagorii,eiufde  minor  erit  la/ 
tus  decagoni,at  uero  cuius  minoreritlatusdecagoni.eiufde 
tnaioreritlatushexagoni.Sitenim(priori  difpofitioe  mane 
te  Mineae  cdiuifa  in  pueto  b fccfm  prsdidta  proportione, & 
maioreiusportiofiteb.dico  q>cuiufcuq5drculilineae  b eft 
latus  hexagoni,  eiufde  eft  linea  b c latus  decagoni, & cuiufcuqi  circuli  linea  b c eft  latus 
decagoni,eiufde  eft  linea  e b latus  hexagoni.intelligo  aute  hoc  de  hexagonis  8C  deca/ 
gonis  sqiateris.si  enim  fit  e b latus  hexagoni  circulo  a bc  inferipti, erit  p correlariu  u 
quarti  e b squalis  d c.  £ t qa  p rop  ortio  c e ad  e b eft  ficut  e b ad  b c ex  hy  p o thefi.erit  ex 

7 quinti  c e ad  d c,ficut  d c ade  b .Igitur  ex « fexti  duo  triaguli  e d c & d c b,funt  squiari 
; gulnangulusergo  e, eft  squalis  angulo  bd  c,ipfos  enim  lateraf  portionalia  refpiciut. 

Cucp  fit  angulus  a d b quadruplus  ad  anguiu  e ex  * primi  bis  afliimpta-St  quinta  eiuf 
d em  bis.feqmtur  ut  etia  ideangulus  a d b fit  quadruplus  ad  anguiu  b d cldeocp  ex  ul 
tima  fexti, arcus  a b, quadruplus  eft  ad  arcu  b c. Linea  igitur  b c.eft  latus  decago  ni  cir/ 
culo  a b c inferipti.  Qtffi  linea  b c fueri  t latus  decagoni  circuli  a b c,erit  e b latus  heXa 
' goni  eiufde.Sit  enim  eb  latus  hexagoni  circuli  f,eritqiexprsdicns,bc,latus  decagoni 
eiufde.Intelligantur  igitur  inferipti  efle  decagoni  squilateri  duobus  circulia  bcSf, 
quoru  omnia  latera  erut  squalia  lines  b c-Et  quia  omnis  figura  squilatera  circulo  in 
feripta  eftsqiiiagula  ut  probatu  eftin  o quarti  libri, feqtur  utrofqs  decagorios  efle  s/ 
quiangulos.Cuqi  oes  anguli  unius  pariter  accepti  fint squales  oibus  angulis  alterius 
pariter  acceptis. ficut  euideter  apparet  ex  demoftratis  in  Jiprimi.necefle  eft  ex  hac  coi 
fcietiafquorfilibet  squaliu  decimas  aut  quotaslibet  partes  eiufde  denominatiois, efle 
squaleslut  unushoru  decagonorufitsquiangulusalij.ideoqjfimilis  ex  diffinitide 
linulin  fuperficieru-Et  qa  fidus  figura?  fimiles  duobj  circulis  infcribatur,eric  jiportio 


GE6HET. 


element.  evclidis 


.“erum  illarum  figurarum  ficut  duarum  diametrorum  .llorH 
.JSSmlario ..  fatilibriS,  duod«imi,ann  latera  decagono 

rum  fimtliutn  inCcripcorj™^”  feniidiameEri  etiam  ajquales-Sut  aurem  femidjainetrl 
trieonimfintiiquales.  aeoqi  quarti. Erit  ergo  lineae  b, latus  hexa/ 

K la^^^f^u^a^g^tipfaeft  latus  hexagoni  circuUfiibiaxiuaiis.  Hoc  aiiteio 

goni  circulo  a b cinAripnucup  autem  nona  huius  decimiterti)  noueris  cx 

eii.quo^deinonilrareuolunnus.  Exhacautem^r^^^^^^  ( ^ 

ortameuei'»  qua.ti.ipriaquKuuu  h h p..  0htinet,ad tertiu duplus exifiat, 

dum, cuius  uterque  duorum  ?ngn  , _ fL  cb  Si  fimpliciter  omnis, cuius  duo  latera 
talis  enim  eft  u ter  que  slinexdiuife  fcd'm  proportionem  habentem  me/ 

funtsqualia  maiori portioni  alicu  . , rfr  -eauale  minori  portioni  lincte  eiufi 

dium  duoq;  extrema  8£  «rtium  ,jalateriheXaoonixquilateri  alicui  in  circulo  in/ 

eftpropofltto  mrf*  » , 

H'rlne  latas  pentagoni  atquiiateti  tanto  potentius  eft  latere  hexa 
;on{  arquilatcri  quantum  poteft  latusdecagoni  xquilateti.fi  fint 

a eodem  circulo  ambo  infetipti.  . _ 

, „ P.  sit  circulus  a b c,cuius  centru d,8fdiameter  ad  c,mfcribaturtpapc 
tagonus  *quiiacerus,qui  fit  a b e fg,6i  a centro  d pro  trahatur  perpendicularis,  ad  la* 
tus  a b,qux  producatur  ufquequo  obuiet  circumeren 
tis in  puncto  h.  fitque  d h,& protrahatur dux  chorus 
a h 6i  h b.quse  erunt  squales  adinuicem  ex  fecuda  par 
te  s tertfj  8i  4 primi,ideoqj  etiaduo  arcus  a h Sih  b,xqua 
les  adinuice  ex  *7  ter ttj. Eft  igitur  utraqueduaru  chor/ 
daru  a h 8ih  b,latus  decagoni xquiiateri propofito  cir 
culo  infcripti.Dico  it"qs  quod  quadratu  lines  ab  qux 
eft  latus  pentagoni, eft  squale  duobus  quadratis  dua' 
rum  linearu  b d Sia  h pariter  acceptis.quaru  prima  eft 
squalis  lateri  hexagoni  ex  correlarics  quarti,SC  fecun 

daeft  latus  decagoni,protrahatur  enim  a centro  d,per  & 

pendicularis a linea  ah  qus  eft  latus  decagoni,  qus  . 

producatur  ufque  ad  circunfcrentiam/itqi  d k qux  fecet  lineain  a b qus  eft  latus  pen 
tagoni  in  puncto  1,S£  protrahatur  linea  h l.Conftat  autem  ex  fecunda  parte  s terrij  Si  4- 
primi  Si  »7  tertrj,quod  linea  d k qux  eft  perpendicularis  ad  chorda  a h,fimul  diuidit 
per  xqualia  chorda  ni  8i  arcumjdeoqi  arcus  a k eft  squalis  arcui  k h quare  ex  ultima 
fexti  angulus  a d l,eft  squalis  angulo  1 d hjdeoqs  ex  4-  primi  bafis  a 1,  bafi  1 hjgitur  ex  f 
primi  angulus  1 ah, squalis  eft  angulo  1 ha.ciiqsetia  fit  ex  eade  angui  vh  ab  squalis  an 
gulo  h ba.fequitur  ut  angulus  1 ha  fit  squalis  angulo  h b a ergo  ex  trigefimafe 
eunda  primi  duo  triaguli  b ah  Si  ahl.furitsquiaguli,eft  enim  angulus b, -maioris» 
squalis  angulo  h,  minoris, Si  angulus  a,communiseft  utriqi  Itaqi  g 4-  fexti  <pportio 
baadah.eftficutahad  laiquareex  prima  parte  .s  fexti  quod  prouenit  ex  b a in  a I» 
eft  squale  quadrato  lines  ah  qus  eftlatus  decagoni.Cu  fit  autem  femicirculus  aec 
squalis  fcmicirculo  a f e,Si  arcus  a e arcui  a f erit  arcus  e c refiduuS  squalis  arcui  f rpfl 
duo,  quare  arcus  e c,eft  medietas  arcus  e f.ideoq;  squalis  arCui  a h,8i  duplus  ad  arcu 
h K.Et  quia  arcus  e b eft  duplus  ad  arcu  b h.erit  ex  u quinti  to  ts  arcus  c e b duplus  ad 
totum  arcum  b h K-ideoqs  ex  ultima  fexti  angulus  c d b, eft  duplus  ad  angulum  b d 1 
Cumqi  ettam  angulus  c d b duplus  fit  ad  angulum  b a d ex  « Si  s primi ,funt  enim  duo 
!ateradaSidbsqualia,eritangulusbdIsquaIisangulobad.itaqipcr  » primi  erit 
triangulus  b d bsquiangulus  triangulo  b a d.eft  enim  angulus  d,minoris.squalis  an 
gulo  a,  maioris,Si  angulus  b efteommums  utricp>ergo  per  4- fexti  proportio  a b adb 
d.eft  ficut  b d ad  1 b.quare  per  prima  partem  .6  fexti  quod  prouenit  ex  a b in  b l,eft  s 
quale  quad  rato  d b.  At  uero  pro  batum  eft  prius,quod  illud  quo  d prouenit  ex  a b in 
l a eft  squale  quadrato  ah-Itaq?quodprouenitexab  inal  &in  1 b.eft  squale  duo/ 
bus  quadratis  duaru.luiearu  a h Si  b d-Et  quia  ex  fecunda  fecundi  quod  prouenit  ex 

abin 


Liber  tertivsdecimvs.  4)! 

ab  in  1 a 8tin  Ibeft  squale  quadrato  lines  a b:eft  autem  linea  ab  latus  pentagoni  s/ 
quilaceri  ppofito  circulo  infcripti, linea  uero  ah  eft  latus  decagoni  xquilateri,  St  iinca 
beftexcorrelario  <s  quarti  squalis  laceris  hexagoni  xquilateri  propofito  circulo  in/ 
fcriptoram,inconcuila  demonftratione  aftruitur  hoc  quod  dicitur. 

E ucli.ex  Camp.  Propoftio  n 

|jl  duobus  propinquis  angulis  pen  cagoni  xquilateri  intra  circa' 
illum  defcripti.a  terminis  fuorum  laterum  duxredlxlinex  fubte 
Sidatur,  utcac^  altera  fecundum  proportionem  habente  mediu 

«jduocj  extrema  fecabic,  maiore^  ipfius  portio  lateri  ipfius  pen 

tagoni  xqualis  e.rit. 

campanvs.  Sitpentagonusxquilaterusabcdcjinfcriptus 'circulo eifdeiiteris  fi/ 
gnato.Xduobuseius  propinquis  angulis  quifuntaStb.fubtedatur  dux  rectas  lines 
acStcb  e/ecanteS  fe  inuicem  in  pumfto  f.Dico  itaque  utraque  haru  e (Te  diuifam  in  pu 
&of,fecundu  proportione  habente  mediu  duoqjextrema,8tq>  maior  portio  utriufqs 
eft  squalis  Iatefipentagoni..Manifeftu  eft  enim  ex  n ter  a , 

ti)iQ>  quinq;  arcus  circuli  pentagonu  propofitu  circun  ~~ 

fcribetis.quoru  lacera  ipfius  petagonifunrchordx.fut 
adinuice  squales,ideoq!  ex  ulrima  s quacuor  anguli  a e 
b;a  b e,b  a c.St  b ca.funt  adinuice  squales,na  arcus  a b 
a e,St  b c,funt  adinuice  squales-  Cumcp  fit  arcus  c d e du 
plus  ad  arcu  b c,erit  quoqj  eX  ultima  fexti  angulus  c a e 
duplus  ad  angulu  c a b.  At  uero  ex  *7  primi  angulus  a f 
e.duplus  eftad  angulu  f ab  Igitur  anguk  afe,eft  squa 
Iis  angulo  f a ftquate  per  «primi  linea  a C,eft  squalis  Ii/ 
nesfe.Suntautemduo  triaguli  a b e & a fb,squiangu'  ** 

Ii,per  ea  qus  dicta  funt  St  per  fc  primi.eft  enim  angulus  e.maioris. squalis  angulo  i 
minoris-St angulus  b,cois  utnqi, igitur  per  4 fexti  proportio  eb  ad  b a,ficut  b a ad  f b, 
Cucp  fit  e f, squalis  a b.eo  quod  lpfac u t probatfOeft  squalis  a e,fequitur  ex  7 quinti  ut 
fitpportiobeadef/icute  fadfb.Quategdiffinitionemlineaebeftdiuifafcd'mppor 
tione  habente  mediu  duOcp  extrema,S£  eius  maior  portiO  eft  squalis  lateri  ipfius  pen 
tagoni-Si  aute  hoc  eft  uerii  de  linea  e b erit  quocp  ex  7 quinti  Si  quinta  eiufde  Si  diffini 
tione  ide  ueru  de  linea  a c:na  tota  b e eft  squalis  toti  a c ex  4 primi.Kportiones  portio 
nibus  ex  6 primi  SC  coi  fcientia.portiocs  enim  a f St  b f,fu  nt  squales  ex  « primi,  ideoqi  f 
e SC  f c refidux.erut  adi  nuice  squales  ex  coceptioc.  Vel  potes  fi  libet  St  facilius>delinea 
a c demonftrare  propofitum,negociando  circa  ipfum,ut  prius  circa  linea  e b< 

Eucti.ex  Camp.  Propofitio  u 

|[  circuli  pentagonum  Xquilaterum  eircufcribefitis,  diametet  fae' 
Jjrit  rationa!is,eius  latus  pentagoni  erit  linea  irrationalis.ea  fcilicct 
jgjqux  dicitur  minor* 


campanvs  Sitpentagonussquilaterusabcdeinfcriptuscircuio  eifdem  literis 
aferip  to,cuius  centrum  f,5t  dusdiametri  b g St  a h.fitqi  utraque  harum  diametrorum 
linea  rationis  in  longitudine.  Dico  tunc  quod  latus  pentagoni  infcripti,erit  linea  irra> 
tionalis,iIla  uidelicet  qus  dicitur  minor-Protrahatur  enim  linea  ac.qus  fecet  diame/ 
trum  b.in  puncto  K,eritq)  ex  ultima  fexti  St  4 primi  linea  a c;diuifa  a diametro  bg  or/ 
thogonaiiter  St  per  squalia  in  punifto  K,quia  cum  femicirculus  b a g fit  squalis  femi/ 
arculo  b c g,St  arcus  b a arcui  b c.ficut  conftat  ex  17  tertrj.eric  arcus  a g refiduus.squa 
lis  arcui  c g refiduo.ideoque  cx  ultima  fexti  angulus  ab  g, squalis  etiam  anguo  c b g. 
Cum  itaque  duo  latera  a boi  b k trianguli  ab  k fint  squalia  duobus  lateribus  c bSib 
k tnangulicb  K,5tangulusb  unius  angulo  balterius.erit  ex  4primi  bafis  a k squalis 
bau  k c.8t  omnes  anguli  qui  funt  e d k.  funt  recti  ex  prima  parte  i terti).  Diameter  au/ 
tem  a h,fecetlatus  pentagonic  d.in  puncto  1-Eritque linea  cd  diuifa  a diametro 
anorthogonaliter.Siper  squaliain  puncto  1-  Cum  enim  iinc  duo  arcus  a d h Sta 
c “ aquales, St  arcus  a c,fit  squalis  arcui  a d,  erunt  duo  relidui  femicirculorum 

qui 




quinddcad.CK,ficutKfadfmi8Jcoiu<ftimIlnex  ^cgpofitjecx  dc  & c K.ad 
m f ,8£  ideo  per  prima  parte  <.  ^apropcjaoq  qUadratum  ime*  m f.Conftat  autem 
quadratum  lineat  ckficut  ^^"''XuSium  proportionem  habentem  medium 
ex  prsmiffa.quod  fi  linea  a c Ual is  lines  d c,igitur  linea  coftans  ex  d c 8t 

duoqueextrema,maicr  portio  eius  e^  . q . tione  habente  medmmduocp 

c k,  coponitur  ex  maiori  por  enim  c K,medietas  a cltaqi  B P™ 

extrema^ ex  medietate  totiuslinexiicaiu  quoque  eft  ad  quadratu 

iftius  » libri  quadratu  line*  c0P°^“d auoi eftad  quadratu  lines  tn  ficum 
lines  c k,ideoqs  quadratu  lines  k plu ' b „ , quintupla  ad  linea  m 

fit  horii  quadratoru  SC llloru  ““PJ^^roboflSdrailLErgo  quadratulines  k m ad 
ferat  enim  m f, quarta  parsfemidiametripropoliti  |fecuda  parte  u fexti  qua 

quadratu  lines  m fieft  ficut  linea  b m a.  lines^  m ad  lin  ea  m f duplicata,  erit 

:£SS£S|;S53i“5I£iE£ 

nes  b m ad  litteam  m f.Et  quia  linea  b m eft  quintupla 
ad  linea  m ferit  quadratum  linesb  m,  quincuplum  >ad 
quadratu  lines  m k.  tinea  aut  b m,eft  rationalis  in  15gu 
tudine,ergo  pet  ultima  partem  ? decittiidinea  m x eft  ra 
tionalis  iri  potentia  tantum-Et  quia  linea  b meftpoten 
tior  linea  m K.in  quadrato  lines  fibi  incommefurabihs  - 
in  longitudine,ut  in  continuo  probabituberitlineab  x 
refiduu  quartum  ex  diffinitione  refidui  quarti. . Quod 
autem  probadum  affumpfimus,fic  patet:  sit  numerus 
r quintuplirs  adnumeru  fifintqit  8£f  quantum  r,acfi  eu 
fet  r quinque.funu,t  quatuor.SC  fit  lineab  m.potentior 
lineam  k in  quadrato  lines  x.Cum  igitUr  fit  quadratu 
lines  binad  quadra  tum  lines  mx  ficut  numerus  r ad 
numeruf.erit  per  euerfam  proportionalitate  quadra 
tum  linesb  m ad  quadratum  lines  x.ficut  numerus  r ad  numerum 
t, quare  per  ultimam  parte  7 decimi,lineas,eft  incommenfurabihs  li 
nesbminlogitudine.noneft  ergo  dubiu.quinbx  fit  refiduu  quar 
tum.Manifeftum  uero  eft  ex  st  te  rtifiquod  illud  quod  fit  ex  b k in  k 
g,eft  squale  ei  quod  fit  ex  a k in  k c,ideocpedaipfum  eft  squale  qua 
drato  Kc,eo  quod  ax  eft  squalis  xc,ergo  quadrato,  b k addito  utri 
que, erit  ex  penultima  primi  quod  fit  exbx  in.fe&  inKg,xquale 
quadrato  b c.E  t quia  ex  i fecudi  q>  fit  ex  b k in  g b.erit  linea  b c latus 


— . idriujtx  4ui>i  unca  potes  iniuperncie  unea  rationau  rc>» 

duoqi  quarto  co  tentam  eft  linea  minor  ut  confiat  ex  «9  decimi  libri,  neceffe  eft  linea  b 
cqus  eft  latus  pentagoni  squilateri  propofito  circulo  infcriptUfielineam  minorem 

quod 


ric  racionans  m * 

tantu.adhuc  necefte  eftut  latus  pentago/ 
ni  squilateri  fibi  infcripti  fit  linea  minor. 

Efto  eni linea  d.rationalis  iri  potentia  tatv 
tum , fupra  qua  defctibatur  circulus,  eiqi 
defcripto  infcribatur  pentagonus  squila 
teruS, cuius  urium  latus  fitbc.dicanrurqi 
pentagohus  St  circulus,  a.Dico  q>  linea  b c 
cft  Iirtea  minor . Sumatur  eni  aliqua  linea 
rationalis  in  logitudine.qus  fit  d,S£  fuper 
eam  lineetur  circulus  cui  infcribatur  peri' 

Boni  a ad  pentagonu  d eft  ficut  quadrati  lines  b c ad  quadratum  lines  c t(u  traqi  emm 

SSfeXarSx 

pclitagonu  d.fflflcUl  quadrat,  diamema  ad  quadramdiamem  d ex  pr ■■■  «««*• 
quino  quadrat  line*  cb  ad  quadratu  line* e f, f.cut quadratu  d.ametr, i aad  q». r.t 
tum  diametri  d.  Cumqj  quadrata  duarum  diametroru  aerd  fint  comrimcantia,  quia 
ambo  funt  rationaliaSc  hvpbthefberut  quocp  ex  prima  parte  i. decimi  c 
rum  linearu  b c £ e f.comunicantiaiergo  linea  b c comunicat  m potentia  cum  linea  e f. 

Et  quia  linea  e f eft  minor.fequiturex  i - c decimi  q-  etia  b c fit  linea  minor,quod  eft  pro/ 
politum.  Siue  ergo  diameter  alicuius  circuli  fit  rationalis  m Io  ngitudme,fiue  in  poten 
tia  tantum,  necefle  eft  ut  latus  pentagoni  squilateri  fibi  infcripti, fit  linea  minor. 

Eucli.exzamb.  ibeorema  s propofitio  s 

g Si  quinquanguli  squilateri  tt  squianguii  binos  ordinarim  angulos  re/  c*mp.„ 
dte  lines  * explidurtt,  extrema  & media  ratione  fefe  inuicem  difpefcunr,# 
maiora  earum  Tegmenta  ipfiu=  quiriquanguli  lateri  funt  a:qualia. 

THE  ON  ra Zamb.  Quinquanguli nr.nt aquilauri  $ aquianguli 
mtf/ i, binos  ordinarim  angulos  qui  ad  a,0,re  Se  imx  « »,«  b*  explicet, 
fefc  micem  in  i figno  difpcfcentcs.  Dico  quod  ipjarum  utraq,  ektrcma  C r 
media  ratione  fecatur  in  e /5 gno,  er  earum  maiora  fegmenra  funt  arqua.tx 

ipfius  quinquanguli  lateri.  circunfcriti’ur(piri4  quarti)  'pf  quinquan/ 
gulo  x0r<f 1, circulus  «0yJi.  Et  qiiomam  bmtt  riSte  linea  m.a  C,dux/ 
bus  k 8,8  hfunt  eequales,# angulos  xqua'es  comprehendunt,  bafes  igitur 
tt(per*  primi)  bapxyef,  aqualis,  S triadgUiu  se  • ipP  triangulo  t6t 
ej?  aquale, € reliqui  anguli  reliquis  argutis  erunt  aquales  alter  alteri  jub 
quibus  aqualia  latera  fubtendutur.  Angulus  igitur  qui  jul <0  s t.ei  qm  jub 

eft  efl  aqualis.  Duplus  igitur  ellqujitb  Hi.  tius  qui  fub&xlaiiguli:  ■ 

extra  enimejl  ipfum  « £ s triangu’um.tP  autem  ffqirifub  * « r,«us  quifub  8«?  duplus, quoniam  <f  circujerctti* 

, 0y,  ipfius  »8  circ&fcrentia  ei  dupU  Angulus  igitur  qii  i fubt  a i,e  i qui  fubxei  cfl  aqualis.  Quart  # i . reSa  ii- 
nea.wfi  s t,  boc  efi  ipf.  x0cjl  aauals.  Et  quoniam  8 . reSa  ItkeX  ipfi  a c eft  aqualis, aqualis  ejl  ff angulus  quifub 
a IS  ici  quifub  a i 8.  Sed  quifub  a 8 *,«'  qui  fub  8 « i, patuit  quod  aquahs-.qui  igitur  jub  C i i, ei  quifub  0xiefie/ 
qualis.  Et  ipforum  duorum  trianguiotu  x0i,&  «8  t.commis  eft  angulus  quifub  « 8 i,rcliquus  igitur  qui  fub  0 x s 
ttngulus,reliquo  quifub  xifitfl  aqualis. Triangulum  igitur  a 8 i,ipP  « 8 i triangulo  aqu,  angulum  ejhpropomor 
nahter  igitur  cfl  [icat  iCade  « jt  c x0ad0  l.  Aequalis  autem  efl  $ a.ipp  1 1.  Sicut  igitur  0 , ad  n,  fici  6 ad  ee.mar 
ior  autem  efl  ISi.ipfx  0 a,mxi or  igitur  efl  s e .ipfa  > 8- 1 pf*  igitur  0 ,, extrema  ff  media  ratione  in  t fecatur,#  maius 
feg mentum  naquumejl  ipfius  quinquanguli  lateri.  S imilitcf  iam  ojlendemus.quod  a y extrema  # media  ratione 
in  l fecatur ,#  ipfius  maius  fepncmm  i I ipfius  quinquanguli  lateri  efi  tequale.Quod  ojlendere  oportuit. 

Eucicx  Zamb.  Theorema  9 Propofrio  9 

9 Si  fexanguli  8C  decagoni  latus  in  eodem  circulo  deferiptoru  componan 
tur.tota  recfa  linea  extrema  & media  ratione  fecatur,#  maius  Tegmentum 
eft  ipfius  fexanguli  latus. 


fubunaunt 


,,,  geomet.-  '««Ifr.  svwnis 

1 s » /.4J ftrmmxananh  / \ 

SXSXii»" ft*  Sgtor  cj! » r * ci«5fiTo,a«  ip/I~ » e =V  \yT'  J 

cfl  eius  qui  fub  tyS- Et  quoniam  cynSa  Ime4  * q««!is  efl  ipfi  y *,  «r*|  W 

„,m  ipfarum  *<W«  efl  ipflus fexangfdi  lateri  in  « ff  7 crcuio  V ' 

LaMlisteMjmLt/l.awtde^^MisMUrntpJorubMorHinirivtgKhmhBCtlleitcretJfll 

. g S ipfi » g r triangulo : proportionaliter  igitur  cfl  ficut  g ./'ad  g t.flc » g «td  g y.Aequalisautem  c fi » S.ipfl \y  /.  Efl 
ir.tur  ficut  t/  ad  /y,flc  /y  «d  r g.Maior  autem  eft  g AipfaV  ?,maior  igitur  eji  #S  ,M*  r ^•Tg"wr.  ‘Pfa  * ‘f>rcS* 
fiiea  extrema  <T  media  ratione  fecatur  in  yflgno,# maius  fegmentum  eji  i y.^uod  oflendere  oportuit. 

Eucliex  Zamb.  Theorema  i»  eropojitio  i° 

lQ  Si  in  circulo  quinquangulu  squilateru  deferiptu  fuerit,ipGus  quinquan 
guli  latus  poteft  & faanguli  & decagoui  latos  ia  cade  circulo  dclctiptoru. 

: THEON  cxZamb.  Sit  circulus  « g >V  s.tfm  ipjo  * ff  j / * f*  * 

(pcruquarti)quinquanguludcfcnbaiurxSy/t D.coquodip/  e 

flusxSy/tquinquanguhUtus,potell#ltxanguli  #dtcagoni  y/\/W  N\S\ 

ianu  in  ipfo  xSy/%  circulo  deferiptori . Affumatur  (per  itertij)  /fy  \ \’  'OS  - 

centrum  circuli,#  fit  i,#  connexa  * i,  exundatur  in  r.  flgnum,#  v/  s \ \ \A 

conneSatur  }S,#  ah  ipfo  tinaS  pirpmdicuUris  excitetur  (per  a * \\ 

primi) 1 6,  ff  extendatur  in  K,#c0i:ni  fianturxH,nS,O"rurfus  ab  /\  f /l 

ipfo  <•,  in  x k excitetur  (per  u primi)  perpendicularis  tx,#  exteii/  I \ / I 

dtUurin/i,#connetlatur«i.  Et  quoniam circuferentiaxSyuipjl  \ \ / f 

»t/u  circii ferentie  efl  equalis,  quarti  xSyipfixt /efl  equalis,  \\  // 

reliqua  igitur  y > cirtuferentia  Relique  J s circuftremie  eft  equa  \\  f/ 

lis.Qsanquaguliautemy/,#.  dccagcni  igituryt.Et  quoniam  i * \\ J/ 

ipfi  1 6 (per  is  diff.n,tioncm.primi)cflequa'is,#  perpendicularis  J 

eji  1 1,  igtur  anulus  qui  fubxt  a, ei quifub  * j g e/1  equalis-.qum  - , 

re  # circufcrentii  a t,ipfl aff  eji  aqualis.  Dupiaigitur  eji « g cir/ 

cunfcreniia,ipfUs  S * circufercntia,  decagoni  latus  igitur, e/l  reSa  linea * *,  ff  id  propterea  #**,  ipjhis  tu  eji  dw 
pia. Et  quoniaM  dupla  eji orcufcrcntia  « g ipjlas  circtfercntia  S «,<equx[is  autem  eflyJ  circiiferentia  ipfi  *g  cir/ 
cunfcrmia,duplalgiiur  eji  y /circiiferentia  ipjlts g « circuferentie.  Eji  autem  y f cirtuf. rentia,  ipflus  y » dupla: 
igitur  circuf nentia yi,  ipfi  Se.  circiiferentia  eji  aqualis,  sed  g r ipflus  k /i  dupla  eji,  quoniam  # u a,  ffy  » igitur, 
ipjlts  * ft  ‘jt  dupla.  Sed#yS  circuferentiaflpflusS  k ctrtuferenttie  dupla  ejl-.tequalis  enim  cfl  y g circuftrotiie:ip(l 
.fia,# tota  igitur  i g circiiferentia,totius  S/icfl  dupIa.Quare  # angulus  qui  fubt{  g^t»gu!i  quifub  g {n  duplus  eji, 
Ej?  autem  quifub  t i g.ciat  qui  fub}*&  duplus. Aequalis  enim  eji  qui  fub  { « g,ei  qui fubaSi-  Quifitb  g f > igiwr» 
ei  eji  cequus  quifub  la  g.B  inorum  autem  trianguloru  * g }#frl  ,,c5munis  angulus  eji  qui  fuba.lt.  Reliquus igte 
tur  qui fuo  « il,  reliquo  quifub  lr  {eji  aqualis.  Triangulum  igitur  a S {,ipfl l[i  triangulo  cequian gulii  eji, p ro’ 
pononal.tcr  igitur  eji  fleut  a g reSa  linea  ad  l t.fic  tl  adi , .quod  igitur  fuo  »1,1  r.ei  quod  exii  cfl  aquale.  R ut 
jus  quoniam  aqualis  cfl  » k ip  fi  x «, commis  autem  # ad  angulos  rcSos  xr.bafis  igitur  « r (per  a-  primi)  bafl  » > eji 
jtqua  is.cr  angulus  igitur  qui  fub  x « r^i  quifub  Xarefl  tqualis.  Sed  quifub  x » ,,ci  qui  flibeE’  efl  squadis.ST 
quifub  x k , igitur, ei  quifub  e.  g , efl  squahs.sy  ipforum.triangulorx  binorum  «affer  «a  r,comunc  eji  quod  fub 
,»e.  Reliquum  igitur  quod  fub  » a S.relquo  quod  fub  m»  efl  cccfualel  Aequiangulic  igitur  efl  triangulum  a ff  x,ipfl 
, , X triangulo : proportiona'iter  igiturejl  ficut  g * re&a  linea  ad  « a ,fic  xxad » Quod  igitur  fub  g «>«  ,,xqm  ‘fl 
ei  quod  cx  x».  oflenfum  efl  autem  quod  quod  fub  » S,S ,, equum  efl  ei  quod  ex  g t-Quod  igitur  fub  u g,p  ,,itna  eunt 
et)  quod  fub  g x,x  juod  efl  id  quod  ex  g x, ei  efl  equum  quod  ex  Simia  cum  eo  quod  ex  x*,#£x  quilem  cfl  laf 
tus  ipflus  quinquanguli.  er  g t fexanguli,cr  x a decagoni.  Qumquang.di  ergo  latus  potefl  # [exai.guii  # dcca/ 

£oraU‘us_in  eodem  (ircHlodeforiptorm.Q&odoflmicrc  oportuit.  " - 

iuch-cx 


LIBER  TERTIVSDECIMVS 
EUcli.ex  Zamb.  Theorema  u Propofttio  n 

ii  S in  circulo  rationalem  habente  diametrum.quinquangulu  squilateru  camp.n 
infcribatur.quinquanguli  latus  irrationalis  eft  ea  qua:  appellatur  minor. 

THEON  re Zamb.  i« circulo enimxPr/ i,rationalem habente diamctrum.quinquangulu inferibatur x p 
f 1 1 . D ico  quod  ippus  xpy/t  quinquanguli  latus  » IS  irrationalis  eft  ea  qua  appellatur  minor . Ajfumatur  enim 
(per  itertq)  circuli  centrum  iftgnum,&  conneSantur  xS.iP.6'  extendantur  in  i.e.ftgna.eS"  conneSaturxr,pona/ 
tur'%  ipftus  x {.quarta  pars  tu. Rationalis  autem  a {.rationalis  igitur  ff  tu,  Eft  autem  «T  P{  rationalis.  Tota  igitur 
p « rationalis  e fl.  Et  quoniam  circuferentia  xy«ipftx/n  circuferentia  ejl  aqualis , quaru  xpf  aqualis  eft  ff  ipft 
x i /.reliqua  igitur  t«  reliqua  «/eft  aqudis.Et  jl  concSamus  x Seducuntur  reSi  qui  ad  >.  anguli,^  dupla  eftr/  iteris nu 


ipftus  rx,1?  id  propterea  S qui  ad  n re8ifunt,&  dupla  eftxt  ipftus  r le-Quoniam  igitur  angulus  qui  fub  * 
ttquus  qui  fub  a /x  {,  comunis  autem  ipforit  triangdoru  femora « x r,  a n I, 

ad  s x.ftc  n l ad  ipjlus  ? a dimidiam.  Sicut  igitur  ipflus  x r dupli.ad  f a ,ftc 
eftulad  dimidiam  ipfutsi  x,&fequentm  dur.idia.sUut  igitur  ippus  xr  du 
pia  ad  ipftus  t x dimidiam, fte  m ad  quarta  partem  ippus  s ipflus  at. 
dupla  eft  / 1, ippus  ucro  r «. dimidia  eft  t ipflus  autem  i x,quarta  pars  eft 
i «.Eft  igitur  ficui/ r adru.pcixfad } «. Coponendocper  is  quintMftcut 
utrai  /tu  ad  T/*,flc  ut  adi  m&ftatt  igiturlper  n quinti ) quod  ex  utra$ 
ipfarS/rsbddidquodexrM.Pcquodex^adidquodexui.EtquoniS 
(per  s decimitertij ) ea  qua  fitb  duobus  lateribus  pentagoni  fubtenfa  ut  a r, 

quodexunadidquod 


reieft 


' dimidia  eft  r n.quod  ig. 


ex  una, quincupla  eft  eius  quodex?».  sicut  autem  quod  ex /tMftcut  una,  ad  idquod  exyM,pcoftenfum  eftejfeid 
quodexuiadidquodexubquincupluigiturcflquodexwheiusquodex.lsationaleautequodex.tjationalis 
enim  eft  diameter. Rationale  igitur  ejl  ffquod  ex  * «.  Rationalis  igitur  eft  M «, ratione  enim  habet  quam  numerus  < ' 


ex^didquodex 
tiquineuplex  igitur  eft  quod  exC« 

igitur  eft  quod  ex  C «,e 


Etquonia  quadrupla  eft  p { ippus  t «, quincupla  igitur  eft  p « ipflus « i-Vi 
quod  ex«},  Quincuplu  autem  eft  id  quod  ex  „ „,eius  quod  ex  n i.quincu 
Itiod  igitur  ex  e « ,ad  id  quod  ex  « n ratione  non  habet  quam  quadratus 


ad 
f.  Vigii» 


igitur  efteper  9 decimi*  «apflx  * inlongiUtdme.f  ipfaru  uXracf 
toteniia  tantum  cSmenfurabiles.si  autem  d rationali  rationalis  au 


quod  dT quarta. Quo  enim  maius  eft  id  quod  ex 
" r - ‘ ' dccimOcS; 


n xqult  efto  quod  ex , Agitur  ipfa  e «, ipfatt n maius  poteft  ipfo Et  quoniam  (per  ,6, 
« l 'Pft  coporiendo  (per  i < decimi)  comenfurabilis  eft  neipfte  i.fcd  p fipfte  tlong 

€ e«  igitur  ipft  e t comenfurabilis  eft.  Et  quoniam  quod  ex p « eius  quod  «n quincuplu  t 


aufer 
decimi ,) 

SisTp 

. 'quincuplu  eft, quod  igitur  ex  e «,ad  id 
quoa  ex  «ix  ratione  babet  quam  qumty  ad  um.conuertedo  igiwrCpcr  correlanu  i s quinti)  quod  ex  p «ad  id  quod 
tx , .ratione  babet  quamequinip  ad  quatuomon  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru.incomenfurabilis 
igitur  efti«,ipft  r. igitur  e «,ipft  « M maius  poteft  eo  quod  expbi  Mcomenfurabili.Quonia  igitur  tota  f «.ipfa  « n con 
gruente  maius  poteft  eo  quod  exftbi  incomenfurabili,&-  tota  p «,ipft  p l rationali  expoftu  comenfurabilis  eft.Apo/ 
tome  igitur  quarta  eft  ipfa  v p.Quod  dutefub  rationali  «f  apotome  quarta  coprebenfum  reaanguliijr rationale  eft 
ff  ipfum  potens  irrationalis  eft.minorif  appellatur(per  9 a decimi.)  poteft  aute  quod  fub  t l,P  n.ipfa  xP.quoniam 
ppter  conexione  ipftus  a e, triangula  x C s ceqangulu  fit  ipft  x C f.  Et  eft  (i  ciu  eiade  x,ftc  eft  x e ai  e nftpfa  igitur  i 
P qmqudguli  latus,irrationalis  eft  minor  appellata.  Quod  erat  oftendendu. 

Eucli.ex  Zamb.  Theorema  u propofttio  1 i . « }, 

11  Si  in  circulo  triangulu  squilateru  deferiptu  Fue 
rit,  ipfius  trianguli  latus  potentia  triplum  eft  eius 
qua:  ex  centro  circuli. 

T H E 0 n ex  zamb.  Sit  circulus  a p t,  # in  eo  triangulu  aquilateru 
deferibatur  x C>.  Dico  quod  ipftus  a e r trieguli  latus  potentia  tripli  eft  eius 
quie  ex  centro  ippus  circuli  a C y.Affumatur  enimeper  1 tertijl  centrum  ippus 
circuli  /,& connexa  x / extendatur  in  1,  S coneSatur  f 4.  Et  quonia  triait' 
guli  xSr  itquilateru  efl,igitur p t r circuferentia  tertia  pars  eft  ipflus  circu' 
hxpt  circufertntice-.igitur  p % cinuferentidfextd  pars  eft  circuferentia  ip/ 


O x 


fm 


4?*  GEOMET.  ELBMENT»  EVCLIDTS 

pus  circuli, hexigoni  igitur  latus  efl  ipfa  e i rcS a hne*,aqualis  igitur  i-Jl  ei  ij«i  ex  centro, hoc  cfl  ipp/i.  Et  quor.ii 
* r ipfius  J 1 dupla  e ji, quadrupla  cfl  quod  ex  * t eius  quod  ex  J i,boc  e/i  eius  quod  ex  s ».  Attjua  «Kti  m efl  ii  quod 
ex  a 1 ,eis  qua  ex  u £,c  1 ,qua  igitur  ex  * C,C  * , quadrupla  funt  eius  qua  ex(t:  diuidcr.d  0 igitur  quid  quod  ex  « g, 
triplum  efl  cius  quod  ex  e t.  Aequalis  autem  efl  f 1,  ip  fi  J1 t,  quod  ex  * g igitur  triplum  efl  eius  quod  ex  Ju  Trianguli 
ergo  latus  potentia  triplum  efl  cius  qua  ex  centro  circuli.  Qtjod  offendere  oportuit . 

Eucli.exCamp.  Propoftdo  15 

«3  Yramidem  quatuor bafium  triangulariu  & squilateraru  ab  af/ 

H H$§1  fignata  fphxra  circunfcriptibilem  fabricare.Huius  ergo  fpharx 
IngillHl  diametros»ad  latus  ipfius  pyramidis  fefquialtera  proportionem 
potentialfer  habere  probatur. 

campanvs.  Sit  linea  a b diameter  afiignats  fphs 
rs,  qus  diuidatur  in  puelo  c,ita  q>  a c fitdupla  ad  b c, 

& lineetur  fuper  eam  femtcirculus  a d b,&producatur 
linea  c d ortbogonaliter  fuper  linea  a b>&  producatur 
lines  bd&d  a.Poftea  fiat  circulus  f g h fuper  centru  e, 
cuius  femidiameter  fit  squalis  lines cd,cui ex*  quarti  * c b 

libri  inferibatur  triangulus  squilaterus  qui  fit  f g h,ad 
cuius  angulos  protrahatur  a centro,  lines  e f,e  g,e  h»  dc/ 
inde  fuper  centrum  e,erigatur(fecundu  q>  docet  » unde' 
cimi)  linea  e k qus  ponatur  squalis  a c,perpendicularis 
ad  fuperficie  circuli  f g h,&  demi  ttatura  puncto  k hypo/ 
thenu(sKf,K  g,x  h.eritqj  completa  pyramis  quatuor  ba' 
fium  triangulariu  81  squilateraru,quam  dico  e(Te  ab  afil 
gnata  fphsra  circufcriptibile,3Cdico  quadratu  diametri 
•propofits  fphsrs , fefquialteru  efie  ad  quadratu  lateris 
fabricatspyamidis. Confiat  enim  ex  prima  parte  corre/ 
larrj  s fexti,  9 linea  cd  eftmedio  loco,pportionalis  inter 
acKc  b, quare  ex  correlario  16  eiufde,quadratu  lines  a c 
ad  quadratu  lines  c d » eft  ficut  linea  a c ad  c b , ergo  con/ 
iunctim  quadratu  acer  quadratu  c d,ad  quadratu  c d»  ficut  linea  a b ad  b c , ideoqi  ex 
penultima  primi  quadratu  ad  ad  quadratu  dc»ficut  a badbc.  Cum  ergo  linea  ab  fit 
tripla  ad  b c.erat  enim  a c dupla  ad  eam, erit  quoq?  quadratu  a d triplum  ad  quadratu 
d c.  Eftaute  ex  s huius,  quadratu  f g,  triplum  ad  quadratu  e fiquarecum  ex  hypothefi 
defit  squalis  e ferit  ex  cornum  fcien  tia  a d squalis  f g.  Et  quia  ex  diffinitioe  lines  per/ 
pendicularis  ad  fuperficie,linea  e k continet  cu  lingulis  lineis  e f,e  g,e  h, angulos  rectos» 
quaru  quslibet  eft  squalis  lines  cd,&  quia  ipfa  eadem  eft  squalis  lines  a c,S£  angulus 
c eft  rectuSjerit  peri  primi  unaqusq;  trium  Iinearu  k (,k  g,K  h,squa!is  lines  a d.  Mani/ 
feftumeft igitur  fabricata  pyramide  efie  quatuor  bafium  triangulariu  squilateraru. 

Ipfam  aure  efie  circufcriptibilem  ab  affignata  fphsra»fic  habeto. Lines  e k intelliga/ 
tur  adijei  fecudum  rectitudine  lines  e 1 squalis  lines  c b.  ut  tota  k 1 fit  squalis  a b qus 
eft  diameter  afiignats  fphsrs.  Hancaute  lineam»inQua,el  imagineris  efie  fub  circulo  f 
gh.perpendiculare  quoqjad  ipfius  fuperficie  ex  parte  inferio  ri»ficut  eft  e x ex  parte  fa 
per iori,eritq?  unaqusq?  trium  Iinearu  ef,eg,eh,&  (impliciter  quslibet  femidiameter 
circuli  f gh,medio  Ioco,pportionalis  inter  k c Si  e I.quemadmodu  eft  d c in  ter  a c6£  c b» 
nam  hs  funt  squales  iliis»  unaqusqi  fus  relatius . Si  igitur  fuper  linea  1 k deferibatur 
lemicirculus.circuducaturqiquoufqi  ad  Iocu  unde  moueri  coeperat  redeat:erit  ex  dif/ 
finitione  fphsraru  squaliiijfphsra  deferipta  motu  huius  femicirculi»  squalis  fphsrs 
afiignats:  funt  enim  fphsrssquaIes,quarufuntsqualcsdiametri,quemadmodude 
circulis  in  principio  terti}  dictum  eft . Hunc  uero  femicirculu  necefie  eft  trafire  per  tria 
pun(ta/,g,h»qus  funt  angulifolids  pyramidis  fabricats.  Similiter  aute  dico  qifemicir 
culus  hic  quonia  fuper  lineam  k1  fuerit  defcriptus,fi  circuduca tur  quoufq»  ad  locii  re/ 
d c unde  moueri  ccepera  t , continget  circulu  f g h fuper  o mnia  puncta  circuferentis 
ipfius.  Qnod  ex  hac  uetufta  ueritate  probatur.  Si  linea  recta  fuper  linea  recta  perpedi 
culariter  iteterit,  qus  inter  partes  eius  cui  fuperftat  uel  circuftat  medio  loco.pportio/ 
nalisponatur,fueritcp  fuper  cam  linea  cui  ppendicularis  fuperftat.femicirculusdefcri 
ptus.circuferentia  ipfius  per  extremitate  lines  medio  loco<pportionalispofir<eperpe 
diculariter  neceflario  cranfibit.Cum  igitur  cucts  femidiametri  circuli  f g hfint  perpen 
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diculares  ad  linea  k 1,8£  medio  locopportionales  inter  partes  ipfius  quce  funt  K e 8£  e 1, 
fequitur  utfemicirculusdefcriptus  fuper  Kl,ficircuducatur  trafeatper  omnia  puncta 
circufereti*  f g h,& per  omnes  folidos  angulos  pyramidis  fabrica taMtaqj  a diffinitioe 
eius  quod  eft  figura  infcribi  figurat,  pyramis  fabricata  efr  infcrip tibilis  illi  fphxr*  qua 
femicirculus  per  linea  k 1 lineatus  motu  fuo  defcribit.  Et  quia  hac  fphatra  defcrip  ta,eft 
affignatatfphsrat  aqualis  per  diffinitione  aqualiufphararu, fequitur  ex  comunifcien 
tiaut  hac  pyramis  fabricata,fit^baflignatafpharacircufcriptibilis.Q^eftppofitu. 

c o r r e larivm  autem  patetfic.  Cum  enim  ab  fit  tripla  ad  bc,pereuerfam  pro 
portionalltateerit  ab  fefquialtera  ad  ac,ideoqs  exfecuda  parte  correlarij  s fexti&cor 
relario  17  eiufdem,  quadratu  linea  a b erit  etiam  fefquialteru  ad  quadratu  linea  a d.  Et 
quia  linea  a d eft  aqualis  lateri  fabricata  pyramidis, 
at  nero  a b eft  diameter  fphara,  conftat  ueru  effe  qcf 
per  correlariu  dicitur.  Ne  autem  quicqj  de  uetufta 
ueritate  propofita  halitare  cotingat , eam  uolumus 
hoc  modo  demoftratione  firmare.Si:igitur  fuper  li/ 
neam  a b, linea  c d perpedicukris,  qua  ponatur  me/ 
dio  loco  pportionalis  inter  partes  linea  a b,qua  fint 
a e SC  c b,  ita  cp  fit  pro  p ortio  a c ad  c d,ficut  c d ad  c b. 

Et  fuper  lineam  a b,defcribatur  femicirculus  a e b.Di 
coq?  huius  femicirculi  circuferetia  tranfibit  per  pun  * c b 

cftum  d,qui  eft  extremitas  perpedicularis.  Sin  autem 

aut  fecabit  lineam  cd,autfupertrafibiteam  totam  ipfam  tranfiens&includens  Knon 
cotingens.  Secetergo  primo  eam  in  puncto  e,Si  ducatur  linea  e b & e a.eri  tcp  ex  prima 
parte  s°  tertif  totalis  angulus  a eb  rectusataqj  ex  prima  parte  correlarij  s fexti  propor 
tio  eft  a c ad  c e,ficut  c e ad  c b,at  uero  ex  fecunda  parte  s quinti  proportio  ac  ad  ce, eft 
maior  $ a c ad  c d,  eo  q>  c e eft  minor  $ c d.  Cum  igitur  fit  c e ad  c b,ficut  a c ad  c e,  & c d 
ad  c b,ficut  a c ad  c d,  erit  per  « quinti  e c ad  c b,  maior  $ c d ad  c b : ideoqj  per  primam 
partem quinti  e c eft  maior  qidc,  pars,  uidelicet,qi  fuum  totu,  quod  eft  impoffibile. 
Non  ergo  fecabit  circuferetia  lemicirculi  lineam  c d.Supertrafeat  igitur  8£  producatur 
c d ufqj  ad  circuferentia.fitqj  to  ta  c e,&pro  trahatur  line*  e b S e a.fequcturcp  ut  prius 
lineam  c d e fle  maiore  1$  fit  linea  c e,quod  eft  etia  impoffibile.  Conftat  ergo  propofitth 

Similiter  aute  dicimus.cpfifuerit  aliquis  angulus 
rectus  cui  bafis  fubtendatur  fuper  qui  femicirculus 
lineetur,  ipfius  circuferentia  per  anguli!  rectu  tranfi 
ire  neceffe  eft.  Conuerfam  huius  pponit  prima  pars 
t«  tertij. Quod  aute  dicimus, ficconftat.  sit  enim  an/ 
gulus  a b c rectus,  cui  fubtendatur  bafis  a c,  & fuper 
eam  lineetur  femicirculus,  dico  q>  ipfius  circuferetia 
tranfibit  per  punctu  b,in  quo  coeunt  linea:  co  tinen/ 
tes  angulu  rectum.  Cuius  demoftratio  eft,quod  neqj 
tranfibit  fupra  neqs  infra.  Sin  autem  tranfeat  primo 
infra, fitq»  a ec,8iab  angulo  bpducarur  lineabd  per/ 
pcndicularis  ad  bafin  a c,quae  fecet  circuferentia  femicirculi  in  puncto  e,  &,ptrahantur 
line*  e a 8 Ce  c,eritqi  angulus  a e c,redtus  ex  prima  parte « » tertij,  at  ipfe eft  maior  angu/ 
lo  a b c per  ir  primi,hoc  aute  eft  impoffibile  ex  tertia  petitione,cum  uterqs  fit  rectus, hic 
quidem  ex  hypothefi,ille  uero  ex  prima  parte  jo  tertij-  Non  ergo  tranfibit  circuferetia 
femicirculijinfra  angulu  b.  Tranfeat  itacp  fupra,8£  fit  a f c,producatur  aute  perpedicu/ 
laris  d b,cjuoufqj  obuiec  circuferenti*  femicirculi  afeinpunfto  f,6£  producatur  lines 
f a,f  c,eritqs  ex  prima  parte  1 , tertij  angulus  a f c rectus.  Cumqj  etiam  effet  ex  hyp  o thefi 
angulus  ab  c rectus,fequitur  impoffibile  peru  primi, ficut  in  pricipio.  Relinqtur  ergo 
quod  diximus.  Hoc  autem  neceffariu  eft  ad  cognirioneeorum  qu*  fequutur. 

Eucli.exZ.amb.  Problema  1 propofitio  1» 

‘i  Pyramidem  conftituere,  & data  fphsra  coprehendere,8£ demoftrare  5» 
ipfius  fphsra  dimetiens  potentia  fefqualter  eft  lateris  ipfius  pyramidis. 

THEON  exzmb.  Exponatur  diti  fpbiri  dimetiens  a $,fecetur^  in  r figno,  ut  uy  ipfius  e r dupla  fit. 
D efcribaturtf;  fuper « S, femicirculus  * / $.  excitetur^  (perii  primOab  ipfo  y jlgno  ad  angulos  rcQos.y  J.d' coneSt 
tur  t xjexponaturcp  circulus  t { i,tquam  bibens  eam  qui  ex  centro  ipfi  <7  y.defcribiturty  in  ipfo  iji  circulo  tria* 
gulii  iqudatcru  1 { accipiatur(per  1 tertij)untru  circuli, fit^  efignu,S~  conc&atut » «,« «.  Et  confiituttur 

o i (per n 
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<pcru  undecimiub  tpfo  figno  ipfius  s 1 1 circuli  plano  ad  angulos  reBos  j 

tcSt  tn,! ponatur  ipfa  tu  ipP  xyrcBa  line x aqualis,*!' ccnedatur  k i, 

if.iii.EI  quenia  « 8 reBa  efi  ad  ipfius  t g i circuli  pianti,!  ad  omnes  igi  / y/  VV 

tur  ipfam  tangrtesrcBas  lineas,!  in  eodem  ipfius  tii  circuli  plano  exi  / s'  \\ 

fier.tcsreBos  efficit  angulos  (peri  undecimi  diffinitione.)  Tangit  autem  J \\ 

ip/am  unaquaf  ipfaru  n.ii.h.  igitur  t it?sd  undquanq-  ipfatu  et,  et,  [ z'  \\ 

« i,re8a  efi.Et  quonia  aqualis  efi  xy  ipfii  e !y/ ipfi  it,! reBoscrp re  * ' » 

bend2laguIos,bafisigtur/x(pcr  a primi)bafiitieft  aqualis,  !id  pro  * g i S 

pt crea  ! utra%  ipfaru  l £i  a, ipfi  e' a efi  tquaits.  Tres  igitur  a »,k  ?,«  «,  « 

inuiccfunt  aquales.  Ztquonia  dupla  efi  xy  ipfius  yg, tripla  igitur  efi  xC  — "''v.  i 

ipflts  Sy.  Sicut  aute  a g ad  e t,flc  quod  ex  x /ad  id  qi ex /y  ficut  of.  n/  l/\\/  \ >. 

dctur.QJtoniaenimefificutS>xadxy,ficquodex/xadidquodexxy,  Jj  \y\.  \ \ 

e5uertendo(perccrrelariui9quinii,fku’xliad$y,ficquodexexx/  /I  /\  ' s.  \ \ ' 

ad  id  qd  ex  xy.sicutdemonfirabitur.  Tripli  igitur  efi  quod  ex  x/, eius  fl  / \ N.  \ \ 

quod  ex /y.Efi  aute  !quod  ex  ftjrius  quod  cx.tttriplu,!  aqualis  efi  I I / \A  | 

r ipfi  > i, aqualis  igitur  efi  /xipfi  t {iScd  / xunicuiq;  ipfaru  m.it.Ki  \j/  / 

ofeitfa  efi  aqualis.vnaquaifi  igitur  ipfaru , (,{  >,t  t.umcuiq  ipfaru  « i,  S)//'  \ 

« f,*  t,cfi  aqualis : aquilatera  igitur  fu*  t ipfa  quaiuor  triangula,boc  efi  / \ \ / • 

1 1 i,m  i9t  li,nil.PytAinis  igitur  cofirutla  efi  ex  quatuor  triangulis  a/  A / 

qualibus ! aquilatens, cuius  bafi,  efit{i  triangulu,  fafligium  uero  efi 
flgnuu.  oportet  iam  ipfam  data  fpbara  coprehendere,  ofiendtrccptb 
ipfuts  fpbtra  diameter  potentia  lateris  ipfhts  pyramidis  fefquabera  efi. 

ExfeKii4fc<roiimmrcfiaf/i>!e«ipPi!*,r<-Sai:»c«»A,^'ip/ie>*^!a!ij  s'  V\ 

ponatur  e \.F.t  quoniam  efi  ficut  a y ad  y/,ficy/ ad  yC.tqualis  aute  efi  / j/'  V\ 

ipfa  tjaii?  x y ipfi  ni,!y/  ipfi  is,!  yg  ipfi  i a,  efi  igitur  ficut  a l adit,  j y/  \ \ 

flcitadlx:quodigiturfubipfisxl>t>.,aquiifieiquodexii.Ztre8us  y/  T \\ 

efi uterq ipforu uei.ti x.anguloru.  igitur femicirculus dcfcriptusfuptr  * ..... , i 

x\,ucniet! ver ».  quoniam  fi  coneBqmus » A.rttfw  fit  qui  fub  \m  angu 
lus,eo  fa  triangulu  t x « titrif;  ipforu « A «,t  6 n.trianguloru  aquiangulu 
fu.  s i tam  manete  n x circuducatur  femicirculus,! in  idem  unde  duci  iit  * 
cceph  rurfusfieterit,ueniet ! per  (Igiia  l,i, connexis  ipfis } x,x  *,!  reBis 
fimiiiter  faBis  ijs  qui  ad  (,s,angutif^>yramis  data  fpbara  coprebenfa  e/ 
rit,ipfa  enim  a x fpbara  dimetiens,*  qualis  efi  ipfi  a g data  fpbara  dia  - ^ 

metro,  quoniam  ipfi  quidem  xy  aqualispeniturxt.ipfiautey&ipfaix.  

Dica  iam  q,  ipfius  fpbara  dimetas,  lateris  ipftus  pyramidis  potentia  < 
fcfquaher  cfi.Quonia  etenim  dupla  efi  a y ipftus  » S, tripla  tgitur  efi  a g ipfuts  Sy  .Coucrtendo  igiturlper  correlariS 
is  quinti)  fefq ualicra  efi  a e ipfius  a y.  Sicut  aute  gxadx  y.fic  quod  ex  g a ad  id  quod  ex  a / ,quonia  connexa  ipfa 
C if.efi  ficut  S J ad  a / ,fic  /a  ai  a y.propier  ipforu  / a (,/  a y.tnanguloru  fimilitudine,! eo  quia  efi  ficut  prima  ad 
tertia  fic  quod  ex  prima  ad  id  quod  exfecunJa.Sefqualtcru  igitur  efi  quod  ex  S x.cius  quod  exxS.Et/Sx  quide  efi 
ipfius  data  fpbara  diameter,! x f aqualis  ifi  lateri  ipfius  pyramidis,ipfius  igitur  fpbara  diamcter,ipfius  pyrami 
dis  lateris  fefqualtera  efi.  Quod  erat  o<iendendi.  ofiendendii  iam  q>  efi  ficut  xS  ad  C y,fic  quod  ex  a /ad  id  quod 
tx/y.  Exponatur  ipfius  femicircuii  deferiptio,!  ab  ipfa  x y dcfcribatur(per  46  primi)  quadratu « y,!  copleatur 
f S parallelo  grantmu  Q uonia  igitur  triangulu  /xS  ipfi  txy  triagulo  aquiangulu  e fi, e fi  ficut  fi  x ad  x /,fic  efi/x 
ai  x y.  igitur  cpfubSSx.x  y,aquu  efi  ei  quod  ex  x /.  Et  quoma  efi  ficut  xSade  y.fic  efi  t Cade  i,!  efi  qutdeipfun 
tCid  quodfub  S x,x  y(  aqualis  enim  efi  > a ipfi  x y,! t i,id  efi  quod  fub  x y,y  f) ficut  igitur  xtadg  y,flc  quod  fub  ip 
fi;  e x.x  y,ad  ii  quodfub  ipfi;  xy.yS.  Et  quodfub  f x,a  y,aqv.u  efi  ei  quod  ex  x S.quod  aute  fub  x y,y  e,  aq  k£  efi  ei 
g,  ex  /y  ipfa  enim  f y rpendicularis.bafis  fegmetoru  x y.y  S,media  efi, f porlion  alis, quonia  qui  fub  x/Crt  Sus  efi . 
Sicut  ignur  xCadt  y,fi;  epexx/ai  ii  q,ex/  y.Quod  ofledere  oponuit.  Euch.ex  Camp.  Propofaio  14 

f|7p!p|  B sffignata  fphara  circufcriptibile  cubum  conftituere.  Eiufdem 
autem  fphsrs  diametrum  lateri  ipfius  cubi  potentialiter  tripli/ 

cem  efiTe  manifeftum  erit.  j 

campa  nv  s.  Ailignara;  fph*rs  diameter  fit  a b,fup  / 


undecimi» 
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undecimi,  quatnor  linere  perpediculares  ad  fuperfieie  ip/ 

Ilus  quadrati,  quaru  quslibet  ponatur  etia  squalis  lines 
b d,fintqj  e K,f  l,g  m,h  n,eruntqj  hs  quatuor  perpedicula' 
res,fingu!s  lingulis  squidifrances  ex  s undecimi,S£  anguli 
quos  continet  cum  lateribus  quadrati,  recti  ex  diffinitioe 
Unes  perpedicularis  ad  fuperficie.Deinde  coiungatur  ex/ 
rremitates  iftaru  perpendiculariu, protractis  lineis  Kl,lm 
mn,nk,  critqi  copletus  cubus , fex  fugficiebus  quadratis 
co  tentus,conftat'ex  5+  pnmi,q>  quatuor  fuperficies  ipfum 
ambietes  (Kipfsfunt  quarii  oppofita  latera  (ut  quatuor 
perpediculares,'fant  omes  quadrats,debafi  aute, hoc  po 
(itu  eft,at  uero  de  fuprema  eius  fugficie  qus  eftK.1  m n,q> 
ipfaquoq?  fit  quadrata, confiat  ex  5+  primi  8£  1»  undecimi,  J M 

ideoqs  ex  4 undecimi  manifeftu  eft,fingula  latera  eiufde  cu 

bi duabus  ipfius  oppofins  fugtiSiebus  orhogonaliter infiftere.  Vt  aute cubu  huc ab 
a (lignata  fphsra  circufcriptibile  eiif  demoftremus,in  una  fuaru  fugficieru  ptrahatuf 
diagonalis, uerbi  gratia  in  bafi  eius,  fit<£  e g,  St  ab  huius  diagonalis  altera  extremitate, 
ftrahatur  diameter  cubi  e m>  eritq;  ex  penult-primi  quadratu  e g,duplu  ad  quadratu 
f g,ideoq>  St  ad  quadratu  g m,eo  q>  g m eft  squalis  f g,funt  enl  omnia  latera  cubi  ad  in/ 
uice  squalia.Et  quia  rurfus  ex  penul.primi, quadratu  emeft  squale  quadratis  duaru 
iinearu  e g8t  g m„ppter  hoc  q>  angulus  cgmeft  rectus  ex  diffinitioe  lines  perpedicula 
ris  ad  fuperfieie, eric  quadratu  e m triplu  ad  quadratu  m g,coiiftat  eni  ex  duplo  8t  fim/ 
pio.  Cumcp  ex  fecuda  parce  correlari]  s fexti  8t  ex  correlario  17  eiufde  quadratu  quoqj 
a b (it  triplu  ad  quadratu  b d,eo  q>  linea  a b tripla  eft  ad  linea  b c,fit  au  t b d squalis  f g, 
feqturex  comunifcientiautcm  qus  eft  diameter  cubi  fit  squalis  ab  qus  eft  diameter 
fphsrs.ltaqs  (1  fug  e m lineetur  femicirculus  circuduca turcp quoufqs  ad  loeu  unde fuit 
initiu  motus,redeat;fphsra  defcripta,erit  ex  diffinitioe  fphsraru  squahu  sqlis  fphs/ 
rsaffignats.Atuero  qa  hic  femicirculus  tranfitu  faciet  perpunctu  g,eo  q>  arigulus  eg 
m eft  f ectus,eadecp  ratione  per  csteros  fmgulos  recftos  angulos  cubfiqd  ex  antecedete 
ante  hac  ■«  imediate  prsmiffo  manifeftu  eft,  cSftat  coftitutu  cubu  ab  aflignata  fphsra 
(eo  q?  a fua  squalOcircufcriptibile  effe-Quod  demoftrare  oportebat.  Correlarfj  uero 
demoftatioiniftiusdemoftrationisproccffuprspatuit.  Eucli.excamp.  propofuio  « 

‘J  IB||jPi|  Orpus  odo  bafium  ttiangulariu  Xaquilateraru  a fphsra  pro/  zmiai 
P°^ca circufcriptibile, coponere.  Eritcg  palam  eiufdem  fphsra 
diametrum  lateri  ipfius  corporis  duplicem  effe  potentialiter. 

c a.v panvs.  Diameterfphsrspropo(itsfitab,qusdl 
uidatur  per  squalia  in  pueto  c,£C  fuper  eam  lineetur  femidr  i 

culus  a d b,8C<pducatur  c d gpendicularis  ad  ab,8£iungatur 
punctus  d cum  a 8C  cum  b,defcribaturcp  unum  quadratu  cu 
ius  lingula  latera  fine  squalia  lines  b d,fitqi  quadratu  hoc  e 
f g h,in  quo  pro  trahatur  diametri  dus  e g S£th,fecantes  feiii 
uice  in  punefto  K.cdftat  igitur  ex + primi, q>  utracp  iftaru  dia/ 
metroru  fi  c squalis  linesa  b qus  eft  diameter  fphsrs,  cum  < 6 i 

angulus  d fit  rectus  ex  prima  parte  j»  terctj , Si  finguli  quocp 
anguli  e,f,g,h,re(fti  ex  diffnitioe  quadrati.Coftat  rurfus, q>  esdem 
diametri  e g 8C  f h diuidun  t feinuice  per  squalia  in  puncto  k.  Hoc 
aute  ex s primi  Si  » SC  & eiufde  facile  eft  ehcere.Erigatur  itaqs  fuper 
punctu  k,  linea  k 1 perpedicularis  ad  fuperfieie  quadrati,quspo/ 
natur  squalis  medietati  diametri  eg  uel  f h^C  demittantur  hypo 
thenufs  1 e,l  f,l  g,l  h.eruntqjex  his  quspofitafunc>&  penult.  pri/ 
mi,  quoties  oportuerit  repetita,  finguls  haru  hypothenufaru  s/ 
quales  fibijnuice  & squales  lateribus  quadrati.  Habes  ergo  pyra 
midem  quatuor  squilateraru  triangulariuq;  bafium,  fuper  qua/ 
dratfl  confntu  ta.  Huic  itaqi  fub  ipfo  quadrato  fimilem  pyamide, 
hoc  modo  appone.  Linea  1 k producas,perforado  quadratu.ufq» 
adm.itacpKm  exiftes  fub  quadrato,  fit  squalis  I k exifteti  fupra, 

& iunge  punifiu  m cu  fingulis  angulis  quadratixpducendo  4 alias 
hypo  thenufas  qus  funt  m e,m  f,m  g,m  h,  de  quibus  quoq;  mani/ 
feftum  eft  expen.ulc.pnmi,  qussudnod  u de  alijs  qus  funt  in  fu/ 
o 4«  ’ pefiori 
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periori  parte,q>  ipfs  fint  squales  adinuice  ^lateribus  quadrati.Copleuinw  igitur  cor 
pus  s bafiu  triangulariu  K squilateraru.  Hoc  aute  ab  affignata  fphsra  circufcr iptibi 
1e  eilejfic  habeto.  Conftat  enim  q>  linea  1 m eft  squalis  diametro  affignats  fphsrs.nam 
utrae?  earu  eft  squalis  diametro  quadrati.lgitur  fi  fuper  1 nrlineetur  femicirculus  qui 
circuuoluatur  quoufcp  ad  locu  fuu  redeat,  fphsraqua  motu  fuo  defcribet,erit  squalis 
affignats  fphsrs,ut  ex  diffinitioe  squaliu  fphsraru  colligitur.  Hic  uero  femicirculus 
trafibit  per  quatuor  angulos  quadrati, & (impliciter  per  omnia  pueta  circuferetis  cir/ 
culi  circufcribetis  quadratu,eo  q > femidiameter  quadrati  ut  linea  f k,S  portioes  lines  I 
m qus  funt  1 k S k m,  funt  adinuice  squales,  quare  ex  diffinitioe  eius  qd  eft  figura  una . 
ali)  figurs  infcribi,fabricatu  co  rpus  inferip  tibile  eft  fphsrs  motu  huius  femicirculi  de 
fcripts.Itaq?  & fphsrs  afiignats  ex  coceptione,cum  ipfs  fint  adinuice  squales  exdiffi 
nitioe.Correlariu  uero  manifefte  conftat.funt  eni  dus  lines  d b Sd  a ex  penult.primi, 
latus  aucem  febricati  corporis,eft  squale  lines  b d.  Verum  eft  ergo  correlariu. 

Eucli.cx  zamb.  problema  i propofitio  14 

iq.  Oftahedru  conftruere,&  data  fphsra  coprehendere  ea,  qua  pyramide, 
oftendereqj  ipfius  fphsrs  dimeties  potentia  lateris  Ipfius  odtahedri  dur 

plus  eft.  THEON  ex  zamb.  Exponatur data  fpbara dia/ 
meter  * fi ,fecctur ty  (per  io  primi)  diuidue  y,8defcribaiur  fuper  * fi  femicircu 
Ius  aJfi.E  xcitetu (perii  primi)  ab  ipfoy  ipfi  a fi  ad  reSos  angulos  yJ,8 
conetiahir  Jis.  Exponatur'%  quadram  • i « t.aquum  habens  unuquodcy  latus 
ipjl  fij,8  concSantur  /«,»».  Exciteturty  (per  n undecimi)ab  ipjbitflgno  di 
ipfius  t is  a quadrati  pLtnu  ad  angulos  rdtos  retia  linea  r.  x,«T e xtedatur  in  al 
ter  a parte  plani  x n ut  ipfa  s n,  auferatur (y  ab  utraty  ipfaru  * x ,k  u,uni  ipfaru  • 

a tyi  if.  m a, aqualis  utra % ipfaru  k x,«  m.8 conetiantur  xi,x;,x*,xs,m>,a<(> 

P»,ue-  Et  quonia  ut  ipfi  na  eft  a qualis, 8 angulus  qui  fub » k t rctius  eft, igitur  qi 
ex  a i duplum  efl  eius  quod  ex  ut.  Rurfus  quonia  x « ipfi  n i ejl  aqualis , 8 angulus 
qui  fub  mi  rctius  eft, quod  igitur  ex  % x, duplum  efl  eius  quod  exm.  oftenfum  autl 
eft  quod  8 quod  ex  a t,duplum  eft  eius  quod  ex » «.igitur  quod  ex  x i,ei  quod  ex  i » 
eft  aquale,  i pfa  igitur  x t ipfttacft  aqualis.  id%  propterea  iam  8 x t,ipfl  a i eft  a / 
quahs.  Triangulum  igitur  x 1 9 aquilateru  cft.similiter  iam  demonftrabimus  quod 
unumquodq- reliquord trianguloru quoru bafes quidem funt ipfa *f « « quadrati la  ' 
tera,faftigia  uero  \,/t,flgna, aquilateru  eft.  0 tiahedru  igitur  conflitutu  eft,  fub  otio 
triangulis  aqualia  habentibus  latera  cSpnhenfum.  oportet  iam  8illud  fpbara 
data  coprehenderc,oftendere^  quod  ipftu  s fpbara  dimetiens  potentia  duplus  eft  la 
teris  ipfius  otiahcdri.Qtfonia  enim  ipfa  tres  x i.si^uinuiccfunt  aquales.fuper  x 
n igitur  deferiptus  femicirculus  ueniet  8 per  t,8td  propterea  fi  manente  x fi.circu' 
ducatur  femicirculus,  8 in  idem  unde  circuduci  ccepit  fteterit,  ueniet  8 per  f,  s,  e, 
flgia,8 oSabeiru  fpbara  erit  coprebenfum.  Dico  quod  8 data.Quonia  nan$ 
aqualis  efl  xn  ipfi  * u.comunis  aute  k i,8 angulos  retios  ccprebendunt,bafls  igitur 
A t (per  4 primi)  bafl  i * eft  aqualis.  Et  quoniam  angulus  qui  fubxiM  rctius  eft,in 
fcmidrculo  enim,quod  igitur  ex  x ft,duplu  eft  eius  quod  exxi.  Rurfus  quoniam  « r 
ipfi  y fi  eft  aquahs,dupla  efl  k fi  ipfius  fi  y.  sicut  autem  a e ad  e y.ftc  quod  ex  a fi  ad 
id  quod  ex  fi  t.  Dapium  igitur  eft  quod  ex  a J.  oftenfum  eft  aute  qudi  8 quod  ex 
x n duplii  eft  eius  quod  ex  >.  i ,8  quod  ex  fi  J,ei  eft  aquu  quod  ex  x t, aqualis  enim  ponitur  i l.ipfi  Jfi.  Quod  igitur 
exafi.ei  quod  exxneft  aquale.ipfa  igitur  o fi  ipfi  x/ueft  aqualis,  eflcp  a fi  dota  fpbara  dimetiens,  ipfa  igitur  x m> 
aqualis  ejl  data  fpbara  diametro,  comprehenfum  eft  igitur  otiahedrum  data  fpbara,  8 flmul  oftenfum  eft  quod 
ipfius  fpbara  diameter  potentia  dupla  eft  ipfius  o tiabedri  latcris.Quod  facere  8 oftendere  oportebat. 

Eucli.exZamb.  Problema  s propofitio  15 

Cubum  conftruere&data  fphsra  coprehendere  ea,  qua  priora,  often/ 
dereqj  q>  ipfius  fphsrs  dimetiens  potentia  triplus  eft  lateris  ipfius  cubi. 

T H E o N ex  zamb.  Exponatur  data  fpbara  diameter  a fi,  fece/  j 

turip  in  y.ut  a y dupla  fit  ipfius  y fi.Defcribafy  fuper  « fi,fcmidrculus  a f 
fi,8 ab  ipfo  y ipft  a fi  (perii  primi)ad  angulos  retios  excitetur  yf,8  con 
netiatur  J fi.  Exponatur 'f  quadratu  1 { t i, aquu  habens  uniiquodq;  latus 
ipfi  Jfi, 8 ab  ip  fis  i,&,e,pgnis,ad  ipfius  t ; « « quadrati  planum  ad  angu 
los  retios  excitentur  (per  n undecimi)  t *,{  x,i  m,1  t b8  auferatur  ab  una/ 
quaf  ipfaru  ibiWfr1  'r™  'Pfi™  * f>i  V •>  aqualis  unaquaq;  ipfa 
rumis. 
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rS » *,f  m 11,1  r,eone8atu/qi  ipfa  *>.,>■  utut  cubus  igitur  g <-fo 
firuBas  ejl  fubfex  quadratis  aqualibus  coprcbenfus.  Oportet  iam 
fpbara  data  cdprcbcndcrc,ff  ofledere  quod  ipflus  fpbara  dimeties 
potetia  triplex  efl  ipflus  cubi  lateris.  Concilantur  enim  ipfa  u «,  t ». 

Et  qttonia  angulus  quifubttin  tellus  efl,eo  qa  ■ i rcBa  ejl  ad  planu 
» K.utJeltcet.t?  ad  reda  linea  t »,  igitur  fuper  « • deferiptus  fcmicir/  , 
culus  ueniet  dTperta  pgna.  Rurfus  quo nid  [ ■ re&a  cjl  ad  utranf  ip 
fari  [*,ti,dTad{  utigitur  planu  re&a  eji  ipfa  { *.Q stare  ffft  coneBa 
mus  ipfam  { it,ipfa  ■ g re&a  erit  ad  ipfam  g «,  ac  per  hoc  rurfus  fuper 
e a deferiptus  femicirculus.tranfiet  ff  per  g,fimilitertS'  per  reliqua 
flgna  ipflus  cubi  ueniet. Si  iam  manente  ipfauu,circudu&us  femictr 
culus  in  idem  fleterit  unde  circuduci  ccepit,  cubus  fphtgra  copreben 
fuserit.  Dico  iam  quod  ff  data.  Quonid  enim  aqualis  ejl  nfipjl  1 
i angulus  qui  ad  i reSus  cfl,quod  igitur  ex  n.duplu  efl  eius  qd 

ex  i [.Aequalis  aut!  efl  egipjlt  n,quod  igitur  ex  t aJuplS  ejl  eius  quod  ex  t [.  Quare  quod  ex  at, i k,  triplu  eff  eiul 
quod  extit.  Et  quonia  x g ipflus  g y triplex  efl,  flcut  aut?  xgadg  y,flc  quod  ex  a 0 ad  id  quod  ex  g/,  triplu  igitur 
efl  quod  ex  a g.eius  quod  ex  g patuit  aut?  quSd  & quod  ex  k k, tripla  efl  eius  quod  ex  * i,&  aqualis  pofita  efl  1 1, 
ipft  g /, aqualis  igitur  cflffn  i.ipfl  xg.Etxge fi  data  fpbara  dimetiens, & n « igitur  aqualis  ejl  ipfi data  fpharte 
diametro.  Data  igitur  fpbara  coprebenditur  cubus, & una  offenditur  quod  fphara  diameter  potetia  tripla  efl  ipfiut 
cubi  lateris. Quod  facere  & oflendere  oportebat.  Eucli.ex  Camp.  Propofido  tS 

ts  jggg||  Orpus  uigind  bafium  triangularium  atque  xquilateraru  a data 
|[gg§{  fdhxra  diametru  rationalem  habente  circufcriptibile.fabricare. 

Eritq?  palam  , latus  eiufdem  corporis  effe  lineam  irrationalem, 
eam  fcilicet  qax  dicitur  minor. 

campan.  Sit  hic  quoq?  diameter  alTignata  fph» 
ra a b,  qua  ponatur  elTe  rationalis  fiue  in  logitudine 
fiue  in  potentia  tantu,2C diuidatur  in  punclo  c,ita  q>  a 
c fit  quadrupla  ad  c b,  8C  lineetur  fuper  eam  femicircu 
lus  a d b , 3£  producatur  c d perpendicularis  ad  a b,  8C 
^trahatur  linea  d b , deinde  fecundu  quantitati  lineae 
d b lineetur  circulus  efgh  kfupra  centrii  I,  cui  inferi/  * c b 

baturpentagonus  aquilaterus  eifdem  literis  annota 
tus, ad  cuius  angulos  a centro  1 ducatur  linea  1 e,l  f,l  g 
1 h,  1 k.  Rurfus  in  eode  circulo  inferibatur  decagonus 
aquilaterus,diuidacur  enim  cuniti  arcus  quoruchor 
da  funt  latera  pentagoni  per  aequalia, & a punctis  me 
drjs  adextremitates  cundtoru  laterum  inferipti  penta 
goni  linea;  rectae  dirigantur.  Itemqs  fuper  fingulos  an 
gulos  pentagoni  erigatur  cathetus  fecudum  q>  docet 
n undecimi,quoru  quilibet  fit  etiam  aqualis  linea  b d 
K continuetur  extremitates  horii  quinq;  cathetoru, 
quinq; corauftis,eruntqi ex  « undecimi  quinqj  catheti  g 
erecti,  adinuice  aquidiitantes,cumcp  ipfi  fint  aquales 
erunt  quocp  ex  a primi  quinq;  corauiti  eoru  extremi 
tates  iungetes  aquales  latcribuspentagoni.  Demitte 
igitur  a fummitatibus  fingulis  fingulorfi  cathetoru,  j» 

binas  £C  binas  hvpothenufas  ad  duos  circuftantes  an 

gulos  inferipti  decagoni  haru  dece  hypothenufaru  a quincj  extremitatibus  catheA 
toru  ad  quincp  puncta  qua  funtfinguli  anguli  medi)  inferipti  decagoni , defcendentid 
extremitates  continua,alium  pentagonu  rurfus  ipfi  circulo  inferibedo, qui  quocp  erit 
aquilaterus  ex  « tertn.Cu  hoc  itaq;  feceris,uidebis  te pfecille decem  triangulos, quorii 
latera  funt  decem  hvpothenufa  & quinq; coraufti  & quinq;  latera  huius-fecudi  penta 
goni  inferipti.  Hos  ergo  decem  triagulos,aquilateros  efie.fic  collige.  Cum  enim  tam  fe/ 
midiameterdefcripci  circuli  cp  quilibet  erectorucatheroru  fit  aqualis  linea  bd  exhy 
potbefi,  erit  ex  correlario  i;  quarti  quilibet  cathetoru  aqualis  lateri  hexagoni  aquila 
teri  circulo  cuius  femidiameter  cit  aqualis  linea  b d infcripti.Quia  uero  cx  penultima 
primiunaquacpdecehypothenufaru  tanto  eftpot?tior  catheto  quantu  poteftlatus 
decagom,at  uero  ex  i»  huius, latus  quoqs  pentagoni eft  tanto  potetius  eodem  quantu 
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poteff  idem  latus  dccagoni  ,erit  ex  comuni  fcientia  unaqusqi  harum  hypothenufaru 
squalis  lateri  pentagoni.De  coraiidis  autem  iam  patuit, quod  ipfi  fint  squales  lateri/ 
bus  pentagoni.itaqj  cunela  latera  horu  decem  trianguloru,aut  funt  latera  pentagoni 
squilateri  fecSdauice  circulo  infcripti,aut  illis  squalia-1'""'- «■«**">* 
Amplius  aute  fuper  centru  circuli  quod  cft  puelum  i, 
erige  aliQ  cathetu  squale  prioribus  qui  fit  1 m , eiusqj 
fuperiorem  extremitate  qus  ed  m, iunge  cum  fingulis 
extremitatib.  prioru,per  quinqj  coraudos,  eritqi  ex  s 
undecimi,hic  centralis  cathetus, fingulis  cathetoru  an 
gulariu  squidiftas,ideoqj  ex  » primi,hi  quinqs  cor  au/ 
ftierut  femidiametro  circuli  squales,3£ex  correlario  s 
quarti,quslibet  eorum  tan^ latus  hexagoni.  Centrali 
ergo  catheto  ex  utraqi  gte  adijeiatur  linea  una  Squa/ 

Iis  lateri  decagoni,fupra  quide  adijeiatur  ei  m n,deor/ 
fum  aute  fub  circulo  adijeiatur  fibi  a centro  circuli  p, 
poftea  demittatur  a punclo  n,s  hypothenufs  ad  s fu/ 
periores  angulos  decem  trianguloru,qui  funt  in  circii 
itu,8£  a punclo  p,alis  5 ad  alios  s inferiores  * Erunt  hs 
decem  hypothenufs  squales  adittuicem  lateribus  in/ 
faiptipentagoni  ex  penultimaprimi&io  huius,  que/ 
admodu  de  alfjs  decem  prius  demondratu  eft.  Habes 
ergo  corpus  bafium  triangulariu  atqj  squilateraru 
cuius  Cunila  latera  funt  squalia  lateribus  pentagoni, 
eius  uero  diameter  eft  linea  ri  p,horu  autem triangu 
loru  decem  confidunt  in  circuitufupra  circulu.quinqj 
aute  confurgut  furfum  ad  punftu  n Concurreres,  atqs 
quihej  reliqui  deorfum  emergunt  fuper  punCtu  p co/ 
euntes.  Hoc  autem  icofedron  corpus  a data  fphsra 
cirCufcriptibiieefle,ficeritmanifedu.Cum  linea  Im  fit  squalis  lateri  hexagoni, Kmn  Ia 
teri  decagoni  squilateroru  quos  cirCuluS  e f g circufcribit,to  ta  1 n erit  ex  9 huius  diuifa 
fecudum  proportione  habente  medium  SL  duo  extrema  in  punclo  m,  SC  maior  portio 
eius  erit  linea  1 m.  Diuidatur  itaqs  1 m per  squalia  in  q,  eritqj  ex  comuni  fcientia  p q,  s/ 
qualis  q ri,nam  p 1 pofita  ed  squalis  lateri  decagoni,  quemadmodu.m  n,  quare  q n ed 
medietas  n p,quemadmodu  ed  q m medietas  m 1.  Cum  ergo  quadratu  n q fi  ex  s huius 
quintuplum  ad  quadratu  q m,erit  quoqj  ex  n quinti  quadratu  p n quintuplu  ad  qua/ 
dratu  1 m,  ed  enim  ex  4 fecundi  quadratu  p m,  quadruplu  ad  quadratu  q n,  quadratu 
quoqi  1 m,quadruplu  ad  quadratu  qm  ex  eadem,quadruplu  autem  ad  quadruplu,ed 
ut  dmplum  ad  fimplu,tede  « quinti,  at  uero  quadratu  a b,  quintuplu  ed  ad  quadratu 
b d ex  fecunda  parte  correlarij  s fexti  Si  ex  correlario  17  eiufde,  ed  etiam  a b,quintupla 
ad  b c,eo  q?  a cfuit  ad  eande  quadrupla.Quia  ergo  1 m edex  hypotbefisqualis  b d,erit 
ex  comuni  fcientia  ab  squalis  np.Itacpfi  fuper  linea  np  femicif  culus  deferibatur  qui 
tandiu  q>locu  primu  repetat  circuuoluatur, fphsra  ipfius  motu  defcripta,erit  a diffini 
tione  fphsraru  squaliu,squalis  fphsrs  propofits.Et  quonia  linea  1 m ed  medio  loco 
.pportionalis  inter  1 n 8£  n m,  idcoqi  inter  1 n 8i  p !,erit  quoqi  quslibet  femidiameter  cir 
culi,  medio  loco  ^portionalis  inter  1 n Sil  p . Et  cu  1 m fit  squalis  femidiametro  circuli» 
itacp  femicirculus  fuper  p n deferiptus  tranfibit  per  omnia  puncta circuferentis circu 
h e fg,idcoqi  & per  fingulos  angulos  folidi  fabricati,in  illa  circuferentia  confidentes.Et 
quia  eade  ratione  finguli  coraudi  cotinuantes  extremitates  angulariu  cathetoru  cum 
extremitate  centralis,funt  medio  loco  fportionales  inter  p m Si  m n,eo  q>  quilibet  eo/ 
rum  ed  squalis  1 m,fequitur  ut  idem  femicirculus  tranfeat  etiam  per  reliquos  angulos 
figursicofcdrs  dituts.  Ed  igitur  corpus  hoc  inferiptibile  fphsrs  cuius  diameter  p n, 
ideoqi  SC  fphsrs  cuius  diameter  a b.  Latus  aute  huius  folids  figurs  dico  effe  lineam 
minore.  Condatenim  q>  lincab  d ed  rationalis  in  potentia,  cum  eius  quadratu  fit  fub/ 
quincuplu  ad  quadratu  lines  a b qus  pofita  ed  rationalis  fiue  in  logitudine  fiue  irt  po 
tentiatantu.Itaqi  femidiameter  attp  diameter  circuliefged  etiam  rationalis  in  poten/ 
tia,nam  eius  femidiameter  eft  squalis  b d.Igitur  ex  » huius  latus  pentagoni  squilate/ 
rihuic  circulo  inferipti  edlinea  minorat  uero  (deut  in  huius  demodrationis  procedi* 
pacuiOlatus  huius  figurs  eftquantu  latus  petagoni,ergo  latus  huius  figurs  i»  alchai/ 
darum  id  ed  bafium  ed  linea  minor, quemadmodum  proponitur. 

EMcIi.eS 
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V ‘ ' Eucli.cx  Zamb.  problema  4 PrOpofilio  1 6 

Icofahedrum  conftruere,  & data  fphsra  comprehendere,  qua  Si  didtas 
Eguras,oftenderec^  quod  ipfius  icofahedrt  latus  irrationalis  eft  ea  qua:  ap 
pellatur  minor. 

theon  ex zmb.  Exponatur data {phert diameter * J5, 
feceturtj;  in  yMtay  quadrupla  (k  ipfius  y g.CT  dcfcribatur  fuper  a $ 
femicirculus  > / (,,& excitetur  (per  u primilab  ipfo  y.ipfl  a g ad  an/ 
g idos reBos reBa lineat  J,  coneBaturip  f fi, ponatur '<p  circulus  t { » 
l potius  que  ex  cerMp.aquahs  eflo  ipfl/ fi,  ff  in  ipfo  t { aSucircu/ 
lo  deferibatur  (per  u quarti ) quinquangulu  e qui! ater  u € equiant 

gulum  it»)  «.Et  Jecentur  i «,» M n,n  s.circuferentia  bifariam  in  » * A 

figitis  ,x,,u,',t,hc°nc8antur'%  x m.m  >,r  f,f  «,o  x,i  e,equilauru  igitur 
cjl  quhtquangulu  xm»  f «>cf decagoni  latus  eft 
« t rcBi  linea.  Con  fatuantur  (per  n undecimi) 
ab  ipps  t,fa,t,e,fignis  ad  ipfius  circuli  planum 
ai  reBos  angulos  reBe  linee  •.  x,i  f,«  r,l  t,«  », 
aquales  exiftentes  ei  que  ex  centro  ipfius  1 1 ■ 
i x circuli , er  coniBantur  ipfe  x f,f  t.a  r,r  u, 
e xsxxXfyf  n,fi  *yr  n»  T.rf.f  »,»  c.tx.Et  quo/ 
niam  Mracy  ipfarit  i xji «. eidem  plano  ad  angit 
los  cjl  reBos, parallelus  igitur  eft  (per  6 undeci 
mi)  ix  ipfl « v,efl  autem  € ci  aqualis,  e quales 
autem  & parallelos  concBentes  ad  eafdem  par , 
tes  reBe  linee,  equales  d"  paralleli  (per  ss  pri 
mi)funUgiturxvip(lnt*quahs  ff parallelus 
eft,  pentagoni  aute  equilaieri  latus  eft  ipfa » k, 
pentagoni  ergo  equitati  ri  eftcTx  v,in  il/tn 
circulo  defcripti,<y  iam  id  propterea.  4T  una/ 
queq-  ipfaru  x (,e  r,<r  t.t  e, pentagoni  eft  equi 
lateri  i«  circulo  statu  defcripli,pentagcnu  igi 
turxfvTi  equilaterii  eft.  Et  quonia  x i bexa/ 
goni  eft, decagoni  autem  so.ff angulus  qui.fub 
z i.o  reBus  eft.p,  ntagoni  igitur  eft  x:  pentagoni  enim  latus  poteft  ff  hexagoni  ff  decagoni  in  eodem  circulo  defcA 
ptorum  latus  (per  i o.  decimitertij.  )iam  id  propterea  er  a » pentagoni  latus  eft, eft  etiam  x a pentagoni  latus.  Aequi/ 
laterum  igitur  cflx  o«  triangulum,  tam  ia  propterea  «T  unumquodq,  ip forum  x x f,f  n a,<ry  t,t  / v.aqutlaUru  eft , 

Et  quomam  oftenfum  eft  utran$  & x\ff  x o pentagoni  ef[e,eft  autem  & x o pentagoni,  equilaUrum  igitur  eft  zx» 
triangulum,  tam  id  propterea  «f  unumquodq • ipfarumxf  i/.ii-r  »,r»  f.fv  t triangulcrn,  aquilaterii.cft.  /j fumatur 
(per  i tertij)  centrum  circuli  i i«t  t,CT  fit  y flgnum,ZT  ab  ipfo  y ad  ipfius  circuli  planum  ad  reBos  angulos(pcr  a ■ ; 
undecimi) excitetur  p u, extendatur!],  ex  utraep  parte  ut  y q,&  auferatur  ipfius  quidem  hexagoni  p y,decagcni  au/ 
tem  utrunqj  ip  forum  y ±,x  *,<T  conneBantur  x u,x  x.» »,» x.i  ?>'x  Et  quoniam  utratk  ipfarum  y x x sM 

circuli  plamm  ad  reBos  angulos  tft,parallclus  igitur  eft  pXipftxi.  sunt  autem  aquales  & ipfte  igitur  ip.zx,  <*' 
quales  ff  parallelce  funt. Hexagoni  autem  eft  i f, hexagoni  ergo  ff  xX-Et  quoniam  hexagoni  quidem  eft  xXsdeca / 
goni  uero  x CT  reBus  tft  qui  fub  x X » angulus,  pentago  n igitur  eft  xu,  iam  id  propterea  (y  « u,  pentagoni  eft. 

Quoniam  fl  conncBamus  ipfas  y *,  x ».  aquales  er  ex  oppoftto  erunt.  Eft  autem  ipfa  faex  centro  exiftens,  hexo/ 
goni-.hcxagor.i  igitur  eft  CT  ipfa  x *.  Decagoni  autem  & x »,C r qut  fub » x » reBus  tft, pentagoni  igitur  eft  ipfa » u, 
tft  autem  c r x *,pentagoni.i gitur  triangulum  zuh  aquilaterum  eft. tam  t d propterea  CT  unumquodf  rcliquoni 
triangulari!  quorum  bafes  funi  zf,f</,r  r,  T.t,  reBa  linea, faftigium  uero  u jlgnum.aquilaterum  eft.  Rurfus  quo/ 
niam  hexagoni  quidem  eft  ipfa  y x,  decagoni  autem  ipfa  fl,CT  reBus  eft  quifub  xy|  angulus , pentagoni  igitur 
cftxq.  tam  id  propterea  fi  conncBamus  ipfam  /e  p qua  eft  hexagoni,  * ducetur % ipfa  /i  | pentagoni,  eft  autem  CT 
x /e  pentagoni,  triangulum  igitur  XM-P  aquilateru  eft.  Similiter  iam  oftcndelur  quod  unumquodtf;  reliquorum  tri'-  t0I/jg,WJ( 
angulorum  quorum  bafes  funt/e  t, , j,  f a, « x.  faftigium  autem  q . flgnum,  aquilaterum  eft . ConjlruBum  igitur  eft 
icofabedrum.ftib  uiginti  triangulis  aqualia  latera  habentibus  comprebenfum.  oportet  iam  illud  quoque  data 

fpbara  comprehendere,  ac  demonftrare  quod  latus  icofahedri  eft  irrationalis  ea  qua  appellatur  ntmor.  Qjioniam 
enim  hexagoni  eft  ipfa  y x,decagoni  autem  ipfa  x «.  ipfa  igitur  y u extrema  CT  media  ratione  fecatur  in  x,  CT  ip r 
flas  maius  f gmertum  eft  px-  Eft  igitur  ficut  mpadp  x,ftc  pxadxm  aqualis  autem  iftCTpx  ipft  y x.er  x « ipfl 
fq,eft  igitur  ftcut  upadpX.ftcpxadp  i,  CT  rcBi  jient  anguli , qui  fubepx.x  p~  .Si  conncBamus  igitur  ipfam 
x « redam  {meam,  reBus  ent  angulus' qui  jubj-x»,  propter  ip/brum  | x » , y x ■ , triangulorum  fimilitudmcm. 
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GEOMET.  3 

‘midrcult!  ?g far  fuptr  q » dcfcriptus,uenict  g pc 
t^ulis  autem  ipfsi  quidem  » 9 ip/4  X,  j x ipP  X 


ipfamnq.reSuserit  ’ 


ipfum  icofahedrum.  Dico  quod  g data.  Se? 
feturcper  i o primi )?  x diuidue  in  x.ttquonia 
TcSa  linea  9 * extremi  g inedia  ratione  [eca/ 
fc*r  m x,g  minus  fcgmeHium  illius  efl  u x.  ipfx 
igitur  ■ x admittens  dimidium  maioris  fegmen 
ti  x «.quincuplum  potefl  eius  quod  ex  dimid  a 
maioris  fegmcr,ti(per  5 huius. ) Quincupli!  igi 
tur  e fl  quod  cx  u o,c:ms  quod  ex  « x*  ipflur  in? 
tem  u «.dupla  efluq,  ipflus  *itc  «x>  dupla  cjt 
X ?.Q«od  igitur  cx  u q, quincuplum  efl  eius  qi 
tx  9 X-  Et  quonid  « r ipfiw  rfi'fl  quadrupla, 
quincuplaigttur efl  «fi  ipfius  fiy.  sicut auteni 
«■fiaifiy.fic qued ex  a fi  ad  ■ d quod  ex  fi /, 
quincupla  igitur  efl  quod  ex  «fi,  eius  quod  eX 
fi  f.  Patuit  autem  quod  quod  ex  M q, quincupli 
tfl  eius  quod  ex  j x-  Et  / fi  aquulis  ejl  ipfl  q x» 
utraq;  enim  ipjkrum,  aquilis  tfl  ei  que  ck  cen 
tro  ipfius  i { 1 1 * circuli , aqualis  igitur  tfl  ©* 


et  fi  ipfl  q u.  Bt«  fi  efl  ipfius  data  fphara  diit/ 

meter,  gq«  igitur  data  fphara  diametro  efl  squalis . Data  igitur  j 

fphara,  icofahedrum  copnbenfum  efl.  Dico  iam  quod  ipfius  ico/  y'  \ 

fahedri  latus  irrationalis  efl  ca  qua  appellatur  minor.  Quonia  enim  jr  ‘N. 

rationalis  efl  ipfius  fphara  diameter, cr  potentia  quincuplu  efl  eius  / NA 

qua  ex  centro  circuli « t » s,  rationalis  igitur  efl  g ea  qua  ex  centro  J \\ 

circuli  tfi  i.  Quare  6'  diameter  illius.rationalis  efl.  si  uero  indr?  I M 

cuio  rationalem  habente  diametrum,  quinquangulum  aquilaterum  ' i 1 " < " ' * 

ieferiptum  fuerit,  latus  pentagoni  irrationalis  efl  ea  qda  appellatur  * r 4 

minor  (per  it  huius.)  Latus  autem  ipfius  s i « pentagoni, efl  quod 

V icofiihcdri.icofuhedri  ergo  latus, irrationale  efl,mincr  appellatum.  Quod  facere  g oflenlert  oportebat, 
CORRELARIVM.  Ex  boc  igitur  efl  manifeflum,qudd  fphara  diameter  potentia  quincuplum  efl  eiiti 
qua  ex  centro  circuli  d quo  icofabedrum  deferib  tur,  g quod  fphara  diameter  componitur  g exfexangtdig  ex 
binis  decagoni  in  eodem  circulo  defciiptOtuM  lateribus. 

kucti.ex  Canip.  _ propofltio  ijr 

BOrpus  duodecim  bafium  pentagonarum  arquilaterarum  atqj 
squiangularium  ab  aflignata  fphara  circunfcriptibilc,  confli' 
tuere.  Eritqj  palam,  latus  eiufdem  torporis  irrationale  efle,  id 
quod  refiduum  dicitur. 

camp  anvs;  Fiat  cubus  fecundum  quod  docet  h huius,circunfcriptibi!is  ab  afii/ 
gnata  fphara,fintcp  huius  cubi  dua  fuperficicS  a b 8t  a c, imaginemur  au  te  nunc, quod 
a b fit  fuprema  fuperficies  cubi,  er  ac fit una ex  lateralibus,  fitqi  linea  a d,comuniS  iftis 
duabus  fuperficiebus  Diuidantiir  itaqj  in  fuperficie  a b duo  oppofita  latera  per  aqua 
lia,uiddicet,d  b 3£  latus  ei  oppofitlim , St  puncta  diuifionis  continuetur  per  lineam  e f, 
latus  queqi  a d.  Si  illud  quod  fibi  Opponitur  in  fuperficie  a c,  diuidantur  per  aqualia. 
St  puncta  diuifionis  continuetur  linea  recta  cuius  medietas  fit  gh,  fitqi  punitus  h,mer 
dius  punctus  linea  a d,fimiliter  linea  e f d iuidatur  per  aqualia  in  k,8t  protrahatur  h k. 
Quamlibet  igitur  trium  linearum  e K;  k£,  &gh,diuide  fecundum  proportione  haben/ 
tem  medium  St  duo  extrema  in  tribus  punctis  l,m,q,fihtq;  maiores  portiones  earum, 
1 k,k  m,&i g q,  quas  manifeftum  eft efle  aquales,  cum  tota  linea  diuifa  fint  aquales, ui/ 
delicet,qualibecearu  medietati  lateris  cubi.  Deinde  a duobus  punitis  1 8£m,erige  peri 
pendiculares  ut  docet  «undecimi,  ad  fuperficiem  a b,  quaru  utrahep  ponas  aqualem 
linea  x 1 , fintq;  1 n er  m p , fimiliter  a pumfro  q , erige  pcrpendiculariter  q r ad  fuperfi/ 
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dem  a c.qaam  ponas  squalem  g q, protrahe  i tacp  lineas  a U n,a  m a p,d  m,d  p,d  !,d  n 
a r,a  q,d  r,d  q.Manifeftu  eft  igitur  ex  quinta  huius, quod  dux  lines  k e 8i  e 1 potentiali/ 
ter  fune  triplu  ad  lineam  k I, ideoqi  etia  ad  lineam  1 n,cu  k 1 8i 1 n fint  squales  • At  uero 
k e,eft squalis  e a, igitur dus lines  a&e.&e l,funt  potetia  triplu  ad  linea I n.Quare ex 
penultima  primia  1, eft  pote  tia  tripla  ad  1 n,ideoqj  per  eade  a n, eft  potentia  quadrupla 
ad  ln.Cuqi  omnis  linea  fit  potetia  quadrupla  ad  medietatem  fui.  fequitur  ex  comunt 
fcientia  quod  a n fit  dupla  in  logitudine  ad  1 n.Et  £a  1 m dupla  eft  ad  1 x:at  k 1,S£  1 n,funt 
squal es, erit  a n squalis  1 m,funt  enim  earum  dimidia, squalia.Et  quia  ex  »i  primi, 1 m 
eft  squalis  np,erit  a n,squalis  n p.Eodem  modo 
probabis  tres  lineas  p d,d  r,8C  r a effe  squales  fibi 
inuice  8£  duabus  prsdictis-Habemus  itaqiex  his 
jlincis.petagonu  sqla teru  q eft  a n p d,r. S ed  for 
taffe  dices  ipfum  no  effe  petagoniLcja  nec  forfan 
eft  tot9  in  fuperficie  una, quod  effet  neceffariu  ad 
hoc  ut  effet  penragonus-  Quod  ergo  fit  totus  in 
fuperficie  una,fic  habeto. Prodeat  equide  a pun' 
dio  k lines  k f.gpedicjilaris  ad  fupficie  a b,qus  fit 
squalis  1 K.eritqi  ob  hoc, squalis  utricj  duaru  1 n 
8C  m p.  Cumcp  ipfa  fit  xquidiftas  utricj  earum  ex 
fexta  undecimi, ideoqi  cu  ambabus  in  eade  fuper 
fi  cie  ex  diffinitione  linearS  squidiftantium,necef 
feeftutpun<ftusffitinlineanp,&  quod  diuidat 
eam  per  duo  squalia.Protrahantur  igitur  dus  Ii 
nex  r h 8C  h (,funt  itaque  duo  triaguli  k f h S£  q r h 
fuper  unum  angulum  uidelicet  k h qconftituti,6C 
eft  proportio  Kh.adqr.ficutxfadqh,  na  ut  g h 
adqr  ficKh  ad  q r ex  7 qnti,SC  ut  r q ad  q h,  fic  k 
f ad  q h ex  eade,fed  g h ad  q r,ut  q r ad  q h.eo  q>  q 
r eft  xqualis  g q,  ergo  p^fexti  linea  r h f,eft  linea 
una.Quare  ex  fcdh  undecimi,  tot9  petagonus  de 
quo  difputamus.eft  in  fupficie  una.lpfum  quoqj 
dico  effe  squianguiu.  Cu  enim  e k fit  diuifa  fctfm 
proportionem  habentem  mediu  duoqj  extrema, 8£  k m fit  squalis  maiori  portioni  e/ 
ius,erit  quoqi  ex  4 punctis  tota  e m diuifa  fecudu^portione  habete  mediu  duoqi  ex ' 
trema, maior  quoqj  portio  eius  linea  e K.ideoquper  sidus  lines  e m 8C  m K(ideocpdus 
e m & m p,na  m p eft  squalis  m Kjfunr  potetia  triplu  ad  linea  a e.naaeft  xqualis  e k.I/ 
taque  tres  lines  a e,e  m,Si  m p,fun  t po  te  tia  quad  rup  lum  ad  lineam  a e.  Conftat  au  tem 
per  penultima  primi  his  affumpta,qucd  lineaa  p eft  potentia  squalis  tribus  lineisa  e, 
e m,& m p.itacp  a p,eft  potetia  quadrupla  ad  linea  a e.Latus  uero  cubi  cum  fit  duplum 
ad  linea  a e,eft  potentia  quoqj  quadruplu  ad  ipfam  ex  4- fecundi, igitur  ex  coi  fcientiaa 
p.eft  lateri  cubi  xqualis.cucp  a d fit  unu  ex  lateribus  cubi  erit  a p squalis  a d-  Ideoqi  ex 
* primi  angulus  a r d,eft  squalis  angulo  a n p.Eodem  modo  probabis  angulum  d p n 
effe  squalem  angulo  d r a.quia  probabis  linea  d n effe  potentialiter  quadruplu  ad  me 
dietatem  lateris  cubi-  Cum  igitur  ex  bis.pentago  nus  fit  squilaterus.Si  habeat  tres  an 
gulos  xquales,ipfe  erit  squiangulus  ex  feptima  prsfentis  libri.  Si  itacp  hac  uia  ratione 
que  confimili,6t  fuper  unumquodqi  reliquorum  lateru  cubipentagonu  squilaterutn 
&xquiangulum  fabricemus,  perficietur  foliduu  fuperficiebus  pentagonis  squilate 
ris  squiangulis  contentu.cubus  enim  habet  u latera.  Reliquu  autem  eftdemSftra 
re.folidu  hoc  effe  a data  fphxra  circufcriptibile.Pro  trahantur  igitur  a linea  f k dux  fu 
perficies  fecantes  cubum, quarum  una  fecet  lpfum  fuper  lineam  h k,8£  alia  fuper  linea 
efjeritqjex  4»  undecimi,  ut  co  munis  fedtio  haru  duaru  fuperficieru  fecet  diametru  cu 
bi,8t  fecetur  uiceuerfa  ab  ipfa  diametro  per  squalia.  Sit  ergo  cois  fedtio  earum  ufqj  ad 
diametru  cubi  linea  k o.ita  quod  o fit  centrum  cubi, Si  ducantur  linex  o a,o  n,o  p,o  d: 
d r. Conftat  au  tem,quod  utraque  duarum  linearum  o a 8i  o d eft  femidiameter  cubi,  i/ 
deoque  squales^fe  linea  autem  o x.conftat  ex  40  undecimi  quod  ipfa  eft  xqualis  e k, 
uidelicet  medietati  lateris  cubi-Et  quia  k f eft  squalis  k m,erit  0 fdiuifa  in  puncto  k,  fe/ 
eundum  proportionem  habentem  mediu  duocpextrema,S£  maior  portio  eius  erit  lu 
nea  0 K qux  eft  squalis  e x.ltaque  per  s huius  erunt  dus  lines  0 f 8i  fK(ideoqi  0 f 8i  fp 
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quod  fp,(ad  quos  hscdcmenftratio  non  ex  tenditur)eft  squalis  x f triplum  In  poten* 
tiaad  lineam  o x,St  ideo  ad  medietatem  lateris  cubi-  Quare  per  penultimam  primi  li/ 
nea  o p,eft  potetia  tripla  ad  medietate  lateris  cubi.Ex  correlario  aut  h buius  coftat,q# 
femidiameter  fphsrs  tripla  eft  in  po  ten tia  ad  me 
dietatem  lateris  cubi  quem  circunfcribit  eadem 
fphera-Itaqueop.eft  quanta  femidiater  fphsrs 
circunfcribentis  cubum  propofitum.  Eadem  ra/ 
tione.cuncfs  lines  ducta:  a punifto  o,ad  angulos 
fingulospetagonoru  oim  fuper  latera  cubi  deferi 
ptoru  ad  fingulos  angulos  inqua.quipprrj  {ut  pe 
tagonis,non  autem  communes  eis  SL  fuperficie/ 
buscubi,quales  funtin  pentagono  ftatuto  tres 
anguli  n,o,r  de  illis  autem  lineis  qus  ueniut  a pu 
«flo  o ad  angulos  fingulos  pentagonoru  qui  funt 
comunes  pentagonis  S£  fuperficiebus  cubi,  qua/ 
les  funt  in  pentagono  prsfenti  duo  angulia&d 
confiat  qd  ipfs  funt  aquales  femidiametro  fphs  * 
rs  circunfcribentis  cubumjpfs  enim  funt  femi/ 
diametri  cubi  ex  undecimi,atuero  femidiame 
ter  cubi,eft  taquam  femidiameter  fphsrs  ipfum 
circfifcribetis  queadmodu  ex  rone  i apparet.Igi 
tur  oesalis  duds  a pudo  o ad  fingulos  angulos  * 
dodecedrUut  squales  adinuiceSt  femidiametro 
fphsrs  Semicirculus  itaq;  fuper  tota  diametru 
fphsrs  uelcubi  lineatus, fic  circuducatur,trafibic 
per  oes angulos  eius-Quarep  diffinitione  ipfum 
eft  ab  affignata  fphsra  circufcriptibile-Dico  iteru 
quod  latus  huius  figurs  eft  linea  irratioalis.  ifta 
mdelicet  qus  refiduu  dicitur, fi  diameter  fphsrs 
ipfum  circunfcribentis  fuerit  rationalis  in  longitudine  uel  in  potentia-Cum  enim  dia/ 
meter  fphsrs  fit  ex  a huius  tripla  in  potentia  ad  latus  cubuerit  latus  cubi  ratioalein 
potentia.fi  diameter  fphsrs  fuerit  rationalis  in  longitudine  uel  in  potentia.  Conflat 
autem  ex  i',quodlinear  p diuidit  linea  ad  qus  eft  latus  cubi,fecundum  proportione 
habentem  medium  duoqj  excrema, St  quod  portio  eiusmaior  squalis  eft  lateri  per.ta 
goni  Et  quia  maior  eius  portio  eft  refiduum,exfextahuius.manifeftum  eft  latus  figu/ 
rs  duodecim  bafium,efle  refiduu.Quod  demonftrare  uolpimus- 
c a m p a n v s - Fabricata  funt  igitur  per  u St  quatuor  eam  fequentes.qninque  cor 
pora  squilatera  atque  squiangula, quorum  unumquodque  eft  circunfcriptibile  ab 
aiTignatafphsra.Suntautemhscfolida.primum  quidem  quatuor  bafium  triangula 
rium,5£dicitur  tetrachedon-Secundum  eft  fex  bafium  quadratarum  St  dicitur  cubus 
fiue  hexaedron.Tertium  octo  bafium  triangularium, 8t dicitur  otftoedron.Qiiartunj 
autem eftfohdumicofedron.Steftuiginti bafium triangularium.Quintum  uero  ex 
bafibus  pentagonis  cofiftit,diciturcpdodecedron,Hscautequinq)folida,regulariadi 
cutur,  regularia  dicucur,  quoniam  ipfa  squiangula  {unt  atqj  squilatera,  8i  a {phsra 
atep  abinuice  circnfcriptibilia.plura  uero  his  qumcp, squilatera  qus  funt  squiangula 
efle  eftimpofiibiie-Ad  ooftitutionem  cuiusiibetanguli  folidi.necefle  eft  ad  minus  tres 
fuperfidales  angulos  concurrere-Ex  duobus  enim  folis  fuperficialibus,nequit  folidus 
aqgulus  compleri.Quia  ergo  tres  anguli  cuiuslibet  hexagoni  squilateri  8t  squiangu 
•li  funt  squales  quatuor  angulis  rectis, at  uero  heptagoni  St  cuiuslibet  pluriu  iateru  fi 
gurs  squilatersatqi  squiaguls  tres  anguli  funt  maiores  quatuor  angulis  redis  que 
admodu  ex  n primi  euidenter  dicitur,omnisautem  angulus  folidus  quatuor  redis  an 
gulis  minor  eft  tefte«  undeami,impoffibileeft  tresanguios  hexagoni  atque  heptago 
ni  8t  fimpiiciter  omnis  plurilaters  figurs  squilaters  tamen  atque  squianguls,folid3 
anguium  conftituere  Ideo  nulla  folida  figura  squilatera  atque  squiangula, poteft  ex 
fuperficiebus  hexagonalibus  aut  plurium  laterum  confticui.Si  enim  tres  anguli  he/ 
xagoni  squilateri  aten  squianguli  qucnqsfolidum  angulum  excedut  quatuor,#  pia 
res  multo  fortius  eunde  exceduc  Tres  autem  angulos  petagom  squilateri  atqjsqan 
guli  minores  eiTe  quatuor  rectis  angulis  manifeftu  eft, St  quatuor  efle  maiores  quare 
ex  tribus  angulis  petagonijsquilateriatcpsqangulipofiibile  eft  folidu  angulum  co/ 

ftitu» 
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ftitui,cx  quatuor  aut  aut  ex  pluribus  impoftibile  ideoqu^unum  dantaxat  folidum 
ex  pentagonis  squilatcris  atque atquiangulis  conftitutum  eft  illud  uidclicet  quod  do 
decedrondicttur,in  quo  anguli  pentagonorum  trini&trini  folidos  angulos  perfici/ 
unt-Eadem  quoque  eft  ratio  iri  quadriiateris  figuris  squilateris  & xquiangulis , quae 
in  pentagoniSjomnis  enim  quadrilatera  figura  fi  aequilatera  atquiangulaque  fuerit,  i/ 
pfaerit  quadrata  a diffinitione  nam  omnes  eius  anguli  erunt  recti  per  » primi  Ex  tri 
bus  igitur  angulis  talis  fuperficialis  figurae,  pofljMeeft  folidum  angulum  conftitui, 
ex  quatuor  autem  aut  ex  pluribus  impoftibile  eft:  propterea  quod  ex  calibus  figuris 
fuperftcialibus  (quscum  quad  riiaterae  fintipfeaequilaterae  atque  squiangulae):inicu 
folidum  quod  cubum  dicimus  fabricatum  eft-Trianguloruni  autemsquilateroru  fex 
anguli.funt  squales  quatuor  rectis  ex  n primi.pauciores  ergo  mmores.S  plures,ma/ 
iores,igitur  ex  fex  angulis  talium  trigonorum  aut  ex  pluribus  impoftibile  eft  angulu 
folidum  fieri.ex  quinque  Sex  quatuor  Sex  tribus  poffibile.Cum  itaqp  tres  anguli  tri/ 
goni  xquilat  riefficiut angulum  folidum,perficitur  ex  triangulis  squiiateris  corpus 
quatuor  bafium  triangularium  atque  squilaterarum-Cum  uero  quatuor  cofurguc: 
corpus  octo  bafium.quod  octoedron  diximus- Atuero  fi  quinque  triangulorum  s/ 
quilaterorumanguli.folidum  angulum continearitjfiet  corpus  icofedron  uiginti  ba 
fium  triangulanu  & squilateraru. Quare  ergo  tot  & talia  funt  folida  regularia, & qua 
replurabis  non  fint  dictum  eft. 

Eucii.ex  Zamb*  Problema  5 Propofitio  ij 

,7  Dodecahedrumconftruerc& data  fphsra  comprehendere  qua  & prs/ 
diclas  figuras,oftenderecp  quod  dodecahedri latus  irrationalis  eft  ea  qus 
appellatur  apotome. 

THEONtxZamfc,  Exponantur  prsdiSi  cui  bina  plana  inuicem  ai  angulos  rtSos,  *£■}/, {,feceturty 
(per  11  primt)uni  quod%  ipforum  laterum  u 6,et.t  /,/  *,i  /,i  C { rJiuidue  in  cbneSam  ipfa  it 

*,8  x.ffe  fecantes  in  figr.o  0 &?!,>  (feinuicem  fecantes  in  figno  x,fecelur!p  unaqux/p  ipfarum  < 0,1  {,  e x.  extrema 
Cr  media  ratioe  in  f.r^x  f ignis, fmtque  ipfarum  maiora  fegmenta  f o,*  r,r,x,cy  ccfliiuantur(pcr  11  undecimi)  ab 
ipfis  f,x,T, (ignis  ad  ipfius  cubi  plana  ad  angulos  reSos  ad  exterioris  partes  ipfius  cubi  ipfe  p «,»  j,t  exponatur 
que  squales  ipfis  fi,i  r,T  x.coneSantu/q;  ipfs  » e,  fi  x,x  o.Dico  quod  « ( x i 9 pentagor.um,squilatcru  cf.,& 
in  uno  plano,  # infuper  xquiangtilum.'  oncSatur  enim  f fi,/r  fi, 9 fi.Et  quonia  reSa  linea  1 e extrema  # mei  ia  rar 
tione  fecatur  in  p,#, -naius  fegmetu  efl  pi.qus  igitur  ex  1 1,1  f, tripla  [iit  eius  quod  ex  f 1,  Aequalis  autem  efl « , ipfi  i 
C,6  3 fipfifj.Qus  igitur  ex  e r,p  r, tripla  [ut  eius  quod  ex  fv.  Eis  aut  qus  ex  e r,r  f squi  efl  t i id  quod  ex  fi  p.  quod 
igitur  cx  e '.triplum  eft  eus  quod  ex  f e, quare  qusexSp,?  e, quadruplum  [unt  cius  quod  ex  pe, Eis  uero  qus  ex 
fi  p,p  v.squum  efl  id  quod  ex  9 e, quod  igitur  ex  C a .quadruplum  efl  eius 
quod  ex  «f. Dupla  igiturefl  e *,ipfiusp  1.  Efl  aut  ff 9 „ dupla  ipfius  «f,  quo 
tua  # pe  dupla  ipfius  e f, quonia  #<rp  ipfius  t p boc  efl  ipfius  p e dupla 
efl.  Aequalis  igitur  efl  fi  >,ipfi  v f.  similiter  iam  oflendetur.quod  cr  una 
quxrp  ipfarum  fi  x.x  hr  pjttrique  ipfarum  fiu.i  9, efl  squalis, quin quait 
gulii  igitur  e*ft  x,squilaterum  efl.  Dico  quod  CT  in  uno  efl  plano. 

Excitetur  enim  (per  51  primi)  ab  ipfo  i.utruf  ipfarupr,  a 9.  parallelus 
ad  exteriores  partes, cubi, 0 cortncSatur  j l>t  x-  Dico  quod  tpfa  1 1 
pretia  linea ejl. Quonia  enim  1 x,exttema  & media  ratione  fecatur  in  r 
ff  maius  fegmentum  efl  x t,efl  igitur  ficut  1 x,ad  x t ,fic  xradr  i, s quae 
lis  autem  efltx  ipfi  t e,ff  x t utntfc  ipfarum  tXi*  i, efl  igitur  ficut  s • ,ad 
il.fic  X iyt d r£,ct efl  parallelus  quide  1 1 ipfi  r Mtrafy  enim  ipfi  fi /pia 
to  ad  angulos  reSos  efl,#  ipfa  t e parallelius  efl  ipfi  t ijutraque  emm  i/ 
pfarum  plano  ad  angulos  reSos  cJl.Qstando  autem  bina  triangula  comi 
pofit*  fuerint  ad  unum  angulum  (ut  funt  ipfa  i 1 1 Cr  I r x,)  bina  late/ 
ta  bmis  proportionalia  habentia, ut  ipfontm  eiufdem  rationis  latera  fint 
parallela.relqus  rcSs  lines  in  reSas  ineas  erunt(pen>  fexti.)  igitur 
i e.ipji  s X in  reSa  lineam  efl.  Cis  aut  rcSa  hneajn  uno  efl  plano  .1  n uno 
igitur  pia no  efl  ipfum  rfixtp.  quinquagulu.Dico  ia  quod  # squiangu 
Ii  efl- Quoniam  enim  reSa  linea  r 1 extrema  # media  rone  fecatur  in  p,# 
maius  fegmenai  efl  a p,efl  igitur  ficut  utraque  r i,  • p.fimul  ad  0 i,  pc  1 1 
adi  p Aequdis  autem  efl  0 p,ipfi  is.  Efl  igitur  ficut  rr  ad  r i,[ic  1 iodis, 
ipfa  igitur  r „ extrema  # inedia  ratione  fecatur  in  maius  fe gmenti 
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eft  ’ •><{**  ex  ’ ajriphfunt  eius  quod  cx » 3.  Aequalis  aiit  ejl , o.ip fi , e,sJV  a ipfi  ,que  igitur  ex  r <r,  r 

fyquadratx  tripla  fiunt  eius  quod  ex /P, quare  que  ex?  cr,<rv,vS, quadrupla  fiunt  cius  quod  ex,  S.  E is  aut  quxcxr 
’>•  $,r  quale  ejl  (per  +7  primi)id  quod  « * S,que  igitur  cx  Sr.r  ip,boccfl  q,  cx  6 f ( reda  s enim  ejl  quifub  ?r£an 
gulus)  quadruplum  cfl  cius  quod  ex  v(,dupla  igitur  ejl  e ?,ipfius  g r.  Ejl  autem  er  t i,ipfiusSv  dup!a,equalis  igi 
tur  c{l  'e  p,ipft  Sr.Bt  quoniam  binet  q, duabus  g x-.X  r, fiunt  equai.es, € bafis  g p bafi  Cr  ejl  e qualis, angulus  i/ 
gitur  qui  fub  e » p.augulo  qui  fubsx r(p er  s primi) ejl  equalis.Similiter  iam  dcmonfirabimus.quod  <y  angulus 
quifub  v f r,equalis  ejl  ei  qui  ftbfix  r •Tres  igitur  anguli  quifub  g x r£ » p,«  ? y,inuicem  fui xt  equales.  si  autem 
qumquangali  equilateri  tres  anguli  equales  inuicem  fuerint,equiangu!um  erit  (per  7 decimitcrtij)  quinquang 4 
lum.Qttinquangulum  igitur  S » a x r,equiangu!um  efi.  Patuit  autem.quod  € equilaterum.igitur  pentagona  g » 9 
r 9 equilitcrum  S equiangulu  efi,eft^  fuperSr  uno  cubi  latere.si  igitur  ab  unoquoque  ipfius  cubiduodccim  la / 
terunt  eadem  coflruamus,conflituetur  figura  quedamfolida  coprehenfafub  duodecim  quinquangttlis  equalia  bx 
lentibus  latera  CT  angulos  equos.  Oportet  iam  ipfum  fpbera  data  coprebedere,S  demonjlrarc  quod  dodecabe 

iri  latus  irratio diis  ejl  ea  que  appellatur  apotome.  Extendatur  lo.&ft  4.  0 coincidit  igitur  | »,ip/i  cubi  diametro 
eSoifariii  fe  inuicem  difpefcu>it,hoc  enim  patuit  in  penultimo  undecimi  theoremate, fccentur  in  u.  igitur  a centrum 
efi  fpbere  cubum  comprehendentis ,& dimidia  efiq.a  lateris  cxbi.OonneSanmr  autem  </  a.Ef  quoniam  reSa  Irnea 
w a extrema  eT media  ratione  fecatur  in  o,^*  maius  illius  figmentum  ep  n,que  igiturex  » r>r  3,  tripla  funt  eius  q, 
ex  1 e. Aequalis  autem  eft , sypfi  q.  u.quonia  & ipfa  , 3, ipfiou  efi  equalis,<Ti  i.ipfi  a e-jed  0 tr  ipfiq  u,  quonia  CP 
f o, que  igitur  ex  u q,q  v, tripla  Junt  cius  quod  cx  1 0.  Eis  aut  que  ex  a 
■f-  3, equum efl(per 47 primi)quod ex t> u.  Qyodigitur cx  v *,triplii  efi 
eius  qudcx  ,0.  Ejl  aiit  ef que  ex  centro  fpbxre  citbu  ipfum  corebeden 
tis  potentia  triplex  dmtiiij  ipfius  cubi  latens, antea  enim  ofiefitm  efi  cu 
bu  cbnfiruere,dc  fpbera  copreber.dere,ae  demofirare  quod  fpbere.di/ 
litetiens  potentia  triplex  efi  lateris  cubi(in  15  decimitcrtij)  Si  autem  to/ 
ta  totius,  & dimidia  dimidie.  Et  r 3, dimidia  efi  lateris  cubi.  Ipfa  igitur  * 
m e qualis  efi  ei  que  ex  centrofpbere  cubum  coprebcndentis.  sphere 
autem  cubu  coprebcndentis  ccntru  efi  u.igilur  3 fignum, ad  fupcrficicm 
tfi ipfius fphere.siiii.hter iam ofiendcmus.qucdzr  unufquifque  reli 
quorum  ipfius  dodccabedri  anguldrum,cfl  ad  ipfius  fpbere  fuperficie 
igitur  dodccabedrum,  data  fpbera  comprehcnjitm  cfl.  Dico  iam  q,  f 
ipfius  dodccabedri  latus  irratioalis  efi  ea  que  appellatur  apotome.  Quo 
niam  enim  ipfa , 0 exirem  t media  ratione  diutfa  maius  figmenta  efi 
f 3, ipfa  aut  3 (,extrema  & media  rone  diuifa  maius  fegmetu  ejl  3 e,  tota 
igitur  r l extrema  € media  ratione  diuifa.maius  fegmetu  efi  jr.Et  quo  • 
niam  efi  jlcut  evade  {,&  ofodt  f,& dupliciaepartes  enim  eque  multi  » 
pl.ciunt  cande  liabit  latione,)  ficut  igitur  v (,ai  f r,fic  f&ai  utranq;  i/ 
pfarum  r r,rl,fimulMaior autem  efi  vf, ipfa  j cr.utraque  ipfaram  v[,x 
f.fimul.  igitur  v (. extrema  Z?  media  ratione  diuiditur,<y  maius  fegme 
tum  efi  f x.  Aequalis  aut  efi  fcr.ipf i 3 p.spft  igitur  rf, exirema  & media 

ratione  diuifa.maius  jegmentum  efi  vf. Et  quoniam  rationalis  efi  ipfius  "■  x ui 

fpbere  diametcr,potcmialj;  triplex  efi  ipfius  cubi  lateris, rationalis  igi/ 

tur  efi  > 1, latus  cubi  exifiens-.Si  aut  rationalis  linea  extrema  o media  ratione fieSa  fueritMriiq;  fegmcntoru, iri  alti 
nolis  efi  ea  que  appellatur  apotomc(per  6 decimitcrtij. ) ig.lur  a gjatus  exifiens  dodccabedri, irronalis  efi  ea  que 
apotome  appellatur. Quod  oflendereoporiuitter  fieri  pofiulabatur. 

C OSRF.  LARi  VM.  Exboc,  inqud,  efi  munifejlum.quod  cubi  latere  extrema  ^media  ratione  diuifo,nutr 
iusfegmentum  efi  dodccabedri  latus.qmd  erat  ofiendendiim. 

E ucli.ex  C amp.  Fropo filio  is 


,g  gppi  Atera  quinque  corporum  pfsmifTorum  ab  eadem  fphxra  circu/ 
pp  ^^Ifcfiptibiliu, cuius  fphsrs  fola  diametros  nobis  propofita  fuerit, 
jsst-plgllper  ipfam  propofitam  diametrum  inuenire. 

camp  asvs.  Sit  ab  diameter  alicuius  fphxrx.nobis  propofita,  ex  qua  iubemur  !a 
tera  quiacp  primisTorum  corporum  elicere- Di uidamus  igitur  hanediametru  inc5ita 
quod  a c fit  dup  ia  ad  c b,S£  per  «equalia  ind,c£  lineemus  fuper  eam  femicirculum  a f b, 
ad  cuius  cir  cunfercntia  pro  trahantur  dua:  lines  perpendicularcsad  linea  a b,qus  fine 
ccSCdi.Si  iungamus  ecumaKcumbSi  f cum  b-Manifeftum  ergo  eft  ex  demonftratio 
neu  quod  a eeftlatnsngur*  quaruor  bafium  triangularium  Si  squilateraru,  Si  ex  de/ 

mon 


- 
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inSftrationeii, quod  e beft  latus  cubi  6£  ex  demoftratione  u, quod  fb  eft  latus  figurs 
oc'to  bafium  rriangulariu  &squilateraru.Prodeaticacp  a puncto  a.linca  a g perpe  ‘i/ 
cularis  ad  ab-8£  squalis  eidem  a b & iungatur  g cum  d .fitqih  punftus  m quo  gd  f»cac 
arcuferentiam  femicircuii.&ducatur  h k perpendicularis  ad  a b.Ec  quia  g a eft  dupla 
ad  a d,erit  ex  quarta  fexci  h k dupla  ad  k difunt  enim  duo  triaguli  g ad  & h k d squia 
guli  ex »» primi,eo  quod  angulus  a.maioris.eft  squali?  a iguio  k minoris,;  a uterqi  re 
cftus>3£  angulus  d.eft  cois  utriqsligiti:  rex  4 fecudi  bx  eft  potentia  quadrupla  ad  td,  r/ 
go  ex  penultima  primi  h d,eft  pocetiaqncupla  ad  d.Cuqi  d b fit  squalis  h d eft  enim 
d centrum  femicirculi,erit  quoqi  d b potentia  quincupla  ad  k d At  uCro  Cum  tota  a b 
fitdaplaad  totabd  queadmoduacdetracftaexprimaabefidupla adebdetradtaex 
fecundabd,eritexi9quiritibcrefldua  prims.duplaadcd  refiduam  fecunds,ideocp 
tota  bd,eft  tripla  ad  dc.igitur  quadratu  bd  eft  norcunluniad  quadratu  dc.  Et  quia 
ipfum  erat  quiricuplu  cantu  ad  quadracu  k d,erit  ex  lecuda  parte  decims  quinti, qua/ 
draturn  d c minus  quad  rato  k d ideocp  d c,minor  k d.Sit  g d m squalis  k d,d£  prodeat 
m n lifqi  adcirriifereti5,qus  fit  perpendicularis  ad  ab  &■  iungatur  n cub  Cum  igiturd 
KKd  mfunt  squales, erut(exdiffinitioe  eius  quod  eit  aliquas  lineas  a centro  squidb 
ftare)dus  lines  h x&m  n squaliter  diftantes  a cerro, 
ideoqi  squales  ad  inukem  ex  fecfida  parte  u tertii  SC 
ex  fecunda  parce  certis  eiufd  e.  Itaqim  n eft  squalis  ni 
k,na  h k erat  squalis  ei.  At  quia  a b dupla  eft  ad  b d,5£ 
k m dupla  eft  ad  d x-cr  quadratu  b d quincuplum  ad 
quadratum  d k erit  ex  ‘5  quinti  quadratum  a b fimili 
terqncupluad  quadratu  r m,eft  enim  quadratu  du/ 
pii  ad  quadratu  dupli,  ficut  quadratu  fimpliad  qua/ 
dratu  fimpli-Ex  demoftratione  aut  is  maniieftu  eft,  cp 
diameter  fphsrs eft  potetialiter  quincupla  ad  latos 
hexagoni  circuli  figurs i»  bafiu.ergo  xm eft  squalis 
lateri  hexagoni  circuli figurs«  bafium,na diameter 
fphsrs  quseftab, eft  potentiahter  quincupla  tam 
ad  latus  hexagoni  circuli  illiuS  figurs, quam  ad  k 
m-Rurfus  quoqi  ex  demonitfatifahc  eiufderri  manife 
ftum  eft,quod  diameter  fphsrs  coftat  ex  latere  iiexa 
goni  Sduplici  lateri  decagoni  circuli  figurs  bafium.  Cii  ergo  x m fit  tanqua  latus  he 
xagoni,ac  uero  a k fit  squalis  m b.na  ipfa  funt  refidua  squahu  deptis  squalibus,  erit 
tnbtanquam  latus  decagom,Quia  igitur  mn  eft  tanquam  latus  hexagoni,  nam  ipfa 
eft  squalis  km,erit  ex  penultima  primiS  i°huius,nb  tanqua  latus  pentagoni  figurs 
circuli bafium.Et  quia  ex  demoftratione  is  apparet  quod  latus  pentagoni  circuli  fi' 
gura  »0  bafium  eft  latus  eiufdem  figurs^  bafium,c6ftat  linea  nbelTe  latus  iftius  figu/ 
rs.Diuidatur  itaqi  eb  qui  eft  latus  cubi,ab  aflignata  fphara  circufcrip  tibilis,fecurc' 3 
proportione  habentem  mediu  duoqs  extrema  in  puifto  d,fitqi  maior  portio  eius  p b. 
Confiat  igitur  ex  demoftnjtioe  prsmiffs.quod  p b eft  latus  figura  u bafiu  Iniiebta  er 
go  funt  latera  s prsmifforu  corporu  ex  diametro  fphsrs  nobis  propofi  ta:  eft  ehiiri  a 
e latus  pyramidis  4 bafiu  e b latus  cubi.fb, latus  octcedri.at  uero  n b.latus  icbfedri.  11 
nea  au  t p b.latus  dodecedri,  qus  aute  hc  ru  latera  fint  maiora  alfjs,(ic  habete  r con 
fiat  enim,quod  a eft  maior  fb,na  arcus  a e,eft  maior  arcu  fb.itef  b,eft  maioreb,Scb 
maior  quam  n b,at  uero  n b.dico  etia  efle  maiore  quam  p b.Cu  enim  fit  a c dupla  ad  c 
b,erit  ex  +fecQdi  quadratu  a c quadruplu  ad  quadratu  c b.Coftat  aut  ex  fcd’a  pte  cor/ 
relarii  s fex  ti  Si  ex  correlario  n eiufdc,q>  quadratum  ab  triplu  eft  ad  quadratu  b c.Sed 
per»;  fexti  quadratu  ab  ad  quadratu  bc.cft  ficut  quadratu  b e ad  quadratii  cb,  ex  eo 
quod  proportio  a badbe,eft  ficut  b e ad  bc  ex  lecfida  parte  corrclarft  s fexti-  itaque 
per  1 quinti  quadratu  b e.triplu  eft  ad  quadratu  cb.Et  quia  quadratu  a c quadruplu 
eft  ad  ide  quadratu, ut  oftefum  eft.ut  ex  prima  parte  >»  quinti  quadratii  a c minus  qua 
drato  b e.ideoqi  linea  a cmaior  eft  linea  b e,ideoqi  a m,miilto  maior  b e.Manifeftu  ue/ 
ro  ex -v  huius. quod  fi  linea  a mdiuila  fuerit  fecundum  proportionem  habente  mediu 
duoqi  extrema,erit  maior  portio  eius  linea  k m qus  eft  squalis  m n-At  uero  cub . di/ 
uiditur  fecundum  eandem  proportione  uidelicet  habente  mediu  duoqicxtrema.ma/ 
ior  eius  portio  eft  linea  p b.Cum  itaque  a m tota  fit  maior  tota  b c,erit  m n qus  eft  s/ 
qualis  maiori  porcioniam,maior  quap  b qus  eft  maior  portio  b e.Hocautem  mani 

P i feftum 
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fcftum  cft  cx  » dccimiquarti  qus  fine  auxilio  alicuius  carum  qus  fcquuntur  firma  de/ 
monftrationc  folidatur:crgo  per ..  primi  a fortiori  n b,maior  cft  quam  p b. Quare  pa 
tec lacera  horum s corporum  prauniflorumfere eo  ordine  quo  corpora  ieinuiccm  fe/ 
auuntur.fcinuiccm  cxcedere-ln  cubo  enim  dutaxac  S£  oftoedro  habee  hic  inftantias, 
nam  latus  ocftocdri  excedit  latus  cubi.quamuis  cubus  antecedat  otftocdron.  Cubum 
autem  promittunt  idcirco  ocftocdro,quia  cadediuifionc  diametri,  affignat*  fphsrs, 
latus  pyramidis + bafes  triangulas  habentis, 8£  latus  cubi  inuenicur.Eil  igitur  a e latus; 
pyramidis. maius  lateribus  exterorum  corporii,  poft  ip(umautc,cft  fb  latus  ocftoe/ 
dri  maius  fcqucntium  corporu  latenbus.Terrio  ordine  fcquitur  in  magnitudine  e b. 
latus  cubi-Quarto  ucrolococftnb  latus  icofcdri.Mmimu  autem  cft  omniii  p b, latus 
dodcccdri.  Eucti.exZamb.  problema  6 propo/liio  is 

'8  Latera  quinque  figurarum  exponere, 8i  adinuicem  comparare. 

THE  osexZamb.  Exponatur  data  fpbarx  diameter  a fi.fcceturq;  in  y,ut « y ipfi  y g,fit  aquulis, ty  in  ut 
« i inpiu  t fi  dupla  fu, dfiper  « e defcribaturfemiiirculus « > g,&  ab  ipflsy.Affi  a S, (per  u p rim,)ad  angulos  re 
flo  s cxotft.tr  > / !>& eo. titiatur  « (,{ f.f ' Et  quonia  dupla  ef  « / ipfio  Sg,t.ipla  igitur  efl « fi  ipfus  / frccucr 
• i?  io  igtur(pcr  correlarre  ,s  quintOfejquahera  efl  fi  « ipflusa  A Sicut  au,  fi  «ad  a Ape  quod  ex  g « ad, d quod  ex 
t Mus  pyrami/  K au, angulum  cwm  tfl«!C  triangu  u.ipfi « t J luangulo.fcfquaturum  igitur  cjl  quod  cx  fi  « ,cius  quod  tx«{. 

d';f  Eq  M!em  ,-j.  ,nflis  fpbarx  dumeter,poientiaJejquatcra  lateris  pyramidis,  cr  «S,  ipfius  fpbarx  iiamcicr  cjl. 

Utus  cubi.  ]gtirx ; aqualis  e/l  lateri  ipfius  pyramidis.  R urfus  quoniam  dupla  efl  «A'pfius  <f6,  tripla  i gtturef  «e,,pfl/ 
iis  .1  J.s:c;i,  ‘aut?  «'ad  fi  f,f,c  quod  ex  «fi  ad  id  quod  cx  \ g, tripli  igitur  efl  quod  ex  a g,eius  quod  cx  fg.Efl  au, en 
S hfius  fphxrt  diameicr.poiena  tripla  lateris  ipfius  cubitpcr  15  dccimitcrtij,)  & fpbara  diamcter,cfl  « g,  igitur 
Votus  otiahe  R £t  efl « > ipf,  > fi,  dupla  igitur  efl  a e ipfms , e.  Sicut  aut?  «fi  ad  /ejic  quod  ex 

« z.adtd  quod  ex  g,.  oupii  igitur  < fi  quod  cx  « S,ems  quod  ex  g,, Efl  aut  dTippus  fpbara  diameter,  potentia  dus 
lotus icojabe  , |4[fWf  1 j!is0g_il)l.llfh,jx c dat a fpbara  diameter, fi. igitur g i, otiabedri  rfi  lato. Excitetur ia(pcr ty prmti)tb 
«n  ipfio  « fignoirfi  «fi  reB x Imcx  ad  angulos  retios,x  n ■ PO n itu/q;  ipfa  « « aqualis  ipfi « (,dT cdnetiatur  t y,] ccttlf  ,T 
cire-, fere  uJfcmicirculi  in  figno  t.Sab  ipfo  ijn  ipfam«((pcr  n primiiperpedtcuUris  excitetur  I «.Et  quontidq 
pia  cfl  i «, ipfius  «y)  xqtaln  entmcfi  oaiofi  «e)ficutautn  «ad 
« rfi:  I *,ad  « ?,dupl « igitur  efl  dto  ipfiUt  a y.  Qiladruplu  ig 
efl  q tod ex  s «. eius  quod  ex  h yQu  t igitur  ex  e o,o  t,q,t£  id e pit 
ti  quod  ex  s r, quincupli  efl  eius  quod  exo  r-  Aequalis  aut  cfl  l ; 
ipf  r e, quincupli  .g'  lar  cfl  quod  cx  fi  y,e,us  quod  cx  y «.Et  ejao'  I 
ua  i tplu  efl  « C,rfius  C y. qu.tr -i « t ipfius  tfi  dupla  efl, reliqua  I 
igtur  C J,rc!tqux  / y cfl  dup  'a.  Tripla  ig:tur  efl  f y, ipfius  y J,n< 
tu  caplS  igitur  efl  quod  cx  fi  y,cius  quod  cx  y A quincuplum  aut, 
tfl  quod  cx  e y,  eius  quod  ex  y o, maius  igitur  efl  quod  ex  y n , e, 
quod  ex  y Amator  igitur  efl  yo, ipfa  y i ,ponatur(per  i primi)  i/ 
pftyu  c qualis  y *,<?"  ab  ipfo  a ipfi  «fi  ad  angulos  reBos  excitetur 
Xii>,3' conc’!a"ur  /,  C.  El  quon  a quod  ex  y C eius  quod  ex  y « quin 
cuplu  c/!,'f  ippus  C y dupla  cfl  « 6,ipftus  ait  y o dupla  efl « a, (jam  / 
cuplunigiurefl  quod  cx  «g  eius  quod  cxnk.Efl  autem  fph  era 
diameter  potentia  quincupla, cius  qua  ex  centro  ipflus  circuli  A ^ 

quo  icofabedru  d,fcribuur,cfl^  « g, ipfius fpbarx  diamctir.ipft  « « i S a fi 

igitur  o a cx  ectro  c/1  crcult  ii  fto  icofabedru  defcribitur.tpfa  igitur  nx,  hexagoni  efl  latus  diSi  circuli.  Et  quonii 
fpbarx  diameter  coponiturex  hexagoni  &binis  decagoni  iit  ditio  circulo  dcfcriptdru  lateribus  (per  cortelariu  ,6 
de:, mficrt:j,)el}  j;  ipfa  qds  « fi, ipfius  [pb ara  diameter ,€  o x hexagoni  latus, «? aqualis  efl««  ipfi  X fi,  utraq ;•  igitur 
ipfari  « i, decagoni  latus  efl  deferipti  in  circulo  A quo  icofabedru  dcfcribitur.Et  quonia  decagoni  quidem  a C,be 

....  j , xagani  aut'  /i  \(xquahs  enim  efl  ipfi « \, quonia  dTipfl « i,aqualiter  enim  diflat  A Ccturo)  tfutraq;  ipjaru  «K,«A,iu 
uras  aoaeca  p|u  t/j  ,.,f  ui  „ ^^mtjaaigali  igitur  efl  M g.  Quod  aut  pniagomefl,# , cofiabedri.  Kofabedri ergo  cfl  n fi.  Et  quo 
,!C  ri  niam  i g cfl  latus  cubi, fece, ur  extrema  d media  ratione  in , fitfi  maius  fegmetu  r g.tgitur , g.dodecahedri  efl  latus 
‘Z,  m E‘  ‘P  ‘p  '■hfPl,trx  dtameter  potilia  efl [efdualtera  ipfius  « { Uteris  pyramidis,  ipfius  autem 

uterum  e , lMms  offobfj ri potet, a dupla,  pfusaut  (fi, cubi  potentia  tripL-.qilalm  igiturfpbarx  diameter  poictiafexta'iil 
ipfius  quid e pyramidis  latus  quatuorfiSabidri  nero  latus  triu,cubi  ucro  duorii.  Latus  igitur  ipfius  pyramidis,  Ia/ 
teris  otiabedri potentia  efl  c pitr  tu. Cubi  aut  lateris, potentia  cfl  duplu.  Otiahedri  aut  latus  lateris, cubi  poCnia  ef  be 
mtobu.  ipfa  quid c igitur  pd.tia  trm  figurari,  latera, hoc  efl  pyramidis  ff otiabedri  &cabi  admuice.m  renibus  rona/ 
hbusfabfljlunt.il, liqua  ucro  duo  6 icofabcdri  <5  dodecc.bedri.neq;  adinuicr,neq;  ad  praditia  in  ron:busrena'il  ne 
exiflunt,irraticalia  funt  ctenim,boc  efl  minor  ff  apotome.  Quod  aut?  maius  cfl  icofahi  dn  latus  m g.dodecahedri 
latere,  fi,ftc  cflendcmus,QuoniUri  Angulum  { S g.ipfi  triangulo  { « fi  aquiangulum  efl,  proportm., liter  efl  fient 
fif,aig  f.Jte  KtaiSu.Lt  quonia  tres  retice  linea;  proportionales  funt, efl  igitur ficut  prima  ad  tertia,  fic  quod  ex 
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primi  id  id  quod  ex  [catti.  Efl  igitur  fiat  J fi  ad  fi  x,fic  quod  ex  J fi  ai  id  quod  ex  ( l.Conuerfim  igitur  flcut » fi 
«3  S /Jic  quod  ex  te  id  id  quod  ex  fi  /.  Tripli  iutt  efl  x C.ipfius  fi  /, triplum  igitur  quod  ex  l e, cius  quod  exi  /, 
Ejhtute  «T quod  ex  a Acim  quod  ex  / S,quadruplum,dupld  enim  efl  x /.ipfius  S fi.  Maius  igitur  eji  quod  ex  a /.eo 
quod  cx[fi,& maior  igitur  eji » /,ipfa  { fi, multo  igitur  maior  efl  a kppfa  t e.  Et  ipfa  quidi  a x.extrema  & medix 
ratione  diuifa,maius  fegmentii  eji n e,qudnia  ipfa  quidfikit  hexagoni  efl,ff  k x dccagontj.pfa  alii  i f extrema  d me 
dia  ratione  diuift  maius  fcgmcniu  eji , C. Maior  igitur  ejt  > kppfa/  (Minoiis  ante  efl  * A.ipfi  a n,maior  igtur  eji  i 
H.ipfi  > e.  ipfa  aut!  k /i, maior  eflfi  e, mulio  igitur  maior  eji  n fi  latus  exifles  icofabedri,ipfa  r t Utere  exacte  ipfius 
dodecabedri. Qu  id  facere  3 ojlendere  oportuii.  Ahter,quod  maior  eji  /a  S ipfa / Qjeonid  enmt 

dupla  efl  a/  ipj  ius  / fi.tripla  igitur  eji  a e ipfius  / fi.  Sicut  autlxgade  /Jic  quod  ex  x fi  ad  id  fex  fi  t,quoniu  «i 
anguli  txfiipjliJe  triagulo  xqangulu  efl,f  igitur  ex  i e,eius  $ ex  fit  tripla  eji.  Patuit  aut  fexxS  eius  quod  eji 
ex  K k,quiitcapl3.QuiHqueigitur  que  ex  t kftrihus  qux  ex  l(,fuht  xquaha  sedtnd  $ ex  { fi, fex  qux  ex  /.fi,junt 
maiora, & quintfc  igitur  qua  ex*  A [ex  que  ex  r fi  Juni  maiora.Qjiire  $ unu  q,  ex x 'k,unoq,  ex /(maius  eji, maior 
igitur  eji  n k.ipfa  / fi,xquahs  aut  eji r.  k,ip fi  k/t, maior  igitur  eji#  k n.ipfa  t ( ,multo  igitur  maidr  * fijpfa  , fi,q  pfli 
iere  oportuit.  Quod  aut  tria  qux  ex  i (fex  qux  cx/fifut  maiora,fic  ofledemus.Quonia  enim  'maior  efl  e , ipfa , f, 
* igitur  [ab  C t,( / maius  efl  eo  fex  e }j  /.quod  igitur  fub  t (,S  r.und  tueo  qifub  ((-J  >, maius  eji  duplueio  qS 
fub  t l,i  /.Sed  quod  fub  ({,(  /pina  cu  eo  quod  fub  fi  i,l  /,id  efl  quod  ex  C ,’,quod  uero  jub  (1,1  /,xq«ii  efl  ei  quod  ex 
•fi.extrema  naq&mcdia  ronefecatur  ipfaej  in  /,f quod  fub  extremis*quu  efl  ei  quod  dmedia(per  lyjexti.iQuoi 
igitur  ex  t C,eo  quod  ex  ( / maius  efl  q-  duplitptnu  igitur  quod  ex  t e.duobb  qux  ex  S , matus  efl.quare  & tria  c,« 
< fi, fex  qux  ex  S /,ftnt  maiora.Quod  ojlcdere  oportuit.  Dico  iant  quod  prxter  prxiiSas  quinque  figuras, non 
toflructur  alta  figura  copbefa fub  xqlateris  & xf  angulis  inutce  xquahbus.Sub  binis  na,);  triagulisptef  fub  duo/ 
bus  alijs  planis, [olidus  angulus  no  cdflruitur.Sub  tribus  triagdis.q  pyramis  Jub  quatuor,qux  o3abcdri,jub  yntjf 
qux  icofabedri.Sub  fex  tridgulis  xqlateris  & xftngulis  ad  unifignii  cojbtutispio  erit  [olidus  angulus,  exiflcnte 
nSf  equilateri  triaguli  angulo  isutu  partui  refli.em  fex  quatuor  retiis  x quales. (Quod  efl  impofibilc.Oisnamf 
[olidus  angulus, fub  paucioribus  effutuor  retiis  cbpheduur(peru  undecimi)  ia  id proptcrea.neque  fub  pluribus 
q fex  planis  angulis  [olidus  coflruitur  angulus.  Sub  quadratis  tribus, cubi  angulus  copbtditut.  sub  quatuor. efl  im / 
poj?ibile,erutenim  rurfus quatuor reSi.Sub phagonis  xqlateris & xquianguhs  tribus, dodecabedri.Mjitb  qui 
tuorpmpofobilc.exiftete  naf  qnquanguli  xquilateri  anguli  angulo  reflo  S qn 
to.erut  quatuor  anguli  quatuor  reSis  maiores,quod  efl  impofiibilc.  Ne.p  fub 
polygonis  alijs  figuris  comprcbedeturf olidus  angulus,quonidjtbfurdu  efict'. 
igitur  prxter  prxdiSas  quinf  figuras  alia  figura  [olida  no  cejlruetur  fub  xq 
Uteris  ff xqagulis  coprebefa,qii'crat  offendenda.  Quod  aut  x Jatcri  x/  f 
quianguli  quinqudgul  angulus  reSus  efl  & quir.tu.fic  oflededu.Sit  enim  quin 
quangulu  xquilateru  f xquiagulu  a C y Jt,&circufcribatur(pcr  14  quanide 
ctmi)ei  circulus  afiyJi,#  accipiatur  (per  1 terti;)  illius  cetru,[itlf;  j,  contSa 
turtp  i s.{  fi,{  y,l  ,. Bifaria  igitur [ecat  ipfius  petagemi  angulos  ad  ipfam  a 

fi,y,/,iJigna.Etquonia  quinf  anguli  qui  ad  {,quatuor  reSis  funt  xquales.cr 

funt  xquales.igitur  unus  ipforu  (ficut  qui  fub  a i C,)unius  reSi  ejl,tquaf  iqntu  . . 

reliqui  igitur  qui  fub  1 x (,*  f funt  reSi  ff  quintu.  Aequalis  aut  efl  qui  fub  t*  S ei  qui  fub  l f r,totus  igitur  qui 

fub  tc  ( rpetagoniangulus,mitssreSi  efl  Squintu.Qiiodojlldere  oportuit.  finis. 
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SIMO  PHILOSOPHO  M A T H E M A T I C O R V M Q_V  E 

facile  principi  deputatus  liber  de  regularium  corporu  proportio 
ne  Campano  comentatore.qui  in  ordine  eft  dccimufquartus. 

Eucli.ex  Camp.  Propofuio  t 

, jBpWgga^i^^^grMnis  perpendicularis  a centro  circuli  duda  ad  latus  pen/ 
tagoni intra  circulu  ipfdm  deferipti  dimidiumjateris  deca 
y^f^^goni  atquedimidio  lateris  hexagoni  intra  circulum  eunde 
| 1 deferiptoru  ambobus  dimidtjs  in  Iongu  direiflu*^  coiun» ' 

aqualis  efleprobatur.Patetigiturquod  perpedicula/ 
ris  duda  a centro  circuli  ad  latuspetagoni.eft  aqualis  peri 
pendicularid  idaa  centro  ad  latus  triaguli  dimidioqj  lateris  decagoni  in/ 
tra  eundem  circulum  deferipti  dire&c  confundis, 
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camp  a.  Sitlineaablatuspetagoni tequilateriinfcripti circulo  cuius centruc.K dii 
Catur  a centro  c.perpendicularis  ad  linea  a b,qus  per  fecunda  parte  terti  s tertij  diui' 
det  ipfam  per  squalia.Karcu  eius  ecia  per  aqualia  ex  4 primi  Si  «7  terttj.fitcp  hac  perpe 
dicularis  linea  cd.fccas  a b in  puiTco  e,8iarcu  eius  in  puelo  d.Hftigitur  ut  diximus  linea 
a e.aqualis  linea  e b-Si  arcusa  d.arcui  d bprotrahaturqi  linea  d b,de  qua  coftat  cp  ipfa 
eft  latus  decagoni  aqlaterif>pofito  circulo  infcripti.cu  ipfa  fubtedatur  medietati  quin 
ti  to  tius  circufcretia  Dico  itacp  q>  linea  e c^ft  aqualis  medietati  linea  c d Si  medietati 
linea  d b,in  longudirectuqicoiunc^is-Copieatur  quidediameterdc.fitqidcg.Si  fitef 
aqualis  ed,Si  protrahatur  b f.  eri  tep  ex  4 primi  b f aqualis  b d.ideoqi  per ; primi  an/ 
gulus  b d f erit  aqualis  angulo  b fd-  Coftat  aute  ex  ultima  fexti,qcf  angulus  g c b,  qua/ 
duplus  eft  ad  angulu  b c d,eo  quod  arcus  g b quadruplus  eft 
ad  arcu  bd:at uero  angulus  gcb  per  j*  primi  duplus  eft  ad 
angulu  b d c.na  ipfe  eft  ei.srinfecus  duobus  quifuntbdcSid 
b (T.atipfi  funt  aquales  e:  s primiugitur  angulus  b d c.  dupb 
eftad angulu  bcd,quare angulus  quocpb  fd,duplus  eft  ad 
angulu  bcf.sed  angui?  bfd,  duplus  eft  ad  angulu  bcf.Sed 
angulus  b f d,eft  aqualis  duobus  tr;trinfecis  q funt  b c f 8C  c b 
per  n primi  Itaqjduo  anguli  b c f 8i  c b f.funt  aqualesjdeoqj 
per  6 primi  c f eft  aqualis  b F.ideoque  etiam  c f.  eftaqualis  b 
d Si  nam  b d Si  b f.  funt  aquales  adinuicem . Quare  dimidiu 
cd  cum  dimidio  bd.eft  quitum  dimidium  c d cum  dimidio 
c £at  uero  dimidiu  c d cu,  dimidio  c f,eft  quatu  dimidiu  c f bis 
cu  dimidio  fd,dimidiu autem  c fbis.eft  quantum cf.Si  dimi/ 
diufd.eftquatuef.itacpec.eft  quStudimidiuc  deudimidio 
cb  Sid  b.quod  eft  propofitfi.  Correlariu  autefic  coftat-Mahifeftu  eft  enim  ex  t trede 
cimi  libri  q uod  perpedicularis  ducla  a cetro  circuli  ad  latus  triaguli  fibi  infcnpti  eft  a/ 
qualis  dimidio  lirieadiicta  a centro  ad  circiihferetia-  Hoc  quid  e ibi  demoftratu  eft,oi 
quafi  correlariucSdufum-  Cum  igiiiif  ex  hac  prima  iftius  m libri  pateat  quod  perpen 
dicularis  ducla  a cetro  circuli  ad  latus  petagoni  fit  aqualis  dimidio  lineaduifla  a cen 
tro  ad  circuferentia  Si  dimidib  lateris  decagonijeqtur  q>  perpedicularis  dudla  a cetro 
circuli  ad  latus  petagoni  fit  aqualis  perpediculariduclaacecro  ad  latus  triaguli  dimi 
dioq?  lateris  decagoni  intra  eiide  circulu  defcripti-Ethoc  eft  q>  ex  correlariopponitur 
c am  p a n i annotatio  Nucergo  cxplicadu  eft  quod  ait  Ariftaus  in  libro  intitulato-  Ex/ 
pofitio  fcietia  quinqj  corporu  necno  8£  Apollonius  in  dono  fecudo  in  proportionali/ 
tate  figura  u bafiu  ad  figura  *•  bafiu,dices  quod  proportio  fuperficieru  figura  haben 
tis  ubafes  ad  fuperficies  figura  habetis*»  bafes  eft  tanqua  proportio  corporis  ubafiiS 
ad  corpus  *»  baliudinea  etenim  ducla  a centro  circuli  petagoni  figura  n bafiu  dodece 
driad  circuferetiaeius  eft  quafi  linea  prodies  a cetro  circuli  tnaguli  figura  uiginti  ba 
fium  icofedri  ad  circuferentia  eius-  Hac  funt  ipfius  magni  ApoIIontj  uerba.Intelligeda 
aut  funt  de  figurandae  bafiu  abunaeadeqjfphatracircufcriprtbiliu.Eftcnim  prepor 
tiocorporis  dodecedri ad  corpus  icofedron,cu ambo  una eadeqt  fphara circunfcribie 
ficut  proportio  omnium  fuperficieru  dodecedri  pariter  acceptaru, ad  oes  fuperficies 
icofedri  pariter  acceptas-queadmodu  Apollonius  pramifibru  uerboru  prima  parte 
comcmorat,quod  S£i»  huius'decimiquarti  libri  folida  demoftrado  ne  ftabilitur . Et  eft 
circulus  circufcribes  petagonu  dodecedri  aqualis  circulo  circufcribeti  trigonu  icofe 
dri.cum  dodecedro  Kicofedro  eade  fphara  circunfcribit:quamadmodum  ipfe  Apol 
Ionius  fecundaparte  pramifloru  uerborum  commemorat,  quod  etiam  s huius  libri 
demoftratiorie  firma tur.Pramitteda  funtigitur  anteecdetia,ad  tantoru  uirorum  eio/ 
quia;inconcufia  lieritate  corroboranda. 

Encl.exCamp.  propeftio  i 

Vicqiiid  acdditiini  line*  diuifefecudu  proportidne  Habente  me 
diu  & duo  extrema,orrmi  lines  fimiliterdiuife.pbatur  accidere, 
c a m p a n v s Sit  utraqi  duaru  linearu  a b SCd  e diuifa  fcd'm  proportionS 
habete  mediu  duoqiextrema,hacqde  in  calla  uero  in  ffintqi  maiores  portioes  huius 
quide  a c.illius  aute  d f-Dico  itaq?  q>  ambaru  ad  fui  maiores  portiones  eft  una  propor 
tio-iteqs  ambaru  ad  fui  minores  portiones  eft  proportio  una.at  quocp  maiorii  portio 
numad  maiores  una.SC  ecorrano  8£gmutatim  6£c6iuclim6tdifiuctimS£  euerfim,nihil 
enim  aliud  eil,qmcquid,uni  earum  acadit  id  e quoepaii)  accidcrc,coftat  enim  ex  diffini 

tione 
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tionelities  fecundum  proportionem  medium  duoqs  extrema  diuifs&  ea  parte \c  fex 
ti  quod  illud  quod  fit  cx  a b in  b c,cft  squale  quadrato  ac^odeqi  modo  quod  fit  cx  d 
e in  e fieftsquale  quadrato  df.ideoqs  proportio  cius  quod  fit  cx  ab  in  bc,  ad  quadra 
tum  accit  ficut  cius  quod  fit  ex  d e in  e f ad  quadratum  df.utraque  enim  cft^ppofrio  te 
qualitatis. Igitur  quadruplu  eius  quod  fit  ex  a b in  b c ad  quadratum  a c.ficuc  quadra 
pium  eius  quod  fit  ex  d e in  e f ad  quadratu  d f.  quod  ex  is  quinti  & permutata  Si  arqua 
proportionalitatemanifeftu  eft.Quareconiundim  quadruplum  eius  quod  fit  exab 
iu  b c cu  quadrato  a c,ad  quadratu  a c,ficut  quadra 

plueiusquodfitexde.inefcuquadratodf.adqua  * c \>  £ 

dratu  df  .Adiugatur  autefecundu  rectitudine  ad  li/  ' " ' ' "*  j 1 

neam  a b>una  linea  qus  fit  squalis  b c,qus  dicatur  r ‘ e , ’ 

b g,8i  ad  d e adiungatur  aequalis  e f,qus  dicatur  e h. 

Manifeftu  eftigttur  ex  octaua  fecundi,quod  quadrupli!  eius  quod  fit  ex  a b in  b g cum 
quadrato  a e, eft  squale  quadrato  lines  a g.At  uero  fimiliter  quadruplu  eius  quod  fit 
ex  d e in  c h cu  quadrato  d fieft  aquale  quadrato  d h.  Atuero  ex  communi  fcietia  qua/ 
druplueiusqjfitex  ab  in  bcsquueft  quadruplo  eiusqi  ficeXab  inbg,eoq>bc.5£bg 
futsqualesdimiliter  quoqi  quadruplu  eius  q>  fit  ex  de  inef.squu  eft  quadruplo  ei? 
qcPfitexdcine  h,eo  quodef&ehfuritetia  squales. rgitur  ex  prfaparte7  quinti  &cx 
n quinti  quadratu  a gad  quadratu  ac.  ficut  quadratum  dh  ad  quadratmd  f-Quare 
ex  fecunda  parte»  fexti,proportio  lines  a g ad  linea  a c eft  ficut  lines  d h ad  linea  d f. 
Si  coniuricHm  a g 8£  a c ad  a c,ficut  d h Sd  f ad  d f.  At  uero  a g cum  a c,funt  ra  quam  du 
pium  a b,SC  d cum  d fjtaquam  duplum  d e.Quare  dupla  a b ad  a c.ficut  dupli!  d e ad  d f 
8C  permutatim  duplum  a badiduplum  de  ficut  ac  ad  df.  Sed  duplum  ab  ad  dupluin 
d e.ficut  a b ad  d e ex  ts  quinti-lgitur  a b a d d e.ficut  a c ad  d f.Itaque  permutatim  K e/ 
uerfim  Si  conuerfim  Si  difiuneftim  & coniunctim.Quod  oportebat  oftendere. 

Exci,  ex  Camp.  propoftio  s 

J latere  hexagoni  fecundum  proportionem  habentem  me/ 

H Uli  Jpiu  ^uot?  cxtrema.maior  eius  portio  erit  latus  decagoni  circun 
feripti  a circulo  ipfum  hexagonum  circunfcribente. 
ca  m p an  v s Sit  linea  ablatus  hexagoni  alicuiiiS  Circuli  diuifa  fecundu  proportio 
ne  habentemediu  duocp  excrema  in  puncto  c,fitqi  maior  proportio  eius  b c.Dico  qc? 
cuiufcuq;  circuli  ab  eft  lacus  hexag6i,eiufde,bcerit  lac?  decagoni.Adiiigatur  enim  ad 
linea  a b, linea  d b;qus  fit  latus  decagoni  illius  circuli  cuius  a b eft  latus  hexagoni,erie 
que  ex  9 tredecimi.linea  ad  diuifa fecundi!,pporrione  habente  mediu  duocp  extrema 
Si  maior  portio  eius  erit  linea  b-  Cu  igitur  utracp  duarulinearu  a b 8£  ad  fit  diuifa  lecu 
dum  propoftionSliabente  medium  duoqi  extre  t ^ 

ma.igitur  erit  per  prsmilfam  ambarum  ipfaru  , , 

ad  fui  maiores  portiones  una  proportio.  Itacp  { S e> 

d aadab  qusefteiusmaiorportio,ficutabadb  h 1 ” 1 

c qus  eft  etiam  eius  maior  portio, fed  d a ad  ab, ficut  a b ad  b d ex  diffiniri 5e  lines  df 
uifs  fecundu  proportione  habentenf  mediu  duoqi  extrema,K  maiOr  portio  eius  igi 
tur  ex  undecima  quinti  a b ad  b djficut  a b ad  b c-Quare  per  fecunda  parte  9 quinti  b d 
Si  b c.funt  squales.  Cu  ergo  d b fit  latus  decagoni, erit  quoqi  ex  comiini  fcientia  b c la 
tusdecagoni.  Vel  aliter.Ad  linea  ab  adiugatur  bd  squalis  bc,eritcp  exi-  tredecimi 
tota  a d diuifa  fecundu  proportionem  habete  mediu  duoqi  extrema, & maior  portio 
«ius  lihea a b.Itacp per couerfam  9 tredecimi  quacotinuepoft  ipfam  demoftrauimus 
circuli  linea  a b eft  latus  hexagoni,eiufdc  linea  b d fideoqj  linea  b c fibi  squalisXft  la/ 
tus  decagoni.  Poflumus iteruid.emaliauia(filibet)dem6ftrareSitenim efsqualis 
ab,quK  ccia  diuidatur  in  g fecundu  proportione  habente  mediu  duoqi  extrema,&  fit 
maiorporrio,eius linea fg  CoftatigiturexprsmiiTacp  queadmodua  beft  squalise 
f.fic  ac  eft  squalis  e g,&cb  squalis  g f.Cuq;  fuerit  b d adiucfta  ad  ablatusdecagonlli? 
circiiIicuiusabeftlatushexagoni,erit(ficutpriusdi<n:ueft)ex9  tredecimi  tota  addi 
uifa  fccfm.pportione  habete  mediu  duoqi  extrema,&  maior  eius  portio  erit  linea  ab. 
Itaq?  p prsmifla  a b ad  b d.ficut  f g ad  g e.quare  p prima  parte  u fexti  ^ fit  cx  a b m g 
p,squum  elt  ei  quod  fit  ex  b d in  f g.cuqi  ab  fit  squalis  e f,S£  erit  quod  fit  ex  e f in  g e 

squumi 
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squum  ei  quod  fit  ex  b d in  f g-  Sed  quod  fit  ex  e f,in  g e, squum  eft  quadrato  f ex  diffi 
nitione  lines  diuifsfecundu  proportionem  habentem  medium  duoqi  extrema, & ex 
prima  parte  i«  fexti, igitur  q>  fit  ex  b p in  f geft  squale  quadrato  f g,ideoq?  ex  pria  fexti 
lineab  d, squali  s f g- Et  quiaf  geft  squalis  cb,eritquoq;cbsquaIisbd,SClatus  deca/ 
goni-Quod  oportebat  oftendere. 

Eucli.cx  Camp.  Propoptio  4 

Vadratum  lateris  petagoni  intra  circulum  deferipti.  quadra  tu  q? 
lines  qus  illus  pentagoni  angulo  fubtenditur , ambo  hsequa 
dratapariteracccpta,quadrati  medietatis  diametri  eiufdem  cir/ 
culi  quincuplum  effepronuncio. 


y 


campanvs  Sit  in  circulo  a b c cuius  centrum  d,infcriptus  unus  pentagonus  squi 
laterus  cuius  unuiatus  fit  a b,&  protrahatur  diameter  ede. 


diuidens  linea  a b SC  eius  arcu  per  squalia-Eft  igitur  arcus  a e 
medietas  quints  partis  circunferentis  illius  circuli.quare  ar 
cus  a ceftdus  quints  totius  circunferentis -Protrahantur  i/ 
taquedus  linesaeS£ac,eritqueaeIatusdecagoni  squilate 
ri.eo  quod  eius  arcus  eft  medietas  quints  partis  cirCunferen 
tis,linea  uero  a c,erit  qus  fubtedi  tur  uni  ex  angulis  pentago 
niprsdictfeo  quod  arcus  ac  eft  dus  quints  partes  circunfe 
rentis  circuli  Dico  itaque  quod  quadrata  duarum  linearum 
ab&acpariter  accepta.quincupiumfuntad  quadratum  Ii/ 
nes  d e.Eft  enim  ex  4 fecudi  quadratum  lines  c e,quadruplu 
ad  quadratutnlihesd  e-CumautanguluscaefitrechisexprimapartCs»  tertrj,erut' 
que  ex  penultima  primi  quadrata  buarii  linearu  caSCae  quadruplum  ad  quadratS 
de,igitur  quadrata  trium  linearu caSCa e &de,quincuplumfuntad  quadratu  lines 
d c-Et  quia  ex  1 » tredecimi  quadratum  a b eft  squale  quadratis  duaru  linearu  aeSJd  e, 
fequitur  ut  quadrata  duaru  linearu  ab&ea  fint  quincuplum  ad  quadratifU  e,quod 
eftpropofitum. 

correlarivm.  Aianifeftum  eft  ergo  quod  quadratum  lateris  cubi  atque  quadra 
tum  lateris  figurs  duodecim  bafium,cu  cubum  Si  figura  duodecim  bafiu  eadem  fphs 
racircunfcribit,ambo  quadrata  pariter  accepta  quincuplum  funt  quadrati  medieta/ 
tis  diametri  circuli  qui  circunfcribit  pentagonum  eiufdem  figurs  duodecim  bafium. 

Iftudcorrelarium  ueremanifeftumeft,conftatenimexdemoftratione  n tredecimi 
quod  latus  cubi  fubtenditur  angulo  petagoni  dodecedri,cum  cubum  8i  dcdecedron 
una  eadeqi  fphsra  clrcunfcribit,itaque per  hanc  4 fine  obice  conftat  correlarium. 
Eucli.cx  camp.  propoptio  5 

Sntagonus  figurs  duodecim  bafium.triangulufcj?  figurs uigin/ 
tibafium.quos  eadem  fphsra  circunfcribit,  uno  eodemq?  circa 
locircunfcribuntur. 


campanvs.  Sit  fphsra  cuius  diameter  a b,  circun  feribens  duas  folidas  figuras.ui 
delicetdodecedron  cuius  unus  ex  duodecim  pentagonis  fit 
c,8£  icofedron  cuius  unus  ex«  triangulis  fitd,petagono  au/  j 

tem  c,8C  trigono  d.fuper  duo  centra  d 8C  c,  circunfcribantur 
duo(circuli,huicquidemfcexi+quarti,illiuerofd,ex5eiuf/  //  | \sA. 

dem-Dico  itaque  qdhiduo  circuli  fphsrspropofits, quo- e (/  x\  g 

rum  alter  circunfcribit  pentagonu  c,alter  nero  trigonu  d,  A j A 

funt  squales- Signenturenimduo  latera  pentagoni  c,unu  [\  /I 

exfuisanguliscominentia,literisef5Cfg&protrahantur,li  \ \ * J 

neaegqusfubtcndatangulu  f.&femidiameter  circuli  qus  \\  f/ 

fitcf-VnumquoqueexIateHbustrigonid,fignetur  literis  —J/ 

k h,&  protrahatur  femidiameter  fui  circuli  qus  fitd  k.  De/  ^ 

hincfumaturlineal  m,ad  quafitlineaa  b quseftdiameter  fphsrsaffignats.qninco 
pia  in  potentia  qus  quidem  1 m diuidatur  in  n fecundum  proportione  habentem  me 

dium 
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dium  duoqs  extrema.fitqj  maior  portio  eius  linea  ln.Stfecudu  quantitate  totius  I m 
lineetur  circulus  p q-Itacp  femidiameter  circuli  p q,erit  squalis  linea  1 m.critqj  ex  cor 
relario  n quartUinealm.taqualatus  hexagoni  zquiteten circulo  p q infcripti,ideoqj 
per  tertia  huius, linea  1 n.erit  taqua  latus  decagoni  aquilateri  eide  circulo  infcripti.  igi 
tur  ex  a quarti  infcribatur  petagonus  aquilaterus  circulo  p q.cuius  unu  latus  fit  p q. 
eritqjexi»  tredecimi  libri  quadratu  linea  p q,aquale  quadratis  duaru  linearu  1 m 8C I 
n parite  racceptis-  Coftat  aute  ex  demoftratioe  w tredecimi, quod  n k efl  aqualisp,q  er 
go  quadratu  h K,eft  aquale  quadratisduaru  linearu  Im&ln  pariter  acceptis.At  uero 
ex  dcmoftratione  17  tredecimi, manifeftu  eft  q>  e g latus  cubi  ab  ead  e fphara  circunfcri 
ptibilis.quare  per  correlariu  14  tredecimi  ab  qua  eftdiame/  . . 

ter  fphara,po tentialiter  eft  tri  pia  a d e g quaeft  latus  cubi.  — — 

Siauteegdiuidatur  fecundu.pportione  habetemediu  duo  m • 

mqueextrema.patetexdemoftrationetredecimi  quode  feft  K 

taqua  maior  portio  eius.igitur  ex  fecunda  huius.e  g ad  1 m,  fi/ 
cute  f ad  1 n,na  ut  tota  ad  tota.fic  maior  portio  ad  maiore,  fta 
que  pem  fexti  quadratu  e g ad  quadratu  1 m, ficu  t quadratu 
efadquadratu-lnquareguqnti,quadrataduaru  linearu  eg 
6i  e f piter  accepta,ad  quadrata  duaru  linearu  ImSil  n,piter  ac 
cepta,ficut  quadratu  e gad  quadrati!  1 m-Ergo  per  15  quinti  Si 
permutata  proportioalitare,Si  aqua,triplu  duorum  quadra 
toruduarulinearueg&efpariter acceptorum  ad  quadrata 
taduarti  linearu  1 mSi  1 n,pariteraccepta.ficut  triplii  quadra 
tiegad  quadratu  1 m.  Triplu  afie  quadrati  eg,eft  tanqua  qua 
dratfi  a b ex  corfelario  h tredecimi,at  quadratum  a b,  eft 
per  hypothefin  quincuplii  ad  quadratu  1 m.ergo  triplum 
quadrati  e g,quincuplu  quoqs  eft  quadrati  1 m.Quareetia 
triplu  quadraeoru  duaru  linearu  e g ot  e f pariter  accepto 
rum,eft  quincuplu  ad  quadrata  duaru  linearum  1 m 31 1 n P 
pariter  accepta.Et  quia  probatu  eft  quod  quadratum  h 
k eft  aquale  e quadratis  duarum  linearum  1 m & 1 n pari/ 
teracceptis.fequitur  ex  coi  fcientia  ut  triplu  quadrato/ 
rum  eg&effit  quincuplu  ad  quadratum  h K.coftat  aute 
ex  s tredecimi, quod  quincuplum  quadrati  h k eft  quinde 
cuplu  ad  quadratu  d k,na  fimplum  eft  tripIii.Et  ex  quar 
ta  huius  coftatquod  triplu  quadratorii  e g & e f,eft  quindecuplii  quadrati  e f,  na  fim 
pium  eft  quincuplum.Itaqi  quindecuplii  quadrati  e feft  aquale  quindecuplo  quadra 
tid  Kjideocppens  quinti  quadratum  c f,eft aquale  quadrato  d ic,quare  etia  linea  c f, 
eft  aqualis  linea  d x-Ergo  ex  diffinitioe  circuloru  aqualium,circulus  circunlcribes  pS 
tagonum  c,eft  aqualis  circulo  circiifcribenti  trigonum,na  femidiametri  horum  circa 
lorum  funt  aquales.uidelicet  cfSid  k quod  erat  ex  principio  demonftrandum. 

Excli.ex  Camp,  f ropojhio  S 

■ Vadratum  quoq?  quod  eft  triangulum  alias  trigincnplum  terra 
goni  qui  fub  perpediculari  duda  a centro  circuli  circunfcribentis 
pentagonu  figura  duodecim  bafiu  ad  latus  pentagoni.arq;  fub 
latere  ipfius  pentagoni  c5tinetur,oibus  fuperficiebus  corgis  duodecim  ba 
(lugiter acceptis  effe  aquale  ex  neceftitate  couincid 
cam  p-Sit  petagonus  a.una  ex  n bafib9  figura  dodecedri» 

& unu  ex  eiu  s iatenbusfit  b c,fibicp  ex  14  quarti  circufcriba 
tur  circulus  fupra  cetru  a 8i«ptrahatur  linea  a b 8ia  c 8i  a d 
ppedicularisad  b c.Dico  ergo  q>  trigincuplu  eiusqi  fit  ex  a 
d m b c,eft  aquale  oibus  fupficiebus  dodecedri  piter  acce 
Coftat  enim  petagonu  d efie  diuifibile  in  fjncp  triagulos  a 
quales  triagulo  abcexsprimi.Itaqtoesupecagonidode 
cedrifcu  oes  fint  aquales  Si  fimiles  petagono  a)diuifibiles  * 
fut  in  triagulos,quorudfcn;p  s primi  eft  aqualis  triagu 

Io  a b C.  Quod  aut  fit  ex  a d in  b ceft  duplu  per  41  primi.ad  triagoIQ  a b c-Ergo  tnginca 
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lum  eius  quod  fit  ex  a d in  b c.cft  fexagincuplum  ad  triangulum  a b c,nam  ut  fimplft 
c duplum  ad  duplum.Cum  itaque  omnes  dodecedrifuperficies  pariter  acceptae  fint 
etiam  fexagincuplum  ad  triangulum  a bc.fequitur  ut  trigincuplum  eius  quod  fit  ex 
adin  bc,fit  squale  omnibus  fuperficiebus  dodecedri  pariter  acceptis.Qjiod  eft  pro 
pofitum. 

Eucli.ex  Camp.  Propoptio  ^ 

7 PUSlll  Vadratum  quoque  quod  eft  triangulum  .alias  trigincuplum  te' 
jjflpjij  tragoni  qui  fub  perpendiculari  duda'a  centro  circuli  ad  latus  fibi 
fe^aSllinfcripti  trianguli  figurs  uiginti  bafium,atque  fub  ipfo  latere  tri/ 
anguli  continetur.squale  eft  omnibus  fuperficiebus  figura  uiginti  bafiu 
pariter  acceptis. 

campanvs.  Edo  enim  hic  trigonus  e.una  ex  «.bafibus  fi 
gursicofedri>Kunu  ex  eius  lateribus  fitfg.fibiqj  ex  s quarti 
circunfcribatur  circulus  fuper  centrum  e,8C  pro  trahantur  li 
nes  e f.e  g.SC  e h perpendicularis  ad  f g-Dico  igitur  quod  tri 
ginculum  eius  quod  fit  ex  e h in  f g.eft  squale  omnibus  ico 
fedri  pariter  acceptis.Conilat  enim  trigonum  efie  diuifibile 
in  tres  trigonos  quorum  quilibet  per  odtauamprimi.efts/ 
qualis  trigono  e fg.ltaque  omnes  i»  trigoni  icofedri  pariter 
accep ti, (cum cumfii  fint  squales  «fimiles  trigono  e)funt  ta 
quam  fexagincuplum  trigoni  e f g.Et  quia  per  4>  primi  q>  fit 
ex  e h in  f g eft  duplum  trigoni  e f g.ideo  que  trigincuplu  hu/  , 

ius  eft  squale  fexagincuplo  illius.fequitur  ut  trigincuplum  e hin  effit  squale  omni' 
bus  fuperficiebus  icofedri  pariter  acceptis.Qu  oderat  demonftrandum. 
correlarivm.  Manifeftum igitur eft,quod proportio fuperficierum figurs duo 
decim  bafium  in  aliqua  fphsracontents  ad  fuperficies  figurs  uiginti  bafium  in  eade 
fphsra  eonclufs,eft  tanqua  propo  rcio  tetragoni  contenti  fub  latere  pentagoni  ipfius 
figurs  duodecim  bafium  St  fub  perpendiculari  ducta  a centro  fui  circuli  ad  ipfum  la/ 
cus  pentagoniad  tetragonum  contentum  fub  latere  trianguli  ipfius  figurs  uigin/ 
ti  bafium  8C  perpendiculari  dutfta  a centro  fui  circuli  ad  ipfum  latus  trianguli  cor 
poris  uiginti alchaidarum.  Quod  per  illud  correlarium  concluditur  uerum  efie, 
fiue  figura  duodecim  bafium  & figura  uiginti  bafium  fint  ab  eadem  fphsra  circun/ 
fcripti  biles  ut  proponitur.fiue  etiam  fuerint  circunlcriptibiles  a diuerfis  fphteriSjpro 
ponitur  autem  prout  hs  figurs  funtcircunfcriptibilesab  eadem  fphsra,quonia  hoc 
modo  ualet&fufficitad  propofitum.Eiusergo  communis  ueritas  fic  patet.  Conflat 
enim  ex  s huius  quod  trigincuplum  a d in  b c,squu  eft  omnibus  dbdecedri  pariter  ac 
ceptis  cuius  pentagonus  a eft  una  ex  1*  fuperficiebus.  Et  ex  hac  7 conflat  fimiliter  qd 
trigincuplu  e h in  f g,squu  eft  oibus  fuperficiebus  icofedri  pariteracceptis,cuius  trigo 
nus  e eft  una  ex  i»  bafibus  fiue  illud  dodecedron  & iftud  icofedron  eadem  fphsra  cir 
cunfcribat.fiue  diuerfe,  itaque  proportio  trigincupli  ad  in  b c ad  omnes  fuperficies  ii 
lius  dodecedri  pariter  acceptas,eftficut  trigincupli  e h in  fg  ad  omnes  fuperficies  ico 
fedri  pariter  accep  tas.utrobiqi  enim  eftproportio  squalitatis-Quare  permutarim  tri 
gincuplum  ad  in  b cad  trigincuplu  e h in  fg,ficut  oes  illius  dodecedri  ad  omnes  fuper 
ficies  huius  icofedri,  8C  per  15  quinti  trigincupli  ad  trigincup!um>eft  ficut  fimpli  ad  iim 
plum.Conftat  igitur  per  h quinti  quod  proportio  omnium  fuperficierum  illius  dode 
cedri  ad  omnes  fupficies  huius  icofedri,  eft  eius  quod  fit  ex  a d in  b c,ad  id  quodfitex  e 
h in  f g-Et  hoc  eft  quod  ex  correlario  proponitur. 

S Eucli.ex  camp.  Propofkio  1 

j^^^gJlRoportio  eundarum  fuperfiderura  corporis  duodecim  bafium 
M jy|L||j!pariter  acceptarum  ad  eundas  fuperficies  corporis  uiginti  bafiu 
lr§  Usi  pariter  acceptas.qus  ab  una  fphsra  ambo  circunfcribuntur,  eft 
tanquam  proportio  lateris  cubi  quem  circunfcribit  eadem  fphsra,  ad  la-' 
tus  trianguli  ipfius  corporis  uiginti  bafium. 
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' eAMPANVS.  VtabhuiusoiftausdemonftrationiSH-libriproceiru  ambiguitas 
omnis  abfcedat,iftud  prsfcire  oportet . Quod  fi  aliqua  linea  fecundum  proportione 
habetem  medium  duocp  extrema  fuerit  diuifa , 8t  ex  medietate  eius  tanqua  dimidium 
fus  maioris  portionis  detrahatur,ipfa  quoqi  medietas  fecundum  proportionem  ha/ 
bentem  medium  duoqi  extrema  diuifa  erit,  SC  eius  maior  portio  eft  tanqua  dimidium 
maioris  fus  dupls.  Verbi  gratia.  Sit  a b diuifa  fecudum  c j, 

proportionem  habentem  medium  duoqi  extrema,  in  c,  J. , h 

Si  maior  eius  portio  fit  a c,8C  fit  d e tanquani  dimidium  4 f « 

a b,5£df  tanquam  dimidium  ac.  Dico  ergo  quod  dedi/  ' 1 1 

uifa  eft  in  f fecudum  proportione  habentem  medium  duoqi  extrema^  maior  portio 
eius  eft  d f condat  enim  ex  15  quinti  quod  proportio  a b ad  a c,eft  ficu  t d e ad  d f.uideli/ 
cet,  duplum  ad  duplum  tanqua  (impium  ad  (impium . Quare  permutarim  a b ad  d e, 
iicut  a c ad  d figitur  per  19  quinti  c b ad  f e,(icut  a b ad  d e.Eftqs  c b,dupla  ad  f e,lic  enim 
eft  a b ad  d e.  Cum  igitur  tota  ab  fit  dupla  ad  tota  d e, er  finguls  partes  a b ad  lingulas 
partes  d e, erit  ex  15  quinti  St  prima  eiufdem  & diffinitione  lines  diuifs  fecundu  propor 
tione  habente  medium  duoqi  extrema, linea  de  diuifa  in  fquemadmodu  proponitur; 

Nunc  igitur  demonftrationieius  quod  propofitu  infiftamus.  Ad  cuius  exempluni 
fit  a b c circulus  cuius  centrum  d,circufcribens  perttagO/ 
nam  dodecedri  Si  trigonum  icofedri,  qus  ambo  pariti 
eadem  fphsra  circumfcribit  8 C concludit,nam  ex  > huius 
manifeftum.eft,  quod  idem  circulus  huius  pentagonu  S£ 
illius  trigonum  circufcribit.Sit  autem  linea  a b,latus  pen  , / 
tagoni.Si linea  a c,trigoni,  (itqi  linea  h,tanqua  latus  cubi  b a 
ab  eadem  fphsra  circufcripti . Dico  itaqi  quod  propor/ 
tio  omniumfuperficieru dodecedri  pariter  acceptaru  ad 
omnes  fuperficies  icofedri  pariteracceptas,eftficutlinea 
h ad  lineam  a c>  producatur  quidem  a centro  d,  perpen/  i 
dicularis  ad  a b,  qus  tranfeat  ufqi  ad  circuferentiam , fe/ 
cans  a b in  puncto  e,8C  arcum  eius  in  puncto  f,  hahc  aute 
perpendiculareconftatdiuidere  per  squalia  tam  lineam 
a b quam  eius  arcum,  chorda  quidem  a b per  fecunda  par/ 
tem  5 tertrj .arcum  uero  eius  per  4 primi  8£ >7  terttj.Eft  igitur 
arcus  fa  decima  pars  circufercntis . Subtendatur  itaqi  fibi 
chorda  a f,  qus  erit  latus  decagohi  xquilateri  eiufdem  cir/ 
culi,erit  igitur  ex  9 tredecimi  linea  conftarts  ex  d f,f  a,  diuifa  fecundum  proportioneni 
habetem  medium  duoqi  extrema,  8£  maior  portio  eius  erit  linea  d f.  At  uero  ex  prima 
huius,d  e,eft  squalis  dimidio  d f,dimidioqi  f a in  longum  direc"tumqi  coiunctis.Sit  igi/ 
tur  d g perpediculariS  ad  a c,  eritqi  ex  correlario  s tredecimi,g  d,tanquadimidiUm  d f. 
Itaqi  fi  a linea  d e qus  eft  tanqua  dimidium  d f a,  cum  d f er  f a fit  linea  una,detrahatur 
squalis  d g qus  eft  tanquam  dimidium  d ferit  per  illud  quod  ante  hoc  probatum  efti 
linea  d e diuifa  fecundum  proportionem  habentem  medium  duoqi  extrema, SL  maior 
portio  erit  tanquam  g d.  Ex  demoftratione  autem  17  tredecimi  conftat,quod  fi  linea  11 
qus  eft  latus  cubi  diuidatur  fecundum  proportionem  habentem  medium  dubcp  ex/ 
trema,  maior  portio  eius  erit  tanquam  ab  qus  eft  latus  pentagoni  figursubafiuth: 
Itaque  per  1 huius,  proportio  h ad  ab, eft  ficut  de  ad  gd,  quate  per  primam  partem  is . 
fextfquod  proucnit  ex  h in  g d,squum  eft  ei  quod  fit  ex  a b in  d e.  Ex  correlario  au> 
tem  prsmiffsmanifeftumeft.quod  proportio  omnium  fuperficierfi  dodecedri  cuius 
latus  a b pariter  acceptaru  ad  omnes  fuperficies  icofedri , cuius  latus  a c,pariter  acce/ 
ptas.eft  ficuc  eius  quod  fit  ex  a b in  d e, ad  illud  qd  fit  ex  a c in  g d.Igitur  ex  prima  parte 
7 quinti  h eiufde,  proportio  eius  quodprouenitex  hingd,ad  illud  quod  prouenit 
ex  ac  in  gd, eft  ficut  omnium  fuperficierum  illius  dodecedri  ad  omnes  huius  icofedri; 
At  uero  eius  quod  prouenit  ex  h in  gd,ad  illud  quod  prouenit  ex  a c in  g d,eft  per  1 fe/ 
xtijficut  h ad  a c. Itaqi  per  u quinti  proportio  omniumfuperficieru  illius  dodecedri  ad 
omnes  huius  icofedri,  eft  ficu  t h ad  a c,quod  eft  propofitu;  Hocipfum  aliter  probare 
poterimus,fi  ad  ipfum  huius  antecedens  neceffarium  prsmiferimus,quOd  eft.  , - * 

Si  circulo  cuilibet  pentagonus  *quilaterus  inferibatur,  redtangulum 
quod  fub  dodrante  diametri  ipfius  circuli  Si  fub  dextante  ipiius  lines  an/ 

Q_  guluni 


f 
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gulam  ipfius  pentagoni  fubtendentis  conti  netur,  eidem  pentagono  squ5 
effe  ex  neceflitate  oportet. 

Maiores  noftri  unuquodqs  integrum  in  n partes  squales  intellectu  8C  ratione  diui/ 
ferunt.omnesqieas  fimul  hoc  eftipfum  totum,affem  uocauerunt,  undecim  uero  earu 
dixerut  deuncem : decem  autem, dextantem,nouem,dodranrem,otfto  uero,bifle,at  fe/ 
p tem,feptantem  uel  feptuncem,  fex  aute  femis,quinq?,  quincunce,  quatuor,  trientem: 
tres  autem,quadrante,duas  uero  fex  tantem, unam  autem  appellauerut  unciam, easqj 
per  ordine  talibus  defignauere  figuris, qus  fepillime  inueniutur  in  antiquis  libris. 

* W K & H 9 

As  Deunx  Dextans  Dodrans  Bifle  Septunx 

e * f ? v / 

Vncia  sefcuncia  Sextans  Quadrans  Triens  Quincunx  Sentis 
Vnciam  quoq?  quam  duodecima  partem  afTis  fore  dixii«us,in  alias  rurfus  » fractio 
nes.fed  alia  uia  diuiferunc,nam  medietatem  uncis, dixerunt  femiunciam, tertiam  uero 
duellam,  quartam  ficilicum,  fex  tam  fexculam,otftauam  dragmam,  duodecima  femiffi/ 
clam,decimamo<ftaua  tremiflem,  uigefimam  quarta  fcrupulum,  quadragefimaoctaua 
obulum,feptuagefimafecundam  bimliqua  nonagefimafextam,ceracem . vltimam  ue/ 
ro  qus  efteentefima  quadragefimaquarta  pars  ipfius  uncis,  filiquam  nominauerut. 
His  autem  u fractionibus  uncis  pofteriores  adiunxerecalcum,eft  autem  calcus  cente/ 
fima  nonagefimafecunda  pars  uncis.  Cuius  additionis  caufa  fuit, ut  ufque  ad  minima 
extremu  diatefleron  er  diapente  fymphoniaru  tonorum  femitonorumqs  interualhs 
diftimftarum,  harum  fractionum  denominatio  confcenderet  uel  contenderet,  8£ipfas 
omnes  fecundum  ordinem  talibus  annotauere  figuris. 

fyz.  u?  X?  H !? 

Semiuncia  Duella  sicilicus  Sexcula  Dragma  Hemijfecla  Tremifis 

' -ffsf  7*-  CujWi  C- 

Scrupulus  0 Iulus  Bifhliqua  Ceraces  Siliqua  Caicus 
Eius  ergo  quod  dicitur,fcnfus  eft.  Quod  fi  in  aliquo  circulo  pentagonus  squilate/ 
tus  inferibatur,  illud  quod  fit  ex  tribus  quartis  diametri  circuli  in  quinqj  fextas  linea 
fubtedentis  unum  ex  angulis  inferipti  pentagoni, squale  eft  pentagono.  Verbi  gratia. 
Sic  circulus  a b c ficut  centrum  d , eicp  ex  n quarti  inferiba/ 
tur  pentagonus  squilaterus , cuius  duo  la  tera  unu  ex  fuis 
angulis  continetia  fine  a b & b c,8£  angulo  b fubtendatur  li' 
rea  ac,&protrahaturdiameterbde  fecans  lineam  ac  per 
squalia  in  puifto  g,fitqi  d f medietas  d e,«gh  dupla  ad  h c, 
eritqj  b f dpdrans  diametri,  eft  enim  tres  quarts  ipfius,  & a 
h erit  dextans  uel  fextas  a c,eft  enim  s fexts  eius,  pro  traha/ 
tur  aute  linea  a d : dico  q>  illud  quod  prouenit  ex  b f in  a h» 
eft  squale  pentagono  inferipto  circulo. Cum  eni  a g fit  per/ 
pendicularisadbd,eritex4iprimi  SCilludquod  prouenit 
ex  b d in  a g,duplum  ad  tnangulu  a b d,idcoqj  quod  proue 
nit  ex  b f in  a g,  triplum  erit  ad  eundem  triangulu,  & quod 
prouenit  ex  b f in  h g,duplum,8£  ex  b f in  to  tam  a h,quincu 
pium.  Cum  ltaqj  totus  pentagonus  quintuplus  fit  ad  eundi  trianguIu,conftatq>iftnd 
quod  fit  ex  b f in  a h,eft  squale  pentagono.  Et  illud  erae  demoftrandum.  Quod  igi/ 
tur  ex  principio  propofitum  eft,nuncalia  uia(ficutpromifimus)demonftremus.Sint 
itaqi  circulo  cuius  ccntru  h,  inferip  ti,  pentagonus  figurs  n bafium  c r trigonus  figurx 
»•  bafium, quas  eadem  fphsra circufcribit.  Conftat  enim  ex  s huius,quod  huius  dode/ 
cedri  pentagonus,& illius  icofedri  trigonus,ab  eodem  circulo  circuducentur,fitqipen 
tagonus  a b c d e,&  trigonus  a fg,5f  angulo  a pentagoni  fubtendatur  linea  b e,qus  ex 

demcnftr» 
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demSftraticne  17  tredecimi  erit  latus  cubi  quem  eadem  fphsra  codudit , p totrahatur 
itacp  diameter  a h K,fccans  orthogonaliter  zr  per  squalia  utranqs  duaru  linearu  b c Si 
f g,hanc  quidem  in  punfto  Ullam  uero  in  pun&o  m.  Dico  ergo  q>  proportio  omnium 
fuperficieru  dodcccdri  ad  omnes  icofedri,  quorfi  pentagonus  e r trigonus  propofito 
circulo  funt  infcripti,eftficut  linea:  b e, qua  eft  latus  cubi  ab  eadem  fphsra  conelufwd 
lineamfgquseftlatus  trigoni  icofedri.  Confiat  enim  cx 
corrclario  s tredecimi,  q?  linea  h meftdimidiu  lineae  a h, 
ideoqj  a n erit  dodrans  diametri  a K,eft  eni  eius  tres  quar/ 
ts.  Sic  ergo  1 h dupla  ad  n e,eritqi  b n dextans  b e, eft  enim 
quinqjeius  fextsltaq»  per  prsmifium  antecedens, quod  t £ 
prouenit  ex  am  in  b n.erit  aequale  pentagono  a b c d e,qd 
aute  prouenit  ex  am  in  m f,eft  aequale  triangulo  a fg.  Igi/ 
tur  ex  1 fexti,proportio  petagoni ad  trigonu, eft  ficut  b n 
ad  m f,  quare  duo  decupli  illius  pentagoni  ad  uigincuplu  c V 
iftius  trigoni,  ficut  duodecupli  lineae  b n ad  uigincuplu  li/ 
nea  m f,  quod  ex  15  quinti  Kaequa^portionalitate  mani/ 
feftum  eft . Duodecuplu  autem  b n , eft  tanqs  decuplu  b e,  k 

nam  u dextantes, coaequat  i»  alTes,hoc  eft  1»  tota:uigincuplu  uero  m f,eft  tancgdecupld 
f g,nam  f g eft  dupla  ad  m f.  Igitur  duodecupli  iftius  pentagoni  ad  uigincuplu  iftius  trt 
goni,eft  ficut  decupli  b e ad  decuplum  f g.  Et  quia  duodecuplu  illius  pentagoni  eft  om/ 
nes  fuperfleies  dodecedri,  uigincuplu  autem  huius  trigoni  eft  omes  fupficies  icofedri, 
& quia  per  is  quinti  decupli  b e ad  decuplu  f g,  ficut  b e fimplae  ad  f g fimplam,erit  per  u 
quinti,  proportio  omniu  fuperficieru  dodecedri  pariter  acceptaru  ad  omnes  fuperfi/ 
cies  icofedri  pariter  acceptas,ficut  b ead  f g.Et  hoc  eft  quod  oportuit  nos  demoftrare. 
Euch.cx  camp.  Propcfuio  9 

I Iqifa  qualibet  linea  fecundum  proportione  habentem  medium 
I duoqj  extrema,  erit  proportio  lines  potentis  fupra  totam  linea 

f eiusqj  maiorem  portione  ad  lineam  potentem  lupra  totam  eiuf/ 

demcjj  minorem  portione , tancp  proportio  lateris  cubi  ad  latus  trianguli 
corporis  uiginti  bafium  una  cum  cubo  ipfo  in  eadem,  fphsra  contenti. 

campanv s.  sitlineaabdiuifafecudumproportione  * 

habetem  medium  duocp  excrema , Si  maior  portio  fit  linea 
a c,  8i  fuper  centru  a fecundu  quantitate  lines  a b deferiba/ 
tur  circulus  db  e, eiqt  inferibatur  ex  u quarti  pentagonus 
squilaterus  cuius  unu  latus  fit  d e, Si  ex  fecudaeiuldcm  tri/  * 
angulus  squilaterus  cuius  unii  latus  fit  d f.  Si  uni  ex  angu/ 

Iis  pentagoni  qui  fitdjfubtendaturlineaeg.  Conftatigitur 
ex  s huius, q>  fphsra  circufcribes  dodecedroh  cuius  penta/  \A 

goni latus  cftde.circufcribitfimulicofedron  cuius  triaguii  I \ 
latus  eft  d f,  (?  ex  demoftratione  17  tredecimi  manifeftu  eft, 
q>  eadem  fphsra  circufcribit  cubum  cuius  latus  eft  e g.  Su/ 
matur  ergo  linea  h potens  fuper  totam  a b Sieius  maiorem  , b 

portione  a c.  Si  fumatur  k potes  fuper  totam  a b Si  minore  K 

eiusportione  bc.Dicoitacj5q>prop6rtibegaddf,hoceft  ' * 

lateris  cubi  ad  latus  triaguii  icofedri  una  cum  ipfo  cubo  abipfa  fphsra  contenti,  eftji/ 
cuth  ad  k.Conftat  quidem  quod  ex  correlario  is  quarti,q>  a b eft  tanCp  latus  hexagoni 
requilateri  circulo  b d einferipti . Igitur  cx  s huius,  ac  eft  tancp  latus  decagonieiufdem 
circuli. Itaq,  per  1°  tredecimi,d  e potens  eft  fuper  totam  ab  Si  eius  maiore  portione  ac, 
quare  d e eft  squalis  h,nam  quadratu  utriufq?earu,tantueftquantu  quadrataduaru 
linearu  ab  Si  ac  pari  ter  accepta.  Patet  aute  ex  s tredecimi,  q>  d feft  tripla  potentialiter 
ad  ab,atuero  ex  s eiufde  patet,q>  k quoqj  tripla  eft  potentialiter  ad  a c.  Ergo  ex  fccuda 
parte  u fex  ti,  proportio  d f ad  a b,  eft  ficut  k ad  a c,  quare  permu  tatim  d f ad  k,  ficut  a b 
ad  a c.Et  quia  cx  demoftratione  17  tredecimi, manifeftu  eft  cp  fi  e g diuidayir  fecundum 
proportione  habente  medium  duoqjcxtrema,maior  portio  eius  erit  tancp  d e,erit  per 
fecuda,  huius  .pportio  e g ad  d c, ficut  a b ad  a c,quare  per  ii  quinti  erit  quoq;  e g ad  d e* 
ficu  t d f ad  x,Si  permutatim  e g ad  d £>  ficut  d ead  k.  ej  quia  per  prima  partem  7 quinti* 
d e ad  k,  ficut  h ad  k,  eo  q>  d e cr  h funt  squales,  erit  per  » quinti  e g ad  d f,  ficut  h ad  k. 

Q,  t Quod 
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<iuod  eftpropofitu.  Non  folum  ante  eft  proportio  e g lateris  cubi  ad  d flatas  triift 
guli  icofedri  (icut  h ad  k,immo  fimpliciter  ficut  quarulibet  duaru  linearu  unius  ad  alte 
ram , quaru  altera  poteft  fuper  totam  qualibet  lineam  diuifam  fecudum  proportione 
habente  medium  duoqi  extrema  8i  fuper  eius  maiorem  portione.altera  uero  fuper  to 
ram  8i  eius  minore  portione,  nam  fingularu  linearii  talium  eft  proportio  una . Verbi 
gratia,maneatpriores  hypothefes  circa  lineas  a b,h,SiK,St  j n m 

fumatur  quoqj  qualibet  alia  linea  qua  fit  I m,diuifa  fecun/  >-  ■ - - .....  - i 

dum  proportione  habente  medium  duocp  extrema  in  n,8£  p 

portio maiorfi.tln,fitq5lineappotens  fupertotamlm  Si  1 1 Z ' 

cius  maiore  portione  1 n,8t linea  q fit  potens  fuper  totam  1 i — 

mSteiusminoreportionemfl.  Dico  ergo  <j  proportio  p 
ad  q,eft  ficut  h ad  k.  Conftat  enim  ex  i huius,q>  b a ad  a c,  eft  ficut  1 m ad  I mergo  per  prt 
mam  partem  u fexti , quadrati  b a ad  quadratu  a c,  eft  ficut  quadrati  m 1 ad  quadratu 
n 1, quare  coniundim  quadratih  ad  quadratu  a c,  ficut  quadrati  p ad  quadratu  1 n,8£ 
permutatim  quadrati  h ad  quadratS  p,  ficut  quadrati  a c ad  quadratu  1 n . Eodem  ar/ 
gumetationis  genere  fequitur  q>,pportio  quadrati  k ad  quadratu  q, eft  ficut  quadrati 
c b ad  quadratu  n m.Et  quia  ex  * huius  Si  prima  parte  fexti,quadratu  a c ad  quadra/ 
tum  1 n,  ficut  quadratu  c b ad  quadratu  m n,erit  ex  n quinti  quadratu  h ad  quadrata 
p.ficut  quadratu  k ad  quadratu  q, quare  per  fecudam  parte  a fexti  h ad  p,  ficut  k ad  q. 
Et  permutatim  h ad  K,ficutp  ad  q.Quod  erat  demonftrandu.  Et  ne  quifqua  dubita/ 
tionis  locusea  quae  demoftranda  reftant  obfufeet,  promittenda  adhuc  duximus  quo 
dam.quibus  fequentia  firmo  demonftrationis  robore  inconcuffa  permaneant. 

Si  aliqua  plana  fuperficies  fphxra  qualibet  fecet,  comunis  fedio  pians 
fupficici  iecan cis  & eurus  fugficiei  fphsrs  erit  eircuferetia  contines  circulu. 

Sit  igitur  aliqua  plana  fuperficiesfecans  fp hera,  8£  fit 
linea  a b comunis  fectio  fuperficid  iecantis  c r fuperficiei 
fphoro,dico  q>  linea  a b eft  circufer€tia  circuli.  Aut  enim 
centru  fphoro  eft  in  plana  fuperficie  fecante , au  t ex  tra. 

Quod  ii  fuerit  in  ea,ponatur  ubicunq;  contigerit,8£  fit  c. 

Quia  ergo  tota  linea  abeftin  fuperficie  fphoro, Si  quia' 
omnes  lineo  ducTo  a centro  fphoro  ad  ipfius  circuferen 
tiam  funt  oquales  quemadmodu  conftat  ex  diffinitione 
fphoro,  fequitur  ut  omnes  lineo  d udo  a p undo  c ad  li/ 
neam  ab  fint  oquales.  Eft  igitur  ex  diffinitione  circuii  fu 
perficies  quam  continet  linea  a b,tixculus, 8t  eius  centru 
eft  c,uidelicet, idem  quod  centru  fphoro.  Si  ante  centru 
fphoro  fuerit  extra  fuperficie  fecante,ponatur  ergo  ubi/ 
libet  quod  fit  d,a  quo  fecudum  dodrinS  u undecimi, du/ 
catur  linea  d c ppendicularis  ad  fupficiem  fecante,  St  pro 
trahatur  ab  eodem  centro  d,duo  lineo  redo  quomodo' 
cunqj  co  tingat  ad  lineam  a b>quo  fint  d a Si  d b.  Si  iunga/ 
tur  c cum  a Si  cum  b,  erutq*  duo  lineo  d a 8id  b oquales, 
co  q>  ipfo  funt  a centro  fphoro  ad  fuperficie  eius.Ex  diffinitione  aute  lineo  perpedico 
laris  ad  fuperficie  manifeftum  eft,q>  anguli  d c a ad  d e b funt  redi,  ideoq!  ex  penultima 
primi,  Stifta  comuni  fcientiafquo  oqualibus  funt  Oqualia  inter  fc  funt  oqualia)erun.t 
qyadrata  duaru  linearu  c d Si  ca  pariter  accepta,  oqualia  quadratis  duaru  linearu  d c 
8icb  pariter  acceptis,dcmp  to itaqi  u trincp  quadrato  d c,erit  quadratu  c a oquale  qua 
drato  c b,  quare  St  linea  c a, lineo  c b.  Eodem  argumetationis  genere  neceffe  eft  omnes 
lineas  ductas  a pundo  cad  lineam  ab,efie  oquales.  Ergo  ex  diffinitione  circuli,fuper/ 
ficies  quam  continet  Iineaab,eftcirculus,Steius  centrum  efte,  quod  eft  propofitu.  . 

Ex  hoc  icacp  manifeftu  eft,q>  cum  fuperficies  fecat  fphoram  fuper  centru  eius,  fodor 
proueniSs  in  fuperficie  fphoro  eft  linea  contines  circulu,  cuius  centra  eft  centru  fpho/ 
ro.Cum  autefuperficies  fecat  fphora  non  fuper  centru  eius,fedor  quoqi  prouenies  in 
fuperficie  fphoro,  eft  linea  contines  circulu  cuius  centru  eft  pundus  ille  in  quo  incidit 
perpedicularis  ducta  a centro  fphoro  ad  fuperficie  fecante.  Amplius  autem  dico 

Si  in  fphsra  aliqua  Fuerint  circuli  zquales,  perpediculares  dudte  a ccb' 
tro  fphsrsad  fuperficies  illorum  circuloru  erunt  adinuicem  aquales. 

. Sintin  fphora  cuius  centrum  a,fiqhatiduo  circuli  b Si  c oqualus,quo  ru  fuperficies 

pro  tra/ 
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protrahatur  a centro  fphsrs,uidelicet,a  punifto  a, 

Ppendiculares,  fecundu  q>docet  u undecimi,ad  huc 
quideab.adillumauteac.Dicotjduslines  ab8£  / 
a c funt  squales . Protrahatur  enim  a pundtis  b & c I 
finguls  lines  redis  ad  circuferetias  illorfi.circuloru  \ 
prout  libuerit, in  hoc  quide  b d,ih  illo  aute  c e,Sd  iun 
gacur  a cum  d & cu  eferitqi  ex  diffinitioe  lines  fup ra 
fuperficie  perpediculariter  ftantis,uterq?  d uo ru  anguloru  a b d,a  ce  rectus. At  uero  ex 
fecuda  parte  prsmifii  correlarij  manifeftu  eft,  q>  duopucta  b &c  funt  centra  circuloru 
b,c,  ideoqj  dus  lines  b d & c e funt  femidiametri  coru,qui  circuli  cu  ponatur  squales» 
fequitur  ex  diffinitioe  squaliu  circuloru  has  feinidiametros  effe  squaIes.Et  quia  dus 
lines  a d Si  ae  funt  squales, quia  funt  ducis  a centro  fphsrs  ad  eius  fuperficie,erut  ex 
penult.  primi  dus  perpendiculares  a b Si  a c squales.  Quod  oportebat  demonftrare; 
Nunc  igitur  ad  propofitu  redeamus.  Eucli.ek  camp.  eropofuio  i„ 

~ | Roportio  corporis dodecedri  ad  corpus  icofedri, qux  ambo  una 

eademqj  fphsra  includit,eft  ficut  omnium  fuperficieru  cius  pa/ 
| riter  acceptaru  ad  omnes  fuperficics  illius  pariter  acceptas. 
campanvs.  HoceftquodfuperiuspoftdemonftratiOneihuius>au<rtoritate Ari/ 
ftei  Si  Apolloni)  comemorauimus,cuius  demoftratio  ex  iis  qus  prsmifia  funt,  euiden 
ter  elicitur  .Ex  s quide  huius  manifeftu  eft,q>  circuli  quoru  alter  circufcribit  pentago  nu 
dodecedri,reliqu9  uero  trigonu  icofedri,qus  ambo  corpora  fphsra  una  coercet, funt 
adinuice  squales.  Itaqj  erunt  perpendiculares  a centro  fphsrs  ad  fupficies  omniu  cir 
culoru  circufcribentiQ  pentagonos  huius  dodecedri  8i  trigonos  illitis  icofedri  in  eoril 
centra  cadetesj  adinuice  squales,  ficut  ex  prsmifTis  manifeftu  eft, nam  omes  hi  circuli, 
tefte  s huius  ficut  dictu  eft, squales  funt  fibi  adinuice.  Pyramides  igitur  quatu  funtba/ 
fes  petagoni  dodecedri,8£coni  earu  fimiliter  centru  fphsrs,ac  pyramides  quarfi  bafes 
funt  trigoniicofedri  6£  coni  earu  fimiliter  centru  fphsrs,funt  sque  alts.Cundiarf;  qui 
dem  pyramidu  altitudine,menfurat  uel  determinat  a conis  ad  bafes  perpedicularcs  ca 
detcs.Pyramides  aute  sque  altas/uis  bafibus.pportionaies  effe  oportet, queadmodu 
|n  6 duodecimi  probatu  eft.  Itacp  .pportio  pyramidis  cuius  pentagonus  dcdecedri,ad 
pyramide  cuius  bafis  trigonus  icofedri, eft  ficut  iftiiis  petagoni  ad  huc  trigonu, ideoqj 
per  quinti,,pportio  duodecupli  illius  pyramidis  ciiius  bafis  pentagonus  dodecedri 
ad  pyramide  cuius  bafis  trigonus  icofedn,ficut  duodecupli  illius  petagoni  ad  huc  tri/ 
gonu,hs  aute  » pyramides  quaril  funt  bafes  u pentagoni  dodecedri, funt  tanqj  to  tuhi 
corpus  ipfius  dodecedri, at  u petagoni  tanqj  omnes  fupficies  eius,itacpiPportio  corpo' 
ris  dodecedri  ad  pyramide  cuius  bafis  eft  trigonus  icofedri,  eft  ficut^portio  omniu  fit 
perficieru  dodecedri  ad  trigonu  icofedri.  Quare  rurfus  ex  »4  quinti^portio  corporis 
dodecedri  ad  uigincuplu  illius  pyramidis  cuius  bafis  eft  trigonus  icofedri,eft  ficut  om 
nium  fupficieru  dodecedri  ad  uigincuplu  tcigoni  icofedri.  Cu  igitur  uigincuplu  huius 
pyramidis  fit  tanqj  to  tu  corpus  icofedri,at  uigincuplu  iftius  trigohi  tanqj  omnes  fup/ 
ficies  ipfius  icofedri, erit<pportio  corpis  dodecedri  ad  corpus  icofedri,  qus  ambo  una 
eademqi  fphsra  cocludit,  ficut  ,pp  ortio  omniu  fupficieru  corporis  dodecedri  pariter 
acceptaru  ad  omnes  fupficies  corporis  icofedri  pariter  acceptas-  Hoc  autem  eft  prsdi 
.«ftoru  philofophoru  de.pportione  horu  duoru  corporu  fcntetia,fixafolidaqj  demon 
ftratioe  roborata.  Cui  qnoqj  adijciendu  eft  hoc.nam  cum  <pportio  lateris  cubi  ad  latus 
trianguli  corpo  ris  icofedri  una  cum  ipfo  cubo  ab  eade  fphsra  coclufi,  fit  ficutfportio 
omniu  fupficieru  corporis  dodecedri  pariter  acceptaru  ad  omnes  fupficies  ipfius  ico/ 
fedri  in  eadem  fphsra  cocIufi,ficut  ex  s huius  demonftratu  eft,erit  ex  u quinti  ^portio 
corporis  dodecedri  ad  corpus  icofedri  qui  ambo  fphsra  una  circuuoluit,  tanqj  fpor 
tio  lateris  cubi  eidemcp  fphsrs  infcriptibilisad  latus  ipfius  trigoniicofedri . Amplius 
aute  quiadiuifa  qualibet  linea  fecundii  proportione  habente  medium  duoqi  extrema 
cftfportio  lines  potentis  fu  per  totam  8C  eius  maiore  portione, ficut  lateris  cubi  alicui 
fphsrs  infcripti  ad  latus  trigoni  corporis  icofedri  ab  eadem  fphsra  circuducti,  ficut 
ex  9 huius  demonftratu  eft,  erit  etia  ex  u quinti,  ut  diuifa  qualibet  linea  fecudumfpor 
tione  habente  medium  duoqj  extrema  fit  .pportio  lines  potentis  fuper  totam  di  eius 
inaioreportione  ad  lineam  potente  fuper  totam  5£  eius  minore  portione,  Ueluti  pro/ 
portio  corporis  dodecedri  ad  corpus  icofedri  qus  ambo  una  atq;  eade  fphsra  circu/ 
fcribit.Ex  didtis  igitur  manifeftu  eft  £ proportio  lateris  cubi  alicui  fphsrs  infcripti  ad 

Q_  } latus 
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latus  trigoni  icofedri  ab  eadem  fphsra  circufcripti  , item  proportio  cunclarli  fuperfi/ 
cieru  dodecedri  ad  cunelas  fuperficies  icofedri  qua-  ambo  eadem  fphsra  circufcnbit, 
Xrurfus  proportio  linea:  potentis  fuper  quamlibet  lineam  diuifamfecundupropor/ 
tione  habente  medium  duoqiextrema,X  fuper  eius  maiorem  portione  ad  lineam  po/ 
tentem  fuper  eandem  Se  fuper  eius  minore  portione, itaqs  iterum  proportio  corporis 
dodecedri  ad  corpus  icofedron  qua:  ambo  una  eademqjfpha:racocrcet>eft  proportio 
una.  Mirabilis  itaq;  eft  potentia  linea  fecundu^portione  habentem  medium  duoq» 
extrema  diuifa . Cui  cum  plurima  philofophan  titi  admiratione  digna  coueniant,  hoc 
principia  uel  pracipuu  ex  fuperioru  principioru  inuariabili  procedit  natura , ut  tam 
diuerfa  folida  tum  magnitudine  tum  bafium  numero  tum  ena  figura,  irrationali  qua/ 
dam  fymphonia  rationabiliter  conciliet.  Quippe  demonftratu  eft  q>  proporciodode/ 
cedncorporis  ad  icofedron  corpus  qua  ambo  fpharaunacoambit,eftquafipropor 
cio  linea  potentis  fuper  quamlibet  lineam  fecundu  prafetam  proportione  diuifam  X 
fuper  eius  maiore  partem,  ad  quamlibet  lineam  potente  fuper  eandem  Si  eius  minore 
partem.  Quoniam  uero  de  tribus  cateris  corporibus  regularibus  nihil  adhuc  dixi/ 
mus,ftudeamus  de  ipfis  aliquid  dicere.  puch.ex  Cump.  propofuio  n 

« N omni  triangulo  aquilatero  fi  ab  uno  anguloru  cius  perpen 

^,cu^ans  ac*  kafin  ^ucatur> latus  ciufdcm  trianguli  ad  ipfam  pep- 
ftgsJgBl  pendiculare  potentialiter  fefquitertiu  efle  conucniet. 

campanvs.  SitenimtriaguIusaquilateruSabCjducaturqj  <» 

ab  angulo  a,linea  ad, perpendicularis  ad  bafin.Dicoq»  ab  eft  po/ 
tentialiter  fefquitertiii  ad  a d.Sunt  quidem  ex  5 primi, duo  anguli 
b X c aquales. Et  quia  anguli  ad  d funt  recti, erit  per  primi, linea 
b cdiuifa  per  aqualia  in  puncto  d.  itaqi  ex  4 fecudi  quadratu  b c, 
quadruplu  ad  quadratu  b d,ideocp  etiam  quadratu  a b.qdruplu 
eft  ad  quadratu  b d,  eft  enim  triangulus  aquilaterus . Quare  per 
penult.primi,  quadrata  duariilinearu  a der  bd  pariter  accepta,  _ 

quadruplu  funt  ad  quadratu  bd.rcaqi  quadratu  a d;triplu  eft  ad  0 d 
quadratu bd.Conftatergopropofitu.  EucliexCump.  Propofuio  u 

ii  Mnis  trigonus  aquilaterus  cuius  eft  latus  rationale,  fuperficies 

fr§i|p|  medialis  efle  probatur. 

camp.  Situtprius,trianguIusabEEquilate/ 

Vfe222l|al  rus,  Xfit  latus  eius  a b rationale  fiue  in  longi  tu/ 
dine  fiue  in  potentia  tantum.Dico  itaqj  q>  ipfe  triangulus  eft 
fuperficies  medialis. Ducatur  enim  perpedicularis  ad  a b,an' 
gulo  a,ad  bafin,eritqs  ex  pratmiffa  X ex  6 decimijX  diffinitiSe  p 
fupficiei  rationalis,  quadratu  linea:  a d rationale , X linea  a d 
rationalis  in  potentia . ipfa  auteex  ultima  parte  decimat  mediante  pratmilTa  eritincS/ 
menfurabilis  linea: a b.ideoqi  X linea  b d.qua:  eft  tancp  eius  dimidiu . Sunt  itaq;  dua:  li/ 
nea:  a dX  b d rationales,potetiaiiter  tantum  comunicantes,  igitur  ex  19  decimi,fuperfi 
cies  unius  earu  in  altera  eft  medialis.  Cumqi  fuperficies  unius  earu  in  altera  fit  aqualis 
trigonoabc,conftatuerue(Tequod diximus.  Eucli.excamp.  propofuio  u 

13  jSPfPPI  Vndls  fuperficies  utriuflibet  duorum  folidoru.quoru  alterueft 
Pyrami'squatuorbafium  ttiangulanu&aquilateraru.rcliquum 
pasSafli  ucro  eft  corpus  odio  bafium  triangulariu  5d  zquilateraru  pariter 
acceptx,  fi  diameter  fphxrs  ea  circufcribentis  rationalis  fuerit,  componut 
fuperficiem  medialem.  campanvs.  Nam  fi  diameter  fpbara  alterum 

duorum  propofitoru  corporum  circufcribentis  fuerit  rationalis  fiue  in  longitudine 
fiue  in  potentia  tantum,  erit  ex  correlarioH  tredecimi  libri,  latus  pyramidis  rationale 
in  potentia, Xcxcorrelariociufdem  udatusquoqj  corporis  otfto  bafium  rationale  in 
potentia,quare  per  prsmifiam, trianguli  qui  funt  bafes  utriuslibet  corporis,erunt  fu> 
perficies  mediales  ■ Et  quia  trianguli  utriuslibet  eorum  fibi  adinuicemiunt  squales, 
erunt  ex  u decimi, omnes  fuperficies  utriuslibet  eorum  pariter  accepc*  componentes 
fuperficiem  medialem,  quemadmodum  proponitur. 

bkI.* 
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Eucli.tx  Citmp.  Propofitio  14 

4-  |5S|Sjyj  I tetrachedron  &odlocdron  una  eadem  cp  fphara  circufcribat, 
erit  una  ex  bafibus  tetrachedri  fefquitcrtia  ad  unam  cx  bafibus 
odoedri.Omnesaute  bafes  odoedri  pariter  acceptas  ad  omnes 
bafes  tetrachedri  pariter  acceptas, fefquialtcra  proportione  habere  neceffe 
eft*  campanvs.  Sit  aliqua  fphsra  cuius  diameter  a,  circufcribcns  pyramide 
cuius  latus  b,S£  octoedron  cuius  latus  c.  Dico  itaqj  quod  triagulus  squilacerus  cuius 
iatus  b,fefquitertius  eft  ad  triangulu  squilaterii  cuius  latus  c,  3C  quod  fuperficies  qua 
componunt  octo  trianguli  squilateri  cuiufqi  quorum  eft  latus  c jefquialteraeft  ad  fu 
pcrficiem  quam  componunt  quatuor  trianguli  squilateri 

cuiufqs  quoru  eft  latus  b . Conftat  enim  ex  correlario  u tre  , 1 , 

decimi, quod  quadratu  a ad  quadratu  b,  eft  (icu  1 6 ad  4,  igi/  b 

tur  econuerfo  quadratum  b ad  quadratum  a,  ficut  4 ad  «.  1 " ' 

Ex  correlario  uero  u eiufdem  manifeftu  eft,  quod  quadra/  , 

tum  a ad  quadratu  c,  ficut  6 ad  i . Itacp  per  squam  propor/ 
tionalitate  quadratum  b ad  quadratum  c,  ficut  4 ad  5 . Quadratu  autem  b ad  quadra/ 
tum  c,eft  ficut  trigonus  squilaterus  cuius  latus  b^d  trigonum  squilaterum  cuius  la/ 
tus  c,u  trobkp  enim  eft  ficut  b ad  c proportio  duplicata  ex  fecunda  parte  is  fexti,igitur 
trigonus  squilaterus  cuius  latus  b,  ad  trigonum  squilaterii  cuius  latus  c,  ficut  4 ad  s. 
Quare  conftat  prima  pars  propofiti.  Ex  quo  euidenter  elicitur  fecuda.Erit  enim  per 
conuerfamproportonalitate  trigonus  squilaterus cuius  latus  c,ad  trigonum  squi/ 
laterum  cuius  latus  b,ficut  tria  ad  quatuor, ideocp  octuplum  trigoni  squilateri  cuius 
latus  c,ad  quadruplum  trigoni  squilateri  cuius  latus  b,  elt  ficut  octuplum  ternarii  ad 
quadruplu  quaternarrj,  hoc  autem  ficut  w ad  is.  Et  quia  oftuplum  trigoni  squilateri 
cuius  latus  c,  eft  omnes  bafes  ocioedri  cuius  latus  c ,S£  quadruplum  trigoni  squilate/ 
ri  cuius  latus  b,eft  omnes  bafes  pyramidis  cuius  latus  b,&  quia  proportio  « ad  is  eft: 
fefquialtera,  fequitur  ut  fuperficies  quam  componunt  omnes  bafes  octoedri  cuius  la/ 
tus  c,ad  fuperficiem  quam  componunt  omnes  bafes  pyramidis  cuius  latus b,fefqui/ 
altera  (ficut diximus)  inproportionerefpiciat. 

Eucli.  ex  camp.  Propofitio  15 

| Yramide  quatuor  bafium  triangulariu  atq;  zquilateraru  intra 
j fphsram  quamlibet  collocata.fi  a quolibet  angulorum  cius  pec 
centrum  fphsra  redta  linea  ad  bafin  clueatur, in  centrum  circuli 
bafin  circufcribentis  eam  cadere,  atque  eidem  bafin  perpendiculariter  infi' 
ftere  neceflario  comprobatur. 

campanvs.  sit  pyramis  a bc  d,quatuor  bafium  tri 
angulariu  atep  squilateraru,  intra  fp hamam  aliquam  cu 
ius  cen tru  fit  f,  collocata, 8t  cum  quilibet  quatuor  angu/ 
lorum  iftius  pyramidis  poffitefle  conus  eius,  & quilibet 
quatuor  trianguloru  eftebafis,imaginemurnuceiusfo/ 
lidum  angulu  a efie  conu,S£  triangulu  b cd  imaginemur 
tffebafin,atq;  huic  bafi  intelligamus  circufcriptu  eiTecir/ 
culum  b c d,  dehinc  a puelo  a quem  imaginati  fumus  co 
num  pyramidis , ducamus  ad  bafin  b c d,  lineam  rectam 
tranfeiinte  per  punctum  f,  qui  eft  centrum  fphsrs  circu 
fcnbentis  pyramide  cfe  qua  difputamus.SC  occurrat  hsc 
linea  (uperficieib  cd  quam  imaginati  fumus  bafin  pyra/ 
midis,  fuper  punctu  e.  Dico  igitur  q>  punctu  e eft  centra 
circuli  b c d,&  q>  linea  a f e eft  perpendicularis  ad  fuperfi/ 
ciem  bcd.Produca  enim  lineas  fb,fc,fd. Et  quia  quatuor  puncta  a,b,c,d,funt  in  fuper 
ficie  fphsrs  cuius  centrum  f,  propter  hoc  q>  illam  fphsram  pofitum  eftcircufcribere 
hanc  pyramide, erunt  omnes  quatuor  lines  f a,  f b,  f c,  f d,  admuice  squales,  fun  t enim 
ducis  a centro  fphsrsad  eius  fuperficicm.Ergo  quiaduo  latera  a .f &fb  triaguli  a f b» 

4.  fune 
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funt  stjualia  duobus  lateribus  afe/  fc  trianguli  a fc,&  bafis  a b bali  a e,  nam  pyramis 
polita  eft  squilatera,erit  ex  s prinii  angulus  a f b squalis  angulo  a f c,  tdeoqi  per  u pri / 
mi, angulus  quocp  b f e,erit  squalis  angulo  c f e.  Eodem  modo  probabis  angulum  d f e 
e(Te  squalf  angulo  c f e,necefle  eft  enim  ex  s primi,ut  angulus  a f d fit  squalis  angulo  a 
fc.Quareperu  primi  angulus  quocpcfe.erit  squalis  angulo  d fe.  Sunt  igitur  tres  an/ 

ruli  c f e,d  f e,adinuice  squales.  Protractis  igitur  lineis  e b,e  c,8Ce  d,fequitur  ex  4 primi 
is  alTump ta  eas  elTe  ad  inuiceni  squales , ideoqj  per  9 tertii  punctus  e,eft  centrum  cir/ 
culi  b Cd.Et  quia  perpedicularis  dutfta  a centro  fphsrs  ad  fuperficie  cuiuslibet  circuli 
eam  fecaritis.cadit  fuper  centru  eiufdem  circuli,ficutexrjs  qus  prsmifla  funt  uidelicet 
ex  iis  qus  10  huius  immediate  pfscedunt  didicifti,conuincitur  lineam  a f eefie  pcrpen 
dicularead  fuperficiem  circuli  a b c,queadniodum  proponitur.  Sin  autem,erunteiul> 
dem  circuli  duo  centra,quod  natura  tanquam  impoffibile  exhorruit. 

Euch.ex  campi  p ropefuio  16 

ts  Olidum  ocio  bafium  triangulariu  atcjj  squilateraru  quod  ab  ali 

ppaOO  qua  fphsra  circuicribitur,  diuifibile  eft  in  duas  pyramides  sque 
altas  quaru  altitudo  squalis  eft  femidiametro  fphsrs,  bafis  au/ 
tem  utriufq;  quadram  quod  eft  fubdupium  quadrato  diametri  fphsrs. 

c a m p a ,\v  s.  Efto  corpus  otfto  bafium  triangulariu  atque 
squilateraru  cuius  fexanguli  finta,b.c,d,e,f,circufcripta  a fphs 
ra  cuius  centru  g-  Conftat  itacp  q>  fex  puncta  a,b,c,d-.c,  f,  funt  in 
fuperficie  fphsrs  cuius  centrum  g.  Si  igitur  centru  g iuttgatur 
cum  quolibet  horum  fex  pundtoru, erunt  du£  linei  iungenteS 
ipfum  eis  adinuicem  squales,cum  ipfi  finii  a centro  fphsrs  ad 
fuperficie.  Cum  aut  ex  correlario  15  tredecimi, fit  diameter  fphs 
rs  potetialiter  dupla  ad  latus  huius  corporis , erit  ex  - fecundi 
latus  huius  corporis  potedaliterduplu  ad  femidiametru  fphs 
rs.Quadratu  ergo  e f, duplum  eft  ad  quad ratu  ipfius  c e,idecqj 
squale  duobus  quadratis  duaru  linearu  e g er  g f.i  tacp  per  pe/ 
nultima  primi  angulus  cgf, eft  re<?tus,eadem  ratione  quifep  an/ 
guloru  f g d,d  g e,8t  e g c,eft  rectus , quare  per  14  primi,  8i  c g d,8£ 
fg  e,  eft  linea  una,  igitur  ex  2 undecimi  quinqj  pundac.fjd,  e,  g, 
funt  in  fuperficie  una.  Manifeftu  eft  autem  ex  s primi  8£  u eiufde 
'q>  quilibet  quatuor  anguloru  c,e,d,e,f,eft  rectus,  igitur  ex  diffi/ 
nitione  quadrati,fugficies  c ed  feft  quadrata.Et  quia  latus  eius 
eft  latus  propofiti  corporis, conftat  ex  correlario  u trcdecimfi 
iftud  quadratu  efie  fubdupium  quadrato  diametri  fphsrs.Confimili  quoqi  ratiocina 
do  ne  conftat  utrancp  duarum  linearu  a^SJgb,  cum  qualibet  quatuor  linearu  c g,  f g, 
d g,e g,continere angulum  rectum, ideoqt  ex  4 undecimi  ucranqj  earum effe  perpendi' 
culare  ad  fuperficie  c e d f,  8£  ambas  fcilicet  a g 8C  gb  per  14  primi  coponere  linea  unam. 
Diuifum  eft  igitur  propofitu  corpus  in  pyramidem  a c f d e cuius  bdfis  quadratu  c e d f 
quod  eftfubduplu  quadrato  diametri  fphsrs,  8C  etiam  altitudo  linea  a g quseftfemi/ 
diameter  fphsrs,&in  pyramidem  b cfd  ecuius  bafis  eftprsdictum  quad  ra  tu, eius 
altitudo  linea  g b qus  eft  femidiameter  fphsrs.  Et  hoc  eft  quod  oportebat  oftendere. 

Eucli  ex  camp.  Propofitto  17 

*7  Ipliffl  Yramide  quatuor  bafium  triangulariu  atq$  squilateraru  fphsra 
0:  aliqua  circufcribentc,  erit  .pportio  tetragoni  qui  fub  linea  poten 

tialiter  fubfcfquitertta  ad  dodran  te  lateris  ipfius  pyramidis  Si  fub 
linea  fuperquincupartiente  uicefimaflcptimas  eius  dodrantis  cotinetur.ad 
quadratu  diametri  fphsrs,  ficut  corporis  ipfius  pyramidis  ad  corpus  odio 
bafiu  triangulariu  atqj  squilateraru, qpa;  ambo  eade  fphsra  circuducan£ 
campamvs.  sitfphsracuiusdiameterab  8C centru h,circufcribens pyramidem 
quatuor  bafium  triangulariu  atai  squilateraru  a cd,  Sicorpus  octo  bafium  triangula 
nu  a tq? squilateraru  quod  fite.fitqjiinea  1 m potetialiter  fubfefquitertia  ad  dodrante 
line*  a cqus  elt  latus  pyramidis^C  linea  m ncontineatdodran  tem  prsdiccum  &.  eius 

quirieji 
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qnln<$  uicefimaffep  cimas, fit  p quadratu  diametri  a b.Dico  itacp  $ proportio  pyrami/ 
dis  acd  ad  o&oedron  e,  eft  ficut  fupficiei  1 m in  m n,ad  quadratu  p.  Imaginemur  enim 
folidum  angulu  a effe  conum  pyramidis.S  bafin  pyrami  « 

dis  cuius  unu  latus  eft  d c,fecare  diametru  fphaerse  in  pun 
fto  f,  eritqs  (quemadmoduex  ratiocinatione  u tredecimi 
manifeftu  eftja  f dupla  ad  f b.  Cumqs  etia  ab  fxt  dupla  ad 
b h,  erit  ex  19  quinti  b f dupla  ad  h f,  ideoqj  a f,quadrupla 
ad  f h.  imaginemurigiturfuperficiefecantem  pyramide 
acd,  fuper  centru  fphzcrae  sequidiftanter  bafi  ip  fius , fitcp 
linea g k comunis fecftio  huius fuperficiei  SC  triaguli acd, 
eritqs  ex  17  undecimi  proportio  c a ad  a g , ficut  f a ad  a h, 
igitur  c a ad  a g,ficut  4 ad  i,fic  enim  eftex  euerfa.pportio/ 
nalitate  f a ad  a h.  Conftat  etiam  ex  fecuda  parte  19  primi, 

& 16  undecimi, Ki»  eiufdem,8£  prima  parte  1 fexti>&  diffini 
tione  fimilium  fuperficieru  SCfimilium  corporu , q>  pyramis  a gk  eft 
fimilis  pyramidi  acd,  ideocp  ex  s duodecimi  pportio  pyramidis  a c 
d ad  pyramide  a g K,eft  ficut  c a ad  a g triplicata,  quare  ficut  4 ad  s tri' 
plicata.  Conftat  autem  exi  octaui,q>  proportio  4 ad  s triplicata,eft  fi 
cut  «4ad  i;.  Itaqj  proportio  pyramidis  a c d ad  pyramidem  a g k,  eft 
ficut  «4  ad  i7.Fiat ergo  triagulus  sequilaterus  q r fex  linea  aquali  a g, 
quam  conftat  effe  dodrante  linea  a c ,8C  producatur  linea  q t perpen 
dicularis  ad  r ferit  ex  n huius  linea  q c potetialicer  fubfefquitertia  ad 
linea  q r,  ideoqj  aqualis  1 m.  Adfjciatur  quoqj  linea  r f linea  f x,  ita  q> 
^pportiorxadrf,fitficut«4  ad  i7,diuidaturqjrxper 
aqualia  in  u,  ut  fit  ru  51  de  partibus  illis  de  quibus  rf 
eft  i7,aut  r x «4.eritcp  r u aqualis  m n.Et  ducatur  linea 
qu  er  qx  .eritqjex  1 fexti,proporio  trianguli  qrx  ad 
triangulu  q r f,  ficut  «4  ad  17.  Cumqi  per  eandem  ccian/  j 
gulus  q r x fit  duplus  ad  triangulu  q r u,  ac  ex  41  primi 
quod  fit  ex  q t in  r.  u,  duplum  quocp  fit  ad  triangulu  q 
r u,erit  quod  fit  ex  q t in  f u (Stipfum  eft  aquale  fuper 
ficiei  1 n)  aquale  triagulo  q r X, quare  proportio  fuper 
ftciei  I n ad  triangulu  q r f,  eft  ficut  64  ad  17 : ideoqj  ficut  1 
pyramidis  a c d ad  pyramide  a g k.  Manifeftu  eft  autem 
ex  u huius, q>  linea  a feft  perpedicularis  ad  bafin  pyramidis  a 
c d.ideoqj  per  19  undecimi  linea  a h,  eft  etiam  perpendicularis 
ad  bafin  pyramidis  a g k.  igitur  altitudo  a g k pyramidis,  eft 
femidiameter  fphatrat.  Diuidatur  itaqi  otftoedron  e,quemad/ 
modu  proponit  przmiffa , erit  itacp  utraqj  duaru  pyramidu 
in  quas  ipfum  e diuiditur,  sque  alta  pyramidi  a g k,  nam  fin/ 
gularu  altitudo,eft  femidiameter  fphatrat.Quia  igitur  omnes 
laceratae  pyramides  «eque-altx,  fuis  bafibus  funt  «pportiona/ 
les,ut  in « duodecimi  demonftratu  eft,erit  proportio  pyrami 
dis  ag  k ad  ucranq;  earu  in  quas  diuiditur  o ftoedron  e, ficut 
bafis  eius  ad  bafes  earu.Quare  per  »4  qumtifportio  pyrami/ 
dis  a g k ad  to  tu  ocloedron  e,eft  ficut  ftis  bafis  qua  conftat  ei/ 

Ce  squale  triangulo  q rfiad  bafes  ambaru  pyramidu 
ih  quas  diuiditur  c pariter  acceptas,  quas  coftat  effe 
squales  quadrato  diametri  fphatrat  per  pratmifiam, 
uidelicet  p.Qyoniaergopportio  pyramidis  acd  ad 
pyramide  a g K,eft  ficut  ipfius  tetragoni  1 n ad  trigo/ 
riu  q r f.uidelicet  «4  ad  17,  8t  pyramidis  a g k ad  o£to/ 
edro  e,ficut  trigoni  q r fad  quadratu  p,eric  per  squa^poftionalitate  fportio  pyrami/ 
dis  a c d ad  octoedron  e, ficut  tetragoni  1 n ad  quadrati!  p. Et  hoc  erat  demSftrandu. 

coRREtARivii.  Ex  prsmiffis  igitur  manifeftum  eft , quod  per/ 
pendicularis  ueniens  a centro  fphsra:  ad  pyramidem  quatuor  bafium  tri/ 
angularifi  atqj  squiiateraru  circufcribentis  ad  quamlibetbafin  ipfius  pyra/ 
midis.aqualis  eft  fexts  parti  diametri  (phsrs. 
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Cum  enim  cuncii  trTahgulipyramide  ambientes  fint  fi/ 
miles  8C  aequales,  erue  quo cp  circuli  ipfos  circufcribentes 
squales,ideoq»perdendiculares  a centro  fphsrs  ad  eof/ 
dem  circulos  in  coru  centra,erunc  etiam  aquales, perpen 
diculares  aute  cadentes  ad  circulos,  funt  perpediculares 
ad  bafes  pyramidis , itacp  perpendiculares  ad  bafes,  funt 
adinuice  squales.  Linea  aute  h f,eft  perpedicularis  ad  ba 
fin  pyramidis  a c d , qua  h f quia  conflat  ex  prsdicns  effe 
fexta  partem  diametri  a b,relinqtur  ergo  effe  ueru  quod 
per  correlariu  coduditur.  idem  aliter  demoftrare  con< 
tingit,fi  prius  hoc  antecedes  fuerit  flabili  ratioe  firmatu. 

In  omni  triangulo  squilatero  linea  defeendens  ab  uno  anguloru  eius 
orthogonaiiter  fupra  bafin,  tripla  eft  ad  perpendiculare  qus  a centro  circa 
Ii  trigonu  ipfutrrdrcufcribenris  ad  quodlibet  latus  eius  protrahitur. 

Sit  enim  triagulus  a b c,  squilaterus,  fitep  d centru  circuli 
ipfum  circufcribentis,a  quo  ducantur  iines  ad  fingulos  an/ 
gulos,quas  manifefiu  efl  effe  squales,  cum  fint  a centro  cir/ 
culi  sd  circfiferentiam.Sint  enim  tria  puncta  a,b,c,in  tircufe 
ren  tia  circuli  ipfum  trigonu  circufcribentisq}  trahatur  aute 
a d in  continuu  er  directum, quoufcp  obuiet  lateri  b c fuper 
punctu  e.Conftat  igitur  ex  ? primi,q>  angulus  a d b efl  squa 
lis  angulo  ad  c,  ideo  cp  ex  w primi  angulus  b de,  efl  squalis 
angulo  ede.  Quare  per  4 primi,  b e eft  squalis  e c,cr  anguli 
qui  funt  ad  e,recti.itaqsd  e perpedicularis  eft  ad  b c,ueniens  [,  t e 

a centro  circuli  tircufcribentis  trigonu  a bc,8£a  e perpedicu 
laris  eft  etiam  ad  b c,ueniens  ab  uno  anguloru  prsdidti  trigoni.Dico  ergo  $ ae  tripla 
efl  ad  e d.  Confiat  enim  q>  tetragonus  qui  fit  ex  d e in  e b,squalis  eft  trigono  b d c,tetra 
gonus  quocp  qui  fit  ex  a e in  e b, squalis  eft  trigono  a b c.  At  quia  trigonus  a b c triplus 
efl  ad  trigonum  d b c,eritqj  tetragonus  qui  fit  ex  aein  eb,  triplus  ad  eum  qui  fit  ex  d e 
in  e b . Cum  igitur  ex  i fexti  fit  proportio  tetragoni  a e in  e b ad  trigonu  d e in  eb,  ficur 
a e ad  e d,erit  a e tripla  ad  e d.  Quemadmodum  proponitur. 

Necefle  eft  ergo  ut  perpendicularis  cadens  ab  aliquo  angulo  alicuius 
trigoni  squilateri  fuper  latus  oppofitum , tranfeat  per  centrum  circuli  tri' 
gonum  ipfum  circunfcribentis. 

Nuncitaqs  quod  promifimusabfoluafnus-  Ad  hoc  autem  imagi/ 
nemur  pyramidem  quatuor  bafium  triangulariu  atqi  squilateraru 
cuius  una  exquatuor  bafibus  eius  fit  trigonus  ab  c,circunfcnp tam 
effe  a fphsra  cuius  centrum  d , 8t  protrahatur  linea  d e perpendicu/ 
laris  ad  fuperficiem  trianguli  a b c,  quam  conftat  cadere  in  centrum 

circuli  dictum  trigonum  circufcribentis . Dico  igitur  lineam  d e,  effe 

fex  tam  partem  diametri  fphsrs  propofitam  pyramidem  dreuferi/  b c 

betitisiproducam  enim  lineam  d c,SC  lineam  c f perpendicularem  ad 
lineam  a b,  quam  c f ex  proximo  correlario  conftat  tranfire  per  punccume,  St  ex  pr»/ 
toiffo  antecedente  triplanf  effe  ad  e f.  Conftat  autem  ex  4 fecundi  quod  fecSdum  quod 
quadratum  diametri  fphsrs  cuius  centrum  d,eft  is,  61  quadratum  femidiametri  d c,9, 
ex  Correlario  au  tem  n tredecimi  eft  quadratum  b c^4. 8t  per  n huius  quadratum  c f,  ■?. 
6 L per  prsmiffam  antecedens , quadratum  ce,  s.  Quia  igitur  ex  penultima  primi  qua/' 
dratumd  ceft  squale  quadratis  duarum  linearum  deer  ec.cftautem  quadratu  d c?» 
■61  quadratum  c e s prout  quadratum  diametri  fphsrs  eft  s«,  relinquitur  quadratum 
deunum, prout  quadratum  diametri  fphsrs  eft  j<S:itaquelineaedeftunum,pro/ 
ut  diameter  fphsrs  eft  «,  quod  oportebat  probare.  Eodem  demonflrationis  ge/ 
nere  denlonftrabitur  nobis  quod  femidiameter  fphsrs  circunfcribentis  corpus  s ba/ 
fium  triangularium  atqs  squilateraru  tripla  eft  in  potentia  ad  perpendicularem  a een 
tro  fphsrs  circunfcribentis  ipftim,ad  quamlibet  fuarum  bafium  defeendentem.  Con/ 
ftat  quidem  quemadmodu  dictum  eft  prius,  quod  cum  omnes  bafes  huius  corporis' 
fin  t squales  £C  fimiles,eru  n t circuli  ipfas  ci  rcu  feriben  tes  squales,  ideoqi  perpendicu/ 
lares  a centro  fphsrs  in  ipforum  circuloru  centra  cadentes,  crut  adinuic.msquaks. 

Cum<^ 
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Cumqj  perpendiculares  ad  circulos  bafium,finc  quoqi  perpediculares  ad  bafcs.fequi/ 
tur  uc  perpendiculares  a centro  fphsrs  ad  fingulas  bafes,  adinuicetn  fint  squales.  Si 
ergo  quod  dicimus  de  perpediculari  ad  unam  fuaru  bafium  probe/ 
tur,  relinquetur  uerumeffe  quod  proponitur.  Sit  itacp  ut  prius  tri/  * 
angulus  a b c una  ex  bafibus  ocrocdri  circunfcripti  a fphsra  cuius  A J 

centrum  d,&  cstera  quocp  fiant  ut  prius.  Cum  igitur  ex  correlario  i>  t / \ 
tredecimi,  diameter  fphsrs  fit  potetialiter  dupla  ad  latus  octoedri,  ' Xv  I 

fequitur  ut  latus  octoedri  fit  potetialiter  duplum  ad  femidiametru  / 
fphsrs,  ideoqj  cum  quadratum  lines  b c eft  u,  quadratum  lines  d c / 
qus  eftfemidiameter  fphsrs  «,ex»  autem  huius  cum  quadratu  bc  y e 

eftn,quadratucfefty.  Et  ex  prsmiffo  antecedete,quadratuceeft4. 

Itaqi  cum  quadratu  d c qus  eft  femidiameter  fphsrs  eft  6,quadratu  c e eft  4.Et  quia  ex 
penultima  primi  quadratu  d c eft  squale  quadratis  duarum  linearu  c e & e d,fequicur 
ut  quadratu  e d fit  duo,prout  quadratu  d e eft  6.  Conflat  ergo  quod  diximus. 

Euclt.ex  Cdmp.  Propofltio  is 

3 |Wg^|  Vplum  quadrati  quod  ex  diametro  fphsrs  cubum  circunfcri/ 
ka  ffii  bends  defcribitur,squum  eft  omnibus  fuperfiriebus  ipfius  cu/ 
jK|  bi  pariter  acceptis.PerpendicuIaris  quocg  qus  a centro  fphsrs 

ad  quamlibet  ex  fuperficiebus  cubi  producitur,  medietati  late/ 
ris  cubi  eiufdem  squalis  effe  ex  neceflitate  conuincitur. 

campanvs.  Manifeftum  eft  enim  ex  correlario  14  tredecimi,quod  diameter  fphs 
rs  cubum  includentis, tripla  eft  in  potentia  ad  latus  cubi.Cum  igitur  quadratum  dia/ 
metri  fphsrs  triplum  fit  ad  quadratu  lateris  cubi,duplum  quadrati  diametri  fphsrs 
squu  erit  lexcuplo  quadrati  lateris  cubi.  Sunt  autem  omnes  fuperficies  cubi, fex  qua/ 
drata  qus  ex  latere  cubi  in  fe  producuntur , itaqj  duplum  quadrati  diametri  fphsrs, 
squum  eft  omnibus  fuperficiebus  cubi.  Conftat  igitur  prima  pars . Secundam  autem 
partem,ex  is  8C 19  8i  +•  undecimi  libri  facile  probabis. 

c o a r s l a r 1 v m.  Ex  his  ergo  euenire  neceffe  eft,  ut  ex  medietate  lateris  cubi  in 
biflc  quadrati  produ&i  cx  diametro  fphsrs  ipfum  cubum  ambientis  cubi  foliditas 
producatur. 

Finis. 

EVCLIDIS  MEGARENSIS  GR  AE=* 

cr  PHILOSOPHI  GEO  METRICORVM  ELEMEN' 

torum.deputatus  liber  de  regularium  corporum  proportione, 
traditore  HypGde  Alexandrino,  ac  Bartholomxo  Zamberto 
Veneto  interpretejqui  in  ordine  eft  decimufquartus. 

Prooemium. 

AGiides  Tyrius  Protarche  cum  Alexandriam  pe 
tqflet,  patricjj  noftro  ob  Mathemadcas  difcipli' 
nas  familiaris  fubftidflet,cum  eo.ipfo  peftilentis 
tempore  diu  uerfatus  eft.  Et  quandoq?  difeurien/ 
do  id  quod  ab  Apollonio  feriptum  eft  de  dodeca 
hedri  & icofahedri  in  eadem  fphsra  deferiptoru 
coparatione,  8C  quam  inter  fe  figura:  huiufmodi 
habeant  rationem.uidebatur  nancg  Apollonius 
hxc  recta:  minime  confcripGfle.ipG  uero  enucIeantes(quemadmodu  pater 
meus  dicebat)perfcripferant.Ego  uero  pofterius  alium  coroperi  librum  ab 

Apollonio 
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« f r.Et  omnli  decies.Qgod  igiturtrigtflet * *>{  »•*$*»  f/t  uiginti  tri 
angubs  « C ,.boc  efl  ip/lut  icojubedri  fuperf<««-  Qware  erit  ficui  dodecube 
iri  fuperficies  ad  icofahedri  fuperf icit ,fic  ^«od  jub  r / , { « , <td  id  qued 
fub<r,Jt. 

co  RRE  LARIVM.  Exbocnempf  manifeflum  efl,quodflcutipfl 
us  dodecabedri  fuperficies  ad  ipflus  icofabedri  fuperfidr,fit  quod  fu  b later 
rc  pentagoni  crfubea  qui  ex  centro  cireA  tjuiii^iMnguium  circuli,  in  i/ 
pfam  perpendiculari  a8aM  id  quod  fub  latere  icofabedri  fub  ea  qui 
tx  centro  circa  triangulum  circuli, in  ipjam  perpendiculari  alia, in  eidem 
flpbiU  deferiptorum  icofabedri  ff doiecahedri. 

COMp.l  Eucl.ex  Zamb.  Theorema  a propofltio  a 

4*  Hoc  demon  ftrato  oftedendum  e fi,  quod  erit 

utdodecahedri  fuperficies  ad  icofahedri  fuperfo 
dem,  ficcubi  latus  ad  icofahedri  latus. 

HY  PSiCLEsrx  Zamb.  ExponaturCper  i theorema)  circuhv  cS / 
prehendent  g dodecabedri  quinquangulum  g icofabedri  triangulum  in 
eadem  f pira  deferiptorufn^  J fi  y,g  m ipfo /fi  y.dcfcribatur  tnangu 
Uiquilateri  latus  y/,qujiquanguh  nero  « y,gaflur.atur(per  t tertij) 
centrum  circuli, g fit  i,g ab  ipfo  t,m  ipfat  i y,y  x.perpendtculares  excie 
tentur  i l,e  ,,g extendatur  iit  reSas  lineat  ipft  1 1 reSa  linea , ctne 
BaUr  fi  r.poHaturfy  cubi  latui  , «.Dico  quod  efl  jiat  dod ecabedri  fuper 
ficiet  ad  icofahedri  fuptrfici?,fic  efl  t,ad  y /.Quoniam  enim  utraque  fi/ 
mul  t Sr  extrema  & media  ratione  diuifa,maiut  fegmentum  efl  C «,  (per 
9 decimdcrtq.)g efl  quidem  utriufquefmul  % C y dimidia « ,.  (per  t aeci 
miquarti,l  ipfiut  aute  A t dimidia  efl , l.gipfa  igitur  1 1 extrma  ey  me 
iia  ratione  diuifa,maius  fegmentum  efl,  {.Bflauteg  ipflus  i extrema  g # 

media  ratione  diu-fa  maiut  fegmentum  y x.flcut  in  dodccahedro  oflefum  r 

eflfieut  igitur  iadya.fic,iad\{,tquH  igitur  efl  quod  fub  (.  I tyri  quod  fub  y x,, «.  E t quonia  efl  ficui  t ad  y f ,Jic 
quod  fub  i,t  wd  id  quod  fub  r /,?  »,ci  autem  quod  fubi.t  {,iquaefl  quod  fub  y «,«  »,C rflatt  igitur  (per  n quinti) 
lady  Ape  quodfuby  «,«  ,.QT  ad  id  quod  fu  b y /,[  i,boe  ejlficut  dodecabedri  fuperficies  ad  icofahedri  fuperfi/ 
dem,  fle  tady/. 

comp.i  Aliter  oftendere.quod  cft  ficu  t dodecabedri  fuperficies  ad  icofahedri  fu 

perficiem.ficeft  cubilatus  ad  icofahedri  latus  fiedeferipti, 

Eflo  circulus  a Sy,g  in  ipfo  circulo  x fi  y,  deferibantur  quinquangu/ 
t iquilatcri  latera  « fi,x  y,& coneSatur  S y^tffumatur^Cpcr  i tertij)  ccn/ 

Irum  ipfiut  circuli.g  fit  /,g  ab  ipfo  x in  / coneSatur  rc&a  linea  * /,  CP 
extendatur  in  reBas  lineas  ipfi  « / reSa  linea  / ,q>o  naturly  ipflus  x /,  re 
Bt  linei  dimidia  t },g  * y, ipfiut » i.eflo  tripla » Dico  quod  fub  a f,  fit, 
iquum  efl  ipfi  quinquangulo.  a b ipfo  enim  6,in  / conneBaturfi/.  Quo/ 
ytiam  dupla  efl  x /jpflus  t (,bemio'ia  igitur  efl  x ( ipflus  x /.  Rurfus  quo 
niam  tripla  efl,  y ipfiut  y t,dupla  efl  > t ipfiut  l yflyemiolia  igitur  efl  , y,ir 
p flus  t «.sicut  igitur  fxadx  Ape  y,  ad,  e, equum  igitur  efl  quod  fltbxl 
t,,  ei  quod  fubSx,y,.ipfaautiy,>ipflS’efl  aqualis,  f igitur  f<b  x A 
S ,,i  quum  efl  ei  quod  fub  x /,« «.Quod  autem  fub*/,  fi  ,,bma  junt  triZ 
gula  Jicut  x C /,g  quod  igitur  fub  x tjtina  fut  x S /.qumq;  igitur  qui 
fub  x ?,» t, decem  funt  triagula.  Dece  «ero  triangula,bma  funt  pentagona, 
quin  figitur  qui  fub  xi,,tj>mis  pentagonis  funt  iqualia.  Et  quoniam 
dupla  efl  a t ipflus  l y.quoi  fubx[,  t, duplum  efl  eius  quod  fub  x t,t  y.  Duo  igitur  qui  fub  x(,7*,  iqu*funt  «•» 
quod  fubx{,t,- Et  omnia  quinquies, decem  igitur  qui  fubx/i  y,equalia  funt  quinque  qui  fubxl.tl.boctfl  binis 
pentagonis,quare  qumf  qui  fub  x i,l  y^rqua  funt  uni  quinquangulo.Quinquics  autem  qui  fub  x M y^quafunt 
ei  quod  fub  x{,t  e,quoniam  quincupla  efl  I fi  ipflus  l y,g  commune  fafligium  efl  x f, quod  fub  x [ ,fi  t,igitur  iquu* 
efl  uni  pentagono. 

Hoc  demonftrato, nunc  exponatur  circulus  comprehendens &dodeca 
goni  pentagonum  6i  icofahedri  triangulum.in  eade  fphsra  deferiptoru* 

Defendantur  in  ipfo  circulo  ■ f yfentagoni  iqmUtcri  leter a>fi  «,«  r«CT  tonneiatur  S y.V  aflumatur  centr** 

tkali 
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tiradi,fflt  \,tf db  ipfo  * in t conneSahtr  « extendatur « » in  f.Et  fitt  a ‘vpfiiut  t » dupU;  iripl»  4Kiem  kr, ipjl 
us  y i.E  tab  ipfo  s, ipfit  a (ad  angulos  rcQos  excitetur  (per  ii  primi)  nu,ZT 
extedatur  in  redas  lineas u f ipfit  ^triagidi  ergo  xqlateri  cjl  ///.ConeSa  * 

tur  ipfit  a A*  v.tquilateru  igitur  eflipfum  i«\«  triagulu. Et  quonid  quod 
fub  « »,« e,  xquu  efl  ipfit  qumqudgulo,quod  autem  fub  a k Aequum  efl  ipfl 
aiu  triagulo,efl  igiturfiicut  quod  fub  a t,i  ? ,ad  id  quod  fub  J i a,ftc  quin 
quangulii  ai  triangulii.  sicut  autem  quod  fub  et  at, ad  idquodfubfih  a, 
fic.  S i ad  f i.  Et  ficui  igitur  (per  u quinti,)  duodecim  g i.dd  uiginti  f i, pe 
duodecim  quinquingula  ad  uiginti  tridgula,  hoc  ejl  dodecabedri  fuperfi 
cies  ad  icofiabedri  fuperficiem.Et  duodecim  quid ; f t,  fiant  decem  b y,  na 
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ipfit  $ l.ipfius  a y, quincupla  efl,&gyipflus  y t fiexcupla  cjl.  Sex  igitur  g t _ 
funt  aquales  quinque  g y,£  duplicia,uiginli  uero '/ 1, decem  fiunt  d p,  du/ 
pia  nam$  cjl  <f  udpfius  <f  n.  Sicut  igitur  decem  fiyad  dec?  J p,bocefifi / 
cut  f y ad  d p.fiic  dodecabedri  fuperficier  ad  icofdbedri,jupcrfkie,0'&  y.qux  i 

de  cubi  efl  latus  S pipfius  icofiabedri,  & ficut  igitur  (per  n quintododeca/ 
bedri fiuperficies  ad  icofiabedri  jupcrftcicmfic  pyad/p,  boc  efl  cubi  latui 
ad  icofiabedri  latus.} 

Oftendendum  iam,quod(redta  linea  fexta  extrema  8t  media  ratione) 
qualem  rationem  habet  potens  quod  a tota  & quod  a maiori  fegmeto,  ad 
potentem  quoda  tota8£ minori  fegmento,taIem  habet  rationem  cubi  la/ 
rus  ad  icofahedri  latus. 

E flo  circulus  it  g comprehendens  S dodecabedri  pentagonum  tT icofiabedri  triangulum  in  eadem  fipbxra  defieri 
ptorum.capiaturip  (per  t tertii)centm  circuli  fffiit  y.ff extedatur  quadam  ab  ipfo  y utety  reda  linea  g yfeceturfc 
(per  j o fiexti)extrema  S media  ratione  in  maius  fiegmentSfiit  y AD  ecagoni  igitur  efl  latus  ipfit  y Jjn  eod?  cir 

culo  deforJptLExponatur  icofiabedri  latus  ff  fit  i, dodecabedri  uero, ff fit  i.cubi  aute,fffit  «.igiwr  t itnaguli  littus 
efl  xquilateri,ff  i.petdgoniih  eodem  circulo  dcfcripti,&'  ( ipfiius  i,  extre 
m a & media  ratione  diuifid  maius  efl  fegmentu.Et  quoniam  i squalis  efl  * 

ipfit  xquildteri  trianguli  lateri, trianguli  autem  xquilateri  latus  (per  u icti 
mtertippotetia  ipfius  g y, triplum  ejhtriplii  igitur  efl  quod  ex  t,  eius  quod  ^ 

. ex  S y.sunt  autem  &qu*  ex  fiy.pAeius  quod  ex  yj  tripla.  Sicut  igitur  / 
quod  ex  \,d d id  quod  ex  y g,fitc  fiunt  quit  ex  y g,f  f ad  id  quod  exy  AZT 
uici]fim(per  16  quinti)ficut  igitur  quode x t ad  ea  qux  ex  y e,  g Afitc 
ex  y i,ad  id  quodexy  sicut  autequod  ex  gyadid  quod  cxy  Afic  efl  efl 
tx  > ad  id  quod  ex  },maius,naq;  efl  fiegmenta  (, ipfiius  y. Et  fiicut  igitur  (per 
ti  quinti)quod  ex  t ad  ea  qux  exy  S,e  Ape  quod  tx  t ad  id  q ttod  ex  l,ZT 
nicifiimiper  16  quinti.) Ac  conuerfim,fiait  igitur  quod  exuad  id  quod  ex 
i,fiic  quod  ex  (,ai  ea  qux  ex  y C,f  /.  E i autem  f ex  i.xqua  funt  qux 'ex 
SyAquinquangult  nZquc  latus  {per  t6  decimiterfypotefltS' hexagoni  ff 
decigorti  latus.siciit  igitur  quod  exuad  id  quod  ex  i,ftc  qua  ex  g r,  r A 
xdeaqusexyJe.sicutautequscxeyJadeaquxexrje,[ic(reBa  Ii/ 

:a  extrema  ff media  ratione  diuifia  quacunq,-) potens  quod  ex  tota  & ex 


cubi  latus  , 
t dodecabedri  . 
icofiabedri 


maiori  fiegmcto,ad  potentem  quod  ex  tota  <T ex  minori  fiegmcnto.dTjicut  igitur(perit  quinti)quod  ex  > ai  id  quod 
ex  i,fic  (reffu  linea  quacSque  extrema  ff  media  ratione  diuifa)potcns  id  quod  ex  tcta.S4  ex  maiori  fiegmento,  ad 
potentem  id  quod  ex  tota  ff minori  fiegmento. Efl  autem  *, latus  cubi.Cfi  icofiabedri. Si  reda  igitur  linea  extrema  d 
inedia  ratione  fieSa  fuerit,eritfiicut  potens  totam  er  maius  fegmentum  ad  potentem  totam  CT  minus  fiegmentu,fiic 
cubi  latus  ad  icofiabedri  latus  in  eadem  Jpbxra  deferiptorum. 


Oftendendum  iam  nnnceft5quodficut  cubi  latus  ad  icofahedri  latus, 
ficdodecahedri  folidum  ad  icofahedri  folidum. 

Quoniam  enim  aquales  circuli  comprehendunt  CT  dodecabedri  quinquangulum  & icofiabedri  triangulum  in 
eadem  fipbxra  deferiptorum  jn  fpbxris  autem  aquales  circuli  xqualiter  diflat  i i cetro(d  cetra  naq ; fipbxra  ad  cir 
alcrum  plana  perpendiculares  duSx  aquales  funt,#  in  centra  circulorum  cadunoquare  d centro  fipbxra  in  ccn 
trutr.  circuli  comprehendentis  er  icofahedri  triangulum  S dodecabedri  pentagonum  aquales  fiunt,  perpendicula/  „ 

res.mqua-.aqualitcr  igitur  fafligiatx  funt  pyramides  habentes  bafies  dodecabedri  pentagona ,<$ bafies  babetes  icefia  W-J/c,  id  efl 
h.dri  triangu  la.  Aequalis  autem  fiafligij  pyramdes^tdinuicem  fiunt  /Itu!  bafies  (per  s duodecimi)  Sicut  igitur  quingque  akx 

R i quangulunt 
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Sagulum  id  triangulum  fic  pyramis  cuius.  bafls  quidem  c/i  dodecabedri  pentagonm,aerttx  'Autem  centrum 
fpbarx,ad  pyramida  bafin  quidem  habentem  triangulumjuerticcm  autem  centrum  fpbirit.Et  ficut  igitur  (per 
undecimam  duodecimi  pentagona  ad  uiginti  triangula, fic  duodecim  pyramides  pentagona  bafes  babetes,ad uiginti 
pyramides  triangula  bafes  habentes.  Et  duodecim  pentagona.funt  dodecabedii  fuperficies,Qr  uiginti  triangula . 
icofabedri Jiat  fuperficies.  E fl  igitur  ficut  dodecabedrifuperficiesad  icofabedri  fuperfici?, f:c  duodecim  pyramides 
petagona  bafes  babentes,ad  uiginti  pyramides  triangula  bafes  habetes.Suntlj;  duodecim  quid?  pyramides  penta 
gona  bafes  habentes, folii*  ipfius  dodecabedri, uiginti  autem  pyramides  triangula  bafes  babentes.folidum  junt  ico, 
fabedri.  Et  ficut  igitur  (pern  quinti)  dodecabedri  fuperficies  ad  icofabedri  fuperficiem,flc  fohdum  dodecabedri, 
adfolidum  icofabedri. Sicut  autem  fuperficies  dodecabedri  ad  folidum  icofabedri, ftc  patuit  cfle  cubi  latus  ad  ico 
fabedri  latus  Et  ficut  ifftur(per  n quinti)  cubi  latus  ad  icofabedri  latus ,fa  folidum  dodecabedri  ad  folidum  ico fs 
hedrirS  quxfequuntur. 

Quod  fi  bins  redis  lines  extrema  8£  media  ratione  fe&s  fuerint.in  pro 
portione  funt  fubiedla.fic  oftendemus. 

Secetir  enim  (per s°  fexti)  * S,reSa  extrema  & media  ratione  in  r, maius  autem  fegmentum  eius  fit  x y,  fimi li/ 
ter  quo  $ & /t(per  s°  fexti)  extrema  6 media  ratione  fecetur  in  {,3 maius  fegmentum  eius  eflo  <fi;Dico  quod  efl  fl 
cuttota  x $ ad  maius  fegmentum  ipfius  xy,flc  tota  Ji  ad  maius  fegmentum  ipflus  J {.Quoniam  etenim  quod  fub. 
*&y  metuum  efl  ei  quod  ex  a y,quod  autfubJi?  mquii  efl  ei  quod  ex  J {.efl  igitur  ficut  quod  fub  x f,S  S.ad  id  quo  4 
ex  a y,fic  quod  fub  t ».» /ytd  id  quod  exJ{,Et  ficut  quod  quater  igitur  fub  * £ y,ad  id  quod  ex  * y,fic  quod  quater 
fub  Jit, ad  ‘d  quod  ex/i,Et  componendo(per  is  quinti)Jicut  quod  qua  x r B •, 

tcrfubx&t  una  cum  eo  quod  ex  * y*td  id  quod  ex  x y,  fle  quod  quater  1 -J 

fub /t  j.una  cum  eo  quod  ex/  {,  ad  id  quod  ex  J f.Q Utre  er  ficut  quod  , , 

ex  utraque  ipfius  J \ f fimul  ai  ii  quod  ex  J i,ff  longitudine,  ficut  utratf; 

fimul  xSyadx  y,flc  utraque  fimul/ *{  ad/  fcomponendo(per  is  quimi,)fcut  utraque  # s y,una  cuv.t  xyadxy, 
fic  utraque  J , i,una  cum/{adipfam/i,bocefl  binm  J i ad  J \,y  antecedentium  dimidia,boc  efl  ficut « f ad* 
t,fic  /tad/f  i«  antiqui flimo  codice  ftc.  Quare  ff  flent  quod  ex  utraque  fimul  xSyadid  quod  ex  x y.fic  quod 
ex  utraque  fimul /tf  ad  id  quod  ex  / {,ff longitudine  ficut  utraque  fimul  «Sy  una  cum  x y hoc  efl  binm  xpadxy 
[ic  utraquefimul/  i t,una  cum  J fbocefl  bine  /i  ad/  t,ff dimidia  ficut  a e adxyfic/xadJi. 

Ho;  demonflrato  quod(reSa  linea  quacunque  extrema  er  media  ratione  diuif a)  qualem  rationem  habet  po/ 
tens  quod  ex  tota  er  ex  maiore  fcgmento,ad  potentem  quod  ex  tota  ff ex  minori  fegmento, talem  habet  rationem 
cubi  latus  ad  icofabedri  latus, hoc  etia  demoflraio  quod  ficutcubi  latus  ad  icofabedri  latus, fic  dodecabedri  fuperfici 
es  ad  icofabedri  fuperfici?  in  eadem  fpbmra  deferiptotumjy  hoc  quoque  percepto  quod  ficut  dodecabedri  fupet 
ficics  ad  icofabedri  fuperficiem,ficipfum  dodecahedrum  ad  icofabedrum,eo  quia  ab  eodem  circulo  comprebendust 
tur  ffipfv.es  dodecabedri  pentagonum  ff icofabedri  triangulum,mamfcftum  efl  quod  fi  in  eadem  fpbmra  dodecabe 
irum  ff  icofabairum  fuerint  deferipta  rationem  habebunt  (re&a  linea  quacunque  extrema  ff media  ratione  iim 
fa) ficut  potens  quod  ex  tota  ff quod  ex  maiori  fegmento  jd  potentem  quod  ex  tota  ff minori  fegmento.  His 
omnibus  nobis  notis,  patet  quod  fi  in  eadem  fpbmra  dodecahedrum  er  icofabedrum  inferi / 
pta  fuerint, ratione  habebunt, fleutcreSa  linea  diuifa  extrema  ff  media  ratione  ) potens  totam 
Cr  maius  fegmentum, ad  potentem  lotam  <jr  minus  fegmentum.  Quoniam  enim  efl  ficut  , 

dodecahedrum  ad  icofabedrum, fic  dodecabedri  fuperficies  ad  icofabedri  fuperfici/ 

«M,boc  efl  cubi  latus  ad  icofabedri  lalusjficut  autem  cubi  latus  ad  icofabedri 
latus  jic  creSa  linea  quacunque  extrema  er  media  ratione  diufa)  po / 
tens  totam  ff maius  fegmentum,  ad  potente  tota  ff minus  fegme/ 
tum,ficut  igitur  dodecahedrum  ad  icofabedrum  in  eadem 
fpbara  defcripdt,fic(reSa  linea  quaciiq-  extrema  ff 
media  ratione  diuifa) potens  totam  er  maius 
fegmentum  ad  potentem  totam  er 
minus  fegmentum. 
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circuli,*  fit  ejfah  ‘pf°  “ in » conncftxtur « »,<?  extendatur  « « in  f.Ei /it  <t  t,ipfius » n duplet.  friplt  4MifM  k r,ip/I 
Uf * j.  st .(!,  ,'pjo  «,ipf  «(ad  angulos  reOds  excticturCpcr  n pnm/)«^,cr 
cxicd.ttur  in  rttius  lineas « / ip[  * /t,trugidi  ergo  aqloteri  efl  / n.ConcGZ 
tur  ipfe  a /,«  n.xquilateru  igitur  efl  ipfum  i /m  tridgulis.Etquonid  quod 
fub  «»,«?,  squu  efl  ipfi  quinqudgulo,quod  autem  fub  « , /.sequum  cjl  ipfl 
„/M  triagulo,efi  igitur  ficut  quod  fub « >,i  ? ,ad  td  quod  fub  / t «,fc  quin 
quangulu  ud  triangulu-Sicul  autem  qucdfub  Ct«»,ad  id  quod  fub  / • «, 
p;  XI  ad/,.  Et  ficut  igitur  (per  n quinti,)  duodecim  £ i.ad  uiginti  / h,  fic 
duodecim  quinquanguU  ad  uiginti  tridgula . boc  efl  dodccabedri  fuperfi 
cies  ad  icofahedri  fuperficiem.Et  duodecim  quid?  e l , funi  decem  b 7,  na 
ipfa £ l.ipfius  a T, quincupla  efl,*s r ipflus y tfexcupla e fl.Scx  igitur £ 1,  , 
fun  t aquales  quinque  £7, <5  duplicia,uiginti  uero  / *, decem  funt  //t,  du/ 
pia  nam%  efl/ ipflus  / ».  Sicut  igitur  decem  £ yad  iecc/  (x,boccfl[i/ 

C ut  ff  7 ad/  fi.fic  dodccabedri  fuperf.ciesad  icofabedri,fu?erfidc,*fi  7 .qui 
d?  cubi  efl  latus  / n ipflus  icofahedri,  * ficut  igitur  (per  n quintododeca r 
bedri  fuperficies  ad  icofahedri  Jupcrjicicm,fic  fitad/f*,  boc  efl  cubi  latus 
ad  icofahedri  latus.  J , 

Oftendcndum  iam,quod(rc<fta  linea  (exta  extrema  & media  ratione) 
qualem  rationem  habet  potens  quod  a tota  & quod  a maiori  fegmeto,  ad 
potentem  quoda  tota  Si  minori  fegmento, talem  habet  rationem  cubi  Ia/ 
tus  ad  icofahedri  latus. 

E flo  circulus « £ comprehendens  € dodccabedri  pentagonum  *icofxl.  cdri  triangulum  in  eadem  fpba  ra  deferi 
ptorum.capiaturi};  (per  1 tertij)ccntru  circuli  *fit  y,* extedxtur  quxdxm  ab  ipfo  7 utcSq;  reda  linea  £ r.feceturfy 
(per » fcxti)cxtrcma  tS  media  ratione  in  /,* 'maius  fegmcntiifit  7 /.Dccagor.i  igitur  efl  latus  ipfa  7 /,in  eo d?  cir 
culo  defcrJpti.  Exponatur  icofaloedri  latus  * fit  t, dodccabedri  uero,*fit  i,  cubi  autc,*fit  1, Igitur  t,trtdguli  latui 
efl  xquilatcri,# l.pctagoniin  eodem  circulo  defeript,,*  (ipflus ,,  extre 
ma  * media  ratione  diuif t maius  efl  fcgmentu.Et  quoniam , aqualis  efl  * 

ipfi  aquilateri  trianguli  lateri, trianguli  autem  aquilateri  latus  (per  n deci 
mitertu) potitia  ipflus  t triplum  efhtriplu  igitur  efl  quod  ex eius  quod 
ex  e T.  sunt  autem  *qux  ex  £ r.p/,tius  quod  ex  y/  tripla.  Sicut  igitur 
quod  ex  %.ad  id  quod  ex  7 e,ficfunt  qua  ex  7 £,C  / ad  id  quod  exy/,c r 

j«*  «» «4/ic» 

cxyS, adid  quod  ex  r /.sicut  aut?  quod  ex  e 7 ad  id  quod  ex  7 /,fic  efl  f 
ex . ad  id  quod  ex  i, maius, >■..:+  eflfegmentu  (, ipflus*. Et  ficut  igitur  (per 
11  quinti) quod  cx  1 ad  ea  qux  cxyC,C  /,flc  quod  ex  , ad  1 d quod  ex  },CT 
HicikimlperiS  quinti.)Ac  conuerfm, ficut  igitur  quod  ex « ad  id  quod  ex 
Jic  quod  cx  (M  ea  quee  cxyCfi  /.Ei autem  $ exi.aqua  funt  qu*  cx  f ^ ^ 

e v /.quinquanguU  ndque  latus'.per  16  decimi, erti})po, efl  6 hexagoni  *-  - - 

dccaLi  latus.Sicui  igitur  quod  ex . ad  id  quod  cx  hfc  qua  ex  £ 7, 7 

ad ca  qua  ex  7 / e. Sicut  ause qu*  exCy/ ad  eaquxexy/  e, fle (rcBx  li/  _* u°rljcdn 

nex  extrema  ffmedix  ratione  diuifatptacuncpfpoicns  quod  cx  tota  &ex  < 

maiori  fegmito,ad  poter.tcm  quod  ex  tota  ffex  minori frgmcttlo,  ffpcut  igifurfpcr  n qumioqiwd  ex  , ad  id  quod 
ex » fic  (reda  linea  quaciiquc  extrema  € media  ratione  dinifa)  potens  id  que  i ex  tc  W.tT  ex  maiori  j<  gtntnio,  ad 
potentem  id  quod  ex  teta  ^minori  fegmento.  Efl  autem  ,, latus  cubi.tyu  icofahedri. Si  reda  igiiurhnea  extrema  J 
media  ratione  feSa  fuerit, eru  ficut  potens  totam  cr  maius  fegmentum  ad  petentem  totam  C r minus  jtgmrm«,Jic 
cubi  latus  ad  icofahedri  latus  in  eadem  fphara  Jefcriptorum. 

Oftendendum  iam  nnnccft.quod  (icut  cubi  Iatusad  icofahedri  latus, 
fic  dodccahcdri  folidum  ad  icofahedri  folidum. 

cmmm  mm  ,vAi  circuli  cmprcbcudM  c r JoJ tadinh  «r  iccf, Uri  trmgulm  m 

exdem  fpbtera  defcriPtorum,infpb<eris  autem  aquales  circuli  aquahter  diflat  n c?iro(a  cetrc  m.q-  jpheerte  ad  cir 
t lorum  plana  perpendiculares  duBae  aequales  funt,*  in  centra  circulorum  cadur.Oquarc  d centro  fp  ha  ra  in  ce  n 
trm  circul,  comprehendentis  O'  icofahedri  triangulum  <5 dodccabedri  pentagonum  a quales  funt,  perpendicula;  ( 
res,mq:u:*q«xlitcr  igitur  fa/ligiahe  funt  pyramides  habentes  bafes  dodccabedri  pentagona ,6  hfls  habetes  xccfa 
b.dri  tmngula.Aequalis  autem  fafligij  pyranudes^idinuicemfuntflcutbafcsipcrs  duodecim,)  Suutiguur  qum  •<{* e ait 
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di  IriMguhrnfk  pyramis  cuius.  bafs  quidem  efl  dodccabedri  pentagonum,uerlcx  autem  centrum 
'tphxrceM  pyramida  bafin  quidem  habentem  triangulum,  uerticem  autem  centrum  fpb&r*. Et  fcut  igitur  (per 
undecimam  duodecimi  pentagona  ad  uiginti  triangula, fic  duodecim  pyramides  pentagona  bafes  babeter,«d  uiginti 
pyramides  triangula  bafes  habentes.  Et  duodecim  pentagona, funt  dodecabcdri  fuperficics,cr  uiginti  triangula, 
icofabedri  jlmtfuperficies.Eft  igitur  ficut  dodecabcdri  fuperficies  ad  icofabedri  fuperfici?, fic  duodecim  pyramides 
p/ta^onabafesbabentes.ad  uiginti  pyramides  triangula  bafes  babctcs.Sunt^  duodecim  quid?  pyramides  penta 
gonabafts  habentes, folidu  ipfius  dodccabedri, uiginti  autem  pyramides  triangula  bafes  babcntes.folidum  (unt  ico 
fabedri.  Et  ficut  igitur(per  it  quinti)  dodecabedr  i fuperficies  ad  icofabcdrifupe  rficiem,  fic  fohdum  dodecabcdri, 
adfoliium  icofabedri . Sicut  autem  fuperficies  dodecabcdri  adfolidum  icofabcdri,ftc  patuit cftc  cubi  Utut  ai  ico 
fabedri  latus  Et  ficut  igitur  (per  u quinti)cubi  latus  ad  icofabedri  latus, fic  folidum  dodccabedri  ad  folidum  ico/4 
bedridf  qu<e  fcquuntur* 

Quod  fi  bime  redte  linea:  extrema  & media  ratione  ledla:  tuermtjn  pro 
portione  funt  fubiedta,fic  oftendemus. 

4 Secetur  enimCperiofexti)x  e, reda  extrema  & media  ratione  in  y, maius  autem  fegmentum  eius  fit « y,Jimili , 
ter  quo. j:  \ (per  so  fexti) extrema  6 media  ratione  fecetur  in  (,& maius  fegmentum  cius  eflo  / ^.Dico  quod  cjl  [1 
cui  tota  <x  & ad  maius  fegmentum  ipfius  * y,ftc  tota  / 1 ad  maius  fegmentum  ipflus  J1  {.Qyoniam  etenim  quod  fub 
m&yxquurncjlei  quod  ex  * y,quod  aut  fub/i{  a qui  ejl  ei  quod  ex  / {,efl  igitur  ficut  quod  fub  * S,g  e.ad  id  quoi 
rx  a y,fic  quo  i fub  / m iM  id  quod  ex  / {.Et  ficut  quod  quater  igitur  fub  « y,ad  id  quod  ex  « y.fic  quod  quater 
fub  <?s{,adid  quod  ex /{,  Et  componendo  (per  tsquinti)jcut  quod  qua  « r S . 

ter  fub  « & r c«w  c0  ‘X  « rM  id  quod  ex  * y,  fic  quod  quater  f — 1 

fub/ 1 f, una  cum  eo  quod  ex  / { ,ad  id  quod  ex  J i. Qitare  (y  ficut  quod  , | V 

cx  utraque  irfius  / * f.fimul  ad  id  quod  ex  / longitudine,(icut  utratji 

fimulaiyadx  y, fic  utraque  fmul  /<{ad/  [.Componcndo(pcr  is  quinti,)  fcut  utraque  a e y.una  cum  «yaduy, 
fic  utraque  } . {,una  cum  / { ai  ipfam  / {,boc  efl  bince  J\adf  f,cr  antecedentium  dimidia, hoc  cfl  ficut  a e ad* 
t,fic/sadS{.  1 n antiqui  fimo  codice  ftc.Qtiare  efflent  quod  ex  utraque  fmul  a Syadidquod  cxay.ficquod 
ex  utraque  fmul  /i  {ad  id  quod  ex  / {.^longitudine  ficut  utraque  fimul  «fj  una  cum  u ? hoc  cfl  bina  ecfiadxy 
fic  ittraquefimul/  i {,una  cum  J f,boc  cflbinxJiad/  {,& dimidia  fcut  u C aduy,fic/sadJl{. 

h;.-  demonjlrato  quod  (reda  linea  quacunque  extrema  cr  media  ratione  diuifa:  qualem  rationem  habet  po/ 
tens  quod  ex  tota  cr  cx  maiore  fcgmento,ad  potentem  quod  cx  tota  € ex  minori  fegmento, talem  habet  rationem 
cubi  latus  ad  icofabedri  latus,  boc  etid  dcmoflrato  quod  fcutcubi  latus  ad  icofabedri  latus.fic  dodecabcdri  fuperfici 
es  ad  icofabedri  fipcrficic  in  eadem fpbxradefcriptorum,cr  boc  quoque  percepto  quod  ficut  dodccabedri  fupet 
ficics  ad  icofabedri fupcrficicm,fic  ipftm  dodccabedrum  ad  icofabedrum,eo  quia  ab  eodem  circulo  comprtbendim 
tur&ipfus  dodecabcdri  pentagonum  ff icofabedri  triangulum,manifefum  cfl  quod  fi  in  cadent  fpbxra  dodccaht 
drum  ff  icofabadrum  fuerint  deferipta  rationem  habebunt  (reda  linea  quacunque  extrema  dimidia  ratione  diiti/ 
fa)ficut  potens  quod  cx  tota  cT quod  ex  maiori  fegmento,ad  potentem  quod  ex  tota  ff minori  fegmento.  His  ' 
omnibus  nobis  notis,  patet  quod  fi  in  eadem  fpbcera  dodccabedrum  CT  icofabedrum  inferi j 
pta  fuerint.ratione  babebunt,flcut(reda  linea  diuifa  extrema  & media  ratione  ) potens  totam 
CT  maius  fegmentum, ai  potentem  totam  CT  minus  fegmentum,  Quoniam  enim  cfl  fcut 
dodecabedrum  ad  icofabedrum, fic  dodccabedri  fuperficies  ad  icofabedri  fuperfici / 
tm,boc  cfl  cubi  latus  ad  icofabedri  latus, ficut  autem  cubi  latus  ad  icofabedri 
latus,fic  (reda  linea  quacunque  extrema  CT  media  ratione  diufa)  po/ 
tens  totam  eT  maius  fegmentum,  ad  potente  tota  & minus  fegmes 
tum/ icut  igitur  dodecabedrum  ad  icofabedrum  in  eadem 
fpbxra  deferiptu, fic  (reda  linea  quaafy  extrema  ef 
media  ratione  diuifa)potens  totam  cr  maius 
fegmentum  ad  potentem  totam  CT 
minus  fegmentum. 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS  CLARIS 

SIMI  PHILOSOPHI  MATHEHATICORVii  QJf  E 

facile  principis, ex  traditione  Campani,  Geometrico/ 
rum  Elementorum  Liber  decimusquintus. 


Eucli.cx  C&ntf,  fropofiti  o i 


Ntrapropontumcubum.corpus  habes  quatuot 
bafes  triangulas  squaliu  laterum  defignare. 
camp.  Sic  cubus  cuius  bafiSeft  quadratu  a bcd,fupre 
ma uero eius fuperficies  quadfaciiefgh.ipfumaute  hac 
arte  fabricare coueniet  Quadrato  bafis  fecudu  qualibet 
linea  ex  « primi  defcripto.fuper  fingulos  anguloseius  ex 
i»  undecimi  catheti  fecundu  mefura  latens  ipfius  quadra 
ti erigatur, quos  ex  6 undecimicSftat  e(Te  aquidiitantcs. 
Quinqiergo  eoru  biniSC bini.coraufto  eis impofit  zqui 
diitaterlaterib?  quadrati  cotinuetur,Coflat  igitur  efTeco 
pofitu  cubu.  na  quatuor  eius  laterales  fuperficies  fune 
quadrat* eX  ti  primi SC  ex s* eiufde 5£ diffinitione quadratiide fuprema aut fuperficie 
manifeftu  eft  quocp  q>  ipfa  cft  quadrata  ex  ° immo  u ndecimi,Si  hac  c6i  fcietia  qu  * * 
qualibus  fu n t aequalia  ftbi  quotp.fun t *qualia,8£ ex  diffinitione  quadrati. Si ltaqs  huiC 
cubo  libeat  corpus  quatuOr  bafiu  triaguiariu  & zqlateraru  in/  / 

fcribere.in  bafiSC  eius  fuperficie  fuprema  protrahatur  duae  dia/ 
metri  quarti  Una  cotinuecduas  extremitates  infimas  duoruca 
thetorfijSCaliacStinuetfupremas  aliorum  duorum  quas  ani/ 
no  intelliges  efle  a c di  h fjdehincaduobus  punctis  h 8£  f termi/  , 
natibus  diatnetru  fuperficiei  fu  p rem*. demitte  hypochenufali/ 
ter  binas  & binas  diametros  qu*  quatuor  laterales  fupficiesdi 
uidant.quas  imaginaberis  elTe  ab  h quide  a h cr  h c,at  uero  ab  f 
f a 8£  f c.  Has  au  t diame  tros  in  hac  plana  figura  pro  trahere  con' 
tempfi.ne  multitudo  linearii  confunderet  lntellectu.Si  igirurfi/  * 
gura  hanc  ut  oportet,achiuel  animo  copleuens  uidebis  ex  fex 
diagonalibus  lineis  fex  fuperficies  ipfius  cubi  diuidetibus, pyra 
mide  quatuorbafiu  triangularia  elTeperfecta.quam  cubo  prO' 
pofito  ex  diffinitione  confiat  efleinfcriptam.huius  autem  pyramidis  bafes  *quilate/ 
ras  effe  coftat.eo  quod  ex  + primi  omnes  lftas  fex  diagonales  funt  adinuicem  squales. 

Eudi.txCiMp.  Propositio  I 


t lllP^llPl^cra  ^atum  corPus  habens  quatuor  bafes  triangulas  atque 
^jlsquilatcras,c°rpus  odio  bafium  triangularium  squalium  late 
l^^^a  rumdiftinguere  t - 

si  intra  pyramide  quatuor  ba  1 

fium  triangularium  S£  xquilaterarum , octoedro  li 
beat  inferi bere.priuscouenit  pyramidem  ipfamfa 
bricarequ*  ratione  certa  hocmddo  componitur. 

Statuatur  fecundum  cuiuslibet  line*  quantitatem 
trigonus  *qui!acerus  qui  fit  a b c , cui  circun/ 
fcribatur  circulus  fupra  cencru  d.&exeatd  e per/ 
pendicularis  ad  fuperficie  ipfius  trigoni  eX  u unde  4 
cimi.qu*  ponatur  dupla  eiTe  ili  potentia  ad  fenii/ 
diametrum  circuli  circunfcribentis  trigonum  ab  c, 

& a puncto  cadant  tres  hypothenufs  fuper  tria  pu  \ V [ 

ctaa,b,c.Eft  itaque  completa  pyramis  quatuor  ba 

Cium  trilaceraru  8£  *quiiateraru,protrahatur  enim  ^ c 
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d a.d  b,d  c.-Cutn  igitur  anguli  quos  coti  net  lineaed  cum  lingulis  lineis  d a.d  b,d  c.  fint 
recti  ex  diffinitiSe  perpendicularis  ad  fuperficie.cuqj  quadratu  lines  e d Iit  ex  ftype/ 
thefl  duplu  ad  quadratum  femidiametri  circulia  b c, erit  ex  penultima  primi  quadra/ 
tum  uniufcuiufqj  trium  hypo  thenufaru  lineari!  e a,e  b,e  c,triplu  ad  quadratu  iemidia 
«netri  circuli  ab  c. sed  ex  s tredeciini  quadratum  quoq;  cuiufq; 'triu  laterum  triaguli  a 
b c,triplu  eft  ad  quadratu  femidiametri  eiufde  circuli.igitur  omnia  latera  ftatuts  pyra 
nudis  funtadinuice  squalia,quare  ipfa  eft  xquilateraru  bafiu.  Cu  itaqi  fibi  octoedron 
includere  uoiuerimus,diuidemas  uniiquodqj  fex  lacerti  eius  in  duo  medio  squalia,® 
cotinuabimus  mediu  punctu  cuiufq;  laterum  medtjs  puelis  cucloru  reliquo ru  lateru 
cu quibus ipfumcotinetSIangulu  iuperficialeiuerbi gratia>diuida latera  bafisinpun  i 
eris  fjg>h,®  hvpothenufas  cadetes  ab  e.in  puelis  K,l,m,St cotinuabo  puetu  f : cu  puelo 
g8£cu  h 5f  cu  k 8i cu  l,puctuqs  m,cu  eifdemg,h.k.l,Sg,cu  I,Si K,cum eifde h & LEcceita/ 
que  .perfectum  eft  cor  pus  octo  bafium  triangularium  rjsduodecimlmeismediapun/ 
«fta  laterum  fabricats  pyramidis iungencibuscontentu.Hasaute  octo  bafes  ex+  prl 
mi  quoties  oportet  repetita  squilateras  eflemanifeftum  eft,ipfum  quoq;  corpus  fta> 
tuts  pyramidi  ex  diffinitione  infcriptum,queroadmodum/uffi  eramus  efficere. 

Euci.ex  C*mp,  Pro  pe  filio  » 

i ^tTa  cubum  affignatum  figuram  odio  bafium  tragularium  x> 

jBpj  ^ qualiam  laterum  confhcuere. 

AMPA-  Cubo  incedimus  inferibere  octoedroh-  Qualiter  au  te  cubu  cotn, 
gfjS5y3jponereoporteat.ih  prima  huius  fufficieterdiifru  eft.Igitur  fabricato  cubo 
pyramis  quatuor  bafiu  triagulariu  ® sqtialiu  lateru  in  eo  ex  prima  huius  defigqetur' 
ac  in  tra  ipfam  pyramide  ex  prsmiffa  ocloedro  diftiguatur.quo  facio. fimul  etiafaclu 
erit  q>  uoluimus.Coftat  enim  ex  ratiocinatioe prims, latera cucta ipfius  inferipes  py/-,’ 
ramidis  eflediagonos  bafiu  cubi,S£  ex  ratiocinatioe  prsmiffs  liquet  ciictos  agulos  o/' 
cloedriin  hac  pyramide  diftincli  effe  in  lateribus  ipfius  pvramidisfquare  mamfeftu  eft 
onSnia  angularia pucla hui9  ocloedri  elTein  bafibus  affignati  cubi-lgitur  ex  diffinitio 
ne  habemus,ppofitu.  Aliter  ide. Cetris  cuclaru  bafiu  cubi  quladmodu  in  9 quarti  fit. 
repertis,!  cetro  fupremsfugficiei  eius  ad  cetra  quatuor  lateraliu  fuperficieru  quatu> 
or  hypothenufas  demitte,®  a cetro  infinits  SC ad  earude  lateraliu  fugficieru  cetra  qua 
tuOr  alias  hypothenufas  eleua,cetra  quoq;  quatuor  lateraliu  quatuor  rectis;  lineis  coti 
nua.icauideiicec  q>  cetra  earu  tatu  qusinuice  fecat  cotinues. Verbi grqtia.iuges  cetr3 
anterioru  cu  cetro  dextrs  St  cu  cetro  fmiftrs.cetru  quoq;  ultims  iuges  cu  eifde.hoc  eft 
cu  cetro  dextrs®  cu  cetro  fmiftrs. Habes  it aqj  corp?  ocio  bafiu  triagulariu. ijs  u lineis 
qus  cetra  fugficieru cubi cotinuat,coplexu.Siigitur  has  bafes sqla teras effepbareuo' 
lucris, a centris  bafiu  cubi  ad  cucla  perpedicularesptrahe,quas  necefianu  eft  omnia 
latera  ipfius  cubi  per  squaiia  dinidere  ex  fecunda  parte » tertij  • Quod  plannm  erit,  fi 
unicuique  bafium  cubi  circulu  circunfcripferis.atque  ideo  binas  & binas  fuper  ide  pu 
dum  in  lateribus  bafium  cubi  conftat  concurre,eafque  ex  fecunda  parte»  terti)  patet 
adinuiecclTe  squales,&  squidiftates lateribus  cubi  ex  fecuda  parte n primi, ideoq;  e/ 
Cia  fingulas  effe  squales  dimidio  lateris  cubi-lgitur  ex  1°  undecimi  mamfeftu  eft  binas  • 
Sibinas  earu  fuper  ide  latus  cubi  in  medio  eius  puctococurrctes  rectum  angulufcon/ 
cinere.eo  q>  oes  fugficies  cubi  funt  quadrats.Quia  igitur  ilis  n lines  cetra  fuperficieru 
cubi  co  tmuatesqus  Si  angulis  quos  hsc lines  fuper  media  p uncia  lateru  cubi  cocur 
retes  bins8£binscocinetfubteduhtur.ipfseruteX4pritiiiuel  etia  fi  maius  ex  penul 
tima  primi  adinuice  squales. Ergo  eft  in  propofito  cubo  defignatu  corpus  odo  bafifi 
triagulariu  Si  squilateraru,quod  oportebat  facere.  Eucli.tx  cmp.  tropofitio  * 

4 datum  corpus  odio  bafium  triangularium  atque  squilate/ 

03  rarum  cubum  figurare. 

AMP-  No  dubites  quin  corpus  odo  bafiu  triagulariu  atq;  squilaterarQ 
^^jcerto  dogmate  fabricabis  hoc  modoQuaiibet  recla  linea  fug  aliquod  pia/ 
nam  furfum  orthogonaliter  erecta  ea  per  squalia  diuide.®  a pSclo  eius  medio  duas 
lineas  hincinde perpendiculares  extrahe,quscoponaritlineauna,eruntq;hs  dus  lu 
nes  feinuice  fecaces  ufdelicet  prima  qus  fuper  pofitii  planii  eft  orthogonaliter  erecla, 
® alia  qus  ipfam  fuper  eius  mediS  puelu  orthogo  naliter  fecat  in  eade  fuperfkie  ftts 
luntper  primi  parte » undecimi-  Ad  fuperficie  igitur  in  qua  ipfsfits  funt  fuper  coem 
— s -a  t punifcB 
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punclu  fecliois  earufqueadmodu  u docet  undecimi)ppediculare  erige  quf  facias  eadi 
iiiperftcie in  ucracp parte  penetrare,#  pone  cunctasfexportioes  haru  tnu  linearum  a 
pacto  in  quo  femuice  fecat  squales,ficenim  quslibec  qualibet  per  squalia  # ortho/ 
gonaIirerdiuidet,ita  q>  cu  fint  tres  qusqidus  earfi.falutifers  crucis  ueneradu  fignunj 
ad  angulos  rectos  cotinebut.  A fupremo  igitur  erects  lines  fuger  pofitii  planum  pun 
«flo  quatuor  hypo  thenufas  ad  extremitates  duaru  linearu  ipfam  fecantiu  demitte  de 
inde  ab  infimo  eiufde  erects  pu£to,quatuor  alias  hypothenufas  ad  eafde  duaru  fecan 
tiu  linearu  extremitates  eleua.poftremo  quoqjharu  hypothenufarum  extremitates 
quatuor  rectis  lineis  quadratu  cotinentibuscotinua.Erutenim  hs  duodecim  Iincsui 
delicet  quatuor  hypothenufs  a fupremo  pucto  e ects  perpendicularis  defcendentes 
quatuorqi  poitrems  ab  eius  infimo  puncto  furfum  deuats,#  reliqus  quatuor  lineae 
haru  hypothenufaru  extremitates  cotinuate&ex  penultima  primi  fine  nugatiois  pec/ 
cato  pluries  repetita  adinuice  aequales  quare  co  Itat  corpus  ab  eifdem  terminatii, octo 
bafibus  triangularibus  aeqiiilaterifcp  coti  nen.Si  igitur  huic  corpori  cubuinfcribere  de 
Igclat, cetra  odio  triaguloru  ipfuni  ambientiu inuenire  ex  s quarti  Iabora,eaqi  reperta 
u lineis  rectis  hac  lege  cotinua,utcentru  cuiufqj  horu  triaguloru  cu  centro  cuiufqi  triu 
adipfius  latera  terminatoru.perredla  linea  copuletur.Noeftaute  huius  rei  idoneu  fi/ 
gura  in  plano  depingere.ideoqireftat.ut  quod  dicitur  mete  cocipiasjpfumqi  fi  placet 
actu  # opere  copleas  Videbis  enim  a lineas  horu  triaguloru  cetra  pofita  lege  cotmua 
tes  cubu  cotinere.que  reilat  ut  squilateris  reclagulisqi  fupficiebus  demoftres  efle  co/ 
clufum.non  enim  erit  cubus, nifi  oes  eius  fupficies  fint  quadrats.Ducito  ergo  a quoli 
bet  angulo  trigonarum  fuperfiaeru  ocloedn.perpendiculare ad  latus  illi  angulo  op/ 
pofitu,has  aute  perpediculares  ex  i quartidecimi  coitat  adinuice  squales,#  diuidere 
(acera  quibus  ppediculariterinfiltuc  .per  squalia, ideocp  binas#  binas  fuperiae  pun 
clum  lateris  cuifuperftSt  couenire.Eafdecp  co  fiat  ex  hisqusini7  quartidecimi  demon 
(Irata  funt  trafire  per  cetra  triiaguloru.ideoqj per  extremicateslateru  inclufi  corporis 
frafire,ac eorum porciqnesqusintra cetra  trigonorum# latera  ipforu  intercipimur 
ex  tjs  etiam  qus  in  eade  demSftrata  fune  coftat  eiTe  squales,angulos  quocp  ab  rjs  per' 
pendicularibus  binis  coeuntibus  eo tetostexs  primi  patet  elTesquales.Ec  quia  hs  per 
pendiculares,fusqj  porttoes  inter  cetra  # lacera  mtercepts  eofdeangulos  ambiut,  e/, 
runt  quoq*  anguli  quos  lines  a cetris  trigono ru  ad  lacera  perpediculariter  cadetes  bi 
n*  # bins  cotinet  adinuice  squaies  Cumcp  latera  illius  corporis  de  quo  difputamuSf 
hos  angulos  fubteduntjequitiir  ex  s-  prinil  frequeter  fumpta  corpus  induium  elTe  s/ 
quilaterum.Ac  quocp  rectagulu. Protrahatur  enim  diage-min  lingulis  fuperficiebus» 
hos  diagonos  ex  + primi  oes  adinuice  squales  elTecouinces  mediatibus  angulis  a dua 
bus  perpedicularfbus  per  ipfarum  diagonorum  extremitates  trafeuntibuscotentis,fi 
prius  hos  angulos  ex  s primi  squales  flbi  inuic€e(Teprobaueris-Cum  igitur  diameter 
tetragonarum  bafiu  corporisffiuius  fint  adinuice  squales.latera  quoq*  earunde  bafiu 
squalia.necdTeeft ex  t primi  multoties  repetita  ipfas  tetragonas bafes  effe  squiagu' 
las.  At  quia  ex  n prinii  oes  aguli  cuiufqi  earufunt  squales  quatuor  reciis,feqiii  tixr  eas 
e(Te  reclagulas.itaq*  ex  diffinitioe  quadrati  ipfsfunt  quadrats. Igitur  inferiptuni  cor 
f>„cmamn.ftj3e(fe*cubum,ficutintedimus.  Eucli.ex  camp.  Propofaio  j 

Yramidem  quatuor  bafium  triangularium  atque  xquilateraru, 
aflignato  corpori  odio  bafiu  triagulariu  quocg  atq$  arquilatcraru 

inferibere.  CAMP.  AlTignato  corpori  occo  bafium  inferibe  fcdm  prs 
cepta  p rsmifis cubum, cuboqiinfcripto  infcribefut  docet  prima  hui»)pyramide  qua 
lisproponitur.Cum  igitur  hui'  pyramidis  anguli  fint  etia  anguli  cubi,quemadmcdu 
ex  demoftrationeprimsmanifeftumeft.-cuncii  aute  anguli  cubi  fint  ex  prsmiflfa  iri 
fuperficiebus  afiignatiodloedri  erunt  quoq?  cuncti  anguli  pyramidis  huius  in  fuperfl 
ciebus  corporis  octo  bafium  cui  eam  mbemur  infcnbere,quare  ex  diffinitione  mani/ 
feltumelt  nos  fecifle quod  qusritur.  Euch.excamp.  propofmo  6 

e datum  corpus  uiginti  bafium  81  «qualium  laterum.corpus 

gra  duodecim  bafium  pentagonalium  aqualium  laterum  atej  aqua 
g§y|||!ium  angulorum  figuraliter  componere. 

campa.  Corpus ! ■ bafium nondocemus  hic fabricare.quoniam  exi«  tredecimi 
quaconueni  t arte  hoc  fieri,fatis  euidens  eft.Eo  igitur  iit  ibi  docetur  compolito  ut  fibi 
*•  H 4.  corpus 
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corpus  bafium  penta  gonaruin  atque  squilaterarum  includere  delectat, hac  uia  pro 
cedendum  eft.Alanifeftum  enim  eft»  triagulos.s»  fuperficiales  angulos  haber‘e,SC  quia 
ad  conftitutione  uniufcuiufqi  folidi  anguli  corporis  icofedri  quinque  fuperficiales  cS 
ueniuntjficuc ex demonftrationei6  tredecimi colligi tuncoftat illud  corpus  duodecim 
folidis  angulis  copleri  Inuentis  igitur  ut  in  anteprsmifia.cetris  cunctorum  triangulo 
rum  totum  icofedron  ter  miriantiu.ea  j-  rectis  linciscotinua,ita  q>  cmufos  cetru  centris 
omniu  circuniacentiu  cum  quibus  comunicat  in  latere  per  redas  lineas  itigas.  Cu  ergo 
hoc  feceris.uidebis  ex  illis »° in  eis  duodecim  petagoncs  coftitui  « angulis  folidis  dati  i/ 
cofedri  oppofitos.hos  itaqi  pecagohos  queadmodu  in  ariteprsmifla  feciftide  bafibus 
cubi.squilateros  efle  probabis.  Necefle  eft  enim.ut  quorulibet  triangulorum  duoru 
idem  latus  habenti5,centraeodefpauo  diftent, reflat  ergo  uteos  etia  squiagulos  efle 
fyllogifes-Manifeftu  eftauteni  ex  ratiocinatione  i«  tredecimi, datum  corpus  uiginti  ba 
fium  ab  eadem  fphsra  cuius  diameter  eft  taliquam  diameter  huius  corporis  uidelicec 
linea  qusduos  eius  angulos  oppofitps  cotinuat,efle  circunfcriptile.Si  igitur  hac  dia» 
meter  per  mediu  (ecetur.pudus  fectiois  erit  centrum  fphsrs  circunfcribetiS.  Ab  eo  ita 
que  ad  fuperficies  eundorum  pentagonorum  perpendiculares  ex  u undecimi  ducito, 
K a pundro  in  quo  Angulis  pentagonis  obuiauerint,ad  fingulos  eorum  angulos  re/ 
das  lineas  dirigito, deinde  centrum  fphsrs  cum  Angulis  angulis  ipforum  pentagono 
ru  cotinuato  Age  ergo  eos  proba  efle  squiagulos  hoc  modo.Cu  enim  oecirculi  circu 
feribentes  trigonos  icofedri  funt  aquales, erunt  oes  perpediculafes  a cetro  fphsrs  ad 
ipfos  uenietes  & in  eorum  centra  cadetes,  squales, omnes  ergo  linere  a centro  fphsrs 
ad  angulos  cuiuslibet  pentagoni  uenietes,funr*quaies.na  anguli  pentagorioru  funt 
centra  circulorum  trigonos  ipfos  icofedri  cirCunfcribentium  ex  hypothefi  Igitur  ex 
penultima  primi  eode  argumetati onis  genere  quo  fuperius  itt  14  fyllbgifauimus  fedo 
rem  proUeniente  in  fuperficie  fphsrs  cum  aliqua  plana  fuperficies  fphsram  fecac 
non  fuper  centrum  eius.efle  circuriferentiatn  continentem  circulum, hecefle  eft  quinqj 
lineas  uenientes  a cocurfu  perpendicularis  duifts  a cetro  fphsrs  ad  fuperficies  omni 
um  pentagonorum  ad  quinque  anguloS  cuiufcunqipentagonnefle  adinuice  squales: 
itaque  Omnibus  duodecim  pentagonis  eft  circuIuscircunfcriptibilis.Cum  igitur  ipft 
fint  squiIateri,conuincitur  eos  efle  etia  squiangulos  quod  oportebat  oftendere. 

Eucli.ex  Camp.  Pto pcpiio  7 

datura  corpus  duodecim  bafium  pentagonarum  a:qui!ate# 
7 [§ll  |f||  rarum  atque  squiangularum, corpus  uiginti  bafium  triangulari/1 
atque  squilaterarum  fabricare. 

camp.  Qualitercorpusduodecim  bafium  pentagonarum  squilaterarum  atque  a 
quiangularium  componere oporteat.ex  17  tredecimi require.Sed  qualiter  corpus  ui 
ginti bafium  triagulariumsquilaterarufibiconueniatinfcribi, hic  addifee.  Suoru  pe 
tagonorum  centriscut  in  14  quarti  fit) repertis, ea  adinuice  s ° lineis  hac  lege  cotinua,ut 
uniufcuiufqj  pentagoni  centro  cuiufq?  pentagoni  fecum  in  latere  coicantis  iUngatur, 
ita  uidelicet,quod  unufcuiufqi  pentagoni  centrum  Centris  quinqj  pentagonorum  ter 
minantium  uel  circuniaceritium  continuetur.  Cum  igitur  hoc  feceris, obuiet  tibi  uigin 
ti  trianguli  ab  ijs«  lineis  centra  pentagonorum  continuantibus  cotend.eruntqs  rj  ui 
ginti  trianguli  uiginti  folidis  angulis  ipfius  dOdecedri  oppofiti,  ampiedentes  corpus 
uiginti  bafium  triangularium,quas  squilateras  eiTedemonftrabimus,&  erunt»  foli 
di  anguli  huius  corporis  » bafium  in  centris  u pentagonorum  corpusdatidodecedri 
terminatium.  Hos  itaque*»  triangulos  squiiateros  efle  fic  proba-A  centris  pentago 
norum  ducito  perpendiculares  ad  iatera,eruntqj  omnes  perpendiculares  squales.  Bi 
nasergo  8C binas  probabis  ex  ochtua  primi  squos  angulos  cStinere.  Et  quia  lines  co 
tinuantes  centra  p entagonorum  his  angulis  a binis  8 L binis  perpendicularibus  contg 
tis  fubtenduntur,  cum  omnes  perpediculares  fint  sqUales,erunt  ex  quarta  primi  oes 
linescotinuantes  centra  pentagonorum  squaIes;Quod  eftpropofitu.  Perpendfcu 
lares  autem  binas  3C  binas  squales  angulos  cotinere,&  omnes  eas  adinuice  efle  squa 
les.fic  collige- Ex ; primi  6C  n eiufdem  confiat  fingulas  earum  diuidere  latera  pentago 
norum  fuper  qus  cadunt,per  sqi  aiia  eafqi  efle  admuicem  squales  ductis  lineis  a ce 
tris  pentagonorum  ad  fingulos  angulos  eorum,Quare  bins&bins  fuper  idem  latus 
cadentes  m eodem  ipfius  lateris  puncto  coibunt, eo  quod  utraque  diuidit  illud  latus 
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duobus  pentagonis  a quorum  centris  ueniunc  comunepcr  squalia.  Has  igitur  per 
pendiculares  binas  Si  binas  ufqjad  angulos  quibus  coe  latus  in  quo  coeunt  eppoftu 
per  centra  pentagonoru  producitO:8ieifde  angulis  duas  lineas  fubtedito.quas  ex  de 
monftratione  n tredecimi  manifeftumeftefle  tanquamlatuscubi  ab  eadem  fphsra  cu 
propofito  dodecedro  circunfcriptibili.ideoqi  patet  eas  efiesquales-.eo  quod  omnia 
latera  cubi  fint  squalia  eafdeqj  liquet  ex  nona  undecimi  elTe  a?quidiftantes:propter 
hoc  qhod  ambae  squidiftatcomuni  lateri  in  quo  binae  Si  bina?  perpendiculares  coue/ 
nlunt- At  uero  ipfas  eafde  coftat  ex  his  perpendicularibus  per  aequalia  diuidi . itaque 
per  55  primi  cuncta  lines  co  tinuantespunsta  in  quibus  bina  Si  bina  p erpendiculares 
fuper  has  lineas  quas  taqua  cubi  latera  fore  diximus,cocurrunt  funt  adinuice  aqua' 
lesmam  omnes  funt  tanqua  latus  cubi.fgitur  ex  octaua  primtanguli  contenti  a binis 
perpendicularibus.fu  t aquales. Quare  per «-  eiufde, linea  quocp  cotinuantes  centra 
pentagonorum  funt  fibijnuicem  aquales:infcrip  tu  ergo  eft  propofito  dodecedro  cor 
pus  uiginti  bafium  triangularium  8i  aqualium  laterum  ficut  iufli  eramus. 

Euch.ex  camp.  ptopofitio  s 

g ^recajg,Olido  duodecim  bafium  pentagonarum  atque  squilaterarutn 
|||*|p|propoGto , intra  ipfum  cabum  diftinguere. 

^»Mca«panvs.  cum  dodecedron  fuper  cubi  latera  fabricetur  ut  cSftat  ex 
religSSap?  tredecimi, nimirum  eo  fabricato  fibi  couenit  cubu  infcribi,nam  cum  duo 
decim  fint  petagoni.fi  uriius  cuiufqi  eoru  uni  angulo  (prout  cubi  figuram  uidebis  exi 
gere)chorda  una  fubtederis.ex  ijs  duodecim  chordis  fex  aquilateras  rectagulascp  fu/ 
perficies  cubi  Sicorpiisamplecbentesfuperficies.Aequilaceras  quide  eas  eue,  confiat 
ex  quarta  primi.rectagiilas  aute.eode  argumentationis  genere  quo  in  fexta  huius  ba 
fes  dodecedri  dato  icofedro  infcrip ti  demoftrauimus  ede  squiangulas,  confiat  quide 
ex  17  tredecimi,propofitum  dodecedron  fphsrsefleinfcriptibile.Ergo  a centro  illius 
fphsrs  ad  omr.es  has  quadrilateras  fuperficies.perpendiculares,ut  docet » undecimi 
protrahe.SC a punifto  concurfus  ad  fingulos  angulos  illaru  quadrilateraru  fuperficie 
rum  rectas  lineas  dirige.aceofdem  angulos  quadrilateraru  fuperficierum  cu  centro 
fphsrs  iunge.eruntcp  hs  lines  centrum  fphsrs  cum  angulis  quadrilaterarum  fuper 
ficierumcotinuantesrfemidiametri  fphsrs.de  quarum  quadratisCquia dempto  qua' 
drato  perpendicularis.remanetexpenultitna  primi  quadrata  linearu  continuantium 
punctum  concurfus  perpendicularium  cum  angulis  quadrilateraru  fuperficieru)ne/ 
cefieeft  omnibus  his  quadrilateris  fuperficiebus circulos  efle  circufcriptibiles,  ideoqj 
neceffeefteas  elte  squiangulas.cum  fintsquilaters.Etquiaexn  primi  anguli  cuiufqs 
earum  pariter  accepti  funt  squales  quatuor  rectis  anguiis.fequitur  eas  efle  rectangu/ 
lasinihil  ergo  dedtincripto  corpori  de  ratione  cubi. 

Eucli.ex  camp.  propofklo  9 

9 dodecedro, fibi  demum  o&oedron  includere; 

Sp  fgwcAMPAfivs  Copofito  dodecedro  ut  in  17  tertijdecimi,fex  latera  fuarum 
gp  fuper ficieru  ea  uidelicetqus  cathetos  fup  fex  lineas  oppofita  latera  fuper 

ftSyifeaKsfrficierum  cubi  per  squalia  fecates  ereiftos  tanqua  eoru  coraufti  iungut  per 
aqualia  diuide.eaqj  bina  & bina  adinuice  copofita  cotinua  per  tres  lineas.qusfein/ 
uicem  fuper  medium  punctum  diametri  cubi  ex  « undecimi  per  squalia  fecabun  t,  v 
rircp.ut  qusqidus  earum  trium feinuicem  quocp  ad  angulos  rectos  diuidat.Si  igitur 
harum  tria  linearum  extremitates  per  u lineas  rectas  cOntinuaueris:pfoueniettibi 
corpus  octo  bafium  triangularium  dc  squilaterarum  ex  4 primLuel  fimauisex  penul 
timaprimi.Quod  oportebat  offendere. 

Elici. ex  camp.  Propo/ltio  i; 

10  Ntra  afTignatum  dodecedron,  pyramidem  quatuor  bafium  tti 
^^Mangularium  atqj  squilaterarum  adhuc  reftat  diftinguere. 

ES||  camp  an  v s Affignato  dodecedro  inferibe  cubu  exs  huius.cuboqi  p y 
jB^SSalraniidem  ex  prima.  Cum  igitur  anguli  pyramidis  fint  in  angulis  cubi  utpa 
tet  ex  ratiocinatione  prims.cr  anguli  cubi  in  angulis  dodecedri  ex  ratiocinatione  o/ 
ftausierut  quoque  anguli  pyramidis  in  angulis  dodecedrytaque  coftat  q>  uolumus. 

E udi. 
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Eucli.ex  camp.  Propoftio  u 

11  teg^^lRopofito  icofedro.in  eodem  cubum  figurare. 

IP  campanvs  icofedroinfcribedodecedronex fexta.ac  dodecedro  cub5 

jp|  8|§|||  ex  odtaua.Cohftat  aiitem  dcdemoftrarionefextx,quod  omnes  anguli  do 
ILgJSllf  decedrl cadunt  fuper  centrum  bafium  icofedri,&  anguli  cubi  funt  in  angu/ 
lis  dodecedriiitaque  auguli  cubi  funt  iti  centris  bafium  icofedri.  Habemus  ergo  propo 
fitum.  Eucli.ex  camp.  eropofluo  u 

Cofedron  datum, pyramide  quatuor  bafium  triangularium  atqj 
11 pH  ^B*q«ilaterarum  fibipoftulat  infcribi. 

mM  gfjcAMPANVs.  $i  in  dato  icofedro  ex  prxmifTa  cubum  infcripferis.cubo/ 
BS«aMlal  que  ex  prima  pyramidemincluferis,quin  poftulationi  icofedri  fatisfeceris 
hxfitandum  non  erit.-  Scire  autem  oportet  quod  ctim  fint  quirique  regularia  corpo 
ra  de  quorum  mutua  abinuicem  irifcriptiorie  in  hoc  15  libro  deterhrinetuf,fi  unuqiiod 
que eoriitri  cuilibet  exterorum  effer infcripubile^o  eorunde  infcriptiones  acciderent. 
Quippe  cuilibet  eoru  quinq^eflent  catera  quatuor  infcriptibilia.ideoqi  quater  quin/ 
que  infcriptiones  quo  d eft:  *.,rieceflario  proueriirent,  Atuero  pyramidi  folu  octoedro 
coueniens  eftinfcribi.noenim  funt  in  pyramidebafes  aut  anguli  autlatera.in  quibus 
anguli  cubi  aut  icofedri  aut  etia  dodecedri  poffint  extrema  iplius.  pyramidis  coritin/ 
gere.Cubus  quoque  folius  pyramidis  6 i octoedri,&  odtoedrori  foiius  pyramidis  & cu 
brireceptionifuntapta, qualiter  enim  in  eorum  alterutro  nangulosicofedri.aut»»  an/ 
gulosdodecedri.ita  ut  Unguli  in  eorum  fingulis  cadant  colloCabisf  Icofedron  autem 
cum  extera  conuenienri  ambitione  po(Titcomplec'ti,foliusodtoedri  nequit  e(Te  rece/ 
ptaculum,  nam  octoedri  fex  anguli  femidiametrali  feinuicem  bini  8C  bini  oppofitione 
refpiciunt.Iinexcp  eos  continuantes  fefe  per  xqualia  orthogbrialiter  diuidunt.ita  q>  il 
lud  gloriofum  fignu  ad  cuius  intuitum  cofternatur  dxmones,fub  reiftis  angulis  tripli 
catu  reddat,  hos  itaqi  triagulos,tlecp  bafes  necp  anguli  neq?  latera  icofedri  pbflurit  fub 
fuo  fitu  recipere,  rieqj  enim  ineo  reperiesfex  bafes  aut  fex  angulos  aut  fex  latera,hac 
diametraliorthogorialiqi  oppofitionefe  contuerites.Dodecedronaute  nulli  exteroru 
fuxambitioisdenegauitHdfpitiu.immo  cutftorureceptoriuexiftit.  Vndenonincoue 
nieter  dodecedri  figura  antiqui  Platois  difcipuli  afcripfere  ccelo  . queadmodu  pvraml 
djs  forma  tribuerunt  igni,eo  q>  furfutri  fub  pyramidali  figura  euolet.Ac  o<ftoedri,aeri* 
qppe  ficut  aer  igne  motus puitate  fequitur.fic  octoedri  forma.pyramidis  forma  ad  mo 
tu  babilitate  comitatur.  Viginti  uero  bafiu  figura  aqux  dictauerii  t,na  cu  ipfa  bafiu  plu 
ralitate  plus  exteris  circuletur  in  fphxra.fluetis  rei  motui  magis  quam  fcadetis  couenf 
re  uifaeft.Cubu  uero  figura,quida  dedere  terrx:quid  enim  in  figuris  maiori  ad  motu, 
uiolentia  indiget  quam  tefierafat  in  elementis  quid  fixius  coftatiuscp  reperitur  terra. 
Siigitutexi»  infcriptionibus,tres  quae  pyramis  no  fuftinet,binasqi  a quibus  natura 
cubi  8C  octoedri  aliena  eft.rurfuscp  una  cui  repugnat  icofedri  figura.reieceris,  eru  t reli 
qux  tantum  «» inferiptiones.pyramidis  quidem,fola.cubi  uero  octoedriqj  binx,  icofe 
dri  aute.tres-dodecedri  aute  quatuor,de  quibus  omnibus  ut  arbitror  fufficienter  ali/ 
asdifputatueft.  Eucli.ex  comp.  propositio  u 


! ||Ep|pAbncato  quouis  quinque  regularium  corporum  fibi  fptmam 

i|8CAMP-  Ex  terticdecimo  libro  itacp  trianifeftu  eft unuquodqj  quinqi  horu 
corporu  ede  fphxrxinfcriptibile.  Nucitaqj  cofrabit uiceuerfa  fphxra  unfi 
cuique  ipforu  e(Te  irtferiptibile.  A circufcribetiS  enim  fphxrx  cetro  ad  bafes  uniuerfas 
cuiuslibet  eoru  perpediculares  exeat, quas  intra  centra  circulorum  bafes  ipfas  circii/ 
feribendu  cadere  necefic  eft-  Cuqioes  circuli  eas  dreuferibentes  fint  xquales , eruntqj 
hxc  perpendiculares  xquales.Itaqjfifecundu  quantitate  unius  earucirculu  fuper  cen 
tru  drcufcribStis  fphxrx  defcripferis.eiusqi  femidrculu  quoufqi  ad  iocu  unde  moue/ 
ri  cceperit  redeat  drcuduxeriS.quia  ipfum  per  extremitates  cuctaru  perpendicularis 
necefle  eft  tfafire  couinces  ex  correlario  is  terrij  fphxra  iftius  femicirculi  motu  deferi/ 
ptam  uniuerfas  bafes  affignati corporis  iri  concurfibus  perpendicularium  co  fingere. 
No  enim  plus  poteft, fphxra  debafibus  corporis  cqririgere  $ circuduct9  femicirculus 
(du  mouebatur)c6tingir,Quareaflignato  corpori  coftatnos  fphxra  quemadmodfi 
propofitumeratinfcripfiire.  f i » 1 s . 
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quod « l aqualis  efl  ipfit 
n.Eiid  proptereaiam  &• 
feli  qua, ojtoma  igitur  >1 
« a pArdltlognmmm  efl 
huoioeflplano.Et  quoni 
«m  dimidium  e fl  uterque 
ipfari  quifub/tss,, « n,re 
fi  reliquus  igitur  quifub  » 

■ K,re8us  efl.  similiter  (3* 
reliqui.  Quadratum  igitur 

tflti»  a.  Poflibile  autem  P * 

efl  qua  in  priiteip  io , tflSpta  *,l,*j^entr<t  f parallelos  coficientU  n r,  r f,f  g.<  it^oneBere  ipfas » 1,1  M *»*  ii 

«ere ipfum  nu  Cuairatum.si uero afiumamus  € relicuorum  triangulorum  centra  conneBamus'%  eadem, oflende 
mus  reliqua,quadrata,babebimus%  in  dato  oBahedro  tubum  defcriptum,quod  agendum  fuerat. 

Eucli.exZamb.  1 beoremas.  Propofitio  s 


5 In  dato  icofahedro  dodecahedrum  infcriberc. 

HYPSiCLEsex  Zamb,  Exponatur  quinquangulum  ipfius  icofahtdri  iCy/e,ff  centra  circulorum  qui 
tircS  «/».«/  e, f [rJtJ-J?  t,triangula,fmt'$  u.t^^conneBantur'^  ■ j,«  v<  a,a  n.Etrurfus  connexa^  i,t 

n,extendatur  in  {,,,,, bifariam  nempe  ipfe  1 «,«  &e  t,fecabun 
htr  in  ip/lr  (,,,,,flgms.Etjlcut , { ad  t i.ftc  * 1 ai  < « , «qualis  tgi 
tur  eji  1 iip(}  ■ • . s imiliter  iam  er  reii<jU4  ipfius  * j * a ^peniago 
ni  latera,* qualia  demon/lrabuntur.Dico  quod  & aquiangula. 

M/n  Jio,  td  cfi  Quoniam  enim  dut  t J,r  *,*ai  6m«  ■ 1,*  u,aquos  comprebedut 
paralleli  angulos f reliquamanifeflafunt.intdligaturabipfoiadipflus  * 
aSrJt  pentagoni  planum  perpendicularis  a8a  que  cadit  in  ce 
trum  eius  qui  circi  pentagonum  cireuli.Si  ucro  ab  ipfo  1 in  flgnS 
in  quod  concurrit  que  ex  f perpendicularis  conncBamusjc  per 
1, parallelum  agemus  ad  eam,manifeflum  quod  concurrit  ei  que 
ex  i perpendiculari,^ que  ab  ipfo  t parallelus  reflum  comprebl 
dit  angulum  una  cum  ea  que  ex  fperpendiculari.Rurfus  fl  con 
neBamus  ab  ip(ls(,i,in  centrum  eius  qui  circum  * C > / 1 pesta 
gonu  circuli,?? infignu-in  q>  cocurrit  que  ex  i,eique  ex  1 conne 
xa  rcBa  quo  cum  eadem  comprehendet. Ex  quo  manifefhm  efl  quod  quinquangulum  *i**i*munocfl  plano? 

Nos  uerofcire  oportet,quod  fl  quis  nos  interroget  quot  latera  habet  icofabedrum.fic  dicemus.Maxifeflum  quod 
icofabcdrum,fub  uignti  triangulis  comprebenditur,C7’  quod  ur.umquodq-  triangulum  tribus  reSis  lineis  conflat . 
Oportet  igitur  nos  multiplicare  uiginti  triangula  m ipfa  trianguli  latera,  fiunt  fexagtnta^ucrum  medietas  funi  tri 
gmta.Simliterque  <y  in  dodccabedro.Rurfus  qucmam  duodecim  q uinquangula  dedteobedrum  conficiunt,^" 

unumquodque  quinquangulum  quinque  coutinet  nBos  lineas  afficiemus  duodecies  quinque, & fiunt  [exagintairut 

Jies  eorum  medietas  funt  triginta . Cur  autem  dimidium  efficiamus  e qwaquodhbtl  latus  etiam  fi  ftcrii  triangu/  ' 
, „ lum  ftue  quinquangulum  f ue  quadratum  ut  in  cubo,tcx  fecundo  capitur. itidem  eadem  difciplina  in  cubo  e?  inpf 

c]t  rtmidc,2fin  oBahedro  eadem  effciens,latera  comperier.si  uero  uriis  rttrfus  uniufcuiufque  ftgurara  anguloru  mi 
repetitus  mcrum  inuenire,rurfus  eadem  efficiens  diuide  per  plana  comprehendentia  unum  angulum  folidi.fEt  quoniam  i eo 
•/irjU  fobeJri  angulum  quinque  triangula  eoprcheiunt.diuideper  qumque.fiunt  duodecim  icofahedri  ar.guli. sn  dodecA 
bedro.tria  pentagona  angulum  comprehendunt,diuiie  per  tria,ty  uiginti  babebis  dcdecabedri  angulos.similiter 
aut  &in  reliquis  angulos  inuenies.Quefnu  efl  quomodo  ab  una  quaf  qninq;  folidarum  figuratu  uno  plano  coprt 
bendentium  quomodocunq;  dato,inuenitur  &mdinatiojn  quam  adinuiccm  inclinantur  comprehendentia  plana  u» 
namquamque  figurarum,  inuentio  autcm(ficut  ifdorus  nefler  magnus  magifler  cnarrabat)bunc  habet  modum * 
mfiflfitui  Quod  quidem  in  cubo  per  reBa  angulum  difptfcuntipfum  ccmprchtr.dcr.tia  plana  adinuiccm  mantfeflum.sn  pyra 
tHi  a lArrowr  mideuero  expofto  uno  triangulo,centris  terminis  unius  lateris, fpacio  ueroiuerticein  bafir.  perpendiculari  aSa, 
«?{  JUitSit-  id  tambitiones  defeript*  inuicem  fefecent,/!' ab  ipfa  fcSicne  ad  centra  conv.exce  rcBa  line*  comprehendent  inclina 
tfl  comprchen/  tior.em  planorum  pyramidem  compreber.demiu  m.'.n  oStkcdro  uero  it  latere  trianguli  deferipto  quadrato, centri* 
det  eu  quo  que  terminis  diagoni-.htteruaUo  autem  itidem  trianguli  perpcndiculari,defcribanlur  circunf er  entia, & rurfus  3 coma 
fla  inclinatio  i nifeBione  ad  centra  connexa  reBa  linea  cGmprebendiitttdef  nentem  m binas  retas  quafta  inclinationis. m ico 
duobus  rcBis  de  fabedro  porro,d  latere  trianguli  deferipto  pentagono  cor.ntSaiur  fub  linis  lateribus  fubtenfa  rcBa  linea, € centris 
frit,  terminis  eiufdcmjnuruallo  autem  ipfius  trianguli  p erpendiculari  defcriptit,circunfermi}s^ua  tx  communi  fo 
■*  _ Om 
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dione  ad  centra  connexo, comprehendent  definentem  f militer  in  binas  redas  inclinationis  icofabedri  planorum . 

I»  dodecabedro  uero  expofito  uno  qutnqmngulo.connexa fimiluet  fub  binis  lateribus  fubtenft  reSa  linea,  centris 
terminis  eiufdem.intcruallo  autem  ada  perpendiculari  d bifaria  fedione  tpfius  in  parallelum  ei  latus  pentagoni,  utfupra 
deferibantur  circunfcrentio  c T quo  djtgno  in  quod  muicem  concurrunt  ad  centra  connexofimibter  comp  reben/ 
dent  * definentem  in  binas  reSas  inclinationis  planorum  dodccabedri.  Sic  quidem  clarifiunus  ille  uir  de  p ree! 
didis  diferuit, claram  putans  in  quouis  demonjlrationem.sed  ut  maniftjla  fiat  illorum  demonfratio.uifum  ejl  uet 
ba  ipfius  declarare,  primum in  pyramide,  mtelligatur  pyramis  fub  quatuor  equilateris  triangulis  compre 
benfa  x 8 ? A bafi  «c  y,  fafligio  uero  i,<y  [edo  ipfo  a / latere  (per  i<-  pi.iHi)bifariam  in  i,conncdantur  C «,»  r* 

Et  quonid  x/C,x/  yjriangula  cequilaterafunt,& x / bifariam  fecaturjpfo  igitur  x t,i  y, perpendiculares  funt  iit 
ipfam  x /.Dico  quod  angulus  qui  fub  fit  y^flacutus.Quoniam  enim  dupla  ejl  x 
t ipfiusx  i, quadruplii  ejl  quod  exxy  eius  quod  exxt.Sed  quod  ex  x yyxquu  ejl  eis 
quoexx  t,t  y,tpcr  47  primi) quorum  quod  ex  xy  ad  id  quod  ex  yt  rationem  ba 
Bet  quam  4 ad  i,#  ejl  z qualis  y i ipfi  t fi-.quod  igitur  ex  S y,mmus  efi  cis  quo  ex 
t i,i  y.acutus  igitur  cfl  qui  fub  Se  y.  Quoniam  igitur  binorum  planorum  xC/,x/ 
t,  communis  feSio  cfl  a /,ff  comunifeGieni  ad  angulos  redos  funt  redo  hnea  in 
utroque  ipforum  planorum  ado  8 i,»  y,ff acutum  angulum  comprehendunt, angu 
lus  igitur  qui  fub  fi  *y  inclinatio  efi  planorum ,cr  ejl  datus,data  enim  S y latus  exi 
flens  trianguli^  utraque  ipfarum  fi  t,ty,  perpendicularis, [uhfiflens  aquilateri  ,,  „ 

trianguli,  centris  nimirum  e,y,hoc  efi  terminis  unius  lauris, interuallo  uero  tria  fc' 

g uli  perpendiculari  defiripti*ambitus,fefe  inuicem  in  t figno  difpefcunt.  Et  qua  * 

ah  ipfo  in  ipfa  S y connexa  reda  lmea,comprcbendunt  planorum  inclinationem 

id  autem  erat  didum.Etquod  centris  quidem  e yjnteruallo  autem  trianguli  perpendiculari  ,dcfcripti  circuli  adiit 
uicem  fc  fecent,  perjpicuum  ejl,  utraque  enim  ipf  arum  C y, maior  cfl  dimidia  ipfius  fi  y, centris  autem  fi  yjnter 
kalio  aut  dimidia  ipfius  {y  deferipti  circuli,fefe  inuicem  tangunt.si  uero  minor  fuerit, neque  fc  tangunt  neq;  difpe 
fcunt,[  uero  maior, omnino  fecant  (y  fle  in  pyramide  hac  confequens  aperte  apparet  ratio,  mtelligatur  rurfut 

in  quadrato  xCy  /fyramis  uerticem  habens  t,>3  ipfam  comprehendenti  a*b:  far  iam  bafis  triagula  aquilatera&ril  ( 
autem  *Cy/ 1 pyramistdimidium  odubcdri,fecetur(per  u>  primi)unum  latus  unius  trianguli  a t bifariam  in  l,  &""'*■*  TS*  f0''-1 
comedantur  fi  }yf  },oquales  igitur  funt  S {,/  t,ff perpendiculares  in  x i.Dico  quod  angulus  qui  fub  e { /.obtufus  frater  bafim 
efi,  connedatur  enim  f A Et  quoma  quadratum  efi  * y, dimetiens  autem  f /,quod  ex  e J, duplum  cfl  eius  quod  ex  f 
a, Quod  autem  ex  / x.ad  id  quod  ex/(  rationem  habet  (f  cui  in  procedenti  didum  efl)quam  4 ad  s.<T quod  ex  / 
fi  igitur  ad  id  'quod  ex  / i, rationem  habet  quam  odo  ad  tria,  ecqualis,  autem  efi  / { ,ipfi  \ fi.Quod  igitur  ex  / S,eit 
quo  ex  fi  i,l  A maius  efl.obtufus  igitur  cfl  qui  fub  fi  f A Et  quoniam  bnis  planis  fe  „ 
inuicem  fecantibus, hoc  efi  a £ t,x  / incommunis  fcdio  eflxi.cf  ad  redos  angulos  ei 
in  utroque  ip forum  planorum  ado  funt, ipfo, e (,/  },  obtufum  comprehendentes, 
qui  igitur  fub  C { Singulus  *definit  in  binas  redas  inclinationis  ipforum  xfit.x/ 

« planorum.si  datus  fuerit  igitur  qui  fub  £ } A datur  quo$  dida  inclinatio.  Osori 
am  igitur  datur  triangulum  odabedri  cr  unum  latus  odabedr i efi  x /,$  ab  ipfa 
quadratum  deferibitur  x y.dataty  £ /.dimetiens  exifiens  ipfius  quairati.Sed  £r  fi 
U /,’pfius  trianguli  perpendiculares.  Quare  CT  qui  fub  fi  {t  angulus  datur.  De 
feripto  igitur  quadrato  ex  latere  trianguli  ficut  x y,y  connexa  diametro  ficut  £ / 
fi  centris  t /.interuaUo  autem  trianguli  perpendiculari,circulos  defcribamus.fein 
uicem  in  { difpefcent.Et  quo  ex  '( in  centra  connexo  redo  lineo,  comprehendunt 
inclinationem  eam  quo  fub  fi  f /,*quo  definit  in  binas  redas  (ficut  didum  efi)ipfoi 

bic  perfpicuit  cfl  quidem  ficut  utraq.  ipfarufiM  /,efl  dimidia  ipfius  £ /maior^ic  per  boem  organica  cfiflrudione 
circulos  fefe  inuice  dfpejcere  nece/fe  efi.  Et  ex  demoflratione  mamfiflu  fit  ficut  fi/  ad  / 1, poteria  rationi  habet  qua 
odo  ad  tria, dimidio  uero  ipfius  fi  / potentia  quadrupla  cfl.eTpromde  maior  efi  utraf  ipfarum  f u A dimidia  ipfi/ 
us  fi  /,<yboc  quidem  de  odabedro.  m icofabedro  autem  mtelligatur  pentagonum  oqu  ilatenim  tCyJ  t,€  iit 

«o  pyramis  uerticem  habens  / ,ut  triangula  ipfam  comprehendentia  oquilate  4 

U finUerit  iam  ipfa  xCy/t  pyramis  pars  icofabedro  figuro,  secetur  unum 
latus  unius  trianguli  (ylifariam  in  connedantur  fi  «,i  J,  aquales  exiflen 

tes  & perpedicularcs  fada  in  ipfumly, Dico  quod  qui  fub  fit /angulus  obtu 
fus  efi,  ibidem  manifcjkim  cfl, nam  connexa  reda  linea  S /,obtufum  quide 
explicat  tum  qui  fub  fiyf  ipfius  petagoni  angulum,  boc  autem  maior  qui  fub 
fi  u A ipfo  naf  c »,«  /, ipfis  fi  y,y  / funt  minorestfimiliter  iam  ut  in  procede» 
li,  quod  qui  fub  St/  angulus  definit  in  binas  inclinationis  ipforum  6{  y,y  i A 
triangulorum, boc  dato,  data  erit  Cri  inclinatio  ipfius  icofabedri  planorum.  A 
latere  nam%  trianguli  icofabedri  deferipto  quinquangulo  conexa  fub  binis  la 
teribus  [ubtoifa pentagoni, ficui m ipfa deferiptione e/  data,fimiliter  autem 

• S Cripflt 


E/1  quo  deficit 
d duobus  redit 
‘ttchnatio 


s planorum  inclinationis.  Et  utfupra 


fubttn 
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ff  tpfis  CijiJ  perpendicularibus  triangulorum , datur  er  quifubSiS.  sim  im  centris  limitibus  eius  qutfub 
binis  lateribus  fubtenfa  pentagoni, ficui  e / interuallo  autem  ippus  trianguli  perpendiculari , circuli  drfcnbantur.fe 
cabum  [e  muicemficut  m »,CT  qute  ex « ad  ipfa  f t connexa  retia  Unea.comprebendcnt  definentan  fub  binis  re/ 
Sis  ipforu  planoru  mclmatiois.cr  bic  qw.de  ex  deferiptione  manifefiS  efl.quod  utra$  ipfaru  fik,*d  maior  e[i  dimi 
dia  ipflus  fi  }.  mfirumentab  quoque  fabrica  efi  of  edere,  i ntelhgaturfepara/ 
tiro  xqr.laterum  quidem  triangulum  i * a ,ab  ipfo  autem  * a quinquangulum 
dcfcribalurt/t  > | A.CT  ccnneSatur  n x,excitetur'qt(per  n primi)  perpmdicu 
laris  ipfuts  1 1 a trianguli ,t  «.Dico  quod  ipfa  e t maior  eft  dimidia  ip/ i«-  /*  a 
fubiendentis  inclinationem  planoru.ASa  ab  ipfo*  in  ipftmux,  perpendi  sit 'a 
ri  ipfa  * x,quoniam  qui  fub  «u  maior  efl  tertio  reSi,boc  efi  co  qui  fub  * I t,con 
fiiiuatureiquifubnhaquus  qui  fub  nk;,  ipfa  igitur  n a,  perpendicularis  efi 
aquilatcri  tridguli  cuius  efi  latus  f x,quare  quod  efi  ex  f a ,ad  id  quod  exxie.ra 
tionembabetqudmaad  sjnaior  auttm  efl  *x, ipfa  Xf.  Quod  igitur  ex*  a,  ad 
id  quod  ex  a»  , maiorem  rationem  habet  quim  a ad  s ,habet  autem  er  ad  id 
quod  cx  i t,qud  a ad  t.  ipfa  igitur  * >.,ad  a n maiore  ratione  babet  qudm  ad  i e, 
maior  igitur  efi  i,  ipfa  Xx.  i n dodccabedro  fic  inulligatur  unii  quadratu  cubi 
i quo  dodecabedru  defcnbilur,(y  fit  * fi  r f, tibina  plana  dodecahedn,  boc  efi 
k i f / 1,«  1 1 r [.Dico  iam  S bic  data  cffejsinori  quinquaguloru  inclinatione. 

Scceturcperi/  primi)  { i bifaria  in  *,ti*b  ipfo  * ipfi  { * (per  ti  primi)  ad  angu 
los  rcSos  excitetur  in  utroq  planori*  >jt  u ,& coneSatur  n A. Aio  prima  q>ffub 
u * x,angulus  obtufus  efi.  oflcnfnm  autem  efi  in  decimotertio  clemetorum,uolu 
m tlffiue  flatu  dodecabedri , quod  qua  ex  * per/ 
peniicularis  aSa  in  * fi  yt,  quadratum  dimi/ 
dia  efi  lateris  pentagonirfuare  minor  efi  dimidia 
ipfius  /4  x,ti  id  p ropterea  qui  fub  u*x  angulus  oh 
tufus  efl.simulip  oficnfum  efi  :n  eodem  theorema 
te  quod  ti'  quod  quidem  ex  *\,*quum  efi  ei  quod 
ex  dimidio  lateris  cubi  er  ei  quod  ex  dimidio  Ia 
teris  pentagoni,quare  eadem  aiTifi  fint  te  qua 
les,&  maiores  funt  dimidia  ipfius  it  x-.dato  igitur 
angulo  fub /ix*,dcfinens  in  binas  rcSos  inclina 
I io  erit  planorum,uidelicet  data.Quoniam  igimt 
latus  ut*/, quadrati  [obtendens  eft  bina  latera 

pentagoni  daturque  er  pentagona  m,datur  ergo  ti"  n a.  Datur  autem  er  utraque  ipfarum  /t*,*  x,perpendiculartt 
enim  fiunt  d bifaria  feSione  x fi  fub  binis  fubtenfa  lateribus  in  parallelum  eidem  latus  pentagoni  uti*  Datur  igi/ 
hir  qui  fub  \ * ii  defncns(fcut  diBum  e jh  in  binas  reSas  quteftte  inclinationis. Bene  igitur  in  infirument* 
ii  fabrica  dixit  quod  oportet  dato  pentagono,  conneScre  jubtenfam  fub  binis  lateribus  que  aqualis 
fit  ipfius  cubi  lateri, er  centris  limitibus  ipfius,inieruallo  uero  ab  ipfa  bifaria  feSionc  aSa 
perpendiculari  in  parallelum  eidem  pintagoni  latus,ficut  in  deferiptione  * x,*  /j,  de/ 
feripts  circun  ferenti  e , er  ab  ipfo  commiffurce  (ircunfercr.tiarum  figito 
ad  centra  conneSere  redas  lineas  comprehendentes  def nentem 
in  binas  u8as  inclinationis  ipforum  planorum , quod  enim 
ipfa  /.  perpendicularis  maior  efi  dimidia  ipfius /i  a» 
diSm  efl , ficut  in  elementis  fimul  edam 
eft  oficnfum. 
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BARTOtOMAEVS  ZAMBERTVS  VENETVs 
Clariffimo  uiro  Paulo  Pifano  patricio  Veneto 
equiti  lurato  grauiflimoqj  fenatori 
felicitatem  perpetuam. 

| icet  Mathematica difdplins  qus  primutfi 
certitudinis  faftigium  uno  omniuphilofophan 
tium  iudido  obtinent.Pau!e  Pilane  uir  grauiffi/ 
me,a  prifeis  illis  philofophantibus  femper  excul 
ts  fuerint,  tamen  aftrologiam  esceris  loge  prs' 
ftare  cenfuerim:#  hoc  fane  binis  addudus  ratio 
nibus,nam  longe  clariora  & excellentiora  fune 
qus  ab  aftrologis  in  coeleftium  globorum  coti/ 
uerGone.aftrorumqj  reuolutione,traduntur,hac  fiquidetn  difciplina  ccele/ 
ftia  qus  his  inferioribus  loge  funtprsftatiora  homines  intuencur.aftra  fi/ 
xa  erratiaqj  pariter.diftatias.foliscjj  8iluns  defedus  coiedat,  qus  deus  o' 
pti.max.mira  fapietia  coftruxit.Illud  quoq?  accedit  quod  hac difciplina  reli 
quas  tres  in  fefe  cotinet:  na  cu  in  aftrologicis  theorematibus  (pedatur  circii 
Ii,anguli,quadrataqusex  cceleftiu  globoru  couerfione  fiunt,tunc  geo  me/ 
tria  eft  opus,cu  uero  numeri  adhibetur  ut  fupputatioes  accomodatius  fieri 
poffint  tam  minutoru  qua  fecundoruSJ  reliquatu  particularu.ficut  in  ma/ 


gna  coftrudioe  Mathematica  Claudius  tradit  Ptolomsus,qua  imperiti  al/ 
mageftu  neftio  quo  beluofo  nomine  appellat,tuc  auxiliatur  arithmetica,!! 
aute  globoru  mot9  alios  ceIeriorcs5at  alios  tardiores  iuuenis  ubi  eos  limul 
coparaueris,proportionibusfefe  mutuo  correfpodere  coperies  quas  muficri 
difciplinaoftedit.Pythagoreus  naq?  Nicomachus  in  globoru  cceleftiu  re/ 
uolutionibus  Harmonia  fonofq?  gigni  in  muficis  tradit.  Cuius  difciplina: 
primordia  qus  Phsnomena  funthoceft  apparentia.cum  EuclidesMega 
renfis  clarilTimus  mathematicus  mira  indagatione  cofcripferit,opufcuIu  il/ 
lud  rjs  qui  aftrologis  difciplina  fibi  uendicarecotendunt  utile  & fciru  iucu/ 
dum  cu  fortafle  hifce diebus  ad  noftras  manus  perucniflet.ne  tata  utilitate 
ftudetescareret,illudIatinufecimus.Quodopusqm  jatinis  hucufqj  ignd 
tu  extitit.uoluimus  ut  fub  tuo  nomine  e Grscia  iri  Italia  migraret  fefetjj  ia/ 
tinisprsberetlegendu,utlicetex  fefe  audoritate  uel  maxima  habeat:  na  no 
rede  (entiut  qui  Euclidi  piurimu  non  tribuut.tua  audoritate.maior  exifti/ 
matio  8C  audoritas  ei  accederet.Tu  ut  licet  te  pater  meus  nofq?  omnes  ferii 
perexcolueriraus.tuacj?  uetuftiflima  fuerimus  raaripia,  hac  obferuatione 
noftra  nulla  e fle  cefere,nifi  ea  tibi  hoc  munete  certior  fieret.  Quod  op9  tibi 
abs  te  coprobatu  fuifle  cognofca  coi  u tilitati  confulens,c6nabor  ut  aliorum 
prsdariflima  mathematicoru  opera  in  lucem  ueniat,tu  uero  Vale  aternu; 
noftri  fcj;  uotisda  fadle  curfum.ln  Idibus  patrqsxtj.  Kal.  Odobris  in  xi. 
jivi.SC  xix.Elemento  d reconciliata  diuinitate. 

, S i 


L 


+8+ 

EVCLIDIS  MEGARENSIS  CLARIS 

SIMI  PHILOSOPHI  PLATONICI  M A THEMA/ 

ri  dcp  prsftatiflimi  Phsnomena.ex  traditione  Theo/ 
nisBarthoIomsoZamberto  Veneto 
interprete. 

I voniam  aftra  non  errantia  ex  eodem  oriftloco,ineu 
! demcp locum  occidere fpectantur.quaiq;  fimul  orisitur, 
% i fimul  femper  oriri,&  qus  fimul  occidur  t femper  fimul 
Hjj  occidere. Ab  ortucpin occafum  uergentia  eifdem  inuice 
interualiisdiftare,ueluti  Orionisjd  quod  obtigit  a cin/ 
j gulo  ad  pedes  ufqucidem  femper  eftinteruallum.Id, in* 

| quam.fitin  rjs  foiisqua*  in  gyrum  feruntur, quoniam  ut 
i fusommno  acircunferentiasquediftat.quemadmodu 
• in  opticis  offenditur.  Receptum  fiquidem  effe  oportet 
| J aftra  circulofeferrian  nnoqj corpore reuinciri,uifumq» 

H a circunferecijs  tequediftamfpecratur  fiquidem  ftella  a/ 

liqua  infer  fublimeslocojocum  ex  loco  non  permutans.fed  in  qua  eft  regione  in  ea/ 
dem  reuoluta- Quandoquidem  ita  ad  circulorum  circunferentias  in  quibus  reliqua 
aftra  feruntufsubiquetequediftareuidetur.  Admittendu  eft  fane  circulos  omnes  pa/ 
railelos  effe.SC  id  propterea  aftra  noti  errantia  per  parallelos  ferri  polum  habentes  ia 
dictam  ftella- Horti  aut  nonulianeqtorientianeqt  occidentia  fpeclatur. eo  quiainfub 
limioribus  circulis  ferutur,quos  femg  apparetcs  appellat . Hatcfiqde  funt  aftra  qute 
polum  apparentem  fequun tur  ufque  ad  circulum afclicutn,8£ qua?  polo  pr  opinquio/ 
ra  minimo  circulo  feruntur.maximo  uero  qua  longius  abfunt . At  qua  iri  arctico 
iirculo  exifturit  horizontem  radere uidehtur.Qua  uero  ad  meridiem  omnia  SC  ori/ 
ri  & occidere  fpeft an  tur,eo  quia  eorum  circuli  non  funt  toti  fupra  terram, fed  eorum 
pars  fupra,at  reliqua fub  terra.Eoru  uero  fegmentoru  qua  fupra  terratri  unuquodcp 
quo  propius  ad  femper  apparentium  circuluin  maximum  accefferit, magis  apparet, 
eor  u uero  qua  fub  terra  quo  propius  ad  dictu  circulu  accedit, min9  fpectatur.Eo  quia 
aftra  in  fegmento  orbis  quod  fub  terra  exiftunt  inuehuntur  tepore  minimo,  qua  ue/ 
roin  eo  quod  fupra  terram  maiori fefuntuf  Qua  uero  ab  fis  longius  abfunt  fem/' 
per  fupra  terram  tempus  obtinent  minus:qua  uero  fub  terramaius, minimum  uero 
tempus  habebuntqua  fupra  terram  ferutur  ea  qua  in  meridiem  uergunt.  qua  uero 
infra  terram  maius  Qui  uero  inter  hos  medii  funt  aquale  tempus  habent  ei  qua  fub 
terra eftparti.Quare orbem huiufmodiaquinoclialem appellamus.  Qui  uero  ab  a/ 
quino<ftiali  circulo  aqualiter  difterit,aquali  tempore.&fegmentis  uiciUtm  aqualibus 
inuehuntur.Gcut  qua  fupra  terram  in  fepten  trionem  uergunt  eis  qua  fub  terra  in  me 
ridiemtendunt.Qua  uero  fupra  terra  in  meridiem  tendunt,  eis  qua  infra  terram  ad 
feptentrionem  comeat, utriufqj  enim  circuli  5£  eius  qui  fupra  terram, Si  qui  fub  terra 
in  continuum  tendit  idem  tepus,apparet  praterca  lacteus  circulus  Si  zodiacus  in  pa 
railelos  Obliqui  exiftentes  circulos, fefeqi  inuicl  in  circunuectione  difpefcetesdempef 
hemicyclia  fuper  terram  habere  uidenturi  a ex  his  omnibus  qua  dicta  funt  mundus 
fpharicafpecieieftefupponitur.Sienim  cylindroidesautconoidesefTet  Quainobli 
quis  circulis  aquinoctialeqi  bifaria fecatibus  ftellacoprehenfain  ambitu, neu tiquani 
femper  iri  aqualibus  femicirculis  proUehiappareretifed  quadoqj  in  maiori  femiarcu 
lifegmeto.Si  quandocp  in  minori. si  enim  conus  aut  cylindrus  plano  feceturmcnaut 
ad  bafim,fcctio  fit  oxygoni  coni  quaclypeo  fimiiis  eft.Manifeftu  igitur  qt?  huiufmo/ 
di  figura  iri  medium  fecla  Si  in  longum  c r iri  latum  difiimilia  fegmenta  efficiet.  Manife 
ftum  autem  quod  81  fi  oblique  per  medium  fecla  fuerit.Si  fic  diffimilia  efficiet  fegmeri 
ta.Quod  in  mundo  nequaquam  fieri  deprehenditur.hifs  igitur  omnibus  mundus  eft 
fpharicus.aqualitefq!  circa  axe  uoluitur.Cuius  unus  qiiidem  eft  polus  fupra  terram 
apparens,alter  uero  infra  terram  ocultus- Horizon  uero  uocetur  per  planum  noftrS 
procidens  in  mundo  circulus  finiensqj  fupra  terram  fpectatum  hemifphariu,fi  fpha/ 
ra  naque  plano'  fecla  fuerit  fectio  circulus  eft.  Meridianus  porro  circulus  appelletur, 

qui 
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qui  per  fphsrs  polos  S l refle  ad  horizote.puenit.  Tropici  ucro  funt  quos  per  mediii 
zodiacus  orbis  tangit,qui  eofdem  cum  fphsra  polos  habent, fed  qui  per  medium  cur 
rit  zodiacus  circulus  8C  squinoflialis  maximi  fun  t,bifaria  enim  inuicem  fefe  difpcfcut 
in  principio  arietis  8£  librz.funt  namcp  in  diametro,&in  squinofliali  exiftentes,  con' 
lugate  oriuntur  £C occidunt  > inter  ipfos  habentes  u fignorum  fex  flgna,squino  / 
flialis  uero  circuli  binos  femiarculos,quando quidem  utrunque  principium  in  squi' 
nocfrali  orbe  exiftens  in  eodem  feratur  tempore, 8C  quae  fupra  8C  que  infra  terram  eft 
pars.si  enim  fphsra  circa  fuu  squaliter  axe  euoluta  fuerit, omnia  in  ipfius  fphsrs  cir 
cunferentiacofiftentiafigna  in  squali  tempore  fimiles  circunferetias  circulorum  per 
quosferuntur  tranfibunt.fimileS  igitur  squinoflialis  circuli  circuferentias  tranfibut, 
eam  fcilicetqusfupra  terram, &eamqusinfra:cirounferencis igitur  funt  squalesde/ 
micirculus  SCenim  utracp  eft-Nam  ab  oriente  in  ortum,fiueab  occidente  in  occafum 
totus  circulus  eft.ld  propterea  animalium  circulus  Si  aequinoctialis  inuicem  fefe  bifa/ 
riam  difpefcunt.Siuero  in  fphsra  bini  circuli  fefe  inuicem  bifariam  fecuerint, uterque 
fecatium  maximus  eft.Igiturzodiacusorbis.St  squinoflialis  maximi  funt,6£horkon 
quoque  maximus  eft,*odiacum  SCemm  Si  squinoAionalem  orbem  maximos  exifte/ 
tes  femper  bifariam  difpefcit,Duodecim  uero  animalium  fex  femper  fupra  terram.  Si 
squinoflialis  circulifemper  fupernefemicirculum  habent:quscp  in  eo  funt  aftra  fi' 
mul  8C  onentia  81  occidentia  in  eodem  tempore  adueniunt,aiterum  fiquidem  ab  ortu 
tn occafum.alterum uero  aboccafuin  ortum. Ex  his  igitur  oftenfis  manifeftum  eft 
quod  squinoflialis  circuli  femicirculus  in  horizonte  elt-Si  uero  in  fphsra  manens  cir 
culus  bifariam  maximorum  aliquem  fecuerit  femper  delatum, Kfecans  quoque  maxi 
mus  eft,horizon  igitur  maximus  eft. 

Theorema  1 Ap  parens  t 

J~:Erra  in  medio  mundo  cft,centri<]? ordinem  obtinet  ad  mudum. 
Sit  in  mundo  horizon  a b.terra  autem  fit  uifusnofter  qui  fit  ad  d.fintcp 
, orientales  partes  c,occidus  uero  finta.fpefleturque  per  dioptram  iacen/ 
?-^^j'tem  ad  d,fignum  cancer  oriens  in  c figno.ipectabitur  igitur  eadem  dioptra 
Capricornus  occiduus,  fpeftetur  pera  fignu 

Si quonia  figna a d c.pcr  dioptram  fpeflattm  cancer  'y  e Alarii 

refla  igitur  eft  linea  qus  p a d c efto  a d c,  ma/ 
nifeftum  iam  eft  quod  a d c dimetiens  eft  nor, 
errantium  fphsrs  Si  zodiaci,  quandoquide 
zodiaci  fuper  horizon  tem  fex  animalia  difein 
dit-Rurfus  iam  moto  zodiaco  Kdioptra  fpe/ 
fletur  leo  oriens  in  b fignoi  fpeflabit  igitur 
eadem  dioptra  aquarius  occidens, fpefletur 

in  e figno,8£  quoniam  edb  figna  per  dioptra  Leo  , 7 capri. 

fpeflantur, refla  eft  linea  qus  per  e d b,fit  e d.  b ^ 4 

Igitur  ipfaed  b diametros  efr.&non  errantium  fphsrs  & zodiaci  circuli  patuit  aut5 
quod  8£  a d c.  Igitur  d lignum  centrum  eft  non  efrahtium  fphsrs,  eftqj  ad  terra,  fimili 
ter  iam  oftendemus  quod  fi  illud  fignum,in  terra  afiumatur  centrum  eft  mundi , ter/ 
ra  igitur  in  medio  mundo  eft,  centrique  ordinem  ad  mundum  obtinet. 

Theorema  i Apparens  i 

■N  uno  mundi  ambicu.qui  per  polos  fphsrs  circulus  bis  erit  rei/ 
&us  ad  horizontem.zodiacus  uero  circulus  ad  meridianum  bis  v 
rit  re&us,  ad  horizontem  uero  minime  quando  polus  horizotis 
toeritinceraftiuum  tropicum  circulum, Gueroin  aliquo  tropicorum  fuei 
rit  polus  horizon  tis.zodiacus  circulus  omnino  ad  horizontem  rectus  erit, 
quando  autem  polus  horizpmis  inter  tropicos  circulos  fuerit,zodiacus  cir 
culus  ad  horizontem  bis  erit  redtus. 


Efto  horizon  circulus  b e c.8i  maximus  femper  apparentium  circulorum  efto  « d, 
maximus  uero  femper  non  apparentium  efto  e f,sftiuus  uero  tropicus  fit  g h K,hyber 
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nus  auteffl  tropicus  fit  1 m n. zodiacus  porro  circulus  politione*  habeat  ficut  ft 1.  poli 
ante  fphatratfintx  o,figna,defcribaturq!  per  x maximus  circulus  axe  o-Dico  quod  in 
uno  fphxrseambitu.qui  per  polos  fphsrae  circulus  bis  erit  rectus  ad  homontem,zo 
diacus  autem  circulus  ad  meridianum  bis  erit  re  cius, ad  horizontem  uero  minime, 
quando  polus  horizontis  inter  g h k,8£ » d,fuerit,quod  quidem  qui  per  polos  fphsra 
ad  b e c,horizontem  bis  elt  rectus  ofteditur.  Dico  iatii 
quod  k l,ad  a o,meridianum  bis  erit  rectus  Quoniam  * ___ 

enim  in  fphtera  bini  circuli,»  b c,g  h k,  fefe  inuicem  di/  /J7» 

fpefcuiifcperque  polos  eorum  defcribitur  circulus  ma  /w" 

ximus  a h o3atqualis  igitur  eftdrcunferentiakh.ipfih  / /C\  (*  ) f\\ 

K.Si  1 p,ipfi,p  n.eftque  squalis  circunfcrentia  g h k,  ipfi  j/  K VjV  J \\ 
circun  ferentis  1 p n, squalis  igitur  eft  1 p.circunfe/  //  j\tj/  M 
rentiaipfi  kh.circunferentiaMnquoigitur  tempore  k V c 
fignum  ab  ipfo  exordiens  k.  ipfam  k h, percurrens  cir/  V J 

cunferetiam  in  h,peruenit,in  eo  & 1 fignum  ambitum  1 \\/  \ \/J 

. p, percurrens  in  pfignum  flabit,  & zodiacus  circulus  ^ . /f* 

pofitionem  habebit  ficut  hb,pc-Na  quoniam  in  fphte  e /\\.  » \ / /I 

ra  bini  orbes  aghic,  b h p c, fefe  inuicem  tangunt,  | j 

aeperunius  polum  & contadhim  maximus  deferibi/  \ I 
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! t,drcunferentis:in  q.uo  igitur  tempore  k in  fperuenitin  eodem  3i I in  t.S^k  1, circulus 
coheret  in  ipfo  f t, circulo  a t.f  t.circulus  ad  g e k rectus  eft:8i  k 1, igitur  ad  e k.rectus  eft. 
Rurfus  quoniam  fm  p,circunferentia  ipfi  t n r,eftfimilis:in  quo  igitur  tempore  f in  p. 
in  eodem  quoque  3i  t in  r uenit,8i  circulus  zodiacus  conuenit  in  circulo  po  r.Sip  r ad 
ge  k.rectus  eft, & zodiacus  circulus  rectus  eft  ad  gek.homontem.bisigicur  zodiacus 
circulus  ad  horizontem  rectus  eft. 


Theorema  s Apparens  * 

iStrorum  non  errantium.ortus  occafusqj  efficientium  unuquocfr 
que  iuxta  eadem  horizontis  figna  oritur  SC occidit. 


Sit  in  mundo  homoiiabcmaximus  autem  femper  apparetiuin  eftocit' 
culus  a d e.non  apparentium  uero  maximus  e/  a 

fto  b g faffumanturcp  fignum  b ortbs  8d  occafus  facientiu. 
fintqj  orientales  partes  c.occidua  uero  fint  k.  Dico  quod  / / \\ 

h fignum  femper  iuxta  eadem  homontis  figna  oritur,  8£  f \ y , \ 

occidit  euoluta  fphara.fit  orbis  per  quem  fignum  h couer  j e ® K 

titurfftqikhc,igiturorbiskhc,  ipfum  homontem  fecat  e V 

eiequercctusadipfiusfpharaaxem-Ipfiautemaxiadan  J 

gulos  rectos  exiftentes  circuli.homontemcpdifpefcentes,  \ \ / 

ortus  Si  occafus  per  eadem  horteoeis  figna  efficiunt, orbis  V/ 

igitur  khc.perc  fignum  oritur.Si  per  k occidit,  fertur  aut  y»-  -<y  5 

h fignum  in  circunferentia  ipfius  k h c circuli, Si  h igitur  fb  ( \ 

gnum  per  fignu  c oritur, Si  per  k occidit-  f f j g 

Theorema  a Apparens  4.  v.  J 


Ir^Scrorum  in  maximi  circuli  ambitu  exifte 
^^^tiu,maximut^  femper  apparentiu  non  tangetis, neqj  fecatisqu* 
I^Miaprius  oriuntur.prius  SC occidut  SC  qui  prius  oeddut  prius  oriutur. 

Sit  in  muHdo  'horizon  a bc.  maximus  autem  femper  apparerttium  fit  a de,  aliud 
autem  maximus  orbiseftoefb.nonfecanscircu 
Ium  a d e,  neque  ipfum  tangens . Affumanturqs 

inipfiuscfbcirculicircunferentiabina  continge  - _ 

tia  figna  fintqi  f g.  Dico  quod  ipforum  f g figno/ 

rum.quod  prius  oritur  prius  Si  occidit.  Si  prius  / / \ 

occidens.priusoritur-Sinc  autem  orientales  par  / I \ \ 

tes  c.occidua  uero  firit  b,  fintque  paralleli  circuli  [ e\  I \ 

per  quos  figna  fg.inuehuntuf  hk.imSiper  f ma  /V  ) \ 

ximusdefcribaturcirculushfe.ipfumad  e.circu  / vv  / \ 

lum  tangens  ut  tamen  non  tangat  femicirculum  L c \ y J ^ l 

quiexeficutad  parces  e fn.ei  qui  ex  a femicircu  \ J /\ 

Ioadac:partesfimilisigitureftkf,drCunferentia,  \ \.  \ / /j  / 

ipfi  mn,  circunferentia,  reliqua  igiturf  h,circun  \ sj 

ferentia  2C  continua  ei  fub  terram  ufque  adk.fi'  V. 'yy 

gnum  fimiliseftipfinl.drcunferentia  Siei  conti  K / 

nua  fub  terram  ufque  ad  mfignurii.  In  aquali  i/  **  N‘s-v* 
gitur  tempore  f n,  figna  ipfas  f h,n  1,  Si  eis  conti  — 

nuas  ufque  ad  k m,  figna  circunferentias  per> 

tranfeunt-  Ipfa  igitur  f n,  figna  fimul  oriuntur  Si  g ipfo  n prius  oritur,  3i'g  igb 
tuf  ipfo  f.  priusoritur  - Dico  quod  Siprius  occidit, deferibatur  perffignum  maxi/ 
mus  circulus  x f d,  ipfum  a d e,  circulum  tangens,  ut  a b d,femicirculus  ad  par/ 
tesd  f x.ipfi  a>  femicirculo  ad  partesah,non  concurrat, fimilis  igitur  eft  fh,  circun 
ferentia  ipfi  x 1.  In  aquali  igitur  tempore  f,  fignum  ipfam  f h , circunferentiam 
tranfit.Si  x fignum  ipfam  n I circunferentiam  - Igitur  f figno  in hducto, Si  x , in  I, 
ftabic.  Ipfa  igitur  f x , figna  fimul  occidunt:  8i  g,  ipfo  x .prius  occidit.  Si  g ipfo 
igitur  f, prius  occidit : fimiliter  ialn demonftrabimus  quod  Si  prius  occidens  prius 
Bi  oritur. 
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Theorema  5 Apparent  $ 

HStrorum  in  maximi  orbis  ambitu  qui  maximum  femper  appare 
tium  fecat,exiftentium,qus  in  feptentrione  funt  prius  oriuntur 
pofterius  uero  oeddur. 


Efto  in  mudo  horizon  a b c, maximus  ante  femper  apparetiu  fit  a d e.  alius  aute  ma 
ximus  circulus  efto  c f b,ipfum  a d e.circulum  difpefcens- Aflumanturque  in  ipfius  c f 
b.orbis  ambitu  bina  contingentia  figna-fitqj 
gnum  ad  feptetrionem.Dico  quod  f,  fignum  ipfo  € 


g prius  quidem  oritur,  pofterius  autem  occidit. 
Sint  orientales  quid  e partes  c,occidua  uero  fintb. 


fintque circuli  paralleli  per  quosfgJigna  inuehu  / { \ \ J N. 

turhK,lm,defcribaturqi  per  f fignum  maximus  / l \ /\  \ 

circulus  nfe.ipfum  a d e,circulum  tangens-ut  non  / \/  \ \ 

tangat  eu  qui  ex  a,femicirculu  ad  partes  fg.ei  qui  / • 7 \ I \ 

ex  a femicirculo,ficut  ad  a ck, partes -Similis  ergo  / - \ \ I \ 

eft  fk,circunferentia  ipfi  nm  dreunferentia.  Reli/  K \ II  b\ 

qua  igitur  h ficircunferentia  & continua  cifub  ter  \ / A 

ram ufque ad  k fignum  fimilis  erit ipfi  n Ucircunfc/  \ \ f //  y'  f 

ren  rise  St  ei  cotinus  fub  terra  ufqi  ad  m fignu.In  a „ V J 

quali  igiturteporeipfafn,figna  ipfasfh.nl, circQ  Vv  /i'\  /yl 

ferenrias,8t  eis  continuas  ufep  ad  k m,figna  percur  'O 

ret.lgituripfafn>fignafimul  oriatur.  Ipfum  aute 
n ipfo  f prius  oritur,8tfipfo  gigitur  prius  oritur.  , — " 

D1C0  quod  St  pofterius  occidit,  deferibatur  per  x . 

fignum  maximus  circulus  fd.ipfum  a d e,circulum  tangens.utnon  tangat  eum  qui  ex 
d,femicirculum  ficutad  partes  d f.ei  qui  ex  a fcmicirculo,ficut  ad  a h partes-Similis  igi 
tur  eft  fh  ambitus  ipfix  I,ambitui.In  aquali  igitur  ccmpore£.ipfum  f h,  ambitum^t  x 
ipfum  x Lperficit.Ipfo  igitur  f in  h figno  exiftente,5t  x in  1 ftabit.ipfa  igitur  x f,  figna  fi/ 
mul  occidunt.!  pfum  autem  g prius  ipfo  x occidit.Igitur  St  g ipfo  f prius  oeddit , qua 
re  Sixipfo  gpofterius  occidit, patuit  autem  quod  Spriusomur.Igituripfumfipfog 
prius  oritur,pofteriqs  autem  oeddit. 


Theorema  i 


Apparent  6 


BsjN  zodiaco  circulo  aftra  confidentia  in  diametro  coniugate  oriu 
I tur  Si  occidu nt,fimiliter  8i  qui  in  squinodtiali. 

fl  Sit  in  mundo  horizon  a b c, zodiacus  aute 
| rirculs  pofitione  habeat  a db.  aquinoiftialis 

ijaut  efto  e f d.fintque  ipforum  quidem  fegme 

ta  fuper  terram  a g b,e  g f,in  diametro  igitur  eft  a.  fignum 
ipfi  b figno.St  e ipfi  f.Dico  quod  ipfa  ab  St  e f, figna  coniu/ 
gate  oriuntur  St  occidunt-Sint  orientes  partes  a.  occidua 
uero  b,  Si  fint  paralleli  circuli  per  quos  figna  a b.  inuehun 
tur  a h,b  c,fitq)  fegmetum  a h faper  tcrram,at  b c infra  ter 
ram.Quoniam  a ipfi  b St  e.ipfi  f eft  in  ciametro,aqualis  igi 
tureft  circunferentia.e  b ipfi  a f,circunferenci**Sed  cb,ipfi 
/c,eft  aqualis.Staf  igitur  ipfi  f e,  eft  aqualis, e'ftque  maxi 
musparal!elorumefd,aquusigitureftorbis  ah  ipfib  c. 
orbufuntqi ipforu  fegmenta  qua  uiciffim  a h,b  c> aqualis 
igitur  eft  a h.circunferen  tia  ipfi  b c drcunferentia.in  aqua 

li  igitur  tempore  a fignu  ipfum  a h -ambitum  tranfiens  in  h ueniet,8t  b ipfam  b c,  circO 
ferendam  perfidens  ueniet  in  c.Sed  a ipfam  a h.percur  rens  in  h proueniens  occidit.at 
b ipfam  b c,currens  in  c.quod  proueniens,oritur.ipfo  igitur  a occidente,  ipfum  b ori 
tur.fimiliterdemonftrabimus  quod  Sta  orienteb  occidit,Rurfus  quonia  uterqiipfo 
rura  e gfifde.femicirculuseft,aqualis  eft  ambitus  fg  e.ipfi  fde  ambitui.in  aquali  igv 
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tar  tempore  f/ignum  ipfam  fge.ciroinferentia  efficiens  in  e.uenict  Keipfum  efficiens 
ambitum ed  f in  f ueniet.Sed  f quidem  per  f ge,circunferentiam  duiftus  in  e;quod  pro/ 
ueniens  occidit- At  e, per  e d f.ambitum  inueefus  in  f,quod  perueniens  oritur  rpfo  igi 
turfoccidente  e, oritur, fimiliter  iamdemonftrabimusqucd  fipfo  orienteipfum  e occi 
dit- Similiter  aute SComnia  m zodiaco  & squinodtionali aftra  confiftetia  in  diametro 
coniugate  oriuntur  S£  occidunti 

Altereximpcpiili. 

Sit  horizon  circulus  ab  ctf.aeftiuus  autem  tropicus  fit  * 

a d,bybernus  uero  bc  zodiacus  porro  pofitionem  ha/  

beat  ficut  d gbf,fintquein  d g bfin  diametro  figna  f g,  J 


dico  quod  ipfo  f orienteipfum  g, occidit.  Si  autem  eft 
poffibile,  non  occidat,  fed  efto  h,  occidens  di  per  f h»  pd' 
ralleli  deferibantur  circuli  nh,fk,  quare  ffigno  orieteper 
k ipfum  h, occidet  per  n,S£  zodiacus  circulus  politione  ha 
bebit  ficut  m n 1 k,&  quoniam  unufquifq;  ipforum ab  cd, 
m n,l  K.maximus  eft:in  diametro  igitur  eft  k ipfi  n,  fed  & k 
ip  fi  f, eft  idem,  6Cnipfth,igiturfipfi  h,eft  in  diametro,  fed 
Si  g,  quod  eft  impoflibile.  igitur  oriente  ipfo  f,  ipfum  g 
Occidit. 

Tbeorem*  7 ' Apptms  7 

Odiacus  circulus  per  omnem  horizon 
^Opicos  oritur  & occidit  quando  maxi 
^P^pMtium  maior  fuerit  circulo  tropico,  con 
fecerit  tranfmutatuS, quando  enim  or 


uerfionesq? efficit oppofite  tranfmutatuS:  quado 
enim  ortu  meridiano  eo  qui  ad  feptentrionemim/ 
mutatus  fuerit,tranfmutatus  apparet, 8t  quadoqj 
aliter  fupra  nos  ftabit.Sint  quidem  partes  orieta/ 
les  d c occidua: ueto  a b,quod  igitur  zodiacus  qui 
dem  circulus  per  omnem  horizontis  ' 


tropi/  \ T / \ / e 

cos  locum  oritur  6£  occidit, manifeftu  eft  quando/  \ C ~T — f 

quidem  maximos  tangit  orbes,fuefitautem  unus  y\-^L  X / k 

eorum  quem  tangit  horkon-Dico  autem  quod  di  \ | 0 n / 

conuerfiones  oppofitte  immutatus  efficit,  afiuma 

tursequalesSCexoppofitocircunferentiSjd  e,bf,  c . 

defcribanturqueparallelicirculi  per  quosfignae 
fanuehuntuf  geh.xf  1-Quoniam  circuferentiad  e 

ipfi  b f,circunferentia?  eft  squalis, communis  apponatur  e b.tota  igitur  d e b,  toti  e b f. 
eftsqualiSjfemicirculus autem  eftdeb/emicirculus igitur eft&ebfan  diametro  igi/ 
tur  eft  per  praecedentem  e lignum  ipfi  f figno,&  quoniam  circunferentia  ed,ipfi  dm, 
circunferentiseftsqualis.&bfipfibn.Seddeipfibf  eft  tequalis.  8C  d m igituripfi  b 
n eft  squalis- Communis  apponatur  m b.tota  igitur  d m b to  ti  m b n eft  squalis.fem/ 
circulus  autem  eftdmb.femicirculusigitur  eft  mb  n,  igitur  per  prscedentemin  dia 
metro  eftm  fignu  ipfi  n figno,8C  quoniam  per  prscedetem  zodiaci  circuli  in  diametro 
figna  exiftmtia  coniugate  oriuntur  8i  occidunt.lpfo  igitur  dfigno  oriete  perfignum 
d ipfum  b, quod  eieftindiametro  fignum  occidit, Si  ipfo  igitur  e,  oriente  pCr  h fignunj 

fsquod 
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f,quod  ei  eftin  diametro  occidit  per  k fignum.K  ipfo  n figno  oriente  per  1, fignum  i/ 
pfum  m,quod  ei  eft  in  diametro  fignum  per  g.  fignuni  occidit  8£  infuper  ipfo  b,  figno 
per  c oriente,ipfum  d,quod  ei  eft  in  diametro  peraoccidit-  Quando  igitur  zodiacus 
circulus  oftu  meridiano  cum  occafu  feptentrionali  immutatus  fuerit,  tranfmutatus 
apparet.Dico  quod  SC  quando  ortu  qui  ad  feptentrionem,occafu  eo  qui  ad  meridiem 
permutatus  fuerit  imtnutdtus  apparet. Oriente  fiquidem  d e b,femicirculo,  zodiacus 
circulus  pofitionem  habebit  a x c.Similiterqi  offendemus  quod  in  diametro  eftipfum 
quidem  x fignum  ipfi  o figno  Stripfi  p.Et  quonia  figiio  c oriente  per  c.quod  in  diame 
tro  ipfi  c,eft  a, fignum occiditpera.lpfoautem o,perl, fignum  oriente,ipfum  x,quod 
eft  ei  in  diametro  per  g figttum  6ccidit.Ipfo  autem  p figno  per  h,orienteipfumr,quod 
ei  eft  in  diametro  perKoccidit.Etinfuperipfoafigno.perd  oriente,  ipfumc,  quod  ei 
eft  in  diametro  per  b occidit-Quado  igitur  zodiacus  circulus  ortu  feptentrionali  eo 
qui  ad  meridiem  immutatus  fueritjpermutarus  apparet,  patuit  aute  quod  Si  quado 
ortu  meridiano  occafu  feptentrionali  immutatus  fuerit.permutatus  apparet,  & ma 
nifeftu  quod  quandoq?  aliter  fupra  nos  ftabit,Quado  enim  zodiaci  circuli  contaiftus 
fuerit  in  bifaria  fectione  fegmenti  quod  fupra  terram  tropici  sftiui  ad  nos  erit  rectus: 
quando  liero  ifi  bifaria  fectioe  fegmenti  quod  ihfra  terram  sftiui  tropici  humilior  ad 
nos  Crit.fempeVque  longius  factus  a bifaria  fectione  fegmen  ti  circuli  quod  fupra  ter/ 
ram  sftiui  tropici  ualde  erit  proclinatus, fimiliter  autem  erit  inclinatus  sque  diftanS 
ab  utraque  bifaria  feftio  ne. 

tbeorem  s Apfmrtiis  s 

Ignaininxqualibus  horizontis  Tegmentis  oriutur,  & occidunt, 
& in  maximis  qus  ad  JEquinodtialem, in  minoribus  autem  qua: 
hxc  fequuntur.in  minimis  uero  qus  ad  tropicos, in  aqualibus 
qus  ab  squino&iali  circulo  sque  diftan  t 
Sit  horizon  circulus  a b cd.tropici  autem  a c,b  d.maximus  uero  femper  apparefl/ 
tium  fit  qu.zodiacus  porro  circulus  pofitionS  ha/  q 

beat.c  b.squinoftiahs  circulus  fit  ef.Secetiirqj  u/ 
traqueipfarumcg.gbjntria  aequalia  per  n K,p  t, 
figna.Dico  quod  ipfec  n.n  k,k  g,gp,p  t,t  b.circuh/ 
ferentis  in  squalibus  horizontis  fegmentis  oriUrt/ 
tur&occidunt.ln  rnaxifflisipfs  Kg.gp, in  minori/ 
bus  autem,K  n,p  t,in  minimis  uero  c n,b  t.in  squa/ 
libus  k g,ipfi  g p,8i  k g,ipfi  p t,8£  n c.ipfi  tb.Sint  per 
quos  inuehuntur  ipfa.n  K,p  t,figna  paralleli  circuli 
m x,h  l,o  r,fy.Quoniamipfs  g k.k  n,n  c.funt  adin/ 
uice  squaiesiipfs  igitur.f  1,1  x,x  c.adinuicem  funt 
maiores  incipientes  a maxima  f I.ldqs  propterea  i/ 
pfs  quidem  e h,h  m,m  a.inuicem  funt  maiores  inci 
pientes  a maxima  e h,& infup  eripfsquidefti  fr,ry 
y d,ab  ipfa  f r,maxima  incipientes  inufcem  funt  ma 
ioreSjSC  infuper  ipfs  e o,0  f,f  b,ab  ipfa  e o,  maxima 
incipientes  inuicem  funt  mdiores,fi£  quonia  ipfs  c n, n k.K  g, g p, p t,t  b,  oriutur  quide 
per  c x,x  1, 1 f.f  r,r  y.y  d circunferentias.occidunt  autem  per  a m,m  h-h  e,e  o,o  f.f  b, qua 
reininsqualibushorizontisfegmentisoriuntur&occidunt.Et  quoniam  in  fphsra, 
paralleli  circuli.h  l,o  r,maximi  alicuius  circuli  circunferentias  ipfius  c b,hoc  eft  p g,g  k» 
squas  auferunt  ad  maximum  parallelorum  e f, squalis  igitur  eft  circulus  h 1,  ipfi  o r 
circuIo.Quoma  igitur  in  fphsra  squales  crparalieii  circuli  h I,o  r.maximi  alicuius  cir 
culi  Circunferentias  ipfius  a bcd,ipfaslf,fr,auferuftt  ad  maximum  parallelorum  e f. 
squalis  eft  circunfer  tntialf.ipfi  fr.circunferentis- Similiter  autem  offendemus,  quod 
circunfererttia  fx.ipfi  fy.circunferenti  s eft  squalis.  Reliqua  igitur  x 1,  reliqus  r x,  per 
tertiam  communem  fententiam  eft  squaiis-lam  id  prppterea  & cx,  ipfi  yd- Signa  igi 
tur  in  insquaiibus  horizontis  fegmentis  oriuntur  Si  occiduntiin  maximis  quide  qus 
ad  squinoctialem  jn  minori  qus  ea  fequuntur.in  mihimis  uero  qus  ad  tropicos, in  s' 
quafibusporro  qusab  squincxftiaJidrcuio  squaliter  diftant. 
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Tbeorem  9 /pp^rott  9 

■Ignorum  circuli  femicirculi  qui  exordium  in  eodem  parallelo  no 
habuerint  insquali tempore oriunturtoti.&in  pluri  qui  cu  cati 
cro,in  minori  autem  qui  fubfequuntur, in  minimisueroquicum 
capricorno, quicunqj  autem  exordium  in  eodem  habuerint, parallelo  in  x> 
qualibus  temporibus  oriuntur. 

Sit  in  mudo  horizon  a b cd.sftiuus  autem  tropicus  fit  b c,  zodiacus  ucro  circulus 
pofitioncmhabeat.d  eb  f,fintque  orientales  partes  quidem  cd,  occiduae  uero  abKd 
e b.fic  qui  poft  cancrum  femidrCuIus,atbfd,fit  qui  poftcapricornum.Dico  quod  ipfi 
us  zodiaci  circuli  femicirculi  qui  exordium  in  eodem  non  habent  parallelo  insquaii 
tempore  oriuntur  S£  in  pluri  quidem  qui  cum  ipfo  cancro  de  b, in  minori  qui  hunc 
fubfequuntur,in  minimo  autem  qui  cum  capricorno  b fd.quicunque  ucro  exordium 
in  eodem  parallelo  habuerint  squali  tempore  oriuntur^uferancur  squales  circunfe 
rentis  d e.b  f-Defcribanturq?  paralleli  circuli  g e h m,k  f I n,per  quos  inuehuntur  ipfa,e 
ffigna.sintquceorumqusfupra  terram  fegmentagm  h,kfl.  similiter  iam  oftende 
mus,ficutin  prscedentibus  quod  in  diametro  eft  e fignum  ;pfi  ffigno,  5£m  ipfi  n-  Et 
quoniam  ipfa  a d circunferentia,  ipfa  m h,  circun / 
ferentia  eft  maior  aut  ei  fimilis-lpfa  autem  g m h,ipfa  a 

k f 1,8£  infuperkfl,ipfa  bc. In  maiori  igitur tempo/ 
red  fignum,incipiens  a,d,ipfamd  a.circunferentia  am 
bit:quam  e incipiens  ab  h, ipfam  h m g,  circunferentiS 
ambit.Et  e ab  ipfo  h incipies  in  maiori  tempore  ipfam 
hmambit,quamn  incipiens  abi  ipfam  lfk.ambit  cir/  / 
cunfcrentiam,Stn  ab  ipfo  1 incipiens  in  maiori  tempo  < 
re  ipfam  fk  ambit  quam  b ab  ipfo  c incipiens  ipfam  c 
b ambitcircunferentiam.Sed  in  quo  quide  tempored  \ 
fignum  ipfam  d a, ambit  circunferentiam,in  eo  K ei  exi  ' 
ftens  in  diametro  b fignum  ipfam  b c ambit  c rcunfere 
tiam,5£  femidrculus  d e b,oritur.in  quo  autem  tempo 
ree  incipiens  ab  ipfo  h ipfam  h m g ambit  circunferen 
tiam  in  eo  f,ei  in  diametro  exiftens  incipiens  a k,ipfam 
kn  lambit  circunferentiam,Si  femidrculus  e b f,ori  • c 
tur  In  quo  ucro  tempore  n incipies  ab  ipfo  I ipfam  1 fk.  ambit  circunferetiam,  in  eo  m 
6£ in  diametro  exiftens  incipiens  ab  ipfo  g,  ipfam  ge  h,ambit,&  femidrculus  n b m 
oritur.ln  quo  uero  tempore  b incipiens  ab  ipfo  cipfam  cb  ambit.in  eo  ipfum  d ei  exi 
ftens  in  diametro  incipiens  ab  a,ipfam  ad  ambit:8£  femidrculus  b f d.  oritur-  In  maio 
ri igitur  tempore  femidrculus  quicumcacro  oritur, hcceftipfed  e b,mincre  uero  eo 
quod  in  d eb  ipfeebf.&infuperipfen  b m.in  minori  ipfo  e b f.in  minimo  demum  qui 
capricorno.Dico  infuper  quod  quscunque, exordium  in  eodem  parallelo  humerini 
squali  tempore  oriun  tur,habeant  enim  ipfi  m d n,e  b f.femicirculi  exordium  in  eode 
parallelo.dico  quod  squali  tempore  ipfi  m d n,e  b f,femicirculo  oriuntunquoniam  in 
squali  tempore  m fignum  incipiens  ab  h.lpfam  h m g.ambit  circunferentiam.  c r e in/ 
cipiensabh,ipfam,hmg,ambitcircunferentiam,fedin  quo  tempore  m:  fignum  ind 
piens  ab  h ipfam  h m g ambitjn  eode  quod  ei  eft  in  diametro  n incipiens  a k ipfam  k n 
l,ambiccircunferentiam,&  femidrculus  md  n oritur-In  quo  autem  tempore  e fignum 
incipiens  ab  h iigno  ipfam  h m g ambit  circunfereneiam,in  eodem  quod  ei  eft  in  diame 
tro  f incipiens  ab  ipfo  k ipfam  k n l,ambit  circun  feren  tiam, S£  femicirculus  e b f, oritur. 
In  squali  igitur  tempore  ipfi  m d n.e  b f.femicirculi  oriuntur. 

T keorem  10  Apparent  1» 

^Izodiari  circuli  bini  femicirculi  comunem  quanda  habentes  circu 
|ferenriam  insquaii  tempore  orti  fuerint,  & ex  oppofito  circun/ 
gjferentis  insquaii  tempore  oriuntur»#  esdem  erunt  differentis 

tepore 
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tempore  in  quibus  femicirculi  8i  circunferentia  qua  ex  oppofito  oriuntur, 
& fi  zodiaci  circuli  bini  femicirculi  aquali  tempore  communem  quandam 
habentes  circunfcrentiam  orti  fuerint, & qua  ex  oppofito  rircufcremiaa 
qualibus  temporibus  orientur. 

Sithorisoncirculusabcd.tropicusuero  sftiuus  fitac, 
hybernus  autfitb  d.todiacus  porro  fit  bc.  Affumanturcp 
arquales  circunferentia:  c c,b  f,ipfi  igitur  femicirculi  c e b,c 
bf.inarquali  tempore  onutur.Dico  quod6£ipfxce,bf,cir/ 

«inferentur  in  arquali  tempore  oriuntur. Nam  quoniam  c 
ebjpfoeb  f,m  maiori  oritur  tempore  communis  aufrra/ 
tur  lpfius  c f^rcunfercntix  ortus  tcmpus:ipfa  enim  a b,cir 
cunfcrentta  eadem fcd  in  squali oritur. Reliqua  igitur  ce, 
ipfabfin  maiori  tepore  ontur.St  manifeitu  quod  eodem 
funt differentia:  teporem  quibus  ipfic  eb,cbf.  femicirculi 
oriuntur.  St  quar  ex  oppofito  circunferentia:  c c.bf.  Ma/ 
mfcftumautcm  quod  fi  femicirculi  aliqui  aquali  tempore 
orti  fuerint, St  qua  ex  oppofito  circunferentia:  squali  tem 
pore  orientur. 

Terorriru  n Apparent  si 

■Odiaci  rirculi  aqualium  Si  ex  oppofito  circunferetiarum  in  quo  11 
tempore  altera  oritur.Si  altera  occidit, Si  in  quo  altera  occidit  ab 
tcra  oritur. 


Sit  horiton  circulus  a b cd, tropicus  autem  arftiuus 
fit  a c,hybernus  autem  b d,  zodiacus  fit  c b,  afiuman/ 
turqueinipfo  squales  circunferentia:  ex  oppofito  c 
e.bt.Dico  quodin  quo  tempore ce.oriturbf,  occidit. 
Sint  per  quos  inuehuntur  efcfigna  parallelicirculi g h 
k l,o£  quoniam  aftra  in  todiaco  in  diametro  exiftentia 
per 6 theorema comugatc  oriuntur  3C  occidunt.  Ipfo 
igitur  eorientefotcidit-In  quoigitur  tempore  c.  inci/ 
picnsabe,ipfamch,ambicnscircunferetiam  ucnit  in 
h.in  eodem  oifab  ipfo  f incipiens  fk  ambiens  ad  k ue 
nic.Sed  quando  cipfamch  ambiens  ad  h ucnit.  circu 
ferentia  e c.-oritur:  quando  uerofipfam  fx  ambies  ad 
k uemt.occiditbfcircunfcrentia.ln  quo  igitur  tempo 
re  c <jar  cunferen  tia  o ritur  in  eodem  f b,  circunferetia 
occidit-Dico9  Stxn  quo  tepore  b f oritur,  occidit  ipia 
ce. Immutetur  enim  in  b a.  cafu  todiacus  circulus, 
nabeatqi pofitionem  ficutc c b-Dico  quod  in  quo 

temporebfonturjpface  ocadit.Quoniamfipfie 

ligno  in  diametro  eftjpfo  igitur  f oriente, ipfum  c, 
occidit  ln  quo  igitur  tempore  f ipfam  f 1 . ambiens 
circunfercnciam  ad  I uenic.ln  eodem  &c  ipfam  e e, 
circunfcrentiam  percurrens  ad  g,uenit.Scd  quado 
Upiamtl, circumferendam  ambiens  peruenit  ad  1 
ipfabforicur-Quandoueroeipfamegambies  ad 

g ucnit  ipiaceoccidit.fn  quoigitur  tepore  b f.am 
Lutus  oritur,  in  eodem  Si  c e.ambitus  occidit. 

Tbeertru  u Apparent  « 

femicirculi  qui  cum  cancro  aquales 
S circunferentia  inaqualibus  tempo 
itibus  o«idut,&  in  maiori  qu*  fut 
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ad  tropicorum  contadlus,m  minori  autem  qax  has  fubfequutur,in  mini/ 
mis  uero  qux  ad  «equinodiale , aqualibus  porro  qui  aqualiter  diftant  ab 
aquinodliali  circulo  & occidunt  & oriuntur. 

Efto  horizon  circulus  a b C d,maxitnus  autem  femper  apparen  tiu  fit  e f,  tropicus  uc 
ro  sftiuus  fic  a b,  hybernus  fit  Cd, fit  porro  cum  cancro  fcmicircuius  qui  fuper  terram 
b d,  squinocfhalis  circulus  fit  h g.  Seccturqj  utraqjipfarum  b x,d  x,in  tria  squalia  per 
ligna  k I,m  n.  Dico  quod  ipfs  b k,k  1,1  x,Jt  m,tn  n,n  d,in  squalibus  teporibus  occidunt 
Kin  maiori  quidem  ipfsb  K,nd,in  mirio/ 
ribus  ipfs  k 1,  m n,  in  minimis  uero  ipfs  I 
x,x  m,  in  squalibus  porri  ipfa  quide  1 x, 
ipfi  x m,ipfa  k l,ipfi  m n,8£b  Kipfi  n d.Sinc 
per  quos  inuehutur  ipfa  k J,m  n,figna  pa 
ralleli circuli  p o,fr,y  t,  z ?.  Defcribantur 
per  k l,maximi  orbes  f a,«  b,  ipfum  tagen 
tes  circulum  e f. Quoniam  ipfa;  b k,k  1,1  x, 
adinuice  funt  squales, ipfs  igitur  g a, a b, 
b x,funt  adinuice  maiores  incipiChtes  ab 
ipfa  g a maxima.Quoniam  igitur  g a ipfa 
a b maio  r cft,fcd  g a ip  (i  o k cft  fimilis,  Si  a 
b ipfi  u I & o k,  igitur  ipfa  u I maior  eft  uel 
ci  fimilis. Ipfa  autem  1 r maior  fuerit  uel  fi 
milis  o k.  Sit  ipfi  o k fimilis  1 c.  in  quo  igi/ 
tur  tempore  k,  figiium  incipies  ab  ipfo  k, 
ipfam  k O)  ambiens  circufcfcntiatri  ad  ip/ 
fum  ufq?  peruenit  o.In  code  & I, incipiens 
ab  ipfo  Upfamlc ambiens  perucHict  ad  c,K  zodiacus  circulus  pofitione  habebit  ficut 
c o d.  Quoniam  igitur  o k circurifcrentia  ipfi  1 c fimilis  cfr.fcd  o Kipfi  r u cft  fimiiis&  r u 
igitur  ipfi  I ccft  fimilis, funtqj  eiufdcm  circuli.  Aequalis  igitur  eft  r u ipfi  cl,comunis  au/ 
feratur  c u.  Reliqua  igitur  r c ipfi  u 1 eft  squalis , K o k ipfa  u 1 cft  maior  aut  ci  fimilis,  BC 
o K igitur  ipfa  r c maior  cft  aut  fimilis  ci,  in  pluri  ergo  tempore  K ipfam  k o circufcrcn/ 
tiam  ambiens  peruenit  ad  o cp  c>  incipiens  a c ipfam  c r ambiens  circiifcrentiam  ucniat 
ad  r.  Sed  in  quo  quidem  tenipore  k ipfarti  k o ambiens  circiifcrentiam,  ucnic  ad  o,  ipfa 
b k cirufercntia  occidit : in  qrio  autem  tempore  C ipfam  c r ambiens  circii  ferentia,  per/ 
ucnit  ad  r.occidit  circiiferentia  k l.m  maiori  igitur  tepore  occidit  b k qj  k 1.  Rurfus  quo 
niaftl  minor  eft  a b ipfa  b x , fcd  a b ipfi  U 1 cft  fimilis , Bi  ipfa  igitur  u 1 ipfa  b x , maicr  cft 
uel  ci  fimilis, multo  igitur  maior  cft  r 1 ipfa  b x,uel  ei  fimilis.  Ipfa  autem  g x minor,uel  d 
fimilis,  fit  ipfi  r 1 fimilis  x c.  In  quo  igitur  tempore  x ipfam  x c,circufcrentiam  ambiens 
ad  e,uenit  in  eodem  Si  1 ipfam  1 r,circuferentiam  ambiens  ad  r,  uenitK  zodiacus  circu/ 
lus  pofitionem  habebit  ficut  e r g . Quoniam  igitur  circunfercntia  r i ipfi  cx  fimilis  cft, 
fcd  r I ipfi  gb  eft  fimilis.S' g b igitur  ipli  e x eft  fimilis,8i  funt  eiufdem  circuli.squalis  igi' 
turcftgbipficxcircnferentis,comunis  auferatur  cb:rehqua  igitur gc, reliqua-  b x cft 
squalis  > Et  quoniam  u 1 ipfa  b x, maior  eft  aut  fimilis  ei, aqualis  au  tem  cft  ipfi  quidem 
ulipfirc,8£bxipfigc,S:rcigituripfage.maiorcftautci  fimilis.  in  maiori  igitur  tem/ 
p ore  c ipfam  c r,cir cuferentia  ambiens  ad  r uenit  qj  e,ipfam  c g percurrens  ad  g uema  t. 
Sed  iii  quo  tempore  c ipfam  c r,  circuferentiam  ambiens  ad  r uenit,  ipfa  c o circufcrcn/ 
tia  occidit, hoc  eftipfa  k 1 circiiferentia  ocddit.ln  quo  igitur  tempore  c ipfam  cg,circii/ 
ferendam  ambiens  ad  g peruenit, ipfa  e r,  hoc  eft  1 x circufcrcn  tia  occidit.  In  pluri  ergo 
lepore  k 1 occidit  quam  1 x.  Rufrfus  quoniam  t m ipfa  n x, maior  cft  au  t ci  fimilis  fit  ipfi 
gx, fimilis  m x.in  quo  igitur  temporex, incipiens  ab  ipfo  x ipfam  x g, ambiens  circum 
ferendam  ad  g peruenit . in  eodem  Bi  m ipfam  m x,  ambiens  circiifcrentiam  perucnict 
ad  x,8 i zodiacus  circulus  pofitionem  habebit  ficut  x g H.  Et  quoniam  in  fpha-ra  paral 
leli circuli  t y,r  I,  maximi  cuiufdam  drculi  ambitus  ipfius  b d,ipfosl  x,x  m,squos  aufe 
runt  ad  maximu  parallcloru  orbem  gh,aquus  cft  r fipfi  t y.  Quoniam  igitur  in  fpha/ 
ra  squales  &paralle!idrculirf,y  t,  maximi  cliitifdain  drculi  ambitus  a b,cd, ad  maxi 
mum  parallcloru  g h auferunt,  squalis  eft  t g ipfi  g r,  eft  au  teni  er  i h ipfi  g h squalis. 
Quoniam  1 x ipfi  x meft  squalisisqualis  igitur  cft  Si  quaab  h iri  f ci  qusab  t in  f.Eftcp 
orbis  r fipfi  t y orbi  squalis,  squalis  igitur  eft  circuferentia  h r ipfi  t f, circumferentis. 
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Sed  ipfa  quidem  hrlpfige,  ambitui  eft  fimilis,  & ipfa  g e igitur  ipfi  t f eft  fimilis.  In  quo 
igitur  tempore ejncipiens  ab  ipfo  e ipfam  e g,  circuferentia  ambiens  ad  g peruenit . In 
eodem  #f  ipfam  ft,ambies  ad  t peruenit.Sed  ifi  quo  quidem  tempore  e ad  g peruenit, 
occidit  gr  ambitus, hoc  eft  lx  circuferentia. in  quo  autem  tempore  f ad  tperuenit,occl 
dit  f g ambitus,hoc  eft  x m.lgitur  1 x ambitus  ipfi  x m,circuferentis  in  aquali  tempore 
occidit.  Similiter  iam  oftendemus  q>  SC  k x ipfi  x n,in  aquali  occidit  tempore  quaru  1 x 
ipfix  m,in  aquali  tempore  occidit. Reliqua  igitur  k 1 ipfimn,in  aquali  occidit  tepore. 
Similiter  iam  oftendemus  q>&b  k ipfi  n d,in  aquali  occidit  tempore. Et  quonia  in  plu/ 
ri  temporeb  k occidit  cp  k l,#  k I cp  1 x.  Sed  in  quo  tempore  b k occidit  in  eodem  &d  n. 
In  quo  igitur  tepore  kl  ineodemSCmn.Inquoautelxin  eodem  xm,#ipfa  quidem 
d n,  igitur  ipfan  m in  maiori 'occidit  tepore,#  n mipfa  mx.  Dico  cj>  Kipfa  1 x ipfax  m, 
in  aquali  tempore  oritur,  &k  1 ipfa  m n,#b  kipia  n d,  infpiciaturqj  ea  qua  in  fecunda 
defcriptionedicra  funt,  fitqi cum  cancro 
femicirculus  q fub  ac,diuidaturqjutracp 
ipfaru  a g,  g c,  in  tria  aqualia  per  h k 1 m, 
figna, paralleli  au  te  circuli  fin  t n x,o  p,f  r, 
t y,quoniam  f g ipfa  k p,maior  eft  uel  ei  fi 
ifiilis-Sitipfik  p fimilis  g q.  In  quo  igitur 
tempore  k,incipiens  ab  ipfo  k ipfam  k p, 
ambies  ad  p,peruenit  in  eodem  S£g,inci/ 
piens  ab  ipfo  g,ambiens  ipfam  g q,circu 
ferentia  erit  in  q-Et  zodiacus  circulus  po 
fido  nem  habebit, ficut  q p z.Rurfus  quo 
niam  1 fipfagf, maior  eft  aut  ei  fimilis.  Sit 
ipfi  g f fimilis  1 u.In  quo  igitur  tempore  g 
ipfam  g f, ambies  peruenit  ad  f.  Ih  eodem 
&!  ipfam  1 u, ambies  peruenit  ad  u.&  zo/ 
diacus  circulus  pofitione  habebit,ficut  u 
f «.Et  quoniam  in  fphaera  paralleli  circuli 
6 p,r  f, maximi  cuiufdam  orbis  circuferentias  ipfius,acipfas  1 n,gk.squas  auferuntaa 
maximu  paralleloru  e f, squalis  eft  o p ipfi  r f. Quoniam  igitur  in  fphsra  squales  # pa 
falleli  circuli  o p,r  Gmaximi  cuiufdaorbis  circuferentias  ipfius  a b c d,  auferut  ipfas  ff» 
f p,ad  maximu  paralleloru  e fisqualis  eft  ff  ipfi  f p,eft  au  tem  # u f ipfi  f « squalis,squa 
lis  igitur  eft  & qus  ex  p in  »,ei  qus  ex  u in  Gcftqi  orbis  o p ipfi  r f orbi  squalis,  squalis 
igitur  eftipfa  p «ipfi  u fcircuferentis.Quonia  autem  femicirculus  z,  no  coincidit ficut 
ad  partes  z p ipfi»  femicirculo,  ficut  ad  partes  *f,  fimiliseft  circuferentia  p*  ipfi  qfciw 
cunferentis-  Sed  p » ipfi  u f.eft  squalis  ipfis  circulis  squalibus  exiften dbus.  Simiiis  eft 
& q f,ipfi  igitur  uf.ln  quo  igitur  tempore  q ipfam  q fiambiens  circuferentia  ad  f,perue 
fiit  in  eodem,Siu  ipfam  u f percurrens,ad  f perueniet.  Sed  quando  u ad  f peruenit,ori/ 
tur  p q circuferentia,hoc  eft  k g circuferentia,quando  uero  u ad  fucnit,oritur  u fcircu 
ferentia,hoceft  1 g 6C  k g,igitur  ipfi  1 g,in  squali  tempore  oritur,#  a h ipfi  m c,in  squali 
tempore  oritur,  cum  cancro  igitur  femidrculi  squales  circuferentis  in  squali  tepore 
occidunt,  Kin  pluri  quidem  qus  ad  tropicoru  contactus,  in  minori  autem  qus  fub/ 
fequutur,in  minimis  porro  qus  ad  squinoftiale,  in  squali/ 
bus  qus  squaliter  ab  squinocciali  drculo  diftantSCoccidut 
& oriuntur.  Aliter  idem.  Eadem  manentedeferiptioe. 

Dico  q>  ipfa  ab  ipfiac,  in  squali  occidit  tempore, nam  quo/ 
niam  c d ipfa  b e maior  eft.  uel  ei  fimilis  ponatur  ipfi  b e.fimi/ 
lis  c f,  K zodiacus  Circulus  pofitione  habeat  f e g.  Et  quonia 
squalis  eft  a b ipfi  b c squalis  eft  circulus  a h ipfi  cd  circulo, 
squalis  igitur  eft  a e ipfi  e d,eftautem  8C  fe  ipfi  e g squalis.Et 
quonia  c b ipfi  b a eft  squalis,  eft  au  te  # qu  s ex  g in  a. ei  qus 
ex  d in  f,  squalis  igicur  eft  # a g,  circuferentia  ipfi  d f circufe/ 
rentis . Sed  ipfa  a g ipfi  e b eft  fimilis,  # e b igitur  ipfi  df  eft  fi/ 
fnilis.  in  quo  igitur  tempore  b,  incipiens  ab  ipfo  b,  ipfam  b e 
ambiens  circuferentiam  peruenit  ad  e in  eodem  8if,  incipies 
ab  f,  lpfamqi  fd  ambiens  circuferentiam.  peruenit  ad  d . Sed 
quadoipfumbadeperuenit.occiditba.quadoautemfper/  4 

uenit 
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tcnitad  d, occidit  f c, hoc  eft  cb.Igitur  ipfa  ab  ipfi  cb, In  squali  occidit  tempore. 

Aliter  xrf  eadem  # manifeftior. 

Semicirculi  qui  cum  cancro  squales  circuferentis  insqiiali  tempore  occidunt,#  iri 
pluri  quidem  qusad  tropicoruconta<ftus,in  minori  autem  qusfubfequfitur  has, in 
minimis  uero  qus  ad  squinochalem , in  squalibus  porro  qus  squaliter  ab  squino/ 
fliali  circulo  diftant  # occidunt  # oriuntur.  Sit  in  mudo  horizon  a b c d,sftiuus  uero 
tropicus  fitad,hybernus  autem  tropicus  fit  bc,  zodiaci  porro  femicirculus  qui  cum 
cancro  fit  fupra  terram  a c,lintqi  partes  orientales  d c,occidus  uero  a b,squinodtiaIis 
circulus  aute  fit  e f.  Seceturqj  a c femicirculus  in  ea  qus  in  ipfo  figna  per  g h k 1 m,figna, 
defcribanturqj  paralleli  circuli  n g x,o  h p,r  1 f,#  t m y,per  quos  inuehiitur  ipfa  g h 1 m 
figna.Dico  q>  in  pluri  tempore  ipfs  a g,m  c,circuferentis  occidunc,in  minori  aute  ipfs 
g h,l  m,in  minimo  porro  ipfs  h k,l  k,in  squali  aute  qus  ab  squinoiftiali  sque  didant. 
Sit  maximus  femper  apparentiu  t y q.  Defcribanturq  per  g h, maximi  circuli  y 4,q  g ii 
ipfum  orbem  t y q tangetes,ut  non  coincidant  femicirculi  qui  ab  ipfis  y q,ficut  ad  par/ 
tes  u Si  9 +,ei  qui  ex  t a femicirculo,ficut  ad 
partes  t a.  Similis  igitur  eft  g n,rircufereti/ 
tia  utriq?  ipfaru  « o,u  e,a  r.h  «jpfi  u*-ins/ 
quali  igitur  tepore  g ipfam  g n,  ambit  cir/ 
cunferetiam,  81  » ipfam  « o.  Sed  tempus  in 
quo  g ipfam  n g, circuferentia  ambit, id  eft 
in  quo  circuferentia  g a occidit,#  tempus 
igitur  in  quo  « ipfam  « o>ambit,ide  eft  tem 
pori  in  quo  ipfa  ga,  circuferentia  occidit. 

Rurfus  quoniam  tempus  in  quo  h ipfam 
h o ambit,  id  eft  in  quo  ipfa  h a occidit.  A 
quibus  aufertur  tempus  in  quo  «ipfam» 
o ambit,  idem  exiftes  tempori  in  quo  ipfa 
h a occidit  circuferetia.Reliquu  igitur  tem 
pus  in  quo  h ipfam  h«ambit,idemefttem 
poriin  quo  ipfa  g h occidit  circuferentia. 

Similis  autem  eft  ipfa  quidem  o « ipfi  u e,# 

«h  ipfi  u 9, # tempus  igitur  in  quo  u ipfam 
u e ambit,id  eft  in  quo  ipfa  g a occidit  circunferentia,tempus  autem  in  quo  9 ipfam  9 ti 
ambit,id  eftin  quo  ipfa  h g circuferentia  occidit.  Atcp  id, ppterea  iam  # tempus  in  quo 
ipfum  k ipfam  k 9 tranfi  t,id  eft  in  quo  ipfa  k h circuferentia  occidit.Et  quonia  in  fphs/ 
ra  maximus  orbis  a b c,  quendam  tangit  circulum  parallelum  t y q,  8C  ipfum  a b c ita/ 
ximi  orbes  fecant  e f,a  c,  quoru  e f maximus  eft  paralleloru,  # a c obliquus  ad  paralie/ 
los,  & afiumpts  funt  circuferentis  a g,g  h,h  k,in  obliqui  cirdili  circuferentia,  squales 
corifequenterad  eafdem  partes  maximi  paralleloru,#  perg  h fignadefcriptifunt  ma/ 
xinii  orbes  y 9,q  g u, ipfum  orbem  ty  q tangentes,maior  eft  ipfa  quidem  e u circufereri 
tia,ipfa  U 9 circuferetia,  # u 9 ipfa  9 k,  in  pluri  igitur  tempore  u,ipfam  u e tranfit,quam 
4 ipfam  9 u,#  u 9 ipfam  9 u.pluri  tempore  ambit  quam  k ipfam  k 9.  Sed  tempus  in  quo 
u ipfam  u e tranfit,  id  eftin  quo  g ipfam  gn,  circuferentiam  perficit,  hoceft  in  quo  ipfa 
a g occidit  circuferentia,  tempus  autem  in  quo  9ipfam  9 u ambit,  id  eft  in  quo  h ipfam 
h » perficit,hoc  eft  id  in  quo  ipfa  g h circuferentia  occidit,  tempus  au  t?  in  quo  k ipfam 
k u tranfit, id  eft  in  quo  k h circuferentia  occidit-  in  pluri  ergo  tempore  ipfa  a g circum 
ferentia  occidit,ipfa  g h circuferentia,#  g h ipfa  h k.  Dico  iam  quod  in  squalibus  tem/ 
poribus  qus  squediftant  ab  squinoiftiali  occidunt.Exiftente  iam  k ligno  in  e,zodia/ 
cus  orbis  politionem  habeat « i 9.-  # quoniam  squalis  eft»  e, circuferentia  ipfi  e 9 circu/ 
ferentis,paral!eloru  autem  maximus  eftefisquus  igitur  eft  hp, orbis  ipfi  rlf,orbi:s/ 
qualis  igitur  eft  o e , circuferentia  ipfi  e r .circuferentis : eft  autem  # « e ipfi  e t,  squalis 
igitur  eft  # qus  ex  « in  o,  ei  qus  ex  r in  I fun  tqj  squales  circuli  ipfi  « h p,r  1 f,  fimilis  igi/ 
tur  eft  - 0, circuferentia  ipfi  r 9 circuferetis.  in  squali  ergo  tempore  r fignum,ipfam  9 r 
perficit,#  o ipfum  o «.  Sed  tempus  quidem  in  quo  9 ipfam  9 r perficit,  id  eftin  quo  ipfa 
r e circuferentia  occidit,  tempus  uero  in  quo  o ipfam  0 « perficit , ei  eft  squu  tempori 
in  quo  e«circuferentia  occidit.  In  squali  ergo  tempore  ipfs  9 e,  e «,  circuferentis  ocri/ 
dunt,squalisauteeft9eipfilk,#e»ipfikh.Ipfsigiturlk,k  h,in  squali  tempore  ocd 
dunt.  SinulUer  autem  demoftrabimus  #ipfs  m k,  k g an  squali  tempore  occidunt, 
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quarum  ipfzel  kikhjn  squali  tempore  occidunt.  Reliqua  igitur  m l,h  k iri  squali  tem. 
pore  occidunt. Similiter  iam  oftendemus  q>  Si  ipfs  m c,a  g,circuferentis  tepori  squali 
occidunt.Et  quoma  in  pluri  tepore  a g,circuferentia  occidit  qi  g h,&  gh  cp  h k.in  pluri 
ergo  tempore  occidit  c m,circuferentia  qjml,S£ml,q;lk.  In  pluri  igitur  tempore  ipfs 
a g,m  c.circuferentis, occidunt  in  minori  au  tem  ipfs  g h,l  m,  in  minimo  uero  b k,k  fcin 
squali  autem  qus  squaliter  ab  squinoctiali  diftant  occidunt  8C  oriutur,  eadem  enim 
manentedefcriptione,ficonuertamus  zodiacum,  efficiamus  acfemicircuium  zodiaci 
infra  terram, eadem  demonftratio  eueniet,demonftrabiturq3  sque  reflantes  ab  squi/ 
nocliali  squali  tempore  oriri  S£  occidere. 


Theorema  n Apparens  n 

Emicirculi  qui  cum  capricorno  aquales  circu  ferentis  teporibus 
IpIlJjlpl  insqualibus  oriuntur,  in  maiori  quidem  qu*  ad  tropicoru  con/ 
tadus.in  minori  autem  qus  has  fubfequuntur,in  minimis  uero 
qus  ad  squinodialem , in  squali  porro  qus  ab  squinodiali  circulo  sque 
diftant  oriuntur  Si  occidunt.  „ ^ 

Sithorizo  circulus  a b cd.sftiuus  uero  tropicus 
fit  a b,hybernus  autem  tropicus  fit  c d,fitq;  cum  ca  ~ 6 

pricornofemicirculusqfub  terra  dg,squinoctia/  / p / Jk  \ 
lisuerocirculusfitehfg.Diuidanturutraqjipfaru  / / I \ 

b g,gd>  in  tria  squaliapkl,mn,figna.  Dico  q>  ipfs  / M \ 

bk,kl,lg,gm,mn,nd,teporibusinsqualibusori//  j \ 

untur,Stinpluriquideipfsbk,nd,inminoriaute' 

n,inminimisautemipfslg,gm,insquaxf~  1 j sA 


iplskl,t-..„ x 0.0 __.i. 

liporroipfabk,ipfind,8ikl,ipfimn,8Clg,ipfinm I 

oritur.Sitenim  cum  cancro  femicirculus  fuper ter/  \ rj" /f — / 

rambhd,feceturqjutraqripfarubb,hd,intria  s/  \ J 

qualia  in  prf.Quonia  in  pluri  tempore  bo  occidit,  V / 1 / **  / 

q;  o p,fed  in  quo  teporeb  o occidit,ipfad  g oritur.  !L ___ 

lnqUoautetemporeopoCcidit,nmoritur.Iriplu/ 
ri  ergo  tempore  ipfa  nd  oritur  qlnm.  Rurfus  quo/ 
niam  o p in  maiori  tepore  occidit  qj  p h Sed  in  quo 

tempore  o p occidit,oritur  ipfa  h m.  in  quo  autem  tempore  p h cccidit,oritur  n m.  rn 
pluri  igitur  tepore  n m oritur  quam  m g.  Iam  id  prop  terea  Si  ipfa.quidem  b k,ipfa  k !, 
in  maiori  tepore  oritur, & k 1 ipfa  lg,Si  quoniam  in  quo  cemporep  h ocddi&fn  eodem 
K h r.  Sed  in  quo  p h occidit,  ipfa  m g oritur.  In  quo  au  te  tempore  h r ocddin&glofP 
tur,&  m g igitur  ipfa  g J,in  squali  tepore  oritur.lamqi  id  proptereaSiipfa  quidem  k h 
ipfi  m g.insqiiali  tempore  oricur,&  b k ipfi  d n.  Rurfus  cuomam  in  quo  tempore  p h 
oritur.in eodem  h r.  Sed  in  quo  tempore  p h oritur,  occidit  mg,  in  quo  aurem  cepere 
h r oritur,ipfagl  occidit.Igiturl  g ipfi  g m,  squali  temore  occidit.  Iamidpropterea,& 
ipfa  quidem  k l,ipfi  m n,in  squali  temp  ore  occidi  t, Si  b k ipfi  g d. 

Theorema  Apparens  14- 

HOdiaci  circuli  squales  circuferentis  insqualibus  teporibus  per' 
mutant  apparens  hemiTphsriu,fcd  in  pluri  tem porequs  prope 
contadu  sftiui  tropici  ea  qus  longius  diftar,  quado  polus  hori/ 
sontis  inter  ardicum  circulum  Si  sftiuum  tropicum  fuerit. 

Sit  horizon  circulus  a b c d, maximus  autem  femper  appareri  tiu  fit  ef,  sfiiuus  uero 
tropicus  fit  b a,  fitep  ipfius  a b c d,polus  inter  e f,b  a,  zodiacus  aute  circulus  quandoqj 
politione  habeat  ficu  t h g k,quandoq,  uero  ficut  I m ri.aflumaturqs  n k m,maior  femi/ 
circulo . Defcribaturq;  per  k fignum  circulus  maximus  k n f,  tangens  e f . Quoniam  in 
fphsra  maximus  orbis  a b cd,quendam  orbem  e f, tangit  alium  uero  huic  parallelum 
fecatab,  eftqj  ipfius  a b cd,  orbis  polus  inter  ab &ef,defcriptiq?funt  maximi  orbes  b 
g k,  1 m njpfum  b a tangetes. maior  eft  m x circuferentiajpfa  o d circtiferentia.  Rurfus 
quoniam  in  fphsra  maximus  orbis  a b c d,  circulum  quendam  e f rangir,a!ium  autein 
huic  parallelum  b a fecatjeftcp  ipfius  a bcd,circuli  polus  interbajef.Dcfcribiturcp  ma/ 

ximus 
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xlmns  orbi*  f nk,  Ipfutn  e f tangens , K ipfius  f n fc 
igitur  circuli  polus  eft  inter  b a K e f.  Alius  igitur  po 
lus  ipfius  eft  in  ter  squos  Kparallelos  ipfis  e f K b a. 
maior  igitur  eft  ipfa  k o.ipfa  o m,  quoru  x m o ipfa 
o d maior  eft.  Reliqua  igitur  d k,ipfa  x n,  maior  eft,  « 
ponatur  ipfi  n x squalis  d p.  Sifitqi  per  quos  inue/ 
huncur  ipfa  n p figna  paralleli  circuli  n r,c  p f.Quo/  j 
niam  non  coificidic  ei  qui  ex  e femicirculo  , ficut  ad  / 
parces  e r,  ei  qui  ex  f femidrCulo,  ficut  ad  partes  f n.  1 
Similis  eft  r n drcufererttia.ipfi  c fcircuferen  tiae.lgi/  ' 
tur  n r.ipfaCp  ffiaior  eft  uel  fimilis  ei.  in  pluri  ergo 
tempore  n,indpiehs  ab  n, ipfam  n r perficiens circu 
ferentia,  peruenit  ad  r cp  p,  incipies  ab  ipfo  p,ipfam  I 
p c ambiens  circuferentia, peruenit  ad  c.sed  in  quo  | 
tempore  n ipfam  h r,  circuferentia  ambiens, ad  r ue 
nic-  ipfa  fi  x.pifiutar  hemifphsriu  appares.  In  quo 
autem  tepore  p incipiens  a p,ipfamcpp  c ambit  cir/ 
cunfercntia,  K peruenit  ad  c.lpfa  p d permutat  ap/ 
parens  heffiifphsriu.  in  pluri  ergo  tepore  ipfa  x n, 
permutat  apparens  heftlifphsriu  qi  d p.  Dico  q>  Si 
propior  eft  ipfa  x n > contactui  xftiui  tropici  qj  p d. 

Defcribatur  per  k parallelus  x y, squalis  igitur  eft  x m, circuferentia  ipfi  d k,maior  igi/ 
tur  eftd  g, ipfa  m x & x n, igitur  propior  eft  contaftui  tropici  sftiui  quam  ipfa  p d. 
rbeormx  15  App«rtris  15 

B Imilitef  autem  & in  altero  femicirculo , Squales  circuferentia  id 
| insqualibus  temporibus  permutant  apparens  hetrnfph«nu>& 

j!  in  pfuri  quidem  aax  propiores  fdnt  contadui  aftiui  tropici  ea 

qus  longius  diftat.in  squali  uero  qus  «qualiter  diftant  ab  «ftiuo  tropicO 
in  utrocp  femicirculo. 

Sic  horizon  circulus  a b c d , maximus  aut?  fem/ 
per  apparentium  e f.sftiuus  uero  tropicusfit  b ga, 
zodiacus  autem  circulus  pOfitiotiem  habeat  cgd. 

Dico  q»in  altero  femicirculo  qui  ad  gc  parces, squa 
les  circuferentia:  non  permutSt  aquali  tempore  ap 
parens  hemifphsrium,  fed  in  pluri  qus  propiores  * 
contafhii  sftiui  tropici  eaquslorigiusdiftat.inx/  * 
quali  uero  qus  atque  ab  sftiuo  tropico  diftant  in 
utrocf  femicircuIo.Defcribaturperaffumptioncm 
parallelus  circulus  d h, squalis  igitur  eft  k g ipfi  g d 
permuteturq»  zodiacus  circulus, habeatqi  pofitio/ 
nem  ficut  h 1 r.  Quoniam  kg,gd,  a conrachi  sftiui  tropici  squ»  diftant,  in  quo  igitur 
t€pored  g oritur,  in  eodem  k g occidit,  hoc  eft  kl.  Sed  tempus  quidem  in  quo  d g orj/ 
tur,id  eftln  quo  gincipies  ab  ipfo  a, ipfam  a g, ambiens  circuferentia  ad  ipfum  guertft. 
Tempus  autem  in  quo  h ocddit,id  eft  in  quo  I incipiens  ab  ipfo  Upfam  1 b ambiens  cir 
cunferentil  ad  ipfum  uenic  b.  In  quo  igitur  tempore  g, ipfam  a g ambiens,  ad  g perue/ 
nit.ln  eodem  Kl  ipfam  lbcircuferentiamambiens,ad  ipfum  uenitb  comuneappona 
tur  tempus  irt  quo  d,indpiensabipfo  d,ipfam  d k h ambiens  circunferencia,  peruenit 
ad  h, tempus  igitur  in  quo  g.incipiens  ab  ipfo  a,  ipfam  a g ambiens  drcuferentiam.ad 
ipfum  g uenit.cum  tempore  in  quo  d incipies  ab  ipfo  d,ipfam  d h ambiens  circuferen/ 
tiam^d  ipfum  uenic  h,  squale  eft  tepori  in  quo  Undpiens  ab  ipfo  I.ipfam  1 b ambiens 
circuferentia,  ad  b uenic  cum  tepore  iri  quO  h.indpiens  ab  ipfo  d.ipfam  d kb,arfibiens 
circuferentia  in  h uenic.  Sed  tempus  quidem  in  quo  g incipiens  ab  a, ipfam  a g ambiens 
arcuferentia  ad  g uenit.cum  tempore  in  quo  d,incipiens  ab  ipfo  d,ipfam  d h, ambiens 
circuferentia  ad  h uenic.  idem  eft  in  quo  gd, circuferentia  apparens  hemifphsnO  per/ 
murat.  Tempus  uero  in  quo  l.indpiens  ab  ipfo  1 .ipfam  1 b.drcuferentiam  ambiens  ad 
Ipfum  uenic  b,  cum  cempore  in  quo  hindpiens  ab  ipfo  d,ipfam  d r h, ambiens  dreufe/ 
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rentil  ad  h uenit,  id  eft  in  quo  ipfa  1 h appares hemifphsriii  permutat;hoceftipfakg» 
In  quo  igitur  tempore  k g.circuferentia  apparens  hemifphsriu  permutat, in  eodemfii. 
gd.  Affumatur  tam  quoddam  fignu  m,utgd  ipfid  m fit  squalis.  Sitcp  per  quem  inue/ 
hatur  m, fignu  parallelus  circulus  m x n o.  Aequalis  igitur  eft  d m ipfi  k p.  Et  ipfs  d m, 
kp,a  contactu  sftiui  tropici  squediftant-in  quo  igitur  tepore  d m circuferetia  oritur 
in  eodem  ipfa  p k occidit, hoceft  ipfa  h o occidit.  Sed  tempus  quidein  quo  d m oritur, 
idem  eft  in  quo  m incipies  ab  ipfo  m ipfam  m x,  ambiens  circuferentiaad  x uenit.Tem 
pus  autem  in  qno  h o occidit,  id  eft  in  quo  o,incipiens  ab  njpfam  n o,  ambiens  circufe 
rentiam  ad  o uenit.Tempus  igitur  in  quo  m incipiens  ab  ipfo  m, ipfam  m x.ambiescir 
cunferentia  ad  x uenit,  idem  eft  tempori  in  quo  ipfum  n , incipiens  ab  n ipfam  n o ara/ 
biens  circuferentiam  ad  ipfum  peruenit  o.  Comune  apponatur  tempus  m quo  x inci/. 
piens  ab  x ipfam  x n.circuferentia  ambies  ad  ipfum  n peruenit.  Tempus  igitur  in  quo 
m, incipies  ab  ipfo  m ipfam  m n, circuferentia  ambiens  ad  ipfum  n uenit, squu  eft  tem/ 
pori  in  quo  6 incipies  ab  ipfo  x,  ipfam  x o ambiens  circuferentia  ad  ipfum  peruenit  o. 
Sed  tempus  quidem  in  quo  m, incipiens  ab  ipfo  m ipfam  m n, ambiens  circuferentiam. 
ad  n uenit, id  eft  in  quo  ipfad  m, circuferentia  permutat  appares  hemifphsriu.  At  tem 
pus  in  quo  ipfum  o incipies  ab  ipfo  x,  ipfam  x o ambies  circuferentiaad  o uenit,id  eft 
in  quo  ipfa  o h,hoc  eftipfa  k p,gffiutat  apparens  hemifphsriu.  in  quo  igitur  tepore  d 
m,permutat  appares  hemifphsriu,  in  eodem  &kp,& in  maiori  tempore  ipfa  g d,per/ 
mutae  apparens  hemifphsriu  quam  d m.  Sed  in  quo  quidem  tempore  gd,  permutat 
appares  hemifphsriu.ln  eodem 8£gk,permutat  appares  hemifphsriu.ln  quo  autem 
d m,in  eodem  & k p.ln  pluri  ergo  temporegk,permutat  appares  hemifphsriu  qi  kp. 

Aliter  idem.  Eifdem  expofitis  affumatur  e f,non 
maior  exiftens  quarta  parte,  eftoqi  per  quem  fertur 
f figmim,ipfe  f k h orbis,squaIis  igitur  eft  e f,  ipfi  e k, 
ponatur  ipfi  e k,iequalis  k l,tota  igitur  f e k toti  e 1 eft 
squalis . Dico  cp  fi  quarta  pars  eft  e f,  ipfie  f e k.  e k 1, 
squali  tempore  permutat  apparens  hemifphsriu. 

Si  autem  minor  eft  quarta  parte  ipfa  e f.ln  pluri  tem 
pore  f ek,  gmutat  apparens  hemifphsriii, <S  ipfa  e 1. 

Efto  prius  quarta  pars  e f &e  k.ipfa  quarta  pars  eft, 
squinoctiaiis  igitur  eft  g f b,  5C  quoniam  ipfee  k,k  1, 
zqualiterdiftant  ab  squinoiftiaiyn  quo  igitur  tem/ , 
pore  ipfa  e k occiditdn  eqdem  3C  k l.In  quo  aute  tem 
pore  ipfa  ek  occidit,in  eodem  e f oritur,  in  quo  igi 
tur  temporeeforitur,ipfakloccidit,c5muneappo 
natur  tempus  in  quo  ipfa  c k.permutat  appares  he/ 
mifph<eriu:tempus  igitur  in  quo  kl  occidit,cqm  tempore  in  quo  ipfa  ek,permutatap 
parens  hemifphteriu,  squu  eft  tempori  in  quo  e fori  tur,  &ipfa  e k permutat  appares 
hemifphsriu . Sed  tempus  quidem  in  quo.k  1 occidit,  &ipfa  k e permutat  appares  he/ 
mifphsnujtempuseftin  quo  ipfa  e 1, permutat  apparens  hemifphxriu.  Tempus  ucro 
in  quo  eforitur,cum  tepore  in  quo  e k,permutat  appares  hemifpha-riu. tempus  eftin 
quo  fek,  permutat  appares  hemifphsriu.  Igitur  ipfa  fe6£kl,in  squali  tepore  appa/ 
rens  hemifphxrifi  permutat-  Sed  efto  e f circuferentia  minor  quarta  parte, Kipfa  e k igi 
tur  quarta  parte  minor  eft,  ponatur  quarta  pars  e m,ponaturqj  ipfi  m k,  squalis  k n» 
Reliqua  igitur  e n reliqusm  1 eft  squalis, &e  n ipfius  sftiui  tropici  contaftui  propior 
eft  cp  m l,in  pluri  ergo  tepore  ipfa  e n occidit,  cp  m 1. 
idqi.ppterea  Sin  k,in  pluri  tempore  occidit  cpkm,& 
ipfa  ig.tur  e k,ipfa  k 1 pluri  tepore  occidit. In  quo  au 
tem  tempore  e k occidit, ipfa  e f oritur : in  pluri  ergo 
tpeipfaeforitur,qikl  occidit.  Comuneapponatur 
tepus  in  quo  e k,permutat  appares  hemifphsriu,in 
pluri  ergo  tpe  f e k.pmutac  appares  hemifphsriu  ^ 
ipfa  e 1.  Eifdem  fuppofitis  affumatur  ef.no  maior 
quarta  parte  affumaturqicotingens  fignum  n,fitqj. 
per  que  inuehatur  n,  fignum  parallelus  circulus  h k 
n Uponaturqj  ipfi  f n.squaiis  k m ,. squalis  igitur  eft 
SC  k e n ipfi  m e f.Dico  q>  in  pluri  tepore  ipfa  k e n cir/ 
cunferentia 
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'tunferetia  permutat  appareshemifphxnu.qjipfa  m ef.  Sitper  que  fertur  m fignB  pa/ 
rallelus  circulus  g m x,<equa!is  igitur eft k m ipfi  o n,8£  quonia  o n contaclui  xftiui  tro 
pici  propinquior  eft  qi  n f,in  pluri  igitur  tepore  o n occidit  cp  n f.ln  quo  aute  tempore 
0 n occidit, ipfa  m k oritur.In  pluri  igitur  tepore  m g oritur  qj  n f occidit.  Comune  ap/ 
ponatur  tepus in  quo  ipfa  m e n,pmutat  apparens  hemifphatriu.ln  pluri  ergo  tepore 
ipfa  k e n permutat  appares  hemifphxriu  cp  ipfa  m e f. 

Eifdem  expofitis  aflumatur  ajquales,#ex  oppofito 
circuferentite  fg,hK,  fitq;  fg  propior  co  madui  ipfius 
■ atftiui  tropici  cp  h x.  Dico  q>  mpluri  tepore  f g permu/ 
tat  appares  hetmfpb2riu,cp  h K.Quonia  enim  f g,pro/ 
pior  eft  contadui  ipfius  .eftiui  tropici, cp  h k,  maior  eft 
h e ipfa  e fiponatur  ipfi  quidem  f ecqualis  e 1,  ipfi  aute 
f g ;e?qualis  1 m-Quonia  igitur  ipfte  1 m,fg  asque  diftant 
a contadu  sftiui  tropici, in  quo  tepore  1 m permutat 
apparens  hemifphariu.in  eodem  Si  f g,in  pluri  autem 
tempore  1 m,  permutat  apparens  hemifphatriUjCy  h k, 
in  pluri  ef  go  temp  ore  8C  f g permutat  apparens  hemi/ 
fphasrium,  quam  b k. 

Altera  trtditiofuper  14.  Propofuioitm. 

Odiari  circuli  aquales  circuferentia:  tempore  in  squali permutat 
appares  hemifphsriu.in  pluri  qus  propius  contadui  sftiui  tro 
pici.ea  qus  longius  diftat,  quado  polus  horizontis  inter  ardicu 
circulum  Ksftiuu  tropicum  fuerit.  ^ 


Sit  in  mud  0 horizon  a b c,#  maximus  fempet 
apparentiufitade.maximusautemfempernon 
apparentiu  f gh,  tropicus  autS  sftiuus  fit  k l,hy/ 
ber.nus  uero  tropicus  fit  b c.  Sitcp  ipfius  a b ccir/ 
culi  polus  inter  a d e,5£k  1 circulos:  Sintcp  partes 
orientales  Uoccidua?  uero  b,zodiaciuero  politio 
nes  fint  femicirculi  qui  cum  cancro  n x,o  p.  Aflu/ 
maturqi  o p circuferentia  non  minor  exiftens  fe/ 
micirculo,defcribaturcpper  p maximus  circulus 
tangens  ipfum  a d e,  tanget  igitur  e?-  ipfum  fgh. 

Iam  aut  per  0 lignum , fiue  fupra  o fignum  cadit, 
defcribatur  fitqi  e h p,ut  no  coincidat  qui  ex  h fe/ 
micirculus.ficut  ad  partes  ex  p,ei  qui  ex  a femicir 
culo,ficut  ad  partes  a k r.Copleanturcp  ipfi  x n b, 
p or,circuli. Quoniam  in  fphasra  maximus  circu 
lus  eft  a b c,  S bini  maximi  circuli  fefe  inuicem  di/ 
fpefcunt  ipfi  b n f,r  0 1 p,c r ipfius  a b c,circuli  po/ 

Ius  eft  inter  a d e & k 1 circuferentias:maior  igitur 
eft  fn  v,circuferentia  ipfa  y t circuferetia-  Ipfa  igi/ 
tur  t y, circuferentia  ipfa  y n f minor  eft . Et  quo/ 
niam  in  fphasra  bini  maximi  circuli  a b c,e  h p,cundem  circulum  a d e tangunt,  &ipfi  a 
d e.ipfum  k I parallelum  exiftentem  fecanc.  Si  ipfius  a bt,polus  eft  inter  ipfos  a d e,  # k 
1 circulos,#  ipfius  e h pagitur  polus  eft  inter  ipfos  a d e,5£  k I orbes.  Alter  igitur  eius  po 
lus  eft  inter  ipfos  f g h,#  b c circulos.  Quonia  igitur  in  fphasra  maximus  orbis  efte  h p 
Si  ipfum  c h p,  fecant  bini  maximi  circuli  r 0 p,b  n x,  & ipfius  e h p,polus  eft  inter  ipfos 
b ccr  f gh,orbes,  maior  eft  p y,  circuferentia  ipfay  n x, circuferentia.  Quarum  y t,  ipfa 
ynf,minorcft,reliqua  igitur  tp,ipfafx,maioreft,ponatur  ipfi  fx,circuferentice  zrqua/ 
lis  circunferentia  t u.  Defcribanturqs  paralleli  circuli  per  quos  inuehuntur  ipfa  u x» 
figna,ipfi  x z,  q ? . Similis  igitur  eft  x z,  circunferentia  ipfi  q t,  circunferenti*  .ipfa  igi/ 
turx  z,ipfau?,  maior  eft  uel  ei  fimilis.  In  pluri  ergo  tempore  x,  fignum,  ipfemxz.cir/ 
curifcrentiam  tranfit.quam  u.ipfam  u ?.  Sed  tempus  in  quo  x fignum.ipfam  x z,circu/ 
ferendam  ambit,  ijieftin  quo  f x,  circunferentia  permutat  apparens,  hemifphatrium. 

T 4.  Tempus 


1 
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Tempos  autem  in  quo  U fenum  ipfam  u 9 circuferentiam  perficit,  id  eft  in  quo  ipfa  tu 
ermutat  apparens  hemifphsriu  I n pluri  ergo  tempore  lpfa  fx,  permutat  apparens 
emifphsriu  qi  t u eft  ipfa  fit, propior  ipfi  sftiuo  tropico  qi  t u.ln  pluri  ergo  tepore 
permutat  apparens  hemifphieriu.ppinquior  sftiuo  tropico,ea  qua:  longius  diftat. 
Altu  traditio  ut  15  Theorema. 

Imilicef  aute  & io  eo  qui  cu  capricorno  femicirculo  squales  circu 
feretis  inaequalibus  teporibus  permutat  appares  hemifphsriu. 
Si  in  pluri  qus  tropico  arftiuo,ppirtquior  ea  qus  logius  diftat,io 
squali  autequs  sque  diftat  ab  utroqj  cotaiftu. 

Sit  in  mudo  horizon  a b C d,  tropicus  uero  sftiuuS 
fit  a d,zodiacus  circulus  autem  pofitionehabeatbec. 

Sitqi  ipfa  quidem  b e circuferentia  in  femiCirCulo , qut 
cum  capricorno  cr  ec,fit  in  eo  qui  cum  cancro.  Sintqj 
orietales  parces  d,occidus  uero  b.AflumanirqjSqua  * 
les  dreuferen  tis  f g,g  h.Dico  q>  f g in  pluri  tepore  per/ 
mutacapparens  hemifphsriu  qigh.Defcribanturpa  e 
ralleli  circuli  k 1,  m n,x  o,per  quos  inuehatur  ipfa  f g h 
f/gna,  squalis  igitur  eft  f g,  circuferentia  ipfi  p r,  circu/ 
ferentia:.  6t  g h ipfi  r f.  Sed  f g ipfi  g h eft  squalis , St  p r 
Igitur  ipfi  rleft  squalis . Et  quoniam  quo  tepore  p r, 
occidit  ipfafgoritur.Comuneapponatur  tempus  in 
quo  p Tignum  ipfam  k l,circuferentiu  perficit, sequum  exiftens  tfpori.  in  quo  ffignutfi 
Ipfam  k 1 circuferentia  tranfit.  Tempus  igitur  in  quo  p fignum  ipfam  k l,ambitcircum 
ferentia,&  p r occidit,  squu  eft  tempori  in  quo  f g circuferentia  oritur,  & f fignu  ipfam 
k 1, Circuferentia  perficit . Sed  tempus  quidem  in  quo  p fignum  ipfam  k 1,  circuferentiS 
ambiu&proccidit.id  eftin  quo  ipfa  pr,permutatappares  hemifphsriu.  Tempus  au 
tem  in  quo  fg  oritur.  St  f fignum  ipfam  k 1,  ambit  circuferentia,  id  eft  in  quo  f g,  permu 
tat  apparens  hemifphsriu.  ipfa:  igitur  f g,p  r,in  squali  tempore  apparens  hemifphs/ 
rium  permutant.  Similiter  iam  offendemus  quod  ipfsgh,r  f, in  squali  tempore  per/ 
mutancapparenshemifphsriu,8£p  ripfarfpluri  tempore  permutat  apparens  hemi/ 
fphsriu.  St  oftenfie  funtipfe  fg,p  r,  squali  tempore  apparens  hemifphsrium  permu/ 
tare,8tfgigiturin  pluri  tempore  permutat  apparens  hemifphsriu  quam  ghizodiad 
ergo  circuli  squales  circuferentia:,  insquali  tempore  permutat  apparens  hemifphs/ 
rium . Sed  in  pluri  qua:  propinquior  sftiuo  tropico  ea  qus  longius  diftat, St  fimul  o > 
ftenfum  eft  quod  squediftantes  aequali  tempore  permutant. 

Aducrte.  vniuerfaliterfcire  oportet, quod  prscederibus  fignis  fuper  horizonti 
exiftentibus circuferentia neqs oritur neq;  occidit , fubfequentibus autem  fignis  fuper 
horizonteexifterttibus.tota  oritur  £t  tota  occidit, prscedetia  na  qifigna  prius  oriun 
tur  8t  prius  occidunt  per  s theorema.Ipfiu  s igitur  p r circuferentia:  fignum  p rarcedens 
eft  p,ipfius  autem  g f prscedens  eft  g:accipies  igitur  ipfam  p r occidentem,  ipfam  uero 
gf  orientem,  necefiario  permutationes  earum  qusrens,  eas  in  femper  appareri  hemi/ 
fphsrio  accepit.  IpfiuSautemp  roccafum.iplius  uero  gf,  ortum  quadoenimpadip/ 
fum  1 uenit,  ipfa  pmequaqt  occidit,  fed  adhuc  fu  per  terram  eft  quare  accepit  eius  oc/ 
cafum,ipfum  enim  p r,  per  k in  oriente exiftente,  tota  p r fub  terra  eft , motaqjfphsra 
to  ta  fuperfertur . Qjiare  in  quo  p ab  lpfo  k ad  1.  uenit  cum  occafu  ipfius  p r,  id  eft  tem/ 
pus  in  quo  p r permutat  apparens  hemifphsriu.Rurfusipfo  fper  k,in  oriente  exiffen 
te.ipfa  gf  tota  prius  oritur.Quare  accepit  eius  ortum.  Fafto  autem  f per  1 tota  g f oed 
dic.  Quere  in  quo  f ab  ipfo  k in  l.uenit  cum  ortu  ipfius  gfitempus  eft  in  quo  gf,pcrmu 
tat  apparens  hemifphsriu.  Si  autem  ficut  habetur  in  alia  traditione  ipfius  quidem  p r 
ortum  ipfius  g foecafum,nequac|  accipient  ipfa  p f ligna,  fed  ipfa  r g ,di  tempus  in  que 
ip fu  m r ipfam  r g,8£  n ipfam  n m,perficic. 

Tbtorma  is  Apparent  1 s 

HOdiaci  circuli'  ^qualiu  $C  ex  oppofito  circufercntiaru  in  quo  rem 
porc permutat  altera  appares  hemifphariu, altera  non  appares, 
Si  ia  quo  tempori?  altera  non  apparens, altera  apparens. 


Sitiit 
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Sic  in  mundo  horizon  ab  c d,  sftiuus  quidem  tro/ 
picus  fita  d,hybernus  uero  cropicus  ftc  b c,  zodiacus 
porro  circulus  poficione  habeac  d c b f.ficqs  d e b femi 
circulus  qui  cum  cancro  fub  terra,  ac  b f d fit  qui  cum 
Capricorno  fuper  cerram . Sintqi  oriencales  parces  d, 
occidus  uero  fine  b,affumanturcp  bins  squales  Si  ex 
oppofico  circuferentis  d e,  b f . Dico  q>  in  quo  tepore 
d e permucac  appares  hemifphsriudn  eodem  f b-non 
apparens,K  in  quo  tepored  e non  apparens,bf  appa 
rens.Defcribancur  paralleli  circuli  g e h,k  f f,per  quos 
inuehuncur  ipfa  e f figna . Ec  quoniam  in  zodiaco  cir/ 
culo  aftra  in  diametro  exiftentia  coniugace  oriuncur 
SC  occidunt,  ipfoigieur  e figno  occidence  pergfignu, 
ipfum  f quod  ei  eft  in  diamecro  oricur  per  1 fign  5.  Sed  ipfum  quidem  e,ipfam  e h perft/ 
ciens  occidic.ipfum  aucem  f, ipfam  f k 1 ambiens  oritur-  In  quo  igicur  tempore e,ipfam 
e h g ambit  circu  ferentia, & f ipfam  f k 1.  Sed  tempus  quidem  in  quo  e ipfam  e h g tran/ 
fit  jd  eft  in  quo  d e permutat  apparens  hemifphsrium.  Ac  tempus  in  quo  f ipfam  f k I 
tranfit,id  eft  in  quo  ipfa  fb, permutat  non  appares  hemifphsriu.  In  squali  igitur  cem 
pore  d e permutat  apparens  hemifphsriu,  SCf  b non  apparens,  fimiliter  oftendemus 
q>  8i  in  quo  tepore  ipfa  d e permutat  nOn  apparens  hemifphsriu  ipfa  f b apparens. 

Aliter  idem.  Sit  horizon  circulus  a b cd-sftiuus  autem  tropicus  fit  b a,hybernus 
uero  fit  cd,zodiacus  circulus  poficione  habeat  ficut  a e,cf.AfTumaturcp  squales  - ,x 
oppofico  circuferentis  e g,  f h.  Dico  q>  in  quo  tempore  f h,permutat  apparens  hemil/ 
phsriu  ipfa  e g non  apparens.  Sint  per  quos  inuehuncur  ipfa  f h,e  g,figna  paralie  i cir 
culi  k h 1-m  n x f,e  o p r,fgt,permutecurq?  zodiacus  circulus, SC  hic  habeat  pofitio nem 
y 1 q,at  alius  ipfam  u f z.Et  quoniam  ipfs  f h.  e g, 
ciucuferentissqualesfunt&ex  oppofico, squa  b 

les  funt&ipfi  m n x,o  p r,circuli,squaliu  autem  k 

& paralleloru  circuloru  fe&iones , qus  per  liices 
adinuice  funt  squales.lpfius  igitur  m nx  f, circuli 
fegmentu  m n x fupra  terra,squu  eftei  quod  fub 
terra  ipfius  o e p r,circuli  o p r.Rurfus  quohia  ip 
fs  f h,e  g, squales  funt&ex  oppoAto  in  quo  rem 
pore  f h oritur.in  eodem  e g occidit.Sed  tepus  in 
quo  h f oritur,hoc  eft  ipfa  y 1, tempus  eft  in  quo  y 
fignu  incipies  ab  ipfo  y ipfam  y x,  ambiens  circii/ 
ferentia  ad  ipfum  x,  uenit  cempusauce  in  quo  e g 
occidit,  hoc  eft  ipfa  u f,  tepus  eftin  quo  u incipies 
ab  ipfo  u ipfam  u o.ambiens  circuferentiam  ad  o 
uenit : tempus  autem  in  quo  y incipies  ab  ipfo  y,  * 
ipfam  y x,  ambies  circuferentia  ad  x,  uenit  squu 
eft  tempori  in  quo  u incipiens  ab  ipfo  u, ipfam  u o ambiens  circuferentiam  ad  o uenit. 
Comune  apponatur  tempus  in  quo  y incipiens  ab  ipfo  x,  ipfam  x n m,  circuferentiain 
ambiens  ad  ipfum  m.uenit  squu  exiftens  tempori  in  quo  u incipiens  ab  ipfo  u,ipfatn 
ttOjdrcuferenciaambiens  ad  r uenic-Tempus  igitur  in  quo  y incipiens  ab  ipfo  y,ipfatn 
y x n m, circuferentia  ambiens  ad  m uenit, squu  eft  tepori  in  quo  u, incipiens  ab  ipfo  u 
ipfam  u o p r, ambiens  circuferentia  ad  r uenit.  Sed  tempus  quide  in  quo  y,incipies  ab 
ipfo  y, ipfam  y x n m,  ambies  circuferentia  ad  ipfum  m uenit,id  eftin  quo  y I permutat 
apparens  hemifphsriu,hoc  eft  h f. Tempus  aute  in  quo  u,incipies  ab  ipfo  u ipfam  u o, 
p r, circuferentia  ambiens  ad  r uenit,  tempus  eftin  quo  u f,  permutat  non  appares  he/ 
mifphsriu,hoceftipfaeg.  In  quo  igitur  tepore  hf,permu  tat  appares  hemifphsriu, in 
codemipfaegnonapparens-  Theorema  17  Apparem  17 

Odiaci  circuli  aquales  circuferentis  squali  tempore  non  per/ 
iggpZJ  mutant  non  appares  hemifphsriu.fed  in  pluri  tempore  qus 
H propinquior  eft  tropico  ea  qus  longius  diftat,in  squali  uero 
qus  ab  utrocj  contadtu  sque  diftant. 


Sit  in 
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Sit  in  mnndo  horizon  abc,  sftiuus  quidem  tro/ 
picus  fit  a b>hybernus  uero  fit  c t,  zodiacus  uero  cir 
culus  politione  habeat  ace,  afiumanturqj  squales 
circuferentis  d e,e  f.  Dico  q>  ipfs  de,  e f,  squali  tem/ 
pore  non  permutat  non  apparens  hemifphsrium. 

Sed  in  pluri  tempore  ipfad  e cp  ef.Aflumantur  ipfis 
d e, e f,circuferenttjs  squales,  8C  ex  oppofito  circufe/ 
rentis  g h,h  k.lpfs  igitur  g h,h  k,circfiferetis  squa/ 
li  tempore  non  permutant  apparens  hemifphsriu. 

Sed  in  pluri  g h q$  h k . Sed  in  quo  tempore  g h per/ 
mutat  appares  hemifphsriu,  permutat  ipfa  f e non 
apparens.lpfs  igitur  d e,e  ficircufcretis, squali  tem 
pore  non  permutant  non  appares  hemifphsrium. 

Sed  in  plurid  e,ipfa  ef.  Dico  q>  Sin  squali  tempore 
qus  sque  diftant  ab  ucroq?  cotaftu  tropicoru , fint 
h per  quos  inuehantur  ipfad  efghk,  figna  circuli  paralleli  d o,ex>fr,l  g,h  m,n  k.lpfs 
h k,l  m,  igitur  circuferentis  in  squali  tcmpote  permutat  apparens  hemifphsriu.  Sed 
in  quo  teporchkapparenshemifphsriupermutat,ipfadenonapparens  permutat. 
In  quo  autem  lm  apparens,  hemifphsriu  permutat,  ipfa  x o non  appares  permutat. 
Ipfs  igitur  e d,ox,  circuferentis  squali  temporenon  permutatnon  apparens  hemifi 
phsrium.  Theorema  u Apparens  is 

HArum  qusfn  utracj  parte  arqufnocSialis  circunferentiaru  aqua' 
Iium,&  ab  squ  modiali  aqualiter  diftantiu,  in  quo  tepore  altera 
permutat  apparens  hemifphsriu,  altera  non  appares, Si  in  quo 
tem  pore  altera  permutat  non  apparens  hemifph*riu,altera  apparens. 


Sit  in  mudo  horizon  a b c.squinoctialis  autem  circa' 

Ius  fitb  d c,zodiacus  autem  circulus  politionem  habeat 
ficu  t a e h,6£ipfius  b c d,  squinocHalis  ex  utraq?  parte  at/ 
quales  SCsque  diftantes  circuferentis  finth  k,fn.Dico  q> 
in  quo  tepore  h k permutat  apparens  hemifphsriu  jpfa 
f n non  apparens,  ponatur  enim  ipfi  f n, squalis  ex  op  < 
polito  m 1 circuferentia.  Ipfs  igitur  m l,h  k,circfifer5htis 
permutat  apparens  hemifphsriu.  sed  in  quo  tepore  1 m 
apparens  hemifphsriu  permutat,  ipfa  f n non  apparens 
permutati  in  quo  igitur  tempore  h k,  circu ferentia  per 
mutat  apparens  hemifphsriu,  ipfa  n f circuferentia  non 
apparens  permutat.ldqj .ppterea  iam8t  in  quo  tempore 
hk,circuferentia  permutat  nonapparenshemifphsrium>ipfafn  non  apparens  per/ 
mutat.  Theorema  19  Apparens  19 

| N femicirculo  afiumpto  fub  aquinodiali ad  sftiuum  tropicum 
aqualium  circufercntiaru  exiftcntium , in  pluri  tempore  altera 
| earum  permutat  apparens  hemifphariu  quam  reliqua  non  ap/ 
parens, contingens  contingente. 

Efio  in  mundo  horizon  abc, sfiiuus  quidem 
tropicus  efto  a x,  hvbern  us  uero  fit  d o,  squino/ 
ctialis  au  te  circulus  fitb  ec,zodiacus  porro  circu 
lus  pofitionem  habeat  a e o,8£in  ipfo  a o,femicir/ 
culo  squales  circuferentis  fint  fg,h  k.  sit  autem 
.ppinquior  sftiuo  tropico  fg.Dico  quod  in  pluri 
temporegf,  permutat  apparens  hemifphsriu  qj 
hK,  non  apparens  SC  contingens  ipfo  contigente 
ponatur  n lpfih  k, circuferentis  squalis  K ex  op 
pofito  Circuferentiam  n,,ppinquior  igitur  eft  f g, 
sftiuo  tropico  <f  mn,  in  pluri  igitur  tempore  f g, 
permutat 
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permutat  apparens  hemifphsriu  quam  m n, non  apparens.  Sed  in  quo  temporem  m 
circuferentia  permutat  apparens  hemifphatrium,  ipfa  h k non  appares . Similiter  iani 
demonftrabimus  q>  & contingens  contingente,  in  pluri  tempore  permutat  apparens 
hemifphatrium  quam  reliqua  non  apparens . Similiter  autem  S£  earum  quse  in  altero 
femicirculo  aflTumpto,fub  xquinoctiaJi  ad  hybernum  tropicum  squalium  circufereri 
tiara  in  pluri  tempore  altera  permutat,  non  apparens  hemiiphxrium  quam  reliqua 
apparens, 3C  contingens  contingente. 

PHAENOMENA  FlNlVNT. 

BARTHOLOH AE  V S ZAMBERTVS  VENETVS 

Lodouico  Mocenico  patritio  Veneto  equiti  iurato. 

Senatori]  ordinis,  ac  oratori  facundiffirao, 
gaudere  8C  bene  rem  gerere; 

Irtus, doctrina,  morumqifingularium  tuorum  claritudo  i.0/ 
L rSiPjKsl  douice  uir  ititegerrime,  quibus  in  homine  fplendidius  aut  ruti 
i 'ancius  n'h>l  eue  fapientiflimi  grscoru  dicere  confueuerunt,ea 

femper  in  teextitit,ut  omes  de  te  nil  mfi  clarum  aliquid. nil  nifi 
perfpicuu,ml  nifi  omni  ex  parte  gloriofum  femper  conciperet, 
aut  fperarent-id^  propteyea  ego  quoqj  quem  tibi  deftinatum 
tu  te  fcis  femper  habuifle  mancipiu  prsdaras  animi  tui  dotes, 
probitatem^ Angularem coniectans animoqs perpendens,nil 
de  te  inqua  aliud  mifai  perfuadere  folebam.nifi  quod  tibi  tuieq* 
' familia;  pradariffima;  immortalem  gloriam  & laudem  afferre  poifet . Quod,inquam, 
ucalTequarisiam  tibi  uirtute,  qux.fola  ex  omnibus  pofTdTionibus,lfocraticafenten/ 
tia  mortalitati  minime  obnoxia  eft adytus  comparafti.Factum  eft  enim  ut  huiufcein/ 
dytte  Reipub-fenatores  ingentf  tui  peracuti  uires,  facundiamqi  lingulare  (habes  enim 
ut  ingrati  mancipij  fufpicionem  fugiam  in  orando  nefeio  quid  uiuieuocis  ,'ac  latentis 
energia;  tibi  natur*  benignitate  concefTaluel  magni  a;fiiraantes,te  oratorem  Maximi/ 
liano  cafarijgermanixqi  principibus  deftinauerinc.Quam  legationem  ita  egifti,  ita  cra 
tftafti.ut  fenatorem  op  timum  par  eftfaccrc,&  adeo  ut  Regi  gratus, fed  huic  grauilTimo 
fenatui  gratiltimus  exciteris . Il!ud,inquam,munera  equeftria  tibi  a rege  donata , hoc 
uero  fenatorius  ordo  quem  tibi  comitia  contulerutcxacfiflime  comprobant.  Necpid 
mirum,quippe  quoniam  omnia  adfunt  bona  quem  penes  eft  uirtus  (ut  eo  utar  Plau/ 
ti  familiaris  noftrO  hac  etenim  duc'cricetibiqecIegatidnes,necprEeturs,ueccsEcrima 
giftratusdeerunt,modo  Deiopt.maxi. munere  tibi  uitafuperftes.  Verum  quid  illud 
fuerit  quod  eam  fidem,  eam  obferuantia  quamerga  te  (licet  exilis  feruus)  femper  ma/ 
ximam  habui,  idqj  gaudij,quod  ex  dignitatibus  tibi  coilatis  concepi  bucufque,  fi  fcirC 
cupis,  tibi  non  aperuerim, illud,inquam,fuit  quod  hoc  a me  fieri  oportere  cenfebam 
aliquo  argumcnto,&  eo  fane  quo  tibi  hxc fieri  poffenc explicatiora. Cumqi id  propte/ 
rea  fapientium  Graecorum  uolumina  reuoluerem/efe  Catoptrica  Euclidis  Megarenfis 
przftantiffimi  mathematici  obtulerunt, opufculum  certe  arduum,ra"rifiimum,  Silati/ 
nis  hucufqueaut  ex  toto,aut  magna  ex  parte  ignotum , fpeculari  nanqtie  SC  indagare 
uoluic  fapientifiirrius  philofophus  qua;  in  fpeculis  imagines , quas  mirabili  quadam 
difciplina  patefacit,  dum  humariu  uifum.S:  oculi  potentiam  accomodat . Quod  opus 
fic reliqua  Euclidis  opufcula  excellit, ficutcaeteros  humanos  fenfus  uifus,  qui  rationi 
& intellectui  in  eo  quod  fub  fenfu  cadit  obfequitur,exuperare  cognofcitur  • Taceo  de 
elementis , nam  ex  opere  illo  quod  non  minoribus  tiigilijs  quamlaboribus  quos  per 
multos  dies  ei  accommodauimus,uha  cum  Theoriis  acutiiTimi-machematici  tradi/ 
tiorie  latinum  fecimus,  nec  minus  Euclidi  qui  illa  compegit , quemadmodum  Proclus 
(inquit)  Diadochus,qnam  eorum  inuentoribustribuojicecuetusfitadagiuminuen/ 
tis  addere  facillimum  e(Te.  Sed  quibus  autinuemoribus,auc  ipfi  Euclidi, fiuc  etiam 
interpretibus  magis  tribuendum  fit,  bonam  horninum  partem  ignorare  crediderim; 
id  igitur  opufculi  quod  Catoptrica  nuncupatur,  a me  latinum  faciendum  effe  cen/ 
fui , ruocp  nomini  deftmandum.utexeo  tanquath  ex  planis,  conuexis,cauisq>  fpe> 
culis  Bar  tholo  maei  Zamberti  tui,  Si  quidem  uecerrimi  mancipij , fidem  infpicias, 

obfer/ 
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obfefuantiS  fpecles>amoris  erga  te  fui  magnitudine  uideas,8i  demum  benenolentiam 
in  te  maximam  intuearis . At  fortafle  diceres  quid  fic  id  uis  mathematicis  huiufmodi 
difciplinis  apenreCNc  id  propterea  mireris  uelim,ob  id  fcias  Lodouice  uir  grauiflime, 
a me  id  confulto  factu  fuifle.Nam  cum  mihi  fit  compertu  te  difciplinas  femper  amalfe. 
Si  coluiffoearumqi  amatorem  ex  titille, Facile  propterea  mihi  perfuaferim  te  eas  in  pri/ 
mis  diligere,  6i  colere  qua;  primum  certitudinis  omnium  philofophantiu  decreto  gra 
dum  obtiheant . Hac, inquam, funt  mathematica  difciplina,qua  uno  eodemqi  modo 
femper  fefe  habent,  quemadmodum  Ammonius  interpres  Ari(totelicus,philofophia 
diffinitione  Ariftotelicam  interpretans  nos  docuit . Has  certe  difciplinas  naturales  fe/ 
quutur,ficut  Auerrois  peripateticus  Ariftotelem  nobis  aperies  fenfifle  uidetur.  Quas 
qui  ignorat  ficut  Euclidis  interpres  PrOclus  Lycius, inquit,ieiunas  uoluptates  capiut. 
Hocigitur  argumeto  amorem  erga  te  meum  tibi  efle  explicandum  fum  arbitratus.  In 
qua  interpretatione  licet  Flaccus  nofter  Horatius  dixerit.  Nec  uerbum  uerbo  curabis 
reddere  fidus  interpres, nihil  tamen  ex  noftra  officina  adiunximus,  at  etiam  nihil  lub/ 
fecuimus,fed  ficut  lectio  fefe  habet  graca,  fic  ueritatem  colentes, nuda, pura,fyncera,8£ 
fideli  fumus  interpretatione  interpretati.Noluimiis  enim  eos  immutari  qui  ex  audio/ 
ribus  aliqua  dccerput,  aliqua  omittunt  St  aliqua  permutant,  6 i fic  hinc  8i  inde  futnpta 
conglutinant,  ut  nec  pes  nec  caput  uni  reddatur  forma.  Si  perihde  cum  fic  audtorfi  il/ 
Iorum  ueterum  quos  uetuftas  uerita  is  indagatrix  mira  quadam  religione  coluit,  fe/ 
ma&fidei plurimum  detraxerint, falfam  8i  furto  comparatam  fibi gloriam  uendicare 
ftudeant-  Sed  htj  tandem  funt  quos  unufquifq?  poflit  deridere.  Nam  fi  forte fuas  repe/ 
titum  uenerit  olim  grex  auium  phiffias , moueat  cornicula  rifum,  Furtiuis  nudata  co/ 
loribus.  Stulti  funt  qui  aliena  pluma  fefe  obtegere  quaerunt.  Accipias  igitur  uir  clarifi 
fime  opufculum  huiufmodi  iam  in  nulla  fede  receptum,  ut  tuo  nomine  in  lucem  pro/ 
deat,  quod  obfecro  legere  udis  ubi  quid  tibi  octj  fuperfuerit,  uidebis  etenim  quanto 
fuerit  ingenio  praeditus  is  philofophus,euius  fi  id  optifculi  tibi  placuifle  cognofcam, 
funt  in  manibus  illius  St  alia  opera.Phamomcna  quidem  optica  St  Data,qua  quadoqt 
me  interprete  e Graecia  in  Italiam  uenient , & fic  felatinis  legenda  tradent , St  is  audior 
prifcam  auctoritate  pene  amifiam  philofophar.tium  fcholas  peter.s  fibi  Comparabit. 
Verum  ne  pluribus  quam  par  eft  uerbis  tecum  agere  uidear , fupereft  iam  ut  ipfum 
audias  Euclidem  de  fpeculorum  imaginibus,  fic  per  nos  latine  loquenrem . Vale  ater/ 
num  noftri  memor, equeftris  ordinis  rariffimum  ornamentu,8t  hijs  audacibus  annue 
coeptis.  Venetijs  xi  Calendas  Oclobris,in  iXJt.iiiV».8t  xix.  Elemento, reconciliata 
diuinitatis. 

EVCLIDIS  MEGARENSIS  CLARIS 

SIMI  PHjtLOSOPHI  PLATONICI  MATHEMA/ 

tidq?  prsftantiffimi  Specularia,  Bartholomso  Zam/ 
berto  Veneto  interprete. 

iSvm  lineam  redla efle  qua  media  cundra  extremis  cor' 
refpondenc.quaqi  uidentur  per  redeam  fpcctrari  lineam, 
pianti  ac  receptu  efle  oportet.Speculo  in  plano  colloca/ 
tojinfpe&ocp  aliquo  fublimi,quod  St ipfi  plano  ad  angu 
los  rectos  cxiftat,  fiant  proportionalia,  ut  inter  fpeculu 
St  fpccfanteredta  linea  ad  eam  qua  inter  fpeculum  Si  id 
quod  ad  angulos  rectos  faftigium , fic  afpedti  faftigij  ad 
id  quOd  ad  angulos  redtos  in  plano  faftigium  obiedtum 
eft.  In  planis  nanqj  fpeculis  loco  aflumpto,in  que  ab  in/ 
fpecto  perpendicularis  cadit,  non  amplius  fpectatur  ui/ 
fibile.  incouexis  uero  fpeculis  afiumpto  loco  per  quem 
ab  infpedto  in  centrum  fphara ducitur, uifibile  non  am' 
piius  fpedtatur,  id  qnoepin  canis  euenic.  Si  in  uas  enim  quidpiam  proiechim  fit,  acce/ 
pencq,  interuallum  ut  minime  uideatur , eodem  exiftence  interuallo,  11  aqua  infunda/ 
tur,  imectum  fpedtabitur. 

Tbcorcnut 
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Theorema  prim  um, 

L_jiB^]PIam's,  conuexis.cauifqj  fpeculis  uifus  inisqualibus  angulis  re/ 
fringuntur. 

Sit  oculus  b fpeculum  autem  planum  fit  a c,  ui' 
ttffijfcAJalfus  uero  feratur  h k & refringatur  in  d.Dico  quod  i b 

angulus  e ipfi  angulo  f eft  squalis-Excitetut  pem  primiele/  \ / 

mentorum  perpendiculares  in  fpeculum  bc.d  a eft  igitur  fi'  \ / 

cuc  b c ad  ck.ficeftd  a ad  a k.hocanqua,  in  diffinitionibus  pa  V / 

euit.SimiIeigiturefttriangulumbcktrianguIodak,perdif  \ / 

finitionem  primam  6 elementorum.Igiturangillus  e angulo  \ / 

( eft  squalis,  nam  qusfimilia  squiangulafunt.  * \/  J 


inconnexis. 


Sitiam  conuexum  fpeculum  a kc, uifus  uero  fitb  k.  refra/ 
dtus  in  d.Dico  quod  angulus  e h,squalis  eft  angulo  fl,appo  e n 

fui  planum  fpeculum  nm,squaliseftangulus  e angulo  fper  i 

precedentem.SedSfhipfihconneifritur  namque  m k, totus  l J 

n k » igitureh,totilfeftsqualis.  \ / 

■ — \/^j\  (j  metuis.  K /ig 

/ ‘ / \ N.  tiMni-fncVamim  ipOTilnm  a if  f 

/ / \ \ uifus  autem  bxrefraiftus  in  d.Dico  n f/\*  * 

f / \ \ quod  angulus  e,  squus  eft  angulo  / \ 

[ / \ I fjcollocato  enim  plano  fpeculo  m n / \ 

c / \ a squalis  eft  per  primam  angulus  h , / Y 

/ \ eangulo  f 1.  Aequalis  autem  eft  h i/  b'  ** 

' j pfil:  reliquus  igitur  e reliquo  f eft  squalis 

b Tbeorcmt  fecundum. 

EN  qualiacuncg  fpecula  inciderit  uifus  squos  efficiens  angulos, 
ipfe  per  fefe  refringetur. 

Sit  planum  fpeculum  a k c oculusautem  fit  b:ui 

fus  uero  fit  b k,cadatqj  zquos  efficies  angulos_^ * ‘ 

fh-Dico  quod  b k refractus  in  feipfutn,  hoc  eft  e [\  \i 


in  b reuertetur.Non  enim-  fed  fi  poffibile  eft  agatur  in  d Si  ' \. 

quoniam  per  primam  uifus  in  squalibus  angulis  refrin/  \ 

guntur,angulus  e squus  eft  ipfi  angulo  hoftenfum  quoque  Y 

eft  quod  e f angulus  ipfi  h eft  squalis,  8i  angulus  igitur  e f,i/  \ 

pfi  eangulo  erit  squus  maior  minori.quod  eft  impoffibile.  \ 

Igitur  DKinfeipfumrefringetur.eadem  quoque  demSftra  “ 

tio  in  conuexis.Si  in  cauis  fpeculis  conueniet-  " 

Theorema  tertium. 

■N  qualecunque  fpeculum  procidens  uifus  inxquales  efficiens 
angulos,  in  fe  ipfum  non  refringetur  neque  in  minori  etiam 


_ sic  planumfpeculumakc.uifusautem  b k procidat  ma 
iorem  efficieris  angulum  fipfo  hl.Dico  quodb  k,  refractus» 
non  refringetur  in  fefe,neque  in  angulo  hl, fi  enim  ueniet  in 
b k angulus  f ipfi  h l.eft  squalis.quod  eft  impoffibile,  maior 
enimfupponitur.Igiturbk  in  maiori  refringetur  angulo  fi 
a maiori  namque  minori  squale  abfeindi  eft  poftibile  per  * 
primi  elementorum,  eademqi  demonftratio  eft  8i  in  conue 

■xis.SC  in  cauis. 

Theorema  auarlum. 

Ifus  in  planis  fpec£ilis,&  couexis  refradti,nec 
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Sit  plannm  fpeeulu  a c, oculas  fit  b,uifus  uero  refra&ifint. 
b c d.b  a e. Dico  quod  cd,8t  a e, neque  paralleli  fi:nt,nequeco  * c 

carruntind  e. Nam  quoniam  angulus  f squalis  eft  angulo  ’m/\  b /it 

h&kipfim,  maiorautemeftperi«primieleme.fipfok,quo  / \k  /J  * 
niam  eft  extra  ipfum  triangulum  bkc,  maior  autem  fuerit  h / \ /f 

quamm.lgiturcdipfiae,parallelusnoneft>nequeined,co  / \/  J 

currunt.  / A.  f 

nt conuexis.  ' t v h 

Si t rurfus  connexum  fpeculum  a 'g  f c,oculus  uero  fit  b.afi 
peiftus  autem  refracftusfint  b f d b g e-Dico  quod  ipfi  f d,g  e.neque  in  e d cocUrrut,ne«5 
lunt  paralleli, 5C  conectatur  enim  g f,recta  linea, exeendaturqi  ex  utraque  parte,quo/ 
nia  squalis  eftk  h,ipfil,eo  quia  in  aquis  angulis  refringitur.maior  fuerit  quoque  1 tn 
ipfo  k 8ik  ipfo  n xeft maior .fed  n x ipfo  p o maior  eft. Rurfus  x,aqualis eft ipfi  o p,tna 
ior  igitur  eftl  m ipfo  o p.multo  igitur  maior  eft  1 m ipfo  omon  concurrunt  igitur  ipfa 
f d,g  e.rects  linea.neque  funt  paralleli. 

Theorema  quintum . 


j N cauis  fpeculis  fi  ad  centrum, Gue  ad  circunferentiam,fiue  extra 


■ circufecentiam  oculus  extiterit,  hoc 
[eft  inter  centrum  Si  citcunferentia, 
uilus  retradli  concurrent. 

Sit  caaum  fpeculum  a cd, centrum  atitem  fphsrs 
fitbponaturqueoculusinbKprocidantex  b uifus 
in  circunferentiam  b a,b  c,b  d,aquaiesigitur  funt  qui 
ad  figna  a c d.funt  anguli,femicirculi  enim  funt  per  n 
tertrj  eleme-u  ifus  igitur  refracti  per  fe  ipfos  refringen 
turba.b  c,b  d,hocautetn  patet  quod  in  b cocurrunc. 
Oculus  in  circunferentia. 

Sit  rurfus  cauum  fpeculum  a b c,oculus  aute  efto. 
e b ponaturcp  in  eius  cirCiin' 

✓ — r — . ferentia,#  ab  ipfo  b, incidat 

f u!fusbc,ba,refra(fti  in  de 

/ I \ fignis.  Quoniam  maius  eft 

i acbfegmetumipfobc, feg 

l b / mente, maior  eft  angulus  f, 

\ / angulo  h per  ji  tertij  elemS 

toru  St  g per  a igitur  ipfo  k.maior  lpfi  igitur  f k,ipfls 
h k.funtmaiores-Reliquus  igitur  1 reliquo  m minor, 
multo  magis  igitunqus  enim  cocurrunt  igitur  ipfs 
cdae.inffimihteroftendetur,#  fi  extra  circunferen 
tiam  ceciderit  oculus.ficut  in  fequenti  theoremate. 
Theorema  fextum. 

M cauis  fpeculis,  fi  ad  medium  ceti/ 


: ^ 

s/p 

; *.A* 

/V- 

1 / \ . 

/ X \ 

Sit  fpeculum  canum  a c,centrum  autem  fit  d,oculus  uero  ponitur  b,intra  centri  me 
dium  # circunferen tis, uifus  autem  b a,b  c.refringantur  in  g f,  extendanturque  uifus 
ufqueadfpeculnmah,ck.Ipfaah:iamipfack.autmaioreft,auc  eisqualis.aut  ea  mi 
nor.Siquideuifus,ah  squalis  eft  ipfi  ck. squalis  eft#  acb,circuferentiaipfic  hk,cir 
cunferentis-Quare  St  m angulus  ipfi  x angu!o,squalium  cirCunfereriarum  anguli  in 
uicem  funt  squales  per  17  tertrj  elementorum,#  anguli  m I.igitur  ipfis  nx,  funt  squa 
les  per  refraefionem  per  primum  thcorema.8£  reliquus  igitur  angulus  o angulo  p eft 
squalisunaiorigitureftangulusripfo  angulo  o.  Quoniam  enim  peris  primi  eiemen 

torum 


f 
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coru  angulus  r,ipfo  p maioreft  quia  exterior  eft.Et  angulus  p ipfio,angulu  eft  a:qua 
Iis-Tgitur  angulus  r, i pfo  angulo  o maior  eft.comu 
nis  apponatur  qui  fub  o rf, igitur  ipfscf,ag,cocur 
runtficutadgf  idem  quoque  erit  8£  fi  maior  fit  ui 
fus  a h,ipfo  c k, maiores  enim  erunt  ipfi  1 m anguli  t K 
pfis  nx,K  angulus  p angulo  o maior  eft>&  r ipfo  o. 

Si  uero  a h recta  linea  minor  fuerit  ipfa  c k,id  pro/ 
pterea  maior  erit  angulus  o angulo  p:eft  autem  Si  , 
angulus  r ipfo  pmaior-Nihil  enim  prohibet  angu/  0 
lum  r ipfi  o efie  atqualem  uel  ipfo  o minorem, S£  no 
concurrereagipfif.Manifeftumeftautem  quod  5£ 
fi  maior  fuerita  h.circuferetiaipfack-Sitqueatqua 
lis  coincidentia  refractionum, neque  in  circuli  circu 
ferentia, neque  extra  utique  fiet,  fed  intus  tantum. 

Theorema  fcptimum. 

■aElfitudines  & craflitudines  a planis  e 
Jlpecuiis  conuerfe  uidentur. 

J Sitfaftigium  quidem  a e,  fpeculwn  aute 

Jlplanum  fit  a Loculus  uero  fit  b,uifus  porro 

fint b c,b  d.refracfti.in  e k.Igitur  oportet dedu<ftis  uifi' 
bus  in  rectam  lineam  e.quidem  fupra  eire,ipfo  h infra  * 
exiftente.&k  infra  exiftens  in  fiquod  fupra  eft,ac  per/ 
indeconuerfa  funtin  phantafia. 

in  crafiitudimbus. 

i Sitrurfus  crafiitudo 

quidem  e a,fpeculu  au 
tem  planum  fit  a c,ocu 

lus  uero  fit  d . uifus  porro  fint  d c.d  b reffadti  in  e f,  fi' 
militer  eductis  uifibus  ad  hk,apparet  quidem  e infra 
exiftens  fuper  h fuperius  exiftente,& f, fupra exiftes  fil 
per  k infra  exiftente- 

Theorema  o SauuiA. 

lAftigtaSC  craffi  1 
$|tudinesaconue  h 
s fpeculis  eoo/ 
uerfa  uidentur. 

Sit  cellitudo  a e.  fpeculum  autem  conuexum  fit  a d c, uifus  ue 
ro  fint  b d,b  c, refracti  in  e h, patet  quod  non  concurrunt,  re 
liqua  uero  ficut  8£  in  planis.  4 

I»  crafiitudinibut. 

Sitrurfus  crafiitudo  ae.fpeculum  uero  conuexumfit  a dc. oculus  autem  litb  uifus 
autem  refracti  in  e h.fintbce,bdh, reliqua  uero  ficut  dem  planis. 

Theorema  nonum. 

a Bliqua  longitudines  apianis  fpeculis  ficut  fe  ha  4 

2|bent,fic&  uidentur. 

Sit  oculus  b longitudo  autem  obliqua  fit  d e,fpecu 
^,31  Ium  uero  fit  a c, igitur  refractis  uifibus  uidetur  quide 
d in  a & e,fuper  c ficqi  fe  habet  in  phan  tafia , ficut  uero  fe  habet, 
propius  propius^e  remotius  remotius. 

"i  Theorema  decimum. 

|Bliqu2  Iongitudinesa  conuexis  fpeculis  ficut 
gfunt  uere,fic  fpedtamur. 
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Sit  longitudo  e d,  oculus  autem  b, fpeculum  uero  conue/ 
xum  a c,  afpedus  porro  refra&i  in  ed,fint  b a,  b c, reliqua  uero 
eadem. 

jbeorema  undecimum. 

HElfitudines  & craffitudines  a cauis  fpeculis 
quaxunqjfunt  intra  coincidentiam  uifuum 
conuerfa  uidetur.quemadmodum  in  planis 
Si conuexis  fpeculis, quacunque  autem  extra coinci 
dentiam  ficut  funt,fic& 
fpe&atur. 

I*.  /i r sit  cauum fpeculum  a c,ocu/ 

/\  /7|  lusautfitb,uifusuero  refra/ 

, b c.  eorum  coinci/ 


/ 'v  k /-f  ^ — . 

/ / detia:porro  fit  fcelfitudo  fit  d e,8£  k n,&  k n quide  ift 

/ trafcoincidetiafitat,defitextracoincidentia:igitur 
t 'T'  / productis  uifibus  ficut  in  planisS  conuexis  fpeculis 

y'  \ n/  apparet  k fuper  m,8Cn  fuper  hquare  conuerfa  uide 
N'  — \n  b tur,rurfus fuper exteriorem coincidetiam celfitudi/ 

\ \ nis  app  aret  quidem  d fuper  g,2£  e fuper  h>0cut  fe  ha/ 

\ \ betficfpeftatur. 

\ \ i«  c raritudinibus, 

\ \ Rurfus  cralfitudo  qui/  -c  A 

\ \ dem  fit  d e,&kh,cauu 

\ \ autem  fpeculum  fit  ac,  / \ / \ 

\ \ oculus  uero  fit  b,uifus  / \ / \ 

\ \ autem  refracti  (int&co  / * . \ / \ 

NA  curretes  in  f b a,b  c.  igi/  I \ \Y  ] 

\ turproduftis  uifibus  fi  l \ A.  i 
* \j  j militer  Kh,couerfeap/  \ / \ / 

parent, k quidem  per  c /b  \ 

8£hpa-Sicuteftin  pia/  / N 

nis  K conuexis  fpeculis  ad  de,ficutipfum  quidem  e.infra  / I 

pera&dfuperc.  ' ^ 

Tfceo  rem*  duodecimum,  4 / 

Bliqus  longitudines  a cauis  fpeculis  n.  t 

quscun que  intra  coincidentiam  ui/ 

fuum  iacent,utfunt  ficfpedantur.quscunque  uero  extra,  COP/ 


Sint  jnquam,longitudines  obllqus  e d, 
h k,  cauum  uero  fpeculum  fit  a c.oculus  autem  fit  b, 
uifus  refracti  8C  concurrentes  in  g fint  b a d,b  c e,  8C  i’ 
pfa  quidem  h K.obliqua  longitudo  fit  intra.lgitur  h k 
iuxta  naturam  apparet,  ficut  &in  planis  & conuexis 
fpeculis.  Sed  e d,  conuerfamam  ipfum  quidem  d,fuper 
a apparet  8C  e fuper  c. 

Theorema  decimumtertium . 

jjrv^svg  Dem  fpedare  pluribus  planis  fpe 
JipsM  K|£l  culis  eftpoffibile. 

sic  fiuot^  uidendum  eit  a,  oculus  ue 
|%JMr°  fit  b,  fpecula  autem  tria  fint  c d. 
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d e:e  f>ex  citetur  per  n primi  elementorum  perpendicularis  ab.  ipfo  h in  cd  fpeculum  b 
c,squalis  autem  fit  b c,ipfi  c f,3t  rurfus  per  eandem  ab  ipfo  a in  e f,  perpendicularis  cx/ 
citetur  a f St  ipfi  a f.squalis  efto  f h-St  per  eandem  ab  ipfo  h.in  fpeculum  d e»  perpendi/ 
cularis  excitetur  h k>fitqj  ipfi  h k,xqualis  k 1,  Si  ab  . 
ipfo  1 in  f coneSlantur  1 m x f,ab  ipfo  aut  m in  h co/  1 
nectatur  m r h.  Conectatur  autem  Sta  r 8t  b x.Quo 
niam  igitur  squalis  eft  b c ipfi  cf8£  qui  ad  cjanguli 
recti  funt : bins  igitur  b c,c  qjpfis  binis  f c,c  q funt 
altera  alteri  squales, 8t  angulus  qui  fub  b c q , re'  K 
dtus  exiftens,angulo  quifubfcq,re<fio  exifteti  eft 
squalis  per  4 poftulatu,St  reliqui  anguli  reliquis 
angulis  erunt  squales  fub  quibus  xqualia  latera 
fubtendunturper  quactam  primi  elementorum- 
Angulus  quidem  qui  ad  b angulo  qui  ad  f,  St  angu 
Iusx-angulo  t-Sed  t ipfi  n eft  squalis  per  15  primi  e 
lementorum  ad  uerticem  enim-Quare  Si  angulus  , 
n angulo  x-igitur  uifus  bx  iri  m refringitur.  Rur' 
fus  quoniam  squalis  eft  h k,ipfi  k 1,&  qui  ad  k re 
<rtifunt,augulus  0 squalis  elt  ipfi  p.Refringiturergo  idemuifus  b x m in  r.  St  id  prd 
ptcrea  iam  St  in  a,  quia  squalis  eft  qui  fub  f r a, angulus  ei  qui  fub  e r m,fimiliter  Si  in  re 
Iiquis  demonftrationibus.lnfpice  igitur  ab  ipfo  b oculo  uifus  a, per  tria  fpecula  plana 
exiftentiacd,de,ef. 

Theorema  jccimttmtjuarium* 

HSt  autem  5 1 ia  quibuslibet  fiquis  conftituat  fpeculis  idem  infpi  / 
cere,  oportet  autem  iuxta  fpeculorum  numerum  polygonum 
squilaterum  Sfaquiangulum  conftituere  binis  lateribus  excedeS 


V « i 


X / 


Ah 

fi  b C f 


fpecula. 

Efto  enim  quod  fpectari  debeat  a.ocuius  autem  fitb 
SiconnectaturabSt  ab  ipfo  a b , defcribatur  polygo 
num  xquilaterum,8i  squiagulum  binis  lateribus  ex 
cedens  ipfa  fpecula, Stfitabd  polygonum.Sifumatur 
per  1 tertq  elementorum  centrum  circuli  ipfi  polygo 
no  circunfcripti.Si  fith,  St  ab  ipfo  conne<frantur,h  c,h 
e,hd.hb.ha,in  angufis,8i  proponantur  fpecula  pia 
na  ad  angulos  rectos  ipfis  conuexis.Qjioniam  igitur 
per  quartum  poftiilatum  squalis  eft  fl,  angulus  ipfi 
n k anguloruterque  enim  rectus  eft,quorum  n ipfi  1 eft 
squalis, reliquus  igitur  f, ipfi  Keft  squalis-QUarerefra 
ctio  ipfius  b uifus  erit  ind.per  squos  enim  ahgulos 
refractiones  fiunt  per  primum  theorema-Similiter  ia 
oftendetur  quod  qui  ad  d e figna  ad  omnia  fpecula  uenient  in  a. 

Tbeorcmi  dccimum^uirUam. 

■Llud  idem  quoque  Si  in 
conuexisSJin  cauis  fpecu 
lisuidenpoteft. 

Sit  namque  fpeiftare  oporteta  oculus 
ueroficb.St  fimiliter  defcribatur  polygo 
num  squilaterum  St  squiangulum  a b c 
d e,Stad  figna  c d e,fint  fpecula  plana  a qui 
bus  fpectatur  a,  ficut  oftenfum  eft.  adrjcia 
tur  his  fpecula  aut  caua  aut  couexa  ad  ui 
fuum  contactus.Igitur  squalis  eft  f ipfi  h. 

St  k ipfi  I,to  tus  igitur  k f, squalis  eft  ipfi  1 h 
refringetur  ergo  uifus  a fpeculo  conue 
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xocind,3iabipfodine.&abipfoeina:manifeftumigitureft  quod  CoflUCXiS  aut  cv 
uis  cxiftentibus  ommbns  cr  mixtis  illud  idem  uideri  poteft. 

theorema  decimmfextum 

N planis  fpeculis  unumquodque  # 
eorum  qua  fub  afpedtum  cadunt 
1 per  illius  quod  fub  afpedtum  cadit 

perpendicularem  uidetur. 

Sic  fpeculum  planum  c d,oculus  autem  fit  b,  res  ue/ 
ro  uifa  fit  afitcp  perpendicularis  k re  uifa  in  fpeculum 
ac.igitur  quoniam  (upponitur  in  phsnomanisquod 
affumpto  loco  c ipfum  a no  uidetur,ergo  a uidebitur 
in  linea  recta  a e.  Sed  Sin  redaslineas  ipfi  b d,uifus  per 
cigitur:pofitutn  namque eftnobis  rectum  cuius  me/ 
dium  extremis correfpohdet-QuareaeKbe  recta  li/ 
nea  erit. 


theorema  dceimumfepiimum. 

■M  fpeculis  conuexis,ununquodquee6/ 
rum  qua  fub  afpedtum  cadunt  per  eam 
quatare  uifa  in  fphxrs centrum  dedud 
turfedlam  lineam  fpedtarur. 

Eftocouexum  fpeculum  cd, oculus  autem  fitb>uifusue 
ro  fitb  d.refradus  in  a,afpiciaturque  a, centrum  aute  fphat 
rte  fit  f,3t  connedatur  a f extendatur^  b d m e:  igitur  quo/ 
tiiam  fupponitur  in  phamomenis  quod  affumpto  c ipfum 
a non  uidetur.uidebitur  igitur  in  redam  liheam  a c,per  id 
qu  od  euetiit  ex  b d,uifti,8t  ab  ipfo  a c in  efficut  St  iri  planis* 
Theorema  decimumoSauum 


N cauis  fpeculis  unumquodque  eo/ 
rum  qu*  fub  afpedtum  cadunt  peream 
qu*  a re  uifa  in  cetrum  fphst*  ducitur 
redtam  lineam  fpcdtatur. 


Sit  caufi fpeculum  cd.afpedus autem  refractus  fit  bc, iri  . 

a uifuiri, centrum  autem  fphara  fit  e connedatur  reda  linea  'c  * 

St  extendatur  igitur  quoniam  in  phanomems  deprehendi  /\  . /\  . 

tur  quod  affumpto  loco  d ipfum  a non  uideturiquare  age  / \f  / \ 

tur  in  redam  lineam  a e>afpicietur  ergo  per  congreffum  ipfi  / \ / \ 

us  ad  reda  linea  St  bcuifus  per  f.  I \ / I 

Theorema  deamumnonum.  \ . \ / / 

N planis  fpeculis  qu*  dextra  funt  finiitra  \ * X / 

* apparent,  & qua finiftra  dextra.Si  fimula  / \ 

erum  squum  eft  rei  uifa  & diftantia  a fpe  / \ 

culo  aqualis  cft.  / \ 

Sit  planum  fpeculum  ac, oculus  au  temb,uifus  nero  fint  I i \ 

b a,b  c,refradiin  d e, quod  autem  fpedatur  fit,d  e.  St  ab  ip/  t j/ 

fise  d,  per  duodecimam  primi  elementorum  in  fpeculum  ' 
perpendiculares  excitentur  ef.dh  8t  extendantur.  Extcn/ 
danrurqueSt  b c ,b  a,uifus  St  concurrant  parallelis  inK  LSt  connedatur  1 K.lgitur  eap 
a..  ■ . i ( Y ” 'paret 


specv*ari 

paret  fuperk&dfuper  LhoCenim  pri  ! 

us  cftefam  eft.ergo  finiftra  dextra  ap/  , 

parenc.Si dextra  finiftra,  8£  quoniam  / 

sequalis  eft  qui  fub  k c fjangulus  ei  qui  /, 

fub  f c e anguIo,8i  redii  funt  qui  ad  f,  e 

sequa igi:ur etiam  fuerit  fkipfife  ldqf  AT 

propterea &d  h,ipfi  h 1, aequum  eft  igi  / \ 

turinteruallum  quod  abeft  a fpeculo  / 
ed,ipfiaabeftfimulacrumkl8i  aequB  / y/ ' 
eft  uifum  e d fimulacro  k bquoniam  ad 
quaiiseftefipfif k,6ddhip(i  hl.cotn/ 
munis  autem  Si  ad  rectos  angulos  i i b 

. ...  , 

rhoremluigtjimum. 

N cotiuexis  fpeculis  finiftra  dextra,  8J 
, dex  tra  finiftra  fpe<ftantur,8!  interual 
Ium  a fpeculo  firaulacro  minuS  abeft 
Sit  fpeculum  conuexum  a c, centrum  autem  fph«era 
fit  h, oculus  porro  fitb,uifus  autem  fint  b a,b  c.refracK 
in  d e,quod  fpedlatur  fit  d e, S!  ab  ipfo  h centro  exciten 
tur  in  d e ipfs  h d,h  e,Si extendatur  uifus  ad  fg.Sicon 
neclaturfgfimulacrum. Igitur  ipfum  quidemd  appa 
retfuperg,Si  e fuperf  dextra  igitur  finiftra.  81  finiftra 
dextra  fpedlantur-Dico  quod  maior  efte  1 ipfa  1 f.  exci 
tetur  pera  ipfam  tangens  circunferentiam  r a k,  quo 
niam  igitur  b a,a  e,ad  ipfam  circunferentiam  aequos  ef 
ficiunt  angulos, propter  refradlionem  tangit  ipfa  k a 
r, bifariam  fuerit  fedlus  qui  fub  ea  f angulus . 8i  obtii  { 
fus  eft  angulus  k.  maior  igitur  eft  e Mpia  k f multo  ma 
iorigiturel ipfa  1 fiminus igitur  abeft  fimulacrumfg 
a fpeculo:  magis  autem  quod  fpedlatur  e d,ficut  in  fer 
quenri  patet. 

Thcormd  uigtpiumprtmum. 


N conuexis  fpeculis  fimulacrum  fpeiftatis  minus  eft. 

* Sit  fpeculum  cohuexum  a o c, oculus  autem  fitb.uifus  uero  refradli  fifl» 

b a,b  c,in  d e,igitur  a conuiexo  fpeculo  afpicitur  e d in  angulo  qui  fub  a c b, 
apponatur  iam  fpeculum  planum  a c tangens,  uifus  in  a c.lgitur  uifus  uifo 
rus  e a plano  fpeculo  non 

eftbae,  nonenim  aequos  / , \ 

efficit  angulos  ad  planum  k i j f \ «.  * 

fpeculum,  neqtic  refringe  ^ 1 — ~ , k \ 

tur  intra  ac,  refringatur  \ A j'-  * \ 


fi  poffibile  eft,8i  efto  b f.ui/ 
fus , aequalis  igitur  eft  an/ 
gulus  g angulo  h propter 
refradlionem,  8i  h , maior 
eftipfo  n & m ipfo  g:qua/ 
re  Si  m ipfo  n maior  eft.qd’ 
eftimpoftibile.  ipfenlcpn 
ipfo  m maior  eft.  Aequalis 
enim  eft  to  tus  ei  q ad  circu 
feretia;  extra  igitur  ipfum 
ma  refringatur,  refringar 
cur  efto  b k e-  Similiter  aut 


«beti 
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&bcd,extracadit  Igituredinmaioriahgulofpedatur  a fpeculo  plano  comprchefo 
fub  k b l,qux  a conuexo,aquum  autem  patuit  apparens  in  plano»  manifeftum  igitur 
quod  aconuexo  fpeculo  fimulacrum  tainus  apparet  re  uifa. 


Theorema  uigeflmumft  eundum. 

conuexis fpeculis, a' minoribus fpeculis minora (imulacra  (pe/ 

ESSI  g&j!  Sit  fphera  maior  ac  minor  uero  e f,dr 

idem  centruhjoculus  nero  fit  bKcon  Z' 
nectatur  o a h,K  ab  ipfafphxra  refringatur  uifusb  / ^ \ 

cd,dico  quod  uifus  refradus  a minori  fphtera  in  d»  / y'  \ \ 

neque  per  c.neque  extra  ipfum  ccadit.cadat  enim  / / \ \ 

prius  fi  poffibile  eft  per  c & refringatur  a mitiori  / / & \ \ 

fphseraind.crfitbed.ifconnedacurabh  in  c&re  j i a 1 I 

fringatur  in  k.  Igitur  h ck3biferiamfecateii  qui  fub  1 \ /f\  I I 

b cd,angu!um:quoniam ipfos b cd  angulos  xquos  V \ //  \ t J j 

ad  circuriferentiam  propter  refradionem  efficit,  id  \ /V/  f 

que  proptereaiam  qux  ab  h in  e conexa  reda  linea  /j  "/  \ - / 

diextenfa  angulum  fub  b ed  bifariam  fecat.  Secet  fit/ 
que  h e f. Quoniam  angulus  comprehcnfus  fub  bc  */ 

d,angulocomprehen(ofubbed,maioreft,8C  dimi/  / / k 

dius  dimidio  maior  eft  qui  fub  b c k.eo  qui  fub  b e f f //  \ 

eft  autem  SCminor  quod  eft  impoflibile:  uifus  ergo  ///  \ \ 

a minori  fphxra  refradus  per  ipfum  C minime  uc'  //f 

niet.Supponanturrurfus  eadem,&  a minori  fph»  Jr, 
ra  refractus  uifus  b e d, extra  ipfum  c Cadat,  8£  b e fe  ' b 
cet  m aio  rem  fphxram  in  f-  Vifus  iam  ab  ipfo  f,refra 

dusihbfk,noncoinCidetipfisc  d»hoc,mquamspatet.lpfi igitur ed,coincidat in K.lgt 
turbfk,uifus  refradus 4 maiori  fpCculo  ipfuiri  afpicic  k Si ipfe  b e kirefradus  a maio 
ri  fpeculo  ipfum  afpicic  k,hoc,mquam,fuperius  impoffibile  patuit-intra  igitur  ca»  ea/ 
dit  uifus  refradus  a maiori  fpeculo  in  d.similiter  / v 

quoque  o (tendetur,  K qux  ab  altera  parte  idem  ef  / \ 

ficiehs.  Sub  minori  igitur  angulo  fpedaturr 


ficieiis.  Sub  minori  igitur  angulo  fpedatureo  qui 
ad  b fado  a minori  fpeculo  quam  amaiori,minuS 
igitur  apparet  fimulaCrum  a minpri  fpeculo. 
Thecremauigtfimum  tertium. 

curuis  fpeculis  (imulacra con/ 


juexa  fpcdlantur. 


Sitcuruum  fpeculuma  o,oculusaU/ 
§11*32111  tem  fit  e uifus  uero  refradi  e a,ec.indb 
ac  f c,fit  in  feipfum  refradus.hoceftin  e.Igitur  ui/ 
fusiam  maiores  funt  qui  longiores  iminimi  uero 
quicircamediumhoceltfefpedatur  igitur  pro/ 
pius  a fpeculo  magis  e.Iongius  uero  b,2Cd,  quare 
cotum  curuum  fpedatur. 

Theorema  uigeflmumquartum. 

cauis  fpeculis  fi  in  centro  oculus 
pofitus  fuerit  ipfe  tantum  oculus 


lySanjaSgj  Efto  cauum  fpeculu  a cd,  centrum  aut  y 
iplius  fit  b.uifus  uero  fint  b a.b  c,b  d-lgicur  angulus  e f 
squalis  eft  ipfi  figitur  uifus  b c refradusueniet  in  b:fi  L. 
militer  quoque  K reliqui»ipfum  igitur  tantum  b,fpe/  d 
datur. 


TbtOtt 
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Theorema  uigefimum  quintum 

N cauis  fpcculis  fi  in  circunferentia  « 

i aut  extra  circunferetiam  oculuspo/ 
fitus  fuerit,ocuIusnon  fpeflatur. 

Eftocauumfpeculum,acb,8C  oculuspo  , ,, 
natur  in  circunferentia  ipfius  6C  fle  b.afpectus  aut  pro  /6 
cidant  b a.b  c St  refringantur  igitur  angulus  m b angu  [ 

10  Kmaioreffc&elipfo  f.Quare  non  refringuntur ,b  a,  \ 
bcuifusin  b oculum.  Si  in  oculum  refringutur,angu 

11  xqui  ad  ipfa  a c,flgna.  Oftendetur  autem  K quod  fi 
extra  circunferentiam  fit  oculus  idem  eueniet.  fcilicet 
qHod  non  fpecrabitur  oculus,  quippe  quoniam  in  v 
pfum  nonfiuntrefraftiones. 

Theorema  uigefimumfcxlum. 

IN  cauis  fpeculis  fi  extendatur  dimetiens  (phzrx,ex  centroque 
iad  angulos  redosducatur.Kin  altera  parte  pofitus  fuerit  oculus 

fjnihil  eorum  qus  in  funtpartein  aqua  oculus  lpe<flabitur,hoc 

eftncqne eorum  qus  ad  diametrum, neque  eorum  qua:  exrra  diametrum 
neque  eorum  qus  in  diametro. 

Sit  cauumfpeculum ac djdimetiens autem  efto  ipfiusfphS 
ratad&ipfiadadangulosexciteturreclosabipfofipfaf  c,  , r 

culus  autem  efto  b extra  ipfumdiametrum.uifus  autem  fit 
b e.  Igitur  uifus  b e.refracius  non  ueuiet  in  b,nequein  f.Tn  te 
qualibus  namque  angulis  refringitur,  veniet  igitur  ficut  e h 
Similiter  quoque  8cfiintrorfum  cadat  oculus  ficut  h flue  in  , 
diametro, ficut  m.  refracti  autem  uifus  ficut  h k,m  n.uenient  [ 
enim  ficut  k J,nx-lgitur  eorum  quatineafunt  parte  in  qua 
oculus  fpeclarur  nihil,  neque  eorum  qutein  diametro, ne 
que  eorum  qua?  extra  diametrum,  neque  eorum  quae  ii 
trorfum. 

Theorema  mgejhnumoSaiiurn.  b 

n)N  cauis  fpcculis  fi  in  dimetiente  ponantur  oculi  ^qualiter  diftan 
ites  a'  centro.nullusipforum  oculorum  fpedlabitur. 

«Sit  canum  fpeculum  ac  djdimetiensuerofita  d centrum  autem  fit  f ad  re 

o!<ftos angulos  fit  fc.oculi  porro  fint  b e a centro 

aequaliter  diftates,uifus  autem  b c.igitur  refra<frus  ueniet  in 
e:in  aequalibus  enim  angulis  refringitur,  alius  aute  nullus 
ibit  ut  b h.Conneclantur  h e,h  figitur  angulus  qui  fub  b h e 
bifariam  fecabiturabipfafh.KproportionaleCritficutbh  j 
adhe,ficbfadfe,quodeftimpofiibileNa  bh,ipfohe,ma  / 
ior  eft,  8C  b f.ipfi  fe  eft squalis,nullus  igit*r  refratfius  ueniet  L 
ex  b in  e,unus  igitur  uifus  refringetur  in  utroque  oculoru,  * b \ e i 
& ipfe  non  fpectabitur.  Nam  b c.extenfa  ipfi  b d.non  cocurrit  ad  partes  c d,apparebat 
autem  unumquodque  propter  fpetftatoru  congrefium  nequeec,ipfieaad  partes  ca* 
concurrit.In  cauis  neq;  fpeculis  unuquodcp  fpectatoru  per  ex  fpectato  in  centrum 
fphzrae  ducta  reflam  lineam  fpectatur.  Theorema  is 

" 11N  cauis  fpeculis  fi  eam  qu*  ex  centro  bifariam  fecans,  & ad  an/ 

figulos  redtos  educens  quis  ponat  oculos  Jequediftantes  in  ea  qu* 
i^a!excentro,po natur  autem  uel  per  medium  diametri  & eius  qua: 
ad  redos  angulos,  uel  in  ipfa  qu«ad  redos  angulos,  ipforum  oculorum 
nullus  fpedabitur* 

Efto 
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Efto  cauum  fpeculum  a c d.dimetiens  autem  fit  a d citrum  fit  k.®*  qjKeadre&OS  atl 
gulos,Kc,feceturperi°  primi  elemetorum  bifa 
ria  in  p,fuper  e a uero  ad  angulos  reiftos  efto  e 
pf.K  oculi  intra  diametrum  a d & e f,fin  t b h,in 
parallelis  e f,b  h.sque  diftantes  ipfi k c.uifus  ue 
ro  efto  b c refractus  in  h:®quos  igitur  efficit  an 
gulos  ad  drcunferentia,quippe  quoniam  f e,  i' 
pfibhparalleluseft.&bnipfin  h,eft  squalis, 

8t  connex®  k b,k  h,extedantur,extendatur  au 
tem  dCcbin  q,&  quoniam  b c maior  eft  ipfa  b k 
maioreftangulus  r angulo  i. Quare  8tqui  fub 
cbh,maiorefteo  qui  fub  hbk  hoc  eft  eo  qui  4 

fub  h b k, igitur  b c.ipfi  k h.non concurrit,  igitur ipfe b non  fpeftabitunpropter  con 
greffum  namque  ipforum  b c,k  h,fpectatur. 

Aliter.  _ e 

Sint  rurfus  eadem  qui fupra.fed  b h oculifint  in bifaria.K 
ad  angulos  rectos  fecta  ea  qu®  ex  centro  a d:  quoniam  igi 
tur  squalis  quidem  eftb  c.ipfi  b f S£e  h ipfi  fh.parallelus  igi 
lur  eft  b c.ipfi  f h-Igitur  b c.uifus  non  concurrit  ei  qu®  ex  ce 
tro  in  fpectatu,hoc  eft  ipfi  f h ad  partes,h  c:  quare  ocul  us  h 
non  fpedlatur/peiftabitur  namque  propter  ipforum  bcfh, 
congreflum.  \ 

Aliter. 


Sunto  rurfus  eadem.in  fuperiori  uero  ipfius  bifa/ 

ri®  fectionis  ponantur  oculi  b c.sque  diftantes  ab  , m 

ea  qu®  ex  centro  hoc  eft  f a Dico  iam  b c,ipfos  fpe  

dtari,8£  ea  quxfunt  dextra  fimftra,8£  qu®  funt  fini  VnT 
ftra  dextra,&  fimulacrum  maius  ore &interuallu  a y\ 
fpeculo  maius  habens  fimulacrumtefto  enim  b a,ui  \ 
fus  refractus  6C  connectantur  a centro  f ad  b c ipfe  \ 

fb.fc,8t  extendatur  b a Quoniam  igitur  bifaria  fe  \ 4\/ 

ftio  eft  g maior  eft  bfipfaba,&angulus  k angulo  V, — \~ 

e:®qualis  auce  eft  k ipfi  d:maior  igitur  eft  Stdipfo  /\/^ 

etcoincidunt  igitur  ipfe  fb.ca.extenfecoincidat  in  / * \~T 

p-Id proptereaiamb a.fcconcurruntin h,fpeitabi  / \g  V 
turigituripfequidemc,inhj8£binp8idextra  qui  / \/ 

dem  finiftra^finiftra  dextra  apparent.  Sed  maior  1 — — 

efto  h p ipfa  b c.paralleli  enim  funttfimulacrum  igi  f 

tur  maius  apparet, 5£  magis  a fpeculo  diftans.maior  eft  enim  m a ipfa  a I» 
Theorema  uigefimum  nonum. 

uero  extra  diametrum  ponantur  o/  4 

P^^J;uli,eaqu*  dextra  funt  dextra,  Kqu»  7T 

gNilS-^finiftra  fpeflantur,&  firoulacrum  mi  / t 


nus  fpeflato,&  in  eo  quod  medium  inter  fpe/ 


flatum  & fpeculum. 


Efto.inquam.oculi  b c.cetrum  autem  fit  f.  ipfius  fpe- 
culi : & ipfi  diametro  ad  angulos  redlos  efto  a fd,8£ 
huicadangulosrectosbc&ipfiba, aqualis  efto  ac, 
K uifus  fit  b d. refractus  in  c 8£  per  centrum  ipfe  b f k,c 
f e,&  ab  ipfis  e k,connectatur  e k, igi  tur  b in  k apparet 
Scine-Igitur  qu®  dextra  funt  dextra.^  qu®  finiftra 
funtfiniftra  fpectan  tur , & fimulacrum  e k,  minus  eft 
ipfo  b cdpectato, parallelus  namque  eft  ek  ipfi  b c,8£ 
circa  medium  fpcculi.& fpectate  apparet  fimulacrum. 
Deducto  autem  fpeftato>6£  eo  minus  apparet  fimula/ 
erum 
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erum  fepofitum  ab  ipfo  b c.pofitum.fimiliter  igitur  ab  ipfo  ffl  in  f.certtrum  connexa 
X extenta  fu  perius  cadit  in  k ficut  l.qua  uero  ab  n in  f fuperius  in  e,ufque  h,  Igitur  m a 
fpeclatur  ficut  h 1 X minus  eft  h l,ipfo  c k 5£  fpeculo  propinquius. 

Theorema  trigejlmum, 


jjPeculum  conftruere  eft  pofltbfle,ut  in  ipfo  fpedtentur  plurcs  fa> 
icies,&  maiores, 8£  minores, 8i  aliqua  propius, di  aiiqus  logius , 5t 
|lalia;  dexcers,&  alis  finiftrs. 

Sit  enim  planum  a m, igitur  in  hoc  fieri  pofiunt  conuexa  fpecula  ficut  a b c,h  k l.Ca' 
na autem  quaiia  funt  c d e,f  g h.plana porro  qualia funt  e f,l 
m.pofita  uero  facie  ficu  t g fpectantur  a planis  aqualia  fimu 
lacraaquediftantia.aconuexisuerominora&minusdifta  4 
tia,acauis  porro  omnino  ficut  manifeftum  eft. 

Theorema  trigt  fimUm  primum. 

|X  cauis  fpeculisad  folem  pofitis  igoisac  j 
a cendicur. 

a Efto  cauum  fpcculum  a b c,fol  autem  fit  e f,  cen/ 

S|crum  autem  fpeculi  fit  h.&a  quodam  figno  d co/ 

nexa  quidem  in  h centrum  d h,extendatur  in  b-  incidat  au/ 
tem  d caela  X refracta  in  k.refringetur  autem  fuper  h cetru- 
Angulus  enim  qui  ad  p,circunfereciam  minor  eft  eo  qui  ad 
circunferemiafubbcdj&fitabcircunferentia  aequalis  ipft 
b c,X  ab  ipfo  d aliaada  cadat  d a, manifeftum  igitur  quod  re 
fradta  a dada  cadit  in  k, quippe  quoniam  circuferentiaa  b 
aqualiseftipfibc.fimiliterautemoftendetur  quod  omnes 
ab  ipfo  d incidentes  in  (peculum  8£  aquos  lufcipietes  in  ide 
coincidiintipfibkfuperipfo  h. 

Aliter. 

Efto  rurfus  cauum  fpecuium  a b c,fol  autem  fit  d e f & a fi/ 
gno  quoddam  e per  h centrum  fit  ehb  X a b d fifintd  h c,f  h 
a-Igiturdemonftraui  quidem  quod  qua  ex  e acia  concur/ 
rutitin feipfas per p r.angulos aquos  exiftentes, diametri 
enim  funt  Qua  uero  ab  f in  h a.per  k 1 angulos-  Qua  uero  a 
b d in  h c,quoriiam  n x anguli  funt  aquales. quod  autem  o/ 
tnnes  in  feipfas  refringuntur.manifeftum.ex  centro  namqj 
exiftentes  femicirculosfaciunt.qui  uero  in  femicirculis  an/ 
guh  funt  aqualis  per  n terti)  elemetorum.per  aquos  enim 
angulos  fiunt  refradiones,in  fe  ipfos  igitur  refringuntur, 
omnes  igitur  coincidunt  qua  ab  omnihus  fignis  in  eas  qua 
per  centrum  X in  Centro  agStur.hijs  igitur  adis.calefadifqj 
circa  centrum  igiiis  colligitur,  quare  ibiftupa  appofita  ac/ 
cendetur. 

Catoptrices  hoc  eft  de  imaginibus  qua  in  fpeculis  opd 
fculi  Euclidis  Megarenfis  praftantiffimi  mathe 
matici,  finis.  Bartholomao  Zamber 
to  Veneto  interprete. 


B ARTHOLOMAEV S ZAHBERTVS  VENETVS 

Ioanni  Zamberto  Veneto  fratri  humaniffi/ 
mo  (alutem  perpetuam. 

vvm  me  iam  pluribus  annis  hifce  mathematicis  difdplinis 
mirum  in  modum  deledtari  tibi  exploratiffimum  effet  loan/ 
nesfratercharilTime,Cumqj  fxpius.me  quali  ad  pugnam  pro 
uocans  aliqua  abs  te  mechanico  artificio  ftructa  oftenderes» 
qux optices  Eoceft  perfpectiux  fpecuiationibus  compacta 
pluribus  lineis  fefeinuicem  difpefcetibus.multiplidbusqi  an 
gulis, mirandam  ingenij  tuifolertiaaltamqj  indaginem  pre/ 
feferrent.efficere  non  poteram  quin  eam  theoremata  maxi» 
me  non  comprobarem,quandoquidem  niteris  lineis  St  angn 
Iis  efficere  ut  ea  qua:  plana  funt  quandoquec6!nuexa,at  quandoque  fefe  in  intima  pe / 
ne tralia  extendere,aIiquando  uero  folida  St  tribus  dimenliombus  conftare  uideatur. 
Cuius  quidem  difciplinx  rationem  quadoq;  cum  apud  Socraticum  Euclidem  in  netu» ' 
ftiffimis  St  tineis  ac  carie  contritis  grxcis  codicibus  legerem , quodam  ftupore  perfu/ 
fus,hominis  ingenium  arduum  St  fublime  inde  difudicans.opus  illud  mira  folertiafed 
maximo  ftudio  non  legi  fed  relegi  tranfcripfrqj'panter,ut  tanta  dodrina  quoque  iri/ 
ter  noftros  codices  fumma  ueneratione  feruata  reperiri  poffet-Quod  quidem  opufcu 
lura  cum  quandoque  tibi  demor, ftraffem,auidiffime  ,ut  qui  hiantibus  faucibus  fiti 
bundi  fontis  frigidam  aquam  xftiuis  ardo  ribus  ihgurgitar,petijfti,ut  illud  tibi  latinu 
efficerem.exiftimans  effealiquid  exteros  homines  quos  diuerfa  inutilia  oblectamen/ 
ta  iuu  ant  difciplinis  excellere. Quoti  fane  ut  tuis  jiqtis  frater  chariffime  fatisfactum , 
effet:  cjuafi  ocio  deditus  ex  Euclid<*a  interpretatione iiia laboris  plena,  fedulo  curaui 
opuscp  ipfum  fublimi,3i  mirando  iudicio  ab  Euclide  ipfo  exquifitum  latinum  feci,  ut 
tibifatisfaciendo,communi  quoque  ftudcrtiumunlitaticonfulerem.Quod  fane  opu 
fculum  tibi  id  proptereadeftino,ut  tibi  nec:  ’ ;tu  Jinis'  noftrxamorifq:  St  beneuoletix 
fit  exploratiffimum  pignus.tum  quia  hifceftudrs  Kfpeculationibusdelectarisjidque 
propterea  iure  quodam  tibi  id  opus  deftinari  debet,  quandoquidem  ea  illis  funt  de/ 
denda.quieoru  peritiam  tenet.Sub  tuo  igitur  nomine  perfpectiua  .Euclidis  in  luceue 
niet,ex grecorum illis  difciplinarum ingeniorum Stdoctrinx mundx St caftigatx  ple/ 
nis  feriniis  eruta.  Cxterum  tu  frater  chariffime  hxcleges.uidebisqs  quantum  fuerit  Ea 
didis  iudicium, quantum  ingeniu5quanta  docrrinajUt  hxc  optica  theoremata  eo  exa/ 
mineftruxerit,ut  eoru  nullu  recte  fentientes  negare  poffimus,  in  quibus  fi  quid  fortaf 
fecoperies  minus  obuium  St  tibi  notum,teftatim  ad' elementorum  fpeculariaStappa 
rentium  Euclidis  doctrinam  conferes,inde  naqj  omnia  tibi  plana  fient, 8t  luce  meridia 
na  clari  ora, ueru  ne  me  crifpini  ferinia  lippi  compillaffe  putes,uerbum  no  amplius  ad/ 
dam. Vale-  x i.i  v.x i x.elemento  conciliata diuinitatis. vene-v  i-Kalen  octobris, 
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mathematici  incipiunt  optica  ex  traditione  Theonis 
Bartholomseo  Zamberto  Veneto  interprete. 

STENDENSea  qux  per  uifum  confolaticnis  gratia  non- 
nullos induxerunr,rariodnatuseft,quod  cmnelumenin 
rectas  lineas  protenditur,  reique  huiufmodi  argumen/ 
tntn uel  maximum  cffecx  corporibus  umbras  educras. 
deqoe  foraminibus  Stafpccfibus  lucem  delatam-Horum 
Stenim  unumquodq?ncutiquam  fieret  ficut  St  nunc  factu 
fpcctatunnifi  a foledclati  radij  in  rectas  lineas  extendere/ 
tur. Itidem  quoque  ex  ignibus  noftris  emiffam  inquit  \u' 
cem  caufam 'cffe,qua  corporumadiacentium  aliqua  illu/ 
frrantur.ifidecpumbrxeducuntur.ajiqux  quidem  fubie 
ctisxquales corporibus- Alix  liero  maiores.  Alix  porro 
fuppo' 
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fuppofitis  corporibus  minores. Aequales  quidem  emittunt  umbras  quacunque  luce 
tibus  llluftrantibufqs  ignibus  funt  aqualia, extremi  nat#  radij  in  hffs  in  parallelis  coue 
niunt,fitqi  ut  umbra  neque cocurrentes  imminuant,nequehtjs'umbri  crefcant.fed  Q 
cut  fe  habet  offenlio  corporis, talem  quoque  umbra  comenfuratione  obtineat.  Mino 
res  uero  corporibus  umbra  funt, quando  illuftrarites  ignes  maiores  fuerint, extremi 
namque  radi)  in  ipGs  concurrunt, idqi  propterea  umbras  iniminuiint-Maiores  porro 
corporibusumbrafunt.quando  illuminantes  ignes  minores  fuerint:  extremos  nat# 
tadios  in  his  rotundi  contingit  inumbratamq;  maiorem  partem  perficere,  id  minime 
fieret  nifi  ab  igne  delati  radfj  in  rectas  lineas  pro  tenderentur- Clarius  quoque  hocola/ 
i§s,efFe<Sibus deprehendi contingit.Lucerna  Sftnim  utcunqjiacentefiappofica  fuerit 
portula  fubtilem  habens  rimula  ut  fera, proueniatque  rimula  ex  oppofito  lucernari 
Ipfiautemportulain  alteram  partem  propior  apponatur  portuIa,inquam,perrimu 
lam  lux  delata  procidat, omnino  procidentem  lucem  in  ipfam  portulam  rectis  conte' 
tam  lineis  inueniemus:conne<ftentemqj  interuallum  medium  inter  rimulam  portu/ 
lamq? ih  eandem  reiftam lineam  exiftere-  Cum  igitur  manifeftum  fit  quod  omne  lu/ 
ineniiiredtam  lineam  proteditur,S£  omnibus  coftat  in  redii  afpedtu  euenire.abipfo 
erupehtes  radios, eiufdem  effe  rationis  hoc  eft  per  rectas  protedi  lineas  hofqj  in  inter 
uallis,idque  propterea  ea  qua  fpedantur.fimul  cotaafpici  non  poiTe,priceptione  at/ 
tulit  huiufniodi.  Acu  fi  quidem  flue  alio  huiufmodi  corpufculo  fepius  in  pauimentum 
delapfo  aliquibufqj  accuratius  inquirentibus.locumqiipfum  fepius  nullo  corpufcu/ 
Ium  quifitum  prohibente  tangentibus, deinde  rurfus  uifum  proijcientibus  ad  locum 
in  quo  erat  corpufculum,  acum  perfpexerunt.Manifeftum  nempe  quod  id  quod  in/ 
uentum  eft, neque  etiam  locus  in  quo  eratuidebatur.proinde  quifito  fub  afpectu  ex 
pofito,Ioci  partes  omnes  non  fpectantur.Si  enim  uiderecur,8C  quifitum  quoqueafpl 
ceretur,non  afpicitur  autem-itidem  quoque  eos  qui  libris  accurate  afiiftunt  neque  o/ 
mnes  literas  in  margine  eXiftentes  intueripofledixit-Sepius  namqj coactos  oftedere 
raro  defcrip  tas  literas,miriime  ipfas  o frendere  polfe.co  quia  ad  omnes  literas  uifus  nS 
efferuntur.fed  per  interuallaipfosexiftere.ac  perinde  ordine  expolitarum  literarum 
plures  percipi  no  pofTuntiproinde  manifeftum  eft  quod  neque  totus  marginis  locus 
afpicitur, itidem  quoque  in  alfjs  fpectaculis  euenit,quare  quacunque  fpectatur  fimul 
tota  non  fpectan tur,uidentur  tamen  afpici  ob  nimiam  uifuum  celeritate,  nihilqj  relin 
quentium,hoc  cftin  cotinuS  delato ru,minimeq»  falientiu.Sub  uifum  namqj  cadit  (pe 
&ati  rei  imago.ut  inde  motus  uifus  rem  uifam  percipiat.caufafqi  has  attulit.ln  quift 
to  namqj  corpore.SCineo  qui  accurate  libro  ftudec,dubiufumiturutdicatur-Si  ima/ 
glnibus  procidentibus  paflio  uifiuagignitur,& fi  ab  omnicorpore  cotinue  imagines 
profluunt  qua  noftros  fenfus  comouent,quade  caufa  fit  ut  quires  acum,itidemqs  li 
brum  accurate  legens  omnes  literas  non  perfpicit.Eo  quia  quandoque  intellectu  tW 
liantur  nihil  minus  ratiocinantes  quarurit,fed  omnino  non  inueniunt:fepius  autecft 
alfjs  ratiocinantesdntelleiftuqueatrahentes, celerius  inueniunt-Sed  non  omnes  imagi 
nes  per  afpectu  iudicantur,8£  qui  nam  caufa iudicata  pcrmanent,dixerut,inqua,  natu 
ramelTe  iuxta  animalia-Eorum  uero  qui  fenfus  h abent  aliqua  ad  receptaculu  recta  li 
neafuncconftrudia,aliquaueronon,audimm  8ienim8£guftumS£olfaiftum  conuexa 
coftruxicihtriiifecus.utextrinfecusproddeutiacorporaeifdefenfus  huiufmodi  mo 
uerenMuditui fiquidem  uox  procidens  locu aptum  inuenire  debet  ut  perfnareat;ac 
ne  ut  obtigerit  e ueftigio  tranfi!iat,fed  fenfum  immobilem  ferueMc  delatam  uoce  cori 
fundat. Similiter  quoque  8C  olfaciu.at  de guftu  aliquid  dicere  oportet, Si  maxime  quo 
modo  ipfi  fenfusconuexi8iinfpeluncifimilitudinem  fintconftructi.ad  hoc  ut  pro/ 
cidentia  corpora  plurimo  tempore  permaneat,&  in  uifu  quoque  igitur  fi  extrinfecus 
eidem  ceciderint  ipfum  corpora  mouentia.cr  non  ab  ipfo  in  eade  aliquid  fit  emiflum, 
illius  conftructionemcouuexambeneqjcopofitam  ad  receptaculum  corporu  pnce 
dentium  efle  oportuit,nunc  autem  fpectatur  hoc  non  ficfefe  habes,  fed  potius  fphiri 
cus  uifus  apparet,fidemqj  huiufmodi  efficiunt  in  prifentia  radij  effufi  paffionemqi  ui 
fiuam  mouentes- At  de  huiufmodi  fatis  dictum  uidetur-  Cur  autem  uifui  in  eodem  exi 
ftenti  plano  fuperficies  iacentes  in  reiftam  lineam  appareant,hic  a(Teruit:quippe  quo 
nam  in  eodem  plano  exiftens  uifus  rei  uifildem  eft,  neque  fublimior,  neque  humili 
oreoquiain  eodem  ficus  eft  plano,fi  igitur  neque  fubiimior,neque  humilior  eft  uifus 
in  eodem  exiftente  plano  circunferetia.ln  partes  aliquas  fublimiores.  & in  partes  ali/ 
quas  humiliores  radios  minime  transfundit.  Sed  omnibus  circunferentii  partibus 

X squos 


o 
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squos  per  planum  delatos  radios  trafmittit.Quare  haede  caufa  fit  ut  planum  reflas 
per  phantafiam  lineas  relinquat.St in  plano  deferiptam  circunferentiam:  planum  et/ 
enim  in  reflas  uifui  lineas  iacensdnuifibile  (iquidem  efi  eo  quia  in  illud  nullus  ab  uifu 
emifforum  radiorum  cadit.ac  illius  finis  fpeftatur,qus  linea  eft.lnquit  enim  quod  eo 
quia  in  uifu  linea  man  et,qus  reliquis  plani  partibus  adiefla  inuifibile  planum  efficit. 
Eadem  quoque  caufa  afferitur  de  plano  in  reflas  lineas  pofito  ad  oculum^fficit  naqj 
reflas  lineas  relinquere  phantafir  m.circunferentiaruqj  in  eode  plano  ad  oculum  ex/ 
pofitarum  apparere,ut  maior  pars  appareat  quando  plures  uifus  emittuntur,  ecqua 
lis  uero  quando  squales, minor  aute  quando  minores,fiuntuifibusficut  anguli  qui/, 
dem  ad.oculum. 


Suppofitio  prim*. 

Supponatur  ab  oculo  uifus  emiffos  in  reflas  lineas  ferri, interualluqi  quoddaihui/ 
cem  efficientes,8tfub  uifibus  figuram  comprehenfam effe conum  uerticem  habentem 
ad  oculum, bafim  uero  ad  fines  rerum  uifarum. 

Suppofitio  fecunda. 

Ea  uidentur  ad  qus  uifiiS  perueriiun  t. 

Suppofitio  tertia. 

Ad  qus  uifus  rton  perueniunt,ea  non  fpeflantur* 

Suppofitio  quarta. 

Sub  maiori  angulo  fpeflataimaiora  apparent. 

suppofitio  quinta. 

Sub  minori  angulo  miriora  uidentur. 

Suppofltiofexta. 

Aequalia  uero  uidentur  qus  squalibus  angulis  fpeflantur. 

Suppofitio  feptima. 

qus  fub  fublimioribus  radfjs  fpeflantunfublimiora apparent» 
suppofitio  oSaua. 

qus  uero  fub  humilioribus  radfjs  uidentur, humiliora  apparent. v 
Suppofitio  nona. 

Et  fimiliter  qus  fub  dexterioribus  fpeflantur  radfjs,dexteriora  apparent» 

Suppofitio  decima. 

qus  uero  fub  finifierioribus  radfjs  fpeflantur:finifteriora  uidentur. 
suppofitio  undecima. 

Qus  fub  pluribus  angulis  fpeflant  unexpeditius  uidentur. 

Tlicorcma  primum. 


I Oram  qus  fub  aipedlum  cadunt  qufcqua 
fimul  totum  afpici  minime  poteft. 
jj  Sitnaqjuifilequoduisad.oculus  uero  fitb,a  quo 

U procidant  uifus  b a,b  c,b  K,b  d. Igitur  quoniam  in 

Interuallo  feruntur  procidentes  uifus  non  prociderent  conti 
nui  ad  a d,quare  fient  quoque  8£adad,interualla,ad  qus  ui/ 
fusnonueniunteanon  fpeflanturper » fuppofitionem:totu 
igitur  a d.fimul  minime  fpeflabituruidetur  autem  fimul  ipe: 
flari  uifibus  celerrimedelatis. 

Theorema  fecundum. 

aEqualibus  magnitudinibus  interualfopofi' 
|tis, propius  pofit*  euidentius  fpe&antur. 

3 Sit  oculus  b,quod  aute  fpectatur  fit  c d,8t  k 1 opor/ 
•iltec.inqua.  ipfa  squalia  St  parallela efle, propius  ue 
ro  fit. c d,p rocidantcp uifus  b c.b d,b  k ,8t  b imon  utique  dixeri 
mus  quod  ab  ipfo  b, oculo  ad  ipfamkl  procidentes  uifus  ue/ 
niant  per  cd,figna,fuerit  namque  trianguli.bkk&bcd.ipfum 
kl,raaiusquamipfumcd,arquipofitum  eft  quod  St  squale, 
igitur  fub  pluribus  uifibus  fpectatur  c d,  quam  k 1,  euidentius 
igitur  apparebit  c d,qu am  k 1. 


o 


S‘9 


PERSPECTIVA 
Theorema  tertium. 

Orum  qus  Tpedlantur  unumquodque  longitudinem  iaterual 
Ii  habet  aliquam,qua  aduentante,non  am  v 
H'  piius  fpe&atur. 

Hi  Sit,inquam,oculus  n.  fpectatu  uero  cd,fitqjina/ 
liqua  diftantia, no  amplias  fpectabitar,fiac  naq5cd,inter  uifuu 
inreruallu  in  quo  k igitur  ad  k nullus  ab  ipfo  b uifus  procidet, 
id  uero  ad  quod  uifus  non  addunt  non  fpedtatur . Eoru  igitur 
quz  fpectantur  unuquodcp  longitudinem  diftantia:  habet  no 
aliquam,  qua  aduentante.ampliusfpectatur. 

Theorema  quartum. 

Equalibus  interuallis,in  eade  reda  \v 

■nea  exiftetibus,qux  ex  pluri  diftantia 
fpedantur  minora  apparent. 

Sint,inquam,2qualiab  c,cd,d  f,oculus  ue- 
ro iit  k,  ex  quo .pcidat  uifus  k b-k  c,k  d,8£  k f .&  k b,ad  re/ 
dtosfubfiftat  angulos  ipfib  ftquoniam  igitur  in  recragu 
Io  Kbf,squalesfuntbc,cd:df)maior  eft  quidem  angu/ 

Ius  e angulo  g Siganguk  ipfo  angulo  h:maius  igitur  ap 
paret  bc  ipfo  cd  er  cd,ip(odf. 

Theorema  quintum. 

SEqualcs  magnitudines  inaequaliter 

expofits  inxquales  apparent,#  maior  fem 
per  ea  qux  propius  oculum  adiacet. 

3sit  aequalis  cd  ipfi  k Loculus  uero  fit  b a. quo  pro 
cidant  uifus  b c,b  k,b  l,8i  b d,igitur,d  c,fub  maiori  fpectatur  an 
gulo  quam  ipfa  k kmaior  igitur  apparet  cpipfak  1. 

Tbcorcmafextum. 

JArallela  interuallo  in  diftantia  Ipcdata  in/ 
xqualis  latitudinis  apparent. 

Sit,inquam,b  c ipfi  d f paralielu  interuallum,ocu 
Ius  uero  fit  k.  Dico  quodb  c,5C  d finsqualilantudi/ 
ne  apparet, S:  maius,inquam,propius  interuallum  re/  j 
motiore, procidant  nempe  radij  k x.k  p,k  b,k  d,k  n,  6C 
kl.&conncctantur  recta:  linetexl.p  n.&pd-Quoniam  * 
igitur  angulus  q fub  x khroaiorefteo  angulo  qui  fub 
pkn.maius  igitur  apparet  ipfumx  1 ipfop  n,atqj  id 
pro  pterea  n p,re<fta  linea  maior  apparet  ipfa  b d, recta 
lirjea  non  amplius  /peccabuntur  parallela  interualla, 
fed  minora, 8£inaequalis  latitudinis , parallela  igitur 
'interuallorum  ex  diftantia  fi  fpecientur  inaqualis 
Witudinis  apparent,  sic  nempe  in  eodem  plano 
fpectaco  fuerit  oculus  fic,efto  enim  k.&T  excitetur  per 
undecimam  undecimi  elementorum, ab  ipfo  k ad  fub/ 
lectum  planum  perpendicularis  k a:ab  ipfo  autem  a 
In  f l,ipfa  a m, per  duodecimam  primi  elementorum: 

6C  extendatur  per  fecundum  poftulatum  in  o.  proci/ 
dantque  radij  kb.kg,K.  f,tdit  n,3ikl,S£connectaritur,per primum  poftulatum km, 
K X,cC  k o.Quoniam  igitur  ab  ipfo  k,fublimi  in  ipfum  m annectitur  k m :pcrpendicu!a 
ris  igitur  eft  in  ipfam  m l,per  duodecimam  primi  elementorum:fimiliter  iam  crkx-in 
ip£aj>  n,S i ipfa  k oiin  ipfa  b d-igitur  triagula  k mUxn:Kod,  rectagula  funt,8c aqua/ 
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lis  eft  ipfa  quidem  x n ipfi  m 1,  parallelogrammum,  in/ 
quam,eft  ipfum  m n.utraep  ipfarum  x k,k  n.  maior  eft  j, 
ucraque  ipfarummk,k  1, maior  igitur  eft  dC  angulus 
qut  fub  m k beo  qui fub  x k n, Quare X tota  f l,to ta g n 
maior  apparet.idqueproptereaXlf,ipfabd,inatqua 
lis  igitur  latitudinis  ipfs  magnitudines  apparent. 

Ti)  corona  Jcpnmum 

|N  eadem  redta  linea  squales  ma-' 
sgnitudinesremotiusinuicem  pofi . 
jjts  insqualcs  apparent. 

ISint  aqua»  magnitudines  b c,Xdfocu/ 

Ius  uero  fitk.Xab  ipfo 
k. oculo  procidant  ui' 

K fus  k b,  kc,x  d,kf,re/ 

'dus  uero  fir  angulus 

qui  fub  k f b.  igitur  arv  - 

gulus  f angulo  q maior  eft,  quare  Xdfipfacb,maioi* 
apparet. Igituripfsdf  X bc  magnitudines insqualcs 
apparent. 

TheoTemoiauum. 

Equalcs  magnitudines  inaequaliter 
expofits  interuallis  proporrionaliter 
minime  fpc&antur. 

Efto  enim  bc  ipfi  d f,squalis.X  ei  parallelus  apponatur, 
k oculus,»’  ab  ipfo  procidant  radij.k  f c:  k h b,k  f ,X  x e d.  j 
Quorumkc,ipfibc,efto  ad  angulos  rectos.  Dico  iam  <? 
ipfs  b c,Xd  f magnitudines Ipfis  c k,X  k f, interuallis  pro 
portiSaliter  minime apparent-Quoniam  enim  angulus 
qui  fub  dfx,reduseft»acutus  igitur  eftangulus  qui  fub 
fk,h,  quare 8£ ipfa hk ipfa  kf  maioreft,  centro  igitur  k, 
interuailc  uero  k h per  tertium  poftulatu  circulus  defcri 
p tus  ex  tra  ipfam  k f cadit,defcribatur  X efto  e h g:X  quo 
niam  h d k,triangulum  maiorem  habet  rationem  ad  hic  i 
e.fedorem.quam  f h k,  triangulum  adg  h x,fedorcm:  ai/ 
cifiim  igitur  h d k.triangulum  ad  f h x,  triangulum  maio 
rem  habet  ratione , quam  e h k,fedor,ad  g h k fedorem. 

Comp  onend  o igitur  per  decimamoiftauam  quinti  elem2 
torum  triangulum  fdk,  triangulum  fhk,  maiorem  ha/ 
bet  rationem,  quaeg  x.fedor  ad  g h k.fedorem.fed  ficut 
fdk,  triangulum  ad  fhk  triangulum,fic  d f ad  fk,  ficut 
aucemg  ex.fedor  ad  g h k , fedo  rem , fic  qui  fub  d k f 

angulus  ad  eum  qui  fub  hxfangulum.in  maiori  ergo  ratione  eftdfad  fh,  quam  fr 
angulus  ad  r angulum. Sicut  autem  d fad  fh,Gc  cx,ad  kf,&  k c.igitur  ad  xf.in  maiori 
eft  ratione  quam  frangulusadr  angulum,atex  angulo  fr.fpectaturdf-.exr  uero  an/ 
gulo  fpedaturb  c.igitur  magnitudines  interuallis  proportionaliter  minime  fp«/ 
dantur. 

TbeonrM  nonum.  j r 

Edlanguls  magnitudines  ex  interuallo  fp v 
|j<3atx  circundudbeapparent. 

Sit  rcdangula  magnitudo.b  c ex  interuallo  fpe/ 

Sfctata, igitur  eorum  quat  fp  edantur  unumqucdqj 

ISgitudine  habet  aliqua  interualli,  qua  aducntan  te  no  amplius 

fpe/ 


K 


V 


iJ 


PERSPECTIVA 


fli 


fpedatur  flcut  per » theorema  apparet, igitur  angulus  e non  fpe&atur.At  fignad  f,fo/ 
fufn  apparcnc.Similitcretia6£  in  unoquoque  reliquorumanguloru  hoc  euenifct.qua/ 
re  totum  circududum  apparebit. 

Theorema  decimum. 

g|||i|||3jVb  oculo  pofitoru  planorum  qux  remotiora  fublimioraap* 

Sit>inquam,oculusbfuper  ipfo  ck, pia/  t fev 
no.a  quo  oculo  procidant  radtj,b  c,b  d:b  v\X 
perpendicularis  autem  efto  per»  Yvx 
undecimi  elementorum  bk  ad  fubiedum  planum.  Dico  \ \ x. 
quod  c d ipfo  d ffublimius  apparet.igitur  ipfo  quidem,  \ \ x. 
cdipfodf,fublimiusapparet,8£fd  ipfofk.quzuerofub  \ \ \ 

Xublimioribus  radijs  fpedantur  fubllmiora  uidentur,  fi/  \ \ \ 

cut  per  fuppoiitionem  feptimam  perfpediuz  apparet,  c & f K 

Theorema  undecimum.  *- 

SLanorum  fuper  oculo  pofitorum  qus  re/  * e f 
motiora  humiliora  apparent.  ^ r " 

Sit  oculus  bfub  ipfo  df  plano  politus, a quo  exe  V 

untes  radij  procidant  ut  b c,b  d:8£b  fhumilima  \ \ 

omnium  quz  ex  b ad  ipfumdfprodut,planumeftipfabd,  X.  \ 

&bcetiamipfo  bf  humilior  eft.Sed  per  b d,8£  b c,radios  fpe  \\ 

datur  ipfum  d c,&  per  b c & b fifpedatur  ipfnm  c fdpfum  igi  \\ 

turd  c humilius  ipfo  cffpedatur.  ^ 

Theorema  duodecimum  ^ 

rag&aV*  obijeiuntur  longitudinem  habentium 

funt  in  dextris, in  (iniftra  procedere  ui  4 r 7 k, 

P$psS'dentur,qug  ucro  in  finiftris  in  dextra.  \ / 

Sint  enim  fpedatabc,df.  oculus  uero  flt.K:  a quo  proci/ j \ /4. 

dantuifuskc.ka.k  b,kf,Kg,SCKd.rgituripfumd  in  finiitra  X.  \ / S 

magis quamg,fimiliterqucquebdextrorfummagis  quam  r c 

a uidetur  procedere  Quarequee  obifeiuntur  longitudinem  ' 
habentium  quz  in  dextris  finiftrorfum  Si  quzin  finiftris  de/ 
xtrorfum  uidentur  procedere. 

Theorema  dccimumtertum. 

HEqualium  magnitudinum  fub  oculum  po/  * 

ficorum  qus longe  pofits  Cuntfublimiores  / 

aPParen£-  . ..  . vvv 


Sint  enim  squz  magnitudines  b c.d  f,K  I,  fub  o/ 
^®*=«culmn  n pofitz  8£  ab  ipfo  n oculo  procident  radq 
n b.nd,n  K,i£itur  fublimior  eft  n b, reliquis  radrjs:quare  &bfi/ 
gnum. Igitur  b cipfa  d f:fublimior  apparet 6id  f ipfa  k 1:  zqua/ 
lium  igitur  magnitudinum  f*b  oculum  politorum,  quat  longe 
pofitz  funt  fubliniio res  apparent. 

^ Theorema  Cecimumtjuartum. 


Equalium  magnitudinum  fupra  oculum 
pofitorum  qus  longe  polita:  funt  humilio 
rcs  apparenc* 

Sint  zquz  magnitudines  kn,lf,cd/uper  oculu 
pofitz.qui  litb&ab  ipfo  b oculo  procidant  radii  b n.b  fStbd- 
Igitur  humilima  eft  b d.qttare  5£d  fignum- Ac  per  hoc  c d,humi  b 
iiorapparetipfalfi&lfiipfaKn.  * 


Tbcoremt 
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Theorema  decimumquintuni. 

lOrutn  qua:  fub  oculum  polita  funt,qu£  fefe  inuiccm  excedunt 
Sadhxrente  oculo  maiore  fupra  fpe&atu 
|maius  apparet,  recedente  uero  minore  * 

Sminus, 

$ it  nempe  maius  b c ipfo  h £ponaturqj  ut  oculus  fit  k,fa' 
per  ipfabc,Sihf,procidatqiradiusperh,fitqjkd,  igitur  b c H I 
tpfohf  maius  apparet  ipfo  bd.aequum  enim  apparebat  hf  ' 
ipfid  c,quoniam  iam  fub  eodem  oculo  k St  radio  k d afpicie 
batur.  Rurfus  iam  permutetur  oculus  k,fitqi  oculus  in  l&p  4 [ 
h.procldat  radius  1 migttur  rurfus  b c Ipfo  h f maius  appa' 
retiplob  n minore,igitur ipfum b c, ipfum h f.uidecur exce' 
dere  abeunte  o culoque  adhaerente- 

Theorema  dedmmfextm 

|Va  fefe  inuicem  excedunt  inferius  ocu 
lio  po (ito, adhxren te  oculo  minore  mi' 

|nus  fuper  fpedlatum  apparet,  recedcn/ 
te  uero  maius  maiore, 

Efto,inquam,maius  b f ipfo  h x,8i  oculo  I inferius  polito 
cadat  radius  1 c,  per  h.igitur  b f ipfo  h k maius  apparet  i/ 
pfo  c b.Immutetur  iam  1 oculus  fitqj  oculus  n cadatq-,  ra 
dius  n d,per  h igitur  rurfus  b f ipfo  h k maius  ipfo  b d ap 
paret.Adhsercnte  igitur  oculo  minore  maius,  Si  receden 
te  maiore  ipfum  b f, ipfum  h k uidetur  excedere. 

Theorema  dedmumfcptimm . 

| Vxcunque  fefe  inuicem  excedunt, 
foculo  pofito  inredla  linea  minori 
“ lagnitudineexiftente.adhsreteK 
recedente  oculi  ajquali  femper  fuperiusfpecta  p 
tum  minus  uidebitur  excedere.  

JExceda  t, inquam, b d ipfum  h gipfo  b c 8i  connexa  c 
h per  i poftulatum  extedatur,fitqi  oculus  in  f-Igitus 
abipfof  radius  procidens  per  fc,  annectetur.  Rur/  f 

fus  iam  permutetur  oculus  in  k,  igitur  per  boc  abi/  e 4 J 

pfo  k oculo  radius  procidens  per  k c annectetur,  eo 
dem  igitur  excedet  b diipfum  h g Si  adhterente  Si  recedente  oculo. 

Theorema  dicimamumcSauum. 

| Atam  altitudinem  cognofcere  quan' 

I ta  fit. 

Sit,  inquam,qua  oportet  cognofcere.  quan 

5ta  ficdata altitudo  bc.cadatqj radius  folis  ab 

ipfo  b ut  bd,  igitur  umbra  erit  ut  c d.cape  magnitudi/ 
rem  quampiam  notam  fitque  k f annectafque  per  trigefi 
mamprimam  primi  elemetorum  fub  angulo  d.  parallelu 
bc-Igirureftficutd  c ad  c b,fic  d fad  f k.  Si  nota  eft  ratio  * 

ipiiusdf.ad  ipfamfk.notaigitureftipfiusdcadcbratio.Seddc  umbra  non  eft  ipU 
Igirur  c b altitudo  nota  eft. 

Theorema  dedmumxomtm 

|Ole  non  apparente  datam  altitudinem  quanta  fit  cogno' 

^"cere* 
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Sit  quam  cognofccreconuenic  quata  fit  data  altitudo  bc,exponaturque  fpeculum 
k a.oculus  ucro  fit  d 8t ab  ipfo  procidat  radius  d h,rc 
fringaturqj  ut  hb,finiens.8t  ab  ipfo  d oculo  perpen/ 
dicularisdf  agatur  per  duodecimam  primi  elemen/ 
torum.  Igitur  anguli  qui  ad  h funt  squales  adinui/ 
cem, hoc  enim  oftenfum  eft  per  primum  theorema 
fpecularis,fed  angulus  adc,eo  qui  ad  f, eft  squalis 
per  4 poftuIaeum,redusenim  eft  eorum  uter  que.  Re 
liquus  igitur  angulus  qui  ad  b,reliquo  qui  ad  d eft  s 
qualis, Quare  triangulum  b ch.ipfi  d h f, triangulo  fi 
mile  eft  per  primam  diffinitionem  61  elementorum. 

Eft  igitur  ficut  hc  ad  c b fic  h f ad  fd.  Ipfius  autem  fhi 
ad  f d ratio  no  ta  eft,8t  Ipfo  [igitur  h c ad  c b>ratio  no 
ta  eft:  at  nota  eft  c h nota  igitur  Si  c b altitudo. 

tbtoremx  uigcfimiM 

■Aeam  profunditatem  quanta  fitcognofccre. 

Efto,inquam,proftinditas  quam  oportet  qua  , 
ta  fit  cognofcerebK.ponaturque  oculus  d,pro/  “ 
cidatqi  radius  d 1 k in  deiectum , exciteturqi  per 
ti  primi  elementorum  ab  ipfo  d ad  ipfam  b k ipfad  f,  quo  ni/ 
am  parallelus  eft  b k ipfi  df,  prociditqj  d k,  angulos  igitur  f 
per  uigefimamnonam  primi  elementorum  b k I,3t  I d f.  inui/ 
cim efficit  squales: funt  autem  qui  ad  lad  uerticem  inuicem 
squales  per  decimamquintam  primi  elemetorum.rehquus 
igiturangulus  reliquo  angulo  eft  squalis,squiangulum  igi 
fur  eft  b k I triangulum  ipfi  I d f,triangulo,eft  igitur  ficut  I f, 
ad  f d,(ic  1 b ad  b k.Data  autem  eft  ratio  ipfius  1 f ad  f d.  Data 
igitur  eft  ratio  8f  ipfius  1 b ad  b K.Data  aute  eft  1 b-Dataquo 
queeftipfabk. 

Tbtoremx  uigeflmntprimunt. 

| Atftm  longitudinem  quanta  fiteognofeere, 
aEfto  enim  quam  quSta fit  ccgnofcere  oportet  da 
filta  longitudo  b c ponatur  oculus  d a quo  proci/ 

1 dant  radi)  db.dc,8t  ab  ipfo  f.excitetur  pertrige/ 

_3  fimamprimam  primi  elementorum  ad  ipfam  bc. 
ipfafk igitur eftficutfK,adKd>ficbcadcd  nota  autem  eft  ra/ 
tio  ipfius  f k ad  k dmota  igitur  St  ipfius  b c ad  c d ratio,  8t  nota  / 

efte  d.nota  igitur  eft  8icb.  , / 

Tbcorcmx  ttigcjlmumfccmdum, 

$Iin  eodem  plano.in  quo  & oculus, circuli  ambitus  pofitus  fuerim 
jgredta  linea  ipfius  circuli  ambitus  apparebit. 
lEfto,inquam.ambitusbc,oculusuerofitd.in  eodem  exiftens  plano  ipfi  b 
■c  a quo  procidant  radij  d b.d  f St  d c.Igitur  _ 
quoniam  per  primum  theorema  eorum  fub  profpe/ 
ftum  cadunt  nihil  fimUl  fpeclatur  nequaquam  appa/ 
rebit  f b.ambitus  ipfa  igitur  f b.figna  in  rectam  efle  lu 
neam  uidebuntur,fimiliter  quoque Stfc.tota  igitur  b 
ccircunferentia  redta  linea  uidebitur. 

Tbcorcmx  uigefimumtenium. 

Phatra  utcunque  infpedla  ab  uno  oculo  minus  femper  he/ 
ifphsrio  cetnetur,ipfum  uero  fpedlatum  fnb  fphsrs  circu/ 
jio  comprehenium  apparet. 
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-S-it  enim  fphatra  cuius  ectrum  fit  k,oculus  autem  fit 
b.&Connccftatur  per  primum  poftulatum  b k,8£  per 
i'  primi  eleei  ad  angulcS  excitetur  rectos  per  k ipfa  ck 
d extendatur  per  b k.planum  c k d,efficiet,  inqua,  in  / 

fphzra&rculum.cfficiatiamipfunicdlnf.circum  ue'  / 
rokb  dimetientem  circulus  dcfcribatur.SCper  primu  / 
pcftulatu  connectantur  k f.fb,b  I>I  k,3£  1 f, igitur  quoni  j 
am  per. si  tertij  elemento  rn  m a rigui  i qui  fub  k f b.  b 1 k,  j 
recti  funt.cjuoniam  in  femicirculis  funt.c£  ex  centro  R f l 
K k 1 iri  uno  figno  tangunt  b l.b  f,ipfam  fphzram . Igi/  \ 
tur  ab  ipfo  b oculo  procidetes  kadfffn  ipfas  b f,b  I.pro  \ 
cidurit. Et  quoniam  utcrquequiadh-funtangulorum  'V 
rectus  eft  eo  quiacd.ipfi  fl. parallelus  eft.SCf  h,ipfi  h 1,  'n 

eftzqualisper  tertiam  tertij  demcntoru.fi  ia  manete  1 

ipfa  h b ipfum  h f b.triangulum  circud.ucatur  in  idem  i 


rurfus  reuolueturunde.cceperatcircunduci.Atbf.cir  'v  J 

Cumada  in  uno  figno  fphsrx  ambitum  tangit  per  cor 

relarium  i«  tertij  elemetorum.  hoc  eft  in  G 8£  circulus  erit  defcri  ptus  per  f 1 figna.quar* 
fub  circulo  id  fphzrx  quod  fpeciatur  ccntentu.uidecur  St  minus  hemifphzrioiipfum 
namque  fri  kminus  eft  hsmifphstrio . Quare  St  ab  oculo  fpeclatum  minus  eft  he/ 
mifphzrio.' 

Theoremt  nigejunmqmtrlmn. 


f^feYibituraijtem  maius  uidert. 

Efto  enim  cu!a§  ^ntrum  fit  K.St  ab  oculo  d in  centrum  connc 

f^^^^^Jjctaturd  K.St  per  k, per  undecima  primi  eleme 
torum  exatetur.be, circuiierodiccirCulus  defcribatur,  , 

per  i poftuiatutii.Si  per  fecUndUttl  poftulatum  connecta 
tur  d n,n  kd  1,1  k.igitur  recti  funt  qui  ad  1 n^nguliiquoni  z'  j \ n. 

aminfemicirculusfuncpersitertfjdementorum-lnunu-  / j \ \ 

igitur  contactum  tangunt  ipfsdkd  n.ipfamfphatraper  / / Y \ 

correlarium  i«  tertij  elemento rum.lpfi  igitur  ab  ipfo  d.o  / /r  \ \ 

culo  procidentes  radij  perdi  8£dn  cadunt-Rurfus  remo  | / __  V J 

ueaturoculusSffitinrSCcircumipfum  r.pers  poftulatu  l j //  \\\  e I 

circulus  defcribatur.SC  per  fecundum  poftulatum  conne  V f • J 

«Ttatur  rf.fK.rf, fk, igitur  ipfo  rf.rf.in  uno  figno  ipfam  tan  \ 
guntfphzram  per  correlariunus  tertij  elementorum,  Si.  n \ f- 

ab  lpfor  oculo  procidentes  radij  ut  r f.r  i cadunt.  Quare  / \ 

fub  angulo  ripfum  ff.tr  fub  angulo  d ipfum  nffl.fpecia  ft  * J 

tur.fed  fnfl, ipfo  fGmaiuseft, apparet  auteni  minus, angu  \ J 

lusenimquiadrmaiofeftieoquiaddeftangulogioter/  \ 
tfj  elementorum, quz  uCro  fub  maiori  fpecranrur  angulo 
per +fuppofitionem  optices  maiora  uidetur,  maius  ergo 
apparet  fGipfonffl,eftautem  minus. 

TfacoreHMttigcjiKWill^KmlBM. 

binis  fpedlata  oculis,  G dimetiens  fphsrssquus  fuerit'  xo 
linea  diftati  ab  oculis, ipGus  he 

Ofe^^!nuTpharium  fpeelabitur.  j "sT  ~ ”1  / 


Sit  fphzra  cuius  dimetiens  fit  b_c.SC  ab  ipfo  b eper  « , 
primi  elemento,  excitentur  ad  angulos  recVosbf.c  / 
ISiab  ipfo  fad  ipfam  bc.per  5i  primi  elementorum  ! 
exatetur  fl.  St  ponatur  oculus  unus  in/.  alteruero  \ 
in  l.abipfo  uero  centro  d pem  primi  demencorum 
ad  ipfam  b f paralleli  d k,  igitur  fi  manete  d k ipfum 
b k paralleiogramtnum  circumagatur  in  idemrur 
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fus  unde  cceplt  agi  confiftct,8C  circunfcripta  ab  ipfabd, figura  circuluscric,qui  per  cen 
trum  erit ipfius fphsr». Quare hemifphkrium  tantum ipfius  fphsrat fpe&abitur  fub 
fi  oculis. 

Theorema  uigefimmfexlum. 

| Vm  oculorum  diftantia  fphsr*  diametro  raaior  fuerit  hemi/ 
Jfphsrio, maius  id  quod  ipfius  fphazrs  fpc 

I itabitur  apparebit. 

Efto  enim  fph*ra  cuius  centrum  fit  k, oculorum  uero  inter/ 
uallum  maius  efto  ipfius  fphaeraj  diametro, S£  per  K&bc,ex 
tendatur  planum  efficiacque  in  fphsra  circulum  d f n.  pro/ 
cidantque  radij  b d,c  f,in  uno  (igno  tangentes.igi tur  produ 
cH  inuicem  congrediuntur.Quoniam  b c ipfius  fphsrs  dia' 
metro  maior  eft.congrediantur  iam  in  h fignum.igitur  quo 
niamab  ipfo  figno  h ipfze  h f,h  d.perunum  fignum  tangen/ 
tescadunt,minoreftipfefnd3ambitusfemicirculo  per  uige  t 
fimumtertium  theorema. angulienimh fK.hd  k,funtreft<e.  b * 

Ipfius  uero  fpharr»  reliquum  fphsr»  hemifphsrio  maius 
fpedtaturfubbdcf. 

'TbeoreiMuigefmumfeptimtm. 

, loculorum  inceruaHu minus  fuerit  fphsr* diametro, id  fph» 
tx  quod  fpedtatur  hemifph* 

! rio  minus  fpc&abitur. 

] Efto.  inquam. fphatra  cuius  een 
. » trum  fitk  oculorum  interuallum 

fitb  c minusexiftens  ipfius  fphxrs  diametro:  8i 
per  k.&b  c>  extendatur  planum  cfficiatque  in 
IphSra circulum  fgn.excitcntur  autem  per  de/ 
cimamfeptimam  terti)  elementorum  ab  ipfisb 
coculis  in  uno  figno  tagentesbf,S£cg,qu®  in  h inuicem  congrediatur.  Quoniam  bc, 

& ipfius  fphatra:  diameter  funt  inarquales.Igtcur  ab  ipfo  h figno  procidentes  in  ipfam 
fphseram  minorem  hemifphirio  ambitum  capient, per 
uigefimumtertiu  theorema.igitur ambitus  fgn.hemi/  « 

fphaerio  minor eft. Quare  fubbe  oculis  fpeccatum.he 
tnifphcerio  minus  erit. 

Theorema  MgeflmumoSamm 

| Ylindro  utcunque  infpe&o  ab  oculo 
J uno  , minus  hemicylindro  fpedta/ 

jjbitur. 

Efto  namque  cylindri  circa  bafim  circuli  centrumK.ab 
ipfo  n, oculo  excitetur  ad  k ipfa  n k.per  primum  poftu 
latum,SC  per  *:per  fecundam  primi  elementorum  cxci/ 
tetur  b c,5C  circum  kn.  deferibatur  circulus. conneclan 
turquenf.fic,nd,d  k. igitur  qui  ad  f d.reoh  funt.  In  uno 
igitur  figno  f n.n  d.cangunt  per  correlarium  decimafex 
tamtertij  clementorum-ipfi  igitur  ab  ipfo  n oculo  educti  radij  pern  f.n  d procidunt» 
quare  ipfi  ambitus  f I d.tantu  fpeccabitunfed  fld.mmor  eft  ipfo  c lb.fcmidrculo.Igi 
turfld.femidrculo  minor  uidebitur.hoc eft  cylindrus- Similiter  enim  bafi  per  omnem 
fuperfidem  cylindri  demoftrabiinus.quarc  totius  cylindri  dimidio  minus  fpcctabitur 


Culo  propius  ad  cylindrum  pofito, minus  quidem  eriraf/ 
fumptum  cylindri  fub  ipGsafpcftibus.uidcbitur  autem  maiuc 
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midrcuIojSCfimiliter  bafi  cylindri  minus  eft,fi£dimidium 
fpedabitur.  Sed  propius  excitetur  oculus,fitcp  q&circu 
f k,  per  j poftulatu  circulus  defcribattfr  conedaturq?  q r, 
r k,k  f,8Cf  q.Igitur  qui  ab  ipfo  q radij,pcidetes  per  q nfifq 
f,  cadunt,  quero  ab  ipfo  b fcatet,cadut  per  b I.b  mmaicr 
igi  tnr  ambitus  r.  fl, ambitu  r f.uidetur  aut  minor  r f f,ip/ 
fo  n fl,maior  enim  eft  angulus, q angulo  b,per  i»  terti)  t> 
lementorum, quare  cylindri  minor  pars  (pedabitur,  ui/ 
detur  autemmaior  alpici. 

Tbeorematrigefimum 

circulum  bafim  habente  fub  uno 
oculo  perfpe&o,  minus  hemiconio  fpe 

Efto  enim  coni  balis  circulus  cuius  centrum  fit  k,SCab 
ipfo  b oculo  excitetur  in  centrum  per  primum  poftula/ 
tum  b k,8£  per  K.pef  n primi  elementorum, ad  angulos 
redos  ipfik  b excitetur  n kcircum  uero  k b,per  s poftula 
tum  deicribatur  circulus.  Connedanturqj  per  * p 0 ftula/ 
tum  b f,f  k,b  d,d  k.  Igitur  anguli  qui  ad  f d,redi  funt  per 
n tertij  elemetorum-lgitur  ipfx-b  d,b  f in  uno  figdo  tan/ 
guntper  correlarium  6 tertij  elementorum, 8C  radrj.qui 
ex  b per  b d,b  fjprociduntjgitur  ambitus  f r d > pcrfpe/ 
dus  minor  exiftens  ipfo  n r 1 . At  n r 1,  femicireulus  eft. 
Igitur  ambitus  frdfemicirculo  minor  eft-  Quare  8£  co' 
niquodfpedatur  minus  eft  hemiconio:  fitnilitcr  enim 
SC  in  reliquorum  circulorum  ipfius  coni  fuperficie  O' 
(tendemus- 

Theorema  trigepmumprimum. 


SCulo  propius  pbfito  iri  eodem  piatio 
minor3inquam.erit  uifibus  affurapta 
pars  at  maior  peripicq  uidebituf. 

Efto  coni  bafis circulus  cuiusxehtrumfick.oculus ne/  . 
ro  fit  a 8£  ab  ipfo  a per  primum  poftulatum  in  K conne  . / 
datur  a k.  Et  per  undecimam  primi  elemento  rum , ad  / 
angulos  redos  excitetur  per  xipfah  b.  Defcribaturqj  j 
per  tertiumpoftulatum  circumaKcirculus.Sper  pri/  I i 
mum  poftulatumconnedantur  af^k,addi<jp§rmu/  \ I 
teturqueoculusain  n.fii  circum  km, per  tertium  $'b/ . V 
ftulatum  circulus  defcribatunconnedantufquc  n r,r  4' 
k,nf,fk.  Igitur  quiex  aoculo  radq  fcatent,perad;af,ca 
dunt-Quare  ambitus  f q d apparet.ldque  propterea  fi V 
qui  ab  ipfo  n, oculo  radi)  fcateni  pern  r,n  fcadtfhtyfpe 
dabitur  igitur  ambitus  r q f.sedntaior  f qd  ipfo  r q f. 

At  minor  apparet,  maior  enina^ft  angulus  n eo  qui 
*ad  a eft  angulo. 


1 Theorema  trigefimmfecimdm  ^ 

SOno  circulum  bafim-habente.fi?'  contagibus  quiab  oculo  ideo 
aibafim  proci.deabusradijsreclslinesdeducaturper  fuperficie 
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cohi  id  ucrticem  eius  perc^  dedudas,&  eis  qu£  ab  ocufo  in  bafim  coni  pro 
cidcntibus  plana  eduda  fuerint, in  communique  planorum  (edionc  ocu' 
Ius  pofitus  fuerit,  id  quod  fpedlaturconi,omnifariam*quum  fpedabicur 
uifu  in  plano  propofito  exiftenti. 

Sit  conus  cuius  bafis  quide  fit  circulus  c d,  uertcx  au/ 
tem  fit  bfignum.oculusuero  fit  k a quo  procidant  radi)  J j 

k d,k  c, tangentes  in  c d,co  nnectaturqj  ab  ipfis  d c,figms  /f 

inuerticemconidb.8icb,Spercb,cr  ck, quidem  pia/  mEL^> 

num  extendatur  quod  eftipforumdb.dK.similiterqfal  8 

terum  protenditur  planum,igitur  ipfi  plani  ueniunt  in 
congreffum,namipfiecdb.concurrunt.&cK,dk,c6cur/ 

runkueniantincongreflumigituripfaplana.&fiteoru  ff  \ 

communisfecliobK.Dicoquodubiinbk.pofitusfuerit  /!•  \ 

oculus.quo  fpeifiratur  conLcequu  eft,ponatur  in  bk  ocu/  /T\. 

lusfitqjf.exciceturq!  per  n primi  eleperfad  ipfam  quide  //  \ \ j 

Kd,ipfafn,adlpfam  autemckipfaf  fiigicur  ipfae  fn,f  G //  \ \ J 


iN  circulo  fi  a centro  ad  angulos 
redos  quadam  agatur  reda  li  ^ 
nea  ipfius  circuli  plano,  8C  in  0 
Ipfa  apponatur  oculuscirculi  di 


metientes  xquales  apparent. 

Efto  enim  circulus  cuius  centrum  fit  k,8£  ab  i/ 
pfo  k.per  12  undecimi  ele.ad  angulos  reftos  exci 
tetur  ipfi  plano  circuli  ipfa  k b.oculus  uero  fit  in 
b ; exciteturq?  diametri  c a>3£d  f.Dico  iam  ipfum 
a cipfidf, squalem  apparere  conectantur  enim 
ipfe  ba.bf,bc,b  d.  per  primum  poftulatum. 
Igitur  bin*b  binis  b k.K  c,  fune  altera  al/ 
teri 
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teri  aquales,e{!antemK  angulus  rangulo  faqualis,aqualis  igitur  eft  per  ♦primi  e!e/ 
metoru  bafis  b f.bafi  b c.idcp  prop  terea  iam  &bdipfib  aeft  aqualis,bina  iam  d b,b  f, 
binis  c b,b  a,funt  Eequales,eft  aute  & d f ipfi  c a,$qualis:angulus  igitur  qui  fub  d b f.  an 
gulo  qui  iubcba>eit  squalis.  Sed  ea’  qua:  fub  aqualibus  fpedlantur  angulis  aqualia 
apparent:aqualis  igitur  per  fuppofitionem  «cajpfi  d f apparet. 

Theorema  trigefimmquintum 

| Tfi  qus  ex  cehtro  excitatur  non  fuerit  ari  angulos  reflos  ipfi  pia 
no.squalis  autem  fuerit  ei  qu«  ex  centro,  dimetientes  ipfi  «qua# 
Ies  apparent. 

Sit drculus cuius  centrum k,K  ab  ipfo  k, excite/ 
turrion  ad  angulos  rectos  ipfi  plano  ipfa  kb.aqua 
lis  autem  efto  ei  qua  ex  centro  circuli.  & per  primu 
poftulatumcone&antur  ab  ipfo  b figho  ea,  qu®  pri 
us:  quonia  igitur  ipfa  d k,k  b,k  f,inuicem  funt  aqua 
les, rectus  eft  angulus  contentus  fub  f b d-Idque  pro 
pterea  iam  8i  qui  fub  a b c, angulus  rectus  eft.  aqua/ 
les  igitur  funtipfiadinuicem  per  4 poftulatum.  sed 
qua  fub  squalibus  fpectantur  angulis  aqualia  ap/ 
parent  perfuppofiiionem «aqualis  igitur  apparet 
d f ipfi  a c-Sed  iam  a f.neque  fit  aqualis  ei  qua  ex  cen 
tro.neqi  fit  ad  angulos  reftes  ipfi  circuli  plano, aqua 
Ies  uero  efficiat  angulos  fub  d a f,f  a c,8C  e a f 8t  f a b.iji 
co  quod  8C  ficdimetietes  ipfi  aqualesapparent.Quo 
niam  enim  aqualis  eft  d a, ipfi  a c,per  i s diffinitionem 
primi:  ele.communis  autem  a f,6C  aquos  comprehc 
duntanguIos.Bafis  igitur  d f,per,4primi  eleme.bafi 
c f, eft  aqualis, 8i  angulusdf  a angulo  afc,eft  aqua 
lis.similiter  iam  oftedemus  quod  8i  angulus  e f a,  an 
gulo  a f b eft  aqualis,  totus  angulus  igitur  qui  fub  d 
fb,toti  angulo  fubefc,eftaqualis:quare  per  fuppo 
fitionem  « perfpeftiua  ipfa:  diametri  aquales  ap 
parebant. 

Theorema  trigefimumfextm. 

j I uero  qus ab  oculo  ad  centrum  procides  circuli, nfcque  ad  ati 
||j  gulos  fuerit  redtos  ipfius  circulo  pia  no,  neque  etia  eicp  ex  cen^ 
J*ij  tro  fuerit  squalis,  necg  squos  cum  htjs  qus  ex  centro  comprc 
Jhendet  angulos,  fed  aut  maior  aut  minor  ea  qus  ex  centro  tue 
rit.di  ametri  ipfg  insquales  apparebunt. 

Sit  enim  circulus  cuius  cftrum  fit  a,&  ab  ipfo  b oculo  in 
cetrum  circuli  excitetur  recta  linea  b a,  fit  autem  neque  & 
ad  angulos  rectos  ipfi  plano,neque  ei  quaex  circuli  ce 
tro  aqualis,neque  etiam  cum  hisqua  ex  cehtro  aquos 
comprehendat  angulos.  Dico  quod  ipfa  diametri  cir 
culi inaquales  apparebunt, excitetur.  inquam,cf.dime 
tiens  ad  angulos  fubfiftens  rectos  ipfi  a b.  Et  d k inaqua 
les  efficiens  angulos  ipfi  a b,8£per  primum  poftulatuiri 
connedtantar  b c ,b  d,b  f.SC  b k.  sit,  inquam,  priusb  a i/ 
pfaa  k maior:igitur  maior  eft  angulus  cotnprehenfuS 
fub  cb  feo  qui  comprehefus  eftfub  k b d,ficut  iri  theo 
rematibusoftenfum  eft.  ;Qua  uero  fub  maiori  angulo 

fpeciatur  maiora  ap  paret.  Igitur  cf  ipfa  d k maior  apparet. 

Theorema  trigefmumfcptimum. 

I autem  b a, ipfa  a k, minor  fuerit, maior  apparet  d k ipfa  c f. 


PERSPECTIVA 

E (lo  circulas  coins  centrum  fit  a, oculus  uero  fitb, 
a quo  in  circulum  perpedicularis  adta  no  cadat  in  a, 
fed  exterius,  fitqj  b c,connedlaturcp  per  primum  po/ 
ftulatu  ex  cin  a,ipfi  c a,  infuper  ab  a in  b,  ipfa  a b per 
idem  poftulatu. Dico  quod  omniumperaactarure' 
diarum  linearu,  ad  ipfamcpb  a angulos  efficientium  { 
minimus  eft  qui  fubc  ab,  excitetur  enim  redla  linea 
d a,8£  ab  ipfo  c per  xi.xi.ele.in  d e perpendicularis  a/ 
gatur  ipfi  plano  c f,c6neclaturcpb  f,per  primum  po/ 
ftulatum : igitur  ipfa  b f,  fuper  d e perpedicularis  eft. 

Quoniam  igitur  angulus  c f a rectus  eft.  qui  fub  ac  f, 
igitur  minor  eft  recto, maius  igitur  eft  per  is  primi  ele 
meht.latus  a c, latere  a f,  Igitur  b a,ad  ipfam  a f, maiorem  habet  rationem,  quam  ad  a c, 
fed  angulus  a c b,&  qui  fub  b f a recti  funt,3i  c a,8£  a f,funt  insquales,  Si  reliquus  igitur 
qui  fub  f a b,  eo  qui  fub  c a b maior  eft,  fimiliter  autem  offendetur  q>  81  omnium  per  a, 
actaru  rectaru  linearu  ad  ipfam  a b , rectam  lineam  angulum  efficientium  minimus  eft 
qui  fubc  ab.  Theorema  trigefimumoBamm . 

■ Ed  <%>  f b ipfi  d e ad  angulos  redtos  exiftat  fic  oftendemus. 
Quoniab  c.ipft  circuli  plano  ad  angulos  eft 
redtos, Siomnia  igitur  per  b c.plana  producta  c b 

ipfi  circuli  plano  per  j diffinitonem  n element. 
ad  angulos  redtos  exiftunt.  Vnum  autem  eorum  qus  per 
b c.extend  utur  planoru  eft  ipfum  b e fjtriangulum. igitur 
triagulum  b cf,  ipfius  circuli  plano  ad  angulos  rectos  exi/ 

Ili  t.Quonia  igitur  bina  plana, hoc  eft  8i  id  quod  ipfius  e d, 
circuli,#  id  quod  ipfius  b c f,  triaguli  adinuicem  fefe  difpe/  ~ 
fcunt,8iipfi  e fiqusipforum  comuniseftfedtio  ad  angulos 
redlos  eft  ipfafd,in  ipfius  circuli  plano : perpedicularis  nanqj agitur  c f, in  ed,8dfdigi/ 
tur  ipfius  b c f, trianguli  plano  ad  angulos  redtos  eft.  Quare  per ; diffinitione  » elemeri 
toru.ad  omnes  ipfum  tangentes  redtas  lineas, & in  ipfo  trianguli  e f b,  plano  exiftentes 
ad  angulos  rectos  fubfiftit.lgitur  d fjpfi  b fiad  angulos  redtos  eft. 

Theorema  trigefimumnonum. 

| Vrfus  igitur  b f ipfi  e f d.dimctienti  ad  angulos  redtos  e{t. 

I Efto  bina  triangula  b c a,8i  b f a, re  ctos  habetia  eos  qui  ad  c fiangulos» 
1 8i  b a, ad  f a,  maiorem  habeat  ratione  quam  ad  c a.  Dico  q>  angulus  f a b, 
| eo  qui  fubcab,eft  angulo  maioreft.  Quoniam  enim  ba,ad  a ffmaiorem 
II  habet  ratiortem  quam  ad  c a :8C  rurfus  igitur  f a ad  a b,  minore  habet  ra> 
tionem  quam  c a,ad  a b,  quare  c a, ad  a b, maiorem  ha/ 
bet  ratiorte  quamf  a,ad  a b.  Fiat  igitur  ficut  ca,ad  ab, 
ficfa,ad  minorem  ipfa  a b,hoc  eft  ad  ipfam  ad,  xqui/ 
angula  igitur  funt  triangula  b c a ,8i  d f a , quare  angu/ 
lus  c ab,  angulo  fa  d,  eft  squalis . Igitur  angulus  fab, 
angulo  ca  b.maior  eft.Efto  circulus  a b cd,exciteturqj 
bina;  diametri  a b,c  d,  fefe  inuice  ad  angulos  redtos  di/  , 
fpefcentes , oculus  uero  efto  e,  a quo  in  centrum  Coii/ 
nexa  e f.ad  angulos  quide  redtos  efto  ipfi  cd^d  ipfam 
autem  a b, contingente  angulum  comprehendat.eftoqi  e f.utraqjipfaru  qusex  centro 
maior.Quoniam  igitur  c d.utriqi  ipfaru  a b & ef,ad  angulos  eft  redtos  6£  omnia  igitur 
plana  per  cd,proiedtaei  quod  peref5iab,plano  ad  angulos  redtos  fubfiiftunt. Excite/ 
turperpdicularis  igitur  ab  ipfo  e,figno  ad  fubiedtum  planum  per  n undecimi  elemen. 
in  cSmunem  igitur  planorum  fectionem  a b cadit.  Cadatigitur  Si  fit  e k,  extendatur^ 
dimetiens  gh,ponatnr^  ipfi  dimetienti  circuli  squalis  lm,fececurqi  peri»  primi  ele/ 
inentoru,  bifariam  in  n.  Si  ab  ipfo  n.-ipfi  I m,per  « eiufdem  excitetur  ad  angulos  rectos 
in  fublimi  recta  linea  n x,fitqi  ipfa  n x,ipfi  c f squalis.  Segmentum  igitur  circum  1 m,de/ 
fcriptum,tranfiensq=  per  ■»  femicirculo  maius  ent.Quoniam  n x,maior  eft  utraqjipfa/ 
rum  I n,n  m,fit  ipfum  1 x m.  Conedlanturqiipfs  x l,6i  x mangulus  igitur  quiad  xcom 
prehenfus  fub  1 x m,ei  eft  squus  qui  ad  e.fignurmcoprehenfo  fub  continetibus  ipfum 

X e,dicd. 


n* 
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c c, angulum,  minimus  eft  qui  fub  c e a . Quoniam  igitur  c e,ipfi  a b,  parallelus  eft,fcd  St 
squalis,#  ea  igitur  ipfi  c b,  squalis  eft  8C  parallelus , parallelogrammum  igitur  eftbtr, 
idqipropterea  iam  5£fe,parallelogrammumeft.Et  quoniam  oportet  offendere  quod 
minor  apparet  a b,ipfa  d f,manifeftum  eft  quod  prius  oftendere  oportet  quod  angu/ 
lus  qui  fub  bea,  minor  eft  angulo  qui  fubfed . Quoma  igituroftenfum  eft  quod  om/ 
nium  per  e,  fignum  actarum  rectarum  linearu  ad  c e,  angulosqj  efficientium  minimus 
eft  qui  fub  c e a,  minor  igitur  eft  St  ipfo  c e d,  is  qui  fub  c e a.  Exp  onatur  circuli  femicir/ 
culo.squum  fegmentum  k a Uaccipiaturqj  illius  cen/  r 

trum  St  fit  mponaturqi  ei  angulo  qui  fub  c e a,  squa'  8 — _ 

lis  angulus  qui  fub  k n m,ei  aut  qui  fub  c e d,squalis  ,,  "} /j  P 

qui  fub  k no,  ponaturcp  ipfi  df,utracpipfarumon,  / /\ 

m n,squalis  per ; primi  elementorum  per  m ipfikn,  s'  j /C/  I 
squalis  cr  parallelus  excitetur  mp,  per  si  primi  ele.  / I / /\  1 

Connectaturcp  per  primum  poftulatumpk,paralle/  / / //  \ I 

logrammu  igitur  eft  np,crsquumer  fimile  ipfi  b e.  J j //  ) 

Rurfils  per  o ipfik  n,  per  si  primi  element.  excitetur  ( 'j/1' 1 

0'r,Kconnecl-aturrk.Igiturrn, parallelogrammum  j « k 

squum  eft  St  fimile  ipfi  f e . Conneclanturcp  diagonij  v 

r n,  p n.  Quare  angulus  qui  fub  k n p,  eo  qui  fub  k n r,  minor  eft . Eftqs  qui  fub  k n p,  ei 
squalis  qui  fub  a e b,#  qui  fub  k n r,ei  eft  squalis  qui  fub  d e f,minor  igitur  eft  qui  fub 
a e b,  angulus  eo  qui  fub  d e f . Quare  Si  magnitudo  a b,  magnitudine  d f,  minor  appa/ 
rebit- Similiter  iam  offendemus  quod  b a,ipfa  f d,  minor  eft  ipfa  f d,  minore  exiftente# 
squali  ei  qus  ex  centro.  Sed  iam  efto  d e,ei  qus  ex  centro  squalis,  conftruanturcp 
omnia  eadem  qua*  fuper, ponaturcp  circuli  femicirculo  squalis  femicirculus  h d 1,  acci 
piaturcp  illius  centrum, St  fit  n,&  quoniam  d o, squalis  fup 
ponitur  ei  qus  ex  cen  tro.squalis  igitur  eftd  o,ipfi  h n,po/  . 

natur,inquam,ei  qui  fub  c e a, angulo, squalis  angulus  qui  0 

fub  h n k,  exciteturcp  ipfi  h n , parallelogrammu  n x,  St  ipfi  * \ *N. 

hn,auferatursqualiskx,connectamrqjxh,eiautemqui  j M \ 

fub  ce  d,  squalis  ponaturquifub  hnd,&ipfih  n,paralle/  \ /\\  \ \ 

lus  per  si  primi  clemcnt.exciteturd  e, ipfiqsh  n, squalis  au  y \\  \ V 

feratur  d o,connedlaturq5  o h:  parallelogrammu  igitur  eft  NisL _i 

utrunq?  ipforfi  h d,h  k,&  funt  squalia  Si  fimilia  ipfis  e f,e  b,  6 « f, 

quare  Si  qui  fub  m d,  angulus  et  eft  squalis  qui  fub  ce  d.  8£ 

qui  fub  hnk,  eft  squalis  ei  qui  fub  ce  a,  minor  autem  eft  qui  fub  ce  a,  eo  qui  fub  c e d, 
minor  igitur  eft  St  qui  fub  h n k,  eo  qui  fub  h n d,conneclanturqi  diagonij  x n,  o n,  mi/ 
nor  igitur  eft  St  qui  fub  h n x,  eo  qui  fub  h n o , squalis  aute  eft  qui  fub  h n x,ei  qui  fub 
a e b,iplo  d e f,minor  igitur  St  qui  fub  a e b.eo  qui  iub  d c f,mi 


perspectiva  M 

gnitudoa  b , at  fub  angulo  d e f , magnitudo  d f : minor  igitur  fpeftabitur  magnitudo 
a b, magnitudine  d f,quod  oportebat  olkndere. 

Theorema  quadugiflmumquintum* 

■ St.aIiquisIocusin  quo  oculo  manente  uifile,  qua:  permutato, 
squum  femper  uifile  apparet. 

Sit,inqua,fpectata  magnitudo  b e,  ocu/ 
lus  aute  iit  f,  a quo  procidant  radi)  f b,  f c, 
fufcipiaturqj  triangulum  fb  c, in  circulo  d 
b /•  Dico  quod  b c.magnicudo  pmutata  in  defcripti  cir/ 
culi  circunferentiasqualiter  femper  apparebit, permu/ 
tetur  enim  b c,in  c d,connedtatur  qj  d f.  igitur  circuferen 
eia  b c,squa  eii  circunferen  tis  c d ,igitur  per  n terti)  ele/ 
mentoru, aequalis  eft  angulus  r, angulo  f,  qus  uero  fub 
aqualibus  fpedlantur  angulis  per  & fuppofmonem  op/ 
tices,squalia  apparent  squalis  igitur  apparet  b cipfi  c d. 

Theorema  qaadragepmumfextum  coauerfmt  pr<tcclattif. 

St  aliquis  locus  in  quo  oculo  permutato,  uifile  uero  manente, 
^qualiter  femper  uifile  apparet. 

Efto, inquam, quod  fpectatur  b c,  oculus  au 
tem  fitf,a  quo  procidant  radij  f b,f c,S;  accipia 
tur  b f c.triangulu  in  iplius  circuli  b f c,fegmcn 
eojpermuteturqj  oculus  f,  fitcp  in  d,  procidatq?  radii  d b,d  c. 

Igitur  per«  tertii  angulus  r, angulo  f,eft  squalis : in  eodem 
enim  funt  circuli  fegmeuto,  qus  uero  fpectantur  fub  aiqua/ 
libus  angulis  squalia  apparent, squaliter  igitur  femper  b c,apparet : permutato  ocu/ 
Io  in  b d c,circunferentia.  Theorema  quadrageftniumfeptimM. 

|£jg_^grjj  St  aliquis  locus  in  quo  oculo  permutato  Si  uifile  permanente, 
[TJ  b^rs*!  insqualiter  uifile  apparet,  $ 

Sit, inquam,  uifile  k d,  redta  au/ 
pS  tem  linea  bc,  in  ipfamkd, proci/ 

dens,  accipiacurq?  per»  fexnele. 
ipfius  dc,8dc  k.med.a  proportio  nalis  cf,8d  con/ 
nectatur  fk.Sdfd. Super  autem  kd,fegmencum 
deferibatur  acutum  habens  angulum  q,tangie  . 
autem  redeam  lineam  b c.  Quoniam  eftiicutd  c, 
ad  c f,fic  c f,ad  c k,  po  natur  igitur  oculus  in  b.fi/ 
gno,  protendaturqi  d b,  b k,connedlatur  fd , igitur  angulus  q , squalis  eft  per  « terti) 
elementoru,angulo  f,in  eodem  nanq»  eft  fegmento,8d  angulus  f.angulo  b,  maior  eft.Sd 
angulus  q,igitur  angulo  b,maior  eft,  oculo  igitur  in  f,exiftente,maior  apparet  k d,cp  fl 
oculus  in  b pofitusftierie.  Theorema  quadugepmumo&auum. 

Dem  continget  & fi  parallelus  fuerit  linea  ipfi  fpedlats  magni/ 
tudini,in  qua  oculus  permutatur. 

Efto  enim  parallelusbc,ipfifpeiftato 
d f,  fcceturqi  per  i»  primielement.d  f,  bi/ 
fanam  in  k,exciteturqi  per  .reiufdem  ad 
angulos  rectos  k n,ponatur  igitur  oculus  in  n,conne/ 
ctaturcp  n d,  n f,  8C  circum  d f,  deferibatur  fegmentum 
quod  fufeipiet  angulum  q 1. Quoniam  igitur  dimeties 
eft  k n,cr  ad  rectos  angulos  ab  extremitate  excitatur 
k n,  ipfi  bc.  Igitur  per  correlarium  i«.  >.  element.  b c, 
ipfum  d n f,fegmentu  tangit , permutetur  autem  ocu/ 
lus  in  c,  exrendaturqi  c f,  c d,  connectarurcp  r f . Igitur 
angulus  q 1 , ipfi  angulo  r,  eft  squalis . Sed  angulus  r,  angulo  c.maior  eft : igitur  K an/ 
gulus  ql, angulo  f,  maior  eft.  Ac  qusfub  maiori  fpectantur  angulo  maiora  apparenc. 

x i Igitur 
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Igitur  magnitudo  d f, maior  apparcc  oculo  in  n,exiftente  quam  in  C, oculo  igitur  in  bt 

permutato  parallelo  exiftenti  ipfid  f.fpe&atum  insquale  apparet. 

Theorema  quadragcflmumnonum. 


BSt  aliquis  locus  in  quo  squales  ma  \ 

gnitudines  insquales  apparent.  / 

Sit,nancp  squalis bcipficd,& circum  ( 
quidebc,femicirculus  dcfcribaturbfc.  l \ 

circum  uero  d.defcribatur  fegmentu  ma  (// 

ius  femicirculo . Connectaturfb,fc,fd,  igitur  angulus  de  V 

qui  in  femicirculo  pern  terttj  element-maior  efteo  qui 

eft  in  maiori  fegtneco,ac  qua:  fub  maiori  fpeclantur  angulo  per  4 fuppofitioneopcies 
maiora  apparet,ocuIo  uero  polito  in  f,  maior  igitur  apparet  b c,ipfa  c d,  erat  autem  8C 
aqualis:eft  igitur  comunis  locus  in  quo  squales  insquales  apparent  magnitudines. 

Theorema  quhujiCageflmum  conuerfum  procedentis. 

C.  _f.\ — — v.  f ^ 


St  afigs  locus  c5munis  a q insqua' 
Ies  magnitudines  squales  apparet. 


HEfto,  inqua,  maior  b r.i^CarA  /vfn^L^Z  ....  . / * i 1 — \ 

b c.maius  femicirculo  fegtnentum  defcri/  ^ c . ^ 

batur,Si  fuper  c d.fimile  ei  quod  fuper  b c 

hoceftfufcipies  angulu  squale  ei  qui  in  b f c,cone(ftantur  aut5f  b,fc,fd : igitur  quonia 
per*?  ter  dj  e/ement.in  fimilibus  fegmetis  anguli  cofntuti  inuice  funt  squales, squales 
quoqj  funt  St  in  b fc,c  fd,legmetis  anguli  fibi  inuice.Qus  uero  fub  squis  fpeifiaturan/ 
gulis  squalia apparet, per  « fuppofitioneoptics.oculo  igirur  polito  in  f,figno  squalrs 
apparet, b c ipfi  cd,eftaute  maior.  Eft  igitur  locus  quidam  comunis  ex  quo  insquales 
magnitudinessqualesapparent.  Theorema  qumquagcfimumprimum. 

S Liqui  funt  loci  in  qbus  bins  magnitudines  insquales  in  idem 
compofits  utriq;  insqualium  squales  apparent. 

Eftonempemaiorbc,ipfacd,8Cfuper  „ 

ipfis  bccr  c d.femidrculi  defcribatur,  fu/  . 

perqi  to  ta  b d. Igitur  per  ;i  tertij  elemenc.  yr  / n. 

angulus  qui  in  femicirculo  b a d, squalis  eft  ei  q in  b k c,  /.  / \*  \ 

Uterqs  enim  ipforu  rectus  eft-  rgitur  b c ipfi  b d.squalis  / f/. 
apparct,itidem  quoqi  31  b d ipfi  c d,oculis  in  b a d,b  k c,  f//S\\  f / 
c fd,femicirculis  potitis.  Sunt  igitur  aliqui  loci  in  qbus  j/ 
bins  insquales  magnitudines  in  idem  copofits  squa/  ^ 

Ies  utri<^  insqualium  apparent.  b * b 

Problema  primum  Propofitio 

HOcos  inuenirea' quibus  squalis  ma  ^JL- 

gnitudodimidiuapparet,fiuequar  //  \\  /X  \\ 

tapars.&uniuerfaliterindataratio-  ^ T 7 

ne  in  qua  & angulus  fecatur.  1 

Sit  enim  recta  linea  If,8tfuperlf, defcribatur  fe/  , tf  x 

gmentu continges,Sl infcribatur ineo  angulus  k. . 

lp£iautelf,squaliseftobc,8tfupbc,defcribatur  ^ f \ / P * 

fcgmencu  quod  fufeipiet  angulu  ipfiusk, anguli p.  \ / r~t  * 

dimidiu,igiturangulusk,ipfiusd,anguliduplus ‘ \ \ J / - 

eitjduplaigiturapparetlfapfiusbcjoculisinlkf,-^  \\\  j//  * 

£L  b d c,circunferentijs  tacennbus.  \\  \ l// 

, ■qi  Theorema  51  propoQtio  $»  \ \\  j J / 

gg^fEquali celeritate  delatorii, in  ea-  \\\  Jf/ 

iN*tvlS  ^em<3?  rc&a  lioea  exiften tium, 
propinquu  oculo  poftremum 
- prsire 
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prsirc  putabirur,  permutatis  autem  pracedens  fubfequi , & fubfequens 
praxedere  putabitur. 

Deferantur  squiceleriter  b c.d  f,k  1,&  ab  oculo  m, procidat  radii  m c,m  f St  m Ugitur 
fublimior  er  dexterior  omniu  ab  m,ocuIo  radioru  erumpentiu  eftipfe  m c.  Igitur  b c, 
praecedere  putabitur, permutatis  autem  b c,d  f,SC  k l,in  n x,p  r,f  t,qus  pofitis  procidac 
radi)  m n,m  p,S£  m fiomniu  igitur  ab  m, oculo  radioru  erfipentiu  dexterior  eft  ipfe  m f. 
Sinifterioruero  m n,quare8tftprscedereputabitur,fubfequiuero  nx.igiturbcpra 
cedens  in  n x,p  ofitu  fubfequi  8£ I k,  fubfeques  in  f c,pofitu  prscedere  putabitur. 
Theorema  5»  Propofuio  54. 

1 1 aliquibus  delatis, & pluribus  celeritate  inz’ 

| quali,  coferatur  uero  ad  eadeK  oculus,oculo 
3 quide  squiceleriter  delata  ftarc.qu#  uero  tar 

j dius  in  contra riu  ferri,qus  aute  celerius,  prie/ 

cedere  exiftimabuntur. 

Ferantur  insquali  celeritate  b cd,  tardius  uero  feratur  b,  fed  c 
zequicelcriter  oculo  k er  d,  celerius  ipfo  c,ab  oculo  uero  k,  proci/  K 

dant  radij  kb.k  c,k  d, igitur  oculo  ipfos  b cd,infequete.  Semper  c 
per  c.delatum  ftare  putabitur . At  b derelictum  in  contrarium  ferri,  & d celerius  ipfo  d 
I uidebitur  prscedere,plus  nancp  ab  ipfo  c dillat. 

Theorema  54.  Propofhio  s$ 

II  aliqbus  delatis  differat  quippia  aliquid  non 
delatu.non  delatu  in  contrariu  ferri  putabif. 
Ferrantur  nancp  b,d,maneat  autem  c,St  ab  oculo  6 
_ procidant  radi)  fb,fc,fd.igiturb  quidem  delatu  pro/ 
pius  eritfp  c . At  d difcedere  longius , proinde  cin  contrariu  ferri 
Theorema  ss  propofhio 


putabitur. 


c radijs . Igitur  angulus  d,angulo  f, 
maior  eft-  Scdqusfub  maioribus 
angulis  fpectantur  per  fuppofitio/ 
nem  4-  opties  maiora  apparent.  Igi 
tur  b c,  oculo  exiftente  m d , augeri 
putabitur  potius  quam  in  f. 
Theorema  5«  Propo/ltio  57 

| Equali  celeritate  delatoru , qus  Ion/ 
I gius  diftant  tardius  ferri  uidentur. 

f Ferantur  enim  squiceleriter  b,k,ficut 
f ad  partes  f,  6£  ab  oculo  a,  radi)  excitentur 
* ac,ad,a  f.  Igitur  k minores  habet  ab  ipfo 
oculo  radios  produ(ftos,quam  b,  minus  igitur  tranfibit 
interuallum , SL  prius  permutans  a f,  uifum  celerius  ferri 
putabitur.  Aliter. 

Ferantur  bina  figna  a b,  in  parallelos  redlas  lineas  ad 
b e,  squali  ter  atque  cito  er  squali  tempore  procedent, 
fint  igitur  squales  a d,b  e,  procidantq»  radij  ab  f,  oculo  f 
a:fd,fe.Quoniam  angulus  qui  fub  d f b,minor  efteo  qui 
fub  b f e,  minus  igitur  a d,  interuallum , uidebitur  b e. 
Quare  a tardius  quam  b ferri  purabitur. 

Y 4.  Thforem* 


I Culo  prope  (pedatum  accedente, (pedatu  au 

| gen’  putabitur.  Spectetur, inqua.b  c,ocuIo  in  f, 
| pofito  fub  fb,fc,radijs> permuteturqi  oculus  ut  pro/ 

II  pius  fit  ipfi  b c.fitqj  in  d,  fpecleturqi  idem  fub  d b,  c£« 


t i t 

4 / 


ferri, hoceftad  partes  f. 

ihioxmi  59 
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Thhrema  57  proportio  58 

Culo  translatoqux  longius  fpedantur, 
deftitui  uidentur. 

Sit  jnqua, oculus  b,a  quo  excitentur  radij  b c, 
bd,bf,fpe&entur  uero  k Sil,  igitur  oculo  tranf/ 

J lato  ad  partes  c.celerius  tranfibuntuifus  k qi  1, — : \ I / 

^ putabitur  igitur  k,  deftitui,  er  1>  in  contrarium  \|/ 

Propoptio  5* 

Vdte  magnitudines,  propius  oculo  pro/ 
duci  putantur. 

Sit  fpe&atu  b c.fub  k b,k  c,  radtjs  augea/ 
turq;  b c,  ipfa  b d,  Si  ab  ipfo  k,  oculo  proci/ 
dat  radius  k d . Igitur  angulus  qui  fub  d k 
c, maior  eft  angulo  qui  fub  b k c,  qui  uero  fub  maiori  fpe/ 

«flantur angulo, per 4 fuppofitionem  optica: maiora  ap/ 
parent,  maior  igitur  apparet,  maior  igitur  apparet  cd, 
ipfo  c b,  Si  ea  qua:  oculo  putantur  maiora,  augeri  pu tan/ 
tur,  8t  aucta:  igitur  magnitudines  ad  oculum  prouehi  pu 
tantur.  Theorema  5?  Propojltio  6°  « 

Vscunqj  in  eodem  non  iacent  inter/ 
uallo,  neqj  parallela  in  extremis  pofita, 
neque  inuicem  pofita  roedqs,  neque  in 
redas  exiftentia  lineas  totam  figuram 
quandoqj  manentem  conuexam , quandoqj  uero 
curuam  efficiunt. 

Spe&entur  nanqs  b c d, oculo  in  k polito.  procidantqj  ra/ 
di)  kb,k  c,kd,  igitur  tota  figura  cSuexaefie  putabitur,  per/ 
mutetur  iamrurfusfpeclatum.ponaturqi  propius  ad  ocu' 
lum.igitur  d b c,curuum  eflfe  putabitur. 

Theorema  «•  Propofhio  £1 

Vadrato  exiftente3fi  a contadu  dime/ 
tientiu  ad  angulos  redos  qusdam  e» 
citata  fuerit  ad  ipfius  quadrati  planu, 
in  ipfaqjpofitus  fuerit  oculusjatera  8C 
dimetientes  ipfius  quadrati  squales  apparent. 

Efto, inquam, quadratum  cfjexcitenturq»  dimetientes  cf, 
k d,S  a b h,  ad  angulos  rectos,  excitetur  per  n undecimi  ele'  j ^ 
mentoru  h b, oculus  uero  ponatur  in  b,procidantqi  radi)  b ^ 

k,b  d,b  c,b  figitur  dux  f h,h  bjduabus  c h,h  b.funt  squales, 

& squales  fu.pt  anguli  qui  fubipfis  cdprehendutur,  hoc  eft 
anguli  qui  aa  h.  Aequalis  igitur  eft  per  ♦ primi  element.  f b, 
bafis  ipfi  b c,bafi.  idqj  prop  terea  er  k b,  ipfi  b d,eft  squalis. 

Binsr  iam  f b,b  c,  binis  k b,  b d,funt  altera  alteri  squales.  Et 
diametri  funt  squalcsjquare  SCanguli  quiadb,eruntxqua  f u. 
les.Quat  uero  fub  squalibus  angulis  fpeclatur  ecqualia  ap' 
parent . Diametri  igiturSi  altera  quadrati  aqualia  apparent,ea  uero  qua:  ab  oculis  in 
dimecientiu  contactum  ad  angulos  rcclos  ipft  plano  exiftente.necp  aquali  utri qi  eor3 
qua:  a conta&u  ad  angulos  quadrati  duccsfunt,  necp  angulos  coprehendente  a-quoS 
cum  ipfis, diametri  imequales  apparent,fiipiliter  enim  oftendemus  co  tingentia,  quem/ 
admodum  Si  in  circulis.  ' . - / 

KAkTHOLOMAEVS 
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ihioimi  J7  Pfopoptio  58 

Culo  translatoiqu*  longius  (pedantur, 
dcftitui  uidentur. 

Sit, ihqua,oculus  b, a quo  excitentur  radij  b 
b d,b  f,  fpedentur  uero  k & 1 , igitu  r oculo  tran 
lato  ad  partes  c, celerius  tranfibuntuifus  k cp  i> 

— — putabitur  igitur  k,defiitui,erl>incontrarium 

ferri,  hoc  eftad  partes  f. 

tbcormd  js  Propofltio  5» 

Vda:  magnitudines,propius  oculo  pro/ 
duci  putantur. 

Sit  fpedatu  b c.fub  k b,k  c,  radrjs  augea/ 
turqj  b c,  ipfa  b d,  «ab  ipfo  k,  oculo  proci/ 

dat  radius  kd.  rgitur  angulus  qui  fubdk 

c, maior  cftanguio  qui  fub  bkc,  qui  uero  fub  maiori  fpe/ 
«ftanturangulo,per4fiippofitionem  optica  maiora  ap/ 
parent,  maior  igitur  apparet,  maior  igitur  apparctcd, 
ipfo  cb,8£  ea  qua:  oculo  putantur  maiora,  augeri  puean/ 
tu  r,  8£  aud»  igitur  magnitudines  ad  oculum  pro  u.ehi  pu 
taritur.  Theorema  r?  propofltio  60  , 

Vxcancp  in  eodem  non  iacent  inter/ 
uallo,  ne<j  parallela  in  extremis  pofita, 
neque  inuicem  pofita  medqs,  neque  in 

a redas  exigentia  lineas  totam  figuram 

quandocp manentem  conucxam.quandoqj  uero 
curuam  efficiunt. 

! Spedentur  nanqj  b cd,oculo  in  k pofito.  procidantqj  ra/ 
dij  k b,k  c,kd,  igitur  tota  figura  cSucxaefie  putabitur,  per/ 
mutetur  iam  rurfus  fpedatum,  ponaturqj  propius  ad  ocu' 
lum.  igitur  d b c,curuum  ciTe  putabitur. 

Theorema  6 0 Propofltio  61 

Vadrato  exiftente3fi  a contadu  dime/ 
tientiti  ad  angulos  redos  quaidam  ex/ 
citata  fuerit  ad  ipfius  quadrati  planu, 

— jn  ipfac^  pofitus  fuerit  oculus, latera  SC 

dimetientes  ipfius  quadrati  arquales  apparent, 
i/  HE!0,’iK?Uar,qi!a,drarum c f-excitenturqj dimetientes  c f, 
an8u!°s  redos,  excitetur  per  u undecimi  ele/  . 
tTk  h k.  Kf^,CuULS  ue™  P°naturin  b, procidantqj  radrj  b d 
k,b  d,b  c,b  fugitur  dua:  f h,h  baduabus  c h,h  b.funt  squales, 

K aquales  font  anguli  qui  fub  ipfis  cSprehcndu  tur,  hoc  efc 

Dolis  ipti  b c,bafi.  Idtp  propterca  er  k b,  ipfi  b d,eft  saualis 
Binaiamf  b,b  c,  binis  k b,  b d.funt  tiltcra  alteri  Aquales 
diamerri  fun t squaleslquare  «anguli  qui ad  b.SmS^  F 

les.Qj.nr  uero  fub  aqualibus  angulis  fpecfatur  aqualia^D/  ■ 

5 SSSS 

qua:  a contadu  ad  aneulos  ouadra  H d„r%Sr  P 300  cxiftcnce>ucqj  arquali  u triqj  eoru 
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priircputabirur,  permutatis  autem  prscedens  fubfequi,&{libfequens 
prxccdere  putabitur. 

Deferantur  squicelericerbc.d  f,kI,8C  ab  oculo  m, procidat  radrf  m c,m  f,8£m  I, igitur 
fublimior  vr  dexterior  omniu  ab  m,oculo  radioru  erumpentiu  eftipfe  m c.  Igitur  h c, 
pratccderc  putabitur,permutatis  autem  b c,d  f,&  k l,in  n x,p  r,f  t,qua:  pofitis  procidat 
radtj  m n,m  p ,8C  m f.omniu  igitur  ab  m, oculo  radioru  erupentiu  dexterior  eft  ipfe  m f. 
Siniftcrior  uero  m n,quare  8£ f t prscedere  putabitur,fubfcqui  ucro  n x. I gi tu r b c prx 
cedens  in  n.x,pofitu  fubfequi  8£l  k,fubfeques  in  fc,pofitu  prscedere  putabitur. 

T beorenut  st  Propofltio  54. 

I aliquibus  delatis, 8£  pluribus  celeritate  ins- 
quali, cofcratur  uero  ad  eade  SC  ocu!us,oculo 
quide  aiquiccleriter  delata  ftare.qu#  uero  tar 
dius  in  contraria  ferri,qu*  aute  celcriuS.prae^ 
cedere  exiftimabuntur. 

Ferantur  inaquali  celeritate  b c d.  tardius  ucro  feratur  b,  fed  c 


atquiccleriter  oculo  k er  d,  celerius  ipfo  c,ab  oculo  ucro  k, proci/  K 

dant  radif  k b.k  c,k  d>igitur  oculo  ipfos  b cd,infequete.  Sempcr  c 
per  c.delatum  ftare  putabitur . At  b dcrelidum  in  cWitrariu  m ferri,  8£  d celerius  ipfo  i 
, uidebiturpracederejplusnancpabipfocdiftat. 

\ e , Thfo  rotw  5+  Propofltio  jj 

\ / I3PBB1  ^ a^‘^bus  delatis  differat  quippia  aliquid  noti 

\ / InSo  delatu.non  delatu  in  contrariu  ferri  putabif. 

\ / Fcrranturnanq5b,d>mancatauccmc,S:aboculof> 

\ / rpWri  procidant  radif  fb,fc,fd. igitur  b quidem  delarnpnv 

\|/  pius  erit  fp  c.  Atd  difccderc  longius , proinde  cin  contrariu  ferri 

j.  putabitur.  jheoremu  SS  p ropofhio  5 6 

c b Culo  pfope  fpeaatum  accedente.fpedlatu  aa 

geri  putabitur.  $pedetur,inqua,b  c,oculo  in  f, 

pofito  fub  fb,fc,radifs>permutcturq»  oculus  ut  pro/ 
pius  fit  ipfi  b c. fitqj  in  d,  fpedeturqi  idem  fub  d b,  6£  d 
cradifs.  Igitur  angulus  d, angulo  f>  e d t 

maior  eft  - Sed  qua:  fub  maioribus  \ 1 

angulis  fpedantur  per  fuppofitio/  b \ / 

nem  + optica:  maiora  apparent.  Igi  A f 

j tur  bc,  oculo  exiftenteind,  augeri  k \ / 

* putabitur  potius  quam  in  f.  A / 

'llxormu  56  propofltio  S7  \ f 

HEquali  celeritate  delatoru,  quilon/  \ / 

giusdiftanttardiusferriuidcntur.  \ / 

Ferantur  enim  aquiccleriter  b,k,ficut  Y 

ad  partes  f,  8C  ab  oculo  a,  radif  excitentur  4 

a c,a  d,a  f.  igitur  k minores  habet  ab  ipfo 
oculo  radios  produdos,quam  b,  minus  igitur  tranfibit 

interuallum,&  prius  permutans  a f.uifum  celerius  ferri  ^ . 4 

putabitur.  Aliter.  V 

Ferantur  bina  figna  a b,  in  parallelos  redas  lineas  ad  ^ 
b e,a?qualiter  arque  cito  or  aquali  tempore  procedent,  c\.  \ 

fint  igitur  squales  a d,b  e,  procidantq  radif  ab  f,  oculo  f X.  \ 

aJdjfc.cXuoniamangulus  qulfubdfb,minorefteo  qui  >v,\. 

fubbfe,minusigiturad,interuallum,uidcbitur^be.  \\ 

Quare  a tardius  quimb  ferri  purabitur. 

X 4*  TbforcrM  f 
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ihioimi  J7  Pfopoptio  58 

Culo  translatoiqu*  longius  (pedantur, 
dcftitui  uidentur. 

Sit, ihqua,oculus  b, a quo  excitentur  radij  b 
b d,b  f,  fpedentur  uero  k & 1 , igitu  r oculo  tran 
lato  ad  partes  c, celerius  tranfibuntuifus  k cp  i> 

— — putabitur  igitur  k,defiitui,erl>incontrarium 

ferri,  hoc  eftad  partes  f. 

tbcormd  js  Propofltio  5» 

Vda:  magnitudines,propius  oculo  pro/ 
duci  putantur. 

Sit  fpedatu  b c.fub  k b,k  c,  radrjs  augea/ 
turqj  b c,  ipfa  b d,  «ab  ipfo  k,  oculo  proci/ 

dat  radius  kd.  rgitur  angulus  qui  fubdk 

c, maior  cftanguio  qui  fub  bkc,  qui  uero  fub  maiori  fpe/ 
«ftanturangulo,per4fiippofitionem  optica  maiora  ap/ 
parent,  maior  igitur  apparet,  maior  igitur  apparctcd, 
ipfo  cb,8£  ea  qua:  oculo  putantur  maiora,  augeri  puean/ 
tu  r,  8£  aud»  igitur  magnitudines  ad  oculum  pro  u.ehi  pu 
taritur.  Theorema  r?  propofltio  60  , 

Vxcancp  in  eodem  non  iacent  inter/ 
uallo,  ne<j  parallela  in  extremis  pofita, 
neque  inuicem  pofita  medqs,  neque  in 

a redas  exigentia  lineas  totam  figuram 

quandocp manentem  conucxam.quandoqj  uero 
curuam  efficiunt. 

! Spedentur  nanqj  b cd,oculo  in  k pofito.  procidantqj  ra/ 
dij  k b,k  c,kd,  igitur  tota  figura  cSucxaefie  putabitur,  per/ 
mutetur  iam  rurfus  fpedatum,  ponaturqj  propius  ad  ocu' 
lum.  igitur  d b c,curuum  ciTe  putabitur. 

Theorema  6 0 Propofltio  61 

Vadrato  exiftente3fi  a contadu  dime/ 
tientiti  ad  angulos  redos  quaidam  ex/ 
citata  fuerit  ad  ipfius  quadrati  planu, 

— jn  ipfac^  pofitus  fuerit  oculus, latera  SC 

dimetientes  ipfius  quadrati  arquales  apparent, 
i/  HE!0,’iK?Uar,qi!a,drarum c f-excitenturqj dimetientes  c f, 
an8u!°s  redos,  excitetur  per  u undecimi  ele/  . 
tTk  h k.  Kf^,CuULS  ue™  P°naturin  b, procidantqj  radrj  b d 
k,b  d,b  c,b  fugitur  dua:  f h,h  baduabus  c h,h  b.funt  squales, 

K aquales  font  anguli  qui  fub  ipfis  cSprehcndu  tur,  hoc  efc 

Dolis  ipti  b c,bafi.  Idtp  propterca  er  k b,  ipfi  b d,eft  saualis 
Binaiamf  b,b  c,  binis  k b,  b d.funt  tiltcra  alteri  Aquales 
diamerri  fun t squaleslquare  «anguli  qui ad  b.SmS^  F 

les.Qj.nr  uero  fub  aqualibus  angulis  fpecfatur  aqualia^D/  ■ 

5 SSSS 

qua:  a contadu  ad  aneulos  ouadra  H d„r%Sr  P 300  cxiftcnce>ucqj  arquali  u triqj  eoru 
i-!'  ■?.  7 «ARTHO  LOMAE  VS 
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priircputabirur,  permutatis  autem  prscedens  fubfequi,&{libfequens 
prxccdere  putabitur. 

Deferantur  squicelericerbc.d  f,kI,8C  ab  oculo  m, procidat  radrf  m c,m  f,8£m  I, igitur 
fublimior  vr  dexterior  omniu  ab  m,oculo  radioru  erumpentiu  eftipfe  m c.  Igitur  h c, 
pratccderc  putabitur,permutatis  autem  b c,d  f,&  k l,in  n x,p  r,f  t,qua:  pofitis  procidat 
radtj  m n,m  p ,8C  m f.omniu  igitur  ab  m, oculo  radioru  erupentiu  dexterior  eft  ipfe  m f. 
Siniftcrior  uero  m n,quare  8£ f t prscedere  putabitur,fubfcqui  ucro  n x. I gi tu r b c prx 
cedens  in  n.x,pofitu  fubfequi  8£l  k,fubfeques  in  fc,pofitu  prscedere  putabitur. 

T beorenut  st  Propofltio  54. 

I aliquibus  delatis, 8£  pluribus  celeritate  ins- 
quali, cofcratur  uero  ad  eade  SC  ocu!us,oculo 
quide  aiquiccleriter  delata  ftare.qu#  uero  tar 
dius  in  contraria  ferri,qu*  aute  celcriuS.prae^ 
cedere  exiftimabuntur. 

Ferantur  inaquali  celeritate  b c d.  tardius  ucro  feratur  b,  fed  c 


atquiccleriter  oculo  k er  d,  celerius  ipfo  c,ab  oculo  ucro  k, proci/  K 

dant  radif  k b.k  c,k  d>igitur  oculo  ipfos  b cd,infequete.  Sempcr  c 
per  c.delatum  ftare  putabitur . At  b dcrelidum  in  cWitrariu  m ferri,  8£  d celerius  ipfo  i 
, uidebiturpracederejplusnancpabipfocdiftat. 

\ e , Thfo  rotw  5+  Propofltio  jj 

\ / I3PBB1  ^ a^‘^bus  delatis  differat  quippia  aliquid  noti 

\ / InSo  delatu.non  delatu  in  contrariu  ferri  putabif. 

\ / Fcrranturnanq5b,d>mancatauccmc,S:aboculof> 

\ / rpWri  procidant  radif  fb,fc,fd. igitur  b quidem  delarnpnv 

\|/  pius  erit  fp  c.  Atd  difccderc  longius , proinde  cin  contrariu  ferri 

j.  putabitur.  jheoremu  SS  p ropofhio  5 6 

c b Culo  pfope  fpeaatum  accedente.fpedlatu  aa 

geri  putabitur.  $pedetur,inqua,b  c,oculo  in  f, 

pofito  fub  fb,fc,radifs>permutcturq»  oculus  ut  pro/ 
pius  fit  ipfi  b c. fitqj  in  d,  fpedeturqi  idem  fub  d b,  6£  d 
cradifs.  Igitur  angulus  d, angulo  f>  e d t 

maior  eft  - Sed  qua:  fub  maioribus  \ 1 

angulis  fpedantur  per  fuppofitio/  b \ / 

nem  + optica:  maiora  apparent.  Igi  A f 

j tur  bc,  oculo  exiftenteind,  augeri  k \ / 

* putabitur  potius  quam  in  f.  A / 

'llxormu  56  propofltio  S7  \ f 

HEquali  celeritate  delatoru,  quilon/  \ / 

giusdiftanttardiusferriuidcntur.  \ / 

Ferantur  enim  aquiccleriter  b,k,ficut  Y 

ad  partes  f,  8C  ab  oculo  a,  radif  excitentur  4 

a c,a  d,a  f.  igitur  k minores  habet  ab  ipfo 
oculo  radios  produdos,quam  b,  minus  igitur  tranfibit 

interuallum,&  prius  permutans  a f.uifum  celerius  ferri  ^ . 4 

putabitur.  Aliter.  V 

Ferantur  bina  figna  a b,  in  parallelos  redas  lineas  ad  ^ 
b e,a?qualiter  arque  cito  or  aquali  tempore  procedent,  c\.  \ 

fint  igitur  squales  a d,b  e,  procidantq  radif  ab  f,  oculo  f X.  \ 

aJdjfc.cXuoniamangulus  qulfubdfb,minorefteo  qui  >v,\. 

fubbfe,minusigiturad,interuallum,uidcbitur^be.  \\ 

Quare  a tardius  quimb  ferri  purabitur. 

X 4*  TbforcrM  f 


537 


BAR.THOLOMAEVS  zjsmbertvs  venetvs 
do&ifltmo  phyfiologo  Antonio  Abiofio  Ravennati 
artium, ac  Medicina  dodtori  eximio  focero  pa/ 
tricp  humaniffimo  foelicitate  perpetua. 

Hilofophatesilliueteres  Antofiiuirdarifiimc  eorum  opera, aut 
magnis,aut  do&ifiimis  uiris  deftinare  confueuerut,aut  quia  inde 
eorum  operibus  maxima  inuehi  poffe  auctoritate  cenfebant,aut 
quoniam  eis  eorum  obferuantia  explicatiore  fieri  polle  arbitra/ 
batur,  aut  q>  ab  illis  aliquid  affequi  polle  expeditius  exiltimabat. 
Idq;  propterea  nos  qui  cum  aliquid  odi  fupereft  illud  omne  gri/ 
coru  operibus  fapietinmftudendisaccomodauimus,&  maxime 
htjs  mathematicis  qui  tute  fcis  quale  nam  gradum  certitudinis 
obtineat, ex  hfjsqi  ftudijs  pinguibus  8t  multiplici  difciplina  fcatentibus  noftris  labori/ 
bus,ut  fcis,eduximus  illius  Megarenfis  Euclidis  mathematici  priftantiffimi  elementa, 
optica,phinomena,caeoptrica,SJ  data-  Qui  opera  eo  funtiudicio  8C  arte  ab  infigni  ii/ 
lo  Socratico  philofopho  ftructa  8£copaiTta,ut  ftudentes-eis  miro  quodda  ftupore  deti 
neant.  Scalam  enim  quanda  uenerandus  ille  uir  copegit  qua  ad  omnes  mathematicas 
difciplinas  percipiedas  afeendere  poffimus , quafine  ad  eas  no  fit  acceflus,  qui  opera 
cum  a menonullis  emancipata  fuerint,  ueterem,  fincera  ac  puram  illam  beneuolentia 
tuam  qua  patrem  meum  noftramqi  familia  iam  pluribus  annis  coplexiis  es , & quam 
poftea  inuicem  fanximus  cociliauimiisqicum  Luriam  filia  tuam  mihi  dicaueris,fraude 
Facillime  perpetipoffe  cenferem  ,.nifi  aliquo  noftroru  ftudioru  munere  amoris  noftri 
mutui  ac  beneuoletii  defecati  fructu  reportaret. Quam  cum  tibi  uellem  fieri  explica/ 
tiorem,cuncp  nollem  Euclidis  opera  in  lucem  uenire,nifi  tuu  quoqi  nomen  aliqua  eius 
parte  fibi  uendicaret,cunqi  ad  manus  noltras  fortaffe  ex  bibliotheca  fenatoria  Marini 
philofophi acdialedid priftantiffimi  protheoria  in  daca  Euclidis  coftrutfca peruenif/ 
fec,  eam  a me  latina  efiecenfui  facienda,  tibiq;  dedendam,  non  ut  abs  te  aliquid  mihi  id 
propterea  dari  uelim,nam  tute  fcis  te  3i  nos  iam  unum  eiTc,  fcd  ut  eam  tua  auctoritate 
ftudentes  cumulatius  exiitimet,3i  tu  obferuantia  amoremcp  noftru  fingulare  perpen/ 
das,acut  beneuoletii  tua;  erga  nos  pari  lance  correfpondea.  Futuru  etenim  fcias,q>  fi 
hos  labores  noftros  tibi  placuifTc,gratoscp  fuifie  perspexerim?,  conabimur  efficere  ut 
noftris  uigilqs  aliqua  in  intimis  gricoru  penetralibus  recondita,  fcitu  iucuda  & utilia 
latina  ueftem  induere  non  afpernctur,nam  quid  poflum  agere  melius  cum  ociu  fupeft 
qi  illud  omne  ad  lingua  latina  llluftradam  couertere , 31  inde  curare  ut  uiui  poft  morte 
noftrx poffimusintcrcffc pcfteritati,fediam ipfius  Marini protheoriadocliffime iri/ 
fp  icito  philofophc  iternumqs  valeas,  in.xi.iv.xix.elementofalutis, nonis  Octobrib. 

IN  LIBRVM  DATORVM  EVCLI» 

DIS  PHILOSOPHI  PLATONICI,  AC  PR  AE' 
ftantiffimi  mathematici,prothcoris  cx  uoce  Morini 
philofophi,Bartholom£eo  Zamberto  Ve/ 
neto  interprete.  Caput  primum. 

N primis  quid  fitdatum  ponere  oportet, poftmoduiii 
quinam  huius  cx  trafeatu  utilitas  dicendu  eft, tertium 
uerb  ad  quam  difciplina  deducitur.  Diffiniunt  nempe 
datum  multipliciteraliter  quidem  antiquiores, 8i  aliter 
iuniores : idqi  propterea  obtigit,uteiusucraaffignatio 
difficilis  (it.  Nonnulli  fiquidem  nullam  ipfius  diffinitio/ 
nem  tradunt,  propriam  na nq;  dati inuentionem  tenta/ 
uerunt.  Ahjuero  qui  ab  illis  iamdiudiifra  furit  compli 
cantes, ipfum diffinire  aufi  funt,  neque  htj  cum  illis  cori/ 
grue.  Videntur  fiquidem  omnes  cx  una  eademcp  fenten 
tia,acperceptione  excitati , de  eo  aliquid  dicere : affum/ 
p tum  enim  quid  datum  effe  perceperunt , ac  per  hoc  fimpliciori,  ac  una  quadam  diffe 

rentia 
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ren tia  datum  defcribereproponentibus  illis, ht)  quidem  ordinatum  ut  Apollonius  ln 
libro  inclinationum.&in  uniuerfali  tranatu-  Notum  ficut  Diodorus, fic  etenim  rectas 
lineas,#  angulos  dari  inquit,#  quicquid,#  fi  rationale  minime  fuerit, in  cognitionem 
aliquam  uenit.Nonnulliuero  ipfumrationaleefiedixerunt,quemadmodum  uidetur 
Ptolemsus^ata  illa  appellans,  quorum  menfura  nota  cft  ad  certitudinem  uel  prope. 
In  fuppofitione autem  a proponente  propofitum, datum  nonnulli  effe  contenderat. 
Inquiunt  autem,  # alio  modo  in  primis  elementarijs  datum,  & datam  reftain  lineam, 
hoc  eft  qualem  quis  difflniat,detqj  rectam  lineam,  omnia  uero  huiufmodi  perceptio/ 
nem  quandamfignifkareuolunt,unde  maxime  illae  diffinitiones  comprobantur,qus 
a nobis  afiumptum  manifefte  oitendunt.  In  prsfentia  uero  ipfius  dati  natura  non  fo/ 
Ium  tenui,# uno  aliquo  affignantium,  qualem  uero  diffinitionem  efficientium,  diffe/ 
rentias  exponemus  id  capitulatim  cum  horum  modi  bene  enumerati  fint.  Alfj  nanqj 
ordinatum #porimondatumeffediffiniunt.Alij  uero  ordinatu  fimul#notum.Non 
nulliporro  ordinatum  fimul  #porimcn.  Hij  fiquidem  omnesapprehenfionem,fiue 
perceptionem  # inuentionem  ipfius  dati  refpicere  uidentur,ac  perinde  prxdi&o  mo/ 
do  diffinire.  Vt  autem  eorum  huiufmodi  fententiam  offendamus, infupercputueram 
propofitae  diffinitionis  ex  multis  propofitis  coprehendamus  inquirendum  prius  eft: 
fimplicisuniufcuiufqT,&eioppofitumfignificatum,inordinati  quidem  dico, ignoti, 3t 
apori,# irrationalis.  Extenduntur  fiquidem  hac  ad  prafentaneam  geometricam  na/ 
teriam,necnon  Si  ad  res  naturales,  ac  ad  alias  mathematicas  difciplinas.  Defcribunt 
fiquidem  ordinatum, quod  idem  obferuat,per  quod  ordinari  dicitur, aut  per  magni/ 
tudinem,  uel  fpeciem,  fiue  aliud  quidpiam  huiufmodi . Vel  aliter  quod  aliter  fieri  non 
comprehenditur,  fed  tantummodo  in  diffinito  aliquo  eft  loco,  ut  fi  dicatur.  per  bina 
figna  exiftentiadefcripta  recta  linea  ordinari  dicitur , eo  quia  aliter  cr  inordinate  mi/ 
nime  fit.  inordinatus  eft  qui  per  bina  angulus,  multipliciter  fiquidem  St  inordinate 
defcribitur  maioris,  fcilicet,#  minoris  circuli  infinities  defcriptorum  per  bina  figna. 
Rurfus  ordinatus  eft  qui  per  tria  figna  angulus  .Sunt  autem  K hzcordinata,  ficut  fu/ 
per  data  reda  linea  triangulum  aquilaterum  conftituere , fed  ex  utraque  recta  linea 
parte  tantummodo,#  prater  coincidentiam.Et  datam  redam  lineam  in  datam  ratio/ 
nem  difpefcere,  tantummodo  fiquidem  hoc  fieret, in  utraque  bifaria  fedicne . Inordi/ 
nata  funt  quahtjs  contrario  fefe  habent , ficut  fcalenum  conftituere.  Si  rectam  lineam 
infinities  fecare : adiacet  autem  diffinitioni  id  ex  quo  ordinatur.quadoquidem  unum 
quid  Cr  idem  exiftens  quandoqj  ordinatum , aliter  autem  inordinatum  efTe  poteft.  (i/ 
cut  atquilaterum  triangulum,  fiquidem  arquilateru  eft,ordinatur : magnitudtne  uero 
non  omnino  diffinitur . Notum  autem  cft  quod  cognitum  eft,  ficut  nobis  manifeftum 
81  perceptum, ignotum  uero  quod  neutiquam  notum , neque  a nobis  perceptum  eft. 
ficut  quadrati  longitudo  nota  efTe  dicitur,  quae  percipitur  quotnam  fit  ftadiorum.cr 
quod  trianguli  tres  anguli  binis  funt  redis  zquales.  # quod  quae  ex  binis  nominibus 
Irrationalis  efwnfupercp  Si  talia  nota  dicuntur,  ut  unam  tantum  efTe  ab  exterius  dato 
figno  curuam  tangentem  ad  utrafcp  partesifi  enim  # alia  fuerit,bina>  recta: linea  areo/ 
lam  comprehendent,  quod  abfurdum  eft . Ignota  uero  irrationalianon  funt,fed  qua: 
non  funt  nota,neqs  a nobis  percepta.  Porimon  autem  eft  quod  neqj  efficcre,necp  con/ 
ftruere,  hoc  eft  in  opinionem  ducere  non  poffumus , aliter  uero  rurfus  porimon  diffi/ 
niunt , uel  quod  per  demonftratione  exhibetur , uel  quando  quidpiam  abfqi  demon/ 
ftratio  ne  manifeftum  fuerit,  ficut  centro  #interuaIIo  circulum  defcribere,#  triangu/ 
lum  conftituere  non  folum  xquilaterum,fcd  Si  fcalenum,#  eam  qus  ex  binis  nomini/ 
bus  inuenire,#  redas  lineas  rationales  potentia  tantum  comenfurabiles  indagare,# 
alia  qua:  infinities  fiunt  porimata  funt,  ficut  per  bina  figna  circulum  defcribere . Apo/ 
ron  uero  eft  quod  porimo  ipfi  fefe  contrario  habet,  ficut  circuli  tetragonifmus : non/ 
dum  enim  in  uiaeft,#fi  illum  exhiberi  polle  putenr.at  fcireeum  pofiumus, eius  fiqui/ 
dem  eft  difciplina, nodum  tamen  percepta.ln  prafientiauero  iam  de  eo  quod  in  uiaeft 
ratio  affignatur , quare  # proprie  porimon  id  appellant,  quod  nondum  in  difciplins 
uia  eft,  quod  autem  perceptum  exhiberi  poteft  ponftonproprieappellant./Vporon 
autem, ut  dictum  eft,  quod  ipfi  porimo  contrariu  eft,  hoc  eft  cuius  inquifitio  dijudica/ 
ta  non  eft. Rationale  eft,de  quo  dicendu  eft,magnitudo,uel  fpecies/iue  pofitie.fed  di& 
finitio  huiufmodi  quidem  comunior  eft,  proprie  uero  # ex  feipfo  rationale  eft,  quod 
per  aliquam  dimenlionem  politione  cogn  ofcimus,  aut  palzfta  fiue  cubito,antdigiro. 

HijsfiC 
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Hijs  fic diffinitis, quod  reliquum  fuper  eft  facile  eft, eorum  qua?  dida  funt  co  munican/ 
tiam, St  differentia  coniectarc.  in  primiscp  quomodo  ordinatum  ad  notum, Si  hijs  op/ 
pofita  fefe  inuicem  habent.  Eorum  qu?e  conncctuntur  eadem  non  funt,  neqj  eorum  in 
quibus  alterum  altero  plus  eft . Et  fi  eis  plura  comunia  exiftanc  ficut  per  bina  figna  re/ 
clam  lineam  fcribere,ac  per  tres  circulos  triangulum  a?quiIaterumconftruere.  Sed  cir 
culum  quadrare  ordinatu  quidem,  ignotum  uero  eft,St  quod  una  tantum  recta  linea 
curuaturam  ab  uno  figno  tangit.  Ordinatorum  ct  minime  pereeptoru  aliter  fc  habere 
eft : fiquidem  Si  illius  demonftratio  St  conftructio  cognofcitur.Rurfus  quae  in  infiniti! 
fit  fedio>Si  fcaleni  conftructio  cognofcitur  quidem, fed  nondum  ordinatur.Quare  ma 
nifeftum  eft,quod  ipfius  ordinati,  aliud  quidem  no  tum, aliud  uero  ignotum,5t  rurfus 
ipfius  noti,  aliud  ordinatum,  at  aliud  inordinatum  eft , Si  fic  fe  hac  habent  adinuicem 
ficut  rationale^  quod  incedit  neq!  huiufmodi  coaquant  fefe,  neque  alcerum  alterum 
excedit.  Similiter  ordinatum,S£  inordinatum  fefe  habet,  ac  porimon  St  aporon.  com/ 
municant  fiquidem  hac  plurimnm,differuntqj  ut  dictum  eft.  Curuatura  fiquidem  or/ 
dinatur , fed  hijs  qui  Archimedem  prarcefferunt  in  uia  erat,  8i  alia  qua  infinities  fiunt, 
&inordinate,porima  quidem  funt,  fi  quis  eorum  conftructionem,  ac  conftitucioncm 
intelligat,non  tamen  etiam  ordinata,ut  fcalenum  triangulu  intelligere,in  ipfiusqj  con/ 
ftructionemintelligentiam  ducere  ab  aquilatero.  nec  difficile  id  eft, fed  in  promptu,  6C 
quicquid  inordinatum  8i  infinitum-  Sic  autem  ad  rationale  St  irrationale,  ordinatum 
& inordinatum  fefe  habet : comunicant  fiquidem  inuicem  admodum,differuntqi  mo/ 
do  prsdido:ha?c  autem  inuicem  minime  funt  aqualia, neq;  alterum  altero  percipitur, 
nam  qua  ex  binis  nominibus.  St  fic  affumpts  irrationales,  ordinata  quidem  funt,  fed 
neutiquam  rationales.  Si  qua  dimetientis  ad  coftam  quadrati  eft  ratio , Rationalium 
quidem  plura  inordinata  funt.  ficut  qua  multipliciter,  indecerminateqj  fiunt  :poffu/ 
mus  enim  St  fcalenum  triangulu  raenfura  diffinita  rationali  propofita  metiri.  St  fiqui/ 
dem  inordinatum' fuerit,  noti  autem  ad  porimon  fimilitudinem  omnino  infpieerefa/ 
cileeft,  differentiam  usro  elicere  difficile:  natura  nanque  prope  funt  adinuicem,  quare 
fefe  inuicem  coaquare  uidentur , tamen  hac  certe  intuentibus  quadam  ineffe  uidebi/ 
tur  differentia.  Qyod  quidem  una  fit  inflexionem  ab  uno  figno  tangens,  manifeftum 
ac  notum  eft.  Non  tamen  id  proptereaiamid  problema  porimon  eft,  nondum  enim 
perceptum,  quare  omne  notum  non  omnino  porimon  eft:  porimon  fiquidem  omne 
fiotum  eft.  Maius  igitur  eft  notum  ipfoporimo-  Rurfus  notum  porimon  St  rationale, 
quandocp  comunicant,  at  quandoqi  inuicem  differunt  modo  iam  diefto.  Nam  qua  ir/ 
rationales  dicutur  nota  funt,  non  tamen  rationales,  numerus  enim  omnis  rationalis 
quidem  eft,  non  tamen  omnis  notus  eft . Et  rationale  ex  fuijpfius  more  fimiliter  ratio/ 
nale  eft.nec  fic  rationalis  erit  longitudo.in  idem  fiquidem  deducunt  dimenfione,  nota 
fiquidem  eft  longitudo, at  qnandotj  minime.Stfi  in  eadem  fuerint  confuetudine-  For/ 
taffe  autem  St  inuenire  difficile  eft . Rationali  quidem>at  ignotum,uidetur  fiquidem  8t 
rationali  notum  effe  aliquid  plus.  Quod  autem  porimon  8taporon,  a rationali  St  ir/ 
rationalidifferunt,  ex  hijs  eft  manifeftum : porima  enim  effe  poffunt  St  irrationalium 
aliqua.  At  rationaliu  irrationale  nullum,  affinitas  autem  horum  ficut  Si  aliorum  om/ 
nino  manifefta,haec  adinuicem  fic  fe  habet,  quare  porimon  rationali  plus  effe  uidetur, 
opere  etiam  precium  eft  St  pratdidoru  differentia  coniectarc . Rationale  quidem  St  ir/ 
rationale  per  dimefionis  relatione,  dicuntur  ad  cognitione  noftram  minime  uenietis, 
poteftenim  qdpiam  rationale  exiftens  nobis  minime  notum  effe,  quatenus  rationale 
eft,necp  percipi  quod  rationalefit.  Ordinatu  uero  St  inordinatu.non  per  idem, St  iuxta 
propria  fpeculati  naturam  eft,  8t  fi  a nobis  minime  percipiatur,  plura  igitur  ordinata 
natura  pofterlus  Archimedes  ex  Serinifermombus.quod  ordinantur  demonftrauie. 
Notum  autem  8t  ignotum  fJUO  ad  noitram  relationedicitur,  quare  praedida  inuicem 
differunt.  Siquidem  hoc  ad  nos  habet  relatione,  illud  uero  quo  ad  natura, hoc  autem 
ad  dimenfione. Cum  iam  prxpofitoru  focietas  St  differentia  diffinita  fityeliquu  fuper/ 
fuent,quidnam  fit  datum  indagare.Quicuncpin  praefentia  apponente  quid  per  hypo 
thefim  datum, id  datum  effe  putant  aquaefito  aber rant.elemcnta  nancp  datoru  omnia 
fimul  ordinan  tur.  St  non  de  eo  quod  per  hypothefim,  ficuti  ex  hijs  qua  in  eorum  tra/ 
datu  funt  licet  intueri.Quareperceptione  huiufmodi  nos  negligences^liter  diffmien/ 
tium  rationes  ordinare  oportet.  Erit  aute  quod  per  hypothefim  datum,id  quod  poft 
principia  fpeculatur , diffiniunt  iam  nominatiuis  diffinitionibus  utentes , uno  aliquo 
didor  u illud  charactere  pingentes.  Sicut  in  principio  dictum  eft, omnes  autem  ferme 
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utcomunem  fententiam  de  dato  retinere  uideantur,  perceptum  enim  quid  illud  effit, 
afiumpferut,quemadmddu  Kipfius  dati  nomen  oftendit,&  in  primis  illi  qui  per  hy  po 
thefim  datum  defcribunt.  Nonnulli  uero  conceffione  refpexerunt.  Nos  autem  quoqj 
utentes  prardicta  tanquam  canone  8i  foro,  ipfius  dati  perfetftam  diffinitione  inuenire. 
poterimus.Manifeftu  autem  quod  ccarquationeaut  couerfione  ipfum  indiget  ad  difft 
nitum,Khocfubfiftere  oportet  eis  quar  recte  data:  funtdiffinitionbus,eit8£propofitl 
hsc  in  illis  diffitionibus  qua»  fimplicius  diditae  funt,  quae  porimon  diffiniet , in  compli/ 
catis  autem  notum  finiul  Si  porimomreliquar  uero  omnes  imperfecta:  funt.neqieriim 
ordinatum  diffiniens  eueftigio  ad  dati  comprehenfione  extenditur  eo  quia  neqi  in  to> 
tum,  neq;  folum  ordinatu  percep  tu  eft,  fed  inordinatoru  nonnulla  ficut  oftenfum  eft. 
Neqs  illa  idonea  eft  qute  notum  ipfum  diffinit,neqj  enim  hoc  totum  perceptum  efr,S£  (i 
tantum  ignotu  enim  nequaqj  fuerit  perceptum, neqj  ipfum  rationale  diffiniensdiffini 
tio, perfecta  erit, nam  hocfolum  perceptu  non  eft,  quoniam  fitirrationaliu  aliqua  for/ 
fitan  autem  neq?  omne  omne  rationale  perceptu  eft, ficut  8£  hoc  dilfinitu  eft  prius.  De/ 
ficitiam  in  nominatiueaffigriatis  porimon,  quare  uidetur  maxime  perceptione  often. 
dere,nam  omne  porimon  percipi  po  teft  oi  folum , huiufmcdi  autem  diffinitione  ufus 
eft  Euclides  fpecies  omnesdati  deferibens  • Compofitaru  diffinitionu  perfecta  eft  quae 
notum  fimul &porimondatumeffediffinit,generequidem,pportiohalehabes  ipfum 
notum,differetia  uero  porimon.  Ordinatu  autem  fimul  & porimon  dicens  imperfecta 
eft,  nam  non  folum  huiufmodi  data  fuut  di  qui  datum.  St  rationale  fimiliter  defectiue 
datum  coprehendit.  Quae  uero  notum  fimul  St  ordinatu,  eo  quia  propofitu  excedit, 
neqj  fana  eft,neqt  enim  omne  huiufmodi  datum  eft.  Soli  iamreiiquu  dati  fententia:  at/ 
tingere  uidentur,qui  illum  notum  e(Tedixeruc,nam  tale  omne  percipi  poteft8tfolum, 
bina  autem  harcfubfiftere  oportet  indifdplinaribus  diffinitionibus  datis.  Hfjs  autem 
prope  funt  compofita:  Si  fic. Datum  eft  cui  exhibere  pofiumus  arquu  per  ea  qua:  A no/ 
bis  in  primis  prioribuscpfuppofitionibusdkfta  funt,  pra:di<ftis  autem  Euclides  ubiqj 
in  exhibedo  utens, riotum  praetermittit,  tanquam  porimon  iuxta  fequens.  Accufaret 
autem  quifpiam  ipfum  rationabiliter,tanquam  prius  comtmiter  datum  minime  diffi/ 
nientem,  fed  immediate  unamquanqj  ipfius  fpeciem  • At  qui  in  geometria  dementari 
prius  fimplicem  lineam  quAm  liueae  fpecies, Si  alia  huiufmodi  diffiniuiffe  uidetur. 

Quaenam  utilitas  ex  datorum  tractatu,  Caput  fecundum. 

Cura  forfitan  quoad  praefentaneu  ufiim  ipfum  datum  dijudicatu  fit,fubfequehs  fue 
rit  ipfius  tractatus  utilitate  praebere : eft  fiquidem  hoc  ad  aliud  habentiu  reduiftione, 
ad  locum  enim  qui  refolutus  dicitur  necefiaria  eft  admodum  hiiius  cognitio-  Quanta 
nanq?  potentia  habeat  in  mathematicis  difdplinis^ialfjs  eiufdemgeneris,ficutperfpe 
ctiua  8C  canonica  locus  refolutus  iri  alijs  diffinitu  eft.  Si  q>  demoftrationis  eft  inuentio 
Ipfa  refolutiOjSi  q>  ad  inuentione  dem  onft  rationis  fimilium  nobis  confercEt  q>  maius 
eft  refolutiua  potentiam  obtinere, quam  plures  particulares  demoitrationes  habere. 

Ad  quam  difciplinam  reducaturdatorum  tractatus.  Caput  tertium. 

Ad  omnes  fiquidem  huiufmodidifdp!inas,cum  datoru  fpeculatio  utilis  fif,quado/ 
quidem  ad  refolutione  plurimum  confert,  opportunu  neutiqua  fuerit  ipfam  reduci 
ad  aliquam  unam  difciplinam  dicere.  Sed  ad  eam  qua:  in  uniuerfali  mathematica  dici/ 
tur, ea  fiquidem  eft  qua:  fefe  habet  circa  multitudines, tempora, Si  celeri tates.huiufmo 
di*qj  omnia,in  quantum  iam  circa  rationes,proportiones,&  ubiq?  medietates  negocia 
tur.  Huiufmodi  ergo  datorum  difciplinari  percep  tiofte  utilima  exiftente.datorum  uo 
lumen  Euclides  elaborauit.quem  proprie  St  elementarem  appellauerut.  Totius  enim 
ferme  mathematica;  difciplinx  elementa,&  tanqua  introductoria  ordinauit,ficut  geo/ 
metrite  quidem  totius  in  tredecim  uoluminibus , 8i  aftronomiae  in  phamomenis,  mu/ 
ficesqi  Si  perfpedtiuae fimiliter  elementa  przbuit.  Atdati  tractatus  in  propofito  libro 
elementarem  refolutiuam  fecit.  Geometricus  enim  exiftensipfcuirdiuifim  comunes 
ipfius  dati  rationes  proprie  conglu  tinauit . Sicut  in  uniuerfahbus  rationibus  fecit,  ut 
in  magnitudinibus  eas  proprie  operatus  in  quinto  de  plano  uolumine.  Communiter 
quidem  quid  fit  datum  dictum  eft,  8i  ad  quam  difciplinam  reducatur,ac  cp  eius  fpecu/ 
latio  utilima  eft  hijsiam  qua;  dicta  funt,adrjdaturquocp  ipfius  deferiptio.  difciplinae, 
erit  ea  fiquidem, ficu ti  ex  praidictis  eft  manifeftum , datorum  perceptio  iuxta  omnem 
locum.S' eorum  quar  eis  eueniunt : proprie  uero  St  ficut  ex  propofito  uolumine  dica/ 
tur  eiTe  methodus  totius  datorum  difciplina:  elementa  coprebcndens,habebit  autem 
Bt  ipfa  confequeter  utilitatem  di  alia  iuxta  relationem  ad  ipfum  datum.  Diuiditur.aii/ 
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item  ipfumuolumen  in  dati  fpccies,8£  in  primis,  primum  Tegmentum  ea  qua  ratione 
data  fanrcomprehendit, fecundum  autem  ea  qua  pofitione,S£  demum  ea  quae  fpecie. 
Simplexenimeratqaademagnitudinedatistdiffemmauitaucem&hacparticulacira 
in  a!rjs,St  maxime  in  hijs  qua?  fpecie  data  funt.  Orfus  autem  eft  ab  hrjs  qua?  ratione  6C 
pofitione  data  fune:  quandoquidem  ex  hrjs  qua?  fpecie  dantur  confiant.  Aliter  fa&a 
etiam  iplius  libri  diuifio,iri  ufiiiierfales  magnitudines  in  Meas  6C  plana.  Si  cyclica  theo 
remataifimili  namque  ordine  in  diffinitionibus  fiue  uoluminis  fuppoficiSibus  ufus . 
eft.Secutus  autem  eft  hioduni  doctrina?  non  percompofitionem.fed  per  refolutione, 
quemadmodum  er  Pappus  fatis  in  libri  huius  co  mmentationibus  demonftrauit. 

in  Librum  Datorum  Euclidis  philofophi  Platonici  Marini  philofcphi 
prreftantifllmi Protheoris  finis-Bartholomteo  Zamber/ 
io  Veheto  interprete- 
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clariflitno  uiro  Marino  Georgio  patririo  Veneto, artium 
ac  facr*  Theologis  dodlori  eximio,  Brixienfiumque 
prxfe&o  defignato  S. 

l v R e s hominum  maxima  tenet  admiratio  Marine  Georgi  phild 
fophedoctiffime,quodin  humanis  ita  fit  comparatum  homines 
abfquediffidrjs.contumeiijsjiurgtjs,  tumulcibus,be!!ifqs  atrocibus 
quafi  uiiierenefciant.Ac  fi  eorum  mifera  conditio  forec  fi  amore 
pace'que  mutua  fibiinuicemcorrefponderent  ld  que  magis  miru 
uideri  folet.cum  hij  qui  ab  humanitate  nomen  fibi  uendicarut.  no 
riifi  inhumaniter  uira  agere curet.Quod  quide  uir  clarifiime  nobis 
enucleatiffime  conftatmam  fi  uelimus  ueterum  memorias  altius  recenfere,quam  reta/ 
tem  bellorum  uaCuam  comperiemusriiuHam.Sed  ne  a memoria  noftra  longe  diftatia 
repetamus, quid  de  noftra  a?tate,quam  uidimiis,nec  apud  autores  legimus  in  qua  ea 
obtigerunt,qua?  fi  a nobis  fieficutuifa  funt  legerentur,proculdubiofomnia&  phata 
ftica  machinamenta  effe  putarentur.  Nam  decem  autem  aut  undecim  annorum  inter 
uallo  quo  t,quancaqs  ac  qualia  euerfa  immutata, fubuoluta,radicitufque  conuulfa  no 
ftris  oCulis  confpeximusfTu  optime  nofti  qui  ob  fingularem  doccrinam  tuam , erga 
patriamqj  uel  maximam  fideni.a  fenatu  legatus  mitius  hos  tufbines  uidifti,&  ingenij 
tui  libramine  ponderafti.Teftis  heu  teftiseft  Neapolitana  ciuitas  qua  plures  ftrages 
perpeffa,uno  anno, rem  nullis  feculis  auditam  regale  fceptrum  quinquies  commuta/ . 
uit.Teftis  heu  teftiseft  illaRonia  qua  cum  alias  fubacta  lcaIia:feroci£fimasinfrencfqf. 
nationes  domuerit, lorigelateq:  fines  unperij  propagauerit,fa?pius  in  prafentianoin 
Italia  fedapud  urbis  muros:non apud  mutoS  urbis.fedinipfa  urbe:  non  hominum 
tumultus, ied  enfes  euaginatos,non  enfes  euagiftatos  fed  multas  cades,5t  funera  paf/ 
fa  eft.  Teftes  heu  tefies  funt  fluentiriorum.felfineiifiiimqi  agri  toties  a militibus  diffipa 
fi-Teftis demum  tota  Italia  tranfpadana  toties  bellis, atrocibus, caedibus  miferandis, 
igrtlbus  maximis  coquaffata:Sed  quid  de  illa  quae  citra  padu  eft  Italiae  regioe  diccmsC 
nil  filfi  Iaboriofum,niI  nifi  flebile.nil  nifiilIachrymabiIe,S£  quod  potius  filentio  trafeu/ 
dum  fiC,quam  ea  qua?  obtigerunt  connumerare.Namfi  Tarrenfes  agri  uocem  attolle 
re  poffent,fe  hominum  cade  ucl  maxima  contabui(Te,humaniqs  fanguinis  copia  affa 
tinieffufi  inundaffe  quererencur.Si  tota  Italia  loqui  poffet, eam  ad  funeftum  deplora/ 
bilemqueftatu  peruenifTe intclhgeremus . Sed ha?cin  praefendamifiafaciamus:qua/ 
doquidemin  prafentia  hyftoriam  non  confcribiiims&  quae  apud  pofteros,non  par 
uam.fed  nullam  fidem  ob  rei  magnitudinem  fit  habitatura.  Qua  omnia  licet  quoda 
nictu  oculi  obtigerint.non  eft  tamen  quod  perindenos  mirari  oporteat,  nam  fi  a cau 
fis  exordiri  atque  ad  huiufmodieffe<ftus  nos  ipfos  dedoluere  uelimus,  fiue  etia  ab  his 
effectibus  incipientes  caufas  altius  repetere  uoluerimus, bella  huiufmodi  ex  contra/ 
rrjs  gigni  uoluntatibus  comperiemus.quaab  appetitu  diuerfo  oriuncur,que  diuerfa 
hominumforuta  eft  qualitas. quamilliquacuorhumoresefficiunc.qui  cum  ab  illis; 
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demetis  toties  celebratis  fcateat,iuxta  temporu  qualitate.ftellaruq?  in  humana  haiaO. 
modi  uires  fuas  transfundentia  motum  6£  influxus-, augentur,attollurur.imminuutur 
ac  deprimi  folent.Fitqj  nimirii  ut  uniufcuiufcp  loci  3i  regionis  exigit  difpofitio,  quead/ 
modum  in  aphoriimis  medicorum  princeps  nos  docet  Hyppocrates.  Ali)  namqs  funt 
influxus  in  feptentrionaleplagauergentibus^talij  hijs  qui  auftrale  inhabitltdtideq» 
*lif  orientale  regionecoIentibus.Atalifsaiirerfefehaber,8tficficut  regio  fepofita  fue/ 
rit-Quarecu  ea  quatinuice  non  conueniunt no  finr  aqualia fed  diffideant.ficut in  ele/ 
mentis  praftantiiTimus  ille  Mathematicus  nos  docet  Euclides:ataduerfahominuuo/ 
Ititares  cu  inuice  non  conueniant.fed  mira  quada  difcrepltia  diflideat,  fupereft  igitur 
ut  cStraris  remaneanc.Quod  cum  ita  fefe  habeat, fl  prifcis  illis  teporibus  facrorii  uatO 
monumenta  multa  bellaci  funera  facta  fuifi*ecommemorant.SLaflyrioru,Perfaru,ac 
aliaru  nationu  horrendos  tumulrtis  Dionyfius  Halicarnafia:?,  Diodorufqj  ficulus,  ac 
luftinus  narrant.  Si  Thucydides  Athenienfium.fi  T-Liuius  Romanorum  illa  denique 
miranda  facinora  8£  non  fine  magna  copia  fanguinis,8t  non  nifi  totius  mundi  tremen 
tibusquaficardinibus,explanant:fi  Quintus  curtius  Alexandri  macedonisin  Perfa/ 
rum  Darium  delica  tiffimum  rege  expeditione  terribile,expugnationemq»  ac  ujdtoria 
fubatftisPerfis  explicat;  fi  ille  quoqi  dicat  quod  fraterno  primi  maduerunt  fangui/ 
ne  muri : fi  demu  quoqj  noftra  tepeftate  prifcis  illis  teporibus  exorta  bellace  n5  extin 
da, fed  ufqueinid  temporis  propagata  in  prtefentia  horrendis,  tumultibus, magnis 
cadibus,ardentibufq5  occulte  odijsferaeant,non  eft  id  propterea  clarillime  philofo/ 
phe  quod  mirari  debeamus. Dolendu  potius  eft  ingemifcenduqj  plurimu,quandoqu4 
dem  bella  qu®  inter  eos  qui  fubChrifti  gloriofiuexillouiuunt  tam  atrociter  fiut-non 
externa  fed  ciuiliafunfcacfiin  pr®cordrjs,in  inteftinis  acin  intimis  cordis  penetralib? 
gererentur.lIlud,inquam,uirdoctiffimepoiTumus  dicere,Quis  furor  ociues.qu®  tan 
talicetia  ferri. gentibus  inuifis  Latium  pneberecruorem-Ctimque  fuperba  foret  Bab$ 
ton  fpolilda  troph®isAufonijs,umbraqueerrafitCraflusinulta.Bella  geri  placuit  nui 
los  habitura  triumphos.  Heu  quitum  terne  potuit  pelagiqj  parari  Hoc  quem  ciuiles 
auxerunt  fanguinedextne, unde  uenittitan8£  nox  ubi  fideracondit.Quacp  dies  medi 
us  flagrantibus  seftuat  horis. Et  qua  bruma  riges  ac  nefcia  uere  remitti.  Aftringit  fcy/ 
thicum  glaciali  frigore  pontu  subiuga  ia  Seres,ia  barbarus  iffec  Araxes. Et  gens  fiqud 
manet  nafcenti  confcia  Nilo.Tu  illud  accedit,  quod  hfjs  bellis  noui  emergunt  ritus,  nq 
ui  mores,nI  nuc  prxtextatos  referut  artaxata  mores, 8£ fi  quid  ufpiam  eft  bonaru  lite 
raru  illud  interit.  Naadfuntadhucin  Italia  illa  fcediilima  Vldaloru  Gothoruque  ue 
ftigia.quipofteaquam  Italia  flama,ferro,c®de,rapinis,&aIrjs  huiufmodi  fsuietiube/ 
luaru  peruerfis  moribusfcedarut.maximas  bonis  literis  tenebras  obieceriit.Sf  adeo  ut 
ipfiecontremifcentes  pluribus  annis  inuifie,ritu  ferino  uiuetibus  delitefccret.  Quibus 
beluisin  uniuerfum  fsuietibus  multa  prifeoru  illoru  ueceru  preclara  opera  interierut, 
multa  obexeata  SC  fubuerfa,  multa  fccdifTima  barbarie  obfita  in  luce  exierut.  Petijt,in/ 
qua,  tue  perfjt  illa  prifea  mathematice  diferendi  cofuetudo,8i  adeo  ut  qu®  prifcis  illis 
tgibus  adolefcetulis  plana  & facillima  acin  proptu  erat, in  prsfentia  uelut  alta  Caligi> 
ne  demerfa, difficillima  nimifqt  recondita  eruditiffimis  uiris  etiam  effeuideantur,  neqj 
id  miru  EucIides  namqs  Megarelis  Mathematicus  prsclanfiTimuS , qui  omniu  mathe/ 
maticaru  difciplinaru  unus  eft  qui  nobis  fores  referat, in  primis  nimis  peruerfe  inter/ 
pretatus  ftudentiu  animos  pluribus  annis  ambiguos  tenuit- Na  cu  illud  quod  illius  ei 
fe afferitur  uolumen  ftudetes  legerent,miris  laruis.fomnfjs,  phltafmatibus  quibuS 
iHe interpres  barbarifiimus  illud  referfit.offenfi  necp autori  fideadhibebat.neqj illi  de; 
trahere  audebit.  Quare  cu  nos  hijs difciplinis  opera  per  plures  annos  accomodaueri 
musjuoletesqinoftris  laboribus  ftudentium  coi  utilitati  c5fulere,ipfius  Euclidis  e!em| 
torum  uolumina  tredecim  ex  Theonis  traditione  no  minoribus  uigiltfs  quam  labori 
bus  quibus  per  fepteniuinfudauimus.ex  Grsciain  Italiam  deduximus,quibus  labori 
bus  tandeuoto  fuperatis,  decreueramus,ut  qui  ex  fluctuati  procellofoq?  mari,  portu 
quietu  cupit,nos  alicui  amceno  ftudio  emlcipare.animumqi  hijs  ftudijs  fefium  ad  hu' 
maniora  conuertere. Cupiebamus  etenim  illafubhmis  Homeri  poefimuidere.uim  Dd. 
mofthenis  fufpicere,fuauitate  ifocraris  mira  quada  fanctitudinemixca  guftare.Pynda 
ricos  fontes  Iibare:Tu  illa  rufticana Theocriti  in  prarfentia  in  aliqua  grata  umbra  situ 
anticorpori  relegere.Quadoquide  ut  optime  nofti  in  pradentiafol  domfi  eft  leonina 
ingre(Tus,radijque  ad  rectos  angulos  procidut.idcp  propterea  inferiora  hscueheme 
tius  mcendut.Tamen  habitus  qui  aut  nunquam^utdifficulterafubiedlo  conuelfipd 


tHVdifpofitionehuiufmodidifflauit.fadhimnaqjeftutcu  mc  accingere  ut  ipfius  Eucli 
dis  opera  feponere,ecceuteuenirefolet,ad  manus  ipfius  Euclidis  data  perucncrut,  o/ 
pus  fane  prs ter  id  quod  iucudum  Tradentibus  etiam  necelTariu,quadoquide  ex  eo  fa 
ciliirae  datur  in  tclfigi,quod  toties  Euclides  ipfe  in  clementis  datum  appellat.  Quod  o/ 
'•  puS  quonia  pulchru, utile, necefiariUjfcitu  iucundu.Si  quia  ex  hfjs  laqueis  mathemati' 
cis  me  eximere,  nefcio, tum  quoniam  hucufcp  farinis  ignotu  extitic,  latinu  id  a me  pro/ 
pterca  faciendum  eflecenfui.tuocp  nomini  humaniiTime  philolbphe  defiinandum.Eo 
fane  argumento  ut  mea  erga  te  obferuatiam,amoreq?  finguiarc  inde  cognofceres.Tu 
quonia  cu  hifce  diebus  triuuiratu.Rei.pu.patrocinatoriu  ageres.magiftratum  fanc  in 
duitate  graui{Timu,a  quo  ficut  uirtu tes  benigniflime  foucntur,fic  uitia  Sifcelcra  feue/ 
riilime  uindicatur.  que  cu  per  pauculos  dies  mira  integri  tate,fcd  miranda  te  adeuntiu 
fatis  factione  exercueris, & adeo  ut  Brixienfiu  prsfechis  omnium  pene  comititio.ru  fuf 
fragis  defignatus  extiteris , tu  te  meo  patri  nefdo  qualiberalitate  te  me  uel  libenter 
cognofcere  uelle  dixifti.  Cognofces  igitur  me,8£  quid  tui  uetuifidimumacipiu, quale 
uero  qaisnefcit,ineruditu,ind6cT:u,incultu,phiIofophutame,&eu  quidiuini  Plato/ 
ris decreta  auldiflimefequi  cupiat,itatam€utquadoq;uelut  traffuga  8£. explorator 
caftra  philofophatiu  petat.Sed  quonia  fi  uelis  binas  loge  inaequales  magnitudines  c5 
ponere:id,inqua,haud  facile  factu  tibi  fuerit,nifi  medius  quida  fitppofitus  limes  quo 
analogico  medio  extrema coueniant,coakfcant,fecp  mutuo  pulfent.Nafifexdecim  ad 
quaternarin  coparareuolueris, quippe  quonia  16ge diiiat, medio  indigentioiftonano 
fanc,adqueeafexdecim  habet,quaipfead  quatuorhabitudine.dupIaquide.Sedquo 
nia  bini  dupli  qnacernariu  coficiut,ex  eaigitur  analogia  ipforu  fexdccim.ad  oc"tc&8£  o/ 
cto  ad  quatuor.eafcatetro  quadrupla  qua8£fexdecim,&quatuor  reuindutur.Quod 
cu  ita  fefe  habeat.cu  mea  paruitas  tus  magnitudini  nuila  ex  parte  cohcreat,fuit  igitur 
medium  adhibendu,quo  tibi  uir  clarifiime  fuiiTecfatisfactu.&id  faneq»  tusiili  ranffi/ 
ms  doctrinx  correfpSderet  Data  igitur  ipfius  Euclidis  ea  erue  quibus  me  cognofces, 
quibus  mea  erga  te  fide,S£  obferuatis  magnitudinem  intueberis, Qua? -eu  in  pratentia 
grscaueite  repofita,Iatinaindutafint,tepetut>teadeut,te  uir  dochffimeuidere  ge/ 
ftiunt,tuoqifubIimiiudiciocomprobata,fubtuo  nominein  manus  frademiu  uenire 
cupiunt-Tantu  igitur  hofpitem  pbiiofophe prsifantiflime  hilari  fronteferenoq-,  uu! 
tu  accipies, &eo  fane  quo  uirosdoctos  afpicere, SC  tibi  beheuolencia  deuincireioles. 
Veru  quonia  prifeoru  fuit  cofuetudo  ut  maximos  uiros  abfque  munere  adire  nulli  li' 
ceret, id  propterea,tibi  no  orientaliu  gemas : non  Arabu  munera  uulgo  prseiola.non 
id  quod  plures  hominu  preclariffimu  bonu  exiibmanauru  fcilicet,no  id  demu  quod 
paruo  teporis  interuallo  exiguo  nutu  fortunat  euanefeitafFerimus-ld  quonia  tibi  tra 
dere  conamur  quod  rarifTimumfit.idcppropterea  omni  thefauro  fcelicicifq?  Arabias 
ditilfimis  muneribus  loge  preciofius.logeqi  preclarius,hsc  igitur  noftra  tibi  erut  tra/ 
dita  munera, qux  fi  talia  fuerint.qus  tuaexcellesdocfnnaamplexetur.tuu  illu.d  ferax 
ingeniu  benigne  foueat- Curabimus  noifris  laboribus,  prsclaris  illorum  ueteru  operi 
bus,8£  huic  noftrs  stati  ignotis  nomen  tuu  illuftrare,ut  tu  multis  annis  etia  poft  mor 
teuiuerepolTis.Sed hoc  iam  faris eft,hoc libello, iam peruenimus ufqiad  umbilicujo/ 
gaqj  nimis  acinculta  oratione,qus  ne  qua  par  eft  prolixior  euadat.iam  te  ad  fublime 
datorum  doctrina phiIofophedo<fhiTimetranfmitta.  Valeas  sternu  philofophafftiQ 
exemplar rariffimu.Venetijs.  m,  d.  v.  vim.  id. sextilis. 
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niri  mathematicicp  praftanriffimilncipicliber  Datorum 
cx  traditione  Pappi  Bartholomxo  Zaro.berto 
Veneto  interprete. 


Diffinitio  prinut. 

AT  a magnitudine  dicutur  ares  Iines,&  anguli  quibus  squali* 
p offumus  exhibere. 

Dijfinitiofeeunla. 

Ratio  dati  dicitur  cui  eandem  poffumus  exhibere. 

Diffinitio  tertia. 

Re<fcilinesfigursfpeciedaridicuntur,quaruangulidatifunt 
ad  unum,&  laterum  rationes  adinuicem  dats. 
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Diffinitio  quurtu, 

Pofitione  dari  dicuntur  figna>linea,8ianguli,qua  eunde  femper  locum  obtinent. 

Diffinitio  qui nU. 

Circulus  magnitudine  dari  dicitur, cuius  qua  ex  centro  magnitudine  datur* 

Diffinitio  [exta. 

Pofitione  magnitudine^  circulus  dari  dicitur,cuius  centru  pofitioedatur,ea  quacj 
ex  centro  magnitudine. 

Diffinitio  fepd/M. 

Segmenta  circuli  magnitudine  dari  dicutur.in  quibus  anguli  dati  funt.crfegmento 
rum  bafes  magnitudine.  Diffinitio  o4<m. 

Pofitione  Si  magnitudine  fegmenta  dari  dicuntur, in  quibus  St  anguli  dati  funt  ms 
gnicudine,Si  bafes  fegmentorum  pofitione  8i  magnitudine. 

t Diffinitio  non*. 

Magnitudo  magnitudine  dato  maior  e(t,quando  fublato  dato,  reliquu  eide  aquu 
fuerit.  Diffinito  ittinut 

Magnitudo  magnitudine  dato  minor  eft,  quando  adiedodato,tocu  eidem  aquun» 
fuerit-  Diffinitio  undecima. 

Magnitudo  magnitudine  dato  maior  eft  qua  in  ratione, quado  ablato  dato  reliquB 
ai  idem  rationem  datam  habuerit • 

Diffinitio  duodecima. 

Magnitudo  magnitudine  dato  minorcftquaminratione,quadoappofitodato  re 
liquum  ad  idem  rationem  habuerit  datam. 

Diffinitio  decimatcrtia. 

Produda  eft  qua  i dato  figno  in  pofitione  rectam  lineam  ada  reda  linea  in  datum 
angulum,  uel  in  datum  lignum. 

Diffinitio  iechnaquarta. 

Reduda  qua  a dato  figno  ad  pofitione  redam  linea, reda  linea  in  angulo  dato  ada 
Cft.  Diffinitio  decimaqumla. 

Appoficione  eft  quaper  datum  fignum  pofitione  reda  linea  parallelus  ada  eft. 
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Quoniam  in  eo  uolumine  ex  quo  Data  huiufmodi  trahfcripfimus,in  Iatinumqi  con 
nerumus  .quod  fane  uetuftiftimu  eft,  nonulias  adiedioes  ceperimus.qua  licet  breues 
8 C cScifa fint.quoma ad datoru  intelligentia  plurimu conferunt.ut  fefe habet  fic cas  fu 
mus  interpretati,ftudetes  uero  iudicabut.  Apud  grcecos  id  obferuatum,inqua.  inucni 
mus. ut  no  omnes  intcrpretatides  autoru  fcribant  aut  co fictam, fed  hri  tantu  qui  inter 
autores  nominari  poffmt.ut  fuerunt  homerici  Si  pyndarici  interpretes.  Si  alii  plures 
uiri  fane  grauifftmi  in  difciphnis  humanioribus  Itide  quoq;  in  pbyficlogicis  ut  fune  in 
terpretes  Ariftotehci,Ammomus. Alexander, loannesgra.Themiftius,SCPlatonic;,fic 
ctiain  mathematicis, ut  Theon, Hypficles.Pappus.Hcron  Alexandrinus , Prcclus  Ly/ 
cius  qui  tn  Euclide  ftripferut.faduqteftidproprerea  ut  apudGrrecos  no  uideamus 
ifta  immenfa  nugaru  uolumina.quoru  nos  latini  pleni  fumus.  Videmus  enim  unuque 
que  autorc  tribus  Si  qua  tuor  cSinentationibus  etfe  no  interpreta£ii,fed  laceratum,  S£ 
adeo  ut  crebro  ftudentes  nefciacubina  fic  incipicndu,quippe  quonia  funt  adeo  nugis 
Si  laruis  nefeio  quibus  obfiti,ut  cacutietes  in  tenebris  ambu!enc,illud,inqua.  Horatia/ 
nu  fiunqua  nucmirti in  modu  ueru eft,na  feribimus  indodi  dodiqi  poemata  paifim, 
nolim  tamen  detrahere  fama  Si  aucoritati.  Serui), Aeronis.  Porphyrij,  Donati, Ladan 
tij  grauiflimorum  auroru.qui  lingua  latinam  illuftrarut,de  illis  uero  alijs  quid  dicen/ 
dum  faperlic ignoramus. Ecccetia  plurima  uideas  opufculain  gramaticis  compotita 
qua  in  eu  crcuerunt  numeru  ut  ftudentes  fuperauerinc.  Miramur  plurimum  quod  in 
hac  noftra  atate  rata  fit  audacia,  ut  quafi  Prifcianus. Diomedes, Agretius,  Phocas. Do 
na  tus,8ialij  autores  grauiflimi  non  fatis  exquifiteea  qua  in  gramaticis  erant  dicenda 
confcripferint, nefeio  qui infurrexerint  conantes  ut  fua  nugat  negledis  autoribus  bo 
- nis  legantur, Si  hijs  alluefcantadolefcenres.qui  hijs  nugis  cura  praccptorum  iudicio 
carentium  ftudentes  fcholis  ignoranttfliroi  exeunt,fed  hos  iam  mifios  faciamus  cu  cui 
libecaudedi  femper  aqua  fuerit  poteftas,redeamusqi  ad  rem  n c feram.  Vbicuqs  igitur 
in  datorum  theorematibus  ledor  humani  (Time  uidebis  ali  qua  dida  per  Scholium,  ea 
omniaex  gracisadiedionibusfumptaeflecenfeco.Eaenimagracis  fcholia  nuncupa 
tur.qus  a nobis  ladne  p oftilla  dicuntur. 
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Scholium 

Datorum  aliqua  pofitioncmt  alia  magnitudine  data  lunt-Datum  flquidem  quadril 
pliciter  dicetur, aut  enim  magnitudine, aut  fpecie,aut  ratione,aut  pcfitioedaridicitun 
quid  uero  horuunuquodqifignificet,ipfeEudidesdocet.Coiter  aut  dicitur  datum,  cui 
idem  inuenireStexhibereeftpofiibile  Datorum  uero  traditionem  in  plano  uno  pofita 
accipimus, ficut  in  fex  prioribus  libris  elementorum.Data  funt  definita,  hoceft  quoru 
finis  datur  auj intellectu  aut  fenfu.hijsenim  squapoffumus  exhibere,fi.milicer  autem 
fiueintelligentia,fiuefenfu,poteft  autem  rationale  & irrationale  datum  elTc.ut  inquit 
Pappus  in  principio  eorum  qus  in  Euclidem  ferip fit, rationale  namcp  Datum  eft:  fed 
non  omhino  Datum  rationale  eft,fed  has  tres  diffinitioes  ultimas  de  magnitudinibus 
aiunt  effe  Apollonif. 

Theorema  i Propofitio  i 

■A  tarum  magnitudinumratio  adinukem  datur. 

Sint  datat  magnitudines  a,b,dico  quodipfiusa  ad  b. 
ratio  data  eft.Quoniam  enim  datur  a,pofiibiIe  eft  per 
primam  diffinitione  eis  quam  exhibere,  exhibeatur 
KeftocRurfus  quoniam  data  eft  b poffibileeft  per  eandem  eide 
2equam,exhibere,exhibeatur3£  eftod:quoniam  igitur  a eft  squa 
Iis  lpfi  c,5t  b ipfi  d:cftigitur  ficut  a ad  c.fic  eftb  ad  d,uici(fim  per 
quinti  elementorum  ficutaadb.iiccadd.ipfius  igitur  aad  b ra 
tio  data  efceadcm  nani  que  eidem  exhibetur ipfius  c ad  ipfam  d . 

Theorema  i propofitio  » 

» I magnitudo  data  ad  aliam  aliquam  magnitudinem  rationem 
I datam  habuerit,8£eadem  magnitudinedatur. 

•]  Data,inquam,tnagnitudo  a ad  quampiam  aliam  ma 
| gnitudinemb rationem  habeat  datam.  Dico  quod  * 

d ipfab  magnitudine  datur.Quonia  enim  datur  a pof  — — 7 — 

fibile  eft  eidem  perprimam  diffinitionem  eandem  exhibere,  exhi' 

beatur  at  eftoc.Et  quoniam  ratio  ipfius  aad  bdatur,ficemmfup/  c 

ponitur, ST  ei  squalem  per  i diffinitionem  exhibere  eft  poffibile,ex  ^ 

hibeatur.eftoqi  ipfius  cad  ipfam  d ratio, 8£  quoniam  eft  ficut  a ad  • 

bfic  eftcaddmiciffimigiturpens  quinti  element.  eft  ficut  a ad  c, 
fic  b ad  d:squalis  autem  eft  a ipfi  cisqualis  igitur  eft  3£  b ipfi  d.Da 
tur  igicur  per  primam  diffinitionem  ipla  b magnitudo.squahs  liquide  ei  exhibetur  d. 
Scholium 

MOc  preCedetis  conuerfum  eft  quodammodo.fed  non  uniuerfaliter  id  e(Te  conuerium 
dicendum  eft, efiTet  enim  uniuerfaliterid  preccdentis  couerfum  fi  magnitudines  muice 
rationem  haberent  datam,  dantur  magnitudine, nonnulli  autem  aggrediuntur  ut  o/ 
ftendanc  eft e conuerfum  precedentis.inquiuntcp  quod  fi  magnitudines  aliqua:  ratio/ 
nem  adinuicem  datam  habuerint  dantur  magnitudine- 

Theorema  i Propofitio  » 

g-Jdats  magnitudines  qimunque  compofit*  fuerint,  8£  ex  ipfis 
acompoficum  datum  erit. 

SComponantur  enimquslibetdatsma  , e 

Ignitudinesab.bc.Dico  quod  8t  quod  * 

exab,bchoceftip(umacconflatudatumeft-Qno  , r 

niam  enimdaturabpoffibileefrper  primamdiffi/  1_ 

nitionem  squale  eidem  exhibere:  exhibeatur  per 
eandem  fitqid  e. Rurfus  quoniam  datur  bc-polTi' 

bileqi  eft  eidem  eandem  exhibere.exhibeatur  per  eandem  8£  fit  ef-Quonia  igitur  squa 
Iis  quidem  eft  a b ipfi  de  Sibe  ipfi  e f.Tota  igitur  ac  toti  df,  eft  squalisiper»  ccramu/ 
nem  lentenuam.Datur  igitur  ipfa  a cieidem  fiquidem  in  eade  exhibetur 
d f.  Theorema  + Propofitio  * 

I a data  magattudine.data  magnitudo  auferatur,  reliqua  da/ 
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A data  fiquidem  magnitudine  a b data  auferatur  magnitudo  a c.Dico  quod  reliqua 
cb,data  eft.Qnoniam  enim  datur  a b,poffibile  eft  eidem  squalem  exhibere . exhibea/ 
tur  per  primam  diffinitione  8C  fit  d f.Rurfus  quoniam  da 
tura  c,pofii  bile  eft  ei  squam  exhibere,exhibeatur  per  ea?  - 

dem  3t  fit  d e-Quoniam  squalis  eftabipfidf.&acipfi  de,  * eb 

reliqua  igitur  bc,reliqus  e f,eft  squalis  per  tertiam  cornu . 

nem  fententiam.Datur  igitur  bc,squalis  enim  eidem  exhi  4 e f 

becuref.  , 

Scholium. 

Et  id  theorema  prscedentis  quod  minime  efkonuerfum,proprie  fiquidem  eflec  cS- 
aerfum.fi  data  magnitudo  in  quafcuqj  diuifa  fuerit.Stunaquecp  earu  in  quasdiuiditur  - 
data  elfequs  eide  esdS  Si  adinuicem  funt  esde,hoc,ifiqua,patec  in  u quinti  elemetoru. 


Theorema  r Propofltio  f 

I magnitudo  ad  fui  partem  aliquam  rationem  habuerit  data, 
3£  ad  reliquam  rationem  habebit  datam. 

Magnitudo  fiquidem  a b ad  aliquam  fui  partem  a c,  rationem  habeat 
datam,dico  quod  SI  ad  reliquam  b c, ratio  nem  habet  data, ponatur  fiqul 
dem  data  magnitudo  d f>&  quoniam  per  primam  propofitioneni  ipfius' 
b a ad  a c.ratio  data  eft, eadem  eidemperidiffinitio/  a c ^ 

ne  exhibeatur,ut  ipfius  d e ad  d f.pombile  enim  eft  - ' 

tribus  datis  magnitudinibus  quarti  proportiona/  ^ * - » 

leminuenireperu  fextielementorum.lpfius  igitur 

fd.  ratio  dataeft.data  igitureft  er  fd-Igitur&d  e,data  eft,8£  reliqua  igitur  e f,data  eft. 
Eft  autem  8i  d f data.Ratio  igitur  ipfius  d f.ad  f e.data  eft.Et  quoniam  eft  ficut  d f ad  d 6 
fic  a b ad  a c.  Counertendo  igitur  per  corre.s  quipti  elemen.eft  ficut  d f ad  f e ,fic  a b ad 
b c.Ratio  aut  ipfius  d fad  fe,data  eft  ut  patuit. Ratio  igitur  SC  ipfius  a b ad  b&dataeft* 


Theorema 


propofltio  6 


BIbinx  magnitudines  compofitx  fuerint  adinuicem  rationem 
habentes  datam,8i  tota  ad  ipfarum  utranque  rationem  habe 

Componantur  enim  bina  magnitudines  a c.cb  adinuicem  datam  ra/ 
tionem  habentes.Dico  quod  tota  ab  ad  utranque  ipfarum  a c,cb  rationem  data  ha/ 
bet, exponatur  enim  data  magnitudo  d e,&  quonia  per  primam  propofitionem  rarf& 
ipfius  a c,ad  c b data  eft, eadem  fiat  qus  ipfius  d e ad 

e fratioidata  eft  aute  utraque  ipfarude,ef data. Ra  ” 

tio  igitur  ipfius  deadutracpipfarude.ef.data  eft.  i e f 

Et  quoniaeftficutacadcbficeftdeadef- Copone  * 

do  igitur  per  *s  quinti  elementorum  ficut  ab  ad  bc,ficd  f.ad  fe,8£  conuertendo  igitur 
per  correlarm.decimsociaus  quinti  elementorum  ficut  b a ad  a c.ficd  f.ad  de,&  quo/ 
niam  ficut  d f,ad  utranque  ipfarum  de.ef.fic a b,adutra<$ipfaru  ac,c  b - Ratio  igitur 
fiCipfius  a b ad  utranque  ipfarum  a c,c  b data  eft. 

* Scholium. 

Datarum  fiquidem  magnitudinum  ratio  inuicem  datur.squa  enim  ipfius  d f.ad  fe, 
exhibemus  rationem. 

Theorema  7 Propofltio  7 


« I data  magnitudo  in  datam  rationem  diuifa  fuerit.utrunqj  feg/ 
iHH  mentum  datum  eft. 

Data  enim  magnitudo  a b,in  datam  rationem  ipfiusac  ade  b,diuida/ 
? tur.Dico  quod  ucrunq»  fegmetum  6t  , . 

a c &c  b datu  eft:  quoniam  enim  ratio  ipfius  a c ad  * s 

cb  data  eft.ratio  igitur  ipfius  a b ad  uttaqueipfa 
ru  a c,c  b data  eft.  Data  eft  a b data  igitur  utraque  ipfarum  a c,c  b.. 


T beo/ 


DATA 


Anclem  ad  idem  rationem  datam  habentia,#  adinuicetri  ratio 
nem  datam  habebunt. 

Habeat  fiquideutracp  ipfaru  a.eadb  ratione data.Dico  quod  Sta  ad  c,r4' 
tio  ne  habebit  data.  Sit.inqua.data  magnitudo  d,8tquonia  ratio  ipfius  a 
bdata  eft.  eadeeide  fiat  qus  ipfius  d ad  e,D  ata,inqua>efi  d,data  igitur  St  e.Rurf?  qua 
pia  ratio  ipfius  b ad  cdata  eft,eade  eide  fiat  quae  ipfi/ 

tfS  e ad  fdata  eft  e,  data  igitur  eft  8i  f.  Eft  aute  & d,  da  “ 4 _ 

ta.Ratio  igitur  ipfius  d ad  f.eftdata-Etquonia  eft  fi/  e & 

cut  d ad  e,lic  a ad  b,&ficut  b ad  c,fic  eft  e ad  f,fed  ratio 

ipfius  dadf,dataeft,ratio  igitur  Stipfiusaad  cdata  f.  e 

eft.  Scholium  * — — 

Aequa  eft  ratio  ficut  in  17  diffitiitiSe  St  a'  propofitioe 
i ele  patet.  Theorema  9 Propofuio  9 

1 Ibinsautpluresmaguitudinesinuiceratione  habuerintda 
tam, habuerint  aute esde  magnitudines  inuice  ad  alias  quaf 
dam  magnitudines  rationes  datas,nequeeafdem,#ipfe  ma 
gnitudinesinuicem  rationem  datam  habebunt.  t 

Binar,inqua,fiue  piares  magnitudines  a,b.c  adin 
uicem  rationehabeat  data, habeant  aGt  ipfa  a,b,c  magnitudines 
ad  alias  quafda  magnitudines  d,e,f,datas  rationes,  no  aut  eafde. 

Dico  quod  Si  ipfie  d,  e,f  magnitudines  ad  inuice  ratione  data  ha/ 
bebunc.  Quonil  ipfius  a ad  b,ratio  eft  data. St  ipfius  a ad  d,  ratio 
eftdata.Stipfiusigiturd  ad  b ratio  eftdata.Sed  ipfius  b ad  e ratio 
eftdata.  8t  ipfius  igitur  d ad  e.ratio  eft  data- Rurfusquonia  ipfius 
bad  c ratio  eftdata, ipfius  autem  b ad  e.ratio  eftdata,8t  ipfius  igi 
ture  ad  c ratio  data  eft-  Ipfius  autem  c ad  f ratio  eftdata, St  ipfius 
igitur  e ad  f ratio  eft  dara,ipfie  igitur  d,e,f.adinu  ice  rationem  da/ 
tamhahent.  Scholium 

Si  enim  de  fubftantiafe  habet  oftenfio  quando  hoc  fuit  eade,  uel 
ratio  propofitarum  ad  aliquas  contingentes  magnitudines  ea 
dem, uel  quod  contingentes  ratione  habebut  data.in  hoc  exerce/ 
tur  problema.  Theorema  10  propo/itio  10 

I:  I magnitudo  magnitudine  dato  maior  fue/ 

[ rit  quam  in  ratione,#  utraque  eadem  dato  maior  erit  quam  in 
j ratione,#  G utraqj  eade  dato  maior  fuerit  quam  in  ratione , # 

reliqua  eade  uel  dato  maior  eft  quam  in  ratione,  uel  reliqua  cu 

confequ  enti  ad  qua  altera  rationem  habet  datam,data  eft: 

Magnitudo, inqua.ab  magnitudineb  cdato  maior  efto  quam  in  ratione, dico  quod 
6£  utraque  a c.eade  c b.dato  maior  eft  quam  in  ratione.Quonia  enim  ab,ipfab  c,dato 
maior  eft  quam  in  ratione  auferatur  data  magnitudo  a . 

d- Reliqua  igitur  db.adbc, per  4 propofitionem  ratio  c e da 
eftdata, StcSponedo  peris  quinti  e!e.  S£s  datoruipfius 

d c ad  b c.ro  data  eft.Si  eft  data  a d igitur  ipfa  d a ipfa  c d dato  maior  eft  quam  in  rone. 
jRurfus  iam  a c.ipfa  cb,dato  maior  efto  quam  in  ratioe.Dico  quod  S i reliqua  a b,  eade 
bc.autdato  maior  erit  qu®  in  ratione, uel  ipfa  a bcumconfequentiadeamad  quam 
ipfa  b c,rationem  datam  habet,  data  eft. Quo  niam  enim  a cjpfa  c b,dato  maior  eft  qua 
inrationeauferatutdatamagnitudo.Dataiamaut  , 

ipfa  a b-cninor.aur  maior  eft.  Sit  prius  minorjfitcp  a e e b 
d. reliqua;  igitur  d cadcb,ratio  per4propofitione 

data  eft.  Diftribuendo  igitur  quod  ipfius  d bad  b e.ratio  data  eft,  per  7 propofitione 
cftqjdataipfa  ad.lgitura bipfabcdato maior eftqjin ratione-  Sed  iam  data  maior 
efto  ipfa  ab, ponatur^  per  diffinitionem  primam  datorum  eidem  aqualisae.  Ratio 

Z 4.  igitur 
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Igitur  reliquse  e e’ ad  cb  data  eft.Quare  SC  econtra  ipfius  b c,ad  e c, ratio  data  eft,8t  con/ 
uertendo  per  correiarium  is  quinti  elementorum  ipfius  b c ad.b  e, ratio  data  eft,8t  eft  e 
b.cum  ipfa  b a,data.Totacnim  a e, data  eft.  Igitur  b a, cum  confequentiad  quam  b.ra/ 
tionem  datam  habet,datd  eft. 

Scholium. 

Hoceft  componendo  maior  eftquam  in  ratione, ficut  magnitudo i° & altera  magni 
tudo  »»  data  au  tem  fit  s 5£  utraque  n,8C  ipfa  i»  in  ipfa  c d.eft  data  quam  in  ratione.  Au/ 
feranturficutadatacap.  ioadi-’dataficutn'uncin  fecunda  ratione -8£  ficut  in  diffini/ 
tionibusdicfumeftjficut  magnitudoab.-perh^othefim!!  magnitudine  b c,exiften/ 
te  per  hypothefim  n>  dater  maior  efto  quam  in  ratione- Sitqi  data  ad  n.fi  igitur  ab  ipfa 
a b,abfcihdis  datu  ad,hoceft  t reliqua  d c »« ad  b c i»  ratione  habet  data,  patuit  autem 
in  diffinitionibus.dato  enim  maior  eftquam  in  rati  5e  hoc  patet, 81  manifeftum  quod 
& reliqua  eft,8C  tota  a c, maior  eft 'dato  quam  ln  ratione.Sienim  atqualisextiteritdataa 
b reliqua  b c ad  eande  b c.f  urfus  data  habet  rationem,poffum  fiquide  cande  eidem  ex 
hibereficutin diffinitiombus.Datur fiquidem  e c.per  4 theorema, 8£ quonia  datur  u/ 
traqu e ipfernm  c a,a  e,8i  ipfarum  adinuicem  ratio  datur, per  primum  theorema  8£ipfi 
•usae ad  ce. Sed  ipfius  a c,ad  c b,fic  ipfius  b c ad  c e.  Quoniam  enimeftficutadadd  e,fic 
cd  ad  d b.cr  uiciifim.per  quinti eleme.ficut  ad  ad  d efie  e d add  b.Etcoponedo  igi/ 
tur,'I  quinti  elemen  t.  ficut  a c ad  c d,fic  e b.ad  d b,K  uiciffim  per  itf  quinti  element.  ficut 
a c ad  eb,fic,cd  ad  d bidatur  autem  ipfius  ad,addb,ratio-Datur  igitur  & ipfius  a cade 
b, ratio,  sed  potius  cocifiusdicedumeftficut  unuantecedentiuadunu  fequentiu,hoC 
eft  ficut  cd  add  b,fic  omnia  antecedentia, ad  omnia  fequentia,hoc  eft  a cad  eb. 

Theorema  11  Propofao  ti 

81  magnitudo  magnitudine  dato  maior  fuerit  qu&n  in  ratione 
eadem,  # utraque  dato  maior  erit  quam  in  ratione,#  fi  eadem 
# utraque  dato  maior  fuerit, quam  in  ratione,  eade  di  reliqua 
dato  maior  igitur  erit  quam  in  ratione. 

Magnitudo  enim  a b ipfa  b edato  maior  fit quam  in  rone-Dico  quod  8i  ipfa  a c.dato 
maioreft  quam  in  ratione.Qtroniatnenimabipfabc,  dato  maior  eft  quam  in  ratio/ 
re  auferatur  data  magnitudo  a d.Reliqute  igitur  db  adde,  ratio  eft  data&  econtra  8t 
componendo  per  is  quinti elemen.iX  4 datonim.Eade  eidem  fiat,ipfius  ad  add  e.  Ra/ 
tio  igitur  ipfius  a d ad  d e data  eft.Data  eft.a  d,dataigitur  Side.  Quare  per  quarta  pro 
pofitioriem  reliqua  e a data  eft.  Eft  autem  totius- a 
cad  totam  ratio,  quare  & ipfius  e fa  ad  a c.ratio  eft  , , e 

data  Si  a e, data  eft. Igitur  b a ipfa  a c.dato  ma/  e ■ ■ 4 

tor"eft  quam  in  ratione. Dico  quod  eadem  ab  relj'  ’ 

quabc,dato  maior  eft  igitur  quam  in  radone.Quoniam  enim  ab  ipfa  aedato  maior 
eft  quam  in  racione.auferatur  data  magnitudo  de,reliquteigitur  e badac,ratio  data 
eft- Quare  8i  ipfius  a c hoceft  econtra  a d.e  b,ratio  eft  data.  Eademeidem  fiat,  ipfius  a 4 
ad  cd,3£ipfsus  d a igitur  ad  e d, ratio  eft  data.  Et  conuertendo  per  correlariu  ia  quinti 
ele.ipfiusd  a ad  a e ratio  eft  daca.Sd  econtra  ipfius  e a ad  ad  ratio  eft  data  & data  eft  a 
e,  data  igitur  Si  tota  a dEt  quoniam  tota  a c ad  totam  cb,ratio  data  eft  quarum  ipfius 
a d ad  d e, ratio  data  eft,erit  Si  per  1?  quinti  elementorum  reliqua:  c d ad  reliqua  d b ra 
tiodata  Etdiftribuendo  per 7 propofitioneipfiuscbadbd.rarioeftdata.Quare  8£i/ 
pfiusdb.adbc,ratioeftda.ta.lpfaenimdadataeft,igitura  b ipfa  bc  maioreft  dato» 
quam  minor. 

Scholium 

Quoniam  enim  eft  ficeta  cade  b.fic  ablata  a b ad  ablatam  d e,8C  reliqua  igitur  c d ad 
a dreiiquam  d b eft  ficut  a c ad  e b,pcr  >9  quinti  elemencorumidata  autem  eft  ipfius  a c 
ad  e b,ratio  data  igi  tur  Si  ipfius  c d ad  d b- 

Theorema  1 1 propofltio  « 

' fuerint  tres  magnitudines,#  prima  cum  fecunda  data  fuerit, fue 
|p^j||lrit  autem  & fecunda  cum  tertia  data, prima  terris  aut  eft-  squalis 
jri4ali>giuel  altera  dato  maioreft. 

Sint  tres  magnitudines  a b,b  c,cd,8C'a  b cum  b c,data  fitut  a e, 'At  b cum  c d,  data  fit  nt 

db 
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db.Dicoquodabipflcd,auteftxqualis,ueI altara  altera  dato  maior  eft.Quonit  enim 
data  eft  utraque  ipfaru  a c,b  d.Data  iam  aut  funt  aequalia  aut  inaequalia- Sint  primu  tu 
qualia. aequalis  igitur  eft  a c ipfi  b d,  communis  au 

feratur  e b.reliqua  igitur  ab  reliquxcd  eft  aequa/  j t b c i 

lis-  Non  flnt  autem  «qualia, fed  efto  maior  a c,ipfa  

b d 8i  ipfi  b d.exhibeatur  aequalis  c e,pen  primi  e' 

lemen.ipfa  b d.data  eft,data  igitur  eft  Si  c e.eft  au  tem  Si  tota  a c.data,&  reliqua  a e,  da> 
ta  eft.  Et  quoniam  «qualis  eft  e cipfi  b d,communis  auferatur  b creliqua  igitur  b e,reli 
quxcd  eft  «qualis.  Eft  aut  data  a e.rgitur  a b ipfa  c d.dato  maior  eft. 

Scholium. 

Siautem  maiorfueritb  dipfaacdatoacxquumautquodexbSteadem  efficietes 
demoftrabimus.quod  c d ipfa  a b dato  maior  eft, hoc  enim  patuit  in  prima.uel  altera, 
altera  dato  maior  eft. 

Tbeoremd  u propofuio  n 

I fuerint  tres  magnitudines,#  prima  ad  fecundam  ratione  ha- 
f buerit  datam, fecunda  ucro  tertia  dato  maior  fuerit  qua'm  in  ra/ 
tione,&  prima  tertia  dato  maior  erit  qax  in  ratione. 

Sint  tres  magnitudines  a b,cd,e  Si  ipfa  quidem  ab.adcb.rationem  ha 
beatdatam^tcdipfaedatomaiorfitquaminratione-Dico  quod  Siab 
ipfa  e dato  maior  eft  quam  in  ratione.Nam  quonia  c d ipfa  e dato  maior 
eft  quam  in  ratione:  auferatur  data  magnitudo  cf.Reliqux  igitur  d f,ade 
ratio  data  eft,Stquoniamipfiusabadcd,ratiodataeft,eade  eidem  fiat 
qu«ipiiusagadcf,data.Dataeftcf,data  igitur.Siag  Sireliqux  g b ad 
reliquam  fd,ratiodaJaeft,Siipfiusdfade.ratio  data  eft,8i  ipfiusgb  ad  e 1 f 
•igitur  ratio  data  cft.Eft  autem  data  a g . Igitur  ipfa  e dato  maior  eft  qua  1 

in  ratione. 

Scholium.  * \d  \ b 

Sienimfuerit  ficut  totum  ad  torumdic  ablatum  ad  ablatum, 8treliquu  1 

ad  reiiquu  erit  ficuc  totum  ad  totum.ficut  patet  per  n quinti  clemen.Si  in  diffinitioni/ 
bus,compomtur  enim  dato  quod  maior  fit  quam  in  ratio he. 

Theorema  er  opo fiiio  M- 

I bins  magnitudines  adinuicem  rationem  datam  habuerint» 
( appofitac^  fuerit  earum  utrique  data  magnitudo,  totsadioui 
cem  aut  rationem  datam  habebunt, aut  altera  altera  maior  eft 
quam  in  ratione. 

Binxfiquidem  magnitudines  a b,c  d^dinuice  ratione  habeant  datam,St  appona/ 
turcaru  utriquedata  magnitudo  hoc  eftae.Stcf-Dico  quod  totxeb.fd:adinuiceauc 

rationem  habentdatam,uel  altera  altera.dato  maior  ■ ---  

eft  quam  in  ratione.Nam  quoniam  data  eft  utraque  b * i *» 

ipfarum  e a,c  f- Ratio  Igitu  r ipfius  e a ad  c f,da  ta  eft,  St  g , 

fiquidem  eadem  qux  ipfius  a b ad  cd  igitur  St  totius  * > 

cb  ad  totam  fd,ratio  eftdata.Non  autem  fit  eadem. 

Fi  atque  licut  a b ad  c d.fic  g a ad  c f.  Ratio  igitur  St  ipfius  g a ad  c Mata  eft.Dara  au  t eft 

fc. daca  igitur  Si  g a Si  ipfius  fc  ad  gajacio  data  eft- Et  reliqua  igitur  e g,  data  eft.  Eftqj 
ficuta  badcd,ficga  ad  fc- Ratio  igitur  ipfius  ga  ad  fceftdata.Dataautem  St  fc.  Data 
Igitur  eft  St  g a-  Eft  autem  St  ea  data.8t  reliqua  igi  tur  e g.data  eft  - Et  quonia  ficut  a b ad 
c d,  Gc  g a ad  f c, ratio  igitur  ipfius  g b ad  f d.data  eft.Eft  aute  data  St  e g-  Igitur  e b ipfa 

fd,  maior  eft  dato  quam  in  ratione. 

Scholium 

Si  uero  efficiemus  ficut  a b ad  c d,fic  a e.ad  id  quod  ex  c,flcut  in  - inucnietur  fd  ipfa 
e b.dato  maior  quam  in  ratione. 

Theorema  u eropojkio  i$ 

Ibinsmagnitudinesadinuicemrarionem  datam  habuerint,# 
auferatur  abearu  utraqj  data  magnitudo,  reliqus  adinuice  aut 

rationi 
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rationem  datam  habebunt,  uel  altera  altera  dato  maior  erit  quam  in  ra/ 
tione. 


Binx  naqs  magnitudines  a b.c  d.adinuice  rone  habe  g e * 

ane data.auferaturq?  ab  earu  utrac^data  magnitu/  - • ... 

do:  ab  ipfaanqua.a  b ipfaa  e,ab  ipfa  uero  cd  ipfa  cf.  d > c 

Dico  quod  SC  rdiquxeb.fdiadinuice  aut  rationem 

habebunt  datam.uel  altera.altera  dato  maior  eft  quam  in  ratione-  Naquonia  ntracp 
a e,c  fidaca  eft,ratio  igitur  ipfius  a e ad  c fidata  eft,per  prima  propofitione-Et  fiquidem 
eadem  eft  ei  qux  ipftus  a b ad  c d.erit  & reliqux  e b,ad  reliqua  f d-ratio  data  Non  fit  au 
• temeadefiatqueficuta  badcdjficagadcf.Ratioauteipfiusab,adcd,dataeft.Raoo 
ipfius  igitur  a g.ad  c f data  eft.  Data  igitur  eft  & a g.Eft  aut  & a e, data.  Et  reliqua  igitur 
e g data  eft.  Et  quo  nia  eft  ficut  a b ad,c  d,ftc  eft  a g,ad  c f.Reliqux  igitur  g b.ad  reliqua, 
f d ratio  data  eft.Eft  aute  data  e g-  Igitur  e b,ipfa  f c.dato  maior  eft  quam  in  ratione. 

Scholium. 

Hoc  conuerfum  eft  quodammodo  prxcedentis,oftendens.q>  fi  appofitx  fuerintda/ 
tx  magnitudines.eis  datam  habent.  ratio  nem, nunc  uero  auferatur  eadem  ab  eifdem 
idemoftendit. 


Tbtortm  16  propofltio  is 

■I  bina;  magnitudines  inuicem  rationem  habuerint  datam, 8£  fub 
ana  earum  data  magaitudo  aufcratur,alteri  uero  earum  data  ma 
gnitudoappofita  fuerit,  tota  dato  maioreftquam  in  ratione. 

Bime  fiquidem  magnitudines  a b.c  d, rationem  habeant  datam.Si  ab  ipfa  c 
d data  auferatur  magnitudc,ipfi  uero  a b data  apponatur  magnitudo  fa.Di 
coquodtotafb  totaed,dato  maior  eft  quam  in  ratione-Nam  quoniam  ip/ 
fius  a b ad  cd,ratio  data  eft,eadem  eidem  fiat  hoc  eft  ipfius  agad  ce.Igitur  i/ 
pfius  a g ad  ce  ratio  data  eft.  Data  aute  eft  ce.d  ata  igitur  Si  a g.  Eft  aute  Sta  f 
data-Tota  igitur  f gelata  eft  per  jpropbfitione.Etquoniaeftficutabadcd 
ftceftagadc  e,8ireliquxgb.ad  reliqua  e d,ratio  eft  data  per  19  quinti  eleme 
torum.Etg  fdata  eft.rgiturfbipfaeddato  maior  eft  quam  in  ratione. 

TkoreuM  17  Propofuio  17 


SI  fuerint  tres  magnitudines.^  prima  fecuda  dato  tra' 
iorfuerintqua'm  in  ratione, fuerit  autem  &tcrtia  eade  m 
dato  maior  quam  in  ratione.primaad  tertiam  aut  da  J & 
tam  rationem  habebit, uel  altera  altera  dato  maior  erit 
quam  in  ratione. 

Sint  tres  magnitudines  a b,c,de.St  utraque  ipfarumab.d  e,i/ 
pfac  dato  maior  efto  quam  in  ratione.  Dico  quod  ipfsa  b,de, 
autadinuicem  datam  habent  ratione.  uel  altera  altera  dato  ma/  c . 

ior  eft  quam  in  ratioe.  Auferatur  data  magnitudo  d g.  Reliqua: 
igitur  ge  ad  c,ratio  eftdata.ld  propterea  iamSCipfius  f b ad  c.ra 
tio  eft  data,  tr  ipfius  f b ad  g e,igitur  ro  eft  data,  81  eis  apponun 
tur datx  magnitudines  a f.d g.Totxigitura b,d  e.adinuicem  uel  £ 
ratione  habet  datam,tiel  altera  altera  dato  maior  eft  quam  in  ra 
tior.e.  iheomtu  n Propojhio  tt 

I fuerint  tres  magnitudines,una  autem  ea  e 
rum  utraque  reliquarum  dato  maior  fue/ 
ritquam  in  rauone,  bins  reliqua  adinui-  i 4 

cemautrarionem  datam  habebunt, uel  altera  altera  dato  mh 
ior  erit  quam  in  ratione. 

Sint  tres  magnitudines  a b,c  d,e  f, earum  uero  una  c d.  utraque  reliquarum  a b,e  fida 


f 


1 


DATA  ffi 

tomaiorfitquaminfffne.Dicocpipfaab.adef.aue  , ,«  , 

rationem  habet  datam, uel  altera  altera  dato  maior  ” 

eft  quam  in  ratione.Nam  quoniam  cd  ipfaa  b,dato 
maior  di, quam  in  ratio  ne, auferatur  data  magnitu 
do  c g.  Reliquae  igitur  g d ad  a b.ratio  e (i  data,eadem 
eidem  fiat  qux  ipfius  c g ad  a h-  Ratio  igitur  ipfius  c 
g ad  a h data  eli.oata  autem  eli  c grdata  igicur.K  a h 
SC  totius  cd  ad  totam  h b.ratio  eft  data.  Rurfus  quo  " 
niam  cd  ipfa  e f,dato  maior  eft  quam  in  ratione,au/ 
feratur  data  tnagnitud  o c k.  Reliquae  igitur  k d ad  e f 

ratio  data  eft,eadeeidem  exhibeatur  quae  ipfius  ck  ad  1 e.Rado  igitur  8i ipfius  c k,ad  1 
e, data  eft.Data  autem  c x,data  igitur  8C 1 e, 61  totius  c d ad  to  tum  1 f ratio  eft  data.Ipfius 
autem  cd  ad  h b, ratio  eft  data.Et  ipfius  h b,igituradlf,ratioeftdata.Etab  ipfis  dats 
auferuntur  magnitudines  h a,I  e-  ipfae  igitur  a b.e  f aut  adinuicem  ratione  habebut  da 
tam, aut  altera  altera  dato  maior  erit  quam  in  ratione. 

Theorema  19  Propoptio  19 

g I fuerint  tres  magnitudines^  prima  fecunda  dato  maior  fue/ 
I rit  quam  in  ratione,  fuerit  autem  8£  fecunda  tertia  dato  ma/ 
I tor  quam  in  ratione, &prima  tertia  dato  maior  igitur  erit  qua 
I in  ratione. 

Si  tres  magnitudines  a b,c  d,e.8I  ab  ipfa  c d,dato  maior  efto  quaffl  iri 
ratione,8tcd,ipfae  dato  majorefto  quam  in  ratione.Dico  quod  8£ab  4 
ipfa  e dato  maior  eft  quam  in  ratione:nam  quoniam  c d.ipfa  e.dato  ma 
ipr  eft  quam  in  ratione, auferatur  data  magnitudo  c f.Reliqux  igitur  f g 
d ad  e,ratio  eft  data.Rurfus  quoniam  ab  ipfacd,dato  maioreftquam 
in  ratione,auferaturdata  magnitudo  a g.  Reliqua:  igitur  gb.adcd.ra/ 
tio  eft  data,  eadem  eidem  fiat  qua:  ipfius  g h ad  cf.  Ratio  igitur  ipfius  b 

Sh  ad  c f data  eft.Data  autem  eft  c f,data  igitur  eft  & g h,eft  autem  Sgh 
ata,8C  tota  igitur  h a.dataeft.Et  quonia  eft  ficutgb  ad  cd,ficeft,gh,ad 
cf,8£  reliqua  h b ad  reliquam,f  d ratio  data  eft.lpfius  aut  f d,  ad  e,  ratio  & 
eftdata.or  ipfius  hb.igitur  ad  e,ratio  eft  data.  Si  data  eft  ha.  Igitur  b a 
ip(ae,dato  maior  eft  quam  in  ratione.  4 

_ Aliter. 

Sint  tres  magnitudines  a b,c,d,8i  a b ipfa  edato  maior  fit  quam  in  ratio/ 
ne.  61  c ipfa  d.dato  maior  fit  qua  in  ratio  ne-Dico  quod  Si  ab  ipfa  d,  dato 
maior  eft  qua  in  ratione. Quonia  a b ipfa  c dato  maior  eft  qua  in  ratione,  c 
auferatur  data  magnitudo  a e.  Reliqus  igitur  e b ad  cratio  eft  data  per  4. 
(Ppofitfone.Atcipfa  d.dato  maior  eft  qiinratioe,8ieb  igitur  ipfa  d.dato 
maior  eft  quam  in  ratione- Auferatur  igitur  data  magnitudo  e f. Reliqua  e 
igitur  f b ad  d,;tatio  eft  data  per  eandem.  At  a Mata  eft, SI  a b igitur  ipfa  d, 
dato  maior  eft  quam  in  ratione. 

Theorema  rropojltio  u 

I fuerint  bin*  magnitudines  dat*  ab  eifdemcp  abla  * 
t*  fuerint  magnitudines  adinuicem  rationem  datam  haberi/ 
tes, reliqua:  adinuiceaut  data  rone  habebunt,  uel  altera  altera 
dato  maioreritquam  in  ratione.  . 

Sintbinx  magnitudines  data:  a b.cd.SI  ab  ipfisab,  b g e'  * 

edauferatur  magnitudinesae.cf.rationeadmuice  ; 

habetes  data.dico  q>  ipfx  e b,f  d.adinuice  rone  data  * 

habet,  uel  altera  altera  dato  maior  eft  cp  in  rone.  Na  quonia  utraqi  ipfaru  a b,c  d,  data 
eft.  Ratio  igitur  ipfius  a b ad  c d.data  eft,8i  fiquide  eade  eft  ei  quxipfius  a e,ad  c f.erit  S£ 
reliqux  e b ad  reliqua  f d.ratio  data.Non  fit  lam  eadem,fiatcp  ficu  t e a,ad  c f.fic  a g,  ad  e 
d.Ratio  autem  ipfius  ae  ad  cf.eft  data.  Ratio  igitur  ipfius  ag  ad  c d.data  eft.  Da/ 
ta  autem  cd  , data  igitur  Si  a g.  Eft  autem  Si  a b recta  linea  data,  8i  reliqua  igi* 


fit  EVCLIDIS  MEGARENSIS 

turgb.dataeft,8tquoniameftficutaead  cf,ficeftagadcd,Si  reliquae  ge.ad  reliqua? 
d ratio eftdata-Data  autemeftgb,igitureb,ipfafd,datomaioreftquamin  ratione. 

Scholium 

Quoniam  enim  eft  ficut  a e ad  cf,fieefta  g.ad  c d.manifeftum  quod  ©*  reliqua:  e g ad 
reliquam,  f d, ratio  data  per  19  quinti  elementorum  St  in  alijs  eiufmodi  per  fcholiu  ma 
xime  decimi  theorematis. 

Theorema  11  Propofilio  u 

Fuerint  bina:  magnitudines  dat£,eifdemcp  appofits  fuerint  ma 
^^^pgnitudinesadinuicem  rationem  datam  habentes,  tot*  adinuw 
||ll|J§cem  aut  rationem  datam  habebunt,  aut  altera  altera  dato  ma 
ior  erit  qua'm  in  ratione. 

Sint  bina:  magnitudines  data:ab,cd,apponanturqueeifdem  magni tudinesiea,cf. 
rationem  habentes  datam  adinuicem.Dico  quod  Si  totaieb.fd.  adinuicem  rationem 
habebunt  datamel  altera  dato  maior  eft  quam  in  ratioe-Quonia  eriinidata  eft  utraqj 
ipfarum  a b,c  d. Ratio  igitur  ipftus  a b ad_c  d.per  primam  propofidortem  data  eft  Si  fi 
quidem  eadem  eft  ei  qua:  ipftus  a e dd  c ferit, 8:  to  tius  e b ad  to  tam  f d fatio  data  eft.  Si 
autemnofiatftcutae,adcfjftcgaadcd. Ratio  igi  ■ V 

Ipftus ga^dcd.dataeft-Dataaute  eftcd,dataigi/  t i b 

tur  eft  Sig  a Eft  autem  S£  a b data.  Si  reliqua  igitur  , * & 

gbdataeft.Etqaohiameftficutea,adcf,ficeftag,  f c i 

adcd,8ttotiUseg,ad  totamfd.ratioeftdata.Sida  1 ' 

ta  eft  g b.igitur  e b,ipfa  f d,dato  maior  eft  quam  in  ratione. 

Theorema  ii  Propofilio  u 

Hlbins  magnitudines  ad  aliquam  magnitudinem  rationeth 
datam  habuerint.  Si  utraque  ad  eandem  rationem  habebit 

Binae  fiquidem  magnitudines  a b.b  c-,ad  aliquam  magnitudinem  d ratio? 
nem  habeant  datam. Dico  quod  8i  utraque  a c ad  eandem  d ratione  ha? 
bet  datam.Quoniam  utraqs  ipfarum  a b,b  c,ad  d,  A c 

rationem  habet  datamtratio  igitur  8 t ipftusa  b ad  — 

b c data  eft.Et  componendo  per  17  quinti  elemen/  d 

iorumipfiusacadcb.ratioeftdata:ipfiusautem  . 
b c ad  d ratio  eft  data, St  ipftus  a cigitur  ad  d ratiti 
data  eft. 

Theorema  15  Propofilio  » 

I totuai  ad  totum  rationem  habuerit  datam,  habuerint  autem 
partes  ad  partes  rationes  datas.non  autem  eafdem, Si  omnia  ad 
omnia  rationes  datas  habebunt. 

Habeat  enim  totumab  ad  totam,cd.datani  rationem,  habeantaute  Sta  e.eb.  pari- 
tes ad  cf.fd, parces  datas  rationes, no  autem  eafdem.Dico  quod  St  omnia  ad  ommara 
tiones  habebunt  datas- Quoniam  enim  ipiius,  a e, 

ad cftratio data eft.eademeidem fiatipiius ab  ad  c b e a 

g. Ratio  igitur  St  ipftus  rectaelinea:  a b,ad  cg.  recta  Ii  ; ' - 

ream  data  eft.  Erit  Si  reliqua:  e b.ad  reliquam  fg,  ra 
tlo  data.rpfiusaucebadfd,ratiodacacft.  Edpfius  d & i 
fdadf  g,ratiodataeftper«squintielemetorum,8tconuertendoper  correlarium  eiuf 
detn  ipftus  fd,ad  d g,  ratio  data  eft.  Et  quoniam  ratio  ipftus  b a ad  utrunque  ipforum 
d c,cg>dataeft,8t  ipftus  d c,igitiir  ad  cg  ratio  eft  data.Siconuertendo  per  idem  correla 
rium  St  ipftus  c d,ad  d g.fatio  eft  c-ata-Sed  ipftus  d c ad  d f.ratio  eft  data,8t  ipftus  c d,igi 
tur  ad  dfjratioeft  data : quare  8t  ipftus  c f,ad  fd,ratio  eft  data. Sed  ipftus  quidemc  f. 
adae.ratio  eft  data, ipftus  autem  f d,ad  b eratioeftdataQuar  e omnium  ad  omnia  ra 
tiodataeft-  Scholium 

Recep  tum  fiquidem  eft  quod  ipftus  c f ad  f d, ratio  data  eft,  ponitur  autem  8t  ipftus  e b 

ad  f d: 


Sd  fd, ratio  data.&  ipfius  igitur  c f.ad  c b,ratio  eft  data  per  t propofitione.Rurfus  quo 
niam  ipfius  a e,ad  e b, ratio  data demonftratur,ponitur  autem  & ipfius  e b,ad  f d, ratio 
data^ipfius  igitur  e a, ad  fd, ratio  eft  data, per  s propofitione,&  quoniam  a c,e  b,Sdin 
oicem  rationem  habent  datam,  Si  totum  a b,  ad  ucrunq?  ipforum  a e, e B,  fatiohtm  ha 
bet  datam.  Quare  Si  fimiiiter  Si  c,ad  u trancp  ipfarum  c f,f  d,racionetn  habet  datam.  Et 
quoniam  a b,ad  cd,ratidheni  habet  datamihabet  autem  Si  c d,  ad  utranq?  ipfarum  c f,  ; 
f d,  rationem  datam  Si  a b , igitur  ad  utranque  ipfarum  c f,c  d,  rationem  habet  datam* 
Quare  omnia  ad  omhia  rationes  habet  datas. 

Theorema  i»  Propofitio  14 

t 1 tres  redis  lines  proportionales  fuerint,prima  ueroad  tertiata 
t ratione  habuerit  datam,8£  ad  fecunda  ratione  habebit  datam. 


_ Sint,  tres  rects  lines  ^portionales  a b c,  ficut  a ad  b,  fic  b ad 
3 c.  At  a ad  c, rationem  datam  habeat.  Deo  q>  Xad  b, rationem 
“ habebit  datam,  extendatur  enim  data  recta  linea  d,  Si  quonia 
ratio  ipfius  a ad  c,data  eft.  Eadem  eidem  flat  ipfius  d ad  f.lgitur  ipfius  d ad  f, 
ratio  dafa  eft . Data-atiteni  eft  d,data  igitur  eft  & f,  accipiatur  per  i?  fexti  ek/ 1 
mentoru  ipiorum  d f,  media  proportionalis  e . Igitur  per  n eiufdem  ejuoe- 1 c 
fub  d f,  squum  eft  ei  quod  ex  e.  Sed  quod  fub  d f,dacum  eft,  utracp  enim  ea/i 
rum  data,eft.Datu,m  igitur  Si  quod  ex  e.  Eft  autem  Sd  d data.  Ratio  igitur  ip/ 
fittS  d ad  e,data  eft.Et  quoniam  eft  ficut  a ad  c,fic  eft  d ad  f.  Sed  ficui  a ad  c,fic 
quod  ex  a ad  id  quod  fub  a c , ficut  aute  d ad  f,  fic  quod  ex  d ad  id  quod  fub 
d f.  Sicut  igitur  quod  ex  a,  ad  id  quod  fub  a c,  fic  quod  ex  d,  ad  id  quod  fub. 

<!  f.Sed,ei  quidem  quod  fub  ac, squum  eft  id  quod  ex  b per  n fexti  element.l 
Jpfsa.b  c,funt  proportionales.  Ei  aute  quod  fub  d f,  squu  eft  id  quod  ex  e-  f 
per  eandem . Sicut  igitur  id  quod  ex  a,  ad  id  quod  ex  b,  fic  quod  ex  d,  ad  idl 
quod  ex  e,8£  ficut  igitur  a ad  b,fic  d ad  e.  Ratio  autem  ipfius  d ad  e data  eft.  Ratio  igitur  •: 
ipfius  a ad  b data  eft.  Aliter  idem/ 

Coponiam  ratib  ipfius  a ad  c data  eft, ficut  autem  aadc,ficquodexaad  id  quodfuB- 
a e.  Ratio  igitur  ipfius  a ad  id  quod  fuh  ac  data  eft -Ei  t 

autem  quod  fub  ac  squum  eft  id  quod  ex  b.  Ratio  igi-  — ■■■<■■  ■■  — — * 

tur  eius  quod  ex  a,  ad  id  quod  ex  b data  eft.  Quare  o*  - - 

ipfius  a ad  b,  ratio  data  eft  :utricpfiquidemipfaru  ab,  c r 

aquas  exhibuimus  in  proprio  cuilibet  quadrato.  

...  ' Scholium.  - ' 

Qjjoniam  didicimus  in  diffinitioibus,redblineas  figuras  fpecie  dari,quar um  anguUi 
daci  fune.  Si  lateru  rationes  adtnuicem  funt  dats , fi  efficimus 
paralklogrammuabcd,re(ftangulum squUm  habens  d,ip/ 

Habemus  fiquidpm  angulorum  unuthquenqt datum, 
quonfam  recti  funt,omnis  enim  rectus  angulus  datur, rectus 
fiquidem  d reifto  non  differt,  ficut  patet  per  quartum  poftu' 
latum , Sfmanifeftuirt  quod  rationes  lateru  funt  dats . Ratio 
fiquidem-ipfius  a b>adb  c, datur.Quoniam S£ ipfius  d ad  f, ra 
riodatur,ac  per  hoc  quod  fub  d fidacur. 

Theorema  i s . Propofitio  ij 

1 1 bins  redis  liaespofitione  dats  (cfc  inuicem  fecuerint,  fignfi 
I in  quo  fefe  inaicem  difpefcunt  pofitione  datur.  . 

1 Bins,inquam,linesp6fitionedatsab,cd,fefeinui/ 

| cem  fecentin  e.dico  quod  datum  eft  e,fig:ium.  Si  au  tem 
® non  intercidet  e,fignu : intercidet  igitur  Si  unius  ipfaru 
i [itio, non  intercidit  aucem. Dacum  igitur  eft  fignum  e. 

Theorema  iS  eropofitiO  i& 

!I  redis  lines  fines  faerint  dati  pofitione.datur  ip/ 
fa  recla  linea  pofitione&  magnitudine. 

s Reiftsfiquidem  lines  ab  fines  ab  dati  fint  pofitione.Dico  quod  ipfa  ab 
a pouuoe  Si  magnitudine  dacur-Si  enim  manete  a intercidet  ipfius  a b rects 
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lineze  aut  pofitio^ut  magnitudo-lntercidet  K'b  fi/ 
gnum,n5  intercidit  autem.  Datur  igitur  ab.  recta  4 

linea  p ofi  do  ne  Si  magnitudine. 

Theorema  »7 


b 


II  re<5l*  lines  politione  & magnitudine  dat*  unum  extremum 
datum  fuerit,  & alterum  dabitur. 

Redis  flquidem  lines  a b politione  8i  magnitudine  dats  unum  extremum  > 
a datum  fit.  Dico  quod  Si  b datum  eft-Si  enim  ma/ 
nente  a figno  intercidit  fignum  bjnddit  igitur  Sipfiusab  redis 
lines  aut  pofitio  aut  magnitudo,non  intercidit  autem  .Datum 
igitur  eft  b fignum, Si  centro  a.intetuallo  uero  a b,per  tertiu  po 
ftulacutn  circunferentia  defcnbatur  c b d,pofitione  igitur  eft  i/ 
pfa  cb  d.pofitioe  autem  Si  ipfa  a b, recta  linea . Datum  igitur  eft 
& b fignum. 

Scholium. 

Siquide  enim  b fignu  aut  introrfum  aut  exterius  ifitercidit, 

Igitur  recta  linea  magni  tudine  data  non  eft.fi  autem  intercidit, 
autfupraautinfra  nec  pofitione  data  eft  igitur.  3 

Theorema  is  Propoptio  »8  ■ 

I per  datum  Ggnum  ad  pofitione  datam  reiftam  lineam  linea  a*  ; 
1 dia  fuerit  datur  qus  adla  eft  pofitione,  | 

Per  flquidem  datum  fignum  a ad  pofi  , 

j tione  datam  rectam  lineam  b c,  reda  Ii/ 
neaagaturdae.  Dico  quodipfadae.po 
fitione  datur.fi  autem  nonmanente  figno  a intercidit 
ipfius  d a e.pofitio  permanente  b c parallelo-  in  terci/ 
dat,Siefto  fag,parallelus  igitur  eftcb  ipfifag,fed  bc 
ipfi  d.a  e.eft  parallelas  d a e igitur  ipfi  f a g parallelus 

eft.Sed  eftcoincidensquodeft  abfurdum- Ipfius  igi/  — r 

turd  a e,pofitio  non  intercidit, pofitione  igitur  eft  i/  c * 

pfadae.  . 

Theorema  19  propofltio  19'  ■ * 

i I additione  data  redla  linea  fuerit, ad  fignumque  in  ea  datum 
1 reda  linea  adla  fuerit,  datum  effidens  - 

| angulum.acla  pofitione  datur.  _ • 

I Additione  fiquide  reda  linea  a b,Si  ad  fignu 

ad  eam  datum  c, recta  excitetur  linea  cd  angulum  datum 
efficiens  eum  qui  fub  b cd.Dico  quod  ipfa  cd,  eft  pofitio/ 
ne  data  S i autem  nonmanete  figno  c interddit  ipfius  c 'd 
pofitio  feruans  ipfius  b c d.anguiimagnitudinem.Iriterci  ’ 
dat  K fit  ce.squus  igitur  eft  angulus  quifubdcb.eiqui 
fub  ec  b.minor  maiori  quod  eft  abfurdum.  No  intercidit 
efgo  ipfius  dc,pofitio.pofitioneigitur  eft  ipiacd. 

Theorema  »•>  Propoptio  J» 

Ia  dato  figno  in  pofitione  datam  redlam  lineam.Iinea  aifta  fue 
f rit  datum  effidens  angulum  adla  pofitione  datur. 

A daco  enim  figno  a in  pofitione  datani  re/ 
clam  lineam  b c recta  agatur  linea  a d.datu 
efftdens  angulum  fub  ad  c.Dico  quod  pofitione  eftipfa 
aa,$i  autem  non, manete  afigno  interciditipfiusad-  po 
fino,feruas  ipfius  a d c anguli  magnitudinem,  interddat 
ii  efto  a f. Aequus  igitur  diqui  fubad  e angulus  ei  qui 
fub  a f c maior  minorwjusdeftaliemi-Non  inteteiditigi 
^ur  ipfius  »d,pofitio, pofitione  igitur  eft  ipfaa  d. 


DATA  jyy 

Aliter  idem. 

Excitetur  per  « primi  elemen-ab  a figno  ipfi  b d e.rcdls  lineae  parallelus  ea  f.  Qijoni 
am  igitur  per  datum  fignum  a ad  pofitionedata  re  * , 


ff<f  EVCLIDIS  MEGARENSIS 

datus  Igitur  eft  8tqui  fub  h gd.Quoniam  igitur  additioe  data  recta  linea  cd.&ad  iri  es 
datum  fignum  g refta  linea  excitatur  g h datum  efficiens  angulu  h g f.lgitur  per  19  pro 
pofitionemipfa  ghpofitione  datur, pofitio ne  autem  Stab.Datum  igitur  efth  fignum, 
eft  autem  SC  g.Data  igitur  eft  g h, magnitudine  per  propofitio  nem,  S£ip  fi  ef  eft  aequa 
lis.Data  igitur  eftef  magnitudine. 

Tbtorema  n Propofitio  » 

!I  in  parallelos  pofitione  datas  redas  lineas  reda  linea  ada  fus 
rit  magnitudine  data,angulos  efficiet  datos. 

Si  in  parallelos  enim  pofitione  datas  re/  „1  t 

tftas  lineas  a b,c  d, recta  linea  excitetur  e f ma 
gnitudine  data.  Dico  quod  angulos  datos  ef 
:£efd>a(Tumatur  enim  in  ipfa  ab  datum  fignu  y'  I b 


flcietfubbet , , 

gSC  per  gipfi  e f,per  n primi  ele.parallelus  excitetur  g h.  te/  / 

qualis  igitur  eft  e fipfigh.Data  autem  eftef  magnitudine.  / 

Dataigitureft&gh-Eftqjgdatu.  Cetro  igitur  g,interuallo  / 
uero  g h.circulusdefcriptus  erit  pofitioe.Defcribatur  fitqp  I 
k h I,pofitioe  igitur  eft  circulusk  h Lpofitioe  aut  Sic  d,datu  \ 

igitur  SCh  iignum.eft  aut  &!g  datum  pofitione,igitureft  i/  \ 
pfagh-per  propofitionem,pofiti5e  autem  8Ccd.  Datus 
igitureftquifubghd  angulus  8Cei  eft  atquus  qui  fub  e fd.  ' 

Datus  igitur  eft  8C  qui  fub  e f d,8C  reliquus  igitur  qui  fub  f e 
bjdatus  eft.  Aliter. 

Affumatur  in  c d datum  fignum  g ponat urqs  per  1 primi 
elemen-ipfief,a:qualisgd,&centro  quidem  g fpacio  uero 
gd.perjpoftulatum  circulus  defcribatur  db,pofitioe  igi 
tur  eft  ipfeb  d circulus.Datur  fiquidem  eiuscetru  pofitio  4 

ne8tqua>excentromagnitudine,pofiticneautem8£a  b.  e 
Datum  igitur  eft  b fignum,  eft  autem  & g datum  pofitione  N 

igitur  eft  ipfa  b g,per  propofitionem.pofitioe  autem  Si 
cd.  Datus  igitur  eft  qui  fubbgdangulus.Et  fiquidem  pa  ' 
rallelus  efte  fiipfig  b eri t,8C  qui  (ub  e tg, angulus  dats:qua  / 

re  & reliquus  quifubfebangulusdatuseft.Siautemnon  / 
concurrunt  ipfe  e f.b  g in  h-  Quoniam  squalis  eft  e f ipfi  d f 
ghoceftipfigb&paralleluseftebipfifg.atqualis  igitur  1 
eftfhipfihg.Quare&angulusqui  fubhgfjeiquifubhf  \ * 

g>eft  xqualis-Datus  aute  qui  fub  h g f.Datus  igitur  St  qui  \ / 

fub  gfh.quareStconfequens  quifub  gfe,datuseft,SC  reli  \ ^ 
quus  qui  fub  f e b.datus  eft. 

Tbeoremit  h propofitio  h- 

HI  in  parallelos  pofitione  datas  redas  lineas  a'  d 
linea  ada  fuerit.in  datam  rationem  fecabitur, 

Inparellelos  enim  pofitione  datas  re  k 

ctas  lineas  a b,c  d.a  dato  figno  e. recta  *|\ 

excitetur  linea  efg-  Dico  quod  ratio  I \ 

ipfiusef  adfg,dataeft,exciteturenim peruprimi  e [ \ 

lemento.abipfo  e figno  in  cd  perpendicularis  e kh-.  j K.  I 


DAT*  ■ .1  jjft 

Aliter. 

ffi  parallelos  fiquidem  politione  datas  a b,c  d,a  dato  figno  c,  rc&alinea  agatur  (g 
g-Dico  quod  ipflus  g e ad  e f ratio  data  eft:cxcitctur  fiquidem  ab  e figri  o per  duodeciJ 
mam  primi  elementorum  inipfamcd.perpendicularis  e h.&  extendatur  in  k.Quoni 
am  a dato  figno  c.in  pofitionedatafti  rectam  lineam  cd,reifta  linea  excitature  h.  datu 
efficiens  angulum  qui  fub  e h g.pofirione  igitur  eft  ipfe  h e a, pofitione  autem  Si  utraqj 
ipfarumab.cd.Datumigiturefttitrunqucipforum  , 

inc.fignorutb,eftautem8£c  datum.  Data  igitur  eft  * » * h 

utraque  ipfarum’he,e  k.  Ratio  igitur  ipfius  h e ad  e 
rdatalficu t autem  h e, ad  e K,ficge,adef-Ratio  igitur 
& illius  g e ad  e f data  efi. 

. Theorema  a propofkio  >$  ' 

Iadato ...figno  in  pofitione  data  e b % a » 

redam  lineam , reda  linea  ada 
fuerit  Sifeda fuerit  in  datam  ra 

tionem.&perfedionemad  politionem  datam  reda  lineari 
reda  linea  ada  fuerit,datur  ada  pofitione.  ; 

i:  A dato  fiquidem  figno  a in  pofitione  datam  rectam  lineam  cb,refta  linea,  agatur  a 
d feceturqs  per  pratcedeneem  in  datam  rationem  ipfius  d 
e:ea.Excitcturq!  per  trigefimamprima primi  elemen-per  * \ 

c fignum  ipfibc  parallelus  fe  g- Dico  quod  pofitione  eft  - \ ‘t 

ipfa  fe  g.Exciteturenim  per  duodecimam  primi  elemeto  g k f | 

rtun  abipfo  a in  ipfomb  c,  perpendicularis  a h.quonia r ? 

a dato  figno  a in  pofitioe  datam  rectam  lineam  bc,  recta  \ 

excitatur  linea  a h.datS  efficiens  angulum  qui  fub  a hd,  V f 

p qfitione  igitur  eft  per  trigefimamprimam  propofidone — ^ 

ipfa  a h , pofitione  autem  & b c.  Datum  igitur  h lignum.  6 ” ■ “ o ;) 

Eft  autem  Sfadatum. Data  igitur  eff  per  uigefimamfextam  propofidone  8iah.Etqud 
niam  ratio  ipfmsdeadea.dataeftfficutautemdcadeadich  xad  k a. Ratio  igitur  8^ 
ipfius  h k ad  k a, data  eft-Componendo  igitur  perdecimamoctaua  quind  elenientoru-.) 
r3cio  ipfius  ha  ad  a K.data  eft, data  autem  ipfaha,data  igicur&a  k-  Sed  &pofition« 
eftqjadatum,  datum  igitur  & k.  Quonia  igitur  per  datum  fignum  k,ad  pofidoneda< 
tam  rectam  lineam'bc,rcdta  linea  excitatur  fg, pofitione  igitur  eft  &fg. 

Theorema  >6  Propofitio  sS  •; 

r l a dato  figno  in  pofitione  datam  redam  lineam  reda  linea 
ada  fuerit.proiedaque  fuerit  eidem  aliqua  reda  linea  ra/, 
tionem  habens  ad  eandem  datam,  ac  per  proiedae  finen» 
ad  pofitione  datam  redam  linea  linea  ada  fuerit,datur  ada 
J pofitione.  ,, 

A dato  enim  figno  a in  pofitione  datam  re<?tam  lineam  b c, recta  agatur  linea  a d,3£’ 
appotiatur ipfi  ad,ipfaae,rationemhabensadaddatam,acpere,  * ' 

pef  ji  primi  eiemeri.ipfi  b c parallelus  excitetur  fk-Dico  quod  pofi 
tione.  eftipfafk.excicetur  per  duodecimam  primi  elementorum  ab 
ipfoa  in  b-c,  perpedicularis  ah.extendaturqjing.Quonia  a dato 
figno  ainpoficione  datam  rectam  lineam  b c.recta  excitata  eft  li/ 
nea  a h, datum  efficiens  angulum  a h c.poficione  igitur  datur  per  h 
prppofitionem  hag, pofitione  autemStbc.  Datum  igitur  eft  h fi/ 
gnum,eftautemiXadatum.Dataigitureft  ipfa  ah  perifipropoft' 
tionem.EtquomamratioipfHisdaadae,dataeft,ficut  autem  da. 
e,fic  h a, ad  a g.Ratiojgitur  8C  ipfius  h a ad  gelata  eft,data  autem  h a 
Data  igitur  8£ag,fedS£pofitione,eftqia  datum,  datum  igitur  Si  g. 

Qjiomam  igitur  per  datum  fignum  g ad  pofitioe  data  rectam  line/ 
am  b c,recca  exatacur  linea  f g a, pofitione  igitur  eft  per  propofitionem  ipfa  f g k ; 

A a $ ‘ Toeore 


E V CUCIS  MEGARENSIS 
Theorema  n propofltio  n 

I in  parallelos  pofitioe  datas  redlas  lineas  redla  linea  adla  fue 
rit.fedlacjj  fuerit  in  ratioe  data.ac  per  fedtione  ad  pofitioe  da 
tas  redlas  lineas  redla  linea  adla  fuerit.datur  adla  pofitione. 

In  parallelos  enim  pofitiSe  datas  redas  lineas  a b,cd, recta  excitetur  li 

nea  e f.8£  fecetur  per  j*  pf  opofitione  in  data  rdne  ipfius  f g ad  g e.  Exci 

tecurp;i  primi ele.pergutriqjipfarii a b,cd  paralie  t \ e 
Ius  hk-Dicog>  pofitioe  eftipfahK.Afiumatur  enirii  b * ’ 


X 


in  ipfa  a b,dacu  fignu  1 STper  i*  primi  ele.ab  ipfolexci  x 

ceturin cd  perpedicularis  1 n.Quonia a dato  figno I 

an  pofitiSe  data  recta  lineam  c d, recta  linea  excitatur  j 

I n.datu  efficies  angnlu  1 n d.pofirioeigicur  per  n pro 

pofitioneeftipfaln.poficiSeautStcd.  Datum  igitur 
n fignu.Eft  aute  & 1 datu,  Data  igitur  eft  ipfa  1 n.per  16  m 

propofitione.Etquonia  ratio  ipfiusfgadgedataeft: 

fleut  autem  fgad  ge,ficn  mad  m 1. Ratio  igitur  ipfius  n m ad  m 1 data  eft.  Quare  8£ ipfi 
us  n 1 ad  m 1 comp  onendo  per  a quinti  ele-ratio  data  eft.Dauca  at  n l,data  igitur  8tl  m, 
<ed  & pofitione,  eftqsl  datum-Datum  igitur &m-Quoniam  igitur  per  datum  fignu  nl 
ad  pofitione  datam  redam  lineacd,  recta  linea  ada  efth  K,pofitione  igitur  efth  k,pcr 
«s  propofitionem-  Theorema  »s  Propofltio  i$ 

I in  parallelos  pofitione  datas  redlas  lineas  redla  linea  adta  fuc 
rit,  proiedlacp  fuerit  aliqua  eidem  redta  linea  rationem  habis 
ad  eandem  datam.  Ac  per  extremum  ad  pofitione  datas  paral- 
lelus redla  linea  adla  fuerit  adta  pofitione  datur. 

In  parallelos  pofitione  datas, inqua,lineas  a b,c  d reda  . 

excitetur  linea  e f.apponaturqi  eide  aliqua  reda  linea  e & 
grone  habes  ad  ef.dataacp  gperiiprimiele.utri.qsi/ 
jpfaru  a b,c  d,rectaru  linearu  reda  agatur  linea  h k-Di/  5> 

«o  q>  pofitiSe  efth  K,affumaturenim  in  ab  datu  fignu  n ' 

exciteturqs  per  n primi  ele-ab  ipfo  n,in  c d perpendicu/  a 
laris  n m extendaturquein  1-  Quoniam  a dato  figno  n— — 

In  pofitione  data  reda  lineam  cd, reda  lineae  d,reda 
ada  eft  n m.datu  efficies  angalu  n m d.Igitur  per  i»  pro 
pofitionem  pofitione  data  eft  ipfalm, pofitione  autem 

£tcd.  Datum  igitur  eft  m fignum,eft  au  tem  d£  n da  tum.rgitur  per  propofirionem  po 
fitione  datur.n  m.Etquonia  ratio  ipfiusfeadeg,  data  eft.  sicut  aut  fe  adeg.  fic  mn 
adnl.  Ratio  igitur &jpfiusmnadnldataeft-Data  autem  8£n  m,dataigitur  Si  ni.  Sed 
& pofitione  datum  eft  n,  datum  igitur  eft  3£  1-Quoniam  igitur  per  datu  fignum  1 ad  pe 
fitione  datam  redam  linea  a b reda  linea  ada  efth  k pofitione  j 

gftipfahk.  Theorema  jj  propofuio  s 9 

1 I trianguli  unumquodep  latus  datum  ma// 

|!  gnitudine  fu erit,datur  triangulum  fpecie. 

' j Trianguli  enim  a b c unumquodqs  latus  efto  ma/j 

? gnitudine  datu-Dico  quod  St  triangulum  a bc.fpeV 

de  datur.exponatur  enim  reda  linea  pofitione  data  d m,termi  ^ 
nata  quidem  in  d infinita  nero  in  reliquum.ponaturqs  perfe/  . 
eundam  primi  elementorum- ipfi  quidem  ab  squalis  de.  Da// 
taautem  ab,  data  Igitureft8£de  Sed  St  pofitione, eftqs  datum/ 

Ipfumd,  datu  igitur  cr  e.lpfi  autem  bc  aqualis  e f data  eft  bc,i 
data  igitur  e f.fed  8t  pofiti5e,  datu  eft  e.datulgitur  eft  Kfiipfi  \ 
autem  a c aqualis  f g-Daca  eft  a c.Data  igitur  <y  f g fed  & pofi/ 
tiorie.Eft  autem  daturo  f.datum  igitur  St  g 6C  centro  quidem  e, 

Inceruallo  autem  e d-per  tertium  poftulatum  circulus  defcribi/ 
zurd  k h-pofmoneigitur  eft.pfed  k h, circulus  per  6 diffinitio/ 

nem 


f 


DATA 

flem datortitn.Rurfus  centro  quidem f in teruallo  nero  f g.per  idem  pofiufatum circo 
lus  deferibatur  g k1,  pofitione  igitur  eft  ipfe  g kl  circulus  per  eadem  diffinitionem,  po 
fitione  autem  8£  circulus  d k h-Datum  igitur  eft  St  K,fignum  eft  autem  8C  utrunque  ipfo 
rum  e f datum.Data  igitur  eft  unaqueqs  ipfaru  k e,e  f,fk  pofitione  5C  magnitudine.  Da 
tur  igitur  k e f triangulum  fpecie, Sf  squum  ac  fimile  eft  ipfi  a b c.  Datur  igitur  a b c tria 
gulumfpecie. 

Scholium. 

Quoniam  igitur  date  funtipfe  ke,e  f earum  adibuicefii  ratio  data  eft  per  priroS  theo 
rema  dator um,fimifiter  autem  St  ipfarum  e f,f  k ratio  data  eiheftque  ipfarum  f k,K  e ra 
tio  data.Rurfus  quoniam  ipfe  k e,e  f.datae  funt  pofitione, eundem  igitur  femper  locft 
obtinent,ac  per  hoc  qui  fub  k e f magnitudinedatur,fmiiiiter  autem  St  qui  fub  e f k,da 
tui-  magnitudine,  8t  infuper  qui  fub  f k e,datur  magnitudine. 

ibeormx  40  propofkio  4» 

» I trianguli  unufquifquc  angulus  datus  fuerit  magnitudine,  da 
| tur  triangulum  fpecie. 

1 Triangulienim  ab  c unufquifque  angulus  datus 
j fit  magnitudine.Dico  quodabe  triangulum  fpecie 
J datur,  exponatur  enim  pofitione  St  magnitudine 
data  reda  linea  de.SC  confttUatur  ad  d e, ad  fignaque 
in  ea  d e.per  uigefimamtertia  primi  elemen.ei  qui  fub  c b a,  angulo 
squus  redilineus  angulus  qui  fub  e d f,ei  aut  qui  fub  bea,  squuS 
qui  fub  d e f.  Reliquus  igitur  qui  fub  b a c, reliquo  ei  qui  fub  d f e, eft 
ecqualis.  Datus  autem  unufquifqj  eoru  qui  ad  a b c ligna. Datus  i' 
gitur  St  unufquifqq^  eorum  qui  adde  f.  Quonia  igitur  additione  da/ 
ta  reda  linea  d e.St  ad  fignUm  in  ea  datu  d reda  excitatur  linea  d f,da' 
tum  efficiens  angulum  d.lgitur  per  19  pf  opofitionem  d f pofitione  eft, 
idquepropptereaiam  St  e, f pofitione  eft.Datum  igitur  eft  ffignum.eft 
autem  8t utrucp  ipforumdedatum.Data  igitureft  unaquaqi  ipfaru 
d f,d  e,e-f,pofitioe  St  magni  cudine-datum  igitur  d f e triagulum  fpecie. 

Si  fimile  eftipfi  ab  c triangulo.Datur  igitur  Sta  b c triangulu  fpecie- 
Scholium. 

Quoniam  igitur  datur  utraque  ipfarum  d e,  e f, datur  St  earum  adinui 
cem  ratio  per  primum  theorema.Similitcr  iam  8t  ipfarum  e f >f  d,ra 
tio  dat.ur,&  infuper  ipforum  f d,d  e,datur  ratio. infuper  8t  unufquif 
queipforumdefangulorudatus  eft  magnitudine.  Datur  igitur  d 
pf  triangulumfpecieficutindiffinitionibus- 

T beorem*  41  Propoptio  41 

I I triangulum  unum  angulum  datum  habuerit, 

I circum  uero  datum  angulum  latera  adinuicem 

| rationem  habuerint  datam,  datur  tria  ^ 

guium  ipecie. 

Habeat  enim  triangulum  a bc, unum  angulum  datu  cQ 
qui  fub  b a c,circum  uero  b a c,latera  b a,a  c.adinuicem  ra 
ticnem  habeant datam.Dico  quod  ab  c,triangulurh  fpe 
cies  datur.  Exponatur  enim  in  pofitione  data  reda  linea 
d f,  conftituaturque  per  uigefimamtertia  primi  elemento 
rum  ad  ipfam  d f,redam  linea,ad  fignuqi  in  ea  f,ei  qui  fub 
b ac  angulo  squalis  angulus  qui  fub  df  e.  Datus  autem 
qui  fub  b a c.datus  igitur  8i  qui  fub  d f e.Quoniam  igitur 
additione  data  reda  linea  d f,6t  ad  fignu  datum  in  ea  f,r e/ 

da  linea  acta  eft  fc.datum  efficiens  angulum  dfe-Igi tur  per  19  propofitionem  ipfa  fe: 
pofitione  eft.  Et  quoniam  ratio  ipfius  b a ad  a c data  eft, eadem  eidem  fiat,qus  ipfius  d 
fad  f e,SC  connedatur.d  e.Ratio  igitur  & ipfius  dfad  fe  data  eft.  Data  autem  df, da' 
ta  igitur  Si  fe.SedSt  pofitione,  Sd  datum  eft,  datum  igitur  SCe,  eft  autem  8£  utrum/ 
que  ipfonua  d ftdatum.Data  igitur  eft  unaqusque  ipfarum  d f,f  e,dc, politione  sc 

B b 4.  magni 


fS?  EVCLIDIS  JJE*S  A RE  N SIS 

magnittidine  datur  igitur  d f e triangulum  fpecie.Et  quoniam  bina  triangula  a b c,d  c f 
unum  anguium  uni  angulo  aequum  habent  cum  fcilicet  qui  fub  b a c,ei  qui  fub  d f e,ea 
uero  qus  circum  eos  qhf  fub  b a c,d  f e, angulos  latera  proportionalia.fimile  igitur  eft 
& squale  per  primam  diffinitionem  8C  fi  propoficionem  fexti  elementorum  triangula 
abcipfidef  triangulo. Datur  autemd  Fe,fpecie,datur  igitur  St  a b c triangulum  fpecie 
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l trianguli  latera  admuicera«rionetn  habuerint  datamjdatur  m 
|f|No  angulum  fpecie. 

Triaguli  enim  a bc, latera  adinuicem  rationem  ha/ 
r'  beant  datam.  Dico  quod.ipfum  ab  c,triangulu  da/  4 

tur  fpecidexponatur  enim  data*magnitudine  recta  linea  d,8£  a 

quoniaratioipfiusab.adbcdataeft.Eadem  eidem  fiat  ipfius  J \ 

d ad  e.Data  autem  d-Data  igitur  6C  e.  Rurfus  quonia  ratio  ipfi»  / V 

b c,ad  a b daca  eft, eadem  eidem  fiat  ipfius  e ad  f.Bata  au  te  e da/  / \ : 

ta  igitur  ex  tribus  rectis  lineis  qus  squales  funt  tribus  / \ 

datis  d e fcquarumbins  reliqua  quomodocunque  aflpmpts  f • ■ | 

funt  maiores,per«primielementorumtrianguluniconftitua  £ ' 

tur  g h k.Quoniamsqualis  eft  d ipfi  gh,&  eipfi  h k X f ipfi  g k,  A 

Data  autem  unaqueq?  ipfarum  d e f.Data  igitur  SCunaqueque  / \ . . 

ipfarum  gh,hK,kgmagnitudine.Datur  igitur  triangulu  g h k,  / \ 

fpecie,X  quoniam  eft  ficut  a b ad  b c.fic  eft  d ad  e- Aequalis  aute  f \ 

efcdipfigh.Xeipfih  k:eft  igitur  ficut  ab  adbc,ficg  h ad  hK.  / \ t 

Rurfusquoniameftficutbcadcaficeadf.Aequalisautemeft  * 1 ® ./ 

e ipfi  lf  K:8£fipfigk.Eft  igitur  ficut  b,c  ad  cafichkad  kg.Often  O j . 

fum  autem  eft  ficut  a b ad  b c,fic  g h ad  h k.ex  squali  igitur  per  — — ' 

u quintielemetbrumXicutbaadac.ficghadgk.Simile  igitur  * 

eft  per  primam  diffinitionem  fi  elementorum  ab  c triangulum  * —— 

ipfi  g h k triangulo.Datur  autem  g b k triangulum  fpecie.  Da'  f..  . 7 

tur  igitur  SC  ab  c triangulum  fpecie.  ~ v’ 
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BI  thanguli  retflanguli circa  unum  acutorum  angulorum  late# 
ra  adinuicem  rationem  habuerint  datam,  datur  triangulum 

Trianguli  enim  reciranguli  ab  c,redtum  habentis  cum  quifabbac,aii 
gulum,circa  unum  acutorum  eiufdem  ahguloru  qui  fub 
a bc  latera  cb.b  a.adinuicem  rationem  habeat  datam.  Di- 
co  quod  ipfum  a b c, triangulum  datur  fpecie.  Exponatur 
enim  politione  3£  magnitudine  data  reda  linea  d e.  Defcri 
baturq  fuper  d e femicirculus  d ge, politione  igitur  eft  d g 
efemicirculus,8£quoniamratioip!iuscbadb  adata  eft, 
eadem  eidem  fiat  ipfius  de  ad  f.  Ratio  igitur  ipfius  de  ad  f 
data  eft  Data  autem  de.data  igitur  SCfSC  quoniam  maior 
eft  c b ip  fa  b a,maior  igitur  eft  er  e d,ipfa  f.  Congruat  ipfi  f 
perprimam  quarti  e!em'entorum,d  g.conncctaturquege 
& centro  quidem  ddnceruallo  autem  dg,  per  tertium  po' 
ftulatum  circulus  deferibatur  h g k,  politione  igitur  eft 
circulus  h g K.Datur  enim  ipfius  ccntru  poficioe.SC  qu$  ex 
centro  magnitudine,pof:tic  ne  autem  SCdge, femicirculus  e ■ & •’ 

datft  igitur  eft  5£gfignum,eft  autem  ucrunqueipforum  d 

e,datum.Data  igitur  eft,  per  uigefimamfextam  prepojitjonem  unaqusque  ipfarnm 
gd.de,eg,pofitione  ctmagnitudine.Datur  igitur  triangulam  gde  fpecie- Quoniam 
igitur  bina  triangula  funt  a bc, de  gunum  angulum  uni  angulo  squum  habentia, 
eum  fcilicet  qui  fub  b a c^i  qui  fub  dge.  Circum  uero  alios  angui  os  qui  fub  c ba,edgi 
latera  proportionalia- Reliquorum  aucem  qui  fub  b c a,d  e g,  utrurnque  fimul  mino/ 
f<m  recto.  Simile  igitur  eft  per  fepumam  fexti  elettcif.triagulumabcipfideg,triagH 


r 
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Io  Datur  autem  d e g, triangulum  fpecie,  datur  igitur &ab  e, triangulum  fpccie. 
Scholium. 

Quoniam  enim  ponitur  d e.pofitione  8C  magnitudine  data, mani feftum  quod  fi  cir , 
culus  bifariam  fecetur  eft  centrum  circuli  pofitioneDimidia  uero,hoceft  qus  ex  ccn, 
tr  odatur  politione  K magnitudine  ficut  e r circulus.per  diffinitionem. 

TbeoroiM  44  Propofltio  4-4. 

I triangulum  unum  habueritangulum  datum.circum  autem  a* 
lium  angulum  latera  adinuicem  rationem  habuerint  datam, da 
tur  triangulum  fpecie. 

Sit  triangulum  ab  c unum  habens  angulum  datum  eum  qui  fubba  c,  circum  autS 
alium  angulum  eum  qui  fub  a b c latera  a b,b  c, rationem  habe 
ant  adinuicem  datam.  Dico  quod  triangulum  a b c,  fpecie  da 

tur.  No  fit  autem  qui  fub  b a cingulus  rectus. Sed  fit  prius  acu 

tus. Exciteturcp  per  n primi  elemento,  ab  ipfo  b figno  in  ipfam 
a c perpendicularis  b d.Quonia angulus  b d a.  datus  eft,eft  aut 
& qui  fub  b ad, datus, & reliquus  igitur  qui  fub  ab  d, datus  eft. 

Datur  Igitur  triangulum  a b d,fpecie. Ratio  igitur  ipfius  b a ad 
b d data  eft,fed  ipfius  a b ad  b c.ratio  data  eft,8£  ipfius  b d igitur 
ad  bc,ratiodataeft.Reiftusauteeftqui  fubbdc- Datur  igitur  e & 

triangulum  b d c,  fpecie.Datus  igitur  eft  qui  fub  b c d angulus. 

Eft  autem  & qui  fub  b a c,datus,&  reliquus  igitur  qui  fub  a b c. 
datus  eft.Datur  igitur  8£  ab  c.triangulum  fpecie.  Sed  iam  efto 
qui  fub  bacangulus  obtufus.extedaturqjc  a in  e- Exciteturqs 
per  n primi  element3rum  ab  ipfo  b figno  in  ipfam  a e perpedi 
cularis  be.Quoniam angulus b-ac datus  eft,K  confeques  igi/ 
tur  qui  fub  b a e.datus  eft.  Datur  igitur  triangulum  e b a,fpecie 
Ratio  igitur  ipfius  e b ad  b a,data  eft.  ipfiusautem  a b ad  b c,ra 
tio  data  eft,&  ipfius  igitur  e b ad  b c ratio  eft  data.Et  qui  fub  b e c, rectus  eft  angulus. Da 
tur  igitur  triagulum  e b c fpecie-DAus  igitur  eft  qui  fub  b c e,  eft  autem  SC  qui  fub  b a c. 
angulus  datus.8treliquus igitur  qui  lubabeanguius  datus  eft.Datur  igitur  criangu 
lum  ab  c, fpecie.  ibeorcmx  4-5  p ropofuio  « 

I triangulum  unum  habuerint  angulum  datum,circu  uero  datu 
angulum  latera  utraque  ficut  unum  ad  reliquum  rationem  ha/ 
buerintdatam, datur  triangulum  fpecie. 

Efto  triagulum  a b c.unum  habens  angulum  datum  qui 
fubbac,atquscircumbac.angululatera  utraque  hoc  4 

eftbactanquamunumadc  b rationem  habeat  datam. 

Dico  quod  a b c.triangulum  fpeciedatur  secetur  per  ter 
tiam  primi  elementorum  angulus  b ac,  bifariam  a recta 
linea  a d. Datus  igitur  eft  qui  fub  b a d, angulus, St  quonia 
eftficutb  aadac,ficb  d ad  dc.uiciffim  etiam  per  16  quin 
ti  elementorum, ficut  a b ad  b d,fic  a c ad  c d.  Ratio  utriuft 
que  b a c ad  b c,data  eft. Ratio  igitur  ipfius  b a ad  b d,  da 
ta  eft.Eftqi  datus  quifubb  ad  angulus- Datur  igitur  ab 
d triangulum  fpecie.  Datus  igitur  eft  qui  fub  a b d.angu  c d b 
lus,eft  autem  8 1 qui  fub  b a cingulus  datus.  St  reliquus  i 
gitur  qui  fub  a c b datus  eft.Datur  igitur  triangulum  ab  i 

c fp  ccie.  Scho  liu  m. 

Sicutenim  unum  antecedentium  ad  unu  fequentium 
fic  omnia  antecedentia  ad  omnia  fequenua  per  u quinti 
elementorum.  Aliter 

Extendatur  b ain  rectas  lineas  in  d,SC  ipfi  a c.ponatur 
tequalis  a dSCconnecftaturdc.  Etenim  ipfius  bd  ad  bc. 
ratio  dataeft.Etquifubadc,datuseft,dimidius  fiquide 
eius  qui  fub  b a c.  Datur  igitur  triangulu  b c d fpede-  Da 

tus 
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tus  igitur  eft  qui  fub  a b cingulus  eft  autem  qui  fub  b a c, datus, 8t  reliquus  qui  fub  a e 

b datus  eft.Datur  igitur  a b c, triangulum  fpecie. 

Scholium 

Quoniam  enim  angulus  qui  ad  a datus  eft.SC  qui  ad  a eis  qui  ad  d c.angulis  exterior  bi 
nis  interioribus  eft  squalis, Si  oppofitoper  » pri  elemen.  Si  anguli  d h, quare  8i  anguli 
acjdacifunt. 

ibtormn  46  Propo/ltio  4 S 

1 1 triangulum  unum  habuerit  angulum  datum.drcumueroaliu 
1 angulum  latera  utraque  ficut  unum  ad  reliquum  rationem  da/ 
j tam  habuerint, datur  triangulum  fpecie. 

Efto  triangulum  a b c.unura  habens  angulum  datum  qui 
fub  a bc.circulumucro  alium  angulum  b a cjaterautraq»  4 

hcceftb  a cadbc,rationem  habeant  datam-Dico  quod  i/ 
pfum  ab  c,  triangulum  fpecie  datur.  Secetur  enim  per  9 pri 
mi  elementoru  angulus  b a c.bifaria  a recta  linea  ad. Eft  igi 
turutruquebacadcb  ficutabadbd.Ratio  autem  utri/ 
ufquebacadcbdata  eft.  Ratio  igitur  8Cipfiusabad  b d, 
data  eft.Eftcp  datus  qui  fub  a b d, angulus.  Datur  igitur  tri 
angulu  fpecie. Datus  igitur  eft  qui  fub  a b d,angulus,eft  au 
tem  duplus  eius  qui  fub  b a c.Datus  igitur  eft  8C  qui  fub  b 
a c.Eft  au  te  & qui  fub  a b c, datus, 8£  reliquus  igitur  qui  fub 
ac  b datus  eft.Datur  igitur  a bctriangulu  fpecie. 

Aliter 

Ponatur  ip fica, squalis  d a,&connectatur  d c.Qnonia 
ratio  utriufque  b a c adc  b data  eft-  Aequalis  autem  eft  c a 
ipli  ad. Ratio  igitur  & ipfius  d b ad,b  cdata  eft.  Et  qui  fub 
dbcangulusdatus  eft.Datur  igitur  triagulu  dbcfpecie. 

Datus  igitur  eft  qui  fub  b d c angulus.  Et  eius  eft  duplus 
qui  fub  b a c.  Qu  1 fub  b a c, angulus  igitur  datus  eft.  Datur  f, 
igicurabctriangulumfpecie. 

Theorema  47  Propo/ltio  47 

Ataredilinea  fpecie,in  data  triangula  (pecte  diuiduntur. 

Efto  datum  reftilineum  fpecie  ab  ede, Dico  quodipfum  abcde.rediline 
um  in  data  triangula  fpecie  diuiditur.  Connectan/ 

turenimae.ec.Quoniamrecftilineua  bede,  fpecie 

datur.  Igitur  angulus  q fub  b a e,datus  eft, St  ratio  data  eft. Quo 
niam  igitur  angulus  b aeratus  eft,S£  ratio  ipfius  b a ad  e a, data 
eft-  Datur  igitur  triangulubaefpecie-Datus  igitur  eft  qui  fub 
a b e.anguius.Eft  autem  Si  totus  qui  fub  a b c, angulus  datus.  St 
reliquus  igitur  qui  fub  e b c datus  eftEftcp  ratio  ipfius  a b ad  b 
e datajpfius  autem  a b ad  b c.ratio  data  eft,  SC  ipfius  igitur  e b 
ad  b c,ranc  data  eft,Si  datus  eft  qui  fub  c b eangulus.  Datur  i/ 
gitur  b c e triangulum  fpecie.  Acper  hoc  iam  8£  cd  e,triangulu 
fpecie  da  tur 'Data  igitur  rechlinea  fpecie  in  data  triangula  fpe/ 
cie  diuiduntur. 

Theorema  4S  Propo/ltio  4S 

Iab  eadem  reda linea  deferipta  fuerint  triangula  fpecie  data 
adin  tricem  rationem  habebunt  datam. 

Ab  eadem  enim  recta  linea  a b bina  triangula  fpecie  data  deferibantur  a 

bc, SCabdDicoquodratioipfiusabcada  c e 

bd. dataeft- Excicentur  per  undecimam  pri  ® 
mi  elementorum  ab  ipfisab  ,fignis  ipfi  a b,rects  lines 
ad  angulos  reclosae,  bg.Extendanturqt  infh,acperc  d ^ l 
figna  per  « primi  elementorum  ipfi  a b paralleliexcitetur  ' 
ecd  h-Quomam  datur  a b c,triangulu  fpecie.  Ratio  ipfius 

ac  ad 


. 
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b a, data  eft.Quohiam  igitur  angulus  qui  fub  ca  fcsdatus  eft.eft  aute  8i  qui  fub  e a b,da  , 
tUS- Reliquus  igitur  qui  fub  e a c,datus  eft, datur  igitur  triagulu  a ec  fpecie.  Ratio  igt/ . ' 
tur  ipfius  c a ad  a c;data  eft,ipfius  autem  c a ad  a b, ratio  eft  data  8i  ipfius  e a ad  a cigi/ 
tur  ratio  data  eft.ldque  propterea  Siipfius  fa,ad  ab  ratio  eft  data,  eftqueficutae, .. 
ad  a f,fic  b gad  b h. Quare  Si  ipfius  b gad  b h ratio  eft  data.Eft  qua  ipfius  quid  e a g,di/ 
midium  triangulu a b c,per  41  primi  ele.Ipfius  autem  a h.  per  eandem  dimidium  eft  tri 
angulum  a b d ,8i  ipfius  igitur  a b c ad  a d b,ra  tio  eft  data. 

Theorema  49  Propo/lrio  49 

HI  ab  eadem  reda  linea  bina  redillnea  utcunque  data  fpcrie  de/ 
fcripta  fuerint, adinuicem  rationem  datam  habebunt. 

Ab  eadem  enim  redta  linea  a B,biria  rectilmea  utcunque  fpecie  data  de/ 
fcriban  turaecfbSiadb- Dico  q*  ratio  ipfius  a e c f b,  ad  a d b,  eft  data . 
Connecian tur  a f,fe.Datur  igitur  unninquodqsipforuecf,efa,iab,tria 
gulorum  fpecie.Et  quoniam  ab  eadem  reda  linea  e fjbina  triangula  fpecie  data  e f c,36 
e f a^iefcributur- Ratio  igitur  ipfius  c f e ad  f e a,  data  eft  per 
prscedentem.Se compotiendo  igitur  peris  quinti  elemeto 
rum  ratio  ipfius  cea  f data  eft.Ipfius  autem  fe  a ad  f a b,ra' 
tio  eftdata-Quoniam  abeadem  reda  linea  a f,defcribitur. 

Et  ipfius  fce,e  a f,igitur  & a f b,ratio  eftdata.K  componen/  t 
do  igitur  pens  quinti ele.ipfiusce ab fadbf a.  ro  eftdata. 

Ipfius  autem  fba,ad  a d b, ratio  eft  data.  Se  ipfius  igitur  ce 
a b f,ad  a d d, ratio  eft  data. 

Tbeerema^  j«  Propofuio  5« 

jfeyjjfejyB  I bins  rc£iz  linea adinuicem  ratione 
|||USsp|§  habuerint  datam,&  ab  ipfis  re&ilinca  fimilia,fimiliter<£  dei 
fcripta  adinuicem  rationem  datam  ha" 

Binae  fiquide  recta  lines  a b,cd.adinuice 
iaj  r5ne  habeant  data,  deferibaturq»  ab  ipfis  a 
b.cti.  fimilia  fimiliterqi  pofita  redilinea  e f.  Dico  q>  earu  ra/ 
tio  data  eft-  Afluinatur  enim  ipfis  a b.cd.per  h fexti  elemen 
torum  tertia  proportionalis  g.Eftigiturficutabadc  d-fic 
cd&dg-  Ratio  autem  ipfiusa  b ad  cd  data,  ratio  igitur  8C 
ipfius  cd  ad  g data. Quare  Siipfius  a b ad  g ratio  eft  data.  Si 
cut  aute  a b ad  g,fic  e ad  f.  Ratio  igitur  ipfius  e ad  f data  eft. 

Scholium. 

Quoniam  enim  ipfius  a b ad  cd, ratio  eft  data.eft  autem 
Si  ipfius  cd  ad  g,ratio  data,  manifeftum  eft  quod  di  com/  t 

pofita  ex  birtisdatis  rationibus  ratio  data  eft,uel  Si  per  0/ 
dauum  theorema  quod  Siraeliuseft. 

Theorema  ;i  p ropofdo  5» 

I binsredtelmesadinuicem  rationem 
habuerint  datam,  & ab  ipfis  reftilinea 
utcunque  deferipta  fpecie  data  ratione 
adinuicem  datam  habebunt. 

Binaenim  redis  lines  a b,cd,adinuicem  rationem  habe  j 
Bnt  datam.defcribancurque  ab  ipfis  a b,b  c.  rectilmea  ut' 
binque  fpecie  data  e f-DicoqiiejSi  ipfius  e ad  f ratio  eft  da/ 
ta.Defcribatur  enim  per  uigefimiquinta  fexti  elemento.ab 
Iplaab  ipfif,fimile  fimiliterqi  pofitum  redlilinCum  ag  b. 

Datur  autem  f fpecie,dacur  igitur  Si  a g b fpecie.  Sed  f e.fpa 

-de 
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dedatur  ST  ab  eadem  defcribitur  reftafiriea  ab- Ratio  igitur  ipfins  e ad  a gb,  data  eft.  ! 
Et  quoniam  ratio  ipfius  a b ad  c d.data eft.Defcribunturcp  ab  ipfis  a b,c d/imilia  fimili  i 
terqi  poftta  a b gft  ratio  igitur  ipfius  a gb.ad  f data  eft.Ipfius  aut  a g b,ad  c>ratio  eft  da  . 
ta.E  t ipfius  igitur  e ad  f,ratio  eft  data» 

: _ rheotem  51  ..  Propofltio  j* 

1 1 a data  redla  linea  magnitudine  data  fpecie  fpecies  defcriptil , 
[|  fuerirdatur  quat  defcripta  eft  magnitudine. 

|i  A data  enim  refta  linea  magnitudine  a b data  fpecie  fpecies  defcribatuf 
I aede  b,diCo  quod  a c,d  et  .tlatur  magnitudine.befcribatur  enim  abi/' 

ij  pfa  a b,pef  4«  primi  elenieri.quadratu  a f Datur  igituf  a f,  fpecie  ££  m»~ 

gnitudine.Si  quoniam  ab  eadem  reda  linea  a b,bina  rectili/  A 

neadeferibuntur  fpecie  data  aede  b>&  a f.  igitur  per  49  pro 
pofitionem  ipfius  a c d e b ad  a firatio  data  eft.  Datur  igitur 
Stipium  aede  b, magnitudine. 

Scholium. 

Omne  enim  quadratu  datum  efi  fpecie  quandoquidem 
Ipfius  anguli  datur, omnes  enim  funt  redii, er  rationes  quo 
que  lateru.omnia  enim  funt  squalia.  8denim  non  folum  in 
aequalium  eft ratio.fed.  Sd  aqualium.Et  quoniam  exponi/ 
rur  quadratu^ndefcribifur  enim  polium  & eide  exhibere 
idem, ac  per  hoc  datur  Simagnitudineidem  quadratum  S C 
eius  unumquodq?  latus. 

Hieore'iM  5»  Propofltio  5» 

i I bina:  fpecies  fpecie  data:  fuerint,#  unum  litus  unius  ad  ut 
num  latus  alterius  rationem  datam  habuerit, 8C  reliqua  late/ 
ra  ad  reliqua  latera  rationem  datam  habebunt. 

| • Sint  bina:  fpecies  fpecie  dat*, a d,  e h.ratio  aQt  ipfius  b d ad  f h,  eft® 
data.Dico  quod  & reliquoru  iaterfrad  reii 
qua  lacera  ratio  eft  data.  Na  quoniS  ipfius  d b ad  fh,  ratio 
eft  data,  ipfiusautd  badba,  ratio  eft  data,8£  ipfius  igitur 
d b ad  f h.ratio  data  eft,ip  fias  aut  fh,ad  f e, ratio  eft  data, St 
lpfiusab,igitur  ad  e firatio  eftdata.ldfpprcptereaiam  Sire 
Iiquotu  lateru  ad'reliqua  latera  rado  eft  data. 

Scholium 

Oftenfum  eft  in  fcholio  io  propoli  tionis  quod  fi  a ad  b,ra 
tioriem  habet  datam:fuerit  aute  S i c,dacu,St  fiat  licut  a ad  b 
fic  «ad  aliud  quid  ut  puta  d-,non  tamen  St  uiciffkn  ratione 
habebunt  datam, quonia  hic  non  per  uices  eft  eorum  ra 
tionemdatam  inuenire.fedalitec ficui  mine. 

ibeorem*  54  Propofltio : 54  - 

1 1 bina:  (pedes  fpecie  datsadinu/ce  ratio/ 

I n em  datam  habuerint.  Si  eorum  latera 
f adinuicem  rationem  habebut  dataro. 

E n *,in qua, fpecies  fpcciedats  a,b  adintiicem  rationetli 
nem  habeant  datam.  Dico  quod  Steorii  latera  adinuicem 
ratione  habet  dat am.lpfum  enim  a ipfi  b aut  eft  fimile,  aut 
non,fit  prius  fimile.Accipiaturqi  per  <>  quinti  ele- ipforuttl 
cd,ef  tertia  proportionalis  g:  eftigiturficutcdadg,ficeft 
a ad  b.ipfius  autem  a ad  b rauo  data  eft  Ratio  quoque  igi/ 
tur  cd  ad  g data  eft,&  funt  c d,e  f,g,proportl6ales,Si  ipfius,  - 
cdigituradef,  ratio  eft  data-Simileqiefta  ipfi  b,S£  reliqua 
Igitur  latera  ad  reliqua  latera  per  prsccd entem  rationeda 

tamhabebunt.Non  fitautem  fimiiea.ipfi.b  S l deferibatur 

a b^f.pensfexti elementorum  ipfi  a,fimilefimiliter^politum e h, datur  igitur  8i  eh. 

fpecie*- 


% 

DATA  $6$ 

fpede-Datnr  autem  Kb.Ratkngituripfiusb  ad  e h, data  eft.  lpfius  autem  b ad  a, ratio 
eft  data  St  ipfius  a ad  e h.igitur  ratio  eftdata.Si  fimile  efta  ipfi  e h.Ratio  igitur  ipfius  c 
dadef.dataeft  idqueproptereaiam  St  reliquorum  laterum  ad  reliqua  latera  per  pra 
cedentem  ratio  eft  data.  Aliter- 

Exponatur  recta  linea  g h iad  ipfi  b,aut  eft  fimile  aut  no.Sic 
pri9  fimile  fiatcp  ficut  c d ad  e f.fic  g h ad  k 1.  Defcribaturqi  g 
is.fextiele.ab  ipfisg  h,kl  ipfis  a b,  fimiles  fimlliterqj  poflta: 
in,n,fpes.Et  quo  nia  eft  ficu  t c d ad  e f,fic  eft  g h ad  k I.  Defcri 
bunturque  ab  ipfis  ede  f,gh,k  Uimilia  fimiliterqj  pofita  re 
ftilinea  a,b,m,n,eft  i gitur  ficut  a ad  b fiem  ad  n-Ratio  aute 
ipfius  a ad  b data  eft. Ratio  igitur  ipfius  m ad  n data.  Datu  . 
autem  m per  «propofitione.a data  fiquidem  magnitudi/  ' 
ne  rectilmea  deferibitur  fpecies.Datum  igitur  eft  8t  n . De/ 
feribatur  iam  per  46  primi  elemen.ex  ipfa  kl  quadratum  x. 

Datur  igitur  ipfum  x fpecie.  Ratio  igitur  ipfius  n ad  x da/ 
ta,datu  aut  ipfum  n,datum  igitur  St  x-Data  igitur  eft  xl.eft 
aut  Si  gh  data.RS  igitur  ipfius  gh  ad  k 1 data  efr,  efrqi  ficuc 
gh  ad  kkficcd  ad  e f. Ratio  igitur  ipfius  cd  ad  e f.data  eft.Si 
njile  eftqiaipfi  b & latera  quoque  reliqua  ad  reliqua  latera 

per  procedentem  rationem  habebunt  datam, non  fit  autem  fimile,  ccnlequcnter  iam 
priori  oftenditurdemonftratione. 


ibcormtl  st  Prepofhio  ss 

I areola  fpecic  ^magnitudine  data  fuerit, & eius  latera  magnitu 
dined^raerut. 

Sic  areola  fpecie  8imagnitudine  data a.Dico  b g 

quod  St  ipfius  latera  tnagn  itudine  data  reda  — , — — 1 

funt,  exponatur  fiquidem  pofitioneSt  magnitudine  data 
recta  linea  b c deferibaturq;  per  « fex  ti  elemen.ex  ipfa  b c i/ : 4 <1 

pfi  a fimile  limiliterquepofitumd. Datur  iam  ipfum  d fpe/ ' 

dedatur  igitur  St  d magnitudine.  Datur  autem  Sta,  ratio 

Igitur  ipfius  a ad  d,data.SimiIecp  efta  ipfi  d,  ratio  igitur  ip/  c 
frusefadbcdata.DataautemStbcdatajgitureref.Et  u ' 
pfiusfeadeg  dataeftratio.dataigitureg  ldque  proptereaiam 
St  unumquodqueipforum  magnitudine  datur. 

Aliter. 

Efto  areola  k I m n x.fpede  data  8t  magnitud  ine,dico  quod  Si  late 
ra  eius  data  funt  fpecie.  Defcnbatur  per  *n>  primi  elementorum, 
ex  mn,quad  ratum  mo.  Datur  igitur  fpecic.Sed  St  ln.  Ratio  igi/  x 
turipfiusl  nadmodataeft.Dataautemlnmagnitudine.Datai/  n 
gitur  St  m o,  magnitudine, eftque  quadratum  ex  m n. Datum  igi' 
tur  eft  quod  ex  m n. Data  igitur  eft  m n magnitudine.ldque  pro/ 
pterea  iam  St  unumquodque  ipforum  m 1,1  x,k  x,x  n,data  eft  ma  Q 
nitudin  e. 


T beorenut  sS  P ropofkio  sS. 

Ibina  squiangula  parallelogramma, 
adinuicem  rationem  habuerint  data, 
3 eric  fteue  primi  latus  ad  fecundi  latus, 
fic  reliquum  fecundi  latus  ad  quod  al 
terura  primi  rationem  habet  datam,  quam  paral. 
lelogrammum  ad  parallelogrammum. 

Bina  enim  oquiangula  parallelogramma  a,b,  adinuicem 
rationem  habeantdatam.Dico  quod  eft  ficut  cd  ad  e f,  fic 
eft  e gad  id  quod  ipfa  c h rationem  habet  datam,  qua  pa/ 
rallelogrammum  a ad  parallelogrammum  b extendatur 
ia  rectas  lineas  ipfi  c h,ipu  c x,fiacque  ficut  c d ad  e fific  e g 


foS  EVC  LIDI $ MEGARENSIS 

ad  ckiCompIeacur^crparaHclogramnium.Quoniam  igitnf  eft  ficatcd  ad  e fMceg,*. 
ad  c k, squalis  aucenl  eft  cd  ipfi  k 1.  Eft  igitur  ficut  k 1 ad  e filice  gad  c k,circum  aquales 
angulos  qui  fune  fub  ck  l,g  e f, latera  fune  reciproca.aquum  igicur  eft  per  >4-  fextiele., 
K d ipfi  gf.Et  quoniam  ratio  ipfiusa  ad  b eft  data, eft  aut  aquale  b ipfi  cl.  Ratio  igitur  0 > 
pfiushd  ad  c 1 daca  eft.  At  ficut  h d ad  c l,fic  hcadck-Et  ipfius  igitur  h c ad  c k ratio  eft . 
data:5t  quoniam  eft  ficut  c d ad  e filice  g ad  c K,at  ipfa  c h ad  c k rationem  habet  datam, 
quamareaaad  ipfam  b:eft  igitur  ficut  c d ad  e fdic  eft  e g ad  quod  hc,  rationem  habes' 
quam  areola  a ad  areolam  b. 

. Theorema  57  prcpofltio  57 

^ I datum  ad  datam  comparatum  Fuerit  in  angulo  dato,  datur 
I titudo  exceffus; 

J Datumenim  a g ad  datam  b a,  proiectum  fit  in  angulo  dato  qui  fub  c * 
S b.Dico  quod  ipfa  ca  dataeft-Defcribatur  per 

y primi  ele.ex  a b quadratum  e b.  Datu  igi' 

tur.efteb  excitentur  e a,fb,c  g ad  ipfa  d h:8t  quoniam  utrQ 
que  ipforum  e b,a  g datum  eft. Ratio  igitur  ipfius  e b ad  a g • 
data eft.atquum autem  eftebipfiah. Ratio  igitur  & ipfius 
e b ad  a h.data  eft.Quare-St  ipfius  e a ad  ad  ratio  eft  data» 
aequalis  autem efteaipfiab.Ratio  igitur  ipliusb  a ad  a d» 
data  eft, K quoniam  qui  fub  cab  datus  eft  & qui  fub  da  b -e 
datus  eft.Reliquus igitur quifubacddatuseft.Daturigi'  r 
tur  trianguli!  a c d fpecie.  Ro  igitur  ipfiusca  ad  a d da  ta  eft, 
ipfiusautem  d a ad  a b ratio  eft  data, Si  ipfius  c a ad  a b.igi/ 
tur  ratio  eft  data, eftque  data  ipfa  b a-Data  igitur  St  a c,Si  latituddlpfius  comparativis» 
Scholium.  ~ 

Quoniam  bins  fpeciese  a, a d fpecie  datat  funt,adinuicem  rationem  habet  datam  & 
ipfarum latera adinuicem  rationem  datam  habebunt.  i 

■ Scholium.  • • 

; Ipfius,inquam,a  gb  latitudo  parallelus  eft.Si  a fftid  rectam  exiftes  ipfi  a b.ipfius  an> 
.tem  a cgb comparationis  utin  quatuorredis  lineis  a b,bg,gc.ca, longitudine  exifte 
te  ipfa  a b latitudo  erit  ipfa  a c in  quatuor  liquide  propofitis  redis  lineis  latitudinem 
quarit,non  autem  uera;  arete  latitudo  alia  eft  pratter  quatuor  ficut  a e. 

Theorema  js  Propoptio  js 

a!  datum  ad  datam  proiedum  fuerit  fpecie  deficiens  a dato  fpe/ 
|cie,danturlatitudines  defecftus. 

2 Datum  enim  a c ad  datam  a d jproiedum  fit  fpecie  deficiens  a dato  dcy 

gD.ico  quodutraqueipfarumbc,bddataeft.Seceturenimperdecima  pri 

mi  elemen.ipfa  a d bifariam  in  e figno:  data  igitur  efte 

d Defcribaturabipfaedperisfexti'ele.ipficd  fimile,ft  h i 

milicerquepofitum  rectilineu  ef.  Defcribaturqueef.  5 * 

Datur  igitur  e f fpecie.Et  quoniam  a data  reda  lineae 
d data  fpecie  fpecies  deferibitur  e f.datur  igitur  ipfum 
e k magnitudine, St  tequum  eft  ipfis  ac  k h.Dantur  igi/ 
tur,  ipfa  a c k h m.agnitudine.eft  autem  a c datum  ma / 
gnitudine.fupponitur  enim. Reliquum  igitur  k h,da/  r- 
tum  eft  magnitudine, eft  autem  8t  fpecie  datum  fimile, 
fiquid€eftipficd.Ipfiushk,ergolateradata  funt,da/  ' — . 

tumigiturkc,SCefta:quumipfieb.Ipfaigiturebdata  4 fd 

eft-Eft  auteni^  e <f, data, St  reliqua  igitur  b d data  eft,5t  rati  0 ipfius  b d ad  b edata  eft; 
Datajgi  tu  r eft  21  b c. 

Theorema  . s?  Propoptio  s9 

| I datum  ad  datam  proiedum  fuerit  excedens  fpecie  dato  fpecie, 
\ dantur  latitudines  excefTus. 


Dacum 


DATA  I6i 

batu  fiquideab  ad  data  a cproiectu  fit  excedens  fpecledata  cb.dico  quod  utraqipfa 
riihc.cedata  elt-Secetnr  enim  peri»  primi  eleipfa  de  bifaria  in  f figno.  Defcribamrqj 
per»,  fextieleexefipfi  cb  fimile  fimilitercp  poficum 
f g.  Circa  igitur  eunde  dimetien  te  eft  f g ipfi  c b, excite' 
tur  peris fexti  ele-eorudimeties  h e m,defcribaturqj 
figura.Et  quoma  c b ipfi  f g eft  fimile.Datur  autem  c b 
fpecie.Datur  igitur  Si  f g fpecie,5C  defcribitur  a data  re 
«fta  linea  f e-Data  igitur  funt  a b,f  g 8£  ip  fi  k a.fut  sequa 
lia.Datum  igitur  eft  b c.lpfius  ergo  k a latera  funt  da/ 
ta.data  igitur  eft  k h,S£  k c data  eft,S£  ipfi  e fcequa!is,re 
liqua  igitur  ch,dataeft,Si  ad  hb  rationem  habet  da/ 
tam.Data  igitur  eftSi  h b. 

T beorema  6°  Propofuio  6* 

HI  parallelogrammum  fpecie  Si  magnitudine  datu  dato  gnomd 
neaudlum  aut  imminutu  fuerit.DaturIatitudincsgnomonis. 
Parallelogrammum  enim  a b datum  fpecie  8C  magnitudine  augeatur  pri 
us  datojgnomone  e c b d f g.Dico  quod  data:  funt  utratqj  ipfarum  c e,d  f. 
Nate  quoniam  ab  datu  eft,eft  autem  df 
g gnomon  datus.&totu  igitur  a gdatu  eft.SedS  fpe/ 
cie, fimile  enim  eft  ipfi  a b.  Igitur  ipfius  a g latera  data 
funt.  Data  igitur  eftutraque  ipfarum  a e,a  f.eft  autem 
utraque  ipfarum  c a,  addata,reliqua  igitur  utraque 
Ipfarum  c e,d  f data  eft.  Rurfusiamparallelogramu  a 
g.datu fpecie 8£ magnitudine  minuaturdato  gnomo 
neecbdfg.Dico  quod  utraque  ipfarum  de,d  f,data 
eft.Quonia  igitur  datu  eft  a g cuius  gnomo  e c b d f g. 
datus  eft.  Reliquum  igitur  ab  datu  eft.  Sed  8£fpecie.ip 
fius  igicur  a b latera  data  funt.Data  igitur  eft  utraque 
ipfarum  ca,ad,  eftauteSCutraqu^ipfarum  e a,afjdata.Et  reliqua  utraque  igitur  ipf* 
ruinec.dfdataeft.  iheormn  <1  propofuio  61 

Idata  fpecie  fpecie,  ad  unum  latus  parallelograma  area  proie' 
dia  fuerit  in  dato  angulo.habeat  autem  fpeciesad  parallelogra/ 
mum  rationem  datam.Datur  parallelogrammum  fpecie. 

Data  enim  fpecie  fpecie  a f c b,ad  unum  latus  c b parallelogramma  areola  proiecta  fit 
c d in  dato  angulo  1 c b. Ratio  autem  fit  ipfius  a c fpeciei  ad 
cd  parallelogramudata.Dico  qdatured  fpecie, excitetur 
enim  fiquide  per  *<  primi  ele.ipfi  f c parallelus  b g,8£  per  fip 
fi  b c,  parallelus  f g extedaturqj  f c g h,in  h x figna.  Quoma 
datuseft  qui  fub  fcbangulus.Ec ipfius  fcadcbratio  da' 
ta  eft.Datu  eft  igitur  ipfum  f p parallelogrammum  fpecie. 

Datur  aute  fpecie  a f c b fpecies,8£  defcribitur  eadem  recta 
linea  cb.lpfius  igitur  a b fpeciei  ad  fb.parallelogramu  per 
propofitione  ratio  data  eft.ipfiuS  autem  fb  ad  cd. ratio 
eft  data,quonia  iatn  ipfius  ab,ad  fupponitur. Aequum  au 
tem  eft  c d.ipfi  k b.per  « primi  elementorum.ratio  igitur  v 
pfius  k b ad  c g,eft  data.  Quare  SC  ipfius  f c ad  c k,  ratio  eft 
data. ipfius  autemfg  ad  cb, ratio  eft  data, ipfius  igitur 
b c ratio  data  eft.Et  quo  nia  angulus  qui  fub  b c k dat?  eft 
& qui  fub  b c 1 datus  eft,SC  reliquus  igitur  qui  fub  1 c k da/ 
tus  eft. Eft  aute  8C  qui  fub  1 k c,datus  angulus, squus  ei  qui 
fubkc b.RehquusigiturquifubclKdatuseft.Datur  igi/ 
tur  1 c k triangulum  fpecie.  Ratio  ipfius  igitur  1 C ad  c k da/ 
ta  eft.lpfius  autem  c k ad  b c ratio  eft  data.Ec  ipfius  igitur  1 c ad  cb  ratio  eft  data.SC  qui 
fub  1 c bangulus  datus  eft-Datur  igitur  c d,  parallogrammu  fpecie.  Scbolium 

Datur  fb,parallelogrammu  manlfefce,quonia  angulus  fcbdatur.Datur  igitur  & c fg 

Bb  & angulus 


/A 
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angulus, in  paralklos  cni  m f g.c  b recta  cecidit  linea  c f, efficiens  Interiores  &"  ad  eafd€ 
partes  binis redtis  squales.Quoru  qui  fub  fcb,datur:S>C  reliquus  qui  fub  cfg  datur. 
Quare  Si  reliqui  dati  funt&qm  datur  ratio  c f ad  c b, squalis  autipfagbipficf&cbi/ 
pfi  fg.  quare  8ilateru  ratio  datur. 

Scholiutn. 

Quoniam  enim  ipfius  f b parallelogrami  ad  a f cb, fpecie  ratio  eftdatajipfius  aute  af 
c b,fpedei  ad  cd,ratio  eft  data,  8i  ex  squali  per  u quinti  ele.ipfius  b f ad  cd, ratio  eft  da 
ta.  Theorema  61  propoptio  61 

■ I bina:  reda:  line*  adinuicem  rationem  habuerint  data.  Defcri 
ptaque  fuerit  ab  una  quidem  data  fpecie  fpecies,  altera  uero  a/ 
rea  parallelogramma  in  angulo  dato,  habuerit  aut  fpecies  ad 
parallelogrammu  ratione  data.Daturparallelogramu  fpecie, 

Binxenim  rects  lines  a b,cd,adinuice  ratione  habeat 
data,  Si deferibatur  ab  ipfa  quide ab, data  fpecie  fpe/ 

Cies  aC  b Kab  ipfa  cd,  parallelogrammu  f d in  datd 
angulo  fcd.Roaiitgfitipfiusaeb  fpeciei  ad  fd  paraf 
lelogrammu  data.Dico  q>  datur  d f.  parallelogramu 
fpecie.Defcribaturenimabipfaabipfidf,per  « fexti 
ele.  fimile fimilitercp  pofitu  ag.Quoniam  rafio  ipfius 
a b ad  c d data  eft.  Defcribaturqi  ab  ipfis  a b c d fimilia 
fimilitercp  pofita  rectilinea  a g,fd.  Ratio  igitur  ipfius  a 
g ad  fd.data  eft.rpfius  aute  f d ad  eb  ratio  eft  data,  8i 
ipfiuse  b igitur  ad  a g, ratio  data  eft,8£  anguis  qui  fub 
b ah,datuscft,squalesenimeiquifubfcd.Quoniai-' 

gitur  data  fpecicfpecie  e b ad  umim  latus  a b proiecftu  eft  a g in  dato  angulo  h a b,8£  r». 
tio  ipfius  e b fpeciei  ad  a g.parallelogrammum  dataeft.Datur  igitur  a g fpecie,  eftqi  ft 
milisip  fi  fd,datur  igitur  fd  fpecie. 

Theorema  6»  propo/ltio  (t 

II  triangulum  fpecie  datum  fuerit.quod  ex  uno  quocp  latere  ip/ 
I (ius,quadratum  ad  triangulum  rationem  datam  habebit. 

jaj  Efto  triangulu  fpecie  datu  a b c.De/ 

3 fcribaturcpexunoquoqripfiuslate/ 
requadratueb,cd,cf.Dico  quod  unuquodcpi/ 
pforu  e b.c  d,c  f ad  ab  c.tnagulum  ratione  data 
habcbit-Nam  quoniaabeade  recta  linea  b e, re/ 

Ctilinea data  fpecie  defcributurutcunqi  a b cd. 

Igitur  per +9  propoiitione.racio  ipfiusabc  ad 
cd  data  eft.  idcp  proptereaiam,SC  utriufcp  ipfo 
rum  eb&cfadab  c>triangulu  ratio  eft  data. 

Theorema  69-  Propofkio  69 

I I triangulum obtufum  habue 

S rit  angulum  datu  qua  maius  quod  obtufum  angulu  fubtendit 
latus.area  lateribus  obtufum  angulu  eo 
prehendentibus  ad  triangulum , rationem  datam 
habebit. 

Sit  triangulum  obtufum  habens  angulum  eum  qui  fub  a 
b c.datum,extendaturqr  in  rectas  lineas  ipfius  b c,rc<fca  linea 
bd.exciteturqueperduodecimamprimi  elementorum  ab 
ipfo  a in  cd. perpendicularis  a d-  Dico  quod  quo  maius  eft 
quod  ex  accis  qusexab,bc.hoceftquod  bis  fub  d b.  b c. 
ea  area  ad  a b c.trianguiu  datam  rationem  habebit.  Quonia 
nacp  angulus  qui  fubabc,perhypothefimdatuseft,SCqui 
fiib  a b d.datus  eft,eft  auc6£  qui  fub  a d.d  b, datus.  Reliquus 

igitur 


DATA 

igitur  qui  fub  d a b, datus  eft-Datur  igitur  d a b triaguium  fpecie. Ratio  igitur  ipflus  a 
d ad  d b,data  eft,eftqi  ficut  a d ad  d b,fic  quod  fub  a d,b  c ad  id  quod  d b,b  c,quare  84  i/ 
pfiiis  d a,b  c,ad  id  quod  fub  d b,b  c,ratio  data  eft-  Et  eius  quod  bis  fub  d b,b  c;igitur  ad 
id  quod  fub  a d.bc.ratio  data  eft.  Sed  eius  quod  fub  d a, bc ad  acb  triangulum  ratio 
eft  da  ta,S4  eius  igitur  quod  bis  fub  d b,b  c ad  a b c,  triaguium  ratio  eft  data , eftq?  quod 
bis  fub  d b,b  c.quo  maius  eft  quod  a c,eis  qus  ex  a b,b  c.ipfa  igitur  area  ad  ab  c,  trian 
gulum  rationem  datam  habet.  Scholium. 

Excitetur  ad  angulos  rectos  ab  ipfo  b figno  ipfi  a d per  si  primi  ele.  aqua  54  paralie/ 
Ius  b f,84ab  ipfo  a figno  ipfid  c.per  eandem  atqua  8C  pa 

ralIelusexciteturdc,84conne&aturec,8£  quonia  per  * i e 

si  primi  elementorum  paralielogrammum  b e ipfius  b 
e c trianguli  duplum  eft,fuper  namqi  eadem  bafi,84  in 
eifdemeftparallelis.compreheditarqueparallelogra/ 
mum  fub  f e.e  c, squalis  autem  eft  e c,ipfi  a d 84  f e ipfi  b 
c-Quoniam  paralielogrammum  ad  triangulum  ratio 
ne  habet,quare  5i  parallelogrammu  ad  triagulu  ratio 
eft  etiam  dupla-Quoduero  bis  fub  a d,cb.  ratio  ne  ha/  i e 

foet  datam.ad  triangulum  quadruplam, eft  enim  fub  d 
Clcb  ficut  in  i elementorum.  rheoremt  65  propofuio  6 s 

HI  triangulum  acutum  habuerit  angulum  datum,  qua  minus 
poteft  angulum  acutum  fubtendens  latus  comprehendenti/ 
bus  lateribus  acutum  angulum, illa  areola  ad  triangulum  ra/ 
tionem  habebit  datam, 

Efto  triangulum  Autum  habens  angulum  a b c.Exciteturq;  ab  ipfo  a per  n primi  e/ 
lemetorum  perpendicularis  a d.Dico  quod  qua  minus  eft  quod  ex  d c.eis  quae  ex  a b, 
bc,  hoceftquodbisfubcb.bdadabctriangulumrationehabetdatam.Nam  quoni 
am  angulus  a b d datus  eft  Si  qui  fub  a d b,  datus  eft.  Reli/ 
quus  igitur  q fub  baddatuseft.Datur  igitur  ab  d.triagu 
Ium  fpecie.  Ratio  igitur  ipfius  b d 8d  d a data  eft.  Quare  Si 
eius  qui  fub  cbd, ad  id  quod  fub  cb.ratio  data  eft, 84  eius 
quod  bis  fub  cb,bd  igitur.  Sed  ei9  quod  fub  cb,bdadea 
quae  ex  a b,b  c,quo  igitur  minus  eft  quod  ex  a c eis  quae  ex 
a b,b  e,ea  area  ad  a b c, triaguium  rationem  habet  datam. 
theorstM  66  Propofliio  66 

I triangulum  datum  habuerit  angu 
Ium,re£tangulum  fub  datum  angu/ 
lum  comprehendentibus  redlis  lineis  ad  triangulum  ratione 
habebit  datam. 

Efto  triangulum  abc.datum  habens  angulum  eum  qui 
ad  a-  Dico  q>  qu  od  fub  b a c ad  a b c, triangulum  ratione  ha/ 
bet  datam,excitetur  enim  per  duodecimam  primi  elemento 
rum  ab  ipfo  b in  ipfam  a c perpendicularis  b d.  Quoniam  l' 
gitur  angulus  b a c,datus  eft.Eft  autem  54  qui  fub  a d b,angu 
Ius  datus-Et  reliquus  igitur  qui  fub  a b d angulus  datur.Da 
tur  igitur  a b d>triangulum  fpecie. Ratio  igitur  ipfius  a b ad 
bddataeft.Sicutautemabadb  d,(icquod  fub  b a cad  id 
quod  fubb  d a c.Quare  84  eius  qui  fub  b a c,adid  quod  fub 
b d a c ratio  eft  data. Eius  autem  quod  fub  a c,b  d ad  a b c,tri 
angulum  ratio  eft  data.Et  eius  qui  fubb  ac, igitur  ad  ab  c, 
trianguli  ratio  eft  data. 

Tbforcwa  67  Propoptio  67 

I triangulum  datum  habueritangulum,qua  maius  poffint  da* 
tum  angulum  comprehendentia  latera  utunum.ea  qus  ex  reli/ 
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quo  ,area  ad  triangulum  rationem  habebit  datam, 

Efto  triangulam  a b c,datum  habens  angulum  b a c.Dico  quod  quo  maius  eft  quod 
ex  utraque  b a c.eo  quod  ex  b c.eaarea  ad  ab  c, triangulum  ratione  habet  datam.  Ex' 
tendatur  enim  in  reftas  lineas  ipfius  ab  ipfa  a.d  ponaturqi  ipfa  a c «equalisipfi  ad  per» 
primielementorum  SC  connexa  recta  linea  d c extendatur  in  e,exciteturqi  per  ji  primi 
elementorum  ab  ipfo  b ipfi  a c p arallelus  b e.  Et  quoniam  squalis  eft  a d ipfi  a c.squa 
lis  igitur  eft  Si  d b ipfi  b e, extendi  turcp  quxdam  b c.Quod  igitur  fub  d c e,una  cum  eo 
quod  ex  bc,$quumeftei  quod  ex  bd,atqualis  autem  eft  da  ipfi  ac- Quod  igiturexu/ 
troque  b a c.squum  efteiquodfubdce,unacumeo  quod  ex  bc.  Quare  quod  ex  u/ 
troquebac,eoquodexbcmaiuseft  eo  quod  fub  d ce. 

Dico  iam  quod  eius  quodfubdceadabc  triagulumra 
tio  eft  data.  Quoniam  enim  angulus  b a c,datus  eft, Si  c5 
fequens  igitur  qui  fub  d ac,datus  eft.eft  autem  Si  uter/ 
que  ipforum  a b c,d  e a datus.Dimidia  namque  funt  eius 
qui  fub  b a c-Datur  enim  qui  fub  b a c,datur  igitur  trian 
gulum  d a c fpecie. Ratio  igitur  ipfius  d a ad  d c,  data  eft. 

Quare  Si  eius  quod  ex  a d ad  id  quod  ex  d c ratio  data  eft 
Et  quoniam  eft  licutba  adad.fic  eft  e c ad  c d,fed  ficut 
quidem  b a ad  a d.fic  quod  fub  b a ad  id  quod  ex  a d.  Si/ 
cut  autem  e c ad  cd.  fic  quod  fub  ec.c  d ad  id  quod  ex  c d. 

Si  ficut  igitur  per  undecimam  quinti  elemetorum,  quod 

fub  b a ad  id  quod  ex  d a,fic  quod  fub  e cd,ad  id  quod  ex  ed.Et  uiciffim  igitur  per  de/ 
cimamfextam  quinti  elementorum  quod  fubbad  ad  id  quod  fubec d.fic  quod  ex  a 
d id  quod  ex  d c.  Ratio  autem  eius  quod  ex  ad  ad  id  quod  ex  d c data  eft.  Ratio  igitur 
6i  eius  quod  fub  b ad  ad  id  quo  d fub  e cd  data  eft.  Aequalis  aut$n  eft  d a ipfi  a c.  Ra/ 
tio  igitur  eius  quod  fub  b a c,ad  id  quod  fub  e cd.dataeft.eius  autem  quod  fub  ba  c, 
trianguli  ratio  eft  data,  eo  quia  angulus  qui  fub  b a c datus  eft-Et  eius  qui  fub  dee.  igi/ 
turadabcratioeftdata.Eftqj  quod  fubdce,eO  maius  quodeft  ex  ucraquebac.eo 
quod  ex  b c-Quo  uero  maius  eft  quod  ex  utro  que  b a c,eo  quod  ex  b c ea  area  ad  tria 
gulum  rationem  datam  habebit.  & 


Aliter. 

Conftruantur  en  im  eadem  qua  prius, exciteturqi  per  duodecimam  primi  elemento 
rum  ab  ipfo  a in  e c perpendicularis  a f.connectaturqucad.S"  quoniam  datus  eft  an/ 
gulus  b a c Si  eius  dimidium  eft  angulus  a c f.eft  autem  Si  angulus  a f c.datus.  Datur  igi 
tur  triangulum  a fcfpecie.  Ratio  igitur  ipfius  a f ad  f c,data  eft, ipfius  autem  f c ad  c e,ra 
tiodataeft  Dupla  fiquidem  eius  eft.Si  ipfius  igitur  ec, 
ad  a f ratio  data  eft.Quare  Si  eius  qui  fub  e c d ad  eu  qui 
fub  a f c d ratio  data  eft.Quare  Si  eius  qui  fub  e c d,ad  e 
cmquifubafcd.ratio  data  eft. Duplum  fiquidem  illi' 
us  eft  Si  eius  qui  fubecd.igituradeumquifubacd.ra 
tio  data  eft,a*quum  autem  eft  a cd. triangulum  ipfi  ab/ 
c trianguio  per  trigefimamfeptimam  primi  elemento/ 
rum, in  eadem  fiquidem  bafiac,8iin  eifdem  funt  pa/ 
rallelisa  c,bd,Siciusqui  fubec  d,  igitur  ad  ab  c.  tri/  , 
angulum  ratio  eft  data.eftquequx  fub  ecd,  qua  ma/ 
ius  eft  quod  ex  utroque  bac.ea  quae  ex  b c,qua  ma 
iuseftquod  ex  utroque, b a, a c.eaquaeexcbarea  ad  triangulum  rationem  habet 
datam. 


Aliter 

Angulus  aaut  eft  rectus, aut  acutus,aut  obtufus,fit  prius  rectus,quod  igitur  ab  u/ 
troqueba  c.idquod  exbcexcediteo  quod  bis  fubbacSi  eius  quod  bis  fub  bac  ad 
a b c triangulum  ratio  d ata  eft. Efto  autem  acutus  qui  fub  bac  exciteturque  per  duo/ 
decimam  primi  elementorum  ab  ipfo  C in  ipfam  a b perpendicularis  cd, quoniam  tri/ 
angulum  a b c.oxygonium  eft.SC excitatur  perpendicularis  c d-Quas  igitur  ex  b a c,  se/ 
qua  fune  8£  ei  quod  ex  b c,3£  eis  quod  bis  fub  b a d.  Commune  adiungatur  quod  bis 
fub  b a c.Qu$  igitur  ex  b a c.una  cum  eo  quod  bis  fub  b a c,quod  eft  ex  utroque  bac» 
sequaTunc  ei  quod  ex  b c SC  ei  quod  bis  fub  b a d,8£  infuper  ei  quod  bis  fub  bac,  hoc 
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efteiquodbisfubutroqueecd&ab.Quarequodex  ntroq?bac  malus eft  eo  quod 

exbc.eo  quod  bisfubutroqicadSiab-  Quare  quod  ab  utroqueb  ac  maius  eft  eo  q> 

exbc,eo  quod  bis  fubutroqidac8tba,S£  quoniam  angulus  bac  datus  eft,8t  qui  fub 

a d c quoque  datus  eft.Et  reliquus  igitur  qui  fub  d c a datus 

eft  Daturigitur  triangulum  ad  c, fpecie.  Ratio  igitur  ipfius  $ 

a d ad  a c,data  eft,quare  S C utriufque  d a c ad  a c, ratio  efrda' 

ta-Eteiusigiturquodfubutroque  dac,8ta  b ad  id  quod 

fubbac.ratioeftdata.Eteiusquodbisfub  utroquedacSt 

abadidquod  fubbacratioeftdata.Eoquiaqui  fub  bac, 

angulus  datus  eft.Steius  quod  bis  fub  utroque  d a c,3£  abi/ 

gitur  ad  a b c triangulum  ratio  data  eft.  Sed  iam  efto  angu  \. 

lusquifubbacobtufus,Stproductabaineam  perduode  1 — 

cimam  primi  elementorum  perpedicularis  agatur  ce,S£  po  * e 

natur  per  fecundam  primi  elementorum  ipfi  a e squalis  a f. 

Quoma  igitur  angulus  b a c,eft  obtufus  excit  aturcp  perpendicularis  c e,  qua:  igitur  ex 
b a,a  c una  cum  eo  quod  bis  fub  b a e,hoceft  bis  fub  b a f,squa  fun  t ei  quod  ex  b c-  Co' 
mune  proieclum  (it  quod  bis  fub  b a c.Qus  igitur  ex  b a.a  c un  a cum  eo  quod  bi»  lub 
b ac,hoceft,ex  utroqueb  ac,unacumeo  quod  bis  fub  b af. 
squa  funt  ei  quod  ex  b c,una  cum  eo  quod  bis  fub  b a c.Co/  * 

mune  auferatur  quod  bis  fub  b a f.quod  igitur  ab  utroque 
bacsquuefteiquodexbc,3£eiq>bis(ubbacf,Quarequs  / 
ex  utroqueb  ac-id  quod  ex  bc.excediteo  quod  bis  fub  ba  / .A 
e f.8t  quoniam  angulus  b a c.  datus  eft.8C  qui  fub  ea  c,igitur  / / \ 
dacuseft.Sed3£quifubcea,datuseft.5£reIiquusigitur  qui  / / \ 

fub  a ce.  datus  eibDatur  igitur  a ec  triagulum  fpecie-  Ratio  f/  \ 

igituripfius  ca  adat,dataeft,hoceftadaf.Quareer  ipfius  y \ 

acadcf,ratio  eftdata.lp(iusautemacadce  ratio  eft  data,  e 
Kipfiusecadcfigiturratio  eft  data.Qyare8f  eiusqdTub  * 

e c.a  b ad  id  quod  fub  c f a b ratio  eftdata.  Ipfius  aute  q> 

ex  a b, ce  ad  a b c,triagulum  racio  dt  data:quare  Si  eius  e . 

quod fubcfib  aad  bc  triangulum rariocfr data. eftque  a 

quod  bis  fub fcb  a, quo  maius  eft  quod  ex  bc:eo  igitur  | 

maius  eft  quod  ex  utroqueb  aceo  quod  ex  bc,ea  area  \ 

ad  triangulum  rationem  habet  datam.  « 

Aliter. 


Exdtetur  b a SL  ipfi  a c squalis  pona  tur  d a cdnnettatuf' 
quedc.Quoniam  igitur  angulus  a bc  datus  eft.  St  eius 
u terque  qui  fu  D a d c,  a c d, dimidium  eft  Datur  ergo  uter 
que  eorum  qui  fub  ad  c, a cd.  St  reliquus  igitur  qui  fub 
d a c, datus  eft. Datur  ergo  triangulum  a cd  fpecie. Ratio 
igitur  ipfius  ac  ad  cd,data  eft.Et  quoniam  qui  fub  ade, 
datus  eft.excitetur  eidem  squus  uterque  eorum  qui  (ub 
d ec.a  fc.peruigefimamfecundam  primi  elementorum. 

Et  quoniam  angulus  b d c,ipfi  d ec  squus  eft . C5munis 
autem  qui  fub  ab  c.ipfiusdbe  trianguli  exiftens  ,St  ipfi' 
usdbc  Reliquus  igitur  angulus  d b e, reliquo  angulo  b 
c d eft  squalis, squiangu lum  igitur  eftbd  e,  triangulum 
ipfidbctriangulo.Eft  igiturficutebadbd.ficeftd  bad 
cb  Quod  igitur  fub  e b,  bc.hoc  eft  quod  fub  ecb.unacumeo  quodexcbeixqunm 
eft  quod  ex  b d.hoceftei  quod  ex  utroque  b a c,squalis  enim  eft  d a ipfi  a c.Quod  igi/ 
tur  fub  c c b.una  cum  eo  quod  ex  c b,*quum  eft  ei  quod  ex  utroque  b a c-Quod  igitur 
exutroqsbac.id  qd'ex  bc  excedit  eo  cpfubbce-Dico  igitur  quod  ratio  ipfius  qui  fub 
b c e ad  a b c,triangulu  data  eft.  Quonia  squalis  eft  angulus  b d e,angu!o  b cd,  quoru 
quifubadc.ei  qui  fubacd.eft  squalis.  Reliquus  ergo  quifub  ede, reliquo  qui  fub 
a c b eft  squalis-  Eft  autem  St  qui  fub  d e c,ei  qui  fub  a f c,squahs:rcliquus  ergo  qui  fub 
c a f,  reliquo  qui  fub  d c e, eft  squalis,squiangulum  igitur  eft  triangulum  a c f criangu/ 
lo  dcc.Eltigiturficutc  aadaf,ficdcadcc:St  uicilTim  igitur  per  decimafextam  quinti 
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elementorum  fient  c a ad  d c.fic  a f ad  c e. Ratio  autem  ipfius  a c ad  c d,data  eft. Ratio  1/ 
gitur  ipfius  af  ad  c e,  data.  Excitetur  per  duodecimam  primi  elementorum,  ab  i/ 
pfoain  b c perpendicularis  a g,8£  quoniam  angulus  afc  datus  eft, eft  autem  & qui 
fub  a g f,datus,&  reliquus  ergo  qui  fub  g a f-datus  eft-Datur  ergo  a g f triangulu  fpecie. 
Ratio  igitur  ipfius  f a ad  a g.data  eft,ipfius  aute  f a,  a c.  c e ratio  data  eft.  Quare  & quod 
fub  a g b c ad  id  quod  fub  b c,c  e.ratio  data  eft-Eius  aute  quod  fub  a g,b  c.ad  id  quod 
fub  a b Cjtnangulum  ratio  eftdata.S: eius  quod  fub  b c,c  e, ad  ab  c ratio  eft  data.Eftau 
tcm  quod  fub  bc,ce,qua  maius  eft  quod  ex  utroquebaceo  quod  ex  bc.  Qua  igitur 
maius  eft  quod  ex  utroque  b ac  eo  quod  ex  dc.ea  area  ad  triangulum  ratione  habet 
datam.  Scholiumfuper  prima  demonftratione«s  propofirionis. 

Si  in  triangulo  ifofcele  acta  fuerit  aliqua  recta  linea  utcunque  in  bafim.quod  ex  a/ 
cta  una  cum  eo  quod  fub  bafis  fegmen  tis,$quum  eft  ei  quod  ex  uno  laterum  atqualiu 
gignitur.  Sit  nempe  ifoceles  triangulum  a bc.squum  habens  latus  a b lateri  a c,S£  ab  i/ 
pfo  a inb  c agatur  qusda  recta  linea  utcucp  ad.Dico  quod 
quod  ex  a d una  cum  eo  quod  fub  bdc,atquu  eft  ei  quod 
ex  a c.ipfa  ad  in  b c,aut  perpendicularis  eft  aut  non  Sitpri 
us  perpendicularis, 5£  quonia  recta  linea  aliqua  b c fecatur 
bifariam  in  d.Quod  igitur  fub  c d btaequum  eft  ei  quod  ex 
b d.comune  apponatur  quod  ex  a d,quod  igitur  fub  cd  b 
una  cum  eo  quod  ex  a d,<equum  ei  eft  quod  ex  a d,d  b.  At 
eisquatexad.dbatquumeftquodexab.Quod  uero  fub 
d b una  cum  eo  quod  ex  a d , atquum  eft  ei  quod  ex  a 
b.  Sed  iam  non  fit  perpendicularis  a d,exciteturque  ab 
ipfo  a,inbc  perpendicularis  a e.  Et  quoniam  recta  quae/ 
dam  linea  fecatur  in  squalia  in  e.&in  inaequalia  in  d.igitur 
per  nonam  fecundi  elementorum  quod  fub  cd  b,  una 
cum  eo  quod  ex  de,ei  eft  aequum  quod  ex  be  commune 
apponatur  quod  ex  a e,  igitur  quod  fub  cd  b una  cum  eo 
quod  fub  a e,'ed,  aequum  eft  ei  quod  ex  a e, e b,  aequum  eft 
autem  eis  quae  ex  a e, e d,id  quod  ex  ad.  Quod  igitur  fub 
cdb,unacumeo  quod  ex  ad,  eis  eft  aequum  quod  ex  ad 
b,S£eisquaeexadb,id  quod  ex  ab, eft  aequum,  quod  aute 
fubcdb,unacumeo  quod  ex  ad  eiquodexab. 

Scholium  infecundam  demonftrationem. 

Quoniamautemquodfubafcd.trianguliduplu  fit  fic 
demonftrabimus, excitetur  pera  ipficd,parallelus  per 
erigefimam  primi  elementorum, ipfa  a g, &C  per  eandem  b f d e 

ipii  a f.per  g parallelus  excitetur  g h.Bina  igitur  funt  pa 
rallelogramma  ipfa  a h,a  d,fupponitur  autem  ac  ipfi  d 
g parallelus  fup er  eadem  bafi  a gexiftentes  SCin  eifdem 
parallelis  a g,c  h,parallelogram'mum  igitur  a h per  trige 
fimamquintam  primi  elementorum,  ipfi  ad  parallelo/ 
grammo  tequumeft,C?-  quoniam  quod  fub  a f,ag,eft  i/ 
pfum  a h.ssqualis  aute  eft  a g ipfi  c d & quod  igitur  fub  a 
f,cfd,eftq>  a h.  Duplum  autem  eft  ah  ipfius  ac  d triagu» 
li  per  +1  primi  elemetorum:quoniam  cl  a d.Quod  igitur 
fub  af,cd,duplum  eft  ipfiusa  cd  trianguli. 

Itemfcholium. 

Sicnim  efficiemus  in  rectas  lineas  d aipfi  a c,Qcutd  a c, 

Kperdipfid  c.per  undecimam  primi  elementorum  5 
ad  angulos  rectos  excitemus  d b.Manifeftu  quod  ma 
nente  quidem  aquali  d a ipfi dc  ipfa  autem  d cipfiac, 
ipfa  uero  b a ipfi  d a,manifeftum  erit  quod  dictum  eft. 
quoniam  enim  ficut  fe habent  bafes,fic 8£ parallelogra 
ma  fub  eodem  faftigioexiftentia.  9 

Super  terna  demonftratione  fcholium. 

Efto  recta  linea  d e>S£ipfi  quidem  d e,ponatur  d a, ipfi  autem  a c,ipfa  a c,5J  ab  ipfo  a ipfi 

dc  per  undecimam  primi  elementorum  ad  angulos  excitetur  rectos  ab  SC  ipfi  a b at/ 

qualis 
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qnalis  efto  d c.Qnoniam  igitur  ipfius  d a cad  c a, ratio  data  eft,ficut  autem  d a c,ad  c ai 
fic  quod  fub  d a c,a b,'ad  id  quod  fub  c a>a  b>& eius  quod  fubdac.ab.adid  quod  fub 
c a, a b, igitur  ratio  eftdata-.efi  autem  &eius  quod  fub  ca, ab  ad  a b c,triangulum  ratio 
data  per  ss  theorema, St  quod  fub  d a e,ab.igitur  ad  id  quod  ex  a b C triangulum  ratio 
eftdata  per  s theorema. 

Super  eadem  ubi  agitur  deangulo  obtufo- 
Si  enim  percipfieb;per  ii  primi  elementorum  agamus  parallelos,  & per  eandem 
perabipfiec.agamus  parallelos.manifeftum  enim  qubd  quod  fubec,abeftipfumd 
b 8C  a g ipfius  a bc, trianguli  duplum  eft,ac  per  hoc  6£  a b c,  triangulum  rationem  da' 
tam  habetifi  enim  per  cipii  e b , 8i  per  a b ipfi  e c , per  earttfem  parallelos  agamus* 
manifeftum  igitur,  qua*  enim  ex  a Ipfi  e c,eft  $qualis,ficucin  fuperiori  fcholio  ha/ 
betar. 

Super  quarta  demonftratione  <7. 

Quoniam  autem  iplamd  e c,ipfi  a dc,  aqualem  conihtuere  pofiimus:  feorfum  ab 
Apollonio  fic  demonftrabimus,  quoniam  fenim 
angulus  ac  d atquus  eft  angulo  a d c , maior  eft 
qui  fub  b c d,  eo  qui  fub  ad  ciponatur,  inquam,  i/ 
pfib  cd, a quus  angulus  qui  fub  b d e.  Si  extenda/ 
tu rbc,eft  autem  angulus  qui  ad  b,communis  &i/ 
pfius  d b c,S  ipfius  d b e, trianguli'.  Reliquus  ergo 
qui  fub  b d c,reliquo  qui  fub  d e ceft  aqualis.Quo 
niam  autem  uniuerfeliter  fit  poffibile  a dato  fi/ 
gnoficuta.in  data.m  re&am  lineam  bc,  deducere 
recta  linea  aquu  efficiente  angulu  dato  angulo  d e 
f,ficoftedemus.Angidus  enim  d e f,  aut  eft  rectus, 
aut  acutus,  aut  obtutus.  Siquide  igitur  reftus  eft, 
tnanifeftu.ago  enim  ab  ipfo  a perpediculare  ag,a/ 
uus  igitur  eft  angulus  e ipfi  g.  Sed  ia  efto  angulus 
e f, acutus  exciteturqj  per  duodecima  primi  ele/ 
mentorum  ab  ipfo  d in  e f,per periocularis  d h,  ab 
ipfoautemainbcipfa  a g,conftituaturque  ad  i/ 
pfam  ag  re&am  lineam  ad  fignumquein  ea  a ipfi  e 
dfr.per  <5  primi  elemento  rum.xquus  angulus  g a 
k.  Reliquus  igitur  qui  fub  d e fieieftatquus  qui  fubaxg  sed  iam  efto  obtufusangu/ 
Ius  qui  fub  d ef,  cxtenfa  igitur  de.  in  1:  acutus  igitur  qui  fub  f e 1,  perpendicularis  ex/ 
citetur  per  duodecimam  ptiini  elementorum  d 1,8£  ipfi  1 d e-atqualis  ponatur  g a k.  Sic 
igitur  qui  fub  d e l,ei  eft  sequus  qui  fub  a k g.  Quare  di  ex  confequeti  qui  fub  d e f,ei  qui 
(ub  a k b eft  squalis. 

Tbeoremk  ss  Propofkio  is 

Ibina  gquiangula  parallelogramma  adinuicem  rationem  da 
tam  habuerint,#  unum  latus  ad  unum  latus  rationem  habue 
ricdatam,#  reliquum  latus, ad  reliquum  latus  rationem  habe 


Bina  fiquidemparallelograma  ab.cd  adinuicem  ra 
tionem  habeantdatam,  habeat  autem  8 i unum  latus 
ad  unum  latus  rationem  daeam,fit  autem  ipfius  b e ad 
f d,ratio  data-  Dico  quod  8£  ipfius  a e ad  f c,ratio  eft  da 
ta  comparetur  enim  ad  ipfatn  e b,  parallelogrammum 
squum  ipfi  cd,fitque  per  uigefimamquintatn  fexti  ele/ 
mentorumeg.ponaturqueutaeipfiehjfitin  rectas  li 
rieas.in  reeiaS  igitur  litleas  eftkb  ipfi  b g-  Quoniam  i/ 
gitur  ipfius  a b ad  cd  ratio  eft  data,*quum  eft  autem  c 
a ipfi  e g.  Ratio  igitur  ipfius  a b ad  e g,eft  data:  quare  SC 
ipfius  a c ad  e hiatio  eftdata.  Ec  quoniam  squu  eft  e g. 


e f.  4 


t 


f 


b 

ipfi 
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ipfi  c d,eft  autem  cZ  tequiangulum. igitur  per  14  fexti  ele 
mentorum  latera  qua:  circum  xquos  angulos  funt  reci  c 

proea,eft  igitur  ficutebadfd, ficeftcfad  eh.Ratio  aute 
ipfius  e b ad  f d data,&ipfius  igitur  c f ad  eh,  ratio  eft  da 
ta,ipfius  autem  e h ad  a e, ratio  eft  data, ££  ipfius  igitur  a 
eadcf,ratio  eftdata.  6 


Aliter. 

Exponatur  data  recta  linea  k,8£  quoniam  ratio  ipfius  a 
adbdataeft,eadem  eidem  fiat  qua:  ipfius  x adi- Ratio 
aute  ipfius  a ad  b data.sT ipfius  igitur  k ad  1 ratio  eft  da/ 
ta-Data  autem  eft  K,data  igitur  8C 1 per  couerfionem;  pri 
ma:  diffinitionis. Rurfus  quoniam  ipfius  cd  ad  e fcratio 
eft  data^adem  eidem  fiat  quae  ipfius  xad  m.igitur  ratio 
ipfius  k ad  m data  eft.Data  autem  8Z  x,  data  igitur  SZ  m, 
clt  autem  SZ  1 data-  Ratio  igitur  SZ  ipfiusl  ad  m data  eft, SI 
quoniam  aquiangulum  eft  a ipfi  b.igitur  a ad  b ratione 
habet  ex  lateribus  copofitam, perii  fexti  ele. hoc  eft  ex 
ea  ratione  quam  habet  c d ad  e f,  8Z  h c ad  e g.  S ed  SZ  k ad 
i rationem  habet  copofita  ex  ea  quam  habetk  ad  m,  SZ 
m ad  1.  Ratio  igitur  compofita  ex  ea  quam  habet  c d ad 
efjXhcadgeeademeftcompofits  rationi  exeaquam 
habet  k ad  m,&  m ad  I.Q.uaru  ipfius  c d ad  e f.ratio  eade 
eftei  quae  eft  ipfius  k ad  mratioi, reliqua  ergo  qua  ipfi/ 
us  h c ad  g e, ratio  eade  eft  ei  qua  eft  ipfius  m ad  1>  ipfius 
aute  m ad  1 ratio  eft  data.lgitur  SZ  ipfius  h c ad  eg,  ratio 
eftdata* 


Scholium. 

Si  fuerint  bina  rcifca>  linea, affumaturqi  quadam  hna  refta  linea, una  priorum  ad  alte 
ram  rationem  habet  copofitam  ex  ea  quam  habet  prima  ad  extrinfecus  utcunqs  fuiu 
ptam,&  quam  affuffipta  ad  alteram. 


TheoreiM  69 


Propofltio  69 


8 1 bina  parallelogramma  datos  angulos  habuerint,  habuerint' 
| autem  8£  ad  indicem  rationem  datam,  unumcjj latus  uni  late 
j ri  rationem  habuerit  datam, S reliquum  latus  ad  reliquum  h' 
jjSfgf  tus  rationem  datam  habebit. 

Bina  fiquidem  parallelogramma  a b,g  e,datos  habe 
tia  angulos.eos  qui  ad  df,adinuicem  ratione  data  ha/ 
beanUpfius  autem  d b ad  fg, ratio  fitdata-Dico  quod 
K ipfius  ad  ad  e f ratio  data  eft.  Siquidem  igitur  <equi 
angulum  eft  a b parallelogrammum  ipfi  e g, parallelo/ 
gr3mmo,manifeftueft.Siaute  non-  Coftituatur  per*» 
primi clemen-adipfamdbadfignumqjin  ea  d ei  qui 
fube  fg,xqualis  angulus bdk.Compleaturqidl,  pa / 
rallelcgrammum.Quonia  uterqj  ipforu  d a c,a  k d,an 
gulorum  datus  eft,ct  reliquus  igitur  qui  fub  a d k,  da' 
tus  eft.Datur  igitur  triangulum  ad  kfpecie -Igitur  ipfi 
us  ad  add  k,  ratio  data  eft-Et  qm  ipfius  d c ad  f h ratio  eft  data, fupponitur  enim  & eft 
tequud  cipfid  l.peru  primi  ele.  Ratio  igitur  ipfius  dl  adfhdataeft.Etxquiangulum 
eft  d 1 ipfi  fh.er  ratio  ipfius  d 1 ad  f h data  eft.Eftcp  ipfius  d 1 adeg,  ratio  data.&infuper 
ipfius  d bad  fgid  enim  eft  receptum.  Ratio  igitur  SZ  ipfius  d k ad  e fdataeft:&  ipfius  d 
xad  da  ratio  eft  data.&ipfius  igitur  ad  ad  efjatio  eftdata.  Scholium. 

In  uniuerfhm  enim  fi  parallelogrammi  unus  angulus  datus  fuerit, SZ  reliqui  dati  e/ 

Srunt,uno  enim  dato  necefiario  & confequcmes  dabuntur,  quareStecon/ 
uerfo.  Theorema  7»  Propoptio  70 

I binorum  parallelogramrriorum  qua:  circum  squales  angulos 


♦ ‘ DAT  X'  t ' ' '•  s?\’ 

uelitixquales  datos  tamen  latera  adinuicem  rationem  datam,  habuerint. 
& ipfa  parallelogramma  adinuicem  rationem  datam  habebunt. 

Binorum  fiquidem  paralielogrammorum  a b^g,qux  circum  angulos  qui  ad  fc^n* 
squos  autinsquales.dacos  tamen  latera  adinuicem  rationem  habeant  datamhoc  eft 
fit  ratio  ipfius  quidem  a cade  f.data  itidemque  ipfius  b c ad  f g-Dico  quod  8i  ipfius  c d- 
ad  f h,ratio  eftdata,  efto  enim  squiangulutn  cd  ipfi  fh.Compareturqj  per  uigefimam 
quin  ta  fex ti  elemen.ad  cb, rectam  lineam  ipfi  fh, 
parallelcgrammo  squu  parallelogramum  cm,  /.,  4 k 

po  natura:  utacipficmfitin  recta  lineam . Igitur 
6£d  b ipfi  b m,erit  in  rectam  lineam.Et  squumeft 
b n ipfi  f h.eft  autem  & squiagulu-Igitur  per  deci 
mamquarta  fextielementorumipforum  bn,hf, 
latera  qus  circum  squos  angulos  funt  recipro/ 
ca  .Eft  igitur  c b ad  fg  ficf  e ad  c n. Ratio  aut  ipfius 
ebadfgdataeft.Roigitur&ipfiusefadc  ndaca 
eft, ipfius  aESt  e f ad  a c ro  efidata:Stipfius  igitur  a " I 
c ad  c n ro  eftdata  Quare  8i  ipfius  c d ad  c m,r  o eft 
datareft  aut  c m ipfi  f h, squale.  Ro  igitur  Si  ipfius 
cd  ad  egj.data.Non  fit  iam  squiangulu  abipfif 
h.  Conitruatur^perti  primi  elemetoru  ad  ipfam 
b c,recca  lineam,  ad  fignumqs  in  ea  c ei  qui  fub  ef 

g angulo  squalis  angulus  b ck,  compleaturque  parallelogrammum  cl. Et  quoni/ 
am  angulus  a cb  datus  eft,  Si  reliquus  igitur  quifubax  c.dacus  eft,  eft  autem  Si  qui 
fub  c a k datus.S  rei  dpms  igitur  qui  fub  a k c datus  eft-Datur  ergo  triangulu  a c k fpe: 
cie.  Ratio igituripfiusacadeKeftdatadpfius  autemacadef. ratio  eftdata, ipfius 
aut  a c ad  e f,r5  eft  data,er  ipfius  c k.igitur  ad  e firatio  eft  data, eft  autem  Si  ipfius  c b ad 
f g.ratio  data,squu  au  t eft  c 1 ipfi  c d.  Ratio  ipfi  cd. Ratio  igitur  ipfius  c d ad  f h,data  eft. 

Scholium, 

Nam  quoniam  squiangulum  efra  b ipfi  e g,squalis  eft  qui  fub  a c b ei  qui  ad  g Si  qui 
ad  f exterior  interiori, X alius  igitur  ad  g ei  qui  ad  f eft  squalis, fimiliter  quoque  X alrj 
acb,in  rectum  igitur  eftdb  ipfi  b m.Qiioniam  enim  parallelus  eftag  ipfi  d m anguli 
quifub  d b c,b  c n,inuicem  fune  squales. Rurfus  quonia  parallelus  eft  m b ipfi  a c.  qui 
fub  m b c,a  c b funt  inuice  squales,  qui  fub  a c b,b  c n,ess  qui  fub  d b c,c  b 1 fune  squa/ 
les- Recti  enim  duo,qui  fub  a c b,b  c n,X  qui  fub  d b c,c  b m.  Si  autem  ad  aliquam  recta 
lineam  8C  ad  fignum  Si  qus  fequuntur  ut  imi  primi  elementorum. 

Theorema  71  propofltio  71 

|j.I  binorum  triangulorum  qu£  circum  squos angulos.uel  in& 

I quales,datostamen,latera  rationem  habuerint  datam.  & ea< 

Idem  triangula  adinuicem  rationem  datam  habebunt. 

Duorum,inquam, triangulorum  a b c,X  d e h.qus  circum  squos  angu' 
los.autinsquales  datos  tamen, latera  adinui/ 

cem  rationem  habeantdatam-Sitque  ipfius  b a « 4 

add  e.ratiodata,X  ipfius  ac  ad  dh.Dico  quod 
& ipfius  a b c trianguli  ad  d e h triangulum  ra/ 
tio  eft  data-  Compleantur  enim  a g,d  f,paralle!o 
gramma: quoniam  igitur  binorum  parallelo/ 
grammorum  a g,df,qus  circum  squos  angu/  & 
los.uel  insquales  datos  tamen, eosquiad  a d Ia 
tcra  adinuicem  rationem  habent  datam.  Si  pa/ 
ra  1 ! e!  ogram  m a p e r p rsced  en  tem  ratione  data 
habebunt.  Ratio  igitur  ipfius  agad  d fdata  eft, 
ipfius  autem  a gdimidium  eft  per  conuerfione 
quadragefimamprimam  primi  elementorum. 

triangulum  a b c,ipfius  autem  d f,per  eandem  ipfam  d e h-  Ratio  igitur  a b c trianguli 


ad  d e h triangulum  d ata  eft. 


Tbrvrc 
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Tbeorcm*  7*  Propositio  71 

II  duorum  triangulorum  bafes  in  data  ratione  fuetint,&  quat  id 
ipfas  datfljc  ab  angulis  aut  squos  aut  insquales  angulos  efficie 
tes,datos  tamen, eos  qui  ad  baiim,adinuicem  rationem  habue/ 
rint  datam, & eadem  triangula  adinuicem  rationem  habebunt. 

Sint  bina  triangula  a b c.d  e f,exciteturqi  a g,d  h,aut  xquos  angulos  efficietes  a gc4 
h f.uel  ir.*quales:datos  tamen.Eftocp  ratio  ipfiusquide  b cad  e f data  ipfius  aut  a g.ad 
d h, itidem  data.  Dico,  q>  Stipiius  a b ctriaguli  ad 

def.triangulum  ratiodataeft.  cdpleanturenim  d i * K- 

ip  fa  k c.  I f,parallelogramma,  St  quoniam  anguli 
a gc,d  h f,aut  squales,aut  insquales  funt,dati  tn, 
aequalis  aut  eft  anguis  age,  angulo  k b c,St  q fub 
d h f>ei  qui  fub  1 e f.Et  qui  ad  b e,  igitur  anguli  aut 
aquales  aut  inzquales  funt,came  dati-Et  quonia 
ratio  ipfius  a g ad  d h data  eft.  aqualis  autem  eft 
agipfikb  &d  h,ipfile.Ratio  igitur  ipfius  kb  ad  r 
I e.data  eft:eft  autem  St  ipfius  b c ad  e f, ratio  data. 

St  qui  ad  b e.figna  anguli  aut  squales, aut  inxquales  funt,dati  tamen-Et  ipfius  igitur  c 
k,parallelogrammi  ad  1 f.parallelogrammum  ratio  eftdata.Qijare  8t  ipfius  a b c triaiv 
guli  ad  d e f, triangulum  ratio  eft  data. 

rbcorem  7*  Propofltio  7» 

II  binorum  parallelogrammorum  qusecircu  aiquosaut  ina:qua> 
Ies  angulos, datos  tamenjatera  fic  fe  habuerint  ficu t latus  ad  aiu 
quid  aliud,  habuerit  autem  & reliquum  primi  latus  ad  idem  ra' 
tione  datam  8£ipfaparaIIelogramma  adinuicem  ratione  data  habebunt 
Binorum, inquam,parallelogrammoruab,eg,quscircQ  squales  aut  inxqualesan 
gulosrfiatos  tamen, eos  qui  ad  c f,latera  fic  admuic«m  fe  habeat,ut  fit  ficut  c b ad  f g,  fic 
e f ad  c k-Ipfius  autem  a c ad  c k ratio  efto  data.Dico  quod  Si  ipfius  c d,  parallelograta 
mia  e g parallelogrammu  ratio  eftdata.Sitenim 
prius  a b ipii  e g,xquiangulum,  compareturque 
per  «fexti  elementorum  ad  ipfam  cb,  rectam  1 i/ 
ream  ipfi  e gparallelogrammo  squum  c n,pona 
turqueutacipfick,fitin  redam  lineam  in  recta 
igitur  eft  lineam  8tdb:ipfibh,St  quonia  ch, ipfi  e 
g eft  aquale,  eft  autem  8£  aquiagulum  c h ipfi  e g. 

Ipforum  igitur  cheg, latera  qua  circu  aquales 
angulos  peri^fextielemetorum  funt  reciproca: 
eft  igitur  ficut  b c ad  f g.ficeft  f e ad  c k.Sicut  aute 
c b ad  f g,fic  e f.ad  qua  a c,rone  habet  data.  Atac 
uerbi  gratia  ad  d aut  quapi5  alia  rone  habet  data 
Ratio  igitur  ipfius  a cad  c k eftdata.Quare  8£ip/ 
f ius  a b ad  c h.hoc  eft  e g, ratio  dataeft-Non  fit  au 
tem  «equianguiura.  Coftituaturque  per  » primi 
elementorum  ad  ipfam  cb  rectum  lineam.ad  fignaqueadipfamcei  quifub  efg.angu/ 
lo,squus  angulus  qui  fub  b c i,copleaturque  c m parallelogrammu.  Quoniam  uterqj 
qui  fub  acb,l  c b angulorum  datus  eft,5t  reliquus  igitur  q fub  a cl  eftdatus-Dacur  au 
tem  S:  qui  fub  c a I.Si  reliquus  ergo  qui  fub  c 1 a datur.Quare  triagulum  a c I fpecie  da/ 
tu  r.  Ratio  igitur  ipfius  a c ad  c I data  eft-  Et  quo  nia  eft  ficu  t b c ad  f g,fic  eft  e f,a  d,quam  I 
pfa  a c.rationem  habet  data. rpfmsaute  ac  ad  chratio  eft  dataieftigitur  ficut  cb  adfg, 
lic  f eade  I.Eftque  icqualis  angulus  I c m, angulo  e f g Ratio  igitur  ipfius  c m parallelo/ 
grammi  ad  e g,parallelogrammfi  data  eft.  Aequum  au  tem  eft  cm  ipfi  cd.  Ratio  igitur 
’ ‘ ” ipfiuscdadhgdataeft. 

Tbeorcnut  74.  Propofltio  74 

J I bina  parallefogramma  rationem  adinuicem  datam  habue/ 
R rinr,aucinanguIiS£Bqualibus,autinsquaIibusdatis  tame.eric 

151  ficut 
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(icut  primi  lacus  ad  fecundi  latus,  fic  alterum  fecundi  latus  ad  quod  reliquu 
primi  rationem  habet  datam. 

Bina  fiquidem  parallelogramma  a b,e  g,adinulc€  ratione 
habeant  data.autin  squalibus  aut  in  insqualibus  angulis 
datis  tamen  eis  qui  ad  c f.Dico  quod eft  (teut  c b ad  f g,fic  eft 
efad  quod  a c,rationem  habet  datam.lpfum,  inquam, a b. 
ipfi  c g,aut  eft  squiangulum  aut  non.Sit  priussquiangulu, 
copareturqj  ad  recta  linea  cb  ipfi  e g,  parallelogramo  per  15 
fexti  elemetoru  squu  parallelogramu  c h,ponaturqj  uca  c 
ipfi  c k, fit  in  reclam  linea.ln  recta  igitur  eft  linea  d b ipfi  b h,  * 
quonia  ipfius  ab  ad  e g,ratio  eft  data, squum  autem  eft 
e g ipfi  c htratio  igitur  ipfius  a b ad  c h,data  eft.quare  8i  ipfi/ 

Us  a c ad  ck  ratio  eft  data.  Et  quoniam  squu  eftch.ipfieg. 
eft  aut  8£  squiagulum.  Ipforu  igitur  c h.e  g.per  14  fexti  eleda  K 
tera  qus  circum  squos  angulos  funt  reciproca.Eft  igitur  fi 
cut  c b ad  f g,fic  e f,ad  quod  a c, ratione  d atam  habee.Non  fit 
autem  squiangulum  conftituaturqj  per»j  primi  ele-adip/ 
fam  c b retiam  linea  ad  fignumqj  in  ea  c ei  qui  fub  e f g,angu 
Ip, squalis  angulus  1 c b.  Compleatur^  c m paralielogram/ 
mum.  Quoniam  igitur  ipfius  c m ad  e g,ratio  eftdata,  squu 
eft  autem  cd  ipfi  cm.  Ratio  igitur  ipfius  cm  ad  egdataeft, 
eft  autem  angulus  lcb,  angulo  e fg, squalis,  eft  igitur  ficut  bcad  fg,fice  fad  quod  cl 
rationem  habet  datam, ipfius  autem  c a ad  chratio  eft  data,eft  igitur  ficut  cb  adfg,fic 
efad  quod  ac, rationem  habetdatam.  t beorcma  75  propofiiio  7? 

I bina  triangula  adinuicem  rationem  habuerint  datam, aut  in 
squalibus  angulis  aute  in  inaequalibus, datis  tam,  erit  ficut  pri 
ra‘lacusad  fecundi  latus.fic  alterum  fecundi  latus  ad  quod  re 
lOgftgttFill  liquum  primi  raripnem  habetdatam. 


Sint  bina  triangula  a b c,d  e f,  adinuicem  ra/ 
tionem  data  habentia,  fintque  anguli  qui  ad  a 
d aut  squales  autinsquales,  dati  tamen.  Dico 
quod  eftficut  ab  ad  d e,fic  eftd  f,ad  quod  a c, 
rationem  habet  datam  compleantur  enim  a g 
d h parallelogramma,Si  quoniam  trianguli  a b 
c ad  d e fitriagulum  ratio  eft  data.  Ratio  igitur  e . 

8£  ipfius  a g.parallelogrammi  ad,d  h parallelo  '' 
grammum  data  eft-Quonia  igitur  bina  paralie 
logramma  a g,d  h adinuicem  ratione  habet  da 
ta  aut  in  squalib9,aut  in  insqualibus  angulis, 
datis  tamen  Eft  igitur  per  prscedentem  ficut  a 
b ad  d e,fic  d f ad  quod  a c ratione  habet  datam 
Theorema  76 

g I a uertice  triaguli  fpecicdati  in  bafim  perpedicularis  atfta  fuerit, 
| adta  ad  bafim  ratione  habet  data, 
k Sit  fpccie  datu  triagulum  a b c,  exciteturqi  ab 
h ipfoainb  c,perpendicularis  a d.Dico  quod  ra 
tio  ipfius  a d ad  b c.data  eft  . Quoniam  enim  tnangu/ 
lum  ab  cdatum  eft  fpecie,datus  igitur  eftSf  qui  fub  ab  d, 
angulus  eft  autem  &quifubbda,datus:S£  reliquus  igitur 
qui  fub  b a d, datus  efbdatur  ergo  triangulum  a b d fpccie. 

Ratio  igi  tu  r ipfius  ab  ad  b c data  eft.  & ipfius  igitur  a d ad 
ratio  eftdata. 

Prjpo/Jtio  77  propofltio  77 

1 1 bins  fpecies  fpecie  data:  adinuicem  ra/ 


propojitio  7« 


tionea» 


A 
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tk>nem<3atam  habuerint,#  unumquoduis  unius  latus  fpeciei  ad  quod' 
uis  alterius  rationem  datam  habebit. 

Bin2,inqnam,fpecies  a b c,d  e f,fpeciedata;  adinuice  ra 
tione  habeant  datam.Dico  quod  fit  unum  quoduis  Ia 
tus  ipfius  ab  cad  unum  quoduis latnsipfius de  f,ra 
tionemhabetdatamDefcribanturper4«  primmeme 
torum  ex  b de  f quadrata  b n,  e h.  Quoniam  abeadem 
rficla  linea  b c,binse  fpecies  defcribuntur  qua:  utcunqj 
fpecie  funt  da  ese  fciiiceca  b c St  b n.lgitur  per  49  propo 
fitione  ratio  ipfius  a b c ad  b n.data  eft.idqs  propterea 
iam  rurfus  c?  ipfius  d e f adeg,ratio  eft  data.  Quonia 
igitur  ipfius  a b c ad  d e f.ratio  eft  data,fed  ipfiusquide  f r 
a b c ad  b n, ratio  eft  data, quare  St  ipfius  b c ad  e f:  ratio 
eft  data. 

Theorema  78  Propo/Itio  78 

S l data  fpecies  ad  re&angulum  ali'  b 
1 quod  rationem  habuerit  datam.  # * * 

J unum  latus  ad  unum  latus  rationem  habuerit  datam,  datut 
re&angulum  fpecie. 

Data  enim  fpecies  afb  ad  re&angulum  cd, rationem  habeat datam,fitqne  ipfius  fb 
ad  c d,ratio  data-Dico  quod  cd  fpecie  datur-De/ 
feribatur  per  4«  primi  ele.ex  f b,quadratu  f g-  C5 
pareturqjper  « fextiele.adipfame  d ipfifg.s/ 
quum  parallelogrammumekponaturque  utc 
e ipfi  e h,fit  in  rectam  lineam, in  recta  igitur  linea 
eft  St  m d.ipfi  d K.Et  quonla  ab  eadem  recta  linea 
fb  bina  reftilineaquseutcuque  fpecie  data  funt  , 
defcribuntur  a fb,fg- Ratio  igituripfius  afb  ad  f ® f 
g per  49  propofitionem  data  eft.rpfius  aute  a f b 
ad  c d ratio  eft  data, St  ipfius  ergo  f g ad  c d,  ratio 
eft  data. sed  f h ipfi  e k eft  squale, St  ipfius  c d er/ 
go  ad  e K, ratio  eftdata.Qnare  8i  ipfius  c e ad  e h ratio  eft  data-Et  quonia  f g ip  fi  e k,  a v 
quum  3t  squiagulu  eft,eftaute  St  rectagulu. Igitur  per  i4fexti  el.ipforu  latera  recipro 
ca  funt.eftque  ficut  f b ad  e d.fic  eh  ad  fi.Ratio  auteipfius  f b ad  ed,fupponitur  data» 
Ratio  igitur  St  ipfius  e h ad  f 1 data  eft.rpfius  au  tem  e h ad  c e,ratio  eft  data, 8t  ipfius  er  t 
goce  adf  lratio  eft  data,  squalis  autem  eftfl  ipfi  f b,  quadrati  enim!.Ipfius  ergo 
1 f ad  e d,ratio  eftdata.componatur  enim, St  ipfius  igitur  c e ad  e d, ratio  eft  data, St  an/ 
gulus  qui  ad  e rectus  eft.  Datu  r ergo  c d fpecie. 

Theorema  79  Propofkio  79 

Ibina  triangula  unum  angulum  uni  angulo  squalem  habue 
rint,#  ab  squalibus  angulis  in  bafes 
perpediculares  redis  linesadls  fuerint 
fuerit  aut  ficut  primi  triaguli  bafis  ad 
perpendicularem,ficalteriustriagulibafes  ad  per/ 
pendicularem.squiangula  erut  ipfa  triangula. 

Sint  bina  triagula  a b c,h  f g,a:quos  habetia  angulos  qui  ad 
f b,exciteturque  qer  1»  primi  eleabipfis  fb,  perpediculares 
b d,f  k,fit  aute  ficut  a c ad  b d,fic  g h ad  f k.Dico  quod  sequi/ 
anguium  eftbc  triangulum  ipfi  hfg  triangulo.  Defcriba/ 
tur  per t quarti  ele.circu  triagulu  f g h circulus.cuius  fegme 
tum  fit  hfg.  Coftituaturque  per « primi  elead  ipfam  h g re 
cra  iinea  ad  fignuque  in  ea  b ei  qui  fub  b a c angulo  squus 
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angulus  qui  fubghl.Conneclaturq^ipfefUgexciteturcp  per  n primi ele.  pcrpendicu 
laris  Im.Etqm  angulus  b ad  angulo  lhgeft$qualis,S£  qui  fubhlgei  qui  fub  a b c,8£ 
reliquus  igitur  qui  fub  b ca  reliquo  quf  fub  h gl,eft  squalis.  Simile  igitur  eft  triangula 
bea  ipfi  h I g triagulo  & perpediculares  duifts funt b d,I  m,eftigitur  ficut a c ad  b d,fic 
h g ad  1 m per  7S  propofitione.Erat  aute  ficut  a c ad  b d fic  b g ad  f k,  fupponitur  enim. 
Etficutigiturpern  quinti cle-hgadml.Sichg ad  fk, squalis  igitur  eftfk  ipfi  lm,  eft 
autem  & parallelus  81  f I ipfi  h g,eft  squalis  8C  parallelus.  Aequalis  igitur  eft  angulus  f I 
hipfi  Ihgangulo.Sed  qui  fub  Ihgipfib ac  eft  squalis>quiuero  fub  flhipfifgh  efts 
qualis-Etquifubbacigitureiqui  fubfgheftsqualis»eft  autem  St  qui  fubabceiqui 
fub  f h g.squalis.Reliquus  igitur  qui  fub  b ca,reliquo  qui  fub  f h g eft  squalis.squian 
gulumigitur  eftabctriagulumipfifhg  triangulo. 

Theorema  s°  Propojhio  s» 

HI  triangulum  unum  habuerit  angulu  datum, & quod  fub  da/ 
tum  angulum  comprehendentibus  redis  Iineis.ad  id  quod  ex 
reliquo  latere  quadratum  rationem  habuerit  datam , datur 
triangulum  fpecie. 

Efto  triangulum  ab  c datum  habens  angulum  qui  ad  a,&quod  fub  b ac  ad  id  quod  ex 
b c rationem  habeat  data.Dico  quod  ipfum  a b c triagulum  fpecie  dat  ur, excitentur  e/ 
nim  per  n primi  elemecorum.ab  ipfis  a b in  ipfas  bc,ca,  perpe 
dicularis  bd,ae.Quonia  igitur  angulus  b a d.datus  eft.eft  aut 
& qui  fub  a d b datus-  Datur  ergo  triangulu  a d b fpecie , ratio 
igituripfiusabadbd.data  eft, quare  8C  eius  quod  fubacbd, 
ratio eftdata-EiauSi quod fubac,bd,  squueftid quod  fubb 
c,ae,utruque  enim  eorum  ipfius  ab  ctriaguliduplu  eft.  Ratio 
igitur  8£  eius  quod  fub  b a c ad  id  quod  fub  b c,a  e data  eft.Eius 
autem  quod  fub  b a c ad  id  quod  ex  b c ratio  eft  data, BC  eius  q> 
fub  b c,a  e, igitur  ad  id  quod  ex  b c ratio  eft  data,&  ipfius  b c ad 
ae.ratio  eftdata.exponatur  pofffione,8i  magnitudine  data  re 
ftalineafg-Defcribaturqjfuperipfafg  fegmentum  fhgper  ss 
tertij  ele.datu  habes  angulu  squuipfibac.Datus  aute  eft  qui 
fubb  acangulus.datusigitur&quiin  fhg,fegmeto angulus, 
pofitione  igitur  eft  fegmentu  f h g excitetur  per  u primi  ele-ab  i > 
pfogipfifgadangulosrecl:osgk3pofitioe  igitur  eft  g xfiatqj 
ficut  b c ad  a e.ficf  g ad  g k.  Ratio  autem  ipfi?  bcadaedataeft. 

Ratio  igitur  SC  ipfius  f g ad  g k data  eft.  Data  autem  eft  f g.data  igitur  SC  g k.fed  Si  pofi' 
tione.eftqjdatii  ipfum  g.datu  igitur  8ck  excitetur  perii  primi  ele.  per  ipfumkipfi  fg. 
parallelus  k h pofitioe  igitur  eft  k h,  pofitione  aute  ipfum  f h g-Datu  igitur  eft  fignu  h. 
Conectatur  fh.hg.exciteturqj  per  u primi  el  e.  gpedicularishl.  Data  igitur  eft  hl.eft  au 
te  8C  h fignu  datu-Et  utrucp  ipioru  fg.Datur  igitur  unaquscp  ipfaru  h f.f  g,g  h,pofitioe 
8C  magnitudine  datur  ergo  f h g, triangulum  fpecie  Et  quonia  eft  ficut  b c ad  a e.  fic  fg, 
ad  g k;squalis  autem  eft  g ic.ipfi  h l,eft  igitur  ficut  b cad  a e.fic  f g ad  h I eftqi  squalis  an 
gulus  b a c angulo  f h g.squiangulum  igitur  eft  per  prscedentem  a b c,  triangulu  ipfi 
b f g triangulo.Datur  aut  h f g triangulu  fpecie»  datur  igitur  SC  a b c triangulum  fpecie. 
Aliter. 

Sit  triangulum  a b c,datum  habes  angulum  qui  ad  a,fie 
autem  eius  quod  fub  b a, a c,ad  id  q>  ex  c b ratio  data. 

Dico  quod  triangulum  ab  cfpeciedatur.  Nam  quonia 
angulus  b a c.datus  eft.  qua  igitur  maius  eft  quod  ex  u' 
troq?  ipfius  b a c,eo  quod  eo  b c,ea  area  ad  b a c triagu' 
lum rationehabet dara,quaaute  eftmaius  quod exu' 
troque  ipfius  b a c eo  quod  ex  b c fit  area  d-  Ratio  igitur 
ipfius  d ares  ad  a b c,triangulutn  data  eft.lpfius  aut  a b c ad  id  quod  fub  b a c ratio  eft 
data3eo  quia  angulus  qui  fub  b a c datus  eft-Et  ipfius  igitur  d ares  ad  id  quod  fub  b a c 
adidquodex  b cratio  eftdata,5Cipfiusigiturd  adid  quod  ex  b cratio  eft  data3SCco 
ponendo  igitur  peru  quinti  elemen.ipfius  dares  una  cum  ea  quod  ex  b c,ad  id  quod 

Cc  i exbc 
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cx b c,ratio  eft data-Sedareadunacu  eaquseexbc eft id  quod  ex  utraqueb  ac.  Ratio 
enimelusquodexutraqibacadidquodcxbcdataeft.quarc  StutriuCqucb  ac  adb 
c ratio  data  eft,eftqi  angulus  qui  fub  b a c.datus  :datur  igitur  triangulu  a b c fpecie. 
Theorema  si  Propofhio  si 

!!  I tres  reiflslineaj  proportionales,  exiftetes  tribus  redis  lineis 
.pportionalibusexiftetibus, extremas  in  rone  data  habuerint, 
medias  in  data  ratione  habebunt  8£  (i  extrema  ad  extremam 
rationem  datam  habuerit, & media  ad  mediam  reliqua  ad  re' 
iiquam  extremam  rationem  datam  habebit. 

Tres, inquam,  recta?  lineae  proportionales  exifrentes  a, bc.  tribus  rectis  lineis  pro» 
portioalibus  exiftetibus  d e f.extremas  in  data  rone  habeat.fitq?  ipfius 
quide  a ad  d ratio  data, ipfius  autem  c ad  f, ratio  quoqi  data.  Dico  quod 
ipfius  b ad  e,ro  eft  data,  na  qm  ipfius  a ad  d ratio  qde  data  eft,tpfius  aut 
c ad  f,ro  quocp  eft  data.Ro  igitur  eius  quod  fub  a c ad  id  q>  fub  d (,  d ata 
eft.  Sed  ei  quide  quod  fub  a c.squu  eft  id  q>  ex  b,per  17  fextiele.ei  autem 
quod  fubdfpereande:a?quueftidqcPex  e,  ratio  igitur  eius  quod  ex  b 
ad  id  quod  ex  e data  eft,quare  8 C ipfius  b ad  e,ratio  data  eft.  Efto  ia  rur/ 
fusipfiusquide  aadd  ratio  data,ipfiufqjb  ad  e,ratio  eftdata.Dico  qc?S£ 
ipfius  c ad  f ratio  eftdata.Nam  quonia  ratio  ipfius  a ad  d eftdata.ipfius 
auteb  ad  e,ratio  eftdata:r5  quocp  eius  quod  ex  b ad  id  quod  ex  c data. 

Sed  ei  quide  qd'ex  b a?quu  eft  id  quod  ex  a c per  17  fextiele.Ei  aut  quod 
ex  e.per  eande  a?quu  eft  id  quod  fub  d firatio  igitur  eiusquod  fub  a c ad 
id  quod  (ub  d f eft  data,8£  unius  lateris  a ad  unum  latus  d ratio  citeiata, 

6C  reliqui  igitur  c ad  reliquum  f ratio  eft  data.  • 

Theorema  Si  propofhio  st  1 j 

I I quatuor  tedx  lines  proportionales  fuerint,  erit 
| ficut  prima  ad  quam  fecunda  ratiqnem  habet  datam , fic  tertia 
_ | ad  quam  quarta  rationem  habet  datam. 

Sint  quatuor  reffce  linea?  prop  ortioales  a.b,c,d , ficut 
a ad  b fic  c ad  d. Dico  quod  eft  ficut  a ad  quab  ratio/ 
re  habet  data-  Siccad  qua  d rationehahet  dataiefto  e 

cnraad  quS  b rone  habet  data  e,fiatqi  ficut  b ad  e,  fic 
daif.Ratioautipfiusbadedata,  ratio  igitur  ipfius  “7  * 

dadfdata.Et  qmeftficutaadb.ficcadd-Eft  aute  & 

ficut  b ad  e, fic  d ad  f.ex  squali  igitur  per  uigefimafe/ 

eundam  quinti  eleme.  ficut  a ad  e,fic  e ad  f-  Eftqi  e ad  A 

quambrationehabetdatam&fad  qua  d:eft  igitur  j, 

ficuta  ad  quab  ratione  habet  data, fic  c ad  quam  d 

ratio  ne  habet  data.  Theorema  s j propofitio  s»  g 

* 1 quatuor  reda:  lines  fic  feadinui  

I cem  habuerint.ficut  tribus  aflum  d 
0 pris  ex  ipfis  quomodocuqj,  & quarta  eifde  proportioali  afiunv 
^ j pta  ad  qua  reliqua  earu  qu$  in  prin/  „ 

cipio  quatuor  linearum  redtaru  rone  habet  data,  1 " ’ 

proportionales  gigni  ipfasquatuorredaslineas,  

erit  ficut  quarta  ad  tertia, fic  fecuda  ad  quam  pri'  . f 

tna  rationem  habet  datam.  J 

Sint  quatuor  recta?  linea?  a.b,c,d,ficfe  habentes  adinuicS  ' e 

ut  tribus  ex  ipfis  quomodocucp  aflump  tis,S  quarta  eif  ■— 

dem  hoc  eft  e ad  qua  d ratione  habet  data  proportiona 
les  fieri  ipfas  a b c e, rectas  lineas.Dico  qcfeft  ficut  dade, 


ficb 
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ficbad  quam  a rationem  habet  datam.  Nam  quonia  eft  ficu  t a ad  b.fic  e ad  c-Quod  igi 
tur  fub  a e, ei  eft  aequum  quod  fub  b e, per  is  fexti  ele.Ec  quonia  ratio  ipfius  e ad  d.data 
eft.  Ratio  igitur  ipfius  quod  fub  a d ad  id  quod  fub  a e data  eft.  Quod  autem  fub  a c,  ci 
eft  aequum  quod  fub  b c.  Ratio  igitur  eius  quod  fub  a d ad  id  quod  fub  b c data  eft,  igi 
cur  ficu  t d ad  c ficbad  quam  a rationem  habet  datam. 

Theorema  S4-  Propoptio  s*  i 

BI  bins  re&s  line? datam  areolam  comprehedcrint  in  dato  an 
gu!o,&  altera  altera  data  maior  fuerit,&  ipfarum  utraque  da' 

Binae, inquam, retfta:  lineae  a b,b  c areolam  comprehendant  a c in  angulo 
iub  a b c.  At  c b ipfa  b a dato  maior  fit.Dico  cg  utracp  ipfaru  a b.  b c-data  eft.  Na  quonia 
c b ipfa  b a dato  maior  eft.  Sit  data  d c-Reliqua  igitur  d b ipfi  a b,eft  atqualis:  Coplea  tur 

a c.Et  quonia  aqualis  eft  a bipfibd.  Ratio  igitur  ipfius  ab  ad  bd  i— . 

data  eft.  Datus  autem  eftangulusabd.  Datur  igitur  adfpecie.  1 \ t 

Quonia  igitur  ac  data  eft.ad  datam  dc  adiugitur  excedesfpecie  i l 

dato  a d.  Datur  igitur  exceffus  per  S9  datoru.  Data  igitur  eftbd.  1 

Sed,©*  d c.lgi  tur  to  ta  b c data  eft,eft  autem  Stab  data,utraque  u ' 1 

gieurab.be  data  eft.  t beerema  ss  p ropofltio  s$  a d b 

I bins  re&s  lines  datam  areolam  comprehenderint  in  dato  an' 
gulo.fuerit  aut  Si  utraque  fimul  data,& ipfaru  utraque  data  erit. 

Bins.inquam.re&z  linca’ a b,bc, data  areolam  comprehendant  ac  in  da' 
to  angulo  a b cdata-Dico  quod  8tutracp  ipfaru  a b.bc.data  erit-Extenda/ 
ture  b in  d ponatutq;  per  * primi  ele.ipfi  a b aqualis  b d,8t  per  si  primi  el  e-per  d ipfi  b 
a parallelus  excitetur  de.compIeaturqiad.8i  quoniam  aequalis  eft  db  ipfi  b a.  Et  an' 
gulus  a b edatus  eft.qm  St  qui  ex  utraque  parte  datus  cft,da 
tur  igitur  e b-fpecie.Et  qm  abc,fimuldataeft,<equalisaute 
eft  Sta  b ipfi  d b.Data  igitur  eft  d c-Quonia  igitur  a c data  eft, 
ad  datam  dc  comparatur  deficit  fpecie  dato  e b, igitur  per 
js  datorum  dantur  latitudines  defectus.  Datatigitur  funti' 
pfacab.bd.Sed&ucraqsfimulabc.data eft. Data  igitur  eft 
utraqiipfaruab.be.  Theorema  ss  propofkio  ss 

gpfggppOJ  I bing  redi?  lines  datam  areolam  comprehenderint  in  dato  an 
||fPp|||p  gulo,potueritautem  utraque  utraque  dato  maius  qua'm  in  ra 
tione,&  ipfarum  utraque  data  erit. 

r8g§8Bao»j  Binae.inqua.redr  x line®  a b,b  c datam  area  coprehendant  a c,in  dato  an 
gulo  a b c.quod  aut?  ex  b c eo  quod  ex  a b dato  maius  fit  quam  in  ratio  ne.  Dico  quod 
& utraque  ipfaru  a b,b  c,data  eft.  Na  qm  quod  ex  c b eo  quod  ex  b a dato  maius  eft  cp 
in  ratio  ne.  Auferatur  datum.fitqj  quod  fub  c b.b  d.  Reliqui  igitur  quod  fub  c d.  c b ad 
id  quod  ex  a b ratio  data  eft-Et  quonia  quod  fub  a b.b  c,datu  eft.eftaut  quod  fub  c b.b 
d datu. Ratio  igitur  eius  quod  fub  a b.b  cad  id  quod  fub  c b.bd,data  eft  .Sicut  aute  qd? 
fubab-b  c.ad  id  quod  fub  c b.b  d:  S ic  a b ad  b d . Quare  & ipfius 
abadbdratioeftdaca-QuareSi  eius  quod  ex  ab  ad  id  quod 
ex  bd  ratio  eftdata.Eius  aut  quod  ex  a b, ad  id  quod  fub  b c.c 
d ratio  eft  data. St  eius  quod  fub  b c,c  d igitur  ad  id  quod  ex  d b 
ratio  eft  data.Quare  St  eius  quod  quater  fub  b c.cd  ad  id  quod 
ex  bd  ratio  eft  data-Et  eius  igitur  quod  quater  fub  bc,cd  una 
cum  eo  quod  ex  b d ad  id  quod  ex  b d ratio  eft  data . Sed  id 
quod  quater  fub  b c,c  d una  cum  eo  quod  ex  b d id  eft  quod  ex 
utroq?  fimul  eft  ipfius  b c.c  d. Ratio  igitur  utriufqi  fimul  quod  ex  b c,c  d ad  id  quod  ex 
b d data  eft.Quare  St  utriufq?  b c.c  d,ad  b d, ratio  data  eft.Ec  componendo  igiturper  n 
quinti  ele.binarum  b c ad  b d.ratio  eft  data.Quare  unius  c b ad  b d ratio  eft  data.  Sicut 
autem  c b ad  b d.fic  quod  fub  c b.b  d ad  id  quod  ex  b d-Ec  eius  quod  fub  c b,b  d igitur 
ad  id  quod  exbd  ratio  eftdata.Datum  autem  quod  fubcbd.datum  igitur  Stqucd  ex 
bd.Daca  igitur  eft  b d. quare  Si  b c.data  eft.ipfius  enim  cb  ad  b d ratio  eft  data:  Si  da/ 

Cc  s tur 
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turb  d. Datur  igitur&bc,cftautSC ac, datu, S£ angulus  ab  c datus.Data  igitur  efl:  ab, 
ucraq? igitur ipfarum ab, bc.datacft.  _ Theorema  sj  Propofltio  57 

I bina:  reda:  lines  areolam  comprehendcrintdataindatoangu 
lo,quod  a maiori  uero  minore  dato  maius  fuerit,  & ipfarum  ut. 

traque  data  erit. 

Bina: ,inq?,reche  linea:  a b,b  edata  arca  coprehedant  a cin  dato  angulo  a b c.quod  aut 
cx  a b dato  maius  cfto,co  cp  cx  b c,dico  q>  utraq?  ipfaru  a b.b  c da ta  efl:. Na  qm  quod  ex 
a b.eo  quod  cx  b,dato  maius  eft.  Auferatur  da  tu  fitq?  quod  fub  a b,b  d.  Rdiiquii  igitur 
■ quod  fub  b $.a  d,a:quum  cft  ei  quod  cx  b c.Et  quonia  quod  fub  a b,b  c,datu  cft.eft  aut 
BC  quod  fub  a b,b  d datum.Ratio  igiturcius  quod  fub  a b,b  d ad  id  q»  fub  a b,b  edata 
cft.  Eftcpficuc  quod  fubab,b  d ad  id  quod  fub  a b,b  c,fic  d b ad  b c.Ratio  igitur  ipfius- 
d b ad  b c,  data  cft.  Ratio  igitur  8i  cius  quod  cx  d b.ad  id  quod  cx  b c data  eft.Ei  autem 
quod  cx  b c.  squu  cft  id  quod  fub  b a,a  d.  Ratio  igitur  cius  quod  fub  b a,  a d,  ad  id  qd? 
cx  d bVdata  cft.Et  cius  igitur  quod  quater  fub  b a,  a d una  cu  co  quod  cx  d b ad  id  qc? 
exd  b ratio  cftdata.  Sed  quod  quater  fub  ba.ad  una  cum  co  quodcxbd,id  cft  quod 
cx  utraqt  fimul  ipfaru  b a.a  d.Ratio  igitur  Si ciusquod  ex  utraq?  r 
fimul  b a, a d.ad  id  quod  cx  d b data  eft.Ratio  igitur  8i  utriufque. 
fimul  b a ad  d b data  cft.Et  coponcdo  igitur  g is  qnciele.utriufq?  j 
fimul  b a, a d una  cii  ipfa  d b hoc  cft  binarii  a b ad  b d, ratio  cft  da  I 
ta,8£  unius  igitur  a b ad  d b,ro  cftdata.Ipfius  aute  d b ad  b c.  ra/  L 
tiocftdata.Etipfius  igiturabadbc,ratioeftdataiEt  qih  ipfius 
ab  ad  b d ratio  cftdata,cftq?ficutab  ad  b d.ficquod  cx  ab  ad  id 
quod  fub  a b,b  d.Ratio  igitur  fl£  cius  quod  cx  a b ad  id  quod  fub  a b,b  d data  eft.  Datu 
aut  cft  q>  fub  a b.bd.Sic  enim  datu  aufcrtur-Datu  igitur  cft&qd’ exj,  b.Data  igitur  cft  a 
b.cftop  ratio  ipfius  a b ad  b d data.Data  igitur  cft  Si  b c-  Theorema  ss  propofltio  ss. 

I in  circulo  magnitudine  dato, reda  linea  ada  fuerit  aflumens 
f fegmetu  capies  angulu  datu.datur  ada  magnitudine. 

in  circulo  enim  a b c magnitudine  dato, exci/ 
tecurac  aflumes  fegmetu  a c c,accipies  jffigu 
liidatfi.Dico  quodaedaturmagnitudine.  Aflumatur  c/ 
nim  per  1 tertij  clc  ccntru circuli  fitq? illud  d, «conexa  ad  ^ 
KcxtcdaturincSiconccftaturcc.Datus  igitur  cft  qui  fub  “c 
a c c.reifcus  enim  cft, cft  aut  Si  q fub  a c c,dacus,5i  reliquus  1 
igitur  qui  fub  c a Adatus  cft, datur  igitur  triagulu  a c c (pc 
cic.  Ratio  igitur  eft  ipfius  a c ad  ac  data, data  autem  cft  ea 
magnitudine, quonia  Si  circulus  datur  magnitudine.  Da/ 
ta  igitur  cft  a c magnitudine. 

- -gjffiesa  Theorema  S9  Propofltio  s? 

RmM  ^ ltl  “rcu^°  m3gnitudincdato,rcda  linea  ada  fuerit  data  ma / 
!H|||  gnitudine^  relinquetur  fegmetu  capiens  angulu  datum, 

In  circuI°  Cl"  magnitudine  dato  a b c,  rccfta 

linea  excitetur  a c data  magnitudine.  Dico  _ 

quod  relinquetur  fegmetu  capiens  angulu  datu.  Accipia/ 
iur  enim  per  1 tertii  clc.cctru  circuli  fitq?  illud  d Si  conexa 
ad  excedatur  in  c,Si  qih  utraq?  ipfaru  ea,aceft  data.Ro 
igitur  ipfiuseaadaCjdataeft.Etangulus  qui  fub  a c c, re' 

«Ttuscft-Dacur  igitur  ac  e triagulu  fpecic.Dac»  igitur  cft  an 
gulusaec.  Theorema  9»  Propofltio  90  1 

gOf  Iin  circuli  po  fitione  dati  rircunfcren' 

na  aiTumptu  fuerit  Hgnu  datu, ab  hoc  

fei: auC^  ac^  “rcu^  dreunferentia  infringatur  aliqua  reda  linea  da 

angulum  efRciens.daturaltcr  finis  refradte. 

Circuli  enim  pofitionc  dati  a b c in  circufcrctia  accipiatur  datu  fignu  b ab  iofo  aut  h re 
fnngatur  recta  linea  b a c,  dacu  cflicies  angulu  b a 0 Dico  quod^flgnft  dacun  Affutna 


DATA  JSJ 

tur  per  i ccrtff  c!emcntom.,'ipfius  circuli  ccntru  d Si  cone / 
ctiiturbdjdc.Etqmutruqsipforubdjdatu  eft  pof/tiofie 
igitur  cftipfabd.Etqm  angulus  bac,datus  eft.  Datus  igi 
tur  eft  angulus  b d c.Quonia  igitur  ad  pofitione  rectam  Ii 
ncabd  ad  fignuqtd  recta  linea  excitatur  d edatu  efficies 
anguIubdc.Data igitur ipfad  c pofitioe,  datus  eft  aut SC 
circulus  a b c.Datu  igitur  eft  c fignum. 

Theorema  91  Propofitio  91 

J-Jadato  figno,  pofitioe  datu  ci r culu 
U tages  reda  linea  adlafuerit.datur  a&a  pone  Si  magnitudine, 
fi  Adato  enimfigno  c pofitioe  datu  circulii 
611  ab  tages  redla  linea  excitetur  c a.  Dico  cp 
c a recta  linea  datur  pofitioe  & magnitudine- Accipiatur 
enim  p 1 terttj  cl.ipfius  circuli  ectru  d ,8i  cdncctatur  d a, di 
qmdatucftutrucpipforudcjdataeftigiturdc.eftqiagu  t 
lus  d a Cjdatus  igitur  fup  c d.  deferiptus  fcmicirculus  ue/  c 
nict  pa,ucniatfitqjdac,po(itiocigitur  cftdac.pofitioc 
auteltabcirculslgitura  datueft.Sed&c  datueft-Data 
igitur  cftacponc&magnitudinc.  Theorema 51  preposi 

I extra  circulu  pofitiScdatuaflumptu  fuerit  aliquod  datu  fi' 
gnu  ab  ipfo  aut  figno  in  circulu  adafueritaliquaredla  linea, 
|quod  fub  aila  Sica  qua:  inter  ipfum  fignu 

c&uacircuferentiam  comprchefum  re 

dlangulum  datum. 

Extra  enim  circulu  pofitioe  da  tu  a b c a (fuma  tur  fignu  aliquod 
d,  ab  ipfo  aiud  figno  extedatur  recta  linea  d b fecas  circulu. Di/ 
co  cp  quod  fub  b d,d  c datu  cit,  c^itctu  r enim  ab  ipfo  d figno  ip 
fum  a b c, circulu  tages.  recta  linea  d a per  17  terti)  cie.Data  igitur 
cftd  a pofitioe  Stmagnicudic.Qm  igitur  data  eft  a d.datfi  igitur 
eft  Si  quod  ex  ad,Xeft  icqualcci  quod  fub  b d,d  c,per  s 6 tertij  el. 

Datu  igitur  cit  quod  (ub  b d.d  c.  Aliter. 

Affumatur peri  tertij clc-ipfius circuli cetruc,o£ conectatur  de. 
cxtcdaturinaSCquoniadatucftucrucpipforu  e d.  Data  igitur 
cit  e d pofitioe  Datur  auteSJ  ab  f circulus,  datu  igitur  cftutrficp 
ipforii  a ficftautipfumd  datu. Data  igicureft  utraque ipfaru  a f, 
fd  Dacuigittircft  quodfubad,dfS:cicftxquu  quodfubbd,d 
c ei  quod  fub  a d,d  f.Datum  igitur  cit  quod  fub  b d.d  c. 

Theorema  5 i propofitio  91 

U lia  circulo  pofitione  dato.aflumptu  fucrita/ 
liquoddatu.ac per  fignu  illud  acta  fuerit  ali 
i^j  qua  rcdla  linea  in  ipfo  circulo.quod  fub  adtx 
fcd  onibus  comprchenfum  reclanguludatu  cfl. 

in  circulo  enim  dato  pofitione  bc  accipiatur  fignum  ali/ 
quod  datum  a,ac  per  a excitetur  qua-dam  recta  linea  b 
c.  Dico  quod  quod  fub  b a.a  c datum  cft.Afiumatur  enim 
perprimam  terttj  clemcn.ipfius  circuli  centrum  fitqued 
Si  connexa  a d extendatur  ad  fc.Quoniam  igitur  urrfiqs 
inferum  d a, d . itum  elt-pofitione  igitur  cltd  a.pofitioeau 
tcmSCcbf  circulus. Datum  igitur  cftutrunque  ipiorum 
f e.eilautem  X a datum-Data  igitur  eft  utraque  lpfarum 
f a.a  e.  Datum  igitur  quod  lub  f a*  c ,SC  ei  eft  ;rqu  ii  quod 
fub  b a, a c, datum  igitur  eft  quod  lub  b a bc. 

Cc  4.  Tito 


5*4- 


EVCLIDIS  MEGARENSIS 

Theorema  9*  Propoptio  9* 

1 1 ia  circulo  magnitudine  dato  redla  linea  adla  fuerit, affumens 
j Tegmentum  capiens  angulum  datum,S  qui  in  fegmento  an/ 

Igulus  bifariam  fedlus  fuerit,  utraque  fimul  angulum  datum 
comprehendens  ad  fecantem  angulum  bifariam  rationem  ha 
bebic  datam, Kquod  fub  utraque  fimul  angulum  datum  comprehenden/ 
te  redta  linea, & infra  affumpta  ab  ea  qua:  angulum  bifariam  ad  rircunfe/ 
tentiam  difpefcit  datum  erit, 

in  circulo  enim  magnitudine  dato  a b c redta  excitetur  linea  b c aiTumens  fegmenta 
capiens  angulum  datum  qui  fub  b a c,feceturq»  ipfe  b a c per  9 primi  elementorum  bv 
fariam  recta  linea  ad.  Dico  quod  ratio  utriufqi  fimul  b a c ad  ad, data  eft:8d  etia  quod 
datueftid  fubutracpfimuIbac,&ed.Conne<ftaturbd&quoniain  circulo  magnitu' 
dine  dato  d a c.excitatur  b c affumes  fegmen  tu  b a c, capiens  angulu  datu  b a c.Data  igt 
tur  eft  b c magni  tudine.ldqi  propterea  iam  8t  b d,data  eft  magnitudine. Ratio  igitur  i/ 
pfius  b c ad  b d data  eft. Et  quoniam  angulus  b a c,bifariam  fecatur  a linea  refla  a d eft 
igitur  ficut  b a ad  a c,fic  b e ad  e c,uiciflim  igitur  g n quin/ 
ti  ele.ficut  a b ad  b e,fic  a c ad  c e,8i  ficut  utra qj  fimul  b a c * 

ad  b c,fic  a c ad  c e-Et  quonia  angulus  b a eangulo  e a c,eft 
squalis,eft autem  & qui  fub  a ce, ei  qui  fub  b d e squalis. 

Reliquus  igitur  qui  fub  a e c,reliquo  quifubab  d,efts/ 
qualis,squiangulum  igitur  eftae  c triangulum  ipfi  n b d , l 
triangulo.  Eft  igitur  ficut  a c ad  c e.  Sic  a d ad  b d . Sed  e 1* 
ficut  a c ad  c e.fic  utraque  fimul  b a c ad  b c,6C  ficut  igitur 
per  n quinti  de.utraqi  fimul  b a c ad  b c,fic  a d ad  d b.uicif 
fim  igitur  per^  qninti  el. ficut  utraqi  fimul  b a c ad  ad,fic 
bcadbd.Ratioauteipfiusbcadbddataeft. Ratio  igi'  d 

tur  & utriufqs  fimul  b a c ad  ad  data  eft-Dico  quod  % quod  fub  utraqi  fimul  b a c ,8ide 
datum  eftina  quonia  squiangulum  eft  triangulum  aecipfid  eb.triagulo, eft  igitur  fi/ 
cut  b d ad  d e,fic  a c ad  c e.  Si  cut  autem  a c ad  c e,fic  eftutraqj  fimul  bacadbc.fii  ficut  i/ 
gitur  per  n quinti  ele.utraque  fimul  b ac  ad  b oficeftb  d ad  b e.  Igitur  quod  fub  utra/ 
quefimulbac&desquum  efteiquodfubcb&bd.Datumeftquod  fubcb,8Cbdda 
tum  igitur  81  quod  fub  utraque  fimul  bac,8Ced.  Aliteridem. 

Extendatur  a c.in  e, ponaturqiipficb  squalis  ce.connedaturqi  eb.bd.Et  qm  qui 
fub  a c b, duplus  eft  utriufqi  ipforum  a c d,c  e b, squalis  it 
gitur  eft  qui  fub  c b e angulus  ei  qui  fub  a c d,hoc  eft  ei  qui 
fub  a b d.Cois  poatur  qui  fub  a b c-Tot;  igitur  qui  fubd  b 
c,toti  qui  fub  f b e, eft  squalis  eft  aut  8i  qui  fub  c a b,ei  qui 
fub cdb, squalis. Reliquus  igitur  angulus  quifubceb, 
reliquo  agulo  qui  fub  d c b eft  squalis,  squiagulu  igitur 
eft  ea  b triagulu  ipfi  c d b triagulo-Eft  igitur  ficut  ea  ad  a b 
Sic  cd  ad  d b.ipfa  au  t utraqs  d e eft  ipfa  a c b,8i  ficut  igitur 
ucraqi  ipfaru  fimul  a c b ad  a b,fic  c d ad  b d.Et  uiciffim  igi 
tur  per  ifi  quinti  ele.ficut  utraque  fimul  a c b ad  c d.sica  b 
ad  bd.  Ratio  autem  eft  ipfius  abaddbdataiutracp  enim 
ipfarum  data  eft. Ratio  igitur  &.  utriufqi  fimul  a c b ad  cd 
dataeft.Etqmsquianguluefttriangulue  ab  triangulo  f d 

b d:eft  igitur  ficut  e a ad  a b,fic  b d ad  d f.Ipfa  autem  e a,utraq?  eft  a c b.SC  ficu  t igitur  u/ 
traqi  a c b ad  a b,fic  b d ad  d f.  Igitur  quod  fub  utraqi  fimul  a c b 8d  f d squu  eft  ei  quod 
fub  a b,b  d.  Datu  eft  auc  q>  fub  a b,b  d-Data  igitur  ipiaru  utraqi. Datu  igitur  eft  5£  quod 
fub  utraqi  fimul  ac  bSCfd-  Aliteridem. 

Excedatur  a c.in  f ponaturcp  ipfi  b a squalis  cf.  Conectaturqi  b d,d  c,d  f,8i  qm  squalis 
cftb  a ipfi  c f,6£  d b ipfi  d c.Bins  ia  a b,b  d binis  f c,cd,funt  squales  altera  al  teri.S  angu 
Ius  q fub  a b d,angulo  q fub  d c f,eft  squalis.qnquide  a b c d,quadracu  cft.bafis  igitur 
adper+primiekTbafidf,eftsqualis,dtcrxaguluabd,crianguIo  cdf.eft  squale,  S C re' 

Uqul 
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liqui  anguli  reliquis  angulis  squales  erut.quos 
aqualia  latera  (ubtendunt  Igitur  angulus  b a d, 
angulo  d fceft  squalisidatus  au  te  eft  angulus  b 
a d.datus  igitur  eft  8C  qui  fub  d f c angulus:eft  aut 
8C  qui  fub  d a f,angulus  datus.Datur  igitur  trian 
gulum  a d f fpecie.  Ro  igitur  ipfius  f a ad  a d,  data 
eft-  At  a f, utraque  eftfimulb  ac.eo  quia  aqualis 
eftcfjipfiba.  Ratio  igitur  utriufque  fimul  ba  c 

ad  a d.data  eft,  zr  funditer  ficut  prius  demon'  

ftrabimus  quod  id  quod  fub  utraque  b a c,  81  e e d 

d datum  eft.  Theorema  95  Propojliio  95 

a I in  dtculi  politione  dati  diametro  datu  (ignumaffumptu  fue 
J rit.abipfoautfignoadipfum  circulu  proieifta  fucritaliqua  re 
M da  linea,8£afe<ftione  ad  re&os  angulos  acta  fuerit  ipfi  excita' 
a t£.a  figno  aut  in  quod  cdcurrit  qus  ad  redos  angulosipfi  circu 
Ii  circunferetia  parallelus  ada  ruerit  excitat*.  Datu  eft  fignu  q>  concurrit  pa 
tallelus  diam  etro,8£  quod  fub  parallelis  comprehefum  redagulu  datu  erir. 

In  circuli  enim  a bc,pofitione  dati  diametro  bc  aflurn 
ptum  fit  datu  fignu  d ac  per  ipfum  d ad  circulu  produca» 
tur  qusda  utcucp  reifta  linea  d a, ab  ipfo  aute  a ipfi  d a an 
gulus  excitetur  redius  ae,acper  eiph  ad,per  51  primi  ele- 
parallelus  excitetur  e f Dico  quod  f datum  eft,3i  quod  ea  c 
qusfubad,ef,areAJataeftextedaturef  in  h,8C  conectas 
tur  ah.  Quoniam  angulus h ea.  recftus  eft,3iha  dime' 
ties  eft  circuli  a b c, eft  au  te  & b c dimeties.  Igitur  g centra 
eft  circuli  a b c Datu  igitur  eft  fignu  g,eft  au  1 SC  d datu.  Da 
ta  igitur  eft  d g,magnitudine:&  quonia  a d ipfi  e h.  paral' 
lelus  eft.  Et  squalis  eft  h g ipfi  g ilper  >s  diffinitione  primi  el.K  d g ipfi  g f SC  a d,  f h.Data 
igitur  d g.Data  igitur  eft  Si  f g.  Sed  8C  pofitione.  Vtracp  igitur  ipfaru  g f,g  d data  eft,8i  g 
datu  eft- Datu  igitur  Sif.Si  quonia  in  circulo  a b cpofitioedato.afiumitur  fignu  fdatu, 
SC  ex  tenditure  fh.  Datu  igitur  eft  pers>i  datoru, quod  fubef,fh,squalis  autefthfipfid 
a. Datum  igitur  eft  quod  fub  a d.e  f-  Finis  d«io xm. 


EVCLIDIS  DE  LEVI  ET  PONDEROSO  FRAGMENTVM. 

1 $iqua  magnitudine  corpora  funt.qu*  loca  replenr  squa,  ^ Di-' 
uerfa  magnitudine  corpora  funt,qu*  loca  replent  non  *qua.  3 Gradio 
ra  magnitudine  dicutur  corpora,qu*loco  funt  ampliore.  4.  sSquapo 
tentia  corpora  funt,quotu&  tempore  & aere  aquaue  media  aqualibus  Si 
peraiqualiainteruallaaqualesfuntmotus.  j Diuerfa  potentia  corpo' 
rafunt.quorumteporediuerfomotusfunta-quales.  s Diuerforu  pote 
tia  corporum.maiusid  potentia  dicitur,quod  mouendo  temporis infum' 
pfit  minussminus autem  potetia.quod temporis  amplius.  7 Generis 
eiufdcm  corpora  funt, qua  cum  aqua  magnitudinefint,etiam  funt  poren/ 
tia.  8 Diuerfa  genere  corpora  funt,qua  cum  aqua  magnitudine  finr, 
potentia  non  funt, per  idem  licet  medium  moucatur.  9 Diuerforum 
genere  corporum, potentius  id  dicitur,quod  eft  folidius. 

Theorema  primum 

luerforum  potentia  corporum,  quod  fpatium  amplius  moutf 
tur, habet  amplius  potentis. 

Sint 


jS  6 EVCLID  rs  MEGARENSIS 

Sint  a Kb  corpora  duo.fint  gd  dic  f.fpatia  duo, gd  maius  per  quod  a,e  f,  minus  per 
quod  b mouetur  rcfecabo  a fpatio  g d,g  r fpa 

tium.ficutfiteffpatiofpatiugrcEquale.Ccete^  # 

ra  fponte  patent. 

Theorema  [condunt  ^ b 

| Orundem  genere  corporu 


-f 


■ fi  ipfa inter  fe  erunt  muldplida.erunc  seque  ipforum  potenti* 
multiplices.  t 6 g 

Sitcorpusag, eodem  generecorporid,duplum.dico.  — — — 

etiam  potentia  duplum  eltc.  sitenimag.quidem  cor/  e I 1 

poris  potentia  c h,d  uero  61  a g iuxta  multiplicis  ex/  i 

cclluminab8£bg,diuidatur,ficut  utriufquc  potentia.  e 

ipfiusd  corporis  potetis  quar  crate  xqualis,  fiat  rurfus  — 

uc  a g co  rpus  in  partesa  b,b  g corpori  d sequas  diuifimtis.fic  c h, potentiam  In  partes 
cr6trh3squasc  potentiadiuidamus.Liquidumefteh  potentia  duplum  potentis  c 
euaderc.  Tbeoremit  tertium 

Orunde  genere  corporu, proportio  Si  magnitudine,#  potentia 
eft  eadem.  * * 

corpus  poten 

-i ■ — ■ tia  corporis  a 


Sitacorpus 

corporis  eo/ 

demgenereb  duplum, di/ 
co  ut  a corpus  ad  b cor  d 


-corpus  poten 
_tia  corporis  b 


pus  efi/ic  corporis  a pote 

tia  g ad  corporis  b potentiam  delTe.Patcc fi  uc  corpora  fic  potentias  sque  utrinque 
multipliciter  diuidamus.  Theorema  _ quartum 

Vx  corpora,^qua  potentia  eiufdem  generis  corpori  funt,eiufde 
funt  inter  fe  generis,  ablatis  enim  aqualibus  illi  tertio,  erut  ipfb/ 
rnm  uirtutesscquales,  quia  poten tiscertq  «quales. 

Quoru  corporu  Si  magnitudo  6C  po  tentia  proportio  una  eft,ipfa  gencrisciufde  erunt. 
Sic  ut  a corpus  ad  corpus  b,fic  co  rporis  a potentia  ad  corporis  b potentia^d,  dico  a .b, 
corpora  generis  ciufdecfTc.  Statuamus- n.acorpus,ccquale  corpori  cuius  potentia  fit 
r.  Erunt  igitur  ut  b ad  a, fic  r ad  potentiam  ipfius  a quse  eft  g-Rcliqua  patet, 

Ad  finem  quarti  libri  hsc  a Campano 
adieclafunt. 

I Atum  triangulum  in  tria  aqualia  diuidere. 

JSit  angulus  datus  c.uolo  ipfum  di 
uidere  in  tres  arquales  angulos  q» 
ficfacio-Pono  primo c,cetru  circu 
lidcfcribcndocirculuufqiquo  fecet  circufere 
tia  in  puelis  a 8tb, tu  a pufto  ccpeftcentrucir 
culi.duco lineae  dperpediculariterad  linea  c 
b& in  linea  cdaffignabopufbiie.a  quo  duco 
linea  ad  squalitate  c b ufqi  quo  fecet  circufere 
tia  circuli  in  puelo  f.8i  produco  ufqj  ad  a.dein 
dc.ptraho  linea  g h aquidifiate  fa  quar.f.  gh 
trafeat  pcrcctru,Stduco  linea  fgaiquidiftate  li 
neaicc  &i  protraho  linea  cb  in  cotinuu8i dire 
<flu  ufqsad  1 qua:  fccat linea  fg  orthogonaliter 
in  punclo  o St  per  a:qualia>  dico  ergo  quod  ar 
cus  1 g ctl  squalis  arcui  h b,  propter  hoc  quod 
angulus  1 c g eft  sequalis  angulo  h c b eu  fint  co 
tra  fe  pofiti.Cum  igitur  arcus  f g fit  duplus  ar 
cui  1 gerit  duplus  arcui  hb,fed  arcus  fgcft  sequalis  arcui  ha  cum  fine  inter  duas  se/ 
quidiftantcs  lineas  qua  funt  f a & g h ergo  arcus  h a eft  duplus  arcui  h b ,ergo 

Kan/ 


LIBRI  QJV  ARTI  ABDITAM  EHTVM 
& ahgtilus  a ch  cft  dupliis  angulo  h c b , diuida  ergo  angulum  e h per  arqualia  per  lm« 
am  e ut  patet  propofltum. 


Ncra  datum  circulum  no 

angulu  squilatcru  atque 
xquiangulum  defignare. 

Quod  ficficripoteft.iuxtado 
Anna  fecundff  huius  inferibo 
circulo  aiTignato  triangulu  xquilatcrum  atqj 
aquiangulum  qui  fit  a bc,  & unumquemque 
angulum  cius  diuidam  per  tria  aqualia  &.'pro 
traham  lineas  diuidentes  angulos  ufque  ad 
dreunferentiam  & tunc  quia  nouem  anguli 
locati  in  circulo  funt  arquales.de  necclTitate 
arcus  fuppofiti  ipfis  angulis  funt  arqualespro 
traham  enim  cordas  (ub  tractas  fingulis  arcu 
bus  8C habebo  intentum. 


RECESTVW. 

tabcdefghiklmnopqrs  tu  x y 2 * 
ABCDEFG  HIKLAINOPQRST  VXIZ. 
• Aa  Bb  Cc,  Omnes  funt  terniones 
pneter  f quieftducrnio. 


BASILEAi  AI>VD  IOHANNEM 

Hervagivm,  anno 
h.  D.  XXXVII. 
MENSE  A V GV/ 

STO. 


